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EVCLIDIS  MEGA; 

rcnfis  mathematici  clarifsimi 

Elementorum  geometrico- 
rum libri  xv- 

Cum  expolitione  Theonis  in  priores  X 1 1 fi  Bartholomaco 
Zambcrto  Veneto  latinitate  donata,Campani  in 
omnes,  & Hypliclis  Alexandrini  in  du- 
os poftrcmos. 

His  adiedla  funt  Pharnomena.Catoptrica  SC  Optica, 
deinde  Protheoria  Marini,&:  Data. 

Poftrtmum  uero.Opufculum  de  Leui  SC  Pondcrofo, 
hatfcnus  non  uifum,  eiufdcm  autoris. 


Cum  priuilegio  Cacfareo. 


2<AS1  LE^tE,  TE  X /O^W  £ M H EJL- 
utgjum,  & Hemkttrium  TSr*rul,  ^Ann» 
m.d.  tritu 
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/OtsTNNES  HLTLV  1V$ 

LtBori  s.  d. 

v o N I A w inhumanum  eft  repugnare  haud  ita  difficilia 
rogantibus  amicis,  aon  licuit  amplius  editionem  Lati- 
nam huius  autoris  in  aliud  tempus  proferre : quod  eo  ala- 
crius fumus  perfecuti,  ne  aditum  ad  omnes  difciplinas 
(quod  Plato teftatur  fieri ,negle(fla  Geometria)  Latine 
tantum  erudiris  praecludere  uelle  uideamur.  Collatum 
_dar  Iacobi  Fabri  Stapulenfis  dudlu  Parifijs  ante  aliquo  t an 
ros  cxcufum,  ad  fidem  Graeci  exemplaris  adodlifsimo  uiro  Chrifianno 
Herlino  Mathematicarum  difciplinarum  publico  apud  Argetinenfes  pro- 
fefforeteui  acceptum  feras  quicquid  hic  aut  ad  Grgcum  exemplar,  aut  aho- 
qui  do6c  refiitutum  uideris.  Adiecimus  Phaenomena,  Specularia,  Pro- 
theoriam  Marini, SC  Data,  argumentorum fimilitudincinducffi. Qjtumcp 
eo  ipfo  tempore,  quo  opus  abfoluerctur,  Libellum,  fiue  potius  Fraemen- 
tum  ( nam  uidetur  cftc  mutilus)  mihi  afferret  quidam  de  Leui&.'  Pon 
derofo,  eum  etiam  addidimus : ut  fi  quid  hinc  pofsit  cfle  emo- 
lumenti, boni  confiilas : fin  minus,  ne  mea  fide  in  fht- 
diofos  defiderata,  tuo  commodo  ali- 
cubi uidear  non  fhiduilTe. 
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^EVCLIDIS  MEGA 

R E N S I S CLARISSIMI  PHILOSOPHI,  M A T H E M A* 
ticorumfa  dl  e p rindp  is,  p rimu  m cx  Campano, deinde  ex  Theone  Grtrco 
comentatore, interprete  Bartholomxo  Zambcrto  Veneto, 
Gcometricoru  elementorum  Liber  primus. 

Ex  Campano,  triplex  principiorum genm. 

Primum,  DifHnitionci.  * 

Vnduseft,cuiuspars  non  eft.  2 Linea, 
elt  logitudo  fine  latitudine : 3 cuius  quide 
cxtremitates,funtducTpuda.  4 Linea  re- 
da, eft  ab  uno  pundo  ad  aliu  breuifsima 
exten(io,in  extremitates  fuas  ea  redpiens. 
ySuperfides  cft.qux  longitudinem  & Ia 
titudinem  tantum  habet:  <S  Cuius  qui- 
dem termini.funtlincp.  7 Superficies  pia 
na, eft  ab  una  linea  ad  aliam  breuifsima  ex- 
tenlio,in  extremitates  luas  eam  recipiens, 

VondM.uit fignm.  Uned.  Su  per  /x 


8 Angulus  planus,cft  duaru  linearu  alternus  contadus,  quarti  ex- 
pafio  eft  fuper  fuperficic,applicatio'qt  no  direda.  9 Quado  autem 
angulu  continent  dux  linexredp.redilineus  angulus  nominatur. 

10  Quado  reda  linea  fuper  re dafteterit,duo'q?  anguli  utrobiq;  fue 
rint  cquales, coru  utercp  redus  erit,linea'q;  linex  fupcrftas.ei  cui  fu- 
perftat.perpcdicularis  uocat.  n Angulus  uero  qui  redo  maior  eft, 
obtufus  dicitur . 12  Angulus  uero  minor  redo,  acutus  appellatur. 
Anguli» fimi,  RnSi lineus.  Anguli» obliipu».  dAcuttu.  bohtufui-  linedperpend.  c Reflui. 


13  Terminus  eft,qd  uniufcuiufq?  finis  eft.  i+Figura  eft,qux  termi 
no  uel  terminis  continetur.  1 j Circulus,  eft  figura  plana, una  quide 
linea  cotenta,quc  circuferentia  nominatur:in  cuius  medio  pundus 
cft,a  quo  omnes  lincg  rede  & ad  circuferentia  excutes,  Gbi  inuicem 


t 


r 


i GEOMET.  EtEMENT.  EVCLIDIS 

fimt  aequales.  i<5  Et  hic  quidem  pundus.ccntrum  circuh'  dicitur. 

»7  Diameter  circuli.eft  linea  reda,  qug  fuper  eius  ccntru  tranfiens, 
extremitateseqj  fuas  circuferetig  applicas.circulu  in  duo  media  diui* * 
dit.  18  Semicirculus,  eft  figura  plana  diametro  circuli,&  medietate 
circuferetig  conteca.  19  Portio  circuli.eft  figura  plana, reda  hnea  8C 
parte  circuferentig  cotcnta.femicirculo  quide  aut  maior  aut  minor. 

Circuitu.  Triangului.  Qgddrjngulut.  Dimeter.  Maior  portio. 


Semicirculi u.  m Minor  portio. 

10  Redflineg  figura:  funt.qug  redis  lineis  continetur.  21  Quarum 
qugdl  trilaterx.que  tribus  redis  lineis;  22  Quedamquadrilaterg, 
q quatuor  redis  T"Ut*j.  QuidriUtiri.  MuIttUlcre.  AeqmUtem. 
lineis:  23  QiiardX 
multilaterae.qua: 
pluribus  q?  qua- 
tuor  redis  lineis 
cotinenf.  2+  Figuraru  trilateram, alia  eft  triagulus, habes  tria  latera 
aequalia:  25  Alia triangulus.duo  habes  equalia latera:  2 6 Alia  trian- 
gulus  triu  ingqualiu  lateru.  27  HarS  iteru  alia  eft  orthogomu.unS 

fcilicctrcduangulu  habes.  28  Aha  eftamblygoniu.aliqucobtufum 

angulu  habens.  29  Aliacftoxygoniu.in  quatresanguliiuntacuti. 

Duu  equilium  Uterum.  Trium  inequihum  Uteri.  Orthogonii.  O xygoniit.  AmUygonum. 


OA 


30  Figuraru  autc  quadrilatcraru.alia  eft  quadratu.quod  eft  aequi- 
lateru  redagulu:  31  Alia  eft  tetragonuslogus.quc  eft  figura  redan 
gula,fed  gquilatera  no  eft : 32  Al.a  eft  helmuayn,  qug  eft  gquilatera, 
led  rcdagula  no  eft:  33  Alia  eft  fimilis  helmuayn, quae  oppofita  late 

Tctrigomti  longus.  H rlmtuyn.  SimiUs  Mmttiyn.  Helmuiripte. 


Qiudritum. 


ol z/n 


ra  habet  gqualia  atq?  oppofi  tos  angulos  a:qua(es,ide 
tamen  necredis  angulis  nec  equis  laterib.cotinetur. 

Pnctt 
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LIBER  PRIMVS.  , 

34  Praeter  has  autem  omnes,  quadrilatcraefigurx.helmuariphx 
nominantur. 

35  Aiquidiftante*  lineae  funt,qux  in  eadem  fuperficie  colloca  tc  at' 
uein  alterutram  partem  protraflxnon  conueniunt, etiam  fi  iniiv 
nitum  protrahantur. 

Secundum,  Petitiones. 

i  A'  quolibet  puncto  in  quemlibet  punflum,reflam  lineam  duce» 
re,atq?  linea  definitam, 
in  cdtinuum  reflumqj, 
quantumlibet  protrahe 
re.  2 Super  centrum 
quodlibet , quantumli' 
bet  occupando  ipaciu, 
circulum  defignare. 

3 Omnes  reflos  angulos  fibijnuicem  e(Tc  aequales.  4 Si  linea 
refla  fuper  duas  lineas  reflas  ceciderit,  duotp  anguli  ex  unaparte 
duobus  reflis  angulis  minores  fuerint,  iftas  duas  lineas  in  eandem 
partem  protraftas,proculdubio  coniunflum  iri.  y Duas  lineas 
reflaSjfuperficicm  nullam  concludere.  . 

Tertium,  Communes  animi  conceptiones. 

» Quarum'  8>C  eidem  funtxqiialia,&fibrjnuicemfuntxqualia. 

2 Ecfixqualibusxqualiaaddantur.omniaquoq?  fient  xqualia. 

3 Et  fi  ab  aequalibus  xqualia  auferantur , qua:  relinquuntur  erut 
aequalia.  4 Et  fi  ab  inaequalibus  xqualia  demas,  quacrelinquun' 
tur  erunt  inaequalia.  5 Et  fi  inaequalibus  xqualia  addas, ipfa  quo' 
que  fient  inaequalia.  6 Si  fuerint  dux  res  uni  dupliccs.ipfaefibijn' 
uiccm erunt  xquales.  7 Si  fuerint  dtixres,  quarum  utraqj  unius 
eiufdcm  fuerit  dimidium,utraq?  erit  xqualis  alteri. 

8 Si  aliqua  res  alicui  fuperponatur.applicetur®  ei,nec  excedat  al 
tera  alteram,illx  fibijnuicem  erunt  xquales.  9 Omne  totum , eft 
maius  fua  parte. 

CAMPANVS.  Sciendum  eft  autem.quddprxterfias  communes  animi  conceptiones,  (i- 
ue  communes  fenrenria$,mu!ras  alias, qux  numero  funt  incomprehenf  biles,  prxrermifit Eu- 
clides:quarum  hfceftuna.  Si  dux  quantitates  xquales,  ad  quamlibet  tertiam  eiufdem  gene- 
ris comparentur.limul  erunt  ambx  illa  rerria,autxque  maiores,  aurxquc  minores,  aut  fimulf- 
quales.  Irem  alia.  Quanta  eft  aliqua  quantitas  ad  quamlibet  aliam  eiufdem  generis, tantam 
cfTe  quamlibet  tertiam  ad  aliquam  quartam  eiufdem  generis.  In  quantitatibus  continuis  hoc 
uniuerfalirer  uerum  eft,fiue  antecedentes  maiores  fuerint  confequenribus,  fiue  minores:  ma- 
gnitudo enim  decrefcir  in  infinitum:  in  numeris  autem  non  fic.  Sed  fi  fuerit  primus  fubmulri~ 
plex  fecundi,  erit  quilibet  tertius  xqu<?  fubmultiplex  alicuius  quarti : quoniam  numerus  crefrit 
in  infinitum,  ficur  magnitudo  in  infinitum  minuitur. 
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EVCLIDI.  S MEGARENSIS  PHILO 


SOPHI  ELEMENTA,  BARTHOLOMAEO  ZAMBBRTO 
Veneto  interprete.  Triplex  principiorum  genu*. 

Primum,  Diffinitione». 

Ignum,  eft  cuius  pars  nulla,  a Linea  uero, 
longitudo  illatabilis . j Linea:  autem  limi, 
tes,  lunt  ligna.  4 Recta  linea,eft  qua:  ex  av 

quali,fuainteriacet  ligna.  5 Superficies,  eft 
qua:  longitudinem  latitudinemcp  tantum  ha. 
bet.  <5  Superficiei  extrema, funt  lineae.  7 Pia 
na  fupcrficies,  eft  quae  ex  gquali,  fuas  interia. 
cet  lineas.  Planus  angulus.eft  duarum  linea, 
rum  in  plano  lefe  tangentium  Sc  non  in  diredto  iaccntium,  ad  alter, 
utram  inclinatio. 

Punflui,*utfignum.  Line*.  Sn  per  fi  ei  et. 


9 Quando  autem  qua:  angulucontinent,rectf  linep  fuerint, redtili 
neus  angulus  nucupat.  10  Cum  uero  redla linea  fuper  redla  coliftes 
linea, utrobicp  angulos  cqualcsadinuiccfecerit.rcdtus  cftuterq?  tc* 
qualiu  anguloru:&  qux  fupftat  retfta  linea,  perpedicularis  uocitat, 
fuper  qua  fteterit.  11  Obtufus  angulus  maior  eft  redto.  12  Acutus 
uero,minor  eft  redto.  tj  Terminus  cft,quod  cuiusq;  finis  eft. 

Angidm  pUnut.  Reflihneiu.  Angulm  obliqm.  * Acutut.  bobtufui-  Line*  perpend.  c Reflui. 


t4Figuraeft,qucfub  aliquo,uelaliquib.terminis  coprchenditur. 
ty  Circulus,eft  figura  plana  una  linea  cotenta,qup  circuferentia  ap 
pellatur,  ad  qua  ab  uno  figno  introrfum  medio  exiftete  omnes  pro- 
deutes  linee, in  ipfiuscp  circuli  circuferentia incidetes,  adinuice  funt 
aquales.  16  Cetru  uero  ipfius  circuli  id  (ignu  appellat.  17  Dimcties 
circuli,eft  redta  qua:da  linea  per  centru  adta,&:  ex  utraq?  parte  in  cir 
culi  dreun  ferentia  terminata,qug  rirculu  bifaria  difpefcit.  18  Semi. 
circulus,cft  figura  qup  lub  dimeticte  ea  qup  ex  ipfa  circuli  circun. 
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LIBER  PRIMVS.  f 

fcrctia  fublata  eft,c5tinctur.  19  Seflio  circuli.eft  figura  cj  fub  refla  li 
nea  et  circuli  circufcretia  aut  maiore  aut  minore  fcmicirculo  cotine! 


Semicirculus.  Minor  portio. 

20  Rcflilinec  figura  funt.qug  fub  reflis  lineis  continetur.  21  Trila 
tcra  figura  funt , qua  fub  tribus  rectis  cotinentur  lineis.  22  Qua' 
drilatere  figurg  funt, q fub  quatuor  comprehenduntur  reflis  lineis. 

23  Multilatcrgfigurciunt,quafub  plurib.  q;  qua  tuor  reflis  lineis 

coprehendutur.  T riUtera.  QuadnUtera.  Multilatera.  Asquiluterut. 

24  Trilatcraru  /\ 
porro  figuraru,  / \ 

gquilaterucfttri'  L \ 

angulu.quod  fub  tribus  aqualibus  lateribus  continetur. 

25  Ifofcclcs  autem,  eft  quod  fub  binis  tacum  aqualibus  lateribus 
continetur.  2 <s  Scalcnu  ucro  eft  quod  fub  tribus  inequalibus  lateri 
buscotinctur.  27  Amplius  trilaterarum  figurarum,  reflanoulum 
triangulum  eft , quod  reflum  angulum  habet.  2S  Amblygonium 
autcm.quod  obtufum  angulum  habet.  29  Oxygoniuucro,  quod 
tres  habetacittos  angulos. 

Duii  squalium  Uterum.  Trium  msqttalium  lateru.  Ortbogoiuu.  Oxygoniu.  Amblygonium. 

30  Quadrilaterarum  autc  figurarum,quadratu  quide  cft,quod  & 
aquilateru  ac  reflangulu  eft.  31  Altera  parte  longius  eft,  quod  re- 
flangulum  quidc,at  aquilateru  non  eft.  31  Rhombus,  eft  qua  a- 
quilatcra.fed  recragulano  eft.  33  Rhomboides  ucro  eft.qua  ex  op 
pofito  latera  8c  angulos  habes  gquales,necp  cquilatcra  nccp  reflan' 
gula  eft. 34 Pre ter  hcc aut.reliqua quadrilatera.trapezia appellant. 

Quadratum.  Tetragomu  longut.  Rhombm.  Rhomboidei.  Trapezium. 
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6 CEOMETR.  ELEMENT.  EVCL1DIS 

3J  Parallclx,re<fte  lincx  funt.qux  in  eodem  exiftentcsplano,&  ex 
utracp  parte  in  infinitum  produ<fhc,in  nulla  parte  concurrunt. 

Secundum , P ofluktd. 

i Ab  omni  ligno  in  omne  fignum.rctftam  lineam  ducere,  z Re- 
dam  lineam  terminatam , in  continuum  re<fhjm'quc  producere. 
3 Omni  centro  & intere 
uallo,  circulum  deferibe 
re.  4 Omnes  angulos 
redtos,adinuicem  xqua- 
les  efle.  y Si  in  duasre- 
«fias  lineas  reda  linea  in 
ridens,  interiores  SC  in 
eadem  parte  angulos  duobus  redtis  minores  fccerit,reclas  lineas  in 
infinitum  produdlas  concurrere  necelTe  cft  ad  eas  partes,  in  quibus 
anguli  duobus  rediis  minores  exiftunt. 

^ Tertium.  Communetprntenti*. 

V^ux  eidem  xqualia.&f  ad  inuicem  funt  xqualia.  i Etfi  xqua- 
libus  xqualia  adrjciatur, omnia  erunt  xqualia.  jEtfiabcqualibus 
xqualia  aufcrantur,qux  relinquuntur, xqualia  erunt.  4 Etfiinx- 
qualibus  xqualia  adiungiitur.omnia  erunt  inxqualia.  y Et  fi  ab  in- 
xqualibus  xqualia  auferantur,  reliqua  inxqualia  erunt.  6 Qux 
ciufdcm  duplicia  funt,adinuiccm  funt  xqualia.  7 Etqux  eiufdem 
funt  dimidnirn,xqualiirtuntadinuiccm.  s Etquxfibimetipfiscon 
ucniuntjXqualia funtadinuiccm.  pTotum.cft  fua  parte  maius. 

«*£ 10  Duae  re{ix  Ilnc«,  * fupcrficicm  non  concludunt. 
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EVCL1DIS  MEGARENSIS 

geometrica  elementa, 

EX  CAMPANO. 

Primi  libri  propcfitio  prinu. 

Riangulum  acquilateru.fupra  datam  lineam  recftam 
collocare. 

d ara  linea  rcdta  a buolo  fuper  ipfam,  rrianguluaequilarenimcon 
ftiruere.fuper  alteram  cius  extremitatem,  fciliccr  in  puncto  a,  ponam  pe- 
dem cirdni  immobilem, & alterum  pedem  mobilem  extendam  ufep  ad  b. 
& deferibam  fecundum  quantitatem  ip(iu6  line*  datf, per  fecundam  peri 
■— — — rionem  drculum  cbdf.  Rurfus  alteram  cius  extremitatem,  falicerpun- 
. ftum  b faciam  centrum:  Si  per  eandem  petitionem  Si  fe- 
cundum eiufde  quantitate , lineabo  circulum  c a d h.  qui 
drculi  interfecabuntfein  duobus punltis,quxfint  c d. 

Et  alteram  duarum  fe<fiionum,(icurfe^ionemd,  conti- 
nuabo cu  ambabus  extremitatibus  datf  linep : prorraltis  « 
lineis  d a.d  b per  primam  petitionem.  Qyia  ergo  a pun 
^io  a, quod  eft  centrum  drculi  c b d,  protraltx  funt  line* 

Ad  & a b ufqj  ad  eius  drainferenriam : ipf*  erunt  xqua« 

Ies,per  diffinitionem  circuli.Similitcrquo<p,quiaapun- 
b.quod  eft  centr  u drculi  c a d h,  protraltx  funt  line* 
b a & a d ufqr  ad  eius  cirainferentiam , ipf*  erunr etiam  » 

squales. Quia  ergo  utra*  duarum  Uncarum  a d.b  d.arqualis  eftlinc*a  b,  ut  probarum  eft,ipff 
erunt  *quales  inter  fe.per  primam  communem  animi  coceprionem.  Ergo  fuperdaram  retfUm 
lineam, collocauimus  triangulum  *quilaterum, quod  eft  propofirum. 

CAMPANI  additio.  Si  aurem  fuper  eandem  lineam  libeat  collocare  reliquas  duas  trianfftt 
lorum  fpecics,  fcihcet  triangulum  duum  *qualium  laterum , fi£  triangulum  trium  inaequabunt 
laterum  :protranarur  bneaab,in  utramp  partem,  ufcpquo  occurret  circunferentiis  amborum  dr 
culorum  fuper  duo  punita  f & Iu  Et  pof.ro  centro  in  punito  a,  lineetur  circulus  e h g , fecundu 
quantitatem  line*  a lutem  polito  centro  in  punito  b. lineetur  circulus  e f g.fecundum  quanti- 
tatem  une*  b t.  Hi  autem  cuculi  interfecabunrfem  duo 
bus  punc  tis, quf  funt  e g.  Coniungantur  igitur  extremi 
tates  dat*  linej  cum  altera  diltarum  fclttonu.pcr  duas 
lineas  reflas , qu*  fint  a g.b  g.  Et  quia  h*  Une*  a b,&  a 
f, exeunt  a centro  circuli  c d f,  ad  cius  dreunferentiam, 
ipff  erunt  squales  Simitirer  quoq*  a b Si  L h,  quia  exeut 
a centro  circuli  c a d h , uf<p  ad  ipfius  drcunfercnriam.i-  , 
f f*  eriir  squales  Qyia  ergo  utraqj  duarum  linearum  a.  ' 
i Si  b 1 1 f qualis  eft  lincj  a b , ipf*  erunr  inrer  fe  squales: 
ergo  polita  a b,  communi,  erir  bf  squalis  a h.  fcd  b f se- 
quatis ipfibg:  quia  ambx  exeunt  dccnrro  drculi  cfg, 
ad  cius  circunferenriam.Similircr  quoqj  a li,eft  squalis 
ipfi  a g.  & urratp  carum  eft  maior  a b,  eo  quod  urraque 
duarum  linearum  b f & a h maior  eft  a b.Qyare  fuper  datam  Uncam  collocauimus  triangulum 
duorum  cqualium  laterum.  Triangulum  etiam  trium  inxqualiii  laterum  fuper  tandem  lineam 
collocabimus:  fi  aliquod  punitum  exiftens  in  drcunferenria  alterutrius  duorunbmaiorum  dr 
culorum , quod  non  (it  in  alrera  duarum  (cltionura,$C  cui  non  obuier  f U , cum  in  urramlibct 
partem  produlla  fuerit  in  continuum  &dircltum,!^iunxerimus  per  duas  lineas  rdtas  cum 
ambabus  extremitatibus  dat*  line*.  Sit  enim  punitus  k (ignarus  in  circun  ferentia  circuli  cfg: 
& non  fit  in  altera  feltionum.nec  occurrat  ei  f h,  cum  protraheretur  in  continuum  fi i dircltum 
<ius  ufquc  ad  circunferennam : protraham  ergo  lineas  a k Si  b k:&  fecabir  linea  a k:drciinfcren 
tiaiq  circuli  e h g : fecer  ergo  infeunlto  1,  eritq»  b k per  i communem  animi  conceptionem  xqua 
lis  a l , quia  b k per  diffini nonem  drculi  eft  squalis  b g,fi£  a I squalis  a g:quare  a k eft  maior  b k. 
^cd  6i  b k,eft  maior  a b:  triangulus  ergo  a b k,eft  rrium  inxqualium  laterum.  Sic  igitur  fuper  (U 
tam  lineam  rcltam, omnes  triangulorum  (pedes  collocauimus» 
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GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 
Eudidei  ex  Zimberto.  Vroblcmi  i.  Prcpoptiot. 

Super  data  reda  linea  terminata,triangulu  xquijatcru  conftituere. 

THEON  otZainirrfo.  S/t  Jaf-i  rc fla  terminitd  lineis  fi.  Opcrtctfuper  « fi.CrienguIi  eqmUtcrum 
con/htuerc.Centro  quidem  *, fracto  uerd  * fi>circulus  dcfcnba 
turfi  y 4 (per  j poftulatum ) C7  rurfut  (per  idem ) cetro  quidem 
fiyfracio  nero  fi  a,alter  circulus  deferibatur  *y  t.Et  (per  i po- 
pulatum) i figno  y,in  quo  f e circuli admicem  fec.itn , ad  a fi, 
figru  c onne  flantur  reRxlinex  y*,y  fi.  Et  quoniam*  fignum , 
centrum  eR  circuli  y fi  A aqualis  eft  ( per  15  diffinitionem ) * y 
ipfi  xfi.  R urfus  quoniam  fi  fignum,  centrum  eft  circuli  y*f, 
aqualis  eft  fi  y ipfl  fi  « (per  if  diffinitionem ).  At  oflenfa  eft  li - 
ncazyjpfi  * fi  aqualis : utraque  igitur  ejy*&  y fi,  ipji  * fi 
aqualis.  Qua  autem  eidem  aqualia,  & adinuicem  fiunt 
aqualia  (peri  communem  [ententiam)cry*  igitur  ipfiyfi  eft  aqualis.  Tres  igitur  linea  y*,  *fi,fi  y , 
aquales  adinuicem  fiunt . Aequdaterum  igitur  eft  triangulum  * fiy,CJ  conflit  utum  fiupcr  data  retia  Imea 
terminata  * fi,  quod  fictfific  oportuit. 

Euclides  ex  Campano.  Propofitio  1 . 


Dato  pundo,  cuilibet  lineae  redx  propofitx  aequam 
1'  redam  lineam  ducere. 


C A M P A N V S.  Sir  a, punitus  darus:&'  b c.lmca  re  Ita  dara.uolo  a punito  a 
duce re  unam  lineam  xqualem  linex  b c:in  qiucunqj  partem  contingat.  Coiun 
gam  ergo  punitu  a.cum  altera  extremitate  linee  b c.  cum  qua  uoIuero:&  coiun 
£am  ipfuma,  cum  extremitate  c,per  lineam  a c:  fuperquam  comti  tuam  rriangulu  xquilaterum 
fecundum  dormiam  prxcedentis.qui  fit  a c d . & in  illa  extremi 
rare  linex  darx  cum  qua  comunxi  punitum  datum,  a fcilicet : in 
extremitate  c.ponarn  pedem  circiniimmobilem,  defcribamcpfu 
per  lpfutn  (per « petirionc)circiilum  fecundum  quantitate  ipfiiit 
darx  linee:  qm  fir  circulus  eb  & larus  trianguli  equilareri  quod  . 
opponitur  punito  dato.fcilicct  latus  d c protraham  per  centrum  / 
circuli delcripri  ufqueadeius  circunferetiriam  :&  fir  tora  Imea  I 
fic  pron  alta  d c e.fccundum  cuius  quantitate, lineabo  circulum, 
polito  centro  in  d,qui  fit  circulus  e f.  Poftra  protraham  larus  d a 
ufq»  ad  rircunferentiam  huius  ultimi  circuli : & occurrat  circun- 
frrcnrix  ipfius  in  punito  f.  Dico  igitur  quod  a f,  eft  cqualis  b c. 
nain  b c,&  c e funr  aquales  quia  exeunt  .1  centro  circuli  c b,  ad  e- 
ius  rircunferentiam.  Similiter  quotp  d f & d e funr  xqualcs:quia 

exeunt  a centro  circuli  e f,  ad  rircunferentiam.  fedda&dc  funr  xquales:  quia  funr  latera  trian- 
culi  xquilareri.  ergo  fi  d a & d c demantur  dede#  d fquf  funt  aquales,  erunt  rcfidua.qux 
lunt  a f8(c  e, xqualia.  Quia  ergo  urraque  duarum  linearum  a cb  eft  xqualis  ce:ipfx  peri 
communem  auiini  conceptionem,  adinuicem  funr  xquales.  Qpareapunlto  a,  protraximus  li 
neam  a f xqualcm  b c 1 quod  eft  propofirum. 

Euchd.  exZamb.  Problema  1.  Propofilio  u 

Ad  datum  fignum,  datx  redx  linex  x- 
quam  redam  lineam  ponere. 

T H E O N f*  Zimb.  Sil  dttu  pgnum  xMtl  Mite  retil  linei, 

(■  y oportet  id ipfum  *,ippfi y retie  linee  equim  retiim  lineim  po 
nere. Ducitur  enim  ii*  figito, m S pgnum, retix  linei  * $ ( per  t po 
fiuhtum)<y  conftttiuturfuper  tl  (per , prcpoftnonc ) triingulum  \ 
equiliterumpiqi  illud  Jl  x fi,<y  producituWper  > poftulitum ) in 
retium  ipla  Jt  x,f.  fi  linex  * i.fi/ty  (per  5 poftulitum)  citro  fi,ffi 
cio  u eri  ( y.cimduc  drferibitur  y»!.  & rurfut  (per  idem ) cetro  «f, 
ffiiciouero  Ju.circului  defcribitur.K  x.Qjionii igitur  C fignum,  . 
eentru  rti  circuli  y • fi,equilii  eft  (per  te  diffinitionem  )Cyippfix:  " 

CT  quoniim  dfignum, centrum  ctl  circuli  u i*  uucquiln  eti  (pcrcMidcm)A».ipfiJ  *,<puruAx,ipfiAt 
eft  xquilis  (perprxccdcntcm.)  rcliqmigitur  « Kreliqnt  f • (fer  j communem  fentcntiim ) eft  equitii. 

Often- 
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Odenfiim  rft  tutem, cfuid  (yip/tt.  cjl  tqiulisjctrcq-  igitur  <y  • » er  {?,ip/l  t « r/f  epuli!.  Que  tute 
eidem tqutlit, ( per pnmtm  communem  fententim ) cr  tdtnuicei n funi equtlit,  y lincte  x , igitur 
ipfiCy  cjl  equtlii.Ad  dttum  igitur  fignum  •Munde linee  (y^cpu ndt linee colloceu c fl • x,juod 
fetijfe  oportuit ■ 

tuclid.exCtmp.  Propofitio 

Ropofitis  duabus  lineis  ingqualibus,  deloofori  earum, 
breuiori  xqualcm  abfeindere. 

CAMPANVS.  Sint  du*  lincr  a b & c d,Bf  fit  a b minor:  uolo  cx  c d abfeinde 
r c unam.quf  fir  arqualis  a b.  Duco  primo  a pu  fto 

— c unam  lineam  {-qualem  a b.fecundfi  quod  docuit  o*  . -t? 

prccedens,  qux firce:  polito  ergo  ccnrro  in  puncto  c, deleri bam 
circulum  fecundum  quanrirarem  c,  qui  fecabir  lineam  cd:fir  ergo 
ut  fecer  eam  in  punito  f.erirqj  lmeacf,xqualis  Iinexc  e,  quiaam  v 
bx  exeunt  a centro  eiufdem  circuli  ad  circunferentii,  & quia  utra  0 
que  duarum  linrarum  a b bL  c f ert  xquali»  c e.ipljr  per  i co  munem 
animi  conceptionem  funr  inter  fe  xquales,  quod  eft  propofitum. 

Euclid.exZamb.  Problema  t . Propofuio  j. 

, Duabus  datis  rectis  lineis  inaequalibus , a maiori  .minori  xqua- 
lcm rctfiam  Uncam  abfeindere. 

THEON  cx  Z amberto.  Sint  dat t dut  redt  linet  intquales » C y, 

quarum  maior  fit  * fi.oportet  ab  ipfa  * fi  maiore , ijpfi  y minori  tqualem  reda 
lineam  ab fcindere.P  enatur  ( per  fecundam  propcjttionen^gd fignum  x,  linet 
uero  redty,  tqualis  x A,  cr  centro  quide  x , internatio  uero  x A,(per  ; poflu  . 
lat um  ) circulus  def  yibatur  A r /.  Et  quoniam  x fignum  ^centrum  cft  circuli  A \ / 

a/, tqualis  cilxt  ipfi  * A.  At  linea  y,ipji  xAefi  tqualis:  utraq;  igitur  cr<r»  cr  V / 
yjpfi  x A ed  tqualis: quare  cr  Unca  » ijpfi y e&  tqualis.  Duabus  igitur  datis 
redis  lineis  tn squalibus  x Cyt  ab  ipfa  « f maiore , ipjiy  minori  tqualis  abfcijfd  ' • 

tfi a i,  quod  facere  oportebat. 

Euclid.cxCamp.  Propofuio  4. 

Mnium  duorum  triagulorum,  quoru  duo  latera  unius 
duobus  lateribus  alterius  xqualia  fuerint.duoq?  angu- 
li  eorum  illis  equis  lateribus  contenti  equalcs  fuerint  al 

ter  alteri,  latera  quoq?  illorum  reliqua  (cfe  refpicicntia 

gqualia  .reliqui  ucrtjanguli  unius  reliquis  angulis  alterius  xquales 
erunt.ac  totus  triangulus  toti  triangulo  xqualis. 

CAMPANVS.  Sint  duo  trianguli  a b c,d  c f.fitqj  latus  a b.a-quale  lateri  de.  Si  larus  a c, «- 
. quale  lateri  d f,&  angulus  a,*qualis  angulo  d.  Tunc  dico.qudd  balis  b c.eft  zquabs  bafi  e f , SC 
angulus  b,  cqualis  angulo  e.Item  angulus  c.arqualis  angu 
lo  f.K  totus  triangulus  a b c.toti  triangulo  d e f,quod  pro» 
barur.SqpcrponJ  triangulu a b c.triigulo  d ef.ita  $ angu* 
lus  a, cadat  fuper  angui  ii  d,&  latus  a b luper  latus  d e,8t  la- 
tus a cfupcr larus  df.Paterautc  per  penulrimiconceptio* 
ne.q,  nec  anguli  nec  latera  fele  cxccdent.eoq,  angulus  a.eit 
lequalis  angulo  d.K  latera  fuperpofira  ijs.  quibus  luperpo 
Runtur.per  hyporhelinipiilta  ergo  b c,  cadet  luper  punita 
e f.  Si  ergo  linea  b c qdit  fuper  linei  e f.  patet  propoiftum,  f 
quia  cum  linea  b c fuperpolita  Itnep  c f.non  excedat  ei, nec  ^ 

«tf  rrb  e non  cadit  fuper  bneam  e f/cd  cadit  intra  mangulum  ncutl.uea  egf  autcx^a.  C- 
cut  Unca  e li  f,tunc  duzline*  rft<  concludunt  fupcrfiactn, quod  eft  contra  ultimam  pennone. 
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fa»  GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLID1S 

Eudi<Lcx2mb.  Tbcornru  primum.  Propofitto  4. 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  xqualia  habuerint  ♦ 
alterualteri,&  angulum  angulo  xqualefub  aequalibus  reftis  lineis 
contcntum,&  bafin  bali  gqualem  habcbunt,&  triangulum  triangu 
lo  aequum  crit,ac  reliqui  anguli  reliquis  angulis  xquales  erunt  alter 
alteri,fub  quibus,  xqualia  latera  fubtenduntur. 

THEONrx  Zai ni.  Suit  binatrungulaafiy,Ai/,duolatcraAidelicetuf,uy,duobiislatcri^ 
but,hoc eft,  A t,A  f,  aqualu  habentia , alterum  alteri,  fcilicet * fidppAr.eyay,  ippA/,cr  angulum 
fi  uy,angulot  A /aqualem.  Dico  quod  crbapifiy,  bap  < /,  ri!  aquatu : cr  triangulum  afy, trian- 
gulo A i /,  equum  erit : ej  reliqui  anguli  rrhqus  ungulis  aqualn  erunt  dlcr  alteri,  fub  futili  aquali* 
latera  fubtenduntur , hoc  eft,  a (y.ippAi/t  er«  y fi,  t » 

ipp  A [t . Congruente  natique  triangulo  afiyippAif 
triangulo,  aepopto  ligno  * [uperA,cr  * fi,  reftaUneafu- 
per  A t,  congruito'  Jignum  fi  pg no  ',  ex  eo  quia  linea  * fi, 
ipp  Jl  1 eft  aqualis  ( per  hypotbepn).  Et  congruente  linea 
n fi  ipp  linea  A t,  congruit  o hnca  retia  a y,ipp  linea  A /t 
quoniam  anguli:!  fi  n y, angulo  Jl  i / eft  aqualis  ( per  hypo- 
thepn).  fit  queniamltnea  retia  « y,ipp  A fe(l  aqualii  (per 
hypothefmy.  pgnum  igitwry, ipp  pgno  /congruit . Rxrfut 
quoniam  y pgnum  ipp  / pgno  congruit,  at  fi  pgnum  ipp  • 

pgno  congruit ibapi  igitur  fyfiapi  /congruit.  Si  enim  congruente  (ipp',0  y ipp  !,  baptfiy,  bap  i/ 
non  congruitiduf  retia  Imeafuperpcicm  concludunt,quod ( per  io  communemfentcnliam ) eft  impofii- 
bile.  Congruit  ergo  baps  fi  yjbaji  t f,cei  eft  aqualis.  Quare  totum  triangulum  ufiytoli  triangulo  A i /, 
congruit  (per  f communem  fententiam),cr  ei  eft  aquale.  Et  reliqui  anguli  (per  eandem)  reliquis  angulis 
congruent, o eis  erunt  aquales, hoc  r/i  angulus  * fi  y Angulo  At /,o  angulus  * y fiAngulo  A/,.  Cum  igi 
turbina  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  aqualia  habuerint  alterum  alteri,  O angulum  angulo  e- 
quum  fub  aqualibus  retiis  linei;  contentum : bapn  quoque  bap  aqualem  habebunt,  o triangulum  trian  ■ 
gulo  equum  erit, o reliqui  anguli  reliquis  anguli,  aquales  erunt  alter  alteri,  fub  quibus  aqualia  latera 
fubtenduntur : quod  oportuit  demonftraffe, 

Euclid.  exCamp.  Propofnio  s. 

Mnis  trianguli  duum  cqualium  laterum  angulos, qui  fu  y 
per  bafin  funt.xqualeseileneceflc  eft.  Quod  fi  eius  duo 
latera  direcftc  protrahantur,  fient  quoque  fub  bafi  duo 
anguli  inuicem  xquales. 

C a M P A N V S.  Sir  triangulus  a b c,  cuius  latus  a b fit  xqual||?reri  a c.  Dico  quod  angulus 
a b c,eft  xqualis  angulo  a c b.  Quod  fi  $ traha  tur  a b & a c.ufqj  ad  d & e, fiet  angulus  d b c rq  ua  - 
lis  angulo  c c b.  quod  fic  probatur: Protrahis  a b & a c,pona  per  tertiam  propofirionf , linea  a d 
xqualem  linex  a e,&  protraham  lineas  eb,  & d c.  Etmtcl 
ligam  duos  tungulos  a b e & a c d,  quos  probabo  effe 
xquales, St  adinuiccm  xquilateros  & xquiangulos.  Sunt 
enim  duo  latera  ab  8C  a e,  trianguli  ab  e, xqualia  duo- 
bus  lateribus  a c & a d,  trianguli  a c d,  & angulus  a,  com* 
munis  urrique : ergo  per  prxrmfTam,bafis  b e,  eft  xqualis 
bafi  d c,&  angulus  e,  xqualis  angulo  d : & angulus  a b e, 
f qualis  angulo  a c d.  Irem  intelligo  duos  triangulos  d b c 
& e c b,quos  funditer  probabo  effe  xquilateros  &.  aequi- 
angulos.  Nam  duo  latera  b d & d c trianguli  b d c.funr  x-  " 
qualia  duobus  lateribus  ec&eb  trianguli  ce  b,&  an- 
gulus d, angulo  e : ergo  per  prxmiftam  balis  bafi,  BC  reliqui  anguli  reliquis  angulis : ergo  angu 
1 iis  d b c eft  xqualis  angulo  e c b (Et  eft  fecundii  propoli  rum , fcdicer,  quod  anguli  fub  bafi  funr 
xqu  ales)  & angulus  deb,  eft  xqualis  angulo  e bc.  Sed  torus  angulus  ab  e,  eft  xqualis  tori  ac 
d,ur  probatu  fuit fupra: ergo  angulus  ab  c refiduus  eft  (per  tertiam  comunem  animi  coceptio- 
nemj  xqualis  angulo  a c b rcfiduo, quorum  utcr<p  eft  fupra  bafin. Et  hoc  eft  primu  propofirum. 

' S ucbJn 
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Zuclidex  2amb.  Theorema  i.  Tropo  fido  f. 

Ifofcclium  triangulorit  qui  ad  bafin  funt  anguli , adinuicem  fune 
pquales. Et  productis  xqualibus  rctfhs  lineis, qui  fub  bafi  funt  angu 
guli,admuiccm  xquates  erunt. 

T H E O N ex  Z amb.  Sit  triangulum  ifofceles  « fi  y,<equum  habens  Litus  * fiJUtcri  *yw  producan 
tur  ( per  x poflulatu ) in  redu  ipfis « fi,x  y,re(lx  linee  fi  J,y  f.Dico  quod  angulus  et  fi  y,angulo  « y fi, efl 
ecqualis : cr  angulus  yfiJ,  angulo  fiyi.  Capiatur  in  linea  fi  d,cot  ingens  fignm.fitc^  iUud  /,  cr  au  /natur 
(per  i propojhionan  ) a linea  « enator  e, ipji et  f,  minori  aqualis, Jit  qt  tUa*n,cr  conne  filantur  lyej-fi- 
Qttonbim  a fyipfi  et  *:c r * fijpfi « y,funt  aquales:dua  tgitur  f *t*  y, duabus  t et*  fi  funt  aquales  altera  al 
terder  communem  anguli i concludut,  qui  fub  f an  contmetkr. 

B afis  igitur  fy,  bafi*  fi  (per  4 proffojit  tonem ) efl  aqualis:  cr 
triangulum  * fy  ,triangulo  * * fi  erit  aquale : cr  reliqui  anguli 
reliquis  angulis  alter  altat  aquales  erunt,  fub  quibus  latna  a - 


qualia  e xpUcantur.boc  efl  angulus  a y f, angulo  a fi  *,cr  angu • 
his  et  fy, angulo  * 9 fi.  Et quonid  tota  ec  fjoti  «9  efl  aqualis, qua 
rum  linea  * fi, lutea  *yest  aqualir.r eliqua  igitur  6 f reliqua  y • 


(per  1 commune  fententiam ) efl  aqualis . OHenfum  efl  autem , 
fj>  fyipfi  fi  9 efl  aquabs.Duaautefiffy, duabus  y»,i  fi  aqiu - (j 
les  f unt  altera  alteruej  angulus  fi  fy,  angulo  y » fi  ( per  4 pro- 
pojitionc ) efl  aqualisicr  fi  y , bafis  eorii  communis  efl. Triangulum  igitur  6 fy, triangulo  y a fi  nit  aqua- 
le : cr  reliqui  anguli  reliquis  angulis  alter  altni  aquales  erunt , fub  quibus  aqualia  latera  fub  tenduntur 
( per  eandem ).  Angulus  igitur  f fi  y, angulo  »yfi,C7  anguhls  fi  y f angulo  y fi  9 funt  aqiulcs.  Qnonii  igi- 
tur totus  angulus  * fi  y, toti  angulo  ‘t  y f(  ut  oilenfum  efl ) aqualis  efl, quorum  y fi  *,angytlo  fi  y fefl  aqua 
liftreliquut  igitur  angulus*  fi  y,rcliquo  angulo  *yfi(  per  j commune  fententid)  efl  aqualis,  cr  adbafin 
funt  trianguli  * fi  y.Oflenfum  efl  aut  em, quod  angulus  f fi  y^ngulo  * y fi, efl  aqualis,  cr  fub  bafiexiflunt. 
IJofcebum  igttur  triangulorum, qui  ad  bafin  anguli  funt,aquales  funt  adinuice.  Et  produdis  aqualibus  re- 
dis bneis,  anguli  qui  fub  bafi  exi  fiunt, aquales  erunt  admuicem,  quod  dcmonflramium  fuerat . „ 
Eucbd.ex  Camp.  Tropofitio  6. 

1 1 duo  anguli  alicuius  trianguli  xquales  fuerint, duo  quo 
que  latera  cius  illos  angulos  refpicieritia,  xqualia  erunt. 

I C A M P A N V S.  Hxc  eft  conuerfa  prxmilfx.quanru  ad  primam  parte  ipfius. 

I Sit  enim  magulus  a b c, cuius  duo  anguli  b & cfunt  arquales. Dico  quod  latus  a 
j b,  eft  xquale  lateri  a c.  Si  enim  non  funt  a qualia, 
erit  alrcrii  maius.fi  tqj ab  maius, quod  refeceturad  xqualiratcac  a 

per  j propofirionf-.ur  fupei  fluii  fit  a dad  parrem  a,  &!  relecerur  in 
puncto d.fitqj  db  xqualis  a c.Intclligo  ergo  duos  tri3gulos  acb 
&*  d b c.quos  probabo  efle  xquilatcros  & xqmangulos.  Sunt  e- 
mm  duo  latera  d b 8C  b cmanguh  d b c, (qualia  duobus  lateribus 
a c&cb  trianguli  a cb,&  angulus  b xqualis  angulo  c totali  per 
hypothcfin : ergo  bafis  d c eft  xqualis  balla  b , per  4 propofirio- 
nem  angulus  deb  xqualis  angulo  a bc.Sed  angulus  acb,  eft 
xqualis  angulo  a bc.perhypothclimergo  angulus  dcb.eftxqua  ^ 
lis  angulo  b,pai  s uidelicet  toti, quod  eft  impofsibile. 

• \Euchd.ex  Z amb.  theorema  |.  Tropofitio  6.  1 

g Si  triaguli  duo  anguli  xquales  adinuice  fuerint.cquales  qcp  angu 
losfubtcdctia  latera  cqualia  adinuice  crut. 

T H E O N r*  Z amk  Sit  triangulis  “S),  aquii habens  angu- 
lum a fiy,  ungulo  *yf.  pico  quod  ©•  (alui  n /,  * jit  ii  eft  luteri  *y. 

SI  enim  equule  no  eftUtus'4  ( ip fi  lateri  a y, alserit  eorii  erit  maius. 

Sit  matus « (,ey  auferatur  (.peri  propofitwnc ) ab  ipfo  « f,  maio» 
re,ipfi  « y minori  linea  aqualis;  fitq,  ittad  f. protrahatur  linea  01 ,, 

(peri  poftulatum).  Igitur  quoniam  latus  01  f eft  aquale  lateri  * y, 
communis  uero  linea  fiy  iduoigiturJ  fi,  fiy, latera  duobus  late- 
ribut  a y &y  fi  [unt  aqualia  a/tmim  altari , cr  angulus  A fiy, 
arguto  u y fiiper  bypoibefin).  Bafis  igitur  Ay  (pera  propo. 
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/itionem ) bafis  * f,t!i  aqualis.er  triangulum  -UsyApcr  tandem)  triangulo  ayfaquitm  erit, minui  fci- 
ticet  maiori, quod  efl  mpofiibile.  Latii u igitur  afjatcri  aynon  e it  inaqualeaquale  igitur.  Si  tnangu- 
li  ergo  duo  anguli  aquales  adinuicem  fuerint, aquales  quoque  anguloi  fubtcndcntialaicra  aqualia  adtn- 
uicem  erunt:  quod fuerat  ofiendendum. 

Ei icltd.  ex  Camp.  Propofitio  7. 

I i duobus  punflis  aliquam  lineam  terminantibus.duae  r 
linea:  ad  punflum  unum  concurrentes  exierint, ab  cik 
dem  punflis  alias  duas  lineas  fingulasfuis  contermina, 
libus  xquales,quae  ad  alium  punflum  concurrant,  in  e- 
andem  partem  adduci  eftimpofsibile. 

C A M P A N V S.  Sit  linea  a b,  a cuius  exrremiraribus  a & b protrahatur  dux  linex  in  partem 
unam,  qux  concurrant  in  eodem  pun&o,  ut  (int  linex  a c 
& b c,  qux  concurrant  in  puncto  c.  Dico  quod  in  eandem  $ <1 

partem  non  protrahentur  alif  dux  ab  extremitatibus  linex 
ab,  qux  concurrant  ad  aliii  pun£him,ira  quod  illa  qux  egre 
dierur  a puncto  a, fi  t xqualis  a c,& qup  egredietur  a puncto 
b fit  fimul  xqualis bnex  b c:  quod  fi  fuerit  pofsibile, protra- 
hantur altx  dux  linex  in  ean  dem  partem,  qux  concurrit  ii> 
punft o d,  & fit  a d xquahslmcx  a c,  & fimul  linea  b d x- 
qualis  linex  b c.  Aut  ergo  pun&us  d cadet  intra  triangulii 

a bc.aut  extra:  nam  in  alterum  laterumno  cadet,  quia  tunc  < / \ b 

pars  eflet  xqualis  fuo  toti.  Si  ergo  cadar  extri,  autalrerali- 

nearu  a d,SC  b d fecabir  alteri  linearu  a c 8C  b c,  aut  neutra  neutram.  Er  fecer  primo  altera  alteri, 

& protraliarur  linea  c d.  Quia  ergo  rriaguli  a c d duo  latera  a c 3C  a d funr  cqualiaxrir  angulus  a 
c d f qualis  angulo  a d c (perV  propofitione.)  Similiter  quia  in  rrian 
gulo  bf  d duo  latera  b c &'  b d funr  xqualia.erunr  anguli  b cd  &'  b d 
c per  eandem  xquales.  8£  quia  angulus  b d c eft  maior  angulo  a d c, 
fequirur  angulum  bed  eile  maiorem  angulo  a cd,  partem  fcilicet 
toro, quod  eft  impofsibile.Si  autem  d cadat  exrra  triangulum  a b c, 
ita  quod  linex fe  non fecenr, protraham  lineam  dc,& produci  bd 
& b cfub  b'4fi  ufquead  e f.  Er  quiah.iexa  c 8C  a d funr  f quales, c- 
runranguli  a cd&ad  c xquales  per*.  fimilirerquia  bc  flCbdlunt 
xquales,  erunt  anguli  fub  bafi,  qui  funt  c d f & e c d , xquales  per  i 
partem  eiufdcm.Quia  ergo  angulus  e c d minor  eft  angulo  a c d, fe- 
quirur angulum  f d c efic  minorem  angulo  a d c,quod  eft  impolsi- 

bile.eodem  modo  ducetur aduerfarius  ad  incouenietis,fi  dpumftus  cadat  intra  manguluab  t, 
Euclides  cxZmbcrto.  Tbeorcm*  4.  Propofitio  7. 

Super  eadem  refla  linea  duabus  eifdem  reflis  lineis  aliae  duae  re. 
flg  lineg  g quales  altera  alteri  non  c5ftitucntur,ad  aliud  atq?  aliud  fi. 
gnu  ad  eafdcm  partes,eofdem  fines  primis  reflis  lineis  polsidentcs. 

THEOMre  Zamb.  Si  enim  efl  pofii  bilc.fupere adem  reda  linea  * f,  duabut  redis  bntit  a y,y  fi, 
alia  dua  reda  linea  * 4,4  fi,  aquales  altera  alteri  conftituantur  ad 
aliud  atque  aliud  lignum, hocefly  c?J!,ad  eafdcm  partes  fcilicet 
y ti  eofdem  fines,  hoc  cd  a fi,  pofiidentes : ut  aqualis  fitya,  ipfi  4 
*,  eundem  finem  habens,  hoc  e fl  a &y  fi,  ipfi fi,  etuidem  finem 
habens,  hoc  eft  fi,  comedatur  yd!(pcrt  pofiulatum).  Quoniam 
igitur  * > aqualis  efl  ipfi  a d, aqualis  erit  quoque  angulus^  * y fi  an- 
gulo* dy.  Uinor  igitur  e&ang/dutay  fi, angulo  fi  dysmito  tui, 
nor  igitur  efl  angulutfyd  angulo  fi*  y.  Rurfus  quoniam  fiy,ipfi 
A fi  cil  aqualis, equus  etl  igitur  c angulus  f y d, angulo  y A fi.Ofkn 
fum  efl  autem  quod  admodum  minor,  quodimpofiibile.  Super  igi- 
tur eadem  reda  linea,  duabut  eifie i?  redis  lineis  alia  dua  reda  linea  aquales  altera  alteri,  ne»  eonfli- 
tuentur  ad  aliud  atque  aliud  fignum,  ad  eafdcm  partes,  eofdem  fines  redis  prunis  Ime»  pofiidentes, 

. guoddcmonflrajfeoportuit, 

E udid. 
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Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  8. 

Mnium  duorum  triangulorum.quorum  duo  latera  uni- 
us  duobus  lateribus  alterius  fuerint  arqualia.bafisqj  uni- 
us  bafi  alterius  aequalis,  duos  angulos  aequis  lateribus 
contentos,aequales  elTe  neccue  eft, 

CAMPANVS.  Sint  duo  trianguli  a b c,d  e f : fittp  a c aqualis  d b c xqualis  e f,&  a b {qua- 
lis dc.  Dico  ergo  quod  angulus  ccft  e l f 

xqualis  angulo  f:&angulus  a, an» 

gulo  d:  fit  angulus  b,  angulo  c.  Su- 
perponi baiin  a b.bafi  d e,  qua  cum 
fint  aequales,  neutra  excedit  alteram 
per  conuerfionem  pcnulrimx  con- 
ceptionis. Autergo  {unctus  c cadet 
fuper  punftum  f.aut  non.  Si  fic,tun^ 
quia  angulusc  fuperpofitus  eftan-  , 
gulof,&  neuter  excedit  alterum,  eo 
quod  a c fuper  df  Si  b cfuper  ef  cadunt.ipfi  funt  xquales  per  eandem  conceptionem . Similiter 
argue  reliquos  angulos  eife  xquales.  Si  autem  punflus  c non  cadat  fuper  f.cadat  fuper  quemli- 
bet alium  qui  fit  punitus  g,  quia  egeft  xqualis  b c,  imo  eademtitemip  quia  dg  eft  xqualis  ac, 
enid  gxqualis  d f,8£  e g xqualis  e f,  quod  eft  impofsibile  per  prxcedenrcm, 
tuchd.ex  Zamb.  Theorema  r.  Propojino  8. 

I Si  bina  triangula,duo  latera  duobus  lateribus  alterum  alteri  x* 
qualia  habuerint,&  bafin  quoqj  bafi  acqualemiangulu  quoqj  angu- 
lc?fub  aequalibus  rctftis  lineis  contentum.acqualcm  habebunt. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  bim  IriaguU  x f yaAt  jWiso  latera  x d,x  y duobus  lateribus  A e, A /,equa- 
I u habentia  alteri  alteri,  l/ocrA  x b ipfi A > ©• x y ipfi  A/:  habeant^  bafim  fybajii  /xqisaie.Dtca  quid 
angulus  b * y , angulo  < A / eft 
equilis.  Congruente  enim  trian 
pio « fyiph triaguh  At  /. cT 
pofito quidem  bfigno,  fuper  i 
/igmon.cr  refla  linea  b y fuper 
i/:congruitquoq;fignum  y ipfi 
/fhno,quoniam  b y equilis  eft 
ipfi  i /:  congruente  uerbby  ipfi 
i /,  congruit  quoque  crbx.xy 
ipfis  t A,  A f.  Si  enim  bifis  (y 
bafit  /congruit, it b x,xylatc- 
rdjlitenbui  iA,A/,  no  congruent, fed  diffiritsficuti  »,*  /tconfiituentur  fuper  eidem  redi  linei  duabue 
eifdem  retiis  lineis  alie  dux  rede  linex  xquales  alteri  alteri,  id  aliud  & aliud  figniun,  id  cifdcm  partes 
eoflemq;  fines  pofiidentel.  Non  confiituuntur  autem  (per  7 propofitionem,)  Non  igitur  congruente  bafi 
f y bafi  t/,non  congruunt  quoq;  cr  fi  *, x y, lateri  ipfis  1 A,  A/  lateribus , congruunt  igitur . Quare  ej 
angulus  b x y, angulo  1 A /congruet:  cr  eidem  equilis  erit.  Sibina  igitur  triangula  duo  latera  duobus  la- 
uribus alterum  alteri  xqu  alii  habuerint,  bafimi^bafi  equalem , angulum  quoque  angulo  [ub  aqualibus 
reUis  lineis  contentum,  aqualem  habebunt,  quod  erat  attendendum.  J 

Euctid.  ex  Camp.  Propofitio  t- 

I'  Atum  anguhim  jser  aequalia  fecare. 

1 CAMPANVS.  Si  <Wus  angulus,  quem  oportet 
1 d iiiiderc,  angulus  a b lineas  ipfum  continentes, 

| quxfunrab,&  b c, ponam  xquales, per  jpropofirio- 
I nem,&produca  lineam  ac:  fuper  quam  conftitpam 
triangulum xquilarerum  ad eper  i propofitionem, & protraham 
lineam  b d.  Dico  quod  ipfa  diuidir  darum  angulum  per  equa  lia.  In- 
relligo  duos  triangulos  a b d & c b d,duo  latera  a b & b d trianguli 
* b d funt  cqualia  duobus  lateribus  c b & b d trianguli  c b d:&  bafis< 

b a d bafi 
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a d bafi  c d . ergo  per  prf  cedente  angulus  a b d efr  (qualis  angulo  b e d,quod  oportebat  efficere» 
EuclicLcxZdmb.  Problema  4.  'Propofitio  9> 

Datum  angulure&ilineu,  bifariam  fccarc* 

T H E O N ex  Zmberto.  Sit  datus  redilincus  angulus  fi*  y.  Opor- 
Ut  ipfum  bifariam  jecore . Sufciputwr  fuper  linea  *fi  contingens  fi- 
gnumfitij;  illud  A,c T a linea  * y (per ; propojitione)  aujrratur  * t,ipfi 
* A cepulis,  e per  1 pojhdatum  comedatur  linea  A / : conjlituaturq • 

( per  1 propojitione)  fvpjfcf  /ytriangulu  xquilaterum,  fttq;  illud  A /f, 

CT  comedatur  (per  [>nmu  populatum ) linea  A /.  Dico  quod  angulus 
fi*y,k  linea  «jbifa.ta  fccatul  Quoniam*  A efl  equulis  tpfi  * « tcbma 
nis  ucro  *f:binxigitunmiaTf  duabus  t *,*  f,funt  altera  alteri  aquales. 

At  bajis  A f.baji  1 / (p  1 propojitione ) ejl  cqualisumgulus  igitur  A * /, 
angulo  l*  f (p  9 propojitione ) efl  aqualis. Datus  igitur  angulus  redili 
neus  qfub  {*y,bifan*feflus  ejl  i reda  linea  * f,quod  facifie  ofmrtuit. 

E uclid.exCamp.  P ropofitio  10. 

Ropofita  reda  Iinea,eam  per  aequalia  diuidere. 

CampanVS.  Sir propoftra linea  quam  opor- 
ter  diuidereperf  qualia, linea  ab:  fupcriplam  conftiru 
am  triangulum  xquilarcrum  a b c.&C  angulum  c tUui— 
do  per  x qualia  fecundum  do  irinam  prfccdcntis.per 


lineam  c d.  Dico  quod  linea  c d,  diuidit  daram  lineam  a b per  arqua- 
lia.  Inrclligo  enim  duos  triangulos,  a c d & b c d.  argumentor  fic: 
duo  latera  a c & c d trianguli  a c d.funt  xq ualia  duobus  lareribus  b c, 

& c d trianguli  b c d.&  angulus  c unius  angulo  c alrerius:ergo  (per 4) 
balTs  a d^balHi  d:  quod  eft  propoftrum. 

Euclid.exZamb.  Problema  f»  Propofitio  to*  • 

Datam  rectam  lineam  terminatam,  bifariam  fecare. 

T H E O N ex  Z amb.  Sit  data  reda  linea  terminata  * fiyOportet  linei 
* fi  biurum  fecare.  Cojlituitur  (per  t propojitione) fuper  ea, triangulum  y 

xquiUtcru  xCy.Et  (per  9 propofitionem ) fecetur  angulus  * y fi  bifariam, 

4 reda  linea  y A.  Dico  quod  linea  reda  * fi,  bifariam  ( rcatur  m figno  A.  , 

Quonid  enim  (per  1 propojitione ) «yipfiy  fi  e&  squalis,  communis  ue-  / $ 

rby  A:  dux  igitur  *y,y  A,  duabus  fi  y,y  A funtxquales  altera  altcri.c  an  / 1 

gulus  *yA  angulo  fiyA xquus  ed.  bajis  igitur  * A,  ( per  4 propojitione) 

A fi  ejl  xqualis.  Data  igitur  reda  linea  terminata  * fi, bifariam  feda  ed  in  figno  A : quod  faciendu  fuerat. 
E uclid.  ex  Camp.  Propofitio  11. 

Atalinea  reda, a pudo  in  ea  lignato  ppcdiculare  extrahe 
rc,duobus  qdc  angulis  cqtialib. ac  redis  utrinqt  fubnixii. 
| CAMPANVS.  Sit  data  linea  a b,in  qua  fit  datus  pultus  c,.i  quo  oporterper* 
f pendicularem  extrahere.  Faciam  ergo  per  j propoli* 
iioncm, lineam  bc  aequale  lmefac.  SC  fuper  tota  ab 
coftituo  triangulu  cquilarei  u a b d & protraho  lineam  c d, de  qua  di 
co  quod  ipfa  eft  perpendicularis  fuper  linea  a b.  Inrclligo  duos  rrian 
gulos  a c d & b c d-&  quia  duo  latera  a c &I  c d, trianguli  a c d funr  x- 
qnalia  duobus  lateribus  c b c d, trianguli  c b d,&  balTs  a d bafT  b d: 


pendicularis  fuper  lineam  a b.per  dfthnitioncm  hnex perpendicularis . quod  eft  propofirum. 

Euclut  ex  Zamb.  Problema  6.  P ropofitio  iu 

Data  reda  linea,  a figno  in  ca  dato  redam  lineam  ad  angulos  re^ 
dos  excitare. 

THEONrx  SK  dati  rtHa  lina » P,  datu  urro  in  ea  fignum  fit  y.  Oportet  dbipfo  figno  y, 

ipfius  reCU  luito  « f,ad  angulos  rc3o t reSi  linam  excitare.  Sufeiputur  in  ip[a«y  contingens  fignum, 
fitijj  iUui  *■& porutur  ipfiAytpcr)  propofitionc)  equulis  linei  yt.O’ \upcr  A i,(pcr  i propofitionem) 

confine- 
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coflrmtur  triangulu  squiLtcru  j**,cr  ccncd atur  linea  / y . Dico  q,  dats  rcds  line t * fi, * dato  in  ipfo 
figno  quod  ed  yM  reflor  angulos,  [y  reda  linea  excitat  ur.Quomd  enim  A y aqualis  eft  ipft  y «,c  ornum* 
uero  linea  y /.  dua  igitur  *■*>,}  f, duabus  <yC7y  ! altera  4tcri  . 

• fimt  aquales : C7  bafis  <*  /(  per » propofitionc ) bafi  • /ed  a- 

qualis.  Angulus  igitur  dly  /.angulo  1 y /( per  $ propofitionc) 
cd  squalis, & funt  * utrobiq Cwn  autredz  linea  fuper  reda 
linea  ccnfiftcs,  • utrobiq ; angulos  admuiccm  squales  jecerit , 
titerq • squahu  angulorum  re {his  cd  (per  ic  diffinitione.)  \gi-  0 
tur  anouhts  <4  y f/y  angtilus  /ytfuntredi.Datsigihtrredx 
lines  «1,4  dato  ut  ea  figno  y>ad  redos  angilos  reda  linea  y / excitata  cd  :quod  jeciffc  oportuit. 
n Eudid.cx  Camp.  P ropo/hioix. 

Punfto  extra  fignato,ad  datam  lineam  indefinitx  quatv 

titatis,pcrpendiculai  cm  deducere. 

CAMPANVS.  Sir a, punftus (ignarus extra lineam b c,.iquo ad ipfam opor 
'V;!  tet  deducere  pcrpcdicularem.  Prori  alta  ergo  lineam 
- — 1 ^ b c in  urrltp  parte. quanru  libuerit:  &!  fuper  punctu  a. 
defcnbi  circulum  b c.fic  ut  fecet  lineam  dati  in  pungis  b e,&  prorra 
Ium  lineas  a b &:  a c,&  diuida  angulum  b a eper  arqualia.per  lineam 
ad(per9propofitioncm.)l^*f°*luo^a^c^  perpendicularis  fuper 
lineam  b c.  Inrelligo  duos  triangulos, a bd  & a c d:&'  quia  duo  latera 
a b & a d, trianguli  a b d.funr  xqualia  duobus  lateribus  a c&  a d tri- 
anguli ac  d,&  angulus  b a dxqualis  angulo  c ad,  erit  per  4piopo-  ' 
finonem  bafis  b d sequalis  bafi  d c,  & angulus  a d b srqualis  angulo 
a d c:  quare  uterqt  eorum  rectus, & linea  a d perpendicularis  fuper  li 
neam  b c.pcr  diffinitionem  anguli  refti  St  linex  perpendicularis. quod  e 11  propoli  tum. 

11  EueM.exZimli.  Problema7.  Propofitiou. 

Super  datam  redam  lineam  infinitam,  a dato  figno  quod  in  ea 
non  eft,pcrpcndicularem  redam  lineam  deducere. 

THEON  ex  Zair.b.  Sit  daUrcflatineainfirutaJitq;  illa*fi,datum  «ero  fignum  quod  met  non 
eft  fit  >.  Oportet  fuper  datam  reflam  Irneam  infinitam  ,i  dito  figno  7 quodm  ea  non  esi,  perpendent 

Urern  reflam  tineem  duccrc. Sufcipiatur  enim  in  altera  parte  ipfim  «Creti*  tine x contingens  figfwfnq; 

. illud  Jl, centro  quidem  y,in:cruallo  uero  y «t,  (per  j poftulatum ) araiiue  de-  

feritatur • /».  seceturetiperiopropofitioncm  )■»  bifariam, mfignod.a- 
cornicantur  (per  1 poflulxtum)  reflx  linex  y «,>  f,y  <■  Dicoquod  fuper  da- 
tam reflam  tineam  m finitam  * /1,4  dato  figno  quod  m ea  non  esi , uldeticet  yt  1 
perpendiculari!, duti  a cft  refla  Imea  y t.  Quonii  .dipfidieflxqualii,comt 
munis  uero  iy.dus  igitur  9 y,  duabus  td,dy  fimt  altera  altrri squale,  ( j 

CT  bafis  y*,bafiyi(  per  10  diffinitionem ) e fi  xqualis.  Angiilm  igitur  y d.,  ~ 
aitoulo  1 d y ( per  8 propo/inonem)  eft  aqualis  fiunt  qy  • utrobiq; . Cum  refla 
linea  fuper  reflam  lonfiilctu  lineam, angulo!  * utrobiq;  adinutcem  xquaiel  , 

fiecnt.utcrque  xquatiutn  angulorum  reflui  erit  (per  10  difpnitionem)crfu- 
perflatu  refla  luxa  perpendiculari!  uocitatur.  Super  datam  igitur  reflam  Irneam  infinitam  xf,  a dato 
figno  y qu  od  in  ea  non  efl, perpendiculari!  'dufla  eft  y t,  quod  fici fic  oportuit. 

,,  ° \ tuclld.exCamp.  propofitio  i,. 

jy^.s  fuperredam  lineam  ftantis.duo  utroe 

I bic«  anouli.au  t funt  redi,aut  duobus  redis  aequales. 

I CAMPANVS.  Situtlinea.rb.fupeiftetliriee  cd.qup  fi  fuerit  fuper  ea  perp  en 

■ „ .1'  dicularis,  faciet  duos  Jgulos  reiftos  per  couerfione 

diffinitionis  linex  perpendicularis . Si  autem  non  fuerit  fuper  eam 
perpendicularis, i punfto  fi  ducatur  b c perpendicularis  fuper  xa 
«er  i i.eruntin  duo  anguli  e b c & e b d recti  per  couei  fionem  dictae 
diffinitionis.  Qyia  ergo  duo  anguli  d b a X a b e adrquJtur  angit 
lo  d b e,  ipfi  cii  angulo  c b e.  crut  f quales  duobus  rcctis:quare  tres 
anguli, qui  funt  d b a, a b e,X  c b e,  funt  xquales  duobus  reftis,  fed 
anguluscbaeflpqnalisduobus  angulis  c b e fit  e b a,  ergo  duo  an- 
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guli  c b a & a b d funr  p quales  duobus  rellis.quod  eft  propofitfi.ex  quo  parer  rotu  fpacifi  quod 

in  qualibet  fuperficie  plana  punitum  quodliber  cirainftat.quaruor  reftis  angulis  clle  a quale. 

Euclid.  cx  'Zimb.  Theorcm  6,  Prcpofitio  tj. 

Cum  refta  linea  fuper  reftamconfiftcns  lineam  angulos  fecerit,  ij 
aut  duos  re&os.aut  duobus  redfis  aequales  efficiet. 

T H E O N cx  Zaml\  Reda  enim  linea  qusdam  x fi  , fuper  redam  Unem  y A cor fiflens  angulos  effi- 
ciat yfi*ej*fiA.  Dico  quod yfi*cr*fiA anguli, au: duo redi funt, aut duobus r cilii sqi udes . Qj{6d 
fi  angulus  y i xtcjl  squalis  angulo  x fi  A jam  duo  redi  funt.  At  fi  non  excitetur  (per  u propofitioni)  4 d* 
to  figno  fi  Une*  y A*td  angulos  re  flos  line*  fi  * , unguli  igitur  y fi  #,  i fi  A, 

( per  io  diffinitionem)  f vtt  redi.  At  quoniam  angulus  y fi  t, duobus  yfi*, 
a fi  i angulis  ei}  rqualiSfCommunit  ponatur  angulus  /fi  A:  igitur  angu- 
li} fi  f,i  fi  A,tribusangul:s,l)occftyfix9x  fit  ft  fi  A, funt  squales.  Rurfus 
quoniam  angulus  Afia duobus  angulis  Afit,ifixefl squalis,  communis 
p onatur  angulus  *fi  y.  Igitur  anguli  Afix,«fi  yjribus  angulis  A fit,/  fi 
*>*  fi)  fu  nt  squales.  Oflenjum  esi  autem^uod  anguli  y fi  i,i  fi  At  eifdem 

tribus  funt  squales:  qussutem  eidem  funt  aqualia,  ( per  ic  omir.uncm  * * „ r 

fentcntiam)  erfibi  inuicemfunt  squahaianguu  igitur  yfi»,tfi  A, angulis 

A fi  x,*  fi  y funt  squales.  At  anguli  yfif.t  fi  A funt  duo  redi,  cr  anguli  igitur  Afi*,*  fiy,  duobus  redit 
funt  squales.  Cum  igitur  reda  linea  fuper  redam  confijlcns  lineam }angulos  jecerit , aut  duos  redos , aut 
duobus  redn  squales  efficiet:  quod  demonfbraffe  oportuit . 

Euclid.  ex  Camp.  Vropofitio  1 4 . 

I dugfincf  a puero  unius  linee  in  diuerias  partes  exierint,du. 14. 
oscp  circa  fc  angulos  rectos, aut  duobus  redis  a-quales,  fece, 
rint,  illa- dux  lmexfibi  directe  coniuctac  funr,&:  linea  una. 

C A .\I  P A N VS.  Sit  ur  a punito  b lineae  a b.cxeanr  dux  linei  in  oppfiras  partes,  qui  fTn  t b 
c &bd,&facianr duos  angulos qui  finrc  ba&dba,xquales  duobus  reitis  s tunc  dico  quod 
dui  linei  c b &Td  bfiint  libiinuicctn  directe  comuncti  &' linea  una.  Haec  eft  quali  conuerfz 
prioris.  Qijdd  fi  non  fuerint  linea  una,  runc  prorralurur  c b in  continuum  directum , qux 
quia  non  cit  linea  una  cum  d b.rranfibir  fuper  eam  ur  b e.anr  fub  ea  ur  b 
f.  Quia  ergo  fuper  lineam  rectam  qup  eft  c b c, cadit  linea  a b,  erunt  an- 
guli cb  a HC  e b a aquales  duobus  reihs  per  pnccedcrcm:  8C  quia  omnes 
recti  iunt  adinuicc  p quales  per  j petitionem, anguli  quoqj  c b a &:  d b a 
funr  a quales  duobus  angulis  re<ftis  pcrliyporlicfim,  erur  duo  anguli  c 
ba&e  ba  xq  unies  duobus  angulis  c b a & d b a:  ergo  detnpro  commir 
ni  angulo  c b a,enr  angulus  e b a aqualis  angulo  d b a, pars  tori,  quod 
eft  impofsibtie . Similiter  linea  c b protraita,  probabis  angulum  d b a 
efle  f qualem  angulo  f b a, fi  forte  dicerer  aduerfanus  Irneam  c b protrailam  cadere  infra  b d. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  7 Propojiuo  14. 

Si  ad  aliquam  rectam  lineam  atepadeius  fignum  duae  redlxlineg  I+ 
non  ad  eafdem  partes  du<fhc,  * utrobiqj duobus  rccftis  angulos*, 
quales  feccrint.ipfa'  in  directum  redbclincxadinuicem  erunt. 

THF.ONnrZsiil.  AJaHqnam  tnim  rcfli  Imci  • fi.fignumf  in  ea  fi,  diu  reflelinea  fi  y,  fi  Uno» 
<>./.7  edfieaparta  dufla,*  utrobtq;  angulos  afiy.xfij  duobm  rcflit  aqnos  efficiant.  Dico  quod  ipfiy  fi, 
refla  linea  ( 4 m dire  flum  e/}  conllituta.Si  emm  ipfiy  fi  refla  linea  fi  4 non  e fi 
tn  dire  Aium, fit  ipfi  y fi  refla  linea  fi  i in  itrcflu  confiituta.  Qgoniam  igitur  re 
fla  linea  a (fuper  refla  lineam  y f , fletu, anguli  igitur  *fiy,«fi,  duobju  re- 
flis  funt  aquales  (per  ij  propofitioni. ) Atangultn  fiycr*  6 4, duobus  refltt 
funt  aqiulesianguliergo  y fi  x,*  fi  i,  angulis  yfi*,*  fi  4 funt  aquales.  Comte- 
Ilis  auferatur  angulus  x(y,rehquuf  igitur  angulus  x fi,,  reliquo  angido  xfiJt 
eft  aqufiis, minor  maiori, quod  esi  impofiibile.  Linea  igitur  fi , ipfi  fi  y in  dire 
flum  minime  eft.  Similiter  quoq;  ofiedemus,quod  nec  aliqua  p rater  linea  fi  A 
In  dire  flum  igitur  eft  ipfi  y fi, linea  fi  4.  Si  ad  diiqium  igitur  reflam  lineam, ad 

fignumi  ‘ 1 " ' " " 
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Wtj;  eius  dusreds  lines  non  ud  eafdem  p4rtesditdx,  utrobiq^  angulos  duobus  redis  squales  fi  ce- 
n dire  dum  ipfsreds  lmexfibi  inuiccm  erunt : quod  dcmonjbajfe  oportuit . 
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E udid.  ex  G tmp.  Propofitio  tf. 

I Mniu duaru  lincaru  fcinuice  fecantiu,  oes  anguli  cotra fe 
politi  funt  aequales.  Vnde  manifeftu  eft,  cu dux linej  ren 
cie  fe  inuicc  fecant.quatuor  qui  fiut  angulos,  quatuor  re 
juSrsM;  (ft/selTegquales.  campa  nv  s.  Sint 

dux  Iinex  a b & c d,fe  inuiccm  lc cantes  in  punfto  e.  Dico 
quod  angulus  d e b eft  pqualis  angulo  a e c,8C  angulus  b e c 
eft  aqualis  angulo  a e d.  Erunt  enim  (per  m)  duo  anguli  a e 
< & c e b f quales  duobus  re&is.iteip  duo  anguli  c e b 8C  d e 
b a quales  duobus  re&is, per  eidem:  quare  duo  primi  funr 
fquales  duobus  poftrcmis.eo  quod  omnes  refti  funt  adin 
uicccqualcs  (per  4 propofitione)  dempto  ergo  comuni  an 
gulo  qui  eft  c e b.crir  angulus  a e exqualis  angulo  d e b.  Eodc  modo  probabitur, angulum  ce  b 
cllexqualem  angulo  a cd:quod  eft  propofiru.  EucltdexZamb.  Theorcms.  Propofinoif. 

1}  Siduf  reifte  linee  fe adinuicc  (ecuerint,agu 
los  q circa  uerticc  funt  f qs  adinuicc  efficiet. 

THE ONc xZi/nt.  Dua refla Une a x fi y J}f r adinuicem /e- 
eent  in  figno  «.  Dico  quod  angulus  et  1 y,  aqualis  cft  angulo  /n  fi. 

Quoniam  enim  refla  linea  x • fuper  reflam  lineam  y <A  flet  it,  angu - 
los  ef  ficiens  y t * cr  * 1 /figitur  anguU y*i,*t  /, duobus  reflis  funt 
aquales  (peri/  propofitione. ) Rufus quonum refla  Unea  Jl  1 fu- 
per  refla  linea  xfi  jletu  angulos  efficiens  xt<A,Ai  fi.  igitur  anguli  fi, duobus  reflis  funt  aqualef 

( per  cade  ij  propofitione.)  Ojlefum  OMtefl,q,  anguli  yt*,*i  /Juobus  reflis  funt  aqualrs.anguU  igitur 
} • *>* 1 langulis  *tA,/tfi  funt  aquales.  Comunto  auferatur  x 1 /, reliquus  igitur  angulus  y * re  liquo 
angulo  / s C.efi  aquxhs.Similiterq;  ojledetur  q,  et  anguli  yt  fi,/,  t « ,funt  aquales.  Si  dux  igitur  refla  linea 
je  adinuicc  fccuermt, angulos  qui  circa  uerticc  funt, adinuicc  aquales  efficiet  ,quod  oportuit  dernofiraffe. 
Eucliif.exCamp.  Propofitio  16. 

I qdlibetlatcru  triaguli  diretft  «^trahat,  facie  tangulu  extrin* 
fecuutrocpugulotriagulifibi  intrinfecus  oppolito  maiore. 

C A M P A N V s-  Sit  ut  trianguli  a b c,Ian!s  a b protrahatur  ufqjje  ad  d.dico  quod  an 
gulus  d b c, maior  eft  utroqr  duorum  angulorum  intrinfecorum  fibi  opp0f]fornm,  qui  funt  b a 
c & b cx  Diuidam  emm  (per  10  propofinonem)  lineam  c bper  aequalia  ,n  pundo  e.  8(  protra- 
ham a c ufqj  ad  f.ita  ut  c f fiat  xquahs  a e,8(  protraham  linei  f b-  Inrellig0  JU0S  triangulos, c e a 
& b e f,  & quia  duo  latera  a e &' e c triiguli  a e c funr  pqualia  duobus 
lareribus  fe&  e b trianguli  fc  b,8(  angulus  e unius  eft  aequalis  an- 
gulo  c alterius  per  prxmiiTam.quia  funt  anguli  contra  fe  pofiri.crit 
( per  4 propofitione)  angulus  e c aequalis  angulo  e b f,  & ideo  an- 
gul  iis  e b d,  maior  erit  angulo  bea.  Similiter  quoqr  probabit  ,quod 
eft  maior  angulo  c a b.  Ni  diuidiabperxqualiain  pun<ftog,(per 
ic  propofitione)  & protrahi  linei  g h.cqualem  liner  cg  (per  i pro- 
po(irione)  poftea  prorraha  h b k.crurcp  duoru  rrunguloru  qui  funt 
a g c & b g h,duo  latera  a g&'  g c prtmi,xqualia  duobus  lareribus  b 
g & b h fccundi,8(  angulus  g unius, angulo  g alterius  (per  if ) ergo  ^ 

(per  4)  angulus  g c a.eft  (qualis  angulo  g b h, quare  (per  1 angu 

lo  k b d.  Er  quia  angulus  c b d eft  maior  angulo  k b d,crir  erii  maior  angulo  b a c quod  eft  pro- 
pofiru. Euclid.exZamb.  Theorema  9.  Propofitio  16.  * 

Omnis  triaguli  uno  latere  produdo.exteri  ^ 
or  angulus  utrocp  interiore  & ex  oppolito» 
maior  eft.  THE  O tlexZdmb.  Sil trijgulu pro- 
ducJturtgfmUtmmiiifit^iBude,)  uf<pm4,Dieo  q,  exterior 
angafai  * y «t,»Miur  cR  utroq;  interiore  cr  ex  oppofito  conjUtuto, 
hoceUenguto  y(.,&fl*y.  Secetur  Ime  i * y bijirli  (ptopropo 

R 1 f « nnftuJ  etTiy  rnetZAihnr  ... 


1 poj}  ul.t  H ) /y,et  exten 

y ufy  in  ».  Quorai  igitur  *y*qutlis  ciiipjii  $npfit{,du*  igitur  * 

1 cr ' f,<ltubu 1 y 1 <7  > / funt  equulei  qltert  uUtri,et  engului  *i(pii  propofitione)  ungulo  fiyefl  tquu- 
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LIBER  FRl  M T 1 t? 

1UT  epetxt  a oi)  r/1:  lulm  igitur  xyluterex  fi  minui  minime  eft.  Kiim  igitur  eft  Utut  xyfluttre  * t.  Om- 
ni! igitur  iriunguh  mutor  ungului  u m oi  ore  Utere  [ublcndttur.quod  demonj kufie  oportuit. 
luclid.exCump.  Propoplio  >o. 

j Mnis  triiguli  duo  quelibctlatcra  d 
fimuliun<fta,rcliq  funt  longiora. 

c A M p.  Sir  rriigulus  a b c,  dico  quod  duo  U 
rcra  a b & a c,funr  longiora larcrc  b c.Prorraha- 
^ > turlinrabaufqsadd.irautadfirxquabsac,  8C 

"protrahatur  c d,  (prr  ; propofirionc)  erit  angulus  a c d.arqualis 
angulo  d, quare  angulus  b cd  eft  maior  angulo  d,  ergo  (per  i«) 
larus  bd.eft  maius  latere bc.fcdbd,  eft  xqualea  b&a  c,  quare 
b a & a c fimul  iunlh/unr  maiora  b c.  Euclid.cxZmb.  Theorema  tj.  Vropofitio  io. 

•°  Omnis  triaguli  duo  latera,  rcliq fut  maiora  quomodocuq?  afsupta. 

THEOHreZ  mi.  Sit  triungulu  x fiy  Aio  ipput  x fiy  truguh  bini  lu‘eru, reliquo  cjfcnuieruqu» 
moiocuq;fufcepUj>oe epfix,x y.tpfo fi  y cr  x fi:  fi  y.ipfo  xy  & fi  y.yxip-  k 
fax  fi.  p roduntur  nunq,  ( per  » poSul otii)  fi  x id  a pgnit:  cr  ponitur  ( per 
I propoptione)  tpp  x y ecqulhl .«  Ajonnettuturcp  A y.  Quoniu igitur  A x 
ippxyeji equule Mgulm  igitur  xAy  (per  j propoptione) ungulo  xyAcp 
xquuhs.Sed  angulus  fi  y A, ungulo  x y Aunnur  eft  -.igitur  unguini  fi  y A. un- 
gulo *Ay  mutor  eft.  et  quoniu  triungulu  eft  A y fi , muiore  bibens  ungulis 
fiy  A ungulo  xAy,  utq-  muiore  unguli!  muiitt  lutut  [obtendit  ( per  if  propo 
/itione)  ergo  A fi  ipfo  fi  y mutui  eii.Aequule  uuteeftAfi  ippt  xfi,x  yrsuio- 
ru  igitur  funt  Luerufixeyxyjuterefi  y.equule  uuteeft  Axippx  y:mu  io  - 
' ru  igitur  funt  luteri  fi  x , xy,  ipfo  fi  y.  Similiter  uero  demoftrubimusu/uod  etiu  luteri  xficrfiy,ipfuyx 
funt  muioru.Sed  fi  y,y  x,  ipfo  x fi.  Omnis  igitur  trungult  binu  luteri,  reliquo  muorufunt,  quoquo  modo 
xfiumptu,  quod  drmonftrufie  oportuit.  E uchd.ex  Cump.  Propoptio  xi. 

I de  duobus  punftis  terminalibus  unius  lateris  triaguli 
duae  lineae  excutes,  intra  trianguluipfum  ad  puniftu  u- 
num  coueniant»  eaede  duabus  quide  reliquis  triaguli  Ii- 
ncis  breuiores  erunt,&  maiore  angulum  continebunt. 

C A M P A N V S.Sir  ut  in  rriSgulo  a b c.ab  extremi  ratibus  lateris  b c cocur  x 

,Sl  dutelinear  b d SC  c d,ad  pun  Au  d.  intra  triangulii  a bc.  Dico  quod  ipfac 
linex  bd&cd  fimuliumfbr , funt  breuiores  duabus  lineis  a b 8!  a c fimul 
iun£lis,&  quod  angulus  d eft  maior  angulo  a.  Pro  traha  enim  b d,uf<pquo 
feccr  latus  a c in  punAo  e.cruntig  (per  ro  propofitionc)  b a & a e fimul  itm 
<Ti*,maiorrs  b e.ergo  b a & a c,  funt  maiores  b e & e c.  At  uero  d e K e c fi- 
mul  mnftar.pcr  eande  funt  maiores  d c,  quareb  e & e c funt  maiores  b d S£ 
do&quiaba&ac  funt  maiores  bcSIc  c,ut  probatu  eft  prius,  eriit  multo 
fortius  b a & a c maiores  b d St  d e, quod  eft  i propofitii.  At  quonii  angu- 
lus b d c eft  maior  angulo  d e c(per  id  propofitionc)&  angulus  d e ceft  ma 
ior  angulo  cab(pr r eande)  erit  angulus  b d cmulto  fortius  maior  angulo  b a c.quod  eft  i pro- 
pofitum.  Euclid  exZumb.  Tbeoremutu  Propoptio  u. 

i Si  triaguli  a limitibus  unius  lateris  binae  redlac  lineae  introrfum  co 
diluantur, quaecoftituuntur,reIiquis  triaguli  binis  lateribus  mino- 
res  quide  crunt.maiorem  uero  angulum  continebu  nt. 

T H E O N ex  Zumb.TrUnguli  erum  x fiy  ftper  lutere  6y,  4 1 eminis  ipput  ty,due 
rt fle  linee  interius  conftuuiiur  fiAcry  A Dico  q,  fiAcry  A,reliquis  trianguli  luteri 
bus  fi  X et  xy  funt  minorestungulu  uero  fiAy  muiore, ipfo  xfiy  ccprchendiit.Producu 
tur  etum  (per,  pu/luislu)  lincufiAud  r.Et  (per  ,o  propoptione)  quonii  omnis  triugu 
li  binu  luteri  rebquo  funt  muioruitriugub,  x fi , (per  io  ppoptione)duo  luteri  ufiC 
X I ipfo  fi  I funt  muioru.  Communis  ponulur  lineu  i y,lmex  igitur  fi  x er  x y , Uncis  fi , et,  y funt  miioret. 
Rurfiit  quoniu  (per  eunde ) tnuguh  y • A binu  luteri  y f et , A ipfo  A y funt  muioru,  comunis  ponitur  A fi, 
lineu  igitur  y,  et  i fjmtis  yAct  A fi  funt  muiores.  Sed  oftefum  eft  quod  fixqfx  y,funt  muiore  s ippt  fi  » 
cr  • y.l°g'  igitur  miioret  funt  fi  X et  x y lmex,ipps  fiAetAy.Kurfut  quoniu  (p  i « propopt.)  omnis  t ru 
guh  exterior  ungulus  interiore  et  oppopto  muior  eftfirtuguli  ergo  y A ijguli m fiAy  extenor  mu  or  ejt. 
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ungulo  y i <A,quare cr  trianguli  * fi  i^mgfdus  y t fi  exterior, maior  ejl  angulo  fi*y . Sed  oflenfum  efl  quod 
angulus  fi  A yteo  quifub  y ' fi,efl  ma\orlongc  igitur  maior  eft  angulus  fi  A y, angulo  fimy.  Si  trianguli  er- 
go a limitibus  unius  Uteris  bina  reda  line a introrfum  condituamur,qua  constituentur,  reliquis  triangu 
h duobus  Uteribus  minores  quidem  erunt , motorem  nero  angulum  continebunt , quod  oftendere  oportuit.  . 

E ucltd.ex  Camp.  Propofitto  u. 

n Ropofitis  tribus  lineis  redis,  quaru  dux  quxlibet  fimul  n 
iundx reliqua  fint  longiores , dc  tribus  alijs  lineis  illis  X' 

| qualibus  triangulum  conftituere.  * 

| C A MP.  Sinrrres  fmexrcAxpropofirx,a,b,c,&  finrquxlibetdux  ftmuliun- 
8 Ax  longiores  reliqua:  alirer  enim  cx  illis,  tribus  daris  aequalibus,  triangulus  no 
pofler  coftirui(perio  propoli  tioncjCam  ergo  ex 
illis  rrib.  praedicis  uolo  coftiruere  mangulu,  fu- 
mo linea  reAamquxfirde,cuino  ponoaparre 
e determinatu  finem,  de  qua  fumo  (per  j propoli 
tionc;  d f aquale  a,&  f g aqualem  b,&  g h xqua- 
lem  c,  fa  Aoty  pun  Ao  f cerro,  defcnbo  fecundum 
quantitate  linei  fd,drcolQ  d k.itcmcp  faAo  gce- 
tro,  defcnbo  fecundu  quanntarem  linex  gh,  cir- 
culu  k h,qui  circuli  inrerfecabut  le  in  duobus  pun 
Ais : quoru  unum  fir  ksalioquin  fequeretur,  uni 
diAarum  Iinearu  effe  xqualem  alqs  duabus  iun- 
Ais.aur  maiorem  eis,quod  ert  conrrarium  politioni  Duco  ergo  lineam  k f K k g,erittp  rriangu  * 
lus  k fg,conrti  rurus  ex  tribus  lineis  gqualibus  daris  lineis  a,b,c,funt  enim  f d & f k squales, quo 
mam  funr  a centro  ad  circunferennam , qu.ircfk.nl  xqualis  a.  Simihrerqj  g h & g k funr  xqua- 
les.quia  exeunt  a centro  ad  rircunferentiamiquaregk, eft  arqualis  c.&  quia  g f fumpra  fuit  xqua 
lis  b, paret propofi tum  manifefte.  Euclid.  exZamb.  Problema  8.  Propofitto  3 1. 

Ex  tribus  redis  lineis.qux  funt  trib. datis  redis  lineis  cqualcs.tria  ii 
guluin  cofhuere.Oportct  aut  duas  lineas  reliqua  e(Te  maiores  quo' 
inodocucpaflumptas.quonia  omnis  triaguli  bina  latera  quomodo' 
cu<j  affumpta, reliquo  funt  maiora,  th  EONotZoni.  suu i*utrn  rea t Ime t 

*Cy  ,quaru  dux  reliqua  fint  maiores  quomodocuq • affum  

pta.hoc  ejl  *tfi,ip[ i y,cr*,y,ipfam  «,cr  *:opor 

tet  u ex  tribus  lineis  redis,  ipfis  «,fi,y  aqualibus,  trux» 
guUicoflruere . Proponatur  reda  linea  finita  quidem  ex 
parte  A infinita  uero  exparte  r, ponaturq ; (per  j propofi 
tionc ) ipfi a aqualis  linea  A fijpfi  uero  fi, linea  fi*,tpjiuc  . 
rd  yjinea  * t.  Et  centro  quidi  fi,  fracto  uero  fi  A (per  j po  [ 
fiulatu ) circulus  defer ibatur  A*  rurfus  citro  quidi  «,  1 
fracio  uero  * fi  (per  idi  ) circulus  ieferibatur  * « \,rj  co 
ne  dantur  (per  1 pofhiLtu)gfcr  * a. Dico  q,  ex  tribus  re 
dis  lineis  aqualibus  ipfis  *,fi,y,  trianguli I n fi-  coslitutii 

ed. Quonta  enim  fi fignutcentrued  circuli  A m\,  aqualis  ~ * t- 

efl(per  1 % diffinitione  ) fi  A ipfi  fin.  Sed  *,ipfifiAcfl  aqualis ,CT  "fidgitur  (percomuncfententid ) rtt  ipfi 
* aqualis.  Rurfus  quonii  9 figni,  centru  ed  circuli  ***,  aqualis  efl  (per  eandi  diffinitione ) * uip fi 
fedy  ipfi  h S ed  aqualis  }ZT  * ungitur  (per  1 communi  fententii ) ipfi  y ejl  aqualis.  At  ipfi  fi  ed  aqua- 
lis (per  bypotbefin)  tres  igitur  reda  linea  */,/#,*  *,  ipfis  tribus  *Jhy>futit  aquale  s. Ex  tnb.  igitur  redis 
lineitjnc  ed  * /,/*,*  «,  qua  tribus  dati:  redis  lineis,hoc  efi^tfi,)  »^  aquales,  triangulu  */*  conjbru - 
di  e d,quod  ficifie  oportuit.  Euclid.ex  Camp.  Propofitto  »*. 

Ata rctfta linea, fug  tcrminucius 
cuilibet  angulo  propofito  xquu 
jj  angulu  defignare*  CAMp.Sirdarah 

l nca  f e,qug  efl  in  fuperiori  figura,  8C  fint  linee  b 
a cotinentes  angulu  datu , cui  fubrendl  bafin  e.  Super  punAu 
f linex  ef.iubercfiiceref  quale  angulu  angulo  dato.  Ad  lineSc 
f adiugo  f d f quale  linex  a,8C  ex  fe  fumo  f g xquale  b,8C  ex  g e 

fumo  g h a qualem  c ,8C  fuper  pun  Aa  f dC  gdeferibo  duos  circulos  u k 8C  k h,  fecundum  quanti- 
tatem 
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tarem  duarum  linearum  f d 8t  g h.mterfecantes  fe  in  puntto  kficutdotuitprfcrdcns,  duftisq» 

lincl«kfSCkg,«utxquaUaduo  larcrakfKfgmanEubkRduobmUrtribuBaKb  tnangid» 

a b c,8i  bafis  gk  equalis  bafi  ciergo  (per  s ) angulus  k f g , squalis  rnr  angulo  contento  lub  a &. 
b:quodeftpropofirum.  r. 

rLtulilcxZmb.  Problema  f*  Vropofuoi,. 

3 Ad  datam  redlam  lintam,  ad datumcp  in  ea  (Tgnirm,dato  angulo 

rectilineo  arqualcm  angulum  reflilineum  confticucrc. 

THEONnt  Zjmb.  Sic  data  reda  linea  * t/btmfy  in  eafignmfit  datui  tutem  unguit»  refltlt- 
Oportetaddatsm  redamUltei*  f,  addatumyn  ei 
fonti  *,  dato  angulo  reddtneo  A > »f  «Jiule  angutureduiruu  col- 
locare. Smt  m utnfqiUncis  rtyActy  « tommgciiu/igiu./intn;  illa 
A i,ct  co  muttatur  (per  ■ poftolultux)  r!  «Et  f * 7*“  rf^“ ,mn!  * 

/,/  * » * que  trtbut  datu  retiis  lacu, hoc  cil  y A,Ay  y-fint  squa- 
te, (nerprtccicntcm ) triangulum  cmfimaturjitifc  i Uud*?  «.  Itu 

ut  Ima  y A xttualu  fit*?,  cr  > • ‘pfi  *"-cr  '"fiFa  * 1 W/«; « 

utmmj  due  duat,«  Imrn.bor  rft 

Z*>  altera  alteri,  c bafisAl(pnbypothrJm)bafi<.,angu,u 

neta  ’*  * coUocatiu  cjlquod  fiajfc  oportuit. 

' EHcItd.rxCuttip.  Tropofitto  14«  _ 

Mnium  duorum  trianguloru,  quoru  duo  latera  unius 
duobus  lateribus  alterius  fuerint  aequalia,G  luerit  angu 
lorum  fub  illis  sequis  lateribus  cotcntorum  alter  altero 
maior,baf!s  quoq;  eiufdem.bafi  alterius  maior  erit. 

campaNVS.  Sintduotrilguliab^Kedf.fintfa  . A 

duo  lateraab  St 1 c.  Equilia  duobus  lateribus  d e &.  d t . 

& unum  quodque  fuo  correlariuo.dextrum  lolicet.de 
xtro.linifmimqi  tln.ftro,  fiiip  angulus  1.  maior  angulo 
d dato. Dico  quod  bafisbe,  maior  erit  balief Faciam 
enim  imita  dotermam  prcccdentis  angulum  e d g equa 
lem  angulo  a.  eritqi angulus  edf.parsangultedg  St 
ponam  d gfqualetn  a c.  prorraliam  e g.  quiauttranfi 
bu  fupra  et,  ut  fecct  lineam  d f.aut  luper  e f.  utfit  fecum 
linea  una, aut  infra.  Tranleat  ergo  primd  fu  fi 

pra.  Er  quia  a b St  a c latera  trianguli  a b c /7\ 

funt  xquafia  c d.St  d glateribus  ttiangul w / / \ 

AD? 

uero  quia  d gflt  d ffuiit  cquales  (nam  utra-  /X-K  \ 

que  cft  equalis  ac)  erit ( per;  propotmo'e / . \l^ 
ne)  angulus  d f g aqualis  angulo  d gf.qua*  S N 1 
re  d f g, maior  erit  f g e, ergo  ef  gmulto  tpr-  „ m.ius  cft  latere  e f .quare  St  b c ma 

»^ss£5£§=5a^~ 

‘"■‘'-“■sa"-*»  ***** 

„ Sibinamagula.duoIatetaduobuslaKnbusicquabahabucnnt 
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alterum  alteri, angulum  ucro  angulo  maiorem  fub  gquis  re&isli' 
neis  contentum, bafin  quocpbafi  maiorem  habebunt. 

T H E o N ex  Zamb.  Sint  bm  trunguU  «fiy^i*  /,duo  latera  Jjoc  eft  a Cj*y>duobm  lateribus,  hoc 
eft  A i,A  /aqualia  habentia^dteru  olterijioc  eft  Utut  m (lateri  A i,cr  Utut  • y Uteri  A / , angulus  ucro  qui 
fub  fi  * y,  angulo  • A / rfto  maior. Dico  q,  c T bafis  (y,baji  t / maior  eft.  Q nomi  enim  angulus  fi  *y  ma- 
ior eft  angulo  * A /,  collocetur  ( perit  propofittone ) ad  refla  Une  a A i,  ad  datuq;  'm  ea  fignit  A, dato  an  - 
gulo  (ay  aquas  angulut  t Ah.  Et  ponatur  alterutn,boc  efl  linea  ayuelA  /, aqualis  ipfa  A merco nefla- 
tur(  per  ipofluUtu)  v e crfa.Quonii  igitur*  (aqualis  ejlipjt  0 j 

AiietxyipfiA.'',binalineafi*  ct  aydtub.  lineis  i AetAafimt 
aquales  altera  alteri,  er  angulut  (ay(perx  j propojitionc ) an- 
gulo lAacft  aqudUsibafis  igitur  tytper  4 propojitionc ) baf 1 1 
m efl  aqualis.  Rurf  ut  quonu  aqualis  eft  Ah  ipfi  A /:  angulus  igi- 
tur Ah  /,  angulo  A fy  ejl  aqualis . Angulut  igitur  A /ningulo  1 

* f maior  efl:  loge  maior  igitur  efl  angulus  t /«^angulo  t*/.  At  /\  7 \ /•  t 

quonu  trianguiu  eftt/n  habens angulit « /•  maiore  angulo  1 * 

/,  maiorem  autem  angulu  ( per  t s propojitionem)  latus  maius  [ubiendif.maius  igitur  ejl  latus  % 9 latere  • /. 
Aequale  autem  efl  latus  1 9, lateri  fi  yiatus  igitur  fi  y jnaius  eft  latere  t /.  Ji  bina  igitur  triangida  duo  late 
ra  duobus  laterib  a qualia  habuerint  ,et  qua  fequutur  reliquaoutt  in  propofitione,quod  ojlcdere  oportuit. 
rCit  Euclid.exCamp.  ?ropofttio  ij. 

x)  Mniuduoru  trianguloru,quoru  duo  latera  unius  duo-1* 
j bus  laterib.altcrius  fuerint  aqualia,  bafis  ucro  unius  bafi 
| alterius  fuerit  maior,erit  quoq> angulus  triaguli  maioris 
bafis  illis  arquis  laterib. cotctus,anguIo  alterius  (e  refpiciccc  maior. 

CAMPANVS.  Sinr  duo  trianguli  ab  c,  d c f:  finrfp  duo 
lateraab&acpriTm,arquaIia  duobus  lateribus  dc&dffc-  * 4 

eundi, unumquodep  fuo  correlariuo:fir<p  bafis  b c, maior  ba- 
fi e f:dico  quod  angulus  a,  maior  erit  angulo  d.Hsrceft  couer 
fapnrcedenris.  Aequalis  quidem  non  erit.Sic  enim  eflef  ( per 
4 ) bafis, b exqualis  bafi  e f:quod  eft  contra  hypothefin.  Sed 
nec  minor,  quia  fic  effer  d maior : & ira  per  pnrccdentem  ba- 
fis e f,crir  maior  bafi  b c,  quod  eft  contrarium  pofirioni, qua- 
re maior  crft.Sic(p  propofirum  aftruirur. 

EuclidexZamb.  Theoremati  Vropojitioxr.  * 4 9 f 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  alterum  alteri  x- lf 
qualia  habuerint,  bafin  uero  bafi  maiorem , angulum  quoqj  fub  X' 
qualibus  regiis  lineis  conrentum.angulo  maiorem  habebunt. 

THEON  cxZumb. Sint  duo  tnungulu*  fi  y, At/,  duo  Uteru,hccrlluf,C'*y, duobus  luteribus, 
boceflAicrA!equuliuhubentualteruulteri,*Cfcilicetjp{iAi,<yeyipfiAf;buJisautcfi),bufii/mt 
ior  eftoidico  quod  ungulas  f ey,miior  efl  ungulo  i A {.sinu 
temnon.uutcieH  equulis,  uuteominor.  Aequalis  uutem  no 
ejl  ungulus fixy, ungulo  ‘A/tfi enim  equulis  effet , bufis 
quoq;  t'  y(per  4 propofitionefbufi  / /efjet  equuhsiut  no  efl: 
ungulus  igitur  fi  * y,i ingulo  1 A j equulis  immite  e/i.Nea  e- 
turu  minor  efl  ungulus  fi  ayeo  qui  fub  1 A/inubujisfyjidfi 
1 /minor  effetiut  no  efl : minor  igitur  non  efl  ungulus  fiay, 
eo  qui  fub  1 A /tofi  01/10»  dute  efl  quod  neq;  equulis : muior  ? 
igitur  eft  ungulus  fi  * y, ungulo  1 A /.Si  bm  igitur  triungulu, 
duoluter.t  duobus  luteribus,  cr  quefequuntur  rebquuuU  tbeorrmuteujuod  oflendere  oportuit. 

Euchd.ex  Cump.  Propo/iho  it. 

Mnium  duorum  triangulorum.quorum  duo  anguli  u*  »• 
nius  duobus  angulis  alterius  &C  urcrq?  fereCpicientix' 

U quales  fuerint,  latus  quoqj  unius  lateri  alterius  xquale, 

fuCTIti, 
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fucrittp  latus  Illud  aut  inter  duos  angulos  aequales , aut  uni  eorum 
oppofitum, erunt  quoqjduo  unius  reliqua  latera  duobus  reliquis 
alterius  trianguli  lateribus,unumquodcjjfcrefpicienti  aequalia,  ana 
guluscp  reliquus  unius  angulo  reliquo  alterius  aequalis. 


CAHPANVS.  Sint  duo  trianguli  a b c,d  e f,  fitq*  angulus  b,  xqualis  angulo  c,  & angulu» 
c, xqualis  angulo  f,firq?  latus  b c xquale  lateri  e f,aur  alterum  duorum  laterum  a b 8C  a c, xquale 
alreritbiorum  laterum  d e & d f,i:u  quod  a b (it  xquale  d e, aut  a c,d  f.Dico  quod  reliqua  duo  la- 
rera  uhius.crunt  xqualia  reliquis  duobus  lateribus  alterius,  8C  reliquus  angulus  reliquo  angu- 
lo cqualis, angulus  uidelicet  a, angulo  d.  Ponam  ergo  primo  ut  larus  b c,  fuper  quod  tacent  an- 
guli bc.fir  xquale  lateri  e f,  luper  quod  iacenr  anguli  e,  f,  qui  poliri  lunr  xquales  angulis  b c. 
Tunc  dico. quod  larus  a b eft  xquale  lateri  d e,&  larus  a claterfd  f,  6C  angulus  a angulo  d.  Si  e- 
nim  larus  a b non  fit  xquale  lateri  d e,  alterum  ent  maius : fir  ergo  maius  d e, quod  rcfecabo  ad 
xqualirarem  a b,  firqj  g e xquale  a b. Producam  lineam  g f.eritqj  per  4 propofirionem  angulus 
g f e xqualis  angulo  a c b, quare  SC  angulo  d f e, pars  tori,  quod  eft  impofsibilc.Erit  ergo  d e,  x- 
qualea  b.ergo  (per  4)  d fxquale  a c,8C  angulus  d cqualis  angu 
lo  a:  quod  eft  primum  membrum  diuifionispiopolitx.  Sint 
rurfns  ut  prius, duo  anguli  b 8C  c,  xquales  duo  bus  angulis  e & 
f:  fi  tq?  larus  ab  quod  opponitur  angulo  c,  xquale  lateri  d e 
quod  opponitur  angulo  f,  cui  polirus  eft  xqualis  angulus  c. 

Dico,  quod  latus  bc  erit  f quale  lateri  e f.  Si  latus  ac  lateri  df, 

& angulus  a angulo  d.  Si  enim  latus  e f non  fuerit  xquale  late- 
ri b c,  erit  alterum  maius:  Iit  ergo  e f,  maius,  ponatur  iraepeg  1 
xquale  b c,  producam  lineam  d g : erirty  per  4 propofirionem 


& C 

angulus  d g e,pqualis  angulo  a c b:quare  & angulo  d f e,extrinfecus  uidelicet,inrrinfeco,  quo 


eft  impofsibile  per  1 6 propofirionem.  Erit  ergo  e f xquale  b c:  ergo  per  4 propofirionc , latus  d 
fxquale  lateri  a ctSi  angulus  d rotalis  angulo  a:  quod  cft  fecundum  membrum  diuifionispro- 
pofitf.  Qyare  totum  manifcih?  patet. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  17.  Tropo  fitio  is. 


Si  bina  triangula  duos  angulos  duobus  angulis  alterum  alteri  x* 
quales  habuerint,  unurnq}  latus  uni  lateri  xquale , aut  quod  xquis 
adacet  angulis, aut  quod  ab  uno  aequalium  angulorum  fubteditur, 
reliqua  quoq?  latera  reliquis  lateribus  xqualia  alterum  alteri,  & ro 
liquum  angulum  reliquo  angulo  xqualem  habebunt. 


T H E O N nc  Z imb.  Sint  bini  trUngu U xty.A  jugulos,  hocr/l ,xf,crJl)* «jttdetbd- 

bentia  duobus  angulis  ,hoc  eft  «4  * /c r « /J, alterum  alteri , hoc  esi  angulum  x fi  y, angulo  <A  * i,  exangu- 
ium fi  y*  angulo t fd.uHumq;  latus  uni  lateri  aquuterprimuid  quod  aquis  ahacct  angulis,  hoc  eR  latus 
fi  y Uteri  * /.  Aio1  quod  rj  reliqua  'utera  reliquis  lateribus  aqualia  habebunt:  ait  erum  alteri , hoc  ejl  latu* 
ec  i\lateri  <A  t: cr  latus  x y, lateri  perreliquu  angulum  reliquo  angulo  aqualem, hoc  eft  fcty  ipfi  tJlf.Si 
enim  * f ipfi <A  t ejl  non  aqualis/arum  altera  maior  ejl :e Jio  maior  x fi,ex  * collocetur  ( per  j propofitio  tona- 

nem ) ipfi  » aqualis  linea  »fi,  cr  conneftatur  • y.  Quoniam  igitur  n fi  aqualis  ejl  ipfi  A*,ej  fiy  ipji  1 /;  m 

dua  igitur  linea  * fi  ej  fi  y, duabus  •>?  1 cr  inaltera  alteri  funt  aquales 
ex  angulus  * f y, angulo  <A  f faquus  efhbafis  igitur  * y (per  4 propofi 
tionem ) baji <S>  /eft  aqualis , cr  triangulam  H.yfi  triangulo  Jt  t faquu 
ejliex  reliqui  anguli  reliquis  angulis  erunt  aquales ,fub  quibus  aqua- 
lia latera  fubtenduntur:  aqualis  igitur  eft  angulus  * y fi, angulo  <Afr, 

Sed  angulus^!  i ipfi  fi  y x fupponitur  aqualis : angulus  igitur  fiyn 
(perprimam  communem  fententiam)  angulo  fi  yxefl  aqualis  minor 
maiori : quod  eft  impojlibile.  Inaqualis  igitur  non  ejl  *tipfiJi.  a- 
qualis  igitur.  Eft  aute  cr  fi  yjpfi  • / ’ aqualis :dua  tam  x fi  ex  fi  y,dua- 

iusJt&iffunt  altera  alteri  aqualesio’  angulus  qui  fubxfiy,  angulo  quifub  «f  1 /eft  aqualis. Bajis  igi - \ 

fur  x y(pcr+propofumm)  baji  A /eft  aqualisict  reliquus  angulus  fi  * y, reliquo  angulo  1 <4 /cft  aqualis. 

* Rurfue 
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•irfus fini id ungulos xquos  Uteri  fubtcnfi, xquuliu,fintq;  «C&Ae. Dico  rurfus quod  reliqui  U- 
■eliquis  luteribus  xquiltu  erunt , hcc  c/f  lutus  «y  luteri  //,  cr  Utm  fy  Uteri  A /:c T tnfuper  reliquia 


»4 

Ruri 
teri  rei 

ungulus  i'«  }, reliquo  ungulo  i «t  fxquitis  erit.  Si  enim  fy  ipfi  i / equile  non  ej\,uixeru  forum  nutus  entt 
fit  igitur  C fi pofitbtlx  ej: ) mutus  l itus  f j seponitur  ( per  t propofitionc)  ipfi t /xquulis  linei  f i.ej coa 
netlutur  ( per  . pofiuluti  )*/.Ei  quoniim  equilis  etl  ttipfii  /,cr«fipfiAi : dux  igitur  «ftj  H.dut 
b:ts  Ji  1 er  • /funt  xquules  alteri  ilteri xs  ungulos  equos  l ontinent.Bjfis  igitur  « /,  ( per  4 propofitio- 
nemsbufi  Afefixquulis-.cg-  triung/iS  x f djriungulo  «I  < /e ft  equule: 
er  reliqui  unguli  reliquis  ungulis  funt  xqullesjub  qtub.  equila  fub  ■ 
tendunturliterutungulus  igitur  U a.tr.gulo  t f A eH  equulis.  Sed  un 
gulus  / /A, ungulo  (y«cfl  equilis.  Angulus  igitur  f I e angulo  f y * 
efixqiiilir.lrtxiguliigititriS  y ungulus  exterior  f!  «.immori  ungu 
loSyxtfi  equulis  cr  oppofito : quod  (pertis  propofitionem)  el>  im 
pofiibile.  Lutus  igitur  t fiipfi  fy  tnxqtiulc  no  esi, equule  igitur.  EJl  tu  , 
tem  « fijpfi  Ji ' equulis:  due  igitur»  t eyfy , duabus  r!  1 er  i/funt  e- 
quiles ultera  alteri, cr  angulos  xquos conltnent.Bifiugltur  • y (per 
4 propofitionem  )bufi A feftequahsto'  triangulum  « fy, triangulo  A 1 feffequalxty  reliquus  ungula 
Ius  f«  y, reliquo  ungulo  1 A /fil  equulis.  Si  duo  igitur  triungulu  duos  ungulos  duobus  ungulis,  rj  quxfe- 
quuiuurreliqui,ut  in  theorema::,  quod  ostendere  oportebat. 

Eutlidxx  Cump.  Vropofitto  sr. 

I reda  linea  fuper  duas  lineas  redas  ceciderit,duosqj  an  »r 
gulos  coalternos  fibi  inuiccm  aequales  feccrit,ille  dua:li 
ijeae  erunt  xquidiftantes. 

•c  C A M p A N V s.Sit  ut  linea  a b cadat  fuper  duas  lineas  cd, e f,&  fecet  linei  cd 
in  punfto  g,&  lineam  e f in  pun&o  h:  fircp  angulus  d g h ar- 
qualis  angulo  e hg:dico  quod  linepcd&rf,  funt  xquidi- 
flantes.  Si  enim  non  concurrant,  aut  ad  partem  c,  e,  fuper 
punctum  k, aut  ad  partem  d f, fuper  punftum  1;&  qualiter-* 
cuncp  fuerit  .accidet  impofsibilcper \6.  uidelicet  angulum 
extnnfecum,efle  cqualem  mrrinfeco  8C  oppollro. nam  unus 
di&orum  angulorum  coalternorum , qui  pofiti  funt  xqua- 
Ies , erit extrinfecus , & reliquus  inmnfecus  SC  oppofirus. 

Quia  igitur  impofsibile  eft  eas  c5currerc,in  alremrram  par- 
tem protrahas, ipff  per  ultimam  diffinitionem  erunt  xqui- 
diflanres,  qi^od  cfl  propofitum. 

Euchd.exZamb.  Theorema  1 8.  Propofitio  17. 

Si  in  binas  redas  lineas  reda  incidenslinea.altcrnatimangulos»? 
f quos  adinuiccm  feccrit.parallclx  adinuiccm  ipfg  redf  linep  erunt. 

T H E O N ex  Z amberto.  In  binus  enim  redas  line  as  k C,y  JI  retta  incidens  linea  * />  altematim  angu- 
los « f<A>&  f {Jl  tquates  admuicem  efficiat, dico  quod  parallelus  eft  « f,ip/i 
> y Ji.  Si  autem  non.produda  concurrunt  aut  ad  partes  fd,  aut  ad  » y.produ 
cantur  igitur  y.  concurrant  ad  partes  in  figno  9, fi  eft  pofiibile.  Trian- 

guli ergo  h 1 J, angulus  m t / exterior, rqualis  eft  angulo  • /m  interiori  c T op- 
pofito :quod (per  16 propofitionem  ) eft  impofitbile. Igitur fi ejyJ pro - 
duftxyad  partes  ( JI,  minime  concurrunf.fimiliter  quoque  oftendetur,  quod 
neque  ad  partes » y.  Q ne  autem  in  nulla  parte  concurrunt , paraUelxfunt 
( per  ultimam diffinitionem.)  Parallelus  igitur  eft  m fypfiy  A Si  in  binas  ig» 
tur  re  fiat  lineas  c 7 quxfequuntur  reliqua  M in  theoremate  tquod  erat  oftendendum, 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  18. 

I linea  reda  duabus  lineis  redis  fupcruenerit.fueritcp  an'»» 
gulus  ciusintrinfecus  angulo  extfinfeco  fibi  oppofito  f' 
qualis , aut  duo  anguli  intrinfcci  ex  una  parte  duobus  an- 
lis  redis  jrquales,  illg  dug  linee  xquidiftantes  erunt. 

CAMP  AN  VS.  SiiutUnra  ab.fccctduu  lincucdKcf.in  puntlu  g&h:fiiip  »nga- 
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Ius  g rxtrinfecus.xqualis  angulo  h inrrinfeco  ex  eadem  parre  fumpt o.aut  duo  anguli  g & h in- 
tnnfeci  ex  eadem  parte  fumpri, finr  f quales  duobus  angulis  redlis . Dico  quod  dux linef  c d U 
€ f funt  cquidiftares . Sit  ergo  primo  angulus  d g a , f qualis  an 
gulo  f h g-.eritquoq;  per  i j propofitionc  angulus  cgh,xqiia- 
lis  eide  angulo  f g h:quare  per  premiflatn.cd  &C  e f,iunr  xqui- 
difi  antes. Sint  rui  Ius  duo  anguli  d g h <Sc  f h g,f  quales  duobus 
rc&ts:8C  quia  per  u propofitionc  duo  anguli  d g h & cgh  funt 
funditer  cquales  duobus  re£iis,erir  angulus  cgh  xqualis  an- 
gulo f h g,quare  per  prxmiflam  c d & e f,  erunt  xquidiftanrcsiquod  eft  propoli  tum, 

E uclid,  ex  Z amb.  Theorema  19.  P ropofitio  1 9. 

18  Si  in  binas  reflas  lineas, refla  incides  linea  exteriore  agulii  interiori 
& oppofito  ad  eafde  partes  cquale  fecerit,aut  interiores  & ad  eafde 
partes  duob.  re  Ais  f quales,  parallele  erutadinuiceipfgrcflx  lineg. 

THEON  cxZtmb.  Siinbitm  redui  lineus xficry J,rrdu Uneu incidens i f, ungulum extorto- 
rem I » fijngulo  interiori  oppofito, equutem  efficiet, uut  interiores  & ud  eufdem  pertesjsoc  eSl 

fiet,,  i d, duobus  redis  equulesidico  quod purrullclus esi -t fi, ipji y J,. 

Quontu  ungulus  1 » fi  (per  bxpothcfim)  equulis  esi  ungulo  * 3 /,cr  ungu 
lus  i . i' {per  tf^equulis  cfi  ungulo ..  * (ungulus  igitur  xh)  equulis  eji  tn 
gulo  « t <d,cr  funt  ultemi,(per  17  propofitionem  )purutlelus  esi  igitur  x 

fiipfiyJt.  Rur/ii! quonum  unguli fi(  ,ty  ,)  /.(per hypothefim) duobus  \ , . 

redufunt  equulei,  c r unguli  x « ( ©•  fi  ni  (.peris  propofitionem ) duo-  n 
tusrcdis  funt  equulciiangtilierqp  x x d cr  fi  ungulis  fiet  er  • / ut  /\ 

funt  equeles.  Communis  uufbrutur  ungulus  fi  « (irebquus  igitur  x < t, reliquo  ut  J!  eft  equulis, V funt  ul 
terni.  VuruUclus  igitur  esi  * fi, tpfi  y <i.  Si  re  du  igitur  lincu  in  dius  incidens , er  que  fequuntur  relique, 
quod  ofiendendum  fiierut. 

E urii  ex  Currp.  Propoftio  19. 

I duabus  lineis  atquidiflatibus  linea  fuperuenerit,  duo  an 
[ gub'  coalterni  cquales  erunt, angulusqj  extrinfecus  angue 
I lo  intrinfeco  Hbi  oppofito  xqualis.itcmqs  duo  anguli in^ 
trinfcci  ex  alterutra  parte  conllituti,duobusreflisangulisequalesa 

CAMPANVS.  Sint  duc  linex  a b & c d xquidiftanres:  fuper  quas  cadarTinea  e f3  fecans  eas 
in  pun&is  g 8C  h,dico  quod  anguli  g 8C  h coalterni  funt  xquales, & quod  angulus  g extrinfecus 
eft  xqualis  angulo  intrinfeco  fibi  oppofito  ex  eadem  parte  fumpro,&  quod  anguli  g&  h inrrin 
feci  ex  eadem  parte  fumpri  funt  cquales  duobus  rc&is.  Er  hfccft  conu erfa  duarum  procedenti- 
um. Primum  fic  pater.  Si  enim  angulus  b g h non  eft  f qualis  angulo  c h g,  alter  eorum  erir  ma- 
ior,fu  ergo  maior  angulus  c h g,&  quia  duo  anguli  c h g&  gli  d funt  f quales  duobus  reftis.er 
go  per  ijr  propofitionem  erunt  duo  anguli  b gli  8C  d h g minores  duobus  rc<fbs,crgo  per  quar- 
tam petitione, dux  linee  a b & c d Ii  pro  tAhanrur.  cocurrcm  in  parte  b & d,ad  punctu  aliquem, 
ut  ad  k:non  ergo  funt  fquidiltanres  per  ultima  difftnirioncni, 
quod  eft  cotra  hyporhefim:  & quia  hoc  eft  impofsibilc,  erunt 
duo  anguli  coalterni  b g h SC  c h g xquales,  quod  eft  primum  - 
propofirunrEx  hoc  pater  fecundum*  Eft  enim  per  iy  propofi- 
tionem angulus  b g h xqualis  angulo  age,  ergo  angulus  a g 
e, erir  xqualis  angulo  chg,  extrinfecus,  uideheer  inrrinfeco, 
quod  eft  fecundum  propoli  tum.  Ex  hocrtirfus  parer  tertium. 

Suntenim  peri)  propofitionem  duo  anguli  a ge&agh,cqua 
les  duobus  regiis,  ergo  duo  anguli  agh&chg, erunt  efiam  xquales  duobus re^Hs,  qui  funr 
4uo  intrmfeci  cx  eadem  parre  fumpri, quod  eft  j propofitum. 

Euclides  ex  Zamberto.  Theorema  10.  P ropofitio  19. 

iy  In  parallelos  reflas  lineas  rcflaincidcs  linea,&  alternarim  angulos 
ad  inuice  aquales, & exteriore  interiori  & oppofito  & ad  eafde  par 
tes  arqle,&:  interiores  & ad  eafde  partes  duob.rcflis  cquales  efficit. 

► THEON«Z«mt.  lnpjruUelos  enim  redui  lineus  xf(y)(l,reduincidullineuif:dieoqu6d 
cruhemu  ungulos  x,tc?  *(  Aequos  effcil,  er  exteriorem  ungulu  i ■ fi  interiori  cr  oppofito  ej  ud 
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tjfJi  purtaJioceUipp » / «1  uqiule.er  interiores  ejud  eufdi  pirtes.hoc  e&  finfier  *fi  Jiucsus  reUie 
£ quales.  Si  enim  uquu/is  non  eSbunl  ipp  » / <4,4firr  tora  rnuor  rft.Sit  maior  a » /.Qjana  icitur  mu* 
muiorePipfoififit, communis ponutur  ungulus*.  t : unguit  rrg>  *.fiej  f*fijttiicrci[mt:ppsCit 
e?*!  fit.  Sed  unguli*  .fierfie  fi  (per  n propefuionem)  duobus  \ , 
rriS»  funt  uqiules, unguli  igitur  fi  1 1 cr  * AI  duobus  rcflis  funt  ni-  r \‘  j 

Hortrjput  uutnnu  minoribus  duobus  redis  producuntur  m mpmtu,  \ > 

concummtlperipofluluttmDRcAuigiturlmcunficryfi.inmp  n 1 \ ' 

nisii  produflx,concurruni:no  concurrunt  uutem.quonum  puruUeii,  j\ 

per  hypothepm.  Angulus  igitur**  fi,  angulo»  fiAMuqtttlhnoncfl: 

xquilts  igitur.  Sed  ungubis  * . fiumgulo  < » ^ ( per  i;  propoptionem)  eH  xqsuhtutnguliit  igitur  **fi  (per 


communem  fententlim)  ungulo  * l ^eil  uquuhs , communis  ponatur  fit  i,  unguli  • • fi  ff  fi*  fi,  igitur 
ungulis  piler 'fi  fijunt  equiles.Scd  mguh  n/c rfn  I, duobus  redis  funt  aquales  (per  u propoptio 
non)  er  unguli  fin  fi  er  i fi  rtduobw  redis  funt  equula.  In  purtilcics  igtiur  re.dui  incus  er  que /equia- 
tur reliquu,quod  o/f endere  oportebit. 

Bucltd.  ex  Cump.  Propoptio  ,o. 

I fuerint  dux  line*  uni  xquidiftanres,  cxdtm  fibi  inuf  3® 
cem  diftantes  erunt. 


CAMPANVS.  Sinr  dux  linex  a b&fcd.  quarum  urracp  cquidifter  linex  cf. 

! Dico  illas  duas.uiddiccra  b SC  c d.eflr xqu  tdi  fhin  res.  Hoc  aurem  cft  uniuerlali- 
I rer  umim,fiueduclinexab&  cdfinrin  una  fuprrfide  cum  lutea  e f,fiue  non: 
hicramen  non  intclligirur.nifi  fecundum  quod  omnes  ttinrin 
lupertidr  una. fecundum  cmm  quod  funt  in  diueifis  fu  perfici  c 
bus  prob.irurin  • undecimi  libn.qubd  funt  cquidiihimc^.Sinr 

Srur  omnes  infuperficie  una:prorraham  aurem  lineam  gli, 
ancrm  lineas  a b.e  f,&  cd,in  punitis k,l,m.  Er  quia  a b pqui- 
diltar  e f.erit  angulus  b k l,xqualis  angulo  e 1 k per  primam  par 
rem  prxcederis,  cum  illi  finr  coalremhar  quia  a b xquidniat  ef, 
erit  angulus  kle  rxmnfecusxqualis  angulo  I mc  inrrmfr  co, 
per  fecunda  partem  prxccdenns.ergo  angulus  b k l,eit  pquahs 
angulo  c ml:qmcufimcoalremi,crut  (per  j?)  linex  a b&cdfquidiftircs.quodert  propofitiL 
Euclid.cxZtmb.  Theoremaxi.  Propojiiio  ji. 

‘Qux  eidem  reftx  linex  paralleli,&  ad  inuiccm  funt  paralleli.  ,0 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  *$&J  J.ipfi'  / per alleli, dico  quod  * fjpfi yJcflp  truUelu*.  lrcidat 
erum  in  e as  reflas  linet  s • i u, coquentem  in  paraMot  reflts  lincti 
«C&t  frefls  btet  *i*  incidtnxqutUseft  igitur  angulus  -r*f  ipfi 
m 4 / (per  io  propefuionem. ) Kurfus  quoniam  m parallelos  retias 
lineae  » / ar  y 4 refla  linea  * * incidit  ( per  eandem ) aqualis  cfl 


» / fjpfi u U J.patuit  autem, quod  ** dipfi*t /efl squalis ,cr quod 
m*! ejlxqualn  *//,*«*  igitur, ipfi * m J efl xquabf>zrfiint (Ater- 


ni, ptraUeiut  igitur  efl  *£  ipfi  y /: quod  ojlcndendum  erat. 

Euclides  ex  Camp.  Propojitio  jt. 

I PutTto  extra line.i  dato, lincxpropofitf  xqdiftatcducere.  3} 

CAMPANVS.  Punftus  exrra lineam  darus  inrclligitur,aim  linea  urrmqr  pro- 
tracta. per ipftim  non rranfir. Sir ergo  punctus 
' a.datusexna  linei  bi%abeodc  punc  to  a,  a quo 
1 oportet  protrahere  linea  arquidiitirem  ipfibc. 


protraho  lineam  a d linex  b efuperftanrc  quahrercunqi  corm 
gar,  di  fu  per  puni  tu  a ,qut  eft  extremitas  linee  a d.coiliruo  au» 
gulum  e a d.per  doctrinam  m propoli  no  tu  s.cqualem  angulo 
bd  afibtcoalrerno.entcyae  xquidutansbcper  propofirionrin:quodcltpropofuum. 
E ucltd.  ex  Z amb.  Problema  io.  Propofitto  ji. 
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Per  datu  (ignum  datx  recffx  linex  parallelureiffam  linea  ducere.  E 

THEON  exZjmb.  Sit  quidem  duttimftgnum  ...  dutu  uero  , fii  \ 

rectu  Imeu  pt  fi  y.  Oportet  ium  per  ditum  pgnum  .«  ipp  fi  y re  fit  tf- 


ImeupuruUelum  reti.im  lineum  ducere . Snfapiutur  in  ipfi  fi  y. 


contingens  t 
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contingens fignum,fitq;  iUud  conne  fatur  (per » pojlulatum) » *f>  CT cojlituatur  (par  % j propeftuo 

nem) di  datam  refam  lineam  ■*  ^}<ti  datumq;  in  ea  fignum  *,  dato  angulo  * <A y, aqualis  angulus  <A*t,et 
producatur  ( per  14  propofitioni)  in  refam  ipjtus  * r,  hnea  «/.Et 
quoniam  in refas  lineat  fiyC7>/> eefa  linea  incidens  * A , alternos 
an gzdot  ixd&xJly  aquales  adinuiccm  jecu,  parallelus  ejl  igitur 
1 / ipfi  fi  y (per  17 propojitionc.)  Per  datu  ergo /ignum  *tdatx  refie 
linea  fi } parallelus  refa  linea » « fdufta  efl.quod  fecijfe  oportuit, 

E uchd.  ex  Cdtnp. 


Z 


it  * y 

Propofitio  )i. 

Mnis  trianguli  angulus  cxtrinfecus,  duobus  intrinfeds 
fibi  oppofitis  cft  xqualis.  Omnes  autem  tres  angulos  e- 
ius.duobus  redis  angulis  xquos  efle  nccelTe  cft. 

CAMPANVS.  Sit trianglus  a b c, cuius 

lacus  b c pi  otraharur  ufip  ad  d,  dico  quod  angulus  c extrinfe- 
cus.cft  xqualis  duobus  angulis  a & b inrrinfccis  fibi  oppofitis 
fimul  iuneris:  & quod  tres  anguli  trianguli  a bc  fimul  lundh, 
funr  xquales  duobus  redfcis.  A puncto  c protraham  c f pquidi 
Itantem  a b.fecundum  doftrinam  praecedentis,  critqt  angulus 
f c a xqualis  angulo  a.quia  fiintcoalfrrni  perprimam  partem 
ispropofitionis,#  angulus  fcd  extrinfecus,  xqualis  angulo 
binmnfccoperfcaindam  partem  eiufdcm:  quare  torus  aed 
rxrrinfccus,cic  xqualis  duobus  angulis  a & b intrinfecis  fibi 

oppofitis.quod  cft:  primum.  Et  quia  duo  anguli  a c b & a c d funt  xquales  duobus  rcdUs  pertj 
pro po fi tic  nem, erum  tres  anguli  a,b,& c inrrinfcci  xquales  duobus  rcdtis,quod  eft  fecundum 
propofituni. 

CAMPANI  additio.  Exhacauremparet,quddomnesfigurxpolygonix  omnesanguli 
fim  ul  fumpri  tot  redtis  angulis  funt  fquales,quorus  eft  numerus  quo  i prima  deftirerir, dupli- 
catus. Verbi  gratia, polygoniarum  figurarum.eft  triangulaprima.quiafiefTetduaru  linearum, 
cum  figura  fit  ctaulio  linearum  , tunc 
duf  linex  redlx  includerent  fuperfici- 
em,quod  eft  impofsibile  per  ultima  pe 
titionem.  Qiiadnlatera.fecunda:  penta 
gona.tertu.Similirer  aurem  qualibet  to 
ra  erit  in  ordine,  quotus  erit  numerus 
laterum  aut  angulorum  eius, dempto 
binario.  Dico  ergo  quod  triagulf  (qux 
eft  pnma)  omnes  anguli  funr  xquales 
duobus  rectis:  quadnlaterf  (qua*  eft  fc 
eunda)  erunt  fquales  quatuor  rcdlis:fid 
pentagonp  (qup eft  tertia)  crut  xquales 
fex  rcdtis.  1 locautc  mamfeftii  eft,  quo- 
niam cum  quxlibet  ralis  figura  fir  in  tot 
triangulos  refolubilis,quora  ipfa  fuerit 
a prima, duitis  redfis  lineis, a quouis  angulorum  cius  ad  omnes  angulos  oppofiros,finr<p  om- 
nes anguli  omnis  trianguli  duobus  rcdtis  xquales, erunt  omnis  lateratx  figurp  omnes  anguli 
bis  tot  rcdtis  p quales»  quota  ipfa  fuertt  i prima , quod  eft  propofitum . Sit  enim  exempli  gra- 
tia penragon  us  a b c d e, a cuius  angulo  a, ducam  lineas  ad  angulos  c d,ipfi  oppofi  tos.eri  r torus 
penragonus  refolutus  in  tres  triangulos  a b c,a  c d,fld  a d e:  quoru  cum  cuiuslibet  finr  anguli  x- 
quales  duobus  redtis, erunt  pentagoni  anguli  xquales  fcxredtis,quod  eft  duplum  eius  numeri 
quo  a pnma  diftar.fiuc  duplum  numeri  angulorum  aut  laterum  eiuvnde  depro  binario.  Pofltt 
mus  quoqr  St  fic  idem  proponere.dicenres  quod  omnis  figurxpolygonix  omnes  anguli  pan- 
tcr  accepti  funt  tot  redtis  angulis  xquales, quantus  cft  numerus  quem  eius  anguli  duplicat,  in- 
de dfprts  quatuor:  pudto  enim  quouis  intra  figura  lignato,  & ab  eo  ad  fingulos  angulos  lineis 
jprradtis.crir  ipfa  figura  in  tot  rriigulos  refolura  quoti  fuerint  eius  anguli.ideoip  omnes  angu» 
li  omnium  illoru  triangulorum  pariter  acceptator  redtis  angulis  erunt  xquales.quarus  eft  nu- 
merus quem  duplicant  anguli  propofirx  figurx.  Cum  iraqj  fint  omnes  anguli  triaugulorum,in 
quos  ipfa  refoluta  cft.punctum  mediii  drcunftantes, quatuor  redtis  xquales  per  ij  propofino- 
nenijinanifc  ftu  m conftat  propofitum.  Similiter  quoq?  patet,  quod  omnis  figurx  polygonix 

c » anguli 
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gulodacfecundi.  Arquialpftanguliadb&  dac  funr  coal  terni, 
erunt  linex  b d SC  a c xquidiftanres , per  uicefimamfeptimajn.  Et 
quia  prius  probarum  eft  ipfas  effe  p quale»,  paret  propofitum  u- 
rrunque.  ( 

Eudid.  ex  Zamb.  Thcorcmtij,  Propofitio  jj.  \c 

i AEquos  Sc  parallelos  ad  cafdem  partes,  redae  lineae  coniungcn. 
tcs,S<  ipfae  aequales  8c  parallelae  funt. 

T H E O N «r  Zamb-  Sint  xquales  rcftx  linex  C paralleli  ,* fi  c? 
y A,cr  ipfas  cot ungat  ad  cafdem  partes, rcftx  linex  *yej  fi  A,dico  quod 
«yej  fi  A,  xquales  c paralleli  funt . C onneftatur  enim  ( per  prtmum 
poftuLitum ) fi  y.  Quoniam  parallelus  eft  * fi  ipfi yA,e?  in  eas  incidit  fi 
yydtcmi anguli  xfiycrfiyA  adinuicem  funt  x quales,  ( per  uicefimartt 
nonam  propofitionem.  E t quoniam  xqualis  eflafi  ipfi  y at,  communis  4u 
temfiy.dux  igitur  «fic?  fi  y,  duabus  fi  y ejy  A funt  xquales,  cr  angu- 
lus a fi  y, angulo  fiyAeft  xqualis . Bafts  igitur  fi  A (per  quartam  propofitionem  )bafi«y  eft  xqualis,  cr 
triangulum  m fi  y, triangulo  ( ei  quod  fub)fiy  at,xquum  efi,  cr  reliqui  anguli  reliquis  an  gulis  funt  xqua- 
les  alter  alteri , f ub  quib . xquaha  Utera / obtenduntur . Angulus  igitur  * y fi,xqualis  eft  ei  qui  fub  y fi  A: 
CT  angulus  fi  x y,  ei  quif nbfiAy.  E t quoniam  in  duas  reftas  lineas  xycrfiA,  reftn  linea  incidit  fi  y,  al- 
ternos angulos,  boc  eslxy  fiejyfi  A xquales  ad  inuicem  efficiens:  parallelus  igitur  eft  a y ipfi  fi  A,  (per 
ukxfimxmfeptmwn  propofitionem . 0 flenfum  autem  eft,  quod  c rei  xqualis  eft.  Aequales  igitur  c r 
parallelos  ad  eaf dem  partes  coniungentes  linex  rcftx,  & ipfxxquales  cr  paralleli  funt,  quod  oportuit 
dcmonftraffe. 

Eudid.  ex  Camp.  Vropofitio  34. 

Mnis  fuperficies  xqu/diftantibus  cometa  lateribus, 
lineas  atque  angulos  ex  aduerfo  collocatos  habet  xt 
quales, diametro  diuiden te  eam  per  medium. 

CAMPANVS.  Sitfuperficiesabcdpquidiftan 
rium  la rerum , ira  quod  linea  a b xquidifter  c d,  SC  a 
cipfibd.  Dico  duas  lineas  a bSCcd,  irem  duash- 
neas  .tc&bdelle  xquales: funditer  dico  angulum  a eHe  p qualem  angu 
lo  d,  SC  angulum  b angulo  c.  Protraham  diametrum  a d,  qux  criam  di > 
uider  fuperficiem  illam  per  medium . Cum  a b & cd  finr  xquidiftanres, 
erunrangulibad&c  d a,qui  lunrcoalrerni,  xquales  per  uicefimamno 
nam  At  «]iiia  eriam  a c & d b funr  xquidiftanres, erunt  anguli  c a d SC  d b 
a, qui  fumcoalrernixquales,per  eandem.  Intelligo  enim  duos  rriangu* 
losn  db&dac:  SC  quia  duo  anguli  a &!  d trianguli  adb.funr  xquales 
duobus  angulis  d SC  a a trianguli  dac,  & larus  a dfuper  quod  iacenr  illi  anguli  in  utroque 
triangulo  eft  commune,  erit  per  uicefimamfexram  propofitionem  larus  a b rquale  lateri 
c dySC  latus  a clareri  b d,fl£  angulus  b angulo  c.  Et  quia  angulum  a rotalem  parer  effexqua- 
lem  angulo  d totali,  per  fecundam  communem  animi  conceprionem,  rorum  propofitum  cum 
correlario  liquer. 

Eudid.  exZamb.  Theorema  24«  Vropofitio  14. 

34.  Parallclogrammorum  * locorum  latera  quae  cx  oppofito,  & an. ; 
guli.arqualia  funt  ad  inuicem, & dimetiens^a  bifariam  fccat. 

T H E O N ex  Zamberto.  Sit  paraUelogrammus  locus  * y A fi  dimetiens  q;  iUi 
us  fi  y e/io. Duo  quod  paraHelogrammi  *yAfi  later  a & anguli  ex  oppofito, ad  inui 
ccm  funt  xqtulu,cr  tilttd  fiU dimetiens  bifariam  fccat.  Quoniam  enim  parallelus 
eft  te  fi  ipfi  y A,  cr  in  eas  incidit  reSh  linea  fi  y (peri?  propofitionem ) alterni  an- 
guli * fiy  cr  fi  y A,  funt  adinuicem  xquales . Rurfus  quoniam  parallelus  eft  a y 
ipfi  fi  A,  cr  in  eas  mciditrefta  linea  fi  y,  anguli  alterni,  hoc  eft  >*y  fi  c Ty  fi  A x- 
quales  funt  ad  1 nuiccn.  Bina  igitur  triangula  funt  * fi  ycT  fi  y A,  duos  angulos 
quifub*fiycr*y  fi  duobus  angulis  fiC  AetyfiA  xquales  habentia  alterum  alteri 
cr  unum  Utus  uni  lateri  xquale  ad  angulos  xquos , c T commune  eorum  fiy,CT  re-  y 

pqualateraugitur (per  19 propofitionem)  reliquis  lateribus  xqualia  erunt  alte-  ■ P 
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rum  altcri.crrcliqum  angulus  reliquo  angulo  aqualudatusigltur  * fi  ejl  aquale  Uteri  y 4,  & *>  »0$ 

. £ J<7  angulus  fi*y  angulo  Cdyeit  r qualis.  Et  quoniam  angulus  *fiy  aqualis  ch  angulo  fi  y 4,  & an- 

gulus yfideiqmfubxy  C.totus  igitur  angulus  * fi  4foti  angulo  * y A (per 
% communem } ententiam)  ejl  aqualis.  Ojtifi am  ejl  amem , quid  angulus  (*y*  R-  1 fi 

angulo  y Jfieft  aqualis.  ParaQehgrammorii  tgttur  • locoru  anguli  & late 
ra  ex  oppqfito,  adnuicemfunt  aqualu.  Dico  etiam, quod  dimetiens  ea  bi- 
firiam  fecat.  Quoniam  e/um  ■*  fi  aquum  eR  ipfi  y 4,  & fi  y communis  eR, 
dua  igitur  afisy  fi  yjuabus  fiyeyydfunt  altera  alteri  aquales : & angu- 
lusu  fi  y angulo  fiy4eR  aquaUs:bajistgiticr  » y (per  4 propofttionem ) ba-  g 
fi  fi  4 esi  aqualis, cr  triangulum  xfiy  triangulo  fiyJleR  aquale.  Dime- 
tiens igitur  fi  y,bifiuriam  fecat  parallelogrammumxfi  y /:quod  erat  ojlendrndum. 

Eaclid.  ex  Camp.  Propofitio  jf. 

jjMncs  fuperficies  xcjdiftatiu  laterufuperunabafinactp  jj 
'in  cifde  alternis  lineis  conllitutf, aequales  e(Te  probatur. 

CaMPANVI.  Sint dux Iinep a b & c d fquidiftanrcs,  inter quas fiar a c f e 
I jfu  perficies  xquidiftiriu  Urcru  fuper  bafim  c e,&'  fuper  cande  bafim,&  inrrr  ra  f« 
•Cdcrti  lineas  fiar  alia fuperficies  gc  h c,fitmlircr  xquidiftirium Urcru:  dico  dua« 
prodictas  fuperficies, c(Tc  «quales.  Quod  fic  probatur.  Aut  enim  Irnea  cg  fecabir  Unci  a b in  ali 
quo  punita  lineae  a f . aut  in  punita  f,  aut  in  aliquo  punita  li- 
nexbf.  Secet  ergo  primo  in  aliquo  punita  Imex  a f, ut  inpri-  t> 
oia  figuratione  apparer.  Er  quia  utraqr  duaru  linearum  a f & 
gh  efr  «qualis  line*  c e per  procedentem,  una  earum  erit  fqua 
fisalreir.dempta  ergo  linea  fg  communi, remanebit  a gpqua* 
lis  f h.  Er  quia  pei  procedcnrem  irenim  efta  c f qualis  f e,SC  an- 1 
gulushfeangulogacper  fecundam  parrem  1«,  uidelicer  ex-  b 
Cnnfccus inmnfcco.erir per 4, triangulus  acgpqualts  rriangu  ^ 
io  feli-  Ergo  irregulari  figura  quadrilarera,  qux eftgcf  e, addi 
ra  umqj.enr  fuperficies  2 c f e «qualis  fupcrficiei  g c h e , quod 
eftpropofitii  Secet  fecundo  modo  linea  cglineam  ab  in  pun- 
ita f.urin  fecunda  figuratione  apparer, eruiiriyfimiliargumen 
tation^priori.dud  trianguli  ac  f&fch,rquales:  quare  urrobi  C 
que  addito  triangulo  f ce, parer  propofirum.  Sccer  tertio  mo- 
do linea  c g lineam  a b inter  duo  punita  f,b,ur  in  terna  figura- 
tione apparet, fecabit^  lineam  f e, fit  ur  in  punito  k,  SC  quia  6- 
mili  argumeniarione  ption, linea  a f cft  «qualis  lmex  g h.falta 
communi  linea  gf  ent  g h «quali*  fh,flC  triangulus  age,  fqua*  ^ 
lis  triangulo  f e h.  Addito  ergo  utnque  triangulo  c k e,&  detra  r 

Ita  ab  uti  oq;  tria  gulo  f k g erit  fuperficies  a c f c p qualis  fupcrficiei  g c h e,quod  eft  oppofirum. 

E udid.  exZamb.  Theorema  a r.  Propofitio  $ r . 

Parallelogramma  in  eadem  bafi  &in  ei Idem  parallelis  exiftentia,'  jy 
adinuicem  funtacqual/a. 

T H E O N f 1 S.nl  pjradelogr.mma  -lyAcrr/y/inea-  . 

icmhfiexiflentiafaceilfy.CT  ineifdrmpdraMisJtoccft,- f crfy.  ’ 

Dicoquod paradelogrimmum  -fy  A,aquile clipariUelogrammo  i fy/. 

Quam-  enim  parallelogrammu  eH  -fyA,aqualu  efi-AipfiCy  (per  14. 
propofitione,)  cr  id  propterea  «ii  1 /ipfi  fyctl  aqualir.qudre  er -•d  ipfi 
e /eR  aqua! it, et  communii  A • uot.  igitur  - Moli  A frfi  aquabi.  At.fi- 
pfiAyrli  trqiulii.dud  igitur  ■ « cr  » fjudtui  J*  cr  AyfiMtdhcrt  dltm  ‘ 
dcpulct  cr tngulm !* yxngulo i.CcR tquiLt,rxtrnor interiori. B tfit igitur  1 f,(perqturtm propo- 
fitionem)  bjtfi  /yeftcqudltt.cr  trungutum  * * fjrwtgulo  /a y cti  .quale . Ccmune  auferatur  trianguli 
* « e.  rrhqi.mi  tgttur  trapezium-  f.A  trapezio  'ay /ejl  aquale . C omne  autem  ponatur  triangulum 
.fy:  totum  Igtturparallrlogrammum  - fy  A,tott parallelograiumo  1 Cy /efr  aquale.  tauUelopam- 
I ma  igitur  cr  quafequuntur  reliqua, quod  ofieniere  oportuit. 

Eutltd.cx  Camp.  Propofitio  16. 

Mnia  parallclogramma  in  baiibusa-qualibus  attf  ine.jtf 
i ifdem  Uncis  coiilii t u ta.xquaUa  efle  ncceUe  eft. 
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CAMP.  Parallelogrammum,  dicitur  fu  perficies  xquidiftanrium  ^ 

Uterum.  Sint  dux  fuperficies  abcd&efgh,  xquidiftanrifi  laterum 
conftitutxinrer  duas  lineas  xquidiftanres  qux  funraf8Cch,&fu~ 
per  xquales  bales  quf  funt  c d & gh.dico  eas  eiTefquales.-nam  pro- 
traham duas  lineas  c e 8C  d f,  eritq?  per  j j,  fuperficies  cd  e f,  xquidi- 
flantium  laterum,  propter  hoc  quod  e f eft  xqualis  &xquidiftansc 
d nam  urraqj  earum  eft  xqualis  g h.Qiiia  ergo  per  prjmilfjm  utram  Y. 

• duarum  fuperficierumabcd&efgheft  xqualis  luperficici  cde£  P 
iplx  erunt  fibi  inuicem  xquales, quod  eft  pro  pofirum. 

EucUd.exZamb.  Theorema  Propofitio  s6. 

•*  Parallelogramnia  in  xqualibus  bafibus  8c  in  eifdc  parallelis  exi* 
flentia, adinuiccm  funtxqualia. 

T H E O N ex  Z amb.  Sint paraUclogramma  * fi  y Jl  ®r  • J*  fijm  *• 
qualibus  bafibus  conftituta , hoc  eft  fi  y /e,  cr  in  eifdem  parallelis, 

boceft*fi  cr  £ *•  D ico  quod  parallelogrammum  * fi  y d eft  squale  pa 
rallelogrammo  t /*  i.Connehantur  enim  fi»cry  d.  Quoniam  squa- 
lis eft  fi  y ipfi  f*,ftd  /*  squalis  eft  ipfii  dtc T fi  y igitur  ipfi i i cjl  squa 

dis: funt  autem  paralleli,  o*  coniungunt  cos  fi  tcry  d:  squales  autem  cre  * 7 i • 

parallclos,comungentes  lines , squales  cr  paralleli  funt  (peris  propo  r io  nem. ) Igitur  1 fi  er  y d squa- 
les er  paralleli  funt.ParaUelogrammum  igitur  efl  ifiyd,cr  eft  squale  ParaUelogrammo  *fiy  Jlibafin  e- 
nim  eandem  babctjioc  eft  fi  y, er  in  eifdem  cjl  parallelis  ,hoc  e jlsycr*  d-ac  per  hoc  etiam  • /»  fijpfi  * fi 
y/ efl  squale.  Quare  parallelogrammum  etfiyJl  paraUclogrammo  • /*  t efl  squale . ParaUelogrammd 
igitur  c T qusfequuntur  reliqua  ut  in  thecrematr.quod  erat  oftendendum . 

Euclid.cx  Camp.  Propojitio  17. 

i)  Equalcs  funt  fibi  eundi  trianguli,qui  fuper  eandem  ba 
fin.atqj  inter  duas  lineas  xquidiftantes  funt  conftituti. 

| CAMP.  Sint  duo  rri  anguli  a bcflC  d b c, 

[condituri  fuper  bafin  bc,  inter  duas  lineas 
I a e &t  b f,qup  finr  xquidift3res,  dico  eos  efle 
{quales. Protrahi  enim  cgjquidiftantea  b,&[  ch  xquidiftan 
te  d b per  jiitrutip  dup  fuperficies  abcgSidbch  {quales  per 
|{.  Et  quia  difli  rnfguli  fnnr  earum  dimidia  per  corcllariu  14 
piopoliriom»,  ipfierut  xquales  per  comune  fciennJ  que eft, 
quorum  tora  funt  xqualia  Si.  dimidia.fkqr  pater  propoli  tum.  b 

EuclidxxZamb.  Theorema  17.  Propofitio  \7. 

7 Triangula  in  eadem  bafi& in  eifdem  parallelis  conftituta,  adin- 
uiccm  funt  xqualia. 

T H E O N ex  Z amb.  Sint  triangula  sfiy&ACyjn  eadem  ba  - 
fi  fi  y,  c in  eifdem  parallelis  *Jl&Sy  conftituta.  Dico  quod  triangu 
Ium*  fi  y, eft  squale  triangulo  dCy.  Producatur  (per  lpoftuLttum)* 

Jl  ex  utraqi  parte,in  i<y  f,erpcrC,ipfiy*(persi  propojkionem ) 
excitetur  parallelus  f i,cr  per  y, ipfi  Cd(pcr  eandem ) parallelus  exci 
tetur  * f.  Parallelogramma  igitur  funt  1 Cy  *cr  Jl  Cy  /,  cr  parallelo- 
grammum ifiys,  ( per  j s propofttionem ) squale  eft  ipfi  Jl  fi  y fpard  fi  * 

lelogrammo:in  eadem  enim  funt  bafi  C y,&-  in  eifdem  parallelis  Cy  qt»/.  At  paroUelogrammi  1 fi  y * ,trii 
gulum  te  Cytdimidium  eft  ( per  1 4 propofitionem ) nam  * C dimetiens  jUud  bifariam  fecat , puraUelogram 
mi  uero  Jl  fi  y /(per  eandem ) triangulum  dimidium  eft . nam  fi  y dimetiens  lUud  bifariam  fecat : at 

qus  squalium  funt  dimidium  jdinutcem  funt  squalia  (per  feptinum  communem  fententiam)  triangulum 
igitur  y,tr  ungulo  Jfiy  eft  squale. Triangula  igitur  cr  qusfequuntur  reliqua,  ut  m tbcorematr.quod 
erat  oftendendum . 

Euchd.exCamp.  Propofitio  st. 

Iduo  trianguli  fuper  bales  xquales  atep  inter  duas  lineas  a> 
quidift  antes  cecidcrinr.xqualcs  cos  elle  necefTeeft. 
e A M p.  Sini  duo  trianguli  a b c St  d t f,  conftimri  fuper  baTn  b cK  c f xquilra,8t  innr  linex 

« ♦ 
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j g K b h arquidiftantcs,  dico  ros  rftr  aquales . Protraham  enim  e u 
lexquidi  Dantem ab.&f  Ixquidiftantemed,eruntipdu*fuperfi-  * ” 

cics  a b c Ii  ti  d c f xq uales  (per  >6 ) S.'  quia  difti  trianguli  funt  earu 
dimidia  per  corrclarium  t+  propoli tionis,iph  erunt  aquales  per 
antediflam  communem  feiuentiam. 

Euchd.cx7.jmb.  Theorema  Propofttioyi.  — ^ 

T riangula  in  «qualibus  bafibus  & in  eifdem  parallelis  conftitu-  .g 
ta.adinuicemfuntiqualia.  3 

T.H EO.Nrr 7imb.  Sint trianguli atycrAifjn aqutltbul  * 
bjfibiu conUitutaJioc eft/yvt /iCT  meifdem  parahehtjboc eft C ' * * * 

fer  •*  A.  Dico  quod  triangulum  < Cyaequu  eft  triangulo  M f.Pro-  \ 
ducatur  enim  ( fer  fecundum  poslidatum )*A,ex  utraq.  parte  in  • * 

d, cr  per  f,  ipp  y . ( per  )i  propoptionem ) paraUelu < excitetur  Cn, 

V per  /,  ipl t A i p aralleltu  excitetur /t  (per  caridi ) ParaUclogram 
mum  igitur eft , cr » f y n cr  A ■ fl.  At parattelogrammum ufy* 

(per » ts)aquum  eft  ipp  A . /f  parallelogrammo,  in  aqualibut  enim 
funt  baftbut  hoc  eft  Cy&i  f,v  m eifdem  pjralleltij,cc  rS  /S/cr  . 

/.  At  paraUclagrammi  u(y*(pcr,a  propoptionem ) triangulum  * 

Cy  mediet  at  eft,  ut  enim  dimcttens,tlbid  bifariam  fecater  triangulum  A i f.paraletogrammi  At  fi  me- 
dictat  eft  C per  eandem),  nam  dmtettei  (A.iSudfecat  btftrum.  Aequahluerb  ea  qua  funt  dmtdtum.ftbi 
inuicem  funt  aqualia,  (per  7 communem  fententiam).  T riangulum  igitur  a P yjrtangulo  A 1 /eft  aquale 
Triangula  igitur  in  aqualibut  bapbut  ej  ut  eifdem  par aUclis  conftituta,pbi  inuicem  funt  aqualia  .quod 
oportuit dcmorUrajf e SLuchd.exCamp.  Propofttio  }o. 

j h lncs  duo  trianguli  «quales,  fi  in  eandem  bafin  & ex  ea-  3? 

; de  parte  ceciderint , inter  duas  lineas  «quidiftates  erut. 

Campanvs.  Sint  duo  trianguli  abcStdbc.  conftituti  fuper  bafin  b c ex 
| una  eadem  qj  parte,  fintip  arqualea:  dico  eos  efle  inter  lineas  j quiduiites.  Et  hee 

tran(ih-i7oero,.nA°UCIi  r7-A  Pu"a“  a.protraham  linram  arqmdiftante  lmrf  b c,  quxfi  pei. 
tranlitritperpunftum  d,  liquer  propofitum.  Sin  autem, pertrifibit  fit 
praaut  infra.  Tranfear  primo  fupra,&  fit  a e, producam  b d.uftnquo  fe 
cetlmeam  a em  punao  e,&  pratraham  lineam  e c.  Etquia  triangulus 
e b c e it  arqualis  tnangulo  a b c ( per  ,7 ) 8;  triangulus  d b c pofitus  eft 
xquahs  triangulo  a b c,  erit  triangulus  d b carqualis  triangulo  ebe 
pars  toti, quod  eft  unpofsibile.  Non  igitur  pertrlfibitlmea  que  a puti 
C«o  a ducifur  jquidiftanrcr  b c/uprad.  Trafcar  ergo  infra, & firaf  fe- 
tans lincS  d bm  pun&of.  Protraham  ergo  lineam  fc,& quia  ncl*  <7 

trungulusfbceftxqual,strianguloabc,ipfeet,amer.txqual,«trian 

gulo  d b c,  pars  toti, quod  eft  impofsibiir.Quia  ergo  a punflo  a,*qui 
ditons  b c non  tranfit  nili  per  punaum  d.pafet  propofitum. 

C A M p A N 1 additio.  Ex  hacautem  SCprfnufla.nota  quod  fialiqua  linea 
reaa  duo  alicuius  trianguli  latera  per  rqua  fecet  uel  fecuerir , ipfa  em  tertio 
Tb  & b c fe -«I?n  ,fit,prob  J,ur-  f1'  'n,Jn8ulus  a b ‘.cuius  duo  latera  quf  funt 

, cp' n f t>,!jb  ^ b <!“*«"  in  punao  d,  8f  b c in  punao 

e. dicoquodhnraderftxquidiftanj  ac.  Protraham  enim  in  quadnlatcro  a 

H'rpm8manon|a  'Kd/  D“,^  P"  i . a puncto  e ipfi  a b xouidiftante,  r. 
nrperjS  triangulus  ae  d pquahs  triangulo  d e b, propter  id  quod  linea  a d ba 

du  "a  "?unno dP°  ’ fftrX.',ia,'s L?ff  d b baf'  d*  1>. Rurfusquia 

dusta  a punSo  d per  ji  ipfi  b c arqmdirtante,  per  eandem  triangulus  c e d e- 

n 7 fi  r’  S'’,U'  V d ;r<lu:,lls  mragulo  c e d.  Quia  ergo  ipfi  funt 

coi, fntut  fuper  eandem  bafin, uideheet  lineam  e tl,  a.’ e*  eadem  parte^ ipfi  e- 

meu  dOu Si""  lineat  pquidiftantes:  ergo  linea  d e,  eft  xquidiftaSs  li- 
nefac.Quodquidein  propofitum  ad  quintam  quarti  tibi  ualebit. 

Eucltd.ex  Zamb.  Theorema  1*  Propofttio  j,. 

in  Sem &ntpS*r " bafi &ad eafdcm  Partcs conftituta, ,9 
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T H E O N e x 'Zamb.  Sint  bin a triangula  *Ay&Ay  f,coftituta  in  cade 
bjfi  A ?»CT  ad  eafdem  partes , dico  quod  cr  in  eilfdem  funt  parallelis.  Conne 
flatur  « ot.Dico  quod  * J[  ipfi C y cft  pxraUehu.Si autem  no^xc itetur  (per 
f i propofiiionem ) per  * fignum,ipfi  A y refla  linea  parallelus * t/j  cone - 
flatur  t y. Triangulum  igitur  t A y (per  n propo fit  tonem)  aquale  eft  trian 
gulo  *Ay:m  eadem  erum  funt  bafi  fy  m eifdemqi  parallelis  * t & A y.  At 
triangulum  igitur  <A  A yjpfi  triangulo  *Ayej l aquale  per  hypothefin.  T rlS  & 
gulum  igitur  A y, triangulo  >Ayeft  aquale  maius  mdelicet  minori,  quod  efl  impofiibtle : parallelus  igi- 
tur mimme  eli  * • ipfi  A y.Similiterq;  oilendemus,quod  nuUa  alia  prater  * A: parallelus  igitur  ejl  <*  -A ipfi 
A y. Triangula  igitur  aqualia  ,cr  quafequuntur  reliqua  3quod  erat  oftendendum. 

Tuclid.cx  Camp.  Propofitio  40« 

I duo  trianguli  xquales  fuper  xquales  bafes  unius  eiuG 
demqj  linex  ex  eadem  parte  fiicrint  conltituti , cos  iiv 
ter  duas  lineas  xquidiftantcs  necefle  eft  contineri. 

C A M P A N V S.  Sint  imo  trilguli  a b c,d  e 

t f quales  coiiftiruti  fuper  duas  bafes.quar  funr  b c & e f,  ex  ead<? 
parte : dico  eos  effe  inter  duas  lineas  xquidiftantes , & hrc  eft 
conuerfa  j8  Et  probatur  per  ipfam,  ficurprxcedensper  37.  A' 
pun&o  a , ducatur  linea  xquidifians  lineat  b f,  qux  fi  tranfierit 
per  punftumd, pater  propofirum:  iin  aurem, perrranfearfupra 
ut  a g,8i  producatur  e d ufqj  ad  ipfum  g,ut  fit  e g.&  ducatur  li- 
neagf.Em  per  j8  triangulus  a b c.xqualis  triangulo  g e f, qua- 
re & triangulus  d ef  crir  a qualis  triangulo  g e f, pars  rori,quod 
eft  »mpofstbiIc:non  ergo  tranfibit  fupra.Tranfcar  ergo  infra , fccetlp  lineam  d e in  punfto  h , SC 
ducarur  linea  f h,  erit  per  j 8 triaogulus  h ef,xqualis  mangulo  a b c,quare  & triangulo  d e f.pars 
coti, quod  eft  impofsibile  Qyia  ergo  non  rranfibir.nifi  per  punrtum  d, paret  propofirum. 

E uclid.ex  Z amb.  Theorema  jo.  Propofitio  4.0. 

40  Triangula  xqualia  inxqualibus  bafibus  exiftentia,  &ad  eafdem 
partes  conftituta.in  eifdem  funt  parallelis. 

THEONn  Zmbcrto.  Sint triangula aqualia afycrydi.m  aqualibut 
bifib.it  conftituujioc  cftfiyeryi.crad  eafdem  portet  *.  Dico  quod  a- in  eif- 
dnnfunt  paraSrltt.Conne  flatur  (per  primum  poflulatum ) * A Dico  quod  ■*  4 
ipfi  $ i efl  parallelut.  Si  tutem  non, excitetur  (perit  propofitionem ) per  * ipfi 
«■  t parallelut  u /,  er  conne  flatur  /«.  Triangulum  igitur  x(y,  triangulo  y/t  efl 
aqualr(per  )S)  in  aqualibut  enim  funtbafibittconflituta  fyvyi.tym  eifdem 
psralleht  S >c*[,fed  triangulum  « f y,  triangulo  A y t eft  aquale.  Triangulum  L~ 
igitur  Jt  y t^equum  eft  triangulo  !y  i.malttt  minori, quod  efl  tmpoftibile:  paralie  * 

Int  igitur  mimme  eft  afipfi  f Similiter  q ofteniemm  quid  nuit  prater  a AfaraUelut  igitur  eft  xJlip. 
fi  f i,quod  oftendere  oportebat. 

Eucltd.cxCamp.  Propofitio  4..  1 

I parallelogrammum  triangulusq?  in  eadem  bafi atquein 
eifdem  alternis  lineis  fuerint  conftituta , parallclogranw 
mum  triangulo  duplum  efle  conuenict. 


N 

V 

* 
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/ n 

mu  a b c d,&  rriagulus  e b d fuper  bafin  b d,  & in 
ter  lineas  a e & b d.quf  (Tnr  fquidiftires  Dico  pa 
rallelogrammii.duplu  elTerriaguIo.  Protrahi  m 
paraliclogramo  diamerru  a d,  erif  triagulus  a b 
d.diniidiu  parallelogrammi  per  corellariu  J4-.&: 
quia  triagulus  e b d eft  pqualis  migulo  a b d per 
37, patet  rnangulii  e b d,efle  dimidiu  parallelogrimi  a b c d,quod  eft  propofftu.  Similiter  quoqt 
poreft probari,quod  IT  parallelogrammfi  triangulustp  in  «qualibus  bafibus  artp  inter  lineas  ar~ 
quidiftates  fuerint  coftftuta.parallelogrammu  duplu  crir  tniguio.  Qyod  ideo  no  pofujtEucli- 
• dn. 


1 
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des, quia  Icuirer  patet  ex  hac  praecedente  corollarium, & j8,diuifo  parallelogrammo  per  diame- 


trum in  duos  triangulos, uel  fuper  bafin  parallelogrammi  inter  cafdc  lineas  aeque  dtrtanics  fri- 
angulo  coftiruro, ad  que  duplum  erit  parallciogrammum  per hacp 


_ . cpneccdente.&ipfcfquaUfil 

teri  dato  triangulo, per  ji.  Eucltd.ex  Zamb.  Theorema».  Propojitio  41. 

Si  parallciogrammum  Sc  triangulum  eandem  bafin  habuerint,  in  +l 
cifdcmtj!  fuerint  parallelis,  trianguli parallelogramu  duplum  erit. 

THEONex  'Zimb.  Parillelogrammum  enim  xfiy  /,<ylrurtgu- 
tum  1 j an  dem  Libant  bafin  fi  yt  W eif tem<j;  fmt  parallelis  fi}  cr* 

1.  Dico  quod  parallciogrammum  * fi  } <A , trianguli  fi  1 > duplum  cfl. 

Conneftatur enim ( per  t poflulattan)* y.  Trungulu  igitur *f}( per 
17)  squale  cfl  triangulo  1 fi  > : in  eadem  funt  bafifi  },  cr  in  eifdcm  pa- 
rallelis fi}C7*t.Scd  parallciogrammum  * fi}  J,duplu  esi  ipfius  trian 
guli*fi}(per  1 4 pr  opo jit  ionem)  etenim  dimetiens  *ty  illud  bifariam 


fecat.Qjfare  parallciogrammum  * fi}  djpfius  trianguli  1 fi  } duplum  cft.Si  paraUclogrammum,  0“  trian 
gulum  igitur £7  quod  [equitur  rcliquum,quod  erat  oftcndenJum. 

Euchd.exCamp.  Propojitio  4». 

Equidiilantium  laterum  fupcrficiem  defignare,  cuius 
angulus  fit  angulo  afsignato  ecqualis,  ipla  uero  fupcrfv 
cies  triangulo  afsignato  aequalis. 

CAMPA  N VS.Sit  afstgnatus angulus  a,& a f- 
fignatue  triangulus  bcd.uolo  defcnbercfuper- 
ficiem  arquidifianuum  laterum  xqualem  triangulo  b c d, cuius  u- 
ret  »-p  duorum  angulorum  ex  aduerio  politorum  fit  aequalis  a.  Di 
uido  bafin  cd  per  dimidium  iu  puni  to  e , & protraho  lineam  b e, 

& a punito  b duco  b f xquidiftantem  c d,  eritip  ( per  j8 ) triangu- 
lus b e d aequalis  triangulo  b e c,  quare  triangulus  b e d,  eft  dimi- 
dium rotalis  trianguli  b cd  Igitur  fuper  punitum  e Unex  d e,  conftituo  (per  »j ) angulum  d e g 
aequalem  angulo  a,fii  perficio  parallciogrammum  g e d f.quod  etiam  quia  per  pnrcedentem  eft 
duplum  ad  triangulum  b e d.crit  etiam  arqualc  triangulo  b c d,  per  hanc  communem  frimriam, 

ualia: 


i 

4 


quorum  dimidia  funr  rqualia.ipfa  quoqj  funr  aequalia: eft  enim  triangulus  b e d,  umufqi  dimi- 
dium.Quare  defcripfimus  parallciogrammum  g c d t aequale  triangulo  b c d,  cuius  urcrqi  duo- 
rum angulorum  g e d & d f gex  aducifo  politorum  eft  aequalis  angulo  a, quod  fuit  propofirum. 

Euchd.ex  Zamb.  Problema  u.  Propojitio  4». 

Dato  triangulo.tcquale  parallciogrammum  conftitucre,  in  dato  +I 
angulo  rcJtilineo. 

THEO  NexZimh.  Sit  iulum  triangulum  xfiy, datui  uero  angulus  refililtneus  fit  d , oportet  iem 
ipfi  triangulo  " fi  y equile  piraUclogrimmum  cofiritere in  angulo  reflilmeo  eqtuh ipfi Ji.  Seeetur(per 
10  propojitionem)  Unet  C ) bifariam,  in figno  «,  ©•  connc  filatur  ( peri 
p ofiulitum  )x  1.  ConRitualurq;  (per  « propofittonem)id  diti  redam 
lineam  datumtp,  in  ed  fignum  i.ipfi  Jugulo  </l,  equilis  Jnguhti  y , /. 

Et  (per  > 1 pr opo/itionem)  pax, ipfi,  y excitetur  pjrillelut  x « cr  (per 
eandem;  per  y ipfi  i /parallelus  excitetur y » : parallclogrammu  igitur 
efi/iy.Et  quonum  equilis  eil  f i ipfi  < y, triangulum  x fi  < (par  j8)  tri 
angulo  x iycil  equile : in  equilibus  enim  funt  btfibut  cr  ‘ y,u  'm 
eifdcm  parallelti  fiyejxx.  Duplum  igitur  efil  triangulum  xfiy,  triangu 
It  X ty.bifim  enim  eandi  habet,  m eifdcmq;piriUeltleO  sparaUclogram 
mum  igitur/i  y « equum  eil  ipfi  triangulo  x fi  y,cr  habet  angulum  y i /equitem  dato  angulo  A Dito  igi 
tur  triangulo  xfiy,  equile  coutlitutum  rfl  piraOelegrmmum /tyr.m  angulo  y i /qui  equaltl  ipfi  A, 
quod  fici ffe  oportuit.  Eucltd.ex  Cemp.  Propo/itio.i. 

Mnis  parallclogrami  fpacij.coru  qua:  circa  diametru  funt  pa  4J 
rallclogramorii  fupplcmcta.acqua  fibi  inuice  efie  necefic  cft. 

CAMPANVS.  Sir pirillclogrammum ibed, inquo  protnham  dumcmim  b 
e.  fit  protraham  cfx^uidi  ftante  urritjj  duorum  latorum  a b fit  c d,  quffccct  diametrum  in  pun- 
(\o  k,;i  quo  ducam  k g xquidiftantem  utriqi  duoru  laterum  acjtbd,&  produci  eam  quouftp 

• fecet 
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2 b 8t  c d.firip  tora  gk  h.  Erit  rorum  parallelogrammum  a b cd di 
oifum  in  quaruor  parallelogratnma , quorum  duo.fcilicet  ec  k It* 

BCgk  b f dicuntur  cofiltere  circa  c b,eo  quod  diameter  traniir  per 
medium  eorunn&  ideo  funt  circa  diamerrum:rehqua  duo,  fcili- 
cer.a  e g u Si  U h f d, dicuntur  fupplementa.  Hxc duo  fiipplcmro- 
ia  dicuntur  elfe  xqualia : funt  enim  duo  rrianguli  abc&dcb.x* 
quales  per  correi. h propohnoms:  funiliterquoqjduo  rrianguli  e 
g i(  b S>t  f k b,funt  xqpales  per  idem  corrclarilim:  at  duo  rriangu  - 
ii  c ek  &k  h c,(Tmibrer  funr  xqurylcs  per  idem  corrclarium.  Dem 
prisigirurduobusrriagulis  bfk&kcederotnli  triangulo  a bc,c 
aeduobus  triangulis  reliquis  b k & k c h de  torali  rriangulo  reli- 
quo c d b, erunt  per  ) communem  animi  conccprionem  rciidua,quf  funt  duo  diifia  fupplemcn' 
ta,xqitaIia:quod  cfr  propofitum. 

E uclid.cx  Z amb.  T heorenia  i».  Propo/itio  4j. 

4»  Omnis  parallelogrammi  eorum  qua;  circi  dimetientem  funtpa 
rallelogrammorum  fupplcmcnta.fibi  inuiccm  funt  xqualia. 

T H E O N ex  Z amb.  Stt  parallelogrammum  xCy* f,  dimetiens  «e-  i 

ro  illius  fitxy,  ciru  uero  x y parallelogrammd  i fi  c * f»fupplcuent4 
uero  J.Dico  quodfupplementum  fi  «aquale  ejlfupplcme - 

t o h <fi.  Qqionidm  enim  pdraUclogrammum  elix  fi  y ^dimetiens  uero  il 
iius  cfi*y,  triangulum  *fiy(perj  4 propofitionetn ) xquum  cfl  trian- 
gulo x <A  y.Kurfus  quoniam  parallelogrdmmum  eilxik  fi,  dimetiens  ue 
ro  illius  eft  x Hjriafigukm  igitur  x t « (per  eandem ) rquum  efl  triangu 
lo*fi  ac  per  hoc  etiam  triangulum  « h , aquum  e/i  triangulo  h h 
y.  At  quoniam  triangulum  x * « triangulo  * fine)!  aquale , cr  tri- 
angulum h fy  triangulo  **ycil  aquale , triangula  igitur  * 1 * cr  * * 
y triangulis  «f  nem  fy  funt  *qualia:eft  autem  totum  triangulum  x fi  y, toti  triangulo  xAy  <equ  ale -.reli- 
quum igiturfupplemcntum  fi*  (per;  communem  fententiam)  reliquo  fupplemento  h 4 cj}  aquale.  Om- 
nis parallelogrammi  crgo,crquod  fcqnitur  reliquumtquod  oportuit  demon  ftrafie.- 
E ucltd.ex  Cdmp.  Vropofitio  44. 

• Ropofita  linea  recta,  fuper  cam  fuperfieic  crquidiftantiu 
I Iatcru , cuius  angulus  fit  angulo  adfignato  ecqualis , ipfa 
ucro  fuperticics  triangulo  afsignato  xqualis  defignare. 

CampaN  V S.Dcfignai  c Tuperficiem xqui  L L 

diftanrium  laterum  fuper  lineam  aliquam , cft 
lineam  ipfam  facere  latus  unum  ipfius  lupcr- 
ficiei.  Sit  ergo  data  linea  a b , & d irus  angulus 
c,&  datus  triangulus  d e f.  Super  lineam  a b uo 

* fo  defignare  fuperlki*  unam  xquidiltanrium 

laterum,  ira  quod  linea  a b fit  uuum  ex  lateri- 
bus eius, cuius  urcrq?  duorti  angulorum  ex  ad» 
ucrfo  potirorfi  fit  xqualis  anglilo  c.flC  ipfa  rora 
lis  fuperficiesfirequalis  tri3gulode  f.  Differt 
aurebfca  4 2. quia  iiic  datur  larus  unius  fuper» 
ficiei  defVribcd;.  fdlicetlinea  a b,  ibi  autc  nul- 
lum.Cumergo  hoc  noluero  facerc.adiungo  U 
nca  a glincca  b fecundum  reftitudinc,  qui  po 
no  p quale  huef  e f bafi  rriaguh  dati , fuper  qu3 
conihruto  triangulum  unum.d  ?ro  triangulo  xqualem,&  eidem  xquilatcrum,quod  hoc  modo 
facio.CoNftituo  angui  ti  a k gxquale  angulo  e,&:  angulu  ga  k xqualc  angulo  f per  quia 

gn  polita  fuerat  cqualis  e f.erit  per  16  rriangiilus  ga  u xqualis  & xquilaterus  rriangulo  cf  d.Di 
utdam  ergo  ga  per  xqualia  in  pumflo  h,8C  protraham  k h,8f  producam  a punfto  k linea  m k n 
irquidiftante hnex g b.eritcp  per  js  triangulus  a h k xqualis  triaugulogh  k.Tuncfuper  pun^fi 
lincf  g a faciam  angulum  gal  per  2*  xqualem  angulo  c dato, 8i  complebo  fuper  bafin  a h,6l  in« 
tcrlineasg  b&:  in  n xquidiftanrcs,  fuperfieic  xquidillanriu  laterfi  m 1 ha,  que  per  41  dupla  erit 
ad nianguiunihka:  xqualis  iginir  rotali  triangulo  kg a,  quare  & triangulo  def  propofito. 

• Prorrahana 
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Protraham  ergo  b n xquidiftante  a l,flf  produ 
eam  diamcrriina.quam  prorraham  quoufqj 
concurrat  cum  m h produfta  in  punito  o,  8C 
complebo  fuperfidc  xquidilfcintium  laterum 
m o n q,  & protraham  1 a uftp  ad  p punitum  li 
nex  o q.eritqj  per  prxcedcnrcm.tiipplemenru 
a b p q,  xquale  fupplcmento  m 1 h a , quare  8t 
triagulo  d f f,8i  quia  (per  i j)  angulus  I a h eft 
xquahs  angulo  b a p,bC  ideo  angulus  ba  p eft 
arqualis  angulo  c,  paret  fuper  dari  lineam  a b 
deferipram  elle  fuperficiem  xquidutanrium  Ia 
terum  a b p q xqualem  dato  rrifgulo  d ef,  cu 
ius  utcrcp  duorum  angulorum  exaduerfopo 
firorum.quifunt  a 6i  q,  eft  arqualis  datoaugu 
loc.quod  fuit  propofitura- 

Euclid  exZdmb.  Preblrmdu.  Tropo fitio  44. 

Ad  datam  rectam  lineam.dato  triangulo  xquale  parallelogram/4* 
mum  » conftrucrc  in  dato  angulo  reiftilinco. 

THEO  Nex  Zamh.  Sil  quidem  datjreflalinea*fi,datumuerotrungutuM,fit}Mtui  autem  angu- 
lus reddineus  fit  JLoportet  iam  td  dtttm  redam  Uneam*fi,dato  triangulo  > aquale  par  allelogranmim 
* protendere  'm  angulo  qui  aqualis  A Con/htuatter  ( per  ax)ipfiy  trur.gulj  aquale  partZelogrammum 
fi i/*,in angulo  1 fi *,qui ipfi  fi  ed aqualis. Et  (per  1 poduhtum) ponatur, utCrfit  m rtdum  ipfi *t,0‘ 
extendatur  irin  fi,ej po-  *(per> , propofitionem ) utrify  crfi*CT'  fpdraSclui  excitetur  * l,&ctm- 
nedatur  (per  primam  poflulatum)  d fi. 

Et  quoniam  in  paratlelos*  fi  CT ' {re- 
da Onca  incidit  fi/,  anguli  ergo  a fi/, 
fi  //,  (per  19  propojh tonem ) duohn 
redii funt  aqualcsianguh  uero  fiiuej 
*/i,  duobus  redis funt  minores,  qua 
autem  -i  minoribus  duobus  redis  in  infi 
nitum  producutur,(peripo9tdatum) 
concurrunt . Unet  igitur  fi  fi  & 1‘,  m 
infinitum  produda  concurrunttprodu 
cantur  igitur , c r concurrant  in  «.Et 
(per  sipropofittonemiper  * fignum  utri[q-,i*cr /fi parallelus  rxcitttur  *>.,&■  producantur  (per  xpo 
JhJalum)  Imeafiag-efiadx  s>Jigna.Parallelopammum  igitur  efi  fi  x ■ /,  flitiif  dimetiens  rS  fi  n.tt r- 
ca  ueri  tpfum  dimetientem  fi -parallelogramma  funt  ni&pi.fupptcmcntauerbu  fert  f.lgttur(per 
ali  X fi  ipfi  fi /ed  tquaiefedfi /(per  4.1)  ipfi  triangulo  i ed  aquale,  igitur  crxfi,  tpfi  > eft  aquale.  Et 
quoniam  angulus « fi  1 (per  ij ) angulo  «fiurfi  aqualis, [cdangulus  tfii.tpfifieft aqualis, angulus  igitur 
«fi*  ipfi  fieil  aqualis.  Ad  datam  igitur  redam  lineam  x(,  dato  triangulo)  aquale  parallelogrammum 
1 • pratenditwrxn.m  angulo  a /*,qui  ipfi  fi  eft  aqualis, quod  feafie  oportuit. 

Eucltd.exZamb.  Problema  tj.  Propofitio  as. 

j|  A to  rctftilineo,  xquale  parallelogrammum  coniti  tu  ere  4f 
in  dato  angulo  rcctilineo. 

°/  * ' nat 


THEON  ex  Zamberto. 

1 1 Sit  datum  redilittetm  *tyfi, 

datus  ucro  angulus  re dilinm  fit  1,  oportet iam 
l ipfi  * fi  y fi  redilinco  aquale  codruere  parallelo 

graminum  in  dato  angulo  redilineo.  Conedatur 
emm  ( per  1 poflulatum  'jfifi.c coftituutur (per  ‘ 
as)triagu!oa  fi  fit  aquale  parallelogrammum  _ 

/« an  angulo  fi  « /,  qui  ipfi  > eft  aqualis, er  * pro 

” tendatur  (per  aa)  ad  re  fla  linea*  fi  firiangulod 

I y quale  porollclogrammu  *f,in  angulo  • fi  m, pii  ipfi  • edaqmlu.Etquoma  angulo  1 angulus  <*/cr 

angulus 
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tngulut  yluef i tqualis  ,«lgii!iK  igitur  / « /„tngn!o  »//*  njiuli;.  Commwn'<poM/nr  angulus  « / «,  an- 
guli n-g)  /ulcrul*.  tngulii "lycr.y  I /a  funt  aquales.  Sed  unguli  /«  / cr  « I » (per  19  propo^S.  .r) 
duobus  redii [unt tqualestang/ii  igitur  *t  *<y  • I v.duabws  redii  funt  aquales.  Ad aliqui" igitur  reda 
linei • > (per  14  propofitione)  ad  aliquod. p i»  « /ignit  IJbint  redte  linet  u!  ey  Iu  no  in.  nfdem  parti- 
bus e xi/lentet,  * utrobiq;  angulos  Unii  redis  aquales  efficientes.  In  redu  igitur  cSlnl  ipfi  a I.  At  q.umia  if‘l*r 
in  parallelos  « /,  er /»  rrda  linea  incidit  I Mm'  anguli  u I « CT I « /(pf  r »9  propofitione) jUnsmdci 
funt  tqualcs.Comunis  ponatur  angulus  Iu».  Anguli  rrg>  ut  acti*  u,angulis  l*/etl  uufunt  aquales. 
Sedlguliul*etl«a(per  eide)  duob.redisfunt  , 

aquales.  In  redu  eft  igitur  limea/*,  linet  *K  At  ► * ■*  ' •* 

quoml  U /ipfi  I,  (per  i+ytqualised  eyparade- 
lusxr  ipfi  l * ipfa  u x, igitur  (per  t comune  [enti 
Ita.)  /*ipfit*A  tquaUs  efl  et  parallelus  (per  so 
propofitione.)  Sed  eas  coni  ungunt  redt  linet  n u 
ty/x/inet igitur  nucr/x  (qua per  sipropofi- 
Itoni)  aquales  cr  paralleli  funt  : paraSelogrlmum  * 

igitur  cfi  * /xu.Et  quoniam  (per  41)  triangulum 

ad*  parallelogrammo  />  e SI  tqua!e,ey  trianguli  A(y  paraMelogrammo  * udotm  igitur  * t y Aredi- 

linrunt, toti  n /x/'  parallelogrammo  eft  aquale.  Dato  igitur  redilineo  a A y A,  tquumparaUclogrimunt 

conjhtutum  eftu/x  U, in  angulo  /au  ipfi  1 dato  tquali,  quodficifie  oportuit. 

duclid.  ex  Camp.  Propofitio  4 s. 

X data  linea,  quadratum  deferibere . 

C A m P A N V S.  Sir  data  linea  a b,ex  qua  uolo  quadrarum  deferibere.  A’  pun 
ftis  a Si.  b linee  a b educo, per  tt, lineas  a c & b d perpfdiculares  ad  linei  a b,qug 
erunt  xquidifrantes,perulrim3  parte  it,SC  pono  urricp  earum, 
eide  a b per  j f qualem,  Si  protraho  linefi  c d,  eritep  ipfa  xqtialis 
^arquidiftans  Iinejab.perai.Etquiauterqt  duorum  angulorum  a &beft  re- 
atus,nit  uterque  duorum  c Si  d re&us  per  ultimam  partem  xp.  ergo  per  diffini~ 

tionem  quadrati, a bx  d eft  quadratum:quod  cft  propoftrum. 

Idem  aliter  oftendere.  Sir  a c perpendicularis  fuper  lineam  ab  per  u,  Si  (Tt  ei 
$ qualis  ut  prius,  Si  a punfto  c per  j x ducatur  c d jquidiftans  a b,&  ponatur  f qualis  ei, Ii  ducatur 
linea  d b,qux  per  n mt  xqualis  Si  fquidiftans  a ctSi  omnes  anguli  refti,  per  ultimi  partem  xp, 
quare  per  difinirionem  quadrari  habemus  propofirum. 

Euclid.cxZmb.  Froblenu  14*  Propofitio  4*. 

4<  Ex  data  rccfta  linea  quadratum  deferibere. 

THEONtx  Zamb.  Sit  data  reda  bnea  • /S,  oportet  ex  a /reda  linea  quadratum  deferibere.  Ex 
citetur  (per  u propefitionem)  ipfi  redt  linet  at,  a datofigno  *ud  angulos  redo  s 
uyty  ponatur  ( per  i propofinonem)  ipfi  «(t  qualis  .xA.Et  (peris  propofitione) 
per fignam  Ajpfix  fi  parallelus  excitetur  A i.cr  Cptr  eandem)  pcrfignl  A,ipfi«A 
excitetur  parallelus  f < : parallelogrlmum  igitur  efl  ipfum  * A < I, aqualis  igitur  eil 
t y ipfi  A i.cr * A ipfi  da  ■ Sed  t j8  ipfi  « A e fi  aqualistquatuor  igitur  A *#A,A  ,,ey 
1 (Jibi  inuicem  funt  tqualeittquilaleru  igitur  esi  «At  fi  parallelogramnum.  Dico 
eriam  quode  redangulu  eft.  Quoml  enim  in  parallelos  xCtyAi,  reda  lutea  mei 
dit  A, anguli  igitur  fitAcjaAi  (per  >*  propofitione)  duobus  redis  [unt  aqua- 
les.angulus  aute  fitAefi  redus, angulus  igitur  te  At  eft  cui  reaui, parallelo  gram- 
ntorum  a locorum  autem  latera  ey  anguli  ex  oppofito,  fibi  inuicc  [unt  tqualia  (per  j 4 prepofitionem ) xu^ 
Ex  oppofito  igitur  ambo  cyt  fi  1 cr  fit  A anguli jimt  redi . Kedangtdum  igitur  ed*CtA,  oftenfum  au- 
tem efl, quod  cr  tquilaterum.  Quadratum  igitur  cfi,  atque  ex  data  reda 
tmea  * A defcnptum,  quod  facere  oportebat.  ■ O/ 

E ucltd.  ex  Camp.  Propofitio  a6. 

| N omni  triangulo  reclangulo  qua- 
dratum quod  i latere  redagulo  op 
polito  in  femetipfo  dufto  deleri- 
bit,xquum  eft  duobus  quadratis, 
qux  ex  duobus  reliquis  laterib,  confcributur. 


L 
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C A .M  P A M V 3.  Sir  tuugulus  a b c, cuius  angulus  a fit  relhis . Dico  quod  quadrarum  laferii 
b xqu uni  eft  quadraro  lateris  a bA  quadraro  lateris  a c fimul  fumptis.  Quadrabo  ergo  hxc 
tria  larm&cundii  doctrinam  procederis,  fitqt  quadratu  b c,  lupcrfkie*  b c d c,  &L  quadratu  b a, 
fuperficics  b f g a, Si  quadratu  a c/upcrficics  a c h k.  Ab  angulo  a rclto,  duci  ad  bafim  d c bafim 
maximi  quadrati,  tres  lineas, fcilicef  a 1 pquidiftante  urruy  lateri  b d & c e.qtic  fecet  b c in  pun&o 
m A'  hypotllcnufir,  a d & a e.  Iremcp  a duobu*  reliquis  angulis  trianguli,  qui  funt  b & c,  ducam 
ad  duos  angulos  duorum  quadratorum  minoru,  duas  lineas  fe  interfecanres  intra  ipfum  rriati 
gulum.qusr  funr  b k 5C  c f.  Er  quia  urertp  duorum  angulorum  b a c Si  b a g,  eft  rcltus,  per  i.»  erit 
gc  linea  una.eademrarioneentbh,  linea  una,  quia  urrrtp duorum  angulorum  cabKcahert: 
i eltus.  Qy ia  ergo  luper  bafim  b f,&  inter  duas  lineas  rquidiftanres,quxfunr  cg&bf.conftitu 
ra  funr.paral  lelogrimu  m b f g a & triangulo  b f c.eri  r per  14  parallelogrammum  b f g a, duplum 
triangulo  b fc, fed  triangulus  bfceftxqualis  triangulo  b ad  per  4,  quia  f b & b c latera  pnmi 
funr  aqualia  a b & bd  lateribus  poftremi,  & angulus  b primi  dt  xqualis  angulo  b poftremi . eo 
quod  uterqi  confiat  ex  angulo  recto  &!  angulo  a b c communi:  ergo  parallelogrammum  b f g a, 
cft  duplum  ad  triangulum  a b d.  Sed  parallelogrammum  b d l m eft  duplum  ad  eundem  rnan~- 
gulum  per  41,  quia  ccnftiruri  funr  luper  eandem  bafim, fcilicet  b d A inter  lineas  xquidift  antes 
qux  funr  bd  & a Lergo  per  communem  fcienriam  quadrarum  a b f g,  &C  parallelogrimutn  b d I 
m funt  xqualia,quia  eorum  dimidia,uidelicttprxdicH  trianguli  funrxqitalia.  Eodem  modo 
& per  eafdem  psopofitiones  mediantibus  triangulis  k b c&  a e c, probabimus  quadrarum  a c h 
k efle  xquale  parallelogrammo  c e 1 m : quare  parer  propofirum. 

Eudid. ex Zimb.  Tbcormu  jj,  Propofitio  47. 


In  rcchmgulis  triangulis  quadratum  quod  a latere  rctftum  angu»+7 
lum  fubtendente  fit.xquum  eft  quadratis  qux  fiunt  ex  lateribus  re» 
dhim  angulum  continentibus. 

THE  O N ex  Z umb.  Sit  triangulam  rtdnngulum  • 4 y.rcdum 
fabrru  qttifub  (*}  ungulum  Jitco  quod  quudrutum  quod  fit  m Sy, 
equim  eftq  uudrutis  que  fiunt  rjc  4 * <7  * > . Defcnbutur  enim  (per 
4«)  e x fi  y, quudrutum  ,iAy  i,c(prr  eundem)  ex  fi  *cr*  y.quudra 
tu*  fi  /effruyet.  Etper  *,ipfitfi*  cryt , ( per  j i propofitionc) 
puraUcLa  excuetur  * KZJ  ibntfldtur  ( per  i poftulutii)  *Aety /.Et 
quonium  unguli  4 * y ©•  4 * * funt  redi, ad  aliquam  igitur  re/Ium  Ii 
neam  fi  «,uidutumq;in  cufignum  *,due  redelinee  *ycr*>  non 
tfefie  incufde  portet  protede  .angulot  * utrclnq;  duobiu  redis  equos  ef- 
ficiunt ( per  npropo/itionent ) in  re  dum  igitur  cft  o y tpfi  e » . Ac 
per  hoc  ej  fi * ipft  * / ed  in  redum . Et  quonium  ungulus  A fiye- 

2 ullis  ed  ungulo  /4  e.redus  enim  clrrq  cd,comunis  ponutur  ungu 
it*  fi  y-totus  igitur*  fi  *Jot  i /fi  y eft  equulis.  Er  quonij  dueuficrfiA  duabus  C/eyfi  yfmt  altera  alte 
ri  equalcs.eyangulut  A fi*  ungulo  i fi  y eft  *quubs,bafh  igitur  *Abufi/y  (per  a propofitionc ) eft  eque 
tu, er  triangulum  *fi  A triungulo  ffiied  equule.  Trugutl  uetro  *fiA(  ptr  41 ) purullelopummu  fi  odii 
ptumrd:bufimmmhil)rtetndrmfiocedfiAuncifdemj;eftpurattebi,hocrftfiAcr*n.  Et trunguli 
quof  /fi  y (per  eundem ) quudrutum  « 4 duplum  ed,bafm  numtp  eundem  habrr.hoc  cd//,cr  in  eifJem 
eft  purlUehs.hoc  ed/fia’"  y.queuutem  equulium  duptu  funt  (per  6 communem  [cntcntium)id  nmccm 
funt  equalu:  purullelogrummum  igitur  fi  Ji  equum  ed  quudruto  • fi.Sundilerq  fi conncdunturlprr  1 po 
ftulutum)  * 1 crfi>.»ftmdctur  purullelogrummum  y 1 .equule  effe  quudruto  ! y . Totum  igitur  quudru- 
tum f*t  y.duobut  * 4 Cdy  qtudrutis  equum  eft.  st  quudrutum  fiAtyoS 1 dcfcriptum  exfy.ut  quadru 
tu  • 4 CT  d yjunt  deftripti  exfi*ey*y.  QMudrutum  igitur  quod  exCy  Utere  ^quum  ed  quudrotis  que 
fiunt  ex  luteribus  fi*c*y.ln  reduigulis  igitur  triungulis.quudrutum  quod  ex  reCbm  ungulum  fubten 
dente  Utere  fit, e?  quefequuntur  reliquo  ut  1 n tbeorcnulc.quod  er  ut  oftcndemlum. 

Eudid.  ex  Cump.  Propofitio  47. 

II  quod  ab  uno  trianguli  latere  in  fcipfum  duftoprodu»4, 
j citur,?  quum  fuerit  duobus  quadratis , quf  a duobus  re» 
Iiquis  lateribus  deferibuntur,  retftus  eft  angulus,  cui  Ia» 

I tus  illud  opponitur. 

C A M P A N VS.  Lineam  in  fcipfam  ducere,  efi  eius  quadrati!  deferibere.  Sit  triangulus  a b c, 
fitip  quadratum  lateris  a c, xquale  quadraris  duorum  laterum  a b & b e fimul  iunlbs.dico  ang« 
Umb  cui  latus  ac  oppomtur,efic  reliu.Ethxccft  conuerfa prioris.  A^punfto  extraho  lineam 

bdper 
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bdper  ii  perpeti  di  cularem  fuper  lineam  b c,quam  pono  f qualem  ab,  / 

fii  produco  lineam  d c,erit  per  prfcedetem, quadratu  d c,«quale  duo- 
bus quadratis  duarum  linearum  d L>  & b c:AC  quia  b d polita  eft  rqua- 
lis  b a.erur  per  conum  em  fcienriam,qu«  eft,  lmearu  «qualium  pqua- 
lia  effe  quadrata, quadrata  duarum  linearum  a b & b d «qualia : qua- 
propter erit  quadratum  d c, «quale  quadrato  a cergo  per  aliam  com- 
munem fcientiam  qu*  eft  courrfa  prioris, fciticer  lmeas.quarum  qua* 
drata  funt  rqualia  efle  aequales, ent  d c f qualis  a c : quare  per  8 angu-  d 
lus  b,trianguli  a b c.eft  rectus. quod  eft  propofirum. 

EttcluL  ex  Zamb.  The  oratu  t 4.  P ropofitio  4 9. 

**  Si  trianguli  quod  ab  uno  laterum  quadratum,  aequale  fuerit  eis 
qu*  ex  reliquis  trianguli  Iateribus,quadratis,angulus  compreheiv 
fus  fub  reliquis  trianguliduobus  lateribus, rctflus  erit. 

T H E O N et  Zamb.  Trianguli  nan<£  et  fi  >,  qutd  ex  uno  U 
tere  fi  y quadrat  um^quum  fit  eis  qu a ex  fi  «t«y  lateribus,  quadra • 
tis.  D ico  quod  angulus  fi  x yyredus  eft.  Exoretur  enim  ( per  u pro- 
pofinonem)ab  *fignotipfi  x y reda  linea  ad  angulos  rcflvs xA.E t 
( per  1 propofitionem)  ponatur  ipfi  * fi  aqualis  m A,cr  {per » poflula 
tum ) connedatur  A y.  Et  quoniam  a qualis  eft  A*  ipfi  a fi , quadra - 
tum  quod  ex  A x^quum  eft  quadrato  quod  ex*  fi.  Commune  appo  • 
natur  quadratum  quod  ex  x y, quadrat  a igitur  qux  ex  A*  cr  * yjt- 
qualia  funt  eis  qux  ex  fi  « cr  * y quadratis  .At  (per  procedentem  ) * 

quadratis  quo  exA*&«  y,oquum  eft  quadratum  quod  ex  A y.  Redit*  enim  eft  angulus  A«y . Quadra 
tts  autem  ex*fiej*y  (perhypotbcfim)oquum  eft  quadratum  quod  ex  fi  y*tm  id  receptum  eft.  Qua- 
dratum igitur  quod  ex  A y,oquum  e(l  quadrato  quod  cxfiy.  Quare  latus  A y,  lateri  Cy  cjl  aquale : 0* 
quoniam  x A, ipfi  «Ced  oqualeycommums  autem  x y,duo  igitur  A*cr*y,diubus  fi  xCT*7  fur*1  *qua- 
Ul,crbafis  A ytbafi  fi  yaqualH.Angulus  igitur  Amy  angulo  fi  ( per  t prOpofitwne)  eft  aqualis.  At  angit 
lus  A x y,re{lus  ediredus  igitur  eft  o*  angulus  fi  a y.  Si  trianguli  rrg>  quod  ab  uno  Uterum  quadratum , 
oqum  fuerit  eis  qua  dreUquistriangult  duobus  lateribus  quadratis jonguluscomprebenfus  Jub  reliquit 
duobus  trianguli  lateribus , redus  erifiquod  erat  oftendendunu 

CAMPANI  additio. 

Propofitis  quibufeunque  quadratis  ,aUcn  illorum  gnomonem 
reliquo  xqualcm  deferibere. 

Proponantur  ergo  duo  quadrara,  fcilicet  a b &cd, 

E£  fit  propofirum  producere  gnomonem  drea  quadra-  * 
tum  a b,  aqualem  c d quadraro.  Protrahatur  itacp  unum  { 
latus  quadrati  a b ad  «qualitatem  unius  lateris  quadra  L 
ti  c d in  continuum  dtrede um,&  fit  f e,ira  quod  f e fit  * 
p quale  uni  laterum  quadrari  cd,&  ex  e ducam  lineam 
reltam  ad  a:  fit  ergo  triangulus  orthogonius,  quia  f eft 
‘ angulus  reltus.  Nellarur  ergo  fic  argumentum,  fecun 
dum  pen ultimam  primuquadrarura  ea  eft  tdrum.quan 
tum  quadrarum  cf&quadrarumfa,fcd quadrarum  ef  eft  «quale  quadraro  cd,&  quadratum 
f a eft  «quale  quadraro  a b:  eTgo  quadratum  a e, eft  «quale  quadraris  a b & c d.  Irem  c f a,  eft  rri- 
angulus.ergo  c f & f a later  a, funt  longiora  a e latere,  fecundum  2 o primi,  fed  f a eft  «quale  f b ra 
tione  quadratura, ergo  rf&fb  funt  longiora  a etergo  illa  totalis  linea,  fcilicet  e b.eft  maiora 
r 1 refecerur  ergo  b e ad  «qualitatem  a e,  ad  punitum  c,ita  quod  b c fit  «quale  a e,  ergo  quadra* 
tum  b c eft  pquale  quadraro  a e:fed  quadrarum  a e (ut  prius  probarum  fuit ) eft  «quale  quadra- 
tu a b & c d.  ergo  quadratu  m b c eft  f quale  eifdem.  Sed  quadratum  b c addit  fupra  quadratum  a 
b, gnomonem  illum  quem  uides,  ergo  gnomo  ille, eft  quadraro  cd  «qua- 
lis: quod  erat  probandum. 


libri  Primi  finis. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE 

CI  PHILOSOPHI,  GEOMETRICO  R V M E- 

Icmcntorum , Lthtr  fccuniut. 

Euclides  ex  Campano. 

Mne  parallclogrammum  redtangulum  fub 
duabus  lineis  angulum  re&um  ambientibus 
dicitur  contineri. 

CAMPANVs.  Parallclogrammum, eft fuperficies  acqui- 
diftantium  laterum.  Parallclogrammum  re&angulum , cft 
fupcrfidcs  xquidiAantium  laterum , habens  omnes  angulos 
rectos,  K producitur  ex  uno  duorum  laterum  cius ambien- 
tium unum  ex  fuis  angulis , ducto  in  reliquum , & ideo  fub  il- 
lis didrur  contineri.  { 

Omnis  parallelogrammi  fpacij.eaquidc 
qux  diameter  fccatper  medium  parallelogramma , circa  eandem 
diametrum  confiftcre  dicuntur.  Eorum  uero  parallclogrammo» 
rum,qux  circa  eandem  diametrum  confidunt,  quodlibet  una  cum 
fupplcmcntisduobus.gnomo  nominatur. 

Campa  NVS.  Qux  parallclogramnu  dicuntur  confiftcrecir-  , 

cadianicrrum,&  qux  Cum  fupplcmciira,  expolitum  crtfuprain  de-  * E ® 

monflrationc  4S  primi-  Sit  enim  prnllclogniinmumabcd,  cuius 
diametrum  a d diuidant  dux  e f,g  h,  du<ftx  linea: xquidilhintcr  la- 
teribus oppofitis  didu  parallelogrammi,  lecan  res  fefuper  dumetru 
a d,in  puuiio  luerit  iplum  parallclogrammum  diuiTum  in  4 paral- 
lelogramma. Et  unumquodtp  duorum  paraUrlogrammorum  quae 
(iinr  a g e k 81  k fi»  d.qux  diameter  Cecar  per  medium,  dicitur  confi- 
Here  circa  diametrum.  Reliqua  duo  qux  diameter  non  iccar,  dirun 
tur  fupplrmcmaiqux  dno  fupplementa,cum  utroq;  dictorum  pa- 
rallelogrammorum  confidentium  circa  diametrum,  componunt  fi  c hi 

guram  quandam.qut  gnomo  appellatur,  cui  dceft ad  complemen- 
tum parallelogrammi, parallclogrammum  unum  reliquum  circa  diametrum  confidens , quod 
fi  addatur, Cupra  diametrum  totalis  coqi politi  confifiet.entij  fimtlc  totab.  Vnde  parallclogram 
mum  addiro  gnomone  quamuiscrefeat, minime  tamen  alteratur, quemadmodum  dixit  Arifto 
teles  in  Prxdica  mentis. 

Euclld.  ex  Zami.  ParaHelogramntoli  rrihngidum. 

Mne  parallclogrammum  re<ftangulum,(ub  duabus  re» 
ctum  angulum  comprehendentibus, recftis lineis  dici» 
tur  contineri. 

Qjtid  gnomon. 

Omnis  parallelogrammi  * loci  eorum.qug  rirca  dimctictem  illius 
fun  t parallelogrammorum,  unumquodq?  cum  binis  fupplementis, 
gnomon  uocetur, 

Eucfcd.  ex  Gimp.  Propofrtio  u 

I luerint  duariinex.quarumunain  quotlibet  partes  diui- 
da tur, illud  quod  ex  dulhi  alterius  in  alteram  bet,aequum 
erit  rjs  qux  ex  ducfhi  Iincx  indiuifx  in  unamquamep-par» 
tem  Iincx  particula  timdiuiTscretftangula  producentur. 

CAMpAN'vS.  Linea  in  aliam  lineam  ducere,  eft  fupra  terminos  unius  earum  duas  lineat 
orrhogonalitfralif  arquales erigere, fuperficiem  arquidtftanrium  laterum  reftangulam  com- 
plere.qux  fub  illis  duabus  lineis  per  diffinitionem  dicirur  contineri.Smt  duj  lines  a b &'  c.qua* 


\ 

k 

\ 
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»Hm  una  fcilice t a b,in  quothber  partes  diuicbmir  qur  fint  a d d e c b:dico  quod  illud  quod 
fit  tx  duftu  c in  totum  a b,{  quum  eft  illis  parallelogrammis  rciH angulis  fimul  iunftis.quf  nunc 

cxcinad &inde&incb.Supcrpunf}aab,mgam  hncasaf&bgg’  ^ u t 

perpendiculares  fuper  lineam  a b,  quarum  urraip  fit  trqualis  line*  e,  — “ 

K complebo  reclangulamfuperficiem  a fbg.dudla  linea  fg.quac  per 
diffinitionem  producitur  ex  e in  a b.Sd  fub  illis  dicitur  contineri.  Pro 
traham  quoqs  per  ;i  primi  n punctis  d SC  e, lineas  d Ii  &'  e k f quidiftan 
tes  lateribus  a f K b g,eritlji  utracp  carum  {qualis  eper  34  primi, quo 
niam  utraiy  rarum  eft  xqualis  a fiper  diffinitionem  igitur  redlangu- 
IQ  adfh  producitur  ex  e in  a d,&.'  fub  illis  dicitur  contineri,  Scredlan- 


gulumdhck,  excinde.&reilbngulum  ckbg,ex  cineb.  Etquia  r 
lifCrefUgula  fimul  ififla  funi  {qualia  toti  reiftlgulo  af  b g,patet  ue-  b 
ruelfepropofitu.  Euclid.  exZamb.  Theorema 1.  Propofitio  u 

. Si  fuerint  binfrede  lineac.feceturcp  ipfarualtera  in  qccuq?  tegmen 
ta.redangulu  coprehcfum  fub  duabus  redis  lineis.pquu  eft  eis  que 
ab  infeda  & quplibct  fegmento  rcdangulis  comprehenduntur. 

“ T H E O N ex  Zamb'.  Sint  bina  refla  linea  « er  fi  y.feccturq-  earum 
altera  fi  y utcuntpjn  A [cilicct,cr  r /ignis.  Dico  quod  reflangulum  compre  a * * * 

ben/itm fub  a er  6 y aquum eft reflangulo  comprebenfofuba 
ei quodfubxiyA c,cr etiam ci quod fubaeny.  Excitetur  nanq; (per  11! 
pfopofitioncm  primi)  ex  fiftpft  fiyad  angulos  reflo!  fi/:  ponatur  quoque! 

(per  j primi)  ipfi  a aqualis  ^ r ,cr  per  u ipfi  fi  y (per/, primi)  paralleli» 
excitetur  . #,cr  (per  rande)  peruri),  ipfi  fi * excitentur  paralleli  A »,i  a, 
yt,  Acquucfttam  C t ipf»  C'i,Ax,cytt,o- fidet  quod  fub  aer  fi  >:  cbpre 
b editur  enim  fub  ut  fjCy,  aqualis  aute  eft  fi  . ipji  .* . At  /5  « ei  quod  ex  J 
G'fiA:coprchediturnaqi  fub  ufic  fi  Aequalis  autecft  fi  Mpfix.  At  fi  uaiquod  ex  a crfi  Axoprebcdi 
tur  natp  fub  y < c r fi  Aequalis  aute  esi  fi  y ipfi  a.  At  Au  ei  quod  fubxejA  .uequahs  nicn  Au.boceftfiu 
ipft  .v.  Et  infuperfimilttcrt  dei  quod  fub  a cfy, quod  igitur  fubmfj  fiy  coprehcditurtaquu  eft  etauoi 
jub  a & fi  *.V  ei  quod  fub  u VA  /,er  et  infuper  quod  fub  a cr-  y.  Sifiicrmt  ergo  bina  refla  linea  fece 
tunf  earum  altera, cr  qua  [equitur  reliqua:  quod  erat  ofteniendum. 

Euclid.  ex  Camp.  Prope/itio  a. 

* 1 fuerit  linea  in  partes  diuifa.illud  qd  ex  dudti  totius  linea;  in 

^gafcipfam  fit.arquu erit ijs  q ex  d ucftu  ciufdc  in  ocsfuas  partes. 

C ampanvs.  Sir  linea  a bdiuifa  in  a c&fcd&db,  dico  r 

quod  illud  quod  fit  ex  du&u  totius  a b in  fe  quod  fit  a c b f.xquu  cft  ijs  C Q f 

quxfiurexipla  rora  in  unaquarmp  di&arum  parfiu.quod  palam  pare- 
bir.dutfis  c g &L  d h gquidiftarera  c & b f.  Alitcr.Sumatur  k fqualis  a b, 
crir%  per  prrmiflam  quod  fit  ex  du&u  k in  rori  a b.pquu  ci  quod  fit  ex 
ductu  k in  omnes  partes*  b.  Etquia  exkin  a b rannl  fit  quitu  ex  a b in 
fe,&  ex  k in  omnes  partes  a b quitu  ex  a b in  omnes  partes  ciufdc,pro« 
preridquodk&abfunrxqualcs:  patet ucrum  efiepropofirum 
Euclides  exZmb.  Theorema  x.  Propofiiiox. 

» S i recta  linea  fecetur  utcuqj.quae  fub  tora  & quolibet  fegmctoru 
redagula  coprehedunt,  arqualia  funt  ei  quod  ex  toto  eft  quadra  to. 

T H E O N ex  Zamb.  Refib  enim  linea  irCfeceturutcuq;  in  figno  y . Di 
eoq,  refldoulu  comprehcf itm  fub  a fer  f y,eu  reihngulo  coprehcnfo  fub  f 
acr*  ytaquu  esi  quadrato  quod  ex  a f.  Defcnbatur  enim  (per  46  primi ) 
tx  a f, quadratu  a A 1 faxctlelurq-  (per  31  primi)  per  y.unriq ; cr  a A ©•  Ci 
parallelus  y /,equTi  eft  igitur  .rj  ipfis  afejy  i,cH  aute  a 1 ex  a f quadrat  ii. 

Et  a f fub  txcjxy  reilangiilii  eotentu,cbprehenditur  enim  fub  A a et  a y, 
aqualis  aute  eHaA  ipft  uf.Etyr  ei  quod  fub  a fi,  fl  y.  aqualis  enim  eft  fi 
ipfi  a i.  Qji  od  igitur  fub  fi  x & *y  cum  eo  quod  fub  aCet  fi  yaequucfl  qua 
drato  quod  ex  a fi.  Si  refla  igitur  lmea,et  quafequulur  reliqua  ut  mtheore- 
mateiquoioftedere  oportuit.  Euclid.  ex  Camp.  Propofitios. 

1 Clfucritlinca  in  duas  partes  diuifajillud  quod  fiet  exdudu  totius 
^in  alterutram  partem,aequum  erit  ijs  qua:  ex  duftu  ciufdcm  par^ 
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anguli  omnes  mrinfcci  quaruor  rc&is  angulis  funtf quales  funt  enim  imrin<cri&  exrrinfcd 
bis  tot  retf  is  squales, qtior  habuerit  angulos, per  u propofirionem. In  rrinfrci  autem  funt  bis  tot 
rt<ftisxquaIes,quor  habuerit  angulos, deptis  inde  quaruor: ergo  extrinfeci  lunr  quaruor  rectis 
«quales;  quod  eft  propoiitum  . Exem- 
pli grana,  propofm  pentagoni  latera 
protrahantur,  ut  fiant  anguli  exrrinfc- 
d,a  b quidem  protrahatur  uf<p  ad  f,  b c 
ufry  ad  g,  c d ufep  ad  h,  d e ul<y  ad  k,  e a 
ulqt  ad  1 : eruntqj  per  «i  propofirionem 
duo  anguli,  a intnniccus  & a cxmnfc- 
cus, xquales  duobus  rectis : eadem  au- 
tem ratione,  duo  anguli  b inrrinfecus 
6C  bextrinfecus:fic&  cxterfiquarea.b, 
c,d,e,anguli  intrinfcci  &i  extrinfeci  de- 
cem rectis  f quantur.dcmpns  igitur  in- 
trinfecis  qui  funt  xquales  lex  rectis,  e- 
runt  extrinfeci, uidelicet  b a l,c  b f,d  cg, 
edh.&aek,xquales  quaruor  rdtis.Pa 
ter  eriam,  quod  omnis  peragonus, cuius  unum  quod <5  larus  duo  fecar.ex  reliquis  haberquinn 
angulos  duobus  reftis  xquales.  Sir  qualis  proponitur  p/nragonus  a b c d e,  & fecer  larus  a c,U 
rus  b e in  punito  g,&  larus  a d idem  larus  b e in  punito  f.erir  angulus  a f g (qualis  duobus  an- 
gulis b 8t  d.cum  fit  extrinfecus  ad  ipfos  ih  mangulo  f d b.  Item  cp  angulus  f g a erir  xqualis  du- 
obus angulis  c 8 l e,cum  fit  extrinfecus  ad  ipfos  in  rnigulo  g c e,fed  duo  anguli  a f g & fg  a cura 
angulo  a, funt  xquales  duobus  reltis:crgo  quaruor  anguli  b d & ce,funt  cum  angulo  a cquales 
duobus  rcltis,  quod  eftpropofitum.  ‘n 

Euchd.ex  'Zamb.  T beorema  ii.  Prtpofitio  js. 

Omnis  trianguli  uno  latere produ<fh),exterior  angulus  binis  in* 
ttrioribus  ex  oppoGto  eft  xqualis , Et  trianguli  tres  interiores  an. 
gu!i,binisfuntre<ftis  sequales. 

T H E O N cx  Z amb . Sit  tr ungulum  *fytcr  producitur 
unum  Mini  latui  (Jttcfc  Cy  )ufq;  in  <A.  Dico  quod  exterior  angului  * 
y <A ipjis yx  fi  c T*fiy  duobut inter ioribui ex  oppofito.cftxqualis, 

CT  trianguli  tres  anguli  interiores, hoc  eft « Cyfy  duo- 

bui  redis  funt  xquales . Excit  et  n-  enim  ( per  prxcedcntem  )pcrji- 
gnum  y,ipft«  fircdxlinex  parallelus  y t.  Et  quoniam  parallelus  eft 
mfiipfiy  i,cr  in  ipfas  incidit  Unem  * y,  alterni  anguli  fi«y  &*y%y 
aquales  funt  ad  muicem.  Rurfus  quonum  parallelus  eft*  fi  ipfiy ,, 
cr  in  eas  incidit  reda  Unca  fi  exterior  angulus  t y Aper  \7,\  s,i9 
propofitiones ) xquabseft  angulo  *fiy  interiori  cr  oppofnoipatuit  autem, quod  xyiipfi  fiay  eft  xqua- 
lis. Totus  igitur  exterior  angulus  x y d^tquahs  eft  duobus  interioribus  cr  oppofuis,boc  eft  ipjis  fixycT 
* fi  y.  Communis  ponatur,  x y Cangulusiigitur  «y<Acj  *y  fi, tribus  angulis  * fi  y,fiyx  &t*y  ,funt  x- 
quales.  Sedx  y^CT^y  fi, duobus  redis  (perit  propofitionem) funt  xquales,  anguli  x y fi  cr  y * ^cjy 
fi  x igitur  duobus  redis  funt  xquales.  Omnis  igitur  trianguli  cr  qux  f : quuntur  reliqua, ut  in  theoremate , 
quod  oportuit  oftcndcrc. 


EucliJ.exCamp.  Propofitio  jj. 

I in  fummitatibus  duarum  linearum  xquidiftantium 
aequalis  quantitatis,  aliae  dusc  lineae  coniungantur,  ip(x 
quoque  xquales  &aequidiftantes  erunt. 

CAMPANVS.  Sint  dux  linex  ab  & c d,  xquales  ^ ^ 

& xquidiftanres , quarum  extremirates  coniungam  per  » 
lineas  a c&bd.  Quas  dico  clle xquales  & xquidiftantes:  protraham  e-.  * 
riim  lineam  a d.  Er  quia  linex  a b & c d funt  xquidiftantes,  erit  angulus  a 
b a d cqualis  angtilo  a d c,per  primam  partem  uiccfimp  nonf  propofitio-  [c 

nis.  Quare  erunt  duo  latera  a b & a d trianguli  a b d,  xquaha  duobus  — 

lateribus  d c & da  trianguli  d ca,&  angulus  a primi,xqualis  angulo  d fecundi : ergo  per  quar- 
tam propofirionem  balTs  b d primi, eft  acqtulis  bafi  a c fecundi, & anguli  a d b primi#f  qualis  an- 
gulo 


ia 
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gulo  d a c fecundi.  At  quia  i pft  anguli  ad  b&  da  e funr  coalreml, 
erunrlmezbd&ac  xquidiftanres.per  uicefimamfeptimiyn.  Et 
quia  prius  probarum  eft  i£fasc(Tc  f quale*,  patet  propofirum  u- 
rrunque. 

Eudid.  ex  Z^mb.  Tbeorenu  »j.  ?ropofirio$t. 


s 


,}  K. quos  Se  parallelos  ad  cafdcm  partes,  redae  lineae  coniungcn» 
tcs,&  ipfac  aequales  & parallelae  funt. 

TH  E ONfX  7-.tntb  Sint  equula  reit-t  Lr.ee  er  pursUdi , « p er 
y A,crip[a  eoiungiiud  eufdem  purtetjrclte  linee*-)  er  fi  A,dico  quod 
tyerfi  A,  equula  eypertUeU  [unt . ConneUaur  enim  (p  rr  primum 
podulutum ) fi  y,  Qu onium  purull clui  rfl  * fi  ipfiy  A,  (7  in  tu  incidit  fi 
yudlcrmunpuU*fiy(7(yA  ddtnuicemfimt  equikl,  (per  mccfinum 
nonum  propofitionen.  E/  quonium  equulis  e fi  * fi  ipfi  y A,  communit  tu 
lemfiy,dueigitur*ficrfi>,duubwfiy  er  y A funt  crepula, & ungi* 

lusufiy rtngulo  fy  Arii equulis . Bufu  igitur fi  A ( per quurltm prepojitionem  )btfi*yeH equulis,  rr 
Irtungulum  « f yfirungtlo  ( ei  quod  [ub)fy  A, equum  cfi,  ty  reliqui  unguli  reliquit  tn  putis  funt  equu- 
Ut  ulter  tkcn.fub  qutb.  equuhu  Uterujubtaduntur.  Angulus  igitur  * y fi, equulis  e/la  qui  fui  y/  A: 
er  tngilut  fi*y,  aqid[ubfiAy.  Er  quonium  in  dua  reda  linent  e y er  fi  A,  recln  linet  incidit  fiy.tl- 
temoi  unguloi,  koc  csluy  fiejyf  A equulei  ud  mulcem  cffcicnr.pirlllclut  igitur  rri*y  ipfi  / A,  (per 
ucejinumfcpttmtm  propofitionem . O/lenfum  tutem  ctl , quid  er  ei  equila  ei).  Aequtlet  igitur  er 
purilleloi  td  ctfdem ptrtel  emungentes  lutee  rede,  c ipfe equula  (7  puruUeh  [uni,  quod  oportuit 
demonjirifjc. 

T.uilid.  ex  Ctmp.  Propofitio  14. 

Mnis  fupcrficies  arquidilian tibus  contcra  lateribus, 
lineas  atque  angulos  cx  aduerfo  collocatos  habet  xu 
qua!cs,diamctro  diuidente  cam  per  medium. 

CAMPANVS.  Sic fuperficies a b c d fquidiftan 
tium  laterum, ita  quod  linea  a b xquidifter  e d,  8C  a 
c ipfi  b d.  Dico  duas  lineas  a b SC  c d , item  duas  Iu 
neas.  ac&bdelTexquaIes:fimiljrer  dico  angulum  aede  f qualem  angu 
lo  d,  angulum  b angulo  c.  Prorraham  diamerrum  a d,  qux  etiam  di  - 
uidct  fuper -fidem  illam  per  medium . Cum  a b & cd  luit  xquidirtanrcs, 
eiunrangulibad&c  d a,quifunrcoalrerni,xquaIes per  uicefimamno 
nam.  Ar  quia  cnam  a c & d b funt  xquidiftantes, erunt  anguli  ca  d & d b 
a, qui  funt  coalrerni  xquales.per  eandem.  Inrelhgo  enim  duos  triangu- 
los ,ndb&:  da  c;  quia  duo  anguli  a &'d  trianguli  adb.funt  xquales 
duobus  anguli*  d ic  a a trianguli  dac,  & latus  a d fuper  quod  iacenr  illi  anguli  in  utroque 
triangulo  eft  commune,  erit  per  uiccfimamfrxtam  propofitionem  larus  a b rquale  lateri 
c d,&  latus  a clareri  b d,&  angulus  b angulo  c.  Et  quia  angulum  a rotalem  paret  eflexqua- 
lem  angulo  d rotali,  per  fecundam  communem  animi  conceptionem,  totum  propofirum  cum 
correlario  liquer. 

Eudid.  cxZxmb.  Theorema  14.  Propofitio  14. 

34  Parallclogrammorum  « locorum  latera  quae  cx  oppolito,  & an» 
guli.sequalia  funt  ad  inuiccm,&  dimetiens  ca  bifariam  fecat. 

THEON  exZumberto.  Sit puruUelogrummitt  locut* y Afidunciicnsq;illi 
utfy  c fio. Dico  quod  piruUclogrummi  uyA/  luter t CT  unguli  ex  oppofiio^ui  inui  * 
eem  funt  equuli u,cr  illud  S*A  dimetiens  i nfirium  [eat.  Odonum  erum  puruSeins 
e R * fi ipfi  y A,  a- in  ea  incidit  reSh  linet  fi  y ( per  i , propofitionem  ) iltrrni  un- 
guli u fi  y er  fi  y A,  funt  udtnutcemequilet.  Rurfu  quonium  puruUetus  eft  e y 
tpfi  fi  A,  er  mea  incidit  redi  Itneu  fi  y,  unguli  ulterm.boceSuy/  cry  fi  A e- 
quulci  funt  ud imaetm.  Bint igitur triungdu  funt  * fi  yer  f y A,  duos  ungulos 
qui  f uh*  fiy  & *y  (duobus  ungulis  fi(  Acty  fi  A equula  hibentiitlterumuUcri 
erunumUlusuniUtrriequtlrtdinguloiequof.crcommunc  eorum  J)>,CTrr-  „ 
fiqia lamiguut ( per  19  propofitionem ) reliquis  luteribus  equtlu  erunt  tlte-  y /* 
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rum  alteri, CT^tliquus  angulus  reliquo  angulo  squalulatus  igitur  * fi  eft  squJe  Uteri  yA,&  *y  ipfe 
. fi  A&  angulus  fi  * y angulo  CAycd  squalis.  Et  quoniam  angulus  * fiy  squalis  ei t angulo  fi  y A,  & an- 

gulus yfi4eiqui[ub*y  C:  totus  igitur  angulus  * fi  A,toti  angulo  *yA  (per 
i communem  Jentemiam)cjl  squalis.  Oftefum  eft  autem,  quod  angulus  C*y* 
ypfaop  angulo  yAfich squalis.  ParaUelogrammoru  igitur  •locorii anguli & late 
ra  ex  opp$fno,  adviuicem  junt  squala.  Dico  etiam, quod  dimetiens  ea  bi - 
ferum  jecat.  Quoniam  enim  •*  fi  squum  eil  ipfi  yA,&  fiy  communit  eft, 
das  igitur*  fi  cr  fi  y, duabus  fiy  rjy  Afunt  altera  alteri  squales : cr  angu* 

Ius*  fiy  angulo  fi  y Aeri  squalts:bajis  igitur  * y ( per  4 propojiuonem ) ba-  / 

(i  fi  A ed  squalis, cr  triangulum  * fiy  triangulo  fiy  A eft  squale.  Dime- 
tiens igitur  fiy, biferum  jecat  parallelogrammum  * fi  y Aiquod  erat  oftendendum. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  jf. 

Mncsfupcrficiesarcjdiftatiu  Iaterufuperunabafinatcp  jj 
in  cifcic  alternis  lineis  conftitutf, aequales  efle  probarur. 

CaMPANVI.  Smrduz  linee  a b fl£cd  fquidiftantes, inter  quas  fiara  cfe 
lifuperficics  rrquidifutiu  latcru  ftiperbafim  ce,&  luper  randr  bafim,&  inter  eaf* 
•*5™.dern  linens  fur  alia  fuperficies  gc  he(fimilirerrquidiftirtumlareru:  dicoduat 
prxdiius  fuperficie 8, dTc  zqual es.  Quod  fic  probarur.  Aur  enim  Unca  cg  fecabir  lmcl  a b in  ali 
quo  punclo  lmex  a f aur  in  punfto  f,  aur  in  aliquo  pun&o  li- 
ne* bf.  Secer  ergo  primo  inalyquopuniflolineyaf.urinpri-  b 
oia  figuratione  apparer.  Er  quia  utraq*  duaru  linearum  a f & ~ * 

gh  eft  zq iulis  line*  c e per  prrrcedentem,  una  earum  erir  fqut 
fis  alrendempra  ergo  linea  f g communi, remanebit  a g f qua* 
lis  f h.  Er  quia  per  przcedcnrcm  iterum  eft  a c fqualis  f e,&  an-  ^ 
gulushfeangulogacper  fecundam  partem x% uidelicer  ex-  b 
Crmfccusinmnfeco.crir  per  .^triangulus  a cg  pqualis  rriangu  ^ 
lo  f e h.  Ergo  irregulari  figura  quadri  latera,  qur  eft  g c f e, addi 
ra  urritp.erir  fuperficies  a c f e zqualis  fuperficiei  g c h e , quod 
eftpropofitii  Secet  fecundo  modo  linea  cg  lineam  ab  in  pun- 
ftof.urin  fecunda  figurationeapparer.erunrcpfimiliargumen 
tation^priori.dud  trianguli  a c f&  fch.equales:  quareutrobi  f 
que  addito  triangulo  f c e.pa  ter  propoli  tum.  Secer  rerrio  mo- 
do linen  c g lineam  a b inrcr  duo  puntta  f,b,ur  in  rema  figura- 
tione apparet, fecabirijj  lineam  f c,fir  ur  in  purnfto  k,  & quia  fi- 
mili  argumeniatione  priori.Imea  a f eft  zqualis  linez  g h.fatfta 
communi  linea gf  erir  gh  zqualis  fh.flf  triangulus  a gc.pqua* 
lis  triangulo  f e h.  Addito  ergo  urnque  triangulo  c k e.fif  detra  r 

£lo  ab  urroqt  rriagulo  f kg  erir  fuperfides  a c f epqualis  fuperficiei  geh  e, quod  eft  oppofirum. 

H uclid.  cx  Zamb.  Theorema  a f . P ropofttio  $ f. 

Parallclogramma  in  eadem  bafi  & in  cifdem  parallelis  exiftentia;  jj 
adinuicem  funt:rqualia. 

T H E O N f x Z-irai.  Sint  paralelogramma  x t , «f  er  > t y !,  i»  ea- 
dembafiextflentij,h<xeftfi,,ey  ineifdemparaUchs.hoeell.xffTfi,.  ‘ 

D ico  quod  porallelogramintim  * fi,  A, equile  eil  paratldogrammo  i fi,f. 

Q goma  enim parallelcgrammu eit.fi, A,eqiialu eRxA ipfi t,(pert+ 
p ropofitione,)  er  id  prepterea  ttiat /ipfi  C,  eil  equalisiquare  er  * A ipfi 
i/eil  equulei, et  communit  A i:tota  igitur  x i.loll  A /eft  equilis.  At*  (i- 
pfi  A,  eil  equius.due igifw i « cr  * fij utiut  MejA,  funulter*  tlleri 
xquJn  cr  /A  ), ungulo  i *Ceit  equulis, eximor  interiori,  tufa  icitur  tf, (paraturum  propo- 

Jiuonem , bift  i)  ejl  equehs  cr  trungulum  i * fjrungulo /A,  cit  equule.  Ccmune aufer stur  tnungulS 
A.  t,  reliquum  igitur  trepezium*  fi.  A trapezio  » # , fejl  equule . C omune  uutem  ponatur  triangulum 
totum  igitur  par  jHelogrammum  *fi,  Ajoti  peraQelogrammo  ‘f,/e  ft  equile.  ParaHelogram- 
I ma  igitur  c que [equuntur  reliqua, quod  cjlendere  oportuit. 

Buitid.cx  Camp.  Propofitio  i6. 

Mnia  parallclogramma  in  bafibus  aequalibus  attf  ine^jtf 
ifdem  Uncis  connituta,xqualia  cflc  nccciTc  eft. 

Cllb 
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CJIMP.  Parallelogrammum, dicitur  fuperficies xquidiftanrium  ^ 
laterum.  Sint  dux  fuperfiriet  abcd&efgh,  xquidtftanriii  laterum 
conlimrxinrer  duas  lineas  xquidiftanres  qux  funra  fflCch.flnu- 
per  rqualrs  bafes  quf  funr  c d gh.dico  eas  effe f quales;  nam  pro- 
traham duas  luteas  c e K d f,  eririj;  per  j;,  fuperficies  c d e f,  xquidi- 
ftannum  la  rerum,  propter  hoc  quod  efeft  xqualis  icxqmdiftans  c 
d nam  utraqt  earum  eft  xqualis  gh.Quia  ergo  per  prfmilfjni  urraqj  Y. 

• duarum  fuperficierumabcd&efgheft  xqualis  luperfi cici  cdef,  C 
ipfx  erunt  fibi  inuicem  xqualrs.quod  eft  propolinim . 

Eucltd.ex  Zamb.  Theorema  P ropofuio  1 6. 

**  Parallelogramma  in  xqualibus  bafibus  & in  eifdc  parallelis  exi' 
ftentia.adinuicem  funtxqualia. 

T H E O N rx  Zamb.  Sint  parallelogramma 
qualibus  bafibus  c onftiluta  ,koceftfiyo’  A»  C7  « dfdem  parallelis, 
boceftxfi CT  A *.Diro  quod paraJUlogrammum  x fiyAePi  squale p. t 
rallelogrxmmo  t /*  I.Conncttdntur  ctum  fitcxyfi.  Q nonum  equa - 
lis  eft  fi  y ipfi /•  fid  {* squalis  eft  ipfi  1 /,cr  / 7 igitur  tpfi  1 i eft  equa 
dis  funt  autem  paralleli,  c T coniungunt  eas  fi t er  y tltqpda  nutem  a"n  * *r 
pxnUcloiyCoru ungentes liner,  squales c 7 paralleli  funt ( per  j 1 prope/ c tonem. ) Igitur tficry  / equa- 
les  cr  paralleli  funt.ParaUelogrammum  igitur  eft  «1  > /» er  e&  squale  parallelogrammo  *fiy  A:bajm  e- 
min  eandem  hxbctjioc  eftfiy^m  ex [dem  eft  parallelis  thocefttya’1 d:ac  per  bo<  etiam  $ /9  *,tpfi  $ fi 
yi  eft  squale.  QjJre petrnllelogrnmmum  xfiyA paraOelogrammo  • /**cft  squale . ParAUlogrammd 
igitur  cr  que  fequuntur  relique  ut  in  theomnateiquod  erat  ostendendum. 

Lucii  J. ex  Cdmp.  P ropofuio  37. 

Equalcifunt  libi  eundi  trianguli.quifuper  eandem  ba 
fin.atcp  inter  duas  lineas  xquidiftantes  fune  conftituti. 

CAMP.  Sinr  duo  trianguli  a b c SC  d b c, 
conftiruri  fuprrbafin  bc,  inter  dtus  lineat 
a e flC  b f.quf  fint  xquidift  ares,  dico  eos  efle 
(quales. Protrahi  enim  cg  pquidiflante  a b,&  c h xquidiftan 
te  d b per  ji,erut<p  duf  fuperficies  abcg&dbch  f quales  per 
|$.  Et  quia  difti  tniguli  fnnt  earum  dimidia  per  corellariu  34 
. propoli tionit,  ipherutxqualesper  comune  fcienni  quf  eft, 
quorum  tota  funt  xqualia  3C  dimidia.fiop  paret  propofirum.  b 

Luclid.exZnmb.  Theoretru  17.  Propofitio  xr. 

»7  Triangula  in  eadem  bafi  & in  etfdem  parallelis  conftituta,  adin 
uiccm  funt  xqualia. 

THEON  ex  Zamf».  Sint  triangula  otfiyfjAC  y,in  eadem  ba  - 
fi  fi  y,CT  in  et  f ion  parallelis  x A &Cy  conftituta.  D ico  quod  trungu 
Lmx  fi  y,eft  xqiudc  tridngulo  ACy.  Produc stur  (per  1 poftuUtum ) * 

A ex  pirtejn  per  C>ip(i  y * (per$t  propofiuonem) 

excitetur  partUelut  <’«,cr per  y,ipfi  CA(pcr  eundem)  parallelus  exci 
tetur  n /.  PjrjUclogrammj  igitur Junt » (y  ACy  ?,fj  parallelo  - 

grammam  tfiy*,  (per  j f propofiuonem)  aquale  eftipfiAfiy  {par  A 
Utogrammoun  eadem  entm  funt  bafi  C >-,cr  m eifdem  parallelis  Cy  qt  » /.  At  paroUetogrammi  • fi  y «,frii 
gulum  te  Cytdimidium  eft  ( per  14  propv/hionem)  nam  x C dimetiens, iUud  biforum fecat , poraHelograjii 
m uero  A fiy  {(per  eandem ) triangulum  A Cy  dimidium  eft . nam  fi  y dimetiens  iUud  bifariam  fecat : at 
que  squalium  funt  dimidium, adtnui:em  funt  aqualia  (per  f eptimam  communem  fententiam ) triangulum 
igitur  *fyjr  ungulo  Afiyeft  squale. TrunguLt  igitur  cr  qus  fequuntur  reliqua,  ut  m ibcorcmatr.quod 
erat  oftmdendum. 

Eudid.ex  Camp.  Propofitio  it. 

Iduo  trianguli  fuper  bafes  aequales  atq;  in  ter  duas  lineas  x. 
quidiftan  tes  cecidcrint,xquales  cos  cfle  necefle  eft. 

e A M P,  Sint  duo  trianguli  i b c & d c f,  conftiruri  fuper  bafca  b c Si  c f «quale», & inter  Uncat 

« * 
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a g SC  b h xquidirtanrrs,  dico  cos  clfe  xquales . Prorralum  enim  e ^ i. 
k xquidiftanrcm  a b,  fit  fi  xquidiftanrcm  e d,  er  untqj  dux  iuperfi- 
cic*  abck&dcf  xquales  (per  }6)  &.  quia  dilti  trianguli  Tum  earu 
dimidia  per  corrclarium  14  propofinonis , ip5  erunt  xquales  per 
anrcdiltam  communem  fenrentiam. 

Euclid.exZdmb.  Theorema  it  Propo/ttiojS.  — 

Triangulam  srqualibusbafibus  & in  eifdem  parallelis  conftitu-,j 
ta,adinuicem  fun  t Aqualia. 

TH  E O N ex  Zjtmb.  Sint  trianguli  * fy  er  d t fjn  /tquxhbm  * * 

bsfibut coMutsJhoc efltyV'!,V meifdem ptrsllcliijioc eft ( ‘ * * 

/©■*  »f.Di(0  quod  trungulum  « Cyxquu  eft  triangulo  Jit /Pro-  7 
ducitur  enim  ( per  fecundum  poflulstum  ) « J,ex  utrsq;psrtc  in  • ' 

d,  CT  per  f ipfty*(  per  > • propofiticnem ) piriSelut  excitetur  C*, 
er  per  /,  ip/i  j > pirsllclm  excitetur  //(per  eunde)  Pjrcllclogrsm 
mrn  igitur  eft , er  * <">  * er Jl  • //■  At  psrsUelogrsmmum  . f y* 

(per  tu) equum  r/1  ipft  dt// pirsttclogrimmo , in  equslibut  enim 
f vtt  bsfibiti.boc  c/1  (y  er  < /,cr  i»  eifdem  pirslldttjioc  eHd/tyu 
/.  At  psr illclopimmi  *(y*(per  tupropoftlionem)  trisngulum  « 
f r/i, « * mim dmetiens,tUud blftrum fecsttty trisngulum  * . /.psrMogrsmmi  At/ /me. 
die! Ai  eft  ( per  rsndcm),nsm  dimetiet  /J.tllud  feut  bijsrumAequihu  uero  es  que  funi  dimidium, /ibi 
mulcem  funt  eqiuhs,  (per  7 communem  feniculum).  Trungulum  igitur  « / y,trungulo  * 1 /e)}  equule. 
Tritngds  igitur  in  equilibui  bejibui  & in  eifdem  psrsllctif  conjlituts,/ibi  muicem  funt  equilis . quod 
oportuit  demontlrijj  t Zuchd.cxCimp.  Propofino  js>. 

I Mncs  duo  trianguli  aequales,!?  in  eandem  bafin  & ex  ea-  3? 
| de  parte  ceciderint  .inter duas  lineas  arquidiftates  crut. 

CAMPANVS.  Sint  duo  trianguli  ab c81dbc, condituri fuprr bafin beex 
una  eadem  cjj  parte,  fintip  xquales:  dieo  cos  efle  imer  lineas  pquidiftitrs.  Et  liec 
. _ eft roucrfa  17.  A punito  a, protraham  lineam  xquidiftantc  lincf  b c,  qux  fi  per* 
tranfiei  it  per  punitum  d,  liquet  propofirum.  Sin  aurem, pertrlfibit  fu 
praaut  ltifra.Tranfeat  primo  fupra.K  (trae.producam  b d.ufqiquo  fe 
eet  lineam  a e in  punito  e,&  pratraham  lineam  ec.  Er  quia  triangulus 
eb  ceft  xqualis  rnangulo  a b c ( per  r7 ) & triangulus  d b epofirus  eft 
xqualis  trianguloabc,  erit  triangulus  dbexqualis  triangulo  ebe, 

pars  toti,quod  eft  impofsibilc.NonigirurpertrSfibir  linea  qufd  puti 

ito  a ducitur  cquidiftanrer  b c.fupra  d.  Trifcat  ergo  infra, 81  fit  a f,  fe- 
cans  linei  dbm  punito  f.  Protraham  ergo  lineam  fc.  Si  quia  per  n 
triangulus  f b c eft  xqualis  triangulo  a b c.ipfe  eriam  erit  xqualis  trian 
gulo  d b c,  pars  rori, quod  eft  impoftibilc.Quia  ergo  i punito  a,xqui 
difhms  b c non  tranfir  nili  per  punitum  d, paret  propofirum. 

C A Ml>  A N 1 additio.  Ex  hacautem  81  prfnnfla.nora  quod  fialiqua  linea 
rrlla  duo  alicuius  trianguli  latera  per  xqua  fecet  ud  fecurrit , ipfa  erit  tertio 
xquidiftas,  quod  fic  probatur.  Sit  triangulus  a b c,cuius  duo  latera  quf  funt 
3 b K b c, fecet  linea  d e per  f qualia,a  b quidem  in  punito  d,  81  b cin  punito 

e. dtcoquodlmcadreftxquidiftans  ac.  Prorralum  enim  in  quadrilatero  a 
ced,  diametros  a e 81  dc.  Dultaip  per  sia  punito  eipfiabxquidiftante,c. 
nt  per  t8  triangulus  a e d cqualis  triangulo  d e b, propter  id  quod  linea  a d ba 
fis  trianguli  ae  d pofita  eft  xqualis  lmef  d b bafi  trianguli  d eb.  Rurfus  quia 
dulta  a punito  d per  ji  ipfi  b cxquidiftante.  per  eandem  triangulus  cede- 
nt xqualis  eidem  triangulo  d e b , propter  id  quod  linea  ce  pofita  eft  xqua- 
lis Imex  e b,  triangulus  a ed  eft  xqualis  triangulo  ced.  Quia  ergo  ipfi  funt 
confuturi  fuprr  eandem  bafin, uidelicet  lineam  ed,  81  ex  eadem  parte,  ipfi  r- 
runt  per  liane  <9  inter  lineas  fquidiftawrs:  ergo  linea  d e,  eft  xquidiftans  li- 
nep  a C.Quod  quidem  propofirum  ad  quin  tam  quarti  tibi  ualebir. 

Zucild.ex  Y.smb.  Tbrorrms  27.  Vropcfitio 

Triangula  aequalia  in  eadem  baii  & ad  eaidem  partes  conilituta,  39 
in  eifdem  funt  parallelis. 
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THfiOKa  Zamb.  Sint  bin a triangula  * fi  y & A y f.coftitutd  itt  eadc 
bjfi  fi  >,cr  ad  eafdcm  partes , dico  quod  c r m eifdem  funt  parallelis.  Comte 
{fatur  * *1.D tco qui>d  * A ipfi  Cyeft  parallelus.  Si autem  noscitetur  (per 
it  propofitionem)  per  * figfutmjpfi  fi  y re  fila  Une*  parallelus  **  ‘*J  cone - 
flatur  / y. Triangulum  tgttur  t fi  y (per  <7  propofitionem)  aquale  eft  trtan 
gulo  * fi  y:m  eadem  enim  Junt  baji  (y  in  eifdem  % parallelis  At  , 

triangulum  igitur  ut  fi  yjpfi  triangulo  *fiyeft  aquale  per  bypotbefm.  Trii  ^ 
gultrni  igitur  «4  fi  7,  triangulo  /fiyeft  aquale  jnaius  uidelicet  minori,  quod  ejl  impetibile : paraRclui  1 gt- 
tur  minime efl  * • tpji  fi  y.Similiterq ■ ostendemus, quod  nuda  alia  prater  <*  JiparaUclus  igitur  ejl  •*  -f  ipfi 
fi  y. Triangula  igitur  aqualia ,cr  quafequuntur  reliqua  tquod  erat  oRendendum. 

Euclid.rx  Cdmp.  Propofitio  4 0 . 

I duo  trianguli  xquales  fuper  xquales  bales  unius  eiu 0 
demcp  lineae  cx  eadem  parte  fuerint  conflituti,  cos  itu 
ter  duas  lineas  xquidiftantes  neccflc  cft  contineri. 

________  CAMPA N V S. Sint  iiiio  trifguli 3 b c,d e 

l f quales  touinruri  fuper  duas  hafa^qux  funt  bc&'ef,  ex eadc 
parte:  dico  eosefle  inter  duas  lineas  xquidiftantes,  &hxceft 
conuerfa  j8  Ec  probatur  per  ipfam,  ficurprxcedensper  j7.  A* 
puncto  a , ducatur  linea  xquidiftans  linex  b f,  quv  fi  tranfierit 
per  punctum  d, patet  propofitum.  fin  autem. pertranfear  fupra 
ut  a g,&  producatur  e d uftp  ad  ipfum  g,ut  fit  e g.&  ducatur  li~ 
neagf.  Erit  pcriS  triangulus  ab  c.xqualis  triangulo  gef, qua- 
re & triangulus  d ef  critxqualis  triangulo  g e f, pars  ton.quod 
eft  impofstbilcinon  ergo  tranfibit  fupra.Tranfeat  ergo  infra , fccrtqj  lineam  d e in  punfto  h , & 
ducatur  linea  fh.ent  per  j8  triangulus  h e f.xqualis  triangulo  a b c,  quare  6C  triangulo  d e f.pars 
ron, quod  eft  impofsibile  Qyia  ergo  non  tranfibit.nifi  per  punflum  d, parer  propofitum . 

E uchdax  Zamb.  Theorema  »0.  Propofitio  40. 

40  Triangula  xqualia  inxqualibus  bafibus  exiftentia,  &ad  eafdcm 
partes  conftituta.in  eifdem  funt  parallelis. 

T H E O N oc  Ximbcrto.  Sint  trunguU  equtlu  ifycryAt.in  uquMm 
bifibu  e ottjlttutihoe  cfifya-yt,t?id  eifdem  pirtn  «.Dico  quod  a- in  c tf- 
Jcm funt pmlrlii. Comeditor  (per primnm  pohuUum )*A.D tco quod * Jt 
ipfi  fiicdpiuMiu.  Si  iulcnt  non,nciteiitr  ( per  ji  propofitionem ) per  « ipfi 
Ct  pjnUtlM  if,vconneflitur[c  Trunguhm  igitur  «f  y , trungtio  y /i  e!i 
equjlrfprr  j8)  in  equiltbut  erum  funt  bifibtttconditutify  CTy.cnn  eifdem 
piriUrla  fiter*  ffed  tr  ungulum  * f.  y,tr Ungulo  A y i efl  equile.  T r ungulum  L 
igitur  A y 1 «equum  rfi  trungu Io  ty  iam  11«  minori, quod  ri)  impofiibilc:  pirJk  * 
b«  igitur  mintme  cft  nf  ipfi  $ •Stmdlterqioflendemm  quodnuUd  (reter  «Ait  st tUehit  igitur  cft  «Aip- 
fi  t i,quoi  oftendert  oportet  jt. 

ttuULnCmp.  Propofitio  4..  ' 

I parallclogrammum  triangulus!^  in  eadem  bafi  atque  in 
eifdem  alternis  lineis  fuerint  coniti  tuta , parallelograirv 
mum  triangulo  duplum  elTe  conuenict. 

C A M P * N V S.Sit  para tldogrl  <►_ 
mu  a b cdt8C  triSgulus  e b d fuper  balin  b d,  & m 
ter  lineas  a e 8f  b d.quf  fint  pquidiMres  Dico  pa 
rallelogrammii.duplu  effe  tnigulo.  Protrahi  in 
paralleiogramo  diamerruad,  enrmigulusab 
d.dimidiu  parallclogrammi  per  corellanu 
quia  tnagulus  e b d eilf  qualis  triigulo  a b d per 

j7,patetrrianguluebd,cfredimidiuparallelogrimi  ab  ct^quodrftpropofiru.  Similiter quoqr 
poteft  probari,qudd  fi  parallelogrammu  rriangulusip  in  squalibus  bafibus  ar<p  inter  lineas  *- 
quidutates  fuennt  cofliiuta, parallelogrammu  duplu  erit  tnigulo.  Qpodidco  no  pofuitEucli^ 

• dcu 
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a b & c d.hrqi  tota  gk  h.Erit  totum  parallclogrammum  a b cd  di 
uifiim  in  quatuor  parallelogramma , quorum  duo, fodicet  eck  h* 

& g k b f dicuntur  cofiftere  circa  c b,eo  quod  diameter  rranfir  per 
medium  eorum. ideo  funt  circa diarartrumirdiqiM  duo,  fci li- 
cet, a e g k & U li  f d.dicuntur  Aipplemenra.  Hxc duo  fupplemen- 
ia  dicunrttr  elfe  xqualia:  funt  enim  duo  trianguli  a b c 6i  d cb,  x • 
quales  per  correl.14  propoli  nonis:  funditer  queqj  duo  trianguli  t 
g U b SC  t'  k b.lunt  xqpales  per  idem  correlariam:at  duo  niangu  - 
li  c e k & k h c.fimihter  funt  xqu;)lr?  per  idem  corrrianum.  Dem 
ptis  igitur  duobus  rriigulis  bfk&k  ce  de  totali  triangulo  a bc,c 
ac duobm  triangulis  reliquis  b k k c li  de  rotali  triangulo  rcli- 
quo  cdb, erunt  per  y communem  animi  conceptionem  rcfidua.quf  funt  duo  dilta  fupplrmcir’ 
n,xquaIta:quod  cft  propofmim. 

E uclid.cx  'Zamb.  Tbcorcnu  y 1.  Propofitio  4y. 

41  Omnis  parallclogrammi  eorum  qux  circa  dimetientem  funtpa^ 
rallelogrammorum  fupplcmcnta.fibi  inuiccm  funt  xqualia. 

THEONtx  Zamb.  Sit  parjllelogrammum  «Cy/t  dimetiens  ite - i 

r*  flitu fit  *y,  cirta  u 
uerofint  fi 

to  h ai.  Qnoniim  enm paralleiogrammum  e/l<*  fi  y J}dimaiens  utro  il 
liui  cft  s y,  triangulum  *fiy(fer; 4 propofitiontm ) equum  cR  trian- 
gulo .t  ^ y.Rmfui  quoniam  paraUHogr  amnium  eslaiMd,  dimetiens  ue 
ro  tUiut  esi  * Hjriutgulum  igitur  * t « ( per  eandem ) equum  e fi  trtangu 
lo*f*,ac  per  hoc  etum  triangulum  h / y , equum  efl  triangulo  « « 
y.  At  quoniam  trungulum  * 1 « triangulo  *4*efi  eqiulc , cr  tri- 
angulum u /y  triangulo  **yeR  aquale , triangula  igitur  * i*  cr*  * 
y .triangulis  *t*cr*fy  funt  aqualiatesl  autem  totum  triangulum  * fi  y, tot  i triangulo  «Jy  aqualetrefi- 
quum  igitur fupplementum  fi  m (per;  conmncm  fententiaw ) reliquo  fupplemento  mJlefi  aquale.  Om- 
nis paraRelogrammi  ergo, cr  quod  f equitur  reliquum, quod  oportuit  demonftrafic. 
fc'-  - EudtJ.exCdmp.  Propofitio 44. 

’ Ropofita  linea  redla,  fuper  eam  fuperficicxquidiitantiu 
Sterti,  cuius  angulus  (isangulo  adfignato  xqualis,  ipfa 
ucro  fuperheies  triangulo afsignatoxqualis  defionare. 

C a M 1»  a N V S.Deilgnare fupcrficiem  xqui 
dircammm  larcrum  fuper  Irneam  aliquam , cil 
lineum  ipfam  facere  larus  unum  ipfius  fuper- 
fidei,  Su  ergo  data  linea  a b , & dariis  angulus 
c,&  datus  triangulus  d e f. Super  tincam  a b 110 
' lo  defignare  fupctffcit  unam  xquidiftanrium 
laterum,  ira  quod  linea  a blirunumex  lateri- 
bus eius, cuius  urerfp  duoru  angulorum  ex  ad. 
uerlo  pofirorfs  fit  xqualis  angulo  c,0C  ipfa  rora 
lis  tuperficicslirequalis  tri3gu!odef.  Differt 
autebfca  4 i.  quia  hic  datur  latus  unius  fuper. 
ficieidclcnbcd/.  falicet linea  a b,  ibiauic  nui- 
Ium. Cum  ergo  hoc  noluero  facere-adiungo  Ii 
nea  a g liuer  a b fecundum  re&itudme,  qu 3 po 
no  pqualc  liuec  e i bafi  rriiguli  dati , fuper  qua 
conihruto  triangulum  unum.d  rto  triangulo  xqualem,&  eidem  xquilatcrum.quod  hoc  modo 
fado.CoHftirooanguluakgxquale  angulo  e,  & angulu  ga  k xquale  angulo  f per  >y  :&  quia 
g a pofira  fuerat  cqualis  e f.erit  per  16  triangulus  g a k xqualis  & xquilatcrur.  triangulo  cf  d.Di 
utdamergogaper  xqualia  in  pun«fioh,&prorra]umkh,& producam  d punito  k linea  mk  n 
xquidifianrB  linexg  b.rrircp  per  js  rriangulus  3 h k xqualis  triangulo  gh  k.Tunc fuper  punito 
linepga  faciam  angulum  g a I per  1 1 xqualem  angulo  c dato, & complebo  fuper  bafin  a h,&  in« 
ler Imeas g b&!  mnxquidifranrcs.fuperficjcxquidiiranriularerfimlha.quf  per 41  dupla  erit 
ad nunguiumhka: xqualis  igitur  torali  mangulo  kga, quare  triangulo  def  propofito. 

Prorrahana 


m 
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mum  » conftruere  in  dato  angulo  redilinco. 

THE  O N re  Ztmf».  Sit  quidem  datanaatinea  a fi, datum  urri  triangulumfit  yjalut  autem  angu- 
ini rcitiUneiu  fit  Aoportet  i.  ira  ui  i/num  recUm  lineam  a fi,  dato  triangplo  -J  aquale  par  aUelcgranimum 
't  pratendere  in  angulo  qui  aqualis  A.  Conjhtuaturlpcr  41  )ipfi  y triangulo  aquale  partRelogrmmnm 
fi,  fa,m  angulo  t fi", qui  ipfi  Aeftiquihs.pt  (perxposhdatum)  ponatur, u i,  fit  m retium  ipji"fi,cr 
extendatur  / *m  /,cr per  »(prr)  1 propofiuonem)  utri/ij;  crfi « C ' /parallelus  excitetur  <t  I,  ffi»- 
nefiatur  C per  primum  pofiulalum)  i fi. 

EI  quoniam  in  parallelos « ^ c T ' /re  - 
fla  Irnea  incidit  t/.  anguli  ergo  ad/, 
d /'Aper  19  propofiuonem ) duobus 
retlisfunt  aquales:  anguli  uero  fi  i « cr 
»/1,  duobus  retiis /uni  minores , qua 
autem  a miitonbus  duobus  retiis  in  infi 
nilum  producutur,(perspoftuUtum) 
concurrunt . Uncae  igttur  i fi  eyl  1,  m 
infinitum  proinde  concurrunltprcdu 
cantur  igitur , cr  concurrant  in».  Et 
(po*  iipropojitionem)per  " Jignum  utrifq;  1 a ^/dptrallelue  excitetur  ux,  cr  producantur  (per  ipo 
palatum)  lincti  a ey  et  ad  x ^Jigna.ParaBeiogrammum  igitur  efitxn/,  ifllutip  dimetiens  eft  i ".cir- 
ca uero  ipfum  dimetientem  i « pirallclogrimmefunt  «rcrui.f applementa  uero  afefi/.  Ignur(per 
a,)x/ipjif  /eft  t quale  J/cd  fi  Aper  ax)  ipfi  triangulo  r eft  aquate , igitur  cr  a /,  ipfi y eft  aquale.  Et 
' quoniam  angulus  "fii(pens)  angulo  "fi  e e fi  aqualis  ,fed angulus  rfi,,ipfiAeft  aqualis, angulus  igitur 

l fu  ipfi  A esi  aqualis.  Additam  igitur  retiam  lineam  a i,  dato  triangulo  y aquale  pariUclcgramimm 
rrtftClCxunu  , pre:r„i,:ur  xu.m  angulo  a i u,qut  ipfi  A efl  aqualis, quod [eeifie  oportuit. 

EudilexZamb.  Problemati.  Propofitio+f. 

p Ato  redilineo,  aequale  parallelogrammum  confti tuere  4t 
in  dato  angulo  redilineo. 


THEON  ex  Z imber to. 

I Sit  datum  retlilineum  a(y  A, 
lioiui  uero  angulus  retlslineus  fit  1 , oportet  iam 
ipfi  a (y  A rctlilineo  aquale  coibuere  paraBdo 
graminum  in  dato  angulo  retUUneo.  Conetlatur 
emm (peri pofiulalum )A(,c cbfittualter ( per  ‘ 

41 ) trtagulo  a fi  A aquale  parallelogrammum  _ 

maaaCilxiAu  fd.in  angulo  d */,  qua  tpfijefi  aqualis*? 

• tendatur  (per  44)  udredi  linea  uijrungMoA  — — 

t y quale paeallclogrammu  **,  m angulo  , i m, flui  ipfi'  eft  aqualis.  Et  quonia  angulo  longulus  tujy 
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uegtim  ydueft  iipuUtjngulm  igitur  / » /ungulo  .!  u equdis.  Communii  ponitur  tngulut  « / *,  tn- 


bus  cxiflrntcs,  * utrobhj;  angulos  binis  reAis  tqualef  efficientes.  In  re  Au  igitur  cft*d  ipfit t f.  At  ^.umia  iptpSt 
in  parallelos  h m cr/*  reti  a luica  incidit  t **tltemi  anguli  m1»c rd  »f(.pcr  »9  pTopoJitioni)f.bu'nuice 
funt  squales. Carminis  ponatur  angulus  /**.  Anguli  ergo  niaetd*  ^angulis  d*/etd**fm:  squalet, 
Seddauliul  aetfmK  (per  eide ) duob.reAis  funt 

squales.  In  re  Au  ej}  igitur  limea  /»,  Ime*  * a.  At  ► * 4 ' » 

2 nonis  U /ipft  f * (per  i+lrquabr  cft  cj paralie- 
tf>cr  ipft  d * ipfa  m x, igitur  (per » cbmunifente 
riam.)  f * ipft  n a squalis  ej}  et  parallelus  ( per  jo 
propo/itione.)  Sed  eas  coniungunt  re  As  lines  h a 
CT  f>jines  igitur  * m CT  /a  ( qus  per  1 » propofi* 

ttonc)  squales  crparaUeb  funt:  paraHelogrimum  •*  * ' * 

igitur  ejt » /x  ,u.  Ef  quoniam  (per  41 ) truagutom 

paraHclogrummo  {d  e A squale,  cr  trianguli*  Jl  C y paraUAogrammo  * >f  otum  igtt  «r  *Cy<A  re  Ai- 
hnrum,toti*  /a  ,<  paralldogrammo  e A squale.  Dato  igitur  rrAihneo  «fiyJ,  squum  par attelogr  imum 
conjlitutum  eftu/A  pan  angulo  /#  /*  tpji  • dato  squali , quod  fecifie  oportuit . 

Ludul.exCamp.  Propofitio  4*. 

X data  linea,  quadratum  deferibere . 

CAMPANV5.  Sir  data  linea  a b,ex  qua  uolo  quadrarum  deferibere.  A'  pun 
ftis  a AC  b linee  a b educo, per  n.lineas  a c AC  b d perpediculares  ad  linei  a b.qup 
erunt  arquidift:imc8,per  ulrim.T  parte  1 1,  AC  pono  utrlcp  earum, 


eide  a b’  per  j f qualem,  AC  prorraho  linei  c d,  critqj  ipfa  xqnahs 
A.”  jrquidiAans  linefab.perij.  Erquiauterqt  duorum  angulorum  a &bdtre- 
fcus.erir  uterque  duorum  c & d rectus  per  ultimam  partem  19.  ergo  per  diffini- 
tionem quadtati.a  bx  d eft  quadratum:  quod  cft  propofi  tum.  » \>t 

Idem  alirer  oftendere.  Sir  a c perpendicularis  fuper  lineam  a b per  11,  K fit  e» 
f qualis  ut  prius,  AC  d puncto  c per  j t ducatur  c d pquidiftans  a b,&  ponarur  f qualis  ei,l£  ducatur 
linea  d b,quv  per  j j em  jrqualis  AC  f quidi ftans  a cfii  omnes  anguli  re&i,  per  ultimi  partem  19» 
quare  per  diffinitionem  quadrati  habemus  propofirum. 

Euclid.exZamb.  Problema  14.  Propofitio  +4. 

4«  Ex  data  reifta  linea  quadratum  deferibere. 

THEONttZamfc.  Sitditirc/Ulmcixfi,  oportet ex*  fi  rcUt Unci qutdritum  deferibere. Ex 
citetur  (per  n propoptiottem)  ipft  refti  lincte  *f,i  dito  pgno  *nd  inguloi  re/bi 
*y,a  ponitur  (per  i propojilionem ) ipfi  * f eqtuhi  xJ.  Et  (perit  propoptionc) 
perpgnm  Hfipp  x f pirillelut  excitetur  di.c T (per  undem)  perpgnu  fi.tppud 
excitetur pjriUdttf  (t : purillelogrintum  igitur  eft  ipfum  * A < t,iqiuUs  igitur  eft 
x > tpfi  ^ ‘,CT  idip/itj.Sed  xfipfi  lAcjl  iqmUhquituirr  igitur  fi  i,cr 

■ CJtbi tunicem  funt iqutdaiiquditeru igitur cftxhfi pjrtllelogrtmrmm.  Dico 
erum  quod  cj  re /Unguli  cft.  Quonti  enim  tnperjBelot  n!U  tmei  itui 

iit X *.,jnguli igitur 0 xJtcjxli e (peri,  propo/itione) duobut reSitfunt iqui- 
ler.tngultu  luti  fiidcfl  rrS»(,«ig«lm  igitur  i eft  etii re/kis.pcrtllelogram- 
morum  . locorum  lutem  Uteri  c r inguh  ex  oppoftco.pbi  inuice  funt  itptilu  (per  »4  propojitionan  ) X*#1* 
Ex  oppopto  igitur  imbocrifi'CfdtA  mguli, funt  redi . Ke/Ungulum  igitur  eflxfiX,  oftenfm  m- 
rrm  eft, quod  cr  equtUterum.  Qi}idritum  igitur  cft,  ttqucexiiH  redi 
Pmetufidefcriptum,  quod  ftcere  oportebit. 

Euctid.  ex  Cttnp.  Propoptio  .6. 

H N omni  triangulo  redtanguloqua- 
dratum  quod  i latere  rc&agulo  op 
pofito  in  femetipfo  du<fto  deleri^ 

I bit,acquum  cft  duobus  quadratis, 
snfeributur. 
i 


quae  ex  duobus  reliquis  Uterib.cor 
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Ca.MPAMV  S.  Sit  magulus  a b c,  cuius  angulus  a fit  rcltus . Dico  quod  quadrarum  Uteri* 


b^.  *qu  um  eft  quadraro  Ureris  a b A'  quadraro  Ureris  a c fimul  Cumptis.  Quadrabo  ergo  hxC 
tria  larcra.kcmuiu  doctrinam  prfcedctis,  firtp  quadratu  b c,  lupe  rficies  b c d c,  SC  quadratu  b 2, 
fupcrficics  bf  gaA'  quadratu  a c.fiupcrfkics  a c h k.  Ab  angulo  a rclto,  duci  ad  bafim  d e bafim 


maximi  quadrati,  tres  lmeas,Ccilicet  a 1 jquidiftantc  urriqi  lateri  b d & c e.quc  fiecet  b c in  punito 
m A'  hyporfcfcnufas  a d 3£  a e.  Iremcp  a duobus  reliquis  angulis  trianguli,  qui  fiunt  b 8C  c,  ducant 
ad  duos  angulos  dnorum  quadratorum  minoru,  duas  lineas  fie  inrerfiecanres  intra  ipfium  rrian 
gulum  .qur  fun  t b k & c f.  Er  quia  u terqj  duorum  angulorum  b a c Ai  b a g,  eft  reatus,  per  i*  erit 
g c linea  una: eadem  rarione  erit  b h, linea  una,  quia  urerqt  duorum  angulorum  c a b tC  c a h eft 
i citus.  Qy  ia  ergo  luper  bafim  bf.K  inter  duas  iineas  rquidiftanres.quxfunt  cg  & bf.confriru 
ra  funt.oarallelogrSmum  b f g a triangulo  b f c.erir  per  14  parallelogrammum  b f g a.duplun» 
triangulo  bfc.fied  triangulus  bfceftsrqualis  triangulo bad  per 4, quia  fbACb  c larera  pnm» 
funt  aequalia  a b & b d lateribus  poftremi,  AC  angulus  b primi  eft  aequalis  angulo  b poftrrmi.  eo 
quod  urertp  confiat  ex  angulo  relto  angulo  a b c communi:  ergo  parallelogrammum  b f g a, 
eft  duplum  ad  triangulum  a b d.  Sed  parallelogrammum  b d l m eft  duplum  ad  eundem  man~’ 
gulum  per  41,  quia  conftiran  funt  fuper  eandem  bafim,  fcilicer  b d A inter  lineas  xquidiftanres 
quz  funt  b d AC  a l.  ergo  per  communem  fidentiam  quadrarum  a b f g,  AC  parallelogramum  b d I 
m fiunt  rqualia,quia  eorum  dimidia.uidelicetprxdicH  trianguli  fiunt  zqinlia . Eodem  modo 
AC  per  eafidem  propofitiones  mediantibus  triangulis  k b c AC  a e c.probabimus  quadrarum  a c h 
k cfle  r quale  parallelogrammo  c e 1 m : quare  parer  propofirum. 

Eucbd.cxZamb.  Theorema  jj.  Vropofitio  47. 

In  reciangulis  triangulis  quadratum  quod  a latere  rccTtum  angu» 47 
Ium  lubtendente  fit.xquum  eft  quadratis  quae  fiunt  ex  lateribus  re» 
Chim  angulum  continentibus. 

THEONn  Zmb.  Sit  trungdmi  ri(hnfmtum  * jS  ),rcSum 
habent  quifub  fi  * y angulum. Dico  quod  quadruum  quod  fit  ex  fi  y% 
a quurr,  ejl  quadratis  qua  fiunt  cx  fi  * cr  * > . D eferibatur  enim  (per 
4«)  <x  fi  y .quadratum  fi  Ay  e, c;  (per  eandem  )exfi«c7«y3  quadra 
U*fi  l*ezr  *yed.  Et  per  «,ipfis  fi  A cr  y *>(per  1 1 propofitionc) 
parallelus  excuetur  * \,cr  cone  flatur  (per  i pofiuUtu)  *Aety{.Et 
quoniam  anguli  fi*  yc fi*  * funt  refli.ad  aliquam  igitur  reflam  li 
neam  fi  *taddatumq;  in  ea  fignum  x.dua  refla  linea  *yc7**non 
in  eafdi  partes  protefta,angulos  * utrobiq;  duobiu  re  Ais  aquos  ef- 
ficiunt ( per  t+propofitionem ) in  reflum  igitur  cftxy  ipfi  m * . Ac 
per  hoc  c fi*  ipfi  * fi  eft  in  reflum . Et  quoniam  angulus  Afiya- 
qualis  rft  angulo  { fi  k .reflas  enim  uterefc  eft.comums  ponatur  angu 

tus  * fi  ytotus  igitur  A fi  *,toti  {fi  > e/i  aqualis.  Et  quoma  iua*fi&fi*  duabus  C /c tfi  y funt  alera  alte 
ri  aquales. cr  angulus  A fi*  angulo  {fi  y ejl  aqualis, bafis  igitur  * A bafi  {y  (per  4 propofitionc ) eft  aqua 
lis.cT  trungulum  * fi  A triangulo  {fi  1 eft  aquale.  Trugtdi  ucro  * fi  A (per  41 ) paraUelograrnmit  fi  4 dii 
ptum  eftibafim  enim  habet  eandem  hoc  esi  fi  Ajn  cifdcmct  e fi  parallelis  .hoccftfiAcr**-  Et  trianguli 
quoq ; {fi  y (per  eandem ) quadratum  * fi  duplum  eft, bafim  namq;  eandem  habet*, hoc  eft  fi  {,&  in  eif  iem 
eft  parallelis, hoc  eft  { fi  cr*  y.qua  autem  aqualium  dupla  funt  (per  6 communem  fcntentiam)ad  nuicem 
funt  aqualia:  parallelogrammum  igitur  fi  x aquum  eft  quadrato  » fi.Shmliterq;  fi conne  flantur  (per  1 po 
fidat  um)  *t  CJ  fi  n.ofiendetur  parallelogrammum  y a , aquale  effe  quadrato  dy.  Totum  igitur  quadra- 
tum fi  A 1 y, duobus  *fiv*y  quadratis  aquum  eft.  Jit  quadratum  fiAiyjft  drferiptum  ex  fi  y:at  quadra 
td*  fi  CT  1 y3funt  deferipta  e x fi  * cr  * >.  Quadratum  igitur  quod  ex  ?y  latere, aquum  eft  quadratis  qua 
fiunt  ex  lateribus  fi  « cr  * y.  In  reflnngulis  igitur  triangulis.quadratum  quod  ex  reflum  angulum  fubtm 
dente  Utere  fit,&  quafequuntur  reliqua  ut  in  theoremate  quod  erat  oftendendum. 

Euclid.cxCamp.  Propofitio  47. 

j I quod  ab  uno  triangulilatere  in  fcipfum  dufto  produ»4, 
I citur,cquum  fuerit  duobus  quadratis , quf  i duobus  re» 

I liquis  lateribus  dclcribuntu^rctfhis  eft  angulus,  cui  la» 

| tus  illud  opponitur. 

C A M P A N V S.  Lineam  in  fieipfiam  ducere,  eft  eius  quadratu  deficribere.  Sit  triangulus  a k c, 
fitqj  quadrarum  lateris  a c, «quale  quadraris  duorum  laterum  a b AC  b e fimul  iunftis,dico  angu 
bunb  cui  Urus  4 c opponitur,  efic  reftu.  Et  hscc  eft  conucrfia  prioris.  A»’  punito  extraho  lineam 

bdper 
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bd  per  It  perpendi  cularem  fuper  lineam  b c.quam  pono  pquilem  i b, 

SC  produco  lineam  dr.erirpcrprfcedetera.qiiadrjru  dc^quale  duo- 
bus quadratis  duarum  linearum  db&bc&  quia  b d polita  eft  pqua- 
lis  b a.crur  per  coimmcni  fcicnriam.quar  eft,  Iinrarii  squalium pqua- 
liatlTequadrata.quadrataduarum  linearum  a b&.'bd  aqualia:  qua- 
propter erit  quadratum  d c.xquale  quadrato  a c:crgopcr  aliam  com- 
munem fcirntiam  qua  eft  coueriaprioris/cilicet  lmeas,quarum  qua» 
drata  funt  aqualia  efte  iqualcs.erir  d c pqualis  a c : quare  per  > ango-  .■ 

lusb.mangubabc.rftrrclusiquodrftpropolimm.  “ 

Eudtd.  ex  Zamb.  Theoremata.  Propoptio  q.t. 

4‘  Si  trianguli  quod  ab  uno  laterum  quadratum,  scqualc  fuerit  eis 
quae  cx  rei  iquis  trianguli  Iaceribus,quadratis,angulus  comprehciv 
fus  fub  reliquis  trianguli  duobus  lateribus, rctfhis  erit. 

THEON  exZanb.  Trianguli  nany  a ty,quod  ex  unoU 
teret  y quadratum, equumpt  eu  qua  ex  t *,*yUtcnbus,  quadra-  * 

Iit.  Dico  quod  an^du t f a >, reflat  et!.  Excitetur  enim  (perupro- 
f optionem) db  apgno.ipp  *y  rtlU ImeaadangulosrechsaA.  Et 
(per  i propoprionem)ponaturipp  *t  aqualis , A,cr  (per  i poftuU 
tum) connechtur  A).  Et  quoniam  aqu dtit  eR  A a ippaf, quadra- 
rum quod  ex  A aequam  eft  qutdrdto  quodexa  f.  Commune  appo . 

Itatur  quadratum  quod  ex  a y, quadrata  iguur  qua  ex  A a cy  a y,a- 
qtubt  funt  eis  que  ex  tu  cr«/  quadratu . At  (per  prae  edentem ) ■ 

quadratis  quxex  A *(?■*)  ,xquumeR  quddrdtum  quod  ex  A y.  Reflui  enim  eil  angulus  A « >.  Quadra 
ut  nutem  ex  x t & * y (per  bypothepmyaquum  eft  quadratum  quod  ex  t)  An»  id  receptum  eR.  Qua- 
dratum igitur  quod  ex  A y,aquum  e/i  quidrsto  quod  exfy.  Qu  ere  Utut  A y, Uteri  (y  eft  aqiule-.ey 
quoniam  * Ajpp  a f eft  aquate,  commumt  autem  ay,dua  igitur  A aer»  y, duobus  t a (y  a y funi  aqua- 
les,ty  baps  y,bap t y aqualis.  Angulus  igitur  Aay  angulo  t (pertprOpoptione)cRaquahs.  At  ang» 
Ius  A a y,refhis  rfttrrflai  igitur  eR  ry  angulus  t a y.  St  trianguli  ergo  quod  ab  uno  Uterum  quadratum, 
aquumpterit  eu  qua  a reltqut  trianguli  duobut  latmhit  quadratu, anguini  comprchenfui  jub  reliquit 
duobus  trianguli  Utcnbut,  reflui  erit: quod  nat  o Pendendum. 

CAMPANI  additio. 


Propofitisquibufcunque  quadratis, alteri  illorum  gnomonem 
reliquo  xqualem  delcribere. 

Proponantur  ergo  duo  quadrata,  fcilicet  a b & c d, 

& fit  propofmim  producor  gnomonem  circa  quadra»*  ^ 
tum  a b,f  qualem  c d quadraro.  Protrahatur  iraqj  unum  j 
latus  quadrati  a b ad  xqualiratem  unius  lateris  quadra  L 
ti  c d in  continuum  & direftum,#  fit  fe,  ira  quod  f e fit 
f quale  uni  laterum  quad  rati  cd,&  ex  e ducam  lineam 
rectam  ad  a.fir  ergo  triangulus  ortliogonius,  quia  f eft  - 
angulus  re<ftus.  Nectatur  ergo  fic  argumentum,  fecun 
dum  penulrimam  primi.quadnmim  ea  eft  rarum, quan 
tum  quadrarum  c f & quadrarum  f a,fed  quadrarum  e f eft  rquale  quadraro  cd,&  quadrarum 
f a eft  xquaie  quadrato  a b:  ergo  quadrarum  a e.eft  aquale  quadrans  a b & c d*  Item  e f a,  eft  tri- 
angulus.ergo  c f & f a latera, funt  longiora  a e latere, fecundum  ao  primi,  fcd  f a eft  xqualef  b ra 
tione  quadrarurx, ergo  e f&fb  funt  longiora  a rergo  lUa  totalis  linea,  fcilicet  e b,  eft  maiora 
e t refecerur  ergo  b e ad  xqualirat  ero  a e,  ad  punttum  c,  ita  quod  b c fit  xquaie  a e,  ergo  quadra, 
tum  b c eft  f quale  quadraro  a e:fed  quadrarum  a e (ut  prius  probarum  fuit ) eft  xqualc  quadra- 
lis  a b & c d*  ergo  quadrarum  b c eft  fquale  eifdem.  Sed  quadratum  b c addit  Cupra  quadratum  a 
b, gnomonem  ilium  quem  uides,  ergo  gnomo  ille,eft  quadraro  c d xqua~ 
lis : quod  erat  probandum. 
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lementorum,  Lx\>er  fccundm. 

Euclides  ex  Campano. 

Mne  parallclogrammum  recftangulum  fub 
duabus  lineis  angulum  recfhim  ambientibus 
dicitur  contineri. 

C A m P A N V s-  ParalMogrammum,  eft  fiiperfide»  *<jui- 
diftamium  laterum.  Parallclogrammum  red angulum,  cft 
fupcrficics  xquidillantium  laterum , habens  omnes  angulos 
redos , &i  producitur  ex  uno  duorum  laterum  cius  ambiens 
num  unum  ex  Tuis  angulis , ducto  in  rcbquum , & ideo  fub  il- 
lis dicitur  contineri. 

Omnis  parallelogrammi  fpactj.ea  quide 
quae  diameter  fccatper  medium  parallelogramma , circa  eandem 
diametrum  confiftcre  dicuntur.  Eorum  utro  parallclogrammo. 
rum,qux  circa  eandem  diametrum  confidunt,  quodlibet  una  cum 
fupplemcntis  duobus,  gnomo  nominatur. 

C A .\l  P A N V S . Qyx  parallelogramma  dicuntur  confiftere  rir-  ^ m k 

<adiamcmim,8£  qux  funrfupplcmcnra,  expolitum  ertfuprainde- 
monftratione  4)  primi.  Sit  cmm  parallclogrammum  a bed,  cuius 
diamerrum  a d diuidanr  dux  c f.g  Ii,  du<f  hr  hnex xquidiftanrcr  la- 
teribus oppofiris  dufu  parallelogrammi,  fccantcs  fefuper  diametri» 
ad,inpuu&ok,eritiplum  parallclogrammum  diuifum  in  4 paral- 
lelogramma  Er  unumquodq;  duorum  parallelogrammorumquc 
funt  a ge  k &'  k fhd,  qux  diameter  fecar  per  medium,  diciturconfi- 
ftere  circa  diametrum.  Reliqua  duo  qux  diameter  non  fecar,  dicun 
fur  fupplementa:qux  duo  fupplcmenra,cum  urroqj  dictorum  pa- 
rallclogrammorum  confidentium  circa  diametrum,  componunt  fi  r h d 

guram  quandam.qui  gnomo  appellatur,  cui  dceft  ad  complemen- 
tum parallclogramim,paralIelogrammum  unum  reliquum  circa  diametrum  confidens , quod 
fi  addatur, fupra  diametrum  toralis  coqipofiti  confidet.entqt  fimile  to  tali.  Vnde  parallclogram 
«nnm  addito  gnomone  quamuis  adeat, minime  tamen  alteratur, quemadmodum  dixit  Arifto 
teles  in  Prxdica  mentis. 

Buclid.  ex  Zjmh.  ViratielogrjmmoH  rc&ittgulum. 

Mne  parallclogrammum  re<ftangulum,fub  duabus  re. 
ctum  angulum  comprehendentibus, rcdlis lineis  dici, 
tur  contineri. 

Quid  gnomon. 

Omnis  parallelogrammi * loci  eorum, qug  circa  dimetietem  illius 
funt  parallelogrammorum,  unumquodq?  cum  binis  fupplemcntis, 
gnomon  uocctur. 

EiuliJ.  ex  Gtmp.  Propo/itio  u 

j 1 fuerint  dux  lincx.quarum  una  in  quotlibet  partes  diui. 
; datur, illud  quod  ex  dudhi  alterius  in  alteram  fict,xquum 
1 erit  rjs  qux  ex  duifhi  linex  indiuifx  in  unamquamep-par. 
• tem  linex  particulatimdiuifxre&angula  producentur. 

C A M p A N v S.  LineS  in  aliam  lineam  ducere,  rft  fupra  terminos  unius  earum  duas  lineat 
orthogonabifraln  xquales  erigere, & fuperfidem  xquididantium  laterum  rcftangulam  com- 
plere,qux  fub  diis  duabus  lineis  per  diffinitionem  dicitur  contincri.Smt  duf  lines  a b & c,qua« 

rura  una 
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tam  una  fcilicct  a b,in  quotlibcr  partes  diuidarur  qux  finr  a d &!  d e &’  e b.dico  quod  illud  quod 
fit  ex  dultu  c in  rotum  a b,(  quum  eft  illis  parallelogrammis  rcltangulis  fimul  iun<fhs,qu(  nunc 
excinad  & in  dc& in  eb.  Super  punfta  ab,  erigam  lineas  a f&bg^  K h f* 
perpendiculares  fuper  lineam  a b,  quarum  urratp  (Tt  xqualis  linex  c,  — 

& complebo  rcifongularp  fuperficiem  a f b g,duvta  linea  fg.quxper 
diffinitionem  producitur  ex  c in  a b,&  fub  iliis  dicirur  contineri.  Pro 
traham  quoq;  per  jt  primi  a punctis  d & e, lineas  d h & e k (quidiftan 
tes  lateribus  a f & b g.eritqj  utratp  rarum  (qualis  c per  34  primi, quo 
niam  utraq?  carum  eft  xqualis  a f:per  diffinitionem  igitur  re^langu- 
lu  a d f h producitur  ex  c in  a d,&  fub  illis  dicitur  contineri, & rcftan- 


gulumdhek,  excinde,&re£langulum  ckbg,ex  cineb.  Er  quia  r 
hfcrelt  Jgula  fimul  lufta  funr  (qualia  tori  rectigulo  a f b g, parer  ue-  * 
rudTcpropofirii.  Euclid.exZamb.  Theorema  i.  Prope pio,. 

Si  fuerint  bine  re<ftc  linex.feceturcjj  ipfaru  altera  in  qtcuqs  frgmen 
ta.rectangulu  cSprehcfum  fub  duabus  retftis  lincis.cquu  eft  eis  que 
ab  infeda  8c  quplibct  fegmento  rcdtangulis  comprehenduntur. 

T H E O N c X Zamb'  Sim  bmx  redxlmex  «v  fi  y.feceturq,  carum 
altera  fiyutcmepsmA  [edicet &r  i /ignis.  Dico  quod  re  d angulum  compre  * * * * 

heitfum  fub«crfiy  equum  eft  rcdangulc  camprckcnfo  [labxvfiA,^- 

eiquodfub*tyA,,cretiamciqsu)dfub*criy.  Excitcturnanq;(per  u 
pjvpoptionem  primi)  ex  fiapji  fi  y ad  angulos  re  dos  fi  /:  ponatur  quoque 
(prr , primi)  ipp  * xqualis  /e,cr  pernippfiy(pert,  primi ) parallelus 
excitet  Ut » #.cr  (per  eaisde)  perAty.iplifiu  excitentur  paralleli  A«,,x, 
y/.  Aequi  rjlum  CiipfisCuM^CTid.cr  fidei  quod  fub  acr/y:coprr 
fc  editur  enim  fubufityfy,  xqualis  aute  eft  fi  « ipji  * . At  fi  « ei  quod  ex  <* 
crfiabcSprcbiditurnx$f»b  . fi  cr  fi  Aequalis  auteedfi.ipp,.  Atfi.,eiqUodcx*crfi-‘.coprebidi 
tur  naqsfubyS-crfiAxquaisaute  esi  fi  y ipfiu.  A tAxei  quod  fub  «a- XI  .uequabs  ndn-  Au.hoccflfin 
ipfi  et.  Er  mfupcrpmiltttr  tdei  quod  fub  xiy,  y, quod  igitur  fubm&  Pycoprebeduur\xquu  ell  et  quod 
fubxcrfiA.cr  ei  quod  fub  *ejAt,c?  eimfupxrquodfub  xa->y.  Sifitcrmterm  binxredxUnexfece 
turfy  e.lrum  ahera,vquxfequil!tr  rrhqiu:quod  erat  oflcndcndum. 

Eucltd.  ex  Camp.  Propoptio  i. 

1 gKgg  1 fuerit  linea  in  partes  diuifa,illud  qd  ex  du&u  totius  linea:  in 
(eipfam  fit.xquu  erit  ijs  q ex  dudhi  eiufdc  in  oes  fuas  partes. 
«SsKy  CAMPANVS.  Sitlmeaabdiuifainacfifcd&db.dico  r 

quod  illud  quod  fit  ex  duftu  totius  ab  in  fe  quod  fitaebf.xquu  eft  ijs  C ff  h f 

quxfiutex  ipfi  rora  in  unaquamtp  dictarum  partiii.quod  palam  pate-  ** 

bir,dutfis  e g & d h (quidiflarer  a c & b f.  Aliter.  Sumatur  k pqualis  a b, 
crirfy  per  premifiam  quod  fir  ex  dultu  k in  rorS  a b.pquu  ei  quod  fit  ex 
dultu  k in  omnes  pai  re&ab.  Et  quia  ex  k in  a b ranru  fir  qu^tu  ex  a b in 
fe,&  ex  k in  omnes  partes  a b quitu  ex  a b in  omnes  parres  eiufdc, pro* 
preridquodk&abfuntxqualrs:  patet ucrum  efiepropofirum.  Illi 
Euclides  cxTaXmb.  Theorema  1.  P ropofitiox.  * c b b 

Si  recta  linea  fecetur  utcucp.qux  fub  tota  & quolibet  fcgmctoru 
rcftagula  cSprehedunt,  xqualia  funt  ei  quod  ex  toto  eft  quadra  to. 

THEONrxZjmb.  Reda  enim  linea*  (fecetur  utciq;  in  pgno  y.  Di 
eo  q,  reddendi  comprehefum  fub«(cr(y,eu  rcdtuigub  coprehcnfo  fub  fi 
*cr*  y,xquu  ed  quadrato  quod  ex*  fi.  Definiatur  enim  (per  4«  primi ) 
e x * (quadrati  * At  fi  xxateturq;  ( per  ,i  primi)  per  y.utricp  ej  * A ar  St 
parallelus  y /,xqui  eft  igitur  * 1 ipps  * /cr  yheftaitlcxtcx*? quadrati. 

Et«ifubfi*<y*y  redanguii  cotemi,coprehenditur  enim  fubAxetxy, 
xqualis  a ut  c edxAipp*fi.Etyieiquodfub«fi,fiyuequalis  enimep  fit 
ipp  xfi.  Quod  igitur  fub  fi  aer*  y cum  eo  quod  fub*  (et  fi  yxequi  ril  qua 
drato  quod  ex  x fi.  si  reda  iguwr  linea, et  quxfcquiiur  reliqua  ut  in  tbcorc- 
matr.quodoPedereoportiut.  Euclid.exCamp.  Prcpoptio  1. 

SI  fuerit  linea  in  duas  partes  diuifa,illud  quod  fietexducTtu  totius 
in  alterutram  partem, aequum  critqs  qui  ex  ducftu  eiufdem  par* 
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tis  in  fcipfam,  & altcriusln  alteram. 

C A M P A N V S.  Sil  linea  a b dinifa  in  a e Sibe, dico  quod  il- 
Ind  quod  fit  ex  rota  a b in  cius  parre  a c,  arquum  eft  quadraro 
etufdc  a c parris, &C  ei  quod  fit  ex  cade  parte  a c in  b c.Fiar  qua- 
dratu line*  a c quod  fit  a c d f,&  perficiatur  fupcrficies  abde, 
patebirep  propofitu.  Ahrer.  Sumatur  gxquahs ac,K quia  b a 
in  a c tanru  eft  quanrii  a c in  a b,&  econuerfo,&  a cin  a b.irc 
in  c b & in  fcipfam  qiiantu  gm  calde, arg  in  rori  a b quantii  in 
a c & in  c b per  prima  huius:parer  propofitu,  fciliccr  quod  tantum  erit  a c in  a b,  quitum  in  f* 
& in  c b.  Quare  cconuerfo  a b in  a c quantum  a c in  fc  & in  c b.  Quod  uolumus  demonftrar  c. 

1 Em clid.ex  Zmb.  T beorcitu  j.  P ropofitio  j. 

Si  re  da  linea  (ecctur  utcuncp.rcftangulufub  tota  & uno  (egmeto. 
rum  coprchcnfum.xquum  cll  ei  quod  fub  fcgrhctis  comprehendi' 
tur  rc<ftangulo,&  ei  quod  exprxdiclo  fegmentofitquadrato, 

THEON  cxZtmb.  B.rftdcnmbaca*fifeccturuleunq;  tnfignoy. 

Difo  quod  reftaguli  coprchffuwfub  X fiej  Cy,equi  eft  rt flagito  topre  4 
bcfojub  x y e y Acum  quadrato quod exfiy  D ef mbatur enim  (per 
primo  ex  fi  y, quadrati  yJhfi.u  extedatur  • drn  /,  ( per  1 poftuUtu.)  Et 
per  x, utri  Ji  y *f  er  t>  (p  1 ■ primi)  p arallelut  excitetur  * /.  Aequi  Um  eft 


a ut  in  theoremate 


xijpfu  * <4  er  y * < reti  i 'nilum  coprebefum  fub  .*  i' er  fy.eopre- 

bedilur  etenim  jub  .<  fi  et  fi  i,et  equulis  eft  i'i  tpfi  f y .Et  * d eft  quod fub  * 
yety  fi.equulu  enim  eft  Jl  y ipfiy/atdfi  quadratu  eft  quod  fitexyfi.Vje 
iianatu  igitur  cotenti  fub  e fi  et  C), equi  eft  re  fi  anulo  coprebenfo  fub  « 
yety  tcum  quadrato  quod  exfiy.  Si  reda  igiturbneafecetur  er  quefequitur  reliqua  ut  in 
quod  demlilraffe  oportuit.  Eac/li  ex  Camp.  tropofitio  4. 

[fuerit  linea  in  duas  partes  diuifa, illud  qd  ex  ductu  totius  in 
(cipfa  fu.xquu  eft  rjs  qux  ex  ducftu  utriufcp  partis  in  fcipfam 
alterius  in  altera  bis:ex  hocmamfeftue(t,q’  in  orni  quadra 
to  dux  fupcrficies  quas  diameter  fccat  p mediu.funt  abx  quadrate. 

C A M P A N V S.  Sir  linea  a b diuifa  in  a c & b c,  dico  quod  qua»  * 
dratu  totius  a b.xquum  ert  duob .quadraris  duaru  hncaru  a c SC  f 
b c Si  duplo  cius  quod  fit  ex  ductu  unius  eaiii  in  altera. Deferi- 
bi  quadratu  alterius  partui,  fitip  c d b e,  quadratu  Ime*  c b.eui 
adjungi  gnomone  feaindu  ductu  dirc&iuu  linep alterius, fcilU 
ceta  c,quc  f acii  hoc  modo.  In  quadi  aro  deferipto  protrahi  di» 
ametrubd,  &.'apun£toaeduci  perpendiculare fuper lineam 
a b,quf  fit  a k.qua  a k Se'  diametrum  k d, produci  ufquequo  per 
penulrima  petitione  concurrit  in  punfto  f,&!  i puncto  f produ 
ei  f h rquidiftanrc  line*  a b,quam  f h &i  b e, produci  ufquequo 
cocurranr  in  puncto  g ,8C  produci  c d ufqr  ad  h,&  e d ufq;  ad  k.  Er  quia  duo  larera  d c Keb, trian 
guli  de  b funt  *qualia,erunr  per ? primi,  duo  anguli  e d b & e b d xquales,  & quia  angulus  e eft 
rectus.em  peni  primi  titerq;  coru  medietas  rclU,cad£  ratione  uterqs  duorfi  anguloru  c d b c 


b d.erir  medietas  re^ci.Qyare  per  fecunda  parte  29  pnmi.&t;  ciufdc,erirunufqmf<pquaruoran 
guloni  qui  funr  hfd&hdf&kfd&kd  f .medietas  refti.ergo  per  6 primi, f g S g b funt  *q  ua 
les.fimili  ter  quocjj  f a & a b,pari  ratione  f h & h d.iremqj  f k k d,  quare  utracp  duaru  fuperfi  cie 


ruabgf&kdh  t.efl  quadrata.  Er  quia  totale  quadrarQ  a b fg  quod  eft  quadratu  hne*  a b.con 
Irat  ex  duobus  quadraris  qup  cofifttinr  circa  diamctru  qu*  funt  quadrata  duaru  linearum  ac  SC 
c b,&  cx  duobus  fupplemcris  q uoru  unuquodqr  producitur  ex  a c in  b c.parer  propofitu  noftru. 
Aliter.  Sit  linea  a b.ut  pnus  diuifa  in  a c & c b.enrqr  per  2 huius, quod  fit  ex  tota  a b in  fe,*quu  ei 
quod  fir  ex  ipfa  mac&c  b.fed  'ex  ipfa  in  a c rantu  fit  quitu  ex  a c in  fe  SC  ex  a c in  b c,  per ; huius, 
liemip  ex  ipfa  a b tora  in  b c rantu  fir  quantii  ex  c b m (c&C  ex  c b in  a c per  cande, ergo  quod  fir  ex 
tota  a b in  fc, ?quu  eft  ei  quod  fir  ex  a c m fe  & in  c b,&  ex  c b in  fe  1 n a e.quod  eft  propofiruot* 
SctThaouia  no  paret  corrclariii,ftcur  uia  prxcedenri  patet,  unde  prima  eft  aurori  magis  cofona. 

Euclid.  ex  Z jntb.  Theorenu  4.  P ropofitio  4. 

Si  rccfta  linea  fecec  utcucR,qdratu  qd  (it  ex  tora.gquu  eft  quadratis  . 
qug  fiut  cx  (egmetis,&  ei  qd  bi*  fub  fegmetis  coprehedit  reflagulo. 
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THBO  Krx2il.  Rrfla  enim  linea  * fucetur  utcuq-,  in) igno  y.Dico$qni  dratS  « t,  aquu  e B gua 
slratis  qua  putexayety  fi,et  bis  fub*  yety  fi  calento  red  figulo.  De fcribatur  enim  (per  *6  primi ) ex  * 
ApflfctS  «4  • fi, et  caneantur  Ii «t,  et  (per  )i  primi)  per  y,utrifq;*4  et  fi 1 paralie  lus  excitetur  y [,di- 
fjrefces  diametru  fiJlin  *pgno,(per  e inde) per  *,utrifq;  * fi  et  A ipnnl-  y 

telus  excitetur  d *.Et  quonii  parallelus  eft  y /ipp a A,  et  in  eu  incidit  fi  Aa 
(puetip  primi)  figulus  exterior  y*  fi  equulis  efi  interiori  et  oppopto  * 

Jt  fi.  Sed  figulus  e A fi,  ciq  )ub  -e  fi  A (per  s primi)  eB  equulis, quonii  lutas  “ 
fi  ajateri  *AcB  aqitalc.tgitur  figulus  y * fi, an  gulo  nfiyeft  eqtulistqiure 
(per  i primi ) Utut  fi  y, Uteri  y » r/f  equile.  Sed  y fi  ipfi  * * ep  equile, et  y 
xippu  fingitur  e u ipp * fi  eBaquilc.aqiulatcru  igitur  cpy*ufi.Dicoe~ 
tifi  q,  redigulit, quonii  pirallcUs  eflyipp  fi  y,et  in  eis  incidit  linei * fi, 
figuli  igitur  *fiyct*yfi(pi<>  primi)  duob.redil  [ut  equiles,  figulus  ifit  A 
h fi  y redas  eBredus  igitur  ck  et  figulus  fixu.  Quire  (pe r 1 4 primi)  cr 
rx oppopto  figuli y*  net**  fi  [iit  rcdi.Redfigulu igitur  estyn  fi.O/lefu aut  r/f  q et equiUtcra, quadri 
tu  igitur  eB , eftip  ex  fi  y,  de  |>  hoc  etifi  / / quadratis  r/f,  er  rft  ex  a *,hoc  rft  *y. Quadrati  enim  ! [et  yx, 
fit  ex  lineis  xy  et  1 fi.  Et  quonii  x « aquu  rft  ipp  » ’,eBip  x*id  quod  fub  eyety  ?, eqiults  nfiq;  ep*y  ipp 
y fi, igitur  » • (p  4i  pnmiyauu  efteiqifubxyety  fi.lgitur  ct.net*  i^cquilia  [ut  ei  qibis  cPfub  xyct 
yCQuidritaiut  fi  fety  *,[utex*y  etyfi.Qgituorenim  *[J*,y*et*/,futeis equilia q put  exxy  et 
y fi  quadrans, et  eiqlptbisfubxyctfiy  rea  figulo.  Sed  fi  [,y  *,*  y,et  * i.fiit  toti  *Aifi,qJ  e/t  quadratu 
quod  ex  * f. Quadratu  igitur  quod  pe  exufi,iquuefleiiifputexxy,etyfi  quadratis, et  ei  quod  bis  fu b • 
yety  Ccoprehcditur  rea  figulo.  Si  rcaa  igitur  linea  fetetur  utcue*  quadratu  quod  pt  rx  tota, equu  ep  rif 
qexfediomb  .put  quadratis,  er  ei  qd  bis  copreheditur  fub  fcaionib.reafigufo:  qd  demopra[fe  oportuit, 
A L I T E R irfc  oilendcre.Dico  q quadratu  * fi , aquu  rft  eis  qurpunt  ex  * y et  y fi  quadratis  ei  quod 
tis  fub  1 yety  fi  copreheditur  rcdigidoAn  cade  enim  defcriptione,  quonii  aquale  eB*  fi  ipp*  A,  equa 
Is  eB  angulus  * fi  A ei  qui  fub*  A fi, (per  s primi.)  Et  quonii  omnis  triaguli  eres  anguli  duobusreais  funt 
aquales  (per  st  primi ) trianguli  * fi  A tres  anguli  *Afi,Afix,syfi*  AJuobus  redis  funt  aquales  ( per 
cande)  Redus  autem  r/f  angulus  ( * A,reliqui  ergo  anguli  xfiA.cyxA  fi, uni  redo  funt  aquales , cr  funt 
aquales  alter  alteri, uterq;igitur  x(Acr*A  f.,dimtdiu  rft  redt.  Ungulus  aut  fi  y *,redus  eB,aqnus  emnt 
cft  ei  qui  ex  oppopto  ad  *(per  tgprinu)  Reliquilsigiturangulus  y * (dimidium  eftredi.Angtdusigitur 
) H t, angulo  y fi*  efl  aqualis  ajuare  er  latus  fi  y aequale  eB  ipp  y *,  fed  fi  y ipp  **  eft  aquale , c Tyaipptu 
rft  aquale.  Aequilaterm  igitur  eft  y *,  habet  autecr  angulum  yfiu,  re  du : quadratum  r/f  igitur  y*,CT 
eBexfiy.crobidetifid  [quadratum  r ft,er aqum  e ft  ei  quod ex*y:  igitur  y*crt  [funt  quadrata ,cr 
aqualia  funt  eis  quaexxrcryfi  punt  quadratis.  Et  quonii  aquu  rp  a*  ipp,*,  r/f  5,-  * • id  quod  fub  « y 
cr  r fiutqualis  enim  ep  * y tpp  y fiaj , » igitur  aquu  ep  ei  quod  pt  fub  * y cr  y fingitur*  * cr ' *,funta- 
quihs  ri  quod  bis  ptjub*fcsy  f-  Suntaute  y « cr  1 [, aqualia  cis  qua  punt  cxxycTyfi  quadratis.  Igi- 
Suryn,d[,*n,cr*  'funt  aqualia  eis  qua  ex  * y CT  y f . CT  «'  quod  bis  pt  fub  * y cr  y fi:jed  y *,/ [,*  *,& 
I.lorum  funt*,  quadratpquod  pt  ex  * fi.  Qgadratum  igitur  quod  ptex  * fi,  aquum  rft  quadratis  qua 
fiunt  ei*  ycryfi,crriredangulo  quod  bis  comprehenditur  fub  *y<yfi  y.quod  oBendcre  oportuit. 

' C O R R E L A R I V M.  Exhoc  manipfium  cfl.quod  in  quadratis  * areis  parallclogramma  qui  cir 
ea  di*rtientc,n,quldrata[unt.  Eueh  d.exCamp.  Propo/iioj. 

I linea  r eda  g duo  cqualia  duoqj  inf  qualia  fecet.quod  fub 
incqualib.totius  fetfiionisreiflangulucotineturcu  co  qua 
drato  quod  ab  ea  tj  inter  ucrafqs  eftlcdtioncsdefcribitur, 
cquu  eu  ei  quadrato  quod  adimidio  totius  linea:  in  fc  du' 

fto  deferibitur.  C A M P.Sir  linn  1 b diuifi  per  tquilia  in  puifto  c,&'  pmilxquilia  in  pu 
flo  d,dico  quadraru  cb.  r(Tt  arqualeei  quod  fit  txa  tl  in  d,  H 
quadraro  c d.Dtfcribi  quadratum  c b.quod  iit  c b f e,in  quo 
protrahi  diametrum  tb.&duca  d grqmdillantrbf.quifr 
ect  diametrum  e b in  punfto  h.8t  a pttnflo  h educam  f quidt 
Itante  Unca:  ib,  qu*  (tt  h k fecis  Unci  b f in  punfto  m , 8t  li- 
nei ce  m punfto  I,»  protralii  ak,fquiditantf  cr.Eritij  per 
correUpremifli,  utratp  duarU  fuprrficicru  1 g 8£  d m, quadra 
ta,&  per  4J  primi,duo  fupplrmcnta  c h fit  h f.srquaUa.  Ergo 

addito  quadrato  dm.utnm  erit  parallclogrimucmarqualc  , 

parallclog.d  f,8t  ga  a 1 cit  fqualcc  m per  1 6 primi.crit  a b rquale  gnomoni  g rtrcoftatquadraro 
1 g,crgo  a d dito  utriqr  quadrato  1 g : crtt  a h cu  quadrato  I g f quale  qdrato  ef.quodelt  jpoiitu. 


♦♦  geometr.  element.  evclioij 

a EucJtdexZimb.  Tbecr  at Propofitio,. 

bireda  linea  fecetur  inarqualia  & no  arqualia.redangulScopre' « 
honfum  fub  manualibus  fcgmctis  totius.und  cu  quadrato  cius  qua: 
media  clt  fcdionum.arquum  eft  ei  quod  d dimidia  fit  quadrato 

T H E O N I f X Z<mi.  ttedit  emmlmet  «udi  * fi  [net*  qmdi  m eqiulu  in  y,cr  m nbequtlu  m a. 
Duo  quod  r.-aM.iuh-ncompnbcnfumfub  x/c rAfiuntcd  quidrito  quod  ex  y A, ft  „ ouod 
fitex,  fiquidnto.  Defcribtturemm(pert6prmi)exyfi,  etquon 

quidntum  y i f (,ty  (per  primu  poliuLtu)comeOitur  fi  it  JL, 1 » » 

t?  (per  ts  primi)  per  A,  utnfy&y  • cr  fispArailelmexci-i 
tetur  4 •/cami  fi  • m putido  t, ey  rurfut  (per  emdi) per  4, 1 
utrify  xfifj  i fpxriBelm  excitetur  * p equilis  ipfix  c-&  L 
rurfm  (ptr emit) per  xjttnfy  yXeyCu  ptrillcliis  excite-  * 

»«■««.  El quonu(per 4;  primi) fupplementum yfi  equum 
esi  [upplcmeto  fi  /.camiuie  ponitur  A p:  totu  igitur  yp,  toti 

Af,eftequile.Seiypipfixxefteqiule,  quontixyipfiy  fi  • \ . 

esi  'fiuihsey  X x igtur  ip fi  4 /rft  equile.  Commune  pomtur.y  t,  totu  igitur  xfiirfi,etxeyA  jefte- 

^■Ui^yue!i,iq^jid,x4a4fi,xquihsemmejl4l,pr,4fiuy!4x;llM.i^Jo,%o. 
montgtturpuU  ^uihsefi,iquodfubxAeyAfi.Communeponxturx,,qu0dequuedmquodnetui 

y A-.gnomon  tgttur  urf.cr  *«,  f unt  xquilu  re  a ungulo  comprebifofub  .JtfyJt  Ig-ei  quod  /ii  rtv  A 

quidrxtnppertspnm  d)SrdgnoMonprla-x.jotiifuntquidritumy.ffiquodcftexh.Lamg^ 

lu  tgttur  comprehenfum  fubxAcr  Afunteum  qusdrito  quo  d ex  y A jit,  equleS  e,  qiudnto  quod fir 
x> e S‘  r'JU r2“urb»“ C-spulequunturreltquiM  m tbcoremneouod oportuit dlnonslrle.  * 

, Cuchd.ex  Ctmp.  Propofitio*. 

1 1e<fla  llllca  duo  aequalia  diuidat.alia  uerd  ei  linea  in  16« 
gu  addat , quod  ex  dudu  totius  iam  copofitar,  in  ea  quae 
;'am  adif  «a  eft,  cu  eo  quod  ex  du  Au  dimidia:  in  fcipfam, 
aequum  eitci  quadrato  quod  ab  ea  que  coftat  ex  adieda  &;  dimidia 
inlcipamdudadcfcribicur.  C * m p.s.i lina  * bdfaiia prr fqaaiu  in  Punfl» 

C»C,<P  Mdarur  linea  bdedico  quod  quadratu  cd.  quod  fit  cd 

c f,fqualc  eft  ei  quod  fir  ex  rora  a d in  bd  er  quadraro  c b.Pro  ^ K t 

ducain  in  quadrato  prpditfo  e d diametru  d r,  Si  duc*  Ime2 
b g arquidiftanrc  d f,  qup  Icccr  dumctrum  d e in  puncto  h , i 
quo  li.producJ  fquidjftanic  Unca:  a b,qux  fir  h k.fccas  d f in 
pun&o  m,&  c c in  pumfto  I,&  produci  a k,  xquidifrante  c I, 
cnrqj  per  j 6 primi, a l,cqua!c  c li.Ar  c h crir  aequale  li  f,pcr  41 
primi, quare  a i, eft  aquale  h f.Ergo  addito  cm  urrobiq;,  erir 

a m,7qua!c rori  gnomoni circunftantilg, quare  Ig  addiro  ” f 

unrobiqt.erita  m cu  I g,  arqualc  rori  quadraro  d c.  Er  quia  umKpduarij  fuperficieru  1 g &’b  m e 
quadrata  per  conel.4  huiusrparer propofirii.  Eudid.exZimb.  Thcor.6.  Propofi'.*. 

Si  reda  linea  bifaria  fecetur.adrjciaturqj  ei  aliqua  reda  linea  in  ret 

du.redangulucomprehefum  fub  tota  cuappofita&appo lita,  una 
cum  quadrato  quod  fit  a dimidia,  aequu  eft  ei  quod  fit  ex  coniunda 
ex  dimidia  8c  appofita.tanquam  cx  una  deferipto  quadrato. 

THEONfX  Zjmb.  Refla  enim  tnrj  et  R frrrtu*  hif.rt.tm  «*•  /7e*»« . *tx  l.‘_ 
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uni  ci,  quidrato  quod  fit  cx  fi  y,equu  e&  ei  quod  fit  ex  A >,  quxdrito 
Vcfcribitrtr (per toprimi)exyAquidrituyifAtey(peri  poiiult 
tum)conneihtur  A i,ty  (per  ,i  pr:m:)pcrfi  frgnum,u:rij;  eirit  ryet 
A fpiriRcltii  excitetur  fi  y^ecmt  fi  / in  pundio  fi,cr  (per  c.mdtm  pct 
tfignum,  utriqfipfirum  x A &■  r f,  piritlclut  excitetur  uu  eyinfu-- 
per  (per  emdi) per  x, utriq^exrum  yXey  A u,ptr lUclus  excitetur  * 

"Qjionum  igitur  (per  ;6  primi)  xqiulit  eft  x y ipfiy  fi,  equum  e fi « 

Xipfiy  /.Sed  (per,,  pnml  )y  fi  equum  eft  ipfifi  /jgilur  crxx  ipfi  fi  » « / 

t (per  eundem ) eft  equile , commune  • ppotutur  y p. : totum  igitur  up , gnomoni rj  • eft  equile. 
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LIBER  SECVNDVL 
Se<?  efi  id  quod  fitfub*  A&Jl  fipequahs  enim  c&Ap  ipfi  A JS: 

CT  gnomon  igitur  t> //,  * qualis  cfi  redangulo  comprehenfo  fubm  x 
A Commune  apponatur  x *,  quod  xquu  cfi  quadrato  quod 

fitexy&Rcdangulum  igitur comprchcnfumfub «Jl& A C,una 
cum  co  quod  exfiy  quadratOytquu  cft  ipfi # / • gnomoni. & ipfi  a 
*yfcd  gnomon  p //,cr  a #,  tot  um  funt  yifA  quadratu,  quod  fit  cx 
y A R .edangulum igitur  comprchcnf umfub*4crAfi>una cum 
quadrato, quod  ex  fy,rquum  cfi  quadrato  quod  ex  y A.Si  reda  igi 
tur  linea, vqux  fequunturrcliqua:quod  ojiendere  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  7.  . * * * 

| Ilineainduasparcesdiuidatur.quodfit  cx  ductu  totius 
in  feipfam.cum  eo  quod  cft  ex  dudfcu  alterius  partis  in  fe 
, iplam,  aequum  eft  eis  quae  ex  dudlutotius  linea:  in  can-> 
dem  partem  bis,&  ex  dudtu  alterius  partis  in  fcipfam. 
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CAMPANVS.  Sir  linea  a b diuifa  in  duas  parres  in  pun- 
flo  c,  dico  quod  quadrarum  rotius  a b cum  quadraro  b c,  ac* 
quum  cft  ci  quod  fir  cx  a b in  b c bis  cum  quadraro  a c.Deferi- 
barur  quadrarum  totius, quod  fir  a b d c,  8t  ducatur  diameter 
b d.fli  c f xquidiftans,  b e fecans  diametrum  in  punfto  g,&  du 
carur  kgh  xquidiftans  a b.Er  quia  quadrarum  a e cum  quadra 
to  ch  ramum  funt,  quanrum  quadrarum  k f cu  duabus  fuper* 
ciebus  a h & c rpater  propofitum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  7.  Propofitio  7. 

7 Si  redta  linea  fecctur  utcuncp,  & quod  ex 
tota&  quod  cx  uno  Tegmentorum  utracp  fiunt  quadrata,  xqualia 
funt,  reclangulo  comprchenfo  bis  fub  tota  & didio  fegmento,  & ci 
quod  a reliquo  fegmento  fit  quadrato.  * * * 

THEON  cx  Zimb.  R eiid  enim  linea  * (,fecctwr  utcuq;  i.i figito  y,di 
co  5,  quadrata  exafetfy,  aqua  funt  rcftagulo  colent  o bisfubuflcrt 
,,et  e unici  fitex»,  quadrato.Defcribatur  enim  ( per  4«  primi  ) exi  fi  / 
quadratu*  (.defcribatur <j;  figura,  quoma  (per  4,  primi)  equit  eft  * 

« ipfi  eueomuneapponatur  yf-totu  emmuf.toti y 1 eli  equile. Igitur  * / 
et y i,duplu  etl  ipfi  at  «f:fei* /et  y funt u a gpomon.et  y f quadratu, 
et « » o igitur  gnomon  et y /dttplit  cft  ipfiut  * /.  E Jiaiii  ipfius  * /JuplS, 
etiam  id quodbitfubu  fiet /ly  fit, aqualtt  enim  eft  fi? ipfi ( y,ergo  * 

gnomon, et  quadratu  y :,eqm  efl  rei!  a gulo  eotento  bitfubiCetfiy.eo-  a , 

mune  apponatur  «t  u.quod  ejl  quadratu  ex  uy.gnomon  igitur  « x u,et  fu  et  1 J quadrata,  equilia  funtcT 
eiquoibitfubufcyfyeedlangidocontinrtiir.crei  quod ex*y fit quadrato.SeduXugnomon.rt qua- 
drata ujotifuut  faSt  I er>  fquefunt  cxxfejfiy  quadratatquadrataigitur  exm  Ifteequaiia 

funtretlanguiobis  fub  ufer^y  comprehenfo,cueo  quod  fit  ex  ayquadrato.Si  redaigitw  linea, cr  qua 
feptuntur  reliqua  ut  in  theoremate: quod  demcnflrafie  oportuit.  Euclid.ex  Camp.  Propojit.  t. 

■“"■I  I linea  in  duas  partes  diuidatur,eicp  in  Iongu  cqualis  uni 
diuidentiu  adiungatur,quod  ex  dudru  totius  lam  copo* 
fitxin  fcipfam  fiet,  xquu  erit  ijs  qui  ex  dudlu prioris li 
nec  in  ea  adiedia  quater,  & ei  quod  r 
exdudl  u alterius  diuidentis  in  fcipfam. 

C A MP.  Sirabdiuifain  p fi  flo  c,qualirrrcfi<pcoringar,cuiadda 
tur  b d xqualis  c b,dico  quod  quadrarum  tonus  a d quod  fir  a d e f, 
eft  «quale  ei  quod  fir  ex  a b in  b d quater  cum  quadraro  a c.Hoc  au 
r£  parebit,  du  fla  diametro  d e,  & lineis  c g&  b h xquidiftnnribus  li 
nef  d f,8£  fccannbus  diametrum  in  pun  Ais  k I.pcr  qux punfla  du- 
catur p q kr,&  m 1 n o.xquidiftanres  ad.Erir  enim  per  correi. 4. Ira 
ius.unaquxm  fupcrficicru  r g,n  q 6C  b m,  quadrata.Er  quia  c b pofi 
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ta  eft  xqualis  b d.cnr  utraq;  fuperficierum  c I SL  1 p,  quadrata  Er  untip  qua  ruor  quadrata  diuidm 
eia  quadrarum  c p , aequalia:  Si  quia  torus  gnomo  circunftans  quadraro  r g,ctf  per  \6  Si 4)  qua- 
druplus ei  quod  ex  a b in  b d,quia  quadruplus  ad  fupcrficiem  a bparer  propofirum. 

Euclid.exZamb.  Tlxoremas.  Propofino  S. 

Si recta  linea lecctur  utc5q*,  rcclcangulum comprchtnfum  qua*t 
ter  fub  tota  &uno  fegmentorum  eu  eo  quod  ex  reliquo  fegmento 
eft  quadrato , xquum  eft  ei  quod  (it  ex  tota  & prxdnfto  fegmento 
tanquam  ab  una  deferipto  quadrato. 

T H E O N ex  Zanb.  Redaemm  linea  quadam  x-fi  fccetur  * l 1 t 

Utcunq;  in  figno  y , dico  quod  quater  fub  * fi  <y  fi  y comprchen 
fum  redanguK,  una  eu  eo  quod  ex*  y quadrato , equum  eft  ei 
quod  fit  ex*  fi  et  A ydanqua  ab  una  deferipto  quadrato.  Produ 
camur  enim  ( per  6 fecundi)  in  redi  linei  tpfi  * fi  reda  linea  fi 
A,(j  ponatur  ipfi  y fi  squalis  C A (per  j primi)  Et  (per  4 6 pri - 
Hli)  ex*  A deferibatur  quadratu  * 1 / «^,CT  deferibatur  dupla  p 
gura.  Q noma  igitur  aqualis  ejlyfi  ipfi  fi  Ajcd  y fi  ipfi  * *,  eft 
aqualis, er  fi  A (per  j 4.  primi)  ipfi  *f>efi  aqualis , c r * * igitur 
ipfi  * ? eft  aqualis . C7  perinde  » f ipfi  f*  eft  aqualis.  Et  quo- 
tui  aqualis  en  fi  y ipfi  fi  Ajet  * h ipfi  m p,aquu  eft  igitur  y n ipfi 
*-*>cr  * / ipfi  (per  »6  primi.)  Sed  (per  41  primi)  y*  ipfi  f 

r eft  aquale:  fupplementa  enim  f 'unt  paraHelogrimi  y«^y*A, 

igitur  ipfi  r f ejl  aquale.  Igitur  A m,y  «,*{»,  c r p r,fibi  inuicc  funt  aqualia:  ipfaduituor  igitur  quadrupli- 
cata funt  ipjius  y n.  R urfusquonid  aqualis  ejlyfi  ipfi  fi  Afed  fi  A quid*  ipfi  fi  »,hoc  eft  ipfi  y * eft  aqualis, 
CTyfi  igitur, hoc  eftmn  ipfi  mu  ejl  aquaUdc  y * igitur  ipfi  m*  eft  aqualis.  Et  quonia  aqualis  efiy*  ipfi 
m w et  w f ipfi  f c,aquum  eft*  a ipfi  1*  w,cr  * * ipfi  p f,fed  m w ipfi  * * (per  41  primi)  eft  aquale  fupple- 
meta  enim  funt  parallclogrdmi  n *:et**  igitur  ipfi  p f(per  41  eiufde)eft  aquale.  Quatuor  igitur  ««,  #• 
*r,ir  A,rtf  },fibi  inuicc  funt  aqualia:  quatuor  igitur  quadruplicata  funt  tpfius  * ».Oftefm  aut  e eftqquj 
tuory  «,«  A,h  f/t  f ripfi.is  y *quadrupluaia:odo  igitur  qua  gnomone  0 r veopledutur,  quadruplica 
ta  funt  ipjius  **.Et  quonia  * * ejl  quod  fub*  fi  et  fi  A, aqualis  enim  eft  fi*  ipfi  fi  A,quod  igitur  quater  eft 
fub  * fi& d A, quadruplicatu  eft  tpfius  * n : oflefum  eft  aut a ipfius  * h quadruplicatu , eft  gnomon  er». 
Igitur  id  quod  quater  eft  fub  * fi  cr  fi  A, gnomoni  e-rv  aquueft.Comune  apponatur  / /,  quod  aquum  eft 
quadrato  quod  ex  * y.Kedangidu  igitur  quater  fub  * fi  et  fi  A coprebenfum,cu  quadrato  quod  ex*y,a- 
quu  eft  gnomoni  rivet  (ci  quod  eft)//.  Sed  rrv  gnomon  ct  / jytotu  funt  * 1 /A  quadratu , quod  eft  ex 
* A:quod  igitur  quater  fub  *fi&fi  A}una  cu  eo  quod  fitex*y>  aquu  ejl  ei  quod  fit  ex*  A quadrato:  a- 
qualis  autceftfiA  ipfi  fi  y.Ke  dangulu  igitwr  comprchefum  quater  fub  * fi  cr  fi  yyuna  cum  eo  quod  fit  ex 
*y  quadrato:  aquu  eft  ci  quod  fit  ex*Afbocefteiquodex*ficfiytanq  ab  una  de fenp  tu  eft  quadra 
to.Si  reda  igitur  Unea,et  quafcquutur  reliquaujuod  nat  oftendendu.  Euclid.ex  Camp.  Propofit.9, 

I linea  in  duo  a-qualiaduocy  incqualiadiuiditur,qfiunt9 
ex  duiftu  utriufcp  inxqualiufcltionuin  feipfi  pariter  ac 
ccpta,  duplu  fut  utrifep  pariter  acceptis,  q quide  ex  dimi 
dia,  ca'ep  q utricp  fc<ftioni  interiaett  qdratis,  dclcribunt. 

C A M P.  Sir  linea  a b diuifj  per  arqualia  in  c,&  per  inpqualia  in  d.  Dico  q*  quadratu  a d 6C  qua- 
dratu d b fimul  iufla.dupla  funt  quadraro  a c&  quadraro  cd  jp 

fimul  iundis. Super  linei  a b, erigo  linea  ce, perpendicularem 
& xqualem  utiicp  earu  linearu  a c SI  c b , & produco  ea  & e b, 
erirqjper  jiprimi.utcrqjangulorua&b.Kurerqjanguloru  y q, 

partiali  "1  qui  funr  ad  e.medieras  re^i.totusip  e.rertus.Er  pro  ' 
duco  d r.xquidiftan  te  c efiH  perpendiculare  fuper  linei  a b,  e- 
ritq;  utcrq;  anguloru  d,re&us,&  angulus  d fb, medietas  reifH 
per  * 2 primi,  fi  uc  1 parte  2 9 primi.  Quare  per  6 primi  d f Si  d b ^ 
funt  arquaiia.A'  punflo  f duco  f g.xquidiftantc  a b:erirq?  per  x parte  19  primi,  SC  per  ? x eiufdem, 
utcrq;  anguloru  g.rc^lus,  & angulus  e f g per  j 1 medietas  refti,  quare  per  6 eiufde,  latera  egSC 
gf,funtxqualia.Erquia  per  penulnrai  eiufde,  quadrarum  e feft  aequale  quadrato  e g,&qua- 
dratogf,ipfum  erit  duplu  ad  quadratu  gf,  quarcad  quadratu  cd.  Ire  quia  per  cande  quadratu 
e a eft  xquale  quadraro  ac  SC  quadraro  c e,ipfura  crir  duplu  ad  quadratu  a cSC  quia  quadrarum 
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a f eft  aequate  quadraro  e f SC  a e per  eandem,  ipfum  erir  duplfl  ad  quadrari  a e & ad  quadrarum 
cd.Sed  quadrarum  a f,eft  i rerum  srqualeper  eandem  quadraro  a d&C  quadraro  d f.ergo  quadra 
rum  d & quadrarum  d f,  dupla  funr  ad  quadrarum  a c dC  ad  quadrarum  c d.  Er  quia  quadrarunt 
dfcft  aequale  quadraro  d b,  erunrquadrara  duarum  linearum  a d&db,dupla  quadraris  dua- 
rum linearum  quae  funr  a c & c d,quod  cft  propofuum. 

Euctid.cx  Zmb.  Theorema?.  Vropofitio «. 

* Si  re<fta  linea  fecetur  in  aqualia  & non  equalia.quae  ab  injqualib. 
totius  Tegmentis  fiunt  quadrata,  dupla  funt  eius  quod  i dimidia  & 
cius  quod  ab  ea  quae  media  eft  fe&ionum  fit, quadratorum. 

THEONn  Zmb.  ReClu  enim  lineu  quedum  * f, fecctur  in  equuhu  in  figno  y,  er  in  non  equulid 
ia  AD  ico  quod  quudrulu  ex  • A er  A f,dup  lu  funt  eorum  que  cx*yc Ty*  [ uni  quudrutorum.  Excitetur 
enim  (per  n primi)  ex  y figno  ipfius  « f,ud  angulos  reda  y*,er  ponutur  (per  i primi ) equulis  utiith  i-  ’ 
pfuruuyery  A,er  (peri  podulitum ) comeduntur  * i cr , f.  Ei  (per  j i primi ) per  / ipfi I y.pur  uUclus 
excitetur  A f,  er  (per  eundem)  per  / ipfi  * f,  paruttdus  excitetur  /i,  er  ( per  i po/lulutii ) conncdutur  « 
f.Etquonium  equulis  eft  e y ipji  y taquulis  ed  (per  s primi)  ungulus  i u y unguloyt  *.  Et  quonii  redul 
cft  ungulus  qui  ud  y,  reliqui  igitur  anguli  c u y cr  * t y , uni  redo  funt 
equules:  ulerq-  igitur  eorum  quifub  * i y cr  i *y  > redi  dimidius  eft. 

Ob  id  quoqt  cr  uter  q;  ipforum  i d y ery ' f,  redi  dimidius  ed,  Totus 
igitur  e i sgredus  rft.E  tquonium  quifub-  tfredi  dimidius  cftjxdus 
uu te  quifub  i » /,  equulis  enim  interiori  eft  oppofito  (peri,  primi) 

hoc  tk  ipfi  ry /.reliqiua  igitur  qui  fubn  /.redi  dimidius  eft.  Aequus 

igitur  eft  (per  e communi  fententium)  qui  fub.i/, ei  qui  fub‘/u:quu  * y * * 

re  (per  i primi)  cr  lutus  i -Jutcri /s  ed  equule. Rurfus  quonii  ungulus  qui  ad  Cjredi  dimidius  eft,  rediU 
uutc  eft  quifub /A  faquuhs  enim  rurfus  cd  interiori  er  oppofito  ipfi  ey  ffper  >9  primi)  reliquus  igitur 
qui  fub  i /A, redi  dimidius  ed.  Aequalis  igitur  eft  ungulus  qui  ud  f ipfi  A /f.  Qujrr  (per  6 primi)  er  In- 
tus A Ulceri  A Sed  equule.  Et  quonii  «>  equulis  cft  ipfi  y t,ej  equum  eft  quod  ex  uy  ei  quodrx  y r.qud 
drutu  igitur  que  funt  exy*  ery,  cius  funt  duplu  quod  cft  ex  *y.  At  (per  47  primi)  cis  que  funt  exey 
er  y 1, equum  edquodextefit  quudrutihungulus  enim  qui  fub  e y ijredus  eft.  I gftur  quod  ex*'  fit  eius 

quod  cft  exey, duplum  cd.Rurjits  quonii  equulis  eft  11  ipfi.  focquumcdidquod  cxm,ei  quod  exnf. 

quudrulu  igitur  que  funt  cx  « t er  ‘ f, duplu  funt  quudruti  quod  exi  f.Qttudrutit  uutc  que  fiunt  ex  <1,  et 
. f equit  cft  id  quod  ex  t /(per  4-x  primi)  quudrulu  igiturquodexi/.duplumeftcm  quodexif.  Ae-  . 
quulis  uutem  cd  1 { ipfi  y Atigitur  quod  ex  1 /duplum  cft  eius  quod  exy  A.  Ed  uutc  er  id  quod  ex* ,,  du- 
plum cius  quod  fit  ex*  y. Quudrulu  igftur,  quetxwer'/,  quadrularum  que  fiunt  cx  e 1 cr  y A,  duple 
- funt. Eis  uutem  que  fiunt  exui  e n /. equum  eft  id  quod  ex  u /fit  quudrulu  (per  4.7  primi.)  Redi u enim 
ed  ungulus  quifub  u 1 /.Quadratum  igitur  ex  * /, corii  que  ex  u y cr  y A fiunt,  duplum  eft.  Ei  uutc  quod 
■ fit  ex  u /equtUu  funt  eu  quefiit  ex*  Aer  A /(fer  47  primi)  redut  enim  ed  ungulus  qui  ud  A,  Eu  igi- 
tur que  ex  * A cr  A/,  duplu  funt  rori  quecxxyery  A fiunt  quudrutori.  Aequulis  uutc  cft  A /ipfi  A C, 
quudrulu  igitur  quecx*AejA( fiut, duplu  funt  rorum  que  ex  «y  er  yAfiunt,quudrutoru.Si  redu  igi  ■ 
tur  Imca  fecctur  111  punesequales  er  inequalct.que  ub  inequihbus  totius  figmentis  fiiit  quadrutu, duplu 
funt  eius  quod  ex  dimidiu,er  ex  medie  figmentorum  fit.quudrutorumtquod  oportuit  demondrerc. 

E uelid.ex  C ump.  Propofitio  10. 

»°  I linea  in  duo  aequalia  diuidatur.eiq?  in  longum  alia  addatur, 

quadratum  quod  deferibituri  tota  cu  addita,  & quadratum 
Ik&ieSlquod  ab  ea  quae  addita  eft  utraque  quadrata  pariter  acce- 
pta.ei  quadrato  quod  a dimidia,eicp  quod  ab  ea  producitur  quae  ex 
'dimidia  adic<fta'cpconfiftit,utrifcp  quadra 
tis  pariter  acceptis  dupla  efle  necefle  eft. 

C A M P A N V S.  Sit  linea  ib  diuifa  per  zqualia  in  c,&  ad- 
dita libi  linea  b d.dico  quod  duo  quadrata  duarii  linearum 
„ igi  b d, pariter  accepta,  dupla  funt  duobus  quadratis  dua  A/ 
rum  linearu  a c&  cd, pariter  acceptis.  Erigo  ce  pcrpendicu 
lare  fuper  bnea  a b,&  zqualc  urritp  linearu  a c X c b.SC  perii 
do  triangulum  a eb,duflis  lineis  a e SC  e b.critip  i|t  in  prx- 
nida  uterque  angulorum  a & b , & uterque  eorum , qui  funt  ad  e,  medietas  refti  per  j>  pruni 
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totusrp  e eft  reftus.  A'  puncto  e, produco  e f,  aequalem  fiC  xquidifcante  cd,&  produco  f d9Ctb, 
quoulqr  concurrar  in  pun&o  g,  &i  produco  linei  a g.  Eritip  per  ultimi  parte  19  primi,  angulus 
< e f,re{lus/ed  angulus  c e b,eft  medietas  refti.ergo  angulus  b e f,eft  ftmilirer  medietas  refli-.flC 
quia  per 33  primi,!  d eft  xquidiftas  c e, erit  per  ?4eiufdc,  angulus  f reftUS:  ergo  per  ji  eim'de,eri  t 
angulus  e g f medieras  redti : itera  per  eandc.angulus  dbg 
fimilitcrmedicrasrcifti.propterid  q. angulus  bdgcft  re" 
ftus^rgopcr^eiufdemduolareracf^fg  funr  xqualu: 
item  duo  latera  d b fi£  d g funr  f qualia.  Eivo  per  penulriml 
eiufdem.quadratum  e g.duplum  eft  ad  quadratu  e f«  quare 
ad  quadrarum  c d.  Ircmqj  per  eandem,  quadratum  a e,  du- 
plum eft  ad  quadratum  ac.  Et  quia  quadrarum  a g eft  per 
eandem  aequale  quadrans  a e&  eg,  fmulirer  quocp  & qua- 
draris a d & d g,ar  quia  quadrarum  d g eft  rquale  quadraro  b d.erunt  duo  quadrata  duaru  linea 
rum  a d & b d pahter  accepra , dupla  duobus  quadraris  duaru  linearu  a c & c d pariter  acceptis, 
quod  eft  propofmim-Hxc  autc  5C  omnes  prxmiflx,  uerirate  habet  in  numeris  ficut  fi ( in  lineis. 

Euch<icxZamb.  Theorema  10.  Propofitio  10. 

Si  refla  linea  fecctur  bifariam , apponatur  aute  ci  quaepiam  refla  »• 
linea  in  reflu , quod  ex  tota  cu  appofira  & quod  ex  appoiita  utracp 
quadrata,dupla  funt  eius  quod  ex  dimidia  & cius  quod  ex  adiaceir 
te  dimidia  & adiunfla,  tanquam  ex  una  de(crip*oi*um  quadraroru. 

THEONrx  Zamb.  Retia  enim  quadam  linea  * fi,  fecctur  bifinam  m >>  apponatur  q ei  quxpunt 
retia  lincd  in  reftum,  fi  A.  Dico  quod  quadrata  que  ex  * A & A Cy  dupla  funt  quadratorum  qua  jiunt  ex 
*yfjy  A. Excitetur  ( per  1 1 primi ) aqualis  ab  ipfo  y figno  jpfi  « CA  ad  angulos  re  flos  y ift  ponatur  (per 
■ 3 primi)  aqualis  utriq;  ipfarum  *ycry  fi, et  (per » poftuUtu) 
connetiantur  t*c?‘  f.Ef  (per  ji  primi)  per  ',tpfi  * A paralie 
lus  excitetur  < /,  (c r per  eandem) per  A,  ipji  y t paralie lus  ex» 
citetur  A {.Et  quoniam  in  parallelos  re  filas  lineas  y • &A  {jre- 
fila  quadam  linea  incidit  / {, anguli  igitur  y 1 /cT  1 {A, (per  1 9 
primi)  duobus  re  filis  funt  aquales.  Anguli  igitur  {1  fi  ej  * {At  4 
duobus  retiis  funt  minores, (per  eandem.)  Qgx  autem  a mino 
ribus  duobus  redis  producunt ur(  per  f poflubtum  )coinci - 
duntiigitur  iC&{A produtia  ad  partes  fi  A co incidunt  qnro- 
ducantur, & coincidant  in  *,c r (per  t poftulatum)  conne  filatur  *».Et  quoniam  aqualis  eR*y  ipji  y tyOH 
gi dus  quote  m 1 y angulo  • *y  eft  aqualst  (per  f primi)  c refilus  eflqui  ad  y,dimidtus  ergo  retii,  r/1  uter - 
quequtfnbi*ycr  *•  y-  Et  propterea  uterqj  etiam  qufuby$ficr»fiy  refili  dimidius  eftiretius  igitur  eft 
quijub  * t (.Et  quoniam  angulus  t fi  y refili  dimidius  eft,c T (per  15  primi)  angulus  igitur  A fi»  redi  dimi- 
dius eft.  Angulus  autem  fi  A »,retius  eft  j qualis  enim  eft  ei  quifub  A y >, alterni  enim : reliquus  igitur  an- 
gulus A « fi,  redi  dimidius  eft.  Igitur  (per  6 communem  fententiam  primi ) angulus  An  fi,  redi  dimidiut 
ed. Igitur  (per  f'  communem  fententiam  primi ) angulus  A»  fi,  ei  quifub  A fi  »eft  aqualis.  Quare  (per  a 
primi)  et  latus  fi  A fiat  eri  * A aquum  eft.Kurfus  quoniam  angulus  / » { ,retii  dimidius  e ft,retius  autem  qui 
ad  /, aqualis  enim  (per  34  pritm ) ex  oppojitio  ei  qui  * A ytreliquus 'igitur  angubis  /*  9, redi  dimidius  eft . 
Angulus  igitur  • » {angulo  /» * eft  aqualis. Quare  (per  6 primi)  cr  latus  /»,  Uteri  /9  ed  aquale.  Ef  quo - 
ruam  aqualis  eft  •yipjiy  *» quadratum  quosfc  quod  ex  t y,ei  quod  eft  ex  y*  quadrato  ^quum  eft:  quadra- 
ta igitur  funtexyicTy  *4upU  funt  eius  quod  fit  ex  * y/juadrati.Eis  autem  qua  fiunt  exiyCTy " (p*r 
47  qua ft. primi)  aquum  eft  id  quod  ex » *. Quadratum  igitur  quod  ex  • ajuplum  eft  eius  quod  fit  ex»  y. 
Rurfus  quoniam  aqualis  eft  » {ipfi  t /quadratu  quod  fit  ex»  {.aquum  eft  ei  quod  fit  ex  • f quadrato:  qiu 
drata  igitur  qua  ex  » /cr  • {fiunt, eius  quod  fit  ex  1 /.dupla  funt. Eis  autem  qua  fiunt  ex  9 /cr  t /C  per  47 
primi ) aquum  eft  id  quadratum  quod  fit  ex  • »:  id  igitur  quod  fit  ex  t fyduplum  eft  eius  quod  filex/  {.Ac* 
qualis  autem  eft  t / ipji  y A:id  igitur  quod  fit  ex « », duplum  eft  eius  quod  fit  exyA.  Patuit  autem  quod  c T 
1 d quod  fit  ex  * », duplum  eft  eius  quod  fit  ex  a y .Quadrata  igitur  qua  fiunt  ex  * • cr  f •>  eorum  qua  fiut 
cxrnyejyA  qtudratorumJuplafunt.Qsadratii  autem  qua  fiunt  ex  *t&iy  .aquum  eft  id  quod  fitax 
u ? quadratum  (per  47  primi)  Quadratum  igitur  quod  fit  ex**,  eorum  qua  fiunt  ex«ycryA,  duolu 
eft.Ei  autem  quod  fit  ex  **^equalu  funt  quadrata  qua  fiunt  ex  * AejA  ^.Quadrata  igitur  qua  jiunt  ex 
*A&A  »tduplafunt  eorum  quaex*yejyA  fiunt, quadrat  orum : aqualis  autem  eft  At  tpjiA  fi.  Qua- 
drata igitur  qua  jiunt  ex  m A cr  A fi, dupla  funt  eorum  qua  fiunt  exmy&yA  quadratorum.  St  retia  igi- 
tur linea  fecctur  bifiriam,  cr  quafeqimntur  reliqua  ut  m theoremate, quod  oftendere  oportebat. 

* ~ Ew elidet 
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TuchlaGmp.  Propofttiotu 

Atamlineamfic  fccare.ut  quod  fub  tota  8C  una  portio» 
ne  reflangulum  continetur.xquum  fit  c i quod  ht  ex  rcli 
I qua  fcflione  quadratum. 

”c  A M P A M V s.  Sii  linea  data  a t),qu.im  uolumui  fic 
dinidere.ut  quod  ex  tota  8C  uni  eius  portione  prqdud- 
tur  «quum  fit  quadrato  alterius . Defcribo  quadratum 
ipus  a b,  quod  lita  bcd.  Latus  bd  dmido  per  iquala 

in  e.K  produco  a e:St  eb  produco  uftp  ad  f : itaqudd  c f 
fit  xqualis  a e . Et  ex  b f portione  exmnfeca , drlcnbo 
quadratum  quod  ex  latere  a b referat  port.onem  fqua- 
lem  b f.quxfit  b luSC  quadratu  defcnptum  fit  b f h g Dt 
coquddabficcftdiuila  in  punftoli.quod  illud  quod 

fir  «x  tota  a b in  cius  portionem  h a, eft  xqualc  quadra- 

QuiaergoUnea  f b dimfa  tft  'per  xquSe^eft  fibi  addita  linea  b f.erit  per  6 Imius, quod  fit 
radlf  in^f  cum  quadrato  e b, xqualc  quadrato  e fiquare  St  quadrato  ea:quare  per  penulrimarn 
Trimi  ouadrari.duarD  Unearum  e b K b a.  Ergo  depto  ab  utnfqr  quadrato  Ime.  e b e.  ,t  quod 
fi  « d}.n  b f,K  ipfum  efl  fuuerficies  d g,xquate  quadrato  Itnex  a b.  Ergo  dempto  ab  umftupa 
nlleloerammo  hd.erit  quadratum  li  f xquale  paraUelogrammo  h c.  Etquia  quadram  h f e* 
ouadratum  linex  h b.8i  parallrlogrammiim  h c producitur  ex  c a.qux  eft  f qualis  a b,m  a b pa- 
TtfaKuinefTe  pro  polituro.  ep  Ad  hoc  autc  faciendum  in  numeris.non  labores:quu  .mpolnbi 
u eft  numcrum  ficdiuidi.ut  hic  undecima  propomt.ficut  foetjfcxtlU  te  docente. 

Eitdid.ex  Zimi.  ProWrmai.  Propojmo  u. 

Datam  reflam  lineam  fecare.ut  quod  fub  tota  & alterno  fegmen 

" tocomprehenfum  reflangulum,  xquum  fit  ei  quod  fit  ex  reliquo 

fcomento  qujdrjto»  . 

T H E O N e X Zmb.  Sil  data  refla  linea  * /:oporfet  autem  ipfm  « C[ccere,ut  q«od  , 
fub  rota  <7  altero  fegmento  eomprthenfum  redunguUm,  equum /it  ei  quod  fit  ex  reb- 
auo  ftomcto.quudrAto.Defcributur (per  4«  primi)  ex  « /.quadratum»/  H,  cr  fece- 
turlper  io  proni)  * r b,fanum,in.Jigno,c  ttameflatur/..  Etcxttndatw- 
(prr  ipo/lulatum)  > «,in  /,rt  ponatur  (per , pnm)ipfifi  Mp* . /.  EtCptr 
«LtS  primi)  ex  « fdefcribulur  quidrjtu  extendatur  (per  a po/fulet») 

.4  in*  Dico  quod*  fiJccAwr  in  4>ut  quod  ex*&c rfi  comprebenfum  rr- 
fllnoidum.equum  /it  et  quod  Jit  ex  u /,quidruto . fornum  enim  refla  Irnea 
,.L«i  bifarium  in  ..adiatet  autem  ei « /.igitur  (per  o fecundi)  reflangu- 
r bm  contpreben/um  fu*  , /xr  /e.und  cum  eo  auad  foex  « s^drato^uum  . 

eft  ei  quod /it  ex  ■ /quadrato,eqiuiil  autem  c/r  i /,ip/i  • S ; reflangulum  igitur 
eomprrfccn/L  /itb  ’/£ /«.«a  cum  eo  qued  /it  ex  « quadrato, equum  eft  e,  quod/it  ex  . * 
sedriquod  fit  ex . **tfuiu  fiunt  (per  47  prt-nOea  que  fiunt  cxfi-.cr*  «.quadrata:  rrflut  tnm  r/J  a» 
oulur  qui  ad*.  Qgod  igitureftfui)f*T !u^mneoquodfitex*‘*quumelicit  qiu  fiunt  ex  fi 
f Commune  au ftratur  id  quod  ex  « ■,  reliquum  igitur  reftanguium  comprehenfum  fub  y J.eT  /*eq«»» 
eft  ei  quod  fit  ex*  /.quadrato.  Et  id  quidem  quod  fit[ub}/,ty/  *,eft  ipfum  !> : equuli»  enim  e/1  /«d- 
pji/u.ld  tutem  quodfitexu 


mi  ex  « I,  rrliquum  igitur  rretanguium  comprrornj  n , 
ato.  Et  id  quidem  quod  fit[ub}f,cr  /*,e/lip/um/»  :e , . . 

o/i Id  autem  quodfiltx-Ctf  iffm  « a.  Igitur  / « equum  e/l  tp/i  * ^.  Commune . u/iratur  . ./e- 
fa-Huioitur  rVjp/i/ute/leqaalr.Eflautoi|d^ddquodj'uSe/^-/d^quaiw  emm  e<l  u/^p/i/d.At 
/Tid  eifquoJ  ex  « d.  Reflangidum  igitur  eemprebnfum  fub  * fi  cr/f.  equum  e/l  ei  quod/n  ex  *. 
qwdraio^Dataigitur  refla  lutea  «/an/,  difrfla  r/l>t  reflangulum  /itl  «Acff  comprehenfum*' 
quum  Jit  ei  quod  exa^qua^od^e^mt.  ^ 

1 N his  triagulis  qui  obtufum  habet  angulu.tanto  ca  qux 
J obtufum  lubtedit  angulum,ambobus  reliquis  lateribus 
1 qux  obtufum  cotinent  angulu  amphus  poteft.quatum 
gi^^rJ  eft  quod  continetur  bis  fub  uno  corii, atqtca  que  ei  dire 
fle  iun&a  ad  obtufum  angulu,a  perpf  diculari  extri  deprehedirur. 


■•m 
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* C A M P A N V S.  Sir  rriangului  a b e, habens  anguium  a,obrufum.A'  punita  c, ducatur  linea 
perpendicularis  ad  Uncam  b a.quf  necefiario  cader  exrra  triangulum  a b c.ahoqui  angulus  ob- 
tufus  efTet  rcltas  aur  minor  rcita  per  1 6 primitfir  ergo  c d perp  edi  cularis  fuper  lineam  a b pro- 
ductam  ufip  ad  d.  Dico  quod  quadrarum  lateris  b c quod  fubrrndi* 
tur  angulo  o brulo, tanto  maius  eft  duobus  quadraris  duarum  Unea-  -x  «\ 

rum  a b & a cambientibus  ipfum  angulum  obtufum,  quantum  eft  il- 
lud quod  fit  ex  b a in  a d bis.  (Potentia  enim  linex,  refpelhi  quadrari  ty 
fui  eft.unde  tantum  dicitur  pofle  Unea  quxhbcf,  quantum  mfedulfci 

Erodacir.)  Erit  enim  per  4 huius,  quadrarum  b d.xqualc  duobus  quadraris  duarum  linearum 
a & a d,fl(  dup  lo  eius  quod  fit  ex  b a in  a d Er  quia  quadrarum  b c per  penultimam  primi  eft  f- 
quale  quadrato  b d Si  quadrato  d C:  ipfum  erit  xquale  quadraris  trium  Uncarum  b a,  a d,  & d c, 
& duplo  eius  quod  fit  ex  b a in  a d.  Sed  per  eandem, quadratum  a c.eft  xquale  quadratis  a d fiC  d 
c.  Ergo  quadrarum  b c eft  xquale  quadraris  duarum  linearum  b a 8C  c a :8C  duplo  eius,  quod  fi* 
ex  b a in  a d . Qy  are  b c ramo  amplius  poreft  duabus  lineis  b a,  a c,  quantum  eft  duplum  eiua 

Jjuod  fir  ex  b a in  a d.  lam  enim  diximus, quod  tantum  dicirur  pofte  Unea  quxUber.quantum  in 
ir  dulta, producit:  quod  eft  propolitum. 

Eudi  J.  ex  Z mtb.  T heorenu  tu  Tropofitio  ti. 

In  obtuli  anguli  triangulis,  quod  ad  obtufum  angulum  fubten» 
dente  latere  fit  quadratum,  maius  eft  eis  qux  fiunt  ab  obtufum  an» 
gulum  comprehendentibus  !ateribus,quadratis,comprchcnrobis 
lub  uno  eorum  qui  funt  circa  obtufum  angulum,  in  quod  protra» 
dum  cadit  pcrpendfcularis,&  afiiimpto  extrinfccus  fubperpend  i» 
culari  ad  obtufum  angulum. 

THEONrxZat,  Sil  obtufiangulttriengulum*Ay,obtufiimhabent  x 

dnmlm  »*y,C7  ducatur  exffigno,m  y xprodudam  (per  u primi)  perpendi 
iMaK  ( Dico  quod  quadratum  quod  exi  y,maiut  e fi  eit  qux  fiunt  ex  / x,  CT 
* y,quadratis:bit  (uby*,ey*  X.coniprchenforedaitotilo.  Quoniam  enim  re  Si 
Imct  y Jifcftt  efiutcuntp  in  *,figno:iqitnr(pcr  a feciidi)quod  fit  ex  y -i  equum 
eft  en  qux  fiunt  exyx.ej  x n,q:udrdtituy  bis  fub  y • e?  x A comprchcnfo  re - . 
ihn~.;lo.  Commune  ponetur  i d quod  ex  J f.  Erigitur  qux  funt  ex  y «t,  cr  «»  fi,  , 
xqtu  funt  e it  qux  fiunt  ex  y «,©■  x *,ey  a fi,quadrttit,cr  bitfuby*ty*n,cb 
prehenfo  reSungUo.  Srd  eit  qux  funt  ex  y*cj*  ftequum  cftidquodrxyf,(per  47  primi ) reChts  e- 
nim  eft  tngtlut  qui  ad  4.  Eit  tutem  qux  fitmt  exx4,c T*  f,(per  eandem)  equum  eft  iJjqun/  fit  ex  * fi. 
Qttadrjtum  iguur  quod  fit  ex  y fi,xqmtm  rft  eit  qux  fiunt  ex  j « cr  x d, quadratu,  ( per  eandem ) C bis 
fub  y «yy  x A,c  omprehcnfo  refiangUo.  Quare  quadratu  quod  fit  ex  y lique  fiunt  ex  y kjj  x cana 
11«  tikbufub  J «,CT .«  Jt£ om prehenfo  reSangulo-lnamblygmi/i  igitur  triangulis, quod  ab  obtufum  an- 
fnalttm  fubtendente latere  fit  quadrttumjmalut  eft, & que  fcquunturnkquaiquodoftcndcrt  oportuit. 
EuchlcxCamp.  ' Propofmo  i|. 

Mnis  oxygonij  tanto  ca  qux  acutum  rcfpicit  angulum 
| ambobus  lateribus  angulum  acutum  continentibus  mi 
nus  poteft:  quantum  eft  quod  bis  continetur  fub  uno 
I corum.cui  perpendicularis intrifuperftat,cacpfuipar» 
te  qux  perpendiculari  anguloqs  acuto  interiacec. 

CAMPANVS.  Quod  hic  proponitur  de  latere  ftibrenfo  alicui 
angulo  acuro,in  triigulo  oxygonio : ueritatem  habet  de  latere  fub- 
renfo  cuilibet  angulo  acuro  in  omni  rriangul6,fiue  fiat  orthogoni- 
us, flue  amblygonius,  fiueoxygoniu9 . Sit  ergo  in  rriangulo  a b c, 
quicunqj  triagulus  ruerit, angui us  c acutus  qui  (i fuerit  oxygonius, 
ducatur  perpendicularis  ab  quotus  angulorum  a ucl  b,  ad  quamuis 
bafim  b c uel  a c:quia  cum  fic  fuerit, femper  cader  pcrpcdiculans  in- 
fra triangulum . Si  aurem  fit  amblygonius  aur  orthogonius , ab 
angulo  obrufo  ucl  relta  ducatur  perpendicularuad  larus  oppo- 
firum,  qui  manifcftu  eft  cadere  intra  rriangulum  .Er,  ut  fimplicirer 
dici, cum  in  omni  triigulo  fuit  duo  acuti  anguli,necrlTari6  erit  alter 

rcli- 
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reliquorum  angulorum  qui  funra  & btacum$.  Ducam  igirur  perpendicularem, ad  liceam  illam 
qux  duobus  acutis  inreriaccr.Str  ergo  ut  trianguli  a b c, angulus  b etiam  fit  acutus:ducam  ergO 
ad  b c, perpendicularem  qua:  fi  t a d.qux  (ut  di&um  eft)  cadet  intra  triagulum.  Dico  iraqj  quod 
quadrarum  lateris  a b.quod  lubtendirur  angulo  acuto  c, tanto  minus  cft  duobus  quadratis  dua 
rum  linearum  a c&  cb,quantum  duplum  eius  quod  fit  ex  b c in  d c . Vel  dico  quod  quadrarum 
ac  quod  etiam  (ubrendirur  angulo  b,qucm  pofuimus  acutum  (quicquidfuerirdcanguloa)rau 
ro  minus  cft  duobus  quadratis  duarum  linearum  a b,&  b c.quantum  eft  duplum  eius  quod  fit 
cx  c b in  b d.  Erit  enim  per  7 huius, quadratu  b c cum  quadraro  d c,f  quale  ei  quod  fit  ex  b c in  d 
c bis,&  quadrato  alterius  partis  fcilicet  b d:quare  addito  urriqj  quadrato  a d,erit  quadratum  b c 
cum  quadratis  duarum  linearum  a d BC  d c.cqualr  quadraris  duaru  linearum  a d BC  d b,&  duplo 
eius  quod  fit  ex  c b in  c d.  At  quia  per  penulrima  primi, quadrat  u a c eft  xquale  quadratis  duaru 
linearum  a d BC  d c:erit  quadratum  b c cum  quadraro  a c,f  quale  quadratis  duarum  linearum  a d 
BC  b d,&  duplo  eius  quod  fit  ex  b cin  c d.  Sed  per  eande  penulrima  primi, quadratum  a b, equum 
eft  quadratis  duarum  linearu  a d BC  b d : ergo  quadrarum  b c cum  quadrato  a c,  xquum  eft  qua  - 
drato  a b:& duplo  eius  quod  fit  ex  bc  in  cdiquare  tanto  minus  potefta  b duobus  lateribus  bc 
BC  a c-.quantum  eft  duplum  eius  quod  fit  ex  b c in  c d,quod  cft  pi  opofirum.  Simili  modo  proba- 
bis.latus  a c quod  fubtcditur  angulo  b acuro.pofle  rato  minus  duobus  lateribus  a b &i  b c.-quan 
tum  eft  duplum  eius  quod  fit  ex  c b in  b d.  qf  Notandum  aure  per  hanc  BC  prxcedente  BC  penul- 
timam  primi, quod  cogniris  lateribus  omnis  trianguli, cognofcirur area  ipftus,& auxilianr  ibus 
tabulis  de  chorda  BC  arcu.cognolcirur  omnis  eius  angulus. 

Euchd.exZamb.  Theorema  u.  Propofitio  ti. 

In  oxygonrjs  triangulis,  quod  ex  acutum  angulum  fubtedente  fit 
quadratum,niinus  cft  cis  quae  cx  acutum  angulum  comprehendat 
tibus  lateribus  fiunt  quadratis:comprchenfo  bisfubuno  corii  que 
funt  circa  acutum  angulum,  in  quod  perpendicularis  cadit, & funu 
pto  intus  fub  perpendiculari  ad  acutum  angulum. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  oxymnium  triangulum  «fi  y, acutum  habens  * 

angulum  qui  ad  fi,  crepera  prirm ) ducatur  ab  * fignojn  fi  y,  perpendicu- 
laris « d.  Dico  quod  quadratum  cx  * y,  minus  eft  quadratis  qu x fiunt  ex  y 
ficjfix,  comprebenfo  bis  re  ft  angulo  fub  y fi,  cr  W . Quoniam  enim  rcttfi 
linea  J?  y diffe&i  eft  utcunq;  in  A igitur  (per  7 fecundi ) quadrata  qua  cx  y 
fi,  (j  fi  '“^qualia  funt  bis  fub  y fi,  & fi  J,comprebefo  reft  angulo  ,cr  ei  quod 
fitcxyd  quadrato . Commune  apponatur  quadratum,  quod  ex<A*.  Igitur 
quadrata  qu t ex  y fi,cr  fi  Ac T A«,(pcr~j  fecundi ) aqualia  funt  reUdgulo 
comprebenfo  bis  fub  y fi, cr  fiJ,  CT  cit  qux fiunt  ex«A&*  y, quadratis. 

Sed  eis  qux  fiunt  ex  fi  «f,cr  d *>  xquum  eft  id  quod  fit  ex  x fi,  angulus  enim  qui  ad  Arctius  eft.E  is  autent 
qux  fiunt  cx«Acr<dy,  xquum  eft  id  quod  cx  (per  4 r primi ) ea  igitur  qux  fiunt  exy  fi,  cr  fi»,  x-» 

qualia  funt  ei  quod  fit  ex  «y,  cr  «’  quod  bis  fit  fub  y fi, & fi  A Quare  [olum  quod  fit  ex  x y , mvuis  eft  eis 
qux  fiunt  exy  fi,  cr  fi  x,  quadrat  is  :eo  quod  cft  bis  fubyfi,ejfiA  comprebenfo  retiangulo . In  oxygo* 
nijs  igitur  triangulis,  cr  qux  fequuntur  reliqua: quod  otienderc  oportebat. 

E udid.  cx  Camp . P ropofitio  14. 

Ato  trigono,  xquum  quadratum  deferibere. 

C amp  AN  VS.  Sit  datus  trigonus  i t 

a: cui  nos  uolumus  xquum  quadra- 
tum deferibere.  Defignabo  fupejftdc 
xquidiftanrium  laterum  SCreiftbrum 
angulorum  xqualem  trigono  dato, 
fecundum  quod  docet  41  primi  :fittp  fuperfiries  illa 
b cd e-.cuius fi  latcrafuerintxqualia,  habemus  quod 
quxrimus.-ipfa  enim  erit  quadrata  per  diffinitionem. 

Si  aurem  latera  fintinxqualia.tuncadiungam  minus 
ipforum  laterum  maiori , fecundum  rcvlitudinc:fit<p 
linea  cf.xqualis minori  duorum  laterum, quodefte 
c.adiunfta  maiori  quod  eft  b c,fecundum  reftirudinetn.Totam  b f diuidam  per  xqualia.in  puit 
flo  g ,8C  faiflo  g centfo.fuper  lineam  b f fecundum  quantitatem  hnex  g b:defcribam  femidreu- 
lum  b h,&  latus  e c producam,ufqucqu6  fecet  circuferentiam  in  punfto  h.  Dico  quod  quadra- 
, c * rum  li» 
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tum  line*  c h.eft  p quale  trigono  dato.  Producam  tineam  g h.Er  quia  linea  b f diutia  eft  per  f qua 
Ita  in  g,&  per  inxqualia  in  c:erit  per ; huius  quod  fit  ex  ductu  b c in  c t cum  quadraro  c g,xqua« 
le  quadraro  g f, quare  SC  quadraro  g h, quare  per  penulrimam  primi,  & duobus  quadraris  dua- 
rum linearum  g c€C  c h.  Ergo  dempto  u trinque  qu  draro  c g,cnt  quod  fir  ex  b c tn  c t . quod  eft 
xquale  fupcrfkici  b c,co  quod  c f eft  cquale  quadraro  lineae  c h,  quare  quadratum  lincar  c h,  eft 
srqualc  trigono  a, quod  eft  propolitum, 

Campani  aiiuo.  Et  nota  quod  per  hoc  inuenitur  larus  terragonuum  cuiuslibet  altera 
parte  longioris,  K . 

" /\  ^ Ab 
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fimplifircr  omnis 
figurae  rc&is  lineis 
con  tenrx:  q uz  cfi  qj 
fuenr.quonii  om- 
nem figuram  ta- 
lem in  rmgulos  rc 

foiuemus:&  cuiuslibet  illorum  rrianguloru  inucniemus  terragonicum  larus  fccu  udum  doCir 
nam  iftius.&inueniemus  per  penulriniam  pnmi, lineam  unam,  qux  pofsir  momn. a latera  rc- 
tragon  ica  inuenta.  Verbi  gratia.uolo  inuentre  larus  rettagomeum  rcchlinex  figurx  u regulat  is 
a b c d e f.  Refoluo  eam  m tres  triangulos, qui  funr  a b & c d e,  f c e.  Inucnio  quoque  fecun- 
dum doifbinam  iftius.rria  latera  tetragomea  iftonim  mum  triangulorum, qux  tunr  gli,  h k,  &C. 
k 1:&  erigo  h k,perpcndicu!arirer  fuper  gh,8£  produco  g k.enrqj  per  penulrimam  pnmj, quadra 
tum  g k, xquale  quadratis  duarum  linearum  g h,  &!  h U : tertium  larus  k I,  erigo  pcrpendicu* 

larirer  fuper  lineam  g k,&  produco  lineam  g l.cririp  per  penulrimam  pnmi.g  1 latus  tetragoui- 
cum  tonus  figunt  reftilinex  propofitx. 

E uclid.  cx  Z mb.  Problcm  *.  Prcpcfitio  14 

Datoreftilinco.xquum  quadratum  conilituerc.  M- 

T H E O N ex  Zemb.  Sitdetum  refttline uum  « .oportet  ei  rcchUneo  equum  quedretum  cotlfittuere: 
conjhtuetur (per primi)  ipfiejrelhlmeo  : equem 
perellelogremmum  reihmgulum  fi  y a 1.  Si  equulis  eft 
fi  i,ipfi  y dfiftttm  im  cii  problcm : confitluiturenim 
ipfi e,re(ltlmeo  equum quedretum  fi  d.  Si eutem non, 
ipferit  fi  i,c  1 d,  ulter  u mutor  eft.  Sit  metor/  >,cr  pro 
ducetur  in  fi& ponetur  ipfi  1 dequelat  fi(per , pri- 
mi,) cr  (per  10  profitetur  fi  fi  bi furiem  inu.tt  cen- 


tro qutde  r.ffiecio  utro  eutufi ,eut » /fcmutrculut  de- 
, fcTtbelur  fit  /,ey(  per  t pclhilctum ) producetur  A 1, 
i« t.cr ( per  1 poftuUtum) conneftetur  ut.  Quomi igi 
tur  refte  linee  /fififte  eft  in  equelie  m »,er  in  meqialu  in  1,  igitur  (per  t fecundi ) reftengulu  compre 
benfumfub  (tc  ficum  quedreto  quodfitexy  "equumeftei  quod  ex  • fiquedrelo . Acquehs  auum 
cfl  ufiipfir  t:  rcflungulum  igitur  comprebenfum  fubfii,v  tfiiper  r fecundi)  cum  eo  quod  cx  - 1 fit 
quedreto , equum  eft  ei  quod  fit  ex  u t:  ei  extern  quod  fit  ex -t,  equelie  [untee  que  ex  It,  arti,  fiunt 
quedretit,  (per  47  primi. ) Quod  igitur  fitfub  fi  1471  ficum  eo  quod  fit  ex  * ''equum  eft  ea  que  fiunt 
ex  1 1 , o- » 1 , commune  eujirelur  qtudretum  quod  fm:  reliquum  igitur  reftengulum  compreben- 
fumfub  fi  t,  ef  1 /equum  eft  ei  quod  fit  ex  < t, quedreto.  Stdidquodfubfiieji  /e ft,quod  ipfum  f de- 
quelu  ni m r 3 < /jpfi  1 d,  pereSelogremmum  igitur  Cd  equum  eft  ei  quod  fit  ex  t,.  quedreto.  Sed  fi  d, 
equmrftipfi  ■*>  reflilmeo : c * igiturrethlinrum  equmeft  quedretodeferiptoextd  .Ve- 
to igitur reftdmeo  «, equum  quedretum  conjhtutum eftfub  't, deftri- 
1 ptum:  quod  ftciffe  oportuit. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE- 

ci  PHILOSOPHI,  GEOMETRICOR.VM  ILB- 

mentorum  Liber  tcrtiMi 

Ex  G mfino.  Diffinitiones. 

Vorum  diametri  funt  aequales,  iplos  circulos  at' 
quales  efle.  Maiore»  autem, quorum  maiores : 8c 
minorcs.quorum  minore»,  2 Circulum  linea  con 
tingere  dicitur:  qua:  cum  circulum  tangat,  in  u- 
tranque  partem  eiedda  circulum  non  fecat.  3 Cu> 
culi  fefc  contingere  dicuntur,  qui  fe  tangente». 


feinuicem  non  fecant 

Circuli  tyiulef.  Maior. 


Mi nor.  tinea  circulum  contingent. 


©e  ©e  p© 

4 Redfec  lineae  in  circulo  aequaliter  diftare  dicuntur  a centro, 
cum  a centro  ad  ipfas  dudtae  perpendiculares,  fuerint  aequales. 

j Plus  uero  diftarea  centro  dicitur, in  quam  perpendicularislon 
giorcadit.  6 Redta  linea  portionem  circuli  continens, chorda  no 
minatur.  7 Portio  uero  circunferentiae.arcus  nuncupatur.  8 An 
gulus  autem  portioni*  dicitur,qui  d chorda  8c  arcu  continetur. 

Supra  arcum  angulus  confiftere  dicitur,  quid  quolibet  pundio 
arcus  ad  chorda:  terminos  dpabus  reddis  lineis  exeuntibus  con^ 

tinetur.  marculo  reti*  Ihe*.  Ang.portionis.  Arcus.  Angulmfupcr arcu  conjiftens. 


Chorii. 


to  Sedtor  drculi.eft  figura  quae  fub  duabus  d centro  duddis  linei», 
& fub arcu  quiab  cis  comprehenditur, continetur.  11  Angulus 
autem  qui  ab  eis  lineis  ambitur,  iiipra  centrum  confiftere  dicitur. 

12  Similes  circulorum  portiones  dicuntur,in  quibus  qui  fupra  ar' 
cumconfiftuntanguli,fibiinuiccmfuntaequaIes.  13  Arcus quocp 
fimiles  ftmt,qui  aequos  angulos  praedidio  modo  fiiicipiunt. 

SccbrcircuU.  Angduifupcr  centrum  confi flem.  Similes  circuli  portiones  cyf  miles  arcus. 
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E xZsmhmo.  Diffinitio*,. 

Equalcs  circuli  funt,  quorum  dimetientes  funtequale* 
uel  quorum  qu*  ex  centris  funt  aquales.  2 Red,  linea 

circulum  tangere  dicitur,  qu*  circulum  tangens  & cie- 

T «a, circulum  non  iecat.  3 Circuli  fefe  tagercldinuicem 

dicuntur.quifefemuiccmungcntes.fenoninuicemfecant. 

Unttdtculmt^grm.  Ciradi  ftlmgopt. 

©e  o 00 

4 In  circulo  f qualiter  diftare  i cctro  redat  Iinej  diciitur.cum  a cen 
tro  in  eas  perpediculares  dude  funt  aequales . Magis  autem  diftare 
dicitur,in  quam  maior  perpendicularis  cadit,  5 Segmentum  cir» 
culi.eft  figura  comprehenfa  fub  reda  linea,  & circuli  circufercntia. 

6 Segmenti  anouluseft,  qui  fub  reda  linea,  & circuli  circunferen» 
tia  comprehenditur.  7 In  fegmento  autem  angulus  eft,cum  in  cir» 
cunfercntialegmcnti  fumitur aliquod (ignum,  abeo  inredx  Ii» 
neat  fines, qux  bads  eft  (egmenti,  recftse  linex  coniunguntur,  angu» 
lus  qui  continetur,  fub  coniundis  redis  lineis  eft. 

■ ee  ^ 

8 Cum  uerd  comprehendentes  angulum  redp  linex, aliquam  fula 
piunt  circunferentiam.in  illa  angulus  cfle  dicitur.  9 Sedor  autem 
drculi.cft  cum  ad  centru  circuli  fteterir  angulus,  coprehcnfa  fioura 
fub  angulum  comprehendentibus  redis  lineis,  & aifumpta  futi  ei* 
circuferentia.  10  Similia  fegmenta  circuli.funt  qux  angulos  xquos 
fulcipiunt:uel  in  quibus  auguli  Gbi  inuicem  funt  xquales. 
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E uctid.  rx  Cdrnp.  Propofitio  «. 

Ireuli propofiti.ccntruminuenire.  Vnde  manifeftucft,  t 
quod  duabus  redi*  lineis  in  eode  circulo  apud  circunfe 
rentiam  tcrminatis,neutra illarum  alteram  perxqualia 
orthogonaIiterlecat:nifiip(a  (uper  centrum  tranfierit. 

Campa  NVS.  Sir  circulus  propofirus  a bc,  cuius  uolumuicrntruinurnirc.  Ducoinipfo 
circulo  lineam  a c.quahrercunqj  confingar,  quam  diuido  per  arqualiain  punfto  d,  i quo  duco 
perpendicularem  ad  lineam  a c,  quam  applico  circunferenric  ex  urraque  pai  re : firque  edb, 
quam  rurfus  diuido  per  arqualia  »n  punfto  f,  quem  dico  cflTc  cenrrum  circuli . Si  enim  non  eft, 
autem  alibi  aut  in  linea  cb, aut  extra.  In  lineae  b,  non.  Si  enim  fuerit,  in  ea  ut  iu  pun- 
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Ao  g eri  t linea  e (maior  linea  e g.pars  uidelicer  roro, quod  eft  im  g 

polsibile.  Quod  IT  fuerit  extra  lineam  e b,  ut  in  pun&o  h,  du- 
camur Im  er  h a.h  d,  h c.  Et  quia  latera  h d , & d a trianguli  h d a 
funr  f qualia  lateribus  h d & d c triiguli  li  d c,  bL  balis  h a bafi  h c» 
crit(per  s primi)  angulus  a d h «qualis  angulo  c d h, quare  urer- 
tp  retfhis , ftquia  angulus  a d bfuit  etiam  rcltos.erir  a d h «qua- 
lis a d b(per j petitionem  primi, )pars  uidelicer  tori, quod  eft  im- 
pofcibile.  No  cft  ergo  centrum  dari  circulj  alicubi,  3 In  punito  f, 
quod  eft  propofiru.  Enclid.ex  Zamb.  Problema  t.  Propofit.v 

» • Dati  circuli,ccntrum  inucnirc. 

T H E O N ex  Zmb.  Sit  datus  circulat  x fi  y,  oportet  ippus  circuli  x 
fi  y, centrum  inucnire. Excitetur  in  eo  line 4 quadam  refla  utcwifyfitcfc 
m fi. Et  (per  tm  primi) fecetur  biforum  in  A,&  (per  u eiufde)  ab  ipfo  Ajpfi 
x fitexcitetur  Ayad  angulos  reflos,  & (per  populatu  fecundi!)  extenda- 
tur in  i,feceturcj;  (per  10  pTfini)  y e, biforum  in  /.  Dico  q,  frentru  cft  ctrcu 
lixfiy.Ho  enimfed  fi  poffibile  ej},fit  *,cr  ( per » poftulatum)  cone  flatur 
m «,*  At*  fi.Et quonia  squalis  e/l  x Atipfi  A fi,comunis  autem  A «,dux  igi- 
tur x Acr  * *>duab.  f^,cryl  fi.funt  squales  altera  alteri,  et  (per  15  diffini  I 
tionem  primi ) bafis  9 «,  bafi  * fi,  eft  aqualis.  Ex  centro  enim  igitur  (per  8 [ 
primi,)angulus  x A *>angulo  fi  A *,esl  squahs.Cii  aut  e refla  linea  fuper  re  \ 
flam  cofiftens  Imea.utrobuj;  angulos  equos  adinuice  fecerit  joru  angulo - 
ru  uterq, (per  10  primi  diffinitione)  reflua  erit.  Angulus  igitur  f A *,reflus 
efliat  angulus  / A fijio  re  Aut  cft. Angulus  igitur  /A  fi, angulo  fi  A *(per  4 
pojhdatu)  squalis,maior  minori,  qi  eft  impofiibde.lgitur  n no  eft  cctrwn  • 

circuli  x fi  y. Similiter  oficdemus nuUii  aliud  prster  /.  Igitur /,cetru  efi  circuli  x fi  y,qd  fecifje  oportuit . 

CORRE  L.Hmc  efl  manififtum,qu6d  fi  in  circulo  refla  linea  aliqua  aliqua  re  flam  lineam  hi  foriam» 
crad  angulos  reflosdiffiefeit  tn  dtfrcfcientc  efi  citrum  circuli.  E uclid.ex  Camp.  Propofitio  1. 

PH  V per  circuli  circunferentia  duobus  pun&is  lignatis, lineam 
Tredlamduftam  ab  altero  ad  alterucirculu  fecare  necefle  eft. 

C A M P A N V S.  Sit  ut  in  circunferentia  cir- 
culi a b , cuius  centrum  fit  c,  fTgnara  funr  duo  pun&a , qua:  funt  « 

a 8£  b.Dico  quod  linea  relfa  coniungens  unum  cum  alrero,  feca* 
bir  circulum.  Alioqui  cader  extra  circulum, fircp  a c b, linea  reltarfi 
pofsibile  eft. Produci  lineas  c a c b,  eruntip  (per  f primi)  angu- 
lus c a b & c b a *quaIes:protraha  irem  linei  ce,  qux  fecet  dreun 
fereriam  in  punito  d,  eritqj  (per \6  primi)  angulus  a e c maior  an  * 
gulo  c b e,  quare  maior  angulo  c a e,  quare  ( per  1$  eiufdem)latus 
a c,  maius  latere  ce,  6C  quia  eft  zqualis  c a, erit  c d, maior  c e,  pars 
toto.quod  eft  impofsibile.  Qyia  ergo  linea  coitmgens  duo  pun- 
lUab,na  trifibit  extra  circulfi.fecabiripfumiquod  eft  propofiru. 

Euchd.exZamb.  Theorema  t.  Propofuto  x. 

Si  in  circuli  circuferentia  duo  fuerint  figna 
utcucp  fumpta.ca ligna  cone<flesrc<ftalincain 
tra  ipfum  circulu  cadit,  theonoc  Zmb.  sit  circuitu*/ 
j,  or  m ciiif  cinunftrentia  fint  ucSt^  bina  figna  x fi. Dico  quid  re  fi 4 Ime 4 ap 
plieatt  ex  * in  f mtr.t  ipfum  circulum  * fi  y, cadit.  Non  enim.fed  fi  pofiibilc  efi,  / 

cadit  extra  xifi.Et  cbtir.gat  fiuc  accipiatur  ccncruarcultfitcp  illud  (per  pre  / 
cedente  ) A er  (fer ' poftulatu)  comedatur  Ax,Afi,cr  extendatur  Jtfadt.  j 
Quoniam  igitur  xqutht  efi  (peris  diffinitione  primi,)  * *,ipfi  4 ICiequalis  efi  ^ 

angubu  / x 1 angulo  Jt  fii.lt  fionia  trianguli  dlxijinum  latus  producitur  x r \ 

fi. igitur  (per  16  primi ) angulus  d 1 fi,  angulo  Jl  x 1 jnaior  efi.  Aequalis  autem  * 
efi  angulus  Jl  * i,eiqul  fub  d fi  y.Mtior  igitur  efi  angulus  fi  1 fi, angulo  J fi  1:  N.  | 

maiori  auti  angulo,  matus  latus  fuiteditur(  perit  primi)  maior  igitur  eft  A i 

fi, quam  / 1.  Aequalis  aute  efi  (per  1 s diffinitionem  primi)  A fi,  quam  A /, ma- 
ior igitur  efi  A fi,  quam  Ai,  minor  maiore,  quod  cft  impofiibile,  Aefia  igitur  extenfa  linea  ex  u,in/, 

• * 
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txtri  ipfum  circulum  non  cadit. Similiter  etiam  demonflrabimmajuid  netfr  m ipfam  irrcunprentiam-jtu 
lr<  (gitar.  Si  i»  circuli  cireunprentia  igitur, cr  quafequutur  reliqua  ut  ia  thtaccnutr.quci  dcraonfbaf- 
fe  oportuit- 

Eudid.exCamp.  Fropoplio  j. 

m)  I lineam  intra  circulum  praeter  centrum  collocatam  alia* 

Sa  centro  ueniensper  xquafecet,  orthogonaliter  fuper 
eam  infiftere : & fi  in  eam  orthogonaliter  fteterit,  ea  per 
cqualia  diuidere,nece(Te  eft. 

Campa  n|v  S.  Sir  ut  lineam  a b collocaram  intra  circulu  a b, 
cuius  centrum  fit  c, linea  c d ueniens  a centro,  diuidat  per  xqua- 
lia.Dico  quod  diuidiream  orthogonaliter, & econuetfo,uidcli~ 
cer  fi  diuidit  eam  orthogonaliter, diuidir  eam  per  fqualia.Produ 
cam  lineas  c a & c b.&  poni  primo  quod  diuidat  eam  per  atqui- 
lia,eruur  ergo  duo  latera  c d & d a,rriangult  c d a j arqualia  duo- 
bus lateribus  c d,  ii  d b,  trianguli  c d b,  6C  bafis  c a bafi  c b : ergo 
(per « primi)  angulus  d\inius,eft  aequalis angulo  d alteriusiuter 
que  igirur  eft  rciflus.  Quare  cd,eft  perpendicularis  fuper  a b, 
quod  eft  propofirum.  Ponam  iterum  quod  c d fit  perpendicu* 
laris  fuper  a b,&i  oftendam  9»  ipfa  diuidit  a b.per  arqualia;  erit  e- 
nim  propter  hanc  pofirionem,  utrrtp  angulorum  qui  funr  ad  d, 

re&usrquare  unus  f qualis  alteri.  At  quia  (per  r primi)  angulus  c a d,eft  xqual  is  angulo  c b d,  6C 
latus  c a xqualc  lateri  c b,(per  1 6 primi)  crtr  linea  a d,f  qualn  linear  d b.quod  eft  propoluum. 
HucUd.exZmb.  Thcorntu  t.  p ropofitio  j. 

Si  in  dretilo  reda  linea  quxdam  per  centrum  cxtenla,  quandam  , 
non  per  centrum  extenfam  redam  lineam  bifariam  fecuerit , ad  an. 

filos  redos  ipfam  fccabit.Et  fi  ad  angulos  redos  ipfem  fecuerit,  bi 
riam  quoque  ipfam  fecabir. 

THEON  exZamb.  Sit circulus r fiy,ejin  ec refiaquadam linea pnr 
centrum  cxtcnfty  Arefiam  Uncam  quadam  non  extenfam  pn  centrum  « fi, 
bifariam  fccct  inpgno  /.  Dico  quod  c"  ad  angui ot  refios  cam  fccat.  Contin  ■ 
g at  pue  accipiatur  centrum  circuli  afiy,  C perprimam  Irrtij)  Jtta  illud  i , tr 
( per  1 pofiidatum)  connrfiatur  i a,ey  i /.Et  quoniam  aquatu  eft  a fipf 
communit  autem  fr,  dua  igitur  ■ /,c r /*,  duabus  i f,  cr  /4,  funi  aquales.  Et ' 
baps  t a,bap  i fi, (per  1 1 diffinitionem  primi  ) eft  aquali  s.  Igitur  (per  8 primi)  < 
anguini  a f e,  tnptlo  fi  fi, eft  aqualis.  Ciim  autem  refiahnrafuprr  re  fiam  li-  ' 
neam  conpftms,utrobiq;  angUotpbi  inuieem  aquos  fteerit,  (per  10  diffinitio 
nem primi,  )uterque  ipforum  angulorum  refiuterit,  uterque  igitur  rorum 
quifuntfubmfi.erfifi  refiut  eft.  Igitur  r <4,  qua  per  centrum  fecam,  ipfam  r 

* Oiou  per  centrum  extmfam  bifariam,  cr  ad  angulos  rrfiotfccat.Sed  fecel 
y 01, ipfam  at.dd  angulo!  refioi.  Aio  quod  cr  bifariam  ipfam  fccat,  hoc  eft  quod  aqualis  efl*f,i ppffi. 
Eifdem  nanque  dijpofitu  & conftrufiis,  quoniam  aqualis  eft  lajpfii  (,  (per  i j diffinitionem  primi, ) a- 
qualts  eft  angulus  t * /angulo  i fif.lt  angulus  « f i, re  fiur.  aqualis  eft  (per  quartum  pofiulatum.)  angulo 
refio  qui  efifub  f //.Duo  igitur  triangula  funt  • * Acr  • fifjuos  angiiot  duobus  angulis  aquales  haben- 
tia, cr  unum  latus  uni  lateri  aquale  > f, / 'cilicctquod  (per  x<s  primi,)  commune  ipps  eftfubtcisdens  unum 
aqualium  angulorum,  ty  reliqua  igitur  latera  reliquis  lateribus  habebunt  aqualia : aqualis  igitur  e sia  f 
i fft  ffi-S‘  refia  igitur  linea, cr  qua  fcquuntur  reliqua  «t  in  theoremate, quod  demonftrafte  oportuit. 

tuclid.exCamp.  Propcptio  4. 

SI  intra  circulum  dux  linex  le  inuieem  fecenc,&  fuper  centru* 
non  tranfcant,non  per  aqualia  eas  fccari  necefle  eft. 

C A M P A N V S.  Sit  ut  in  circulo  a o c d, cuius  centrum  fit  c,du£  linne  1 c.K  b d.  fccrl 
fe  in  puncio  f ,SC  urraq;  rarum  uri  altera  non  rranfirat  per  centrum.  Dico  quod  ipff  non  diuidut 
U (e  per  [qualu.ita  quod  uiratp  per  zqualia  diuidatur  ab  utraque.  Quod  fi  fuerii  hoc  pofsibilr, 

ponatur 
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ponatur : & fit  primo,  ut  neutra  tranfc.it  per  centrum.  A ‘ een  tro  e 
producam  lineam  ef,eririp  per  primam  partem  prxmiftx,  unuf- 
quifque  quatuor angulorum  quifunr  afe,cfe,bfc&efd,  reftus 
quod  eft  impofsibilc.fic  enim  redtus  eifet  minor  rctfo.Sir  igitur  ut 
altera  earum  tranfear  per  centrum , adhuc  dico  quod  no  diuidunc 
fefcperxqualia.Quodfi  fic,runc  perprimam  parrem  pnrmitff.cii 
b d dulta  a centro  diuidar  a c per  xqualia.diuidct  eam  orrhogona 
liter, quare  etiam  a c diuidet  b d orthogonaliter.Er  quia  du/ldir  a c 
ipfam  b d per  jqualia.ur  ponit  aduerfarius,  ipfa  tranfibit  per  cen- 
trum, per  correiariura  prima:  huius:quare  ambae  tranfcunr  per  cen 
trum.quod  eft  contra  hypothefin. 

Euclid.cx  Zamb.  Theorema  3.  Vropofitio  a,,  • 

♦ Siin  circulo  binae  reftf  lincaefcfeinuicclccue 
rint,non  per  centrum  extcnfy.fefc  inuiccm  bifariam  non  fccabunt. 

T H E O N ex Zamb.  Sit  circulus *SyA,ej\neo binx reflx linex 
« y,vfi  Jyfcfc  imucem  fecent  in >,  non  per  centrum ■ extenfe . D/co  quod 
febifiriam  non  fccant.Si  enim  eft  pofhbilcfcfc  inuiccm  f<fcnt  bifariam , 
ita  ut * t xqualis  fu  ipfi  • y, cr  fi « ipfn  fumatur  centrum  circuli  */Sy 
Jifitq; illud  (per primam  tertij)f,cr  (per  primum  poflulatum ) conne - 
flatur /1.  Quoniam  igitur  refla  linea  quxdam  per  centrum  cxtenfa// , 
reflam  aliquam  lineam  non  per  centrum  extenfam  * y, bifariam fecat, cr 
ad  angulos  re  flos  ipfam  (per  3 terti/)  fecat.  Iguur  angulus  fi  *,  reflus 
efi.R urfui  quoniam  refla  linea  quxdam  ftjreflam  quandam  lineam  non 
per  centrum  extenfam  f 4,  etiam  bifariam  fecat : CT  (per  j terti j ) ad  an- 

gulos  re  flos  eam  fecat.  Angulus  igitur  ftf, reflui  cflipatuit  autem  quod  angulus  fe  «jreflus  cfl.  Angulus 
igitur  fi  * (per  quartum  poflulatum)  angulo /•  fi,eft  x qualis, minor  maiori, quod  etHmpofitbtle.  Reflx 
igitur  linex  * >,&  C <Afeje  inuiccm  bifariam  minime  fccant.Si  in  circulo  igitur,  er  qux  fcquuntur  rchqirt, 
quod  demonfirafie  oportuit.  Euclid.cx  Camp.  Propoptios. 

'‘Irculorum  fc  inuiccm  locantium,  centra  diucrfa  efle. 

CAMPANVS.  Smt  duo  circuli  a c b,,r  d b.fccantcs  fc 
Jfuper  duo  punfta  a & b.  Dico  quod  eorum  funrdiuerfa 
jcentra.Si  enim  haberent  idem  centrum,  ipfum  effer  per 
J diffinitione,  in  portio  ne  urricp  circulo  communi, fitep  ii 
Iud  e,SC  ducantur  lineare  a SC  e fc,  crunru;  per  diffinitio- 
nem  rirculi  duplincac  ea  & coaequales.  Itemqt  per  eandem  diffinitione 
dux  linex  c a & e c,  xquales,  quare  e f eft  «qualis  e c,  ciim  utraqj  carum 
fit  «qualis  e a, pars  uidelicct  rori, quod  eft  impofsibtlc. 

Euclid.cx  Zamb.  Theorema  4.  P ropofitiof. 

Si  bini  circuli  fefe  inuiccm  fccucrint,non  critco 
rum  idem  centrum. 

T HE  O N ex  Zimb.  Duo  inquim  circuli  *£y,&yf ujcfeinui- 
ccm  fecerit  in /ignis  >er£  D ico  quod  eorum  non  eft  i dem  centrum.  Si 
enim  poflibllcxdo t,  ()■  (per  primum  poSuUtum)  come  flttlKri  y c 7 
ducetur  i /»,u.'cun$.  Et  quoniim  >,flgnum , centrum  cfl  circuli  «Cy, 
tquilu  eft  • y,  ipfi  t i,(pcr  ,t  diffinitionem  primi.)  Rurfut  quoniim  t 
fignum, centrum  cfl  circuli  y f «.a^aafis  cfl  (per  cindcm  diffinitionem)  ’ \ 

> >,  ipfi  i n.oficnfum  eft  autem , quod  i y,ipfl  < /,  r ft  tqiutitic  < l igitur 
ipjl  t e, cfl  equilis,  minor  maiori,  quod  cfl  impoflibilc.  Igitur  t fignum, 
centrum  nen  cfl  circulorum  iCy,a-yf.iSiiuo  igitur  circuli:  cr  re- 
.Itqui  que  fcquumur, quod  dcmonflrm  oportebit. 

Euclid.cx  Camp.  Vropofitio  t. 

pirculorum  fefc  contingcntium.non idem  centrum  cfle 
Jncccfle  eft. 

CAMPANVS.  Sint  duo  circuli  a bS£  ac,  contingentes  fc  in  punftoa: 

Uico 
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Dico  quod  eorum  funt  diucrfa  cenrra.  Si  enim  habuerint  idem  cen- 
trum, erit  per  diffinitionem,  inter  minorem  eorum  cum  minor  pofi 
tus  fuerit  intra  maiorc,fitq;  ipfum  d,&  ducantur  linex  d a & d b c,  e- 
ritipC  per  diffinitionem  circuli,  urraque  duarum  linearum  )db&'d  * 
c,xqualisad,quodcftimpofsibile.  €[  De  circulis  autem  fe  contin- 
gentibus extra  quorum  fcilicct  unus  eft  extra  alterum,  manifcftuml 
cftper  diffinitionem  ccnrri,  quod  ipfi  non  habent  idem  centrum.  1 
E uchd.cx  Z mb.  T hcortma  $.  Propofitio  6. 

Si  duo  circuli  fe  adinuicem  tetigerint,  eorum 
non  eft  idem  centrum. 

THEON  cxZamb.  Duo  enim  circuli  *(y, g-y  4 i,[e[c  micem 
tangant  m y fiffto.  Dico  quod  eorum  non  eft  idem  centrum.  Si  enim 
pofiibileyfitfto-Cperpnmumpoftulatumtcoimefiatur/y.crduca- 
tur  vtcimct  fi  C Quoniam  igitur  / fignum,  centrum  eft  circuli « c>, 
aqualts  eft  (peris  primi  diffinitionem  ) fy  ipfiff.  Rurful  quoniam 
fjigr.um, centrum  eft  circuli  y A i,  aqualis  eft  fy,tpfifi,(per  eande 
diffinitionem.  IPatuit  autem  quod  fy,tpfi  fi,  etl  equitis,  igitur  fi,ipfi 
/JS, eft  aqualis,  minor  maiori,  quod  esi  impof.tbile.  Igitur  f ftgnum, 
non  eft  centrum  orbium*  iy.cryOh.  St  bini  igitur  circuli  fcadm- 
uicem  tetigerint,  v qiufeqmtur  reliqua  ut  in  theorematequod  erat 
oft  endendum. 

Puclid.cxCamp.  Propofitio  7. 

I in  diametro  circuli  puntftus  prxtcr  centrum  fignetur,  7 
St  ab  co  ad  circunfcrcntiam  linex  plurime  ducatur,  quf 
fuper centrum  tranficrit.omnium  erit  longifsima.Qux 
ucro  diametrum  perficict,omniu  erit  brcuifsima.  Qux 
autem  centro  proximc.cxteris  longiores.  Quanto  uero  i centro  rc 
motiores , tanto  breuiores  cfle  conueniet.  Duas  quocp  xquidiftan' 
tes  linex  breuifsimx  collaterales,  xquales  clTc  ncceilc  eft. 

CA  M P.  Sirur  in  diametro  a f.circuli  ab  c, cuius  centra 
firlv.fitfignafus  punftuskprxtercentru.a  quo  ducantur 
plurimx  linex  qux  funt  k a,k  b,k  c,k  d,k  c,k  f,  k g,  ad  cir- 
cunfercnru,&  tranfeat  a k per  centru  h:  SC  k f fit  comple- 
menta diametri, fitqj  ut  k c bi  k g xquidiftct  k fchoc  eft  di- 
cere, ut  angulus  c kf.fi  txqualis  angulo  f kg.  Dico  quod 
k a, eft  omniu  Iogifsima:&  k f.omniu  bremUima.  Alne  ue 
ro  tuto  longiores, quito  centro  propinquiores.utk  b,  eft 
longior  k c:8£  k c,eft  logior  k d :&  k d,  logior  k e.  Et  k c & 
k g,funt  aquales.  Qyia  enim  in  triigulo  b k h,  duo  latera 
b h & h kCper  i o primi)  funt  maiora  latere  b k,  SC  ipfa  funt 
xqualia  lineea  kieritak  maiorb  k,&eadcratione,maior 
omn:b>ahis,&  hoccfr  prirnii.  Ite  quia  in  triangulo  e h k. 
duo  latera hk et  ke  per  eande  funt  maiora  latere  he, quod 
eft  fqualchncx  hf:  ipfaerut  maiora  linea  h fcergo  dempta  Comum  linea, qux  eft  h k.  remanebit 
k c maior  k fceade  ratione  qufhber  aliarum  erit  maior  ipfa,  & hoc  eft  fecunda.  Itcmb;  quia  duo 


latera  b h & li  k.tnanguli  b Ii  k funt  xquaha  duobus  lateribus  ch  & h k,mangub  c It  k.&  angu- 
lus  b h u eft  maior  angulo  c h k:  em  per  utcefimamquartam  primi,  bafis  b k maior  bafi  k e : rade 

rarione.kc.maiorentkd.&kd.maiorke.&hocefttenium.  Quod  fi  dux  Imef  kg&kenon 

funt  xquales , erit  altera  maior,  fitip  kg,  dequa  fumam  k l,xqualem  k e : & producam  Ii  I,  quo- 
u % fecetcrcunferent.am  »1  punrto  m.  Er  quia  per  liypothefin  angulus  g k f eft  xqual.s  angu- 
lo f k e:erit  ( per  decimam  tertiam  primi)  angulus  I k Ii,  xqualis  angulo  ek  h,&  duo  laiera  I k fit 
k h , trianguli  I k g,  funt  manguli  I k g,funt  f qualia  duobus  latmbus  e k K k Ii,  trianguli  e k li-er 
gofpeM.Ipnmi  bafis  h I,  eft  xqualis  bafi  h e : K qma  h m eft  xqualis  Ii  e.  erit  h m xqualis  h I, 
quod  eft  uiipolsibile.Sunt  ergo  duf  linexkg  fli  ke,  xquales : quod  eft  noftrum  propofirum  4. 

EncluL 
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Euclid.exZnmb.  Tbeorcmn  6.  Propoptio  7. 

Si  in  diametro  circuli  aliquod  fumatur  Ggnum.quod  minime  cire 
culi  centrum  fit.ab  eo'cp  ligno  in  circulum  quaedam  redi  ac  linea:  pro 
ddant : maxima  eritin  qua  centrum , minima  uero  reliqua : aliarum 
uero  femper  propinquior  ei  quae  per  centrum  extenditur,  remotio 
re  maior  eft.  Duae  autem  (olum  recta'  linee  £quales,ab  eodem  ligno 
in  circulum  cadunt  ad  utrali^  partes  minimae. 

T H E O N f * Zemb.  Sit  circulut  *ty  «f ,r itui; dimetiem ptxA&m  ipfo*  Afufcipiutur pgnum  n- 
liquodjttq;  illud  /,quod  ippue  circuli  centri  non  jit. Centrum  nutem  circuli Ji  (per  primum  terti/)  i.E tub 
ipfo/, in  ipfum  * fi  y S., circulum  procidunt  quednm  rede  linee  /f, 

/y,[*.Dico  quod  f *muximaeil:minimu uero  / J.uliuruoutc  ff, 
quam  f), nutor  cd.cr/y^unm  [i. Cone  dentur  ( per  primum  po 
jluluum)fi,r  1 ,er  « i.Et tjuonum  (per  10 primi)  omnii  Irinngu 
li  duo  litem  rchquofunt  ntniorn : igitur  ifcrr  /, reliquo  /A  funt 
mniorn.Acqnnli  nutem  e/ i * i,ipfi  f 1 ( per  ir  diffinitionem  primi ) 
igitur  (1,  cr  s fjpfi  * / f imt  equnla.mnior  igitur  eft  * /,  quum  $ /.  1 
Kurfut  quoninm  equnlit  cB  t • ipp  y 1 ( per  if  diffinitionem  pri- 
mi)  communit  nutem  fi, diu  igitur  Ci  er  < /Junbut  y‘,V‘  [.funt 
equelei.ScdengulutCt  /utngul  'oyi /punior  eft  Anpt  igitur  t/dper 
Xn primi)  bnfi y /nutor  cshcr  ob  1 d y /, mnior eft  quum  /t.  Rur- 
fm  quoninm  »/,  0 r/<,  ipfn ' « ( per  10  primi)  funt  mulo  rei,  equn- 
Ut  nutem  eft  ( peri t diffinitionem  primi  )t  a ippi  A igitur  « /er  / 

,,ipfiuutfunt  muioreseommunit  nuferntur  1 /relique  igitur  t /relique  / Anutor  eft.  AU ximu  igitur  eil 
l uuninimnuero  /Amnior  cB  nutem  /Cnjuim  ! yucr  /y.quim  /•:  dico  etinm  quod  4 pgno  / diu  tentum 
rede  linee  equulei, iit  ipfum  circulum  *fy  A, cudunt  ndutrnfq  pnrtet  ipfm  /Amuume.  Conftituetur 
enim  (per  1 > primi)  nd  dnum  rednm  lineem  1 / ,nd  delimo  in  en  pgnum  1 ,ei  quifub  « 1 /,  ungulo  equi- 
tii nngul.it  / < /,er  eper  primum  poBuUtum)  connedutur  /d. Quoninm  igitur  equnlif  eft  (per  ij  diffinitio 
nem  primi)  a tjppt  4, communit  nutem  i /due  igitur  a I.cr  ‘ /.dmbiit  4 1^7 1/ funt  equula,  cr  (per  • 
primi)  nngulut  1 »/,  ungulo  4i/,eft  equnlif.  igitur  (per  4 primi)  bnpt  /ajbnft/4,eft  equnlif.  Dicoinfu- 
pcrqubd  ipplt,nlin  nulle  eqiuh, cedit  m ipfum  circulum  e pgno  /.  Si  enim  poftibdc.ceint  /«.  Et  quonii 
/">  ipp!"  eft  equulit,fed  /4jpp  /a  eft  equellliigltur  ! a,tpft/icft  equnlif. Que  igitur  propinquior  cB 
ei  que  per  cenlrum  extenditur, remotiori  eB  equnltt,  quod  per  prini  oftenfum  eil  impofiMc.  Vel  etinm 
fic,  (per  primum  poil  illutum)  comedetur  1 u,cr  quoninm  (per  is  diffinitionem  primi)  equnltt  eft  oi,  ipp 
1 *,  communit  nutem  ! >,cr  bnpt  u/Jbefi /«  eft  equnlif : igitur(per  t primi)  nngulut  • r /, ungulo  ut/,  eft 
equnlif.  Sed  nngidiit « •/,  ei  quifub  4 1 /eB  equnlit.  Igitur  (per  primum  communem  fenteritium)  nngulut 
4 1 /f  t quifub  n 1 /,ei  eil  equnltt, minor  muioriiquod  eft  impoftibile.  Igitur  nb  ipfo  /pgfto,  nuttu  nlin  cudit 
in  ipfum  circulum  ipft*/,  equeUtiune  igitur  foln.Si  m dcmeticnte  igitur  circuli, cr  quefequunturrdnqun 
utinihcorentnteiquodcrutoftcndcndum. 

Euclid.  cxCnmp.  Propoptio  t. 

I extra  circulu  pundio  lignato , ab  eo  ad  circuuferentiam 
lineae  plurimae  ducantur  circulum  lecando : qux  fuper 
centrum  tranlicrit,  omnium  erit  longifsima.  Centro  au* 
tem  propinquiores.cxteris  remotioribus  longiores. Li 
nearum  uero  partialium  ad  dreunferentiam  extrinfecus  applicata* 
rum,ea  ejuidem  qux  diametro  in  diredhimadiacet,omniumcftmi 
nima.  Eicp  propinquiores.remotioribus  breuiores.  Duxucrd  quf 
linex  breuifsimx  utrinq?  xque  propinquant,  cquales  funt. 

C A M P A N V S.  Sit  ut  a punito  a,afsignato  extra  circulum  b cd.cuius  centrum  Et  n , ducan~ 
tur  plurimx  linea:  ad  circunfcrcnt  li.fccando  circulu.qur  fintaknb,ahc,agd,8tafc.Dico3.x 
b tranliens  per  centrum, omiuum  erit  longtfsima.  Et  queid  ac,  Ut  maior  ad,  St  ad  maior  ac.  Et 

quod 


# 
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qu<Sdak,crt omnium bmiifsimi  cxrrinfccarum.  Etquod  ah.rftminora  g, STag.minoraf.  E» 
dico  qudd  (I  ducarur  a l.ita  quod  ipC»  Si  ali  f qualiter  diftcnr  ab  a k,hoc  eft  quofl  angulus  k ah  fit 
«qualis  angulo  1 a k.ipf*  nunt  aquales. Producam  enim  a centro  n,Uncu  n c,n  d,n  e,n  f.ng,» 
li,crunriypcr:oprinii,duolarcraan&nc,nrinnguIia  * - m 

n e, maiora  a c.SC  quii  ipfa  funt  rqualia  lincf  a b,  erit  a 
b,m  nor  a e,  eadem  ratione  erit  maior  omnibus  alijs, 
quod  eft  primum  Er  quia  duo  latera  an^n  c.triangu 
li  a n e funt  arqualia  duobus  lareribus  a n & n d,  trian- 
guli a n d,  & angulus  a n e eft  maior  angulo  and,  erit 
perx4primi,baiis  a e maior  bafia  d:& eadem  ratione 
erit  ad  maior  a e, quod  eft  fecundum.  Ircmtpquiain 
triangulo  ani»,  duo  latera  ahKnh  funt  maiora  a n 
per  10  primi , 5C  Ii  n eft  xqualis  n k,  erit  per  commun? 

(Viennam,  a Ii  maiora  k : eadem  ratione  quxlibct  ex~ 
trinfreus  applicatarum , maior  erit  a k , quod  eft  ter- 
tium. Item  quia  per  ii  primi, duxliner  ah  &h  n funt 
minores  duabus  lineis  a g&'  g n,&.'  Ii  n eft  xqualis  g n, 
erit  per  communem  fcicnam.a  g maior  a h. eadem  ra* 
tione  erir  a f.maior  a g,  quod  eft  quartum.  Quod  fi 
a 1 non  fit  xqualis  a h , cum  ipfx  finr  xqualiter  diftan- 
tes  ab  a k,  erit  altera  maior, ft  ccp  a 1.  Ponam  ergo  amx- 
qualcm  a h,& producam  n om.  Quia  ergo  duo  lare- 
tam  a & a n, trianguli  m a n funt  xqualia  duobus  lare 
ribus  ii  a,  & a n,  trianguli  h a n,  & angulus  m a n eft  xqualis  angulo  h a n,  erir  per  4 primi,  bafia 
«n  n xqualis  bafi  n h,&  quia  n o eft  xqualis  n h,erit  n o xqualis  n m,pars  uidelicct  rori,  quod  eft 
»mpofsibile,&[  hoc  eft  quintum. 

Euchd.cx  Zumb.  Tbcortmdf'  Propofitio  I. 

Si  extra  c/rculu  fufeipiamr  aliquod  fignu,ab  eoq?  iignoad  circulu. 
deducatur  rcftx  lineae  aliquae,  quaru  quidc  una  per  centru  extenda 
tur,reiiqux  uero  utcunqt.in  conuexa  circunferentia  cadcntiu  rctfta 
rum  lincaru, maxima  eft  qux  per  centru  dutfta  eft;  aliarum  aute  fem 
perci  qux  per  centru  tranfit  propinquior,  remotiore  maior  eft.  In 
curuaucrd  circunfcrcntiam  cadcntiu  retftarubncarum  minima  eft, 
qux  inter  fignu  8i  dimetiente  iacet:  minimx  uerd 
propinquior.lcmpcrremotiore minoreft.  Dux  i 
aut  tanture&x  lincf,  ab  co  figno  cadut  gquales  in 
ip(u  circulir.ad  utrafep  partes  minimg. 

T H E O N cx  Z-mt.  Sit  circuitu  *ty,(y  extra  ipfum 
y,fufcipiaturftgnum  a,  cr.b  eodem  ducantur  rcfuli 
"ea  licitu  in  ipfum  eindmtjfntig  a «,a  «,a  f,dy.  fit  au- 
tem  a a,  per  centrum  extenfa.  Dico  quod  m m i / y conne- 
xum circunjerentiam  cadcntiu  redi  urum  linearum  maxima 
rH,  qua  per  centrum  tranpt,boceft  <A  xtminimauero  qua 
later  a lignum,  cr  diametrum  * » , iacet : maior  ueri  eft 
a 1 quam  a /,©■  a quam  a /y.  Cadentium  neri  redarum  Ii 
nearum intxun  curium  circunftrentiam  femper tpfidy 
minima  propinquior,  remotiore  minor  eft,  boe  eft  A u 
quam  a *,©■  a a quam  a ». Sufcipiatur  ( per  primam  ter- 
ti/ ) centrum  circuli « f y,fit'%  illud  x,ey(per,  poftulatu) 
connedanlur  ta  />  y,yx  #,<•  A,  ©•„  «.  Et  quoniam  (per 

n diffinitionem  primi ) aqualis  eft  «ya,  ipft  i /a,  communit 
apponatur  „ Jt.  Igitur  . Jl,  tpftn , y,  ena  d.cd  aqiubs,  [ci 
1 ucr  uri,  tpfa , a ( per  «c  primi) funt  maiores  :cr«  a, 

igitur, maior  cftquimnt,  liurfuiqucniamlpcTifib^iencmprimlaqiuIitcftyic.ipftyaf.c 
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muk  apponatur  u A.  igitur  i nft  i*  Aftpfts  !u,eritA  fmt  aqualrtier  angelus  mdMutAanoido  aut 
fub  [ t*  Ajnaior  eft.  Igitur  ( p ta.primi)bafist  AJ>ap/A,maiored.  Similiter  , 1 ’ S 5 

quoif  oftidcmus,quid / /maior  eft  quamy  4. maxima quidi igitur  ed  Ax,ma  ' 
i«r  autem  cjl  A i quam  A f,  ej  A ftquam  Ay.Zt  quonii  ( per  10  priim)tt  «,cr  « 

/>f«st  maiores  quam  n A.axqiudtt  autiedfperis  diffinitioni  primi ) » *Jpps ‘ 

•.reliqua  igitur  • A, quam  reliqua  • «t,i maior  est.  quare  i ‘danitur  ed  quam  « j 
A:  Etquonu  trianguli  u n et, in  uno  Utere  /a  A,dux  redali  ' 

nea  intror fum  cbftitucrunt  i*  «,cr  » A,igitur(pcr  1 1 primi ) 
i>  acri  Aftpps  ais,  era  A.funt  minoret,  quarti/*  «,tqua- 
luam  reliqua  <4 


Ut  rd  ipfi  a a:  rch< 

A.  Similiter  iam  oflendcmiis.quod  et* f A,  minor  eft  quam  A 
i, numina  igitur  rdA  mipfauero  A*,quamAx,cr  A\ 
quam  A /,  minor  ed.Dieo  etia  quod  dita  tantis  aquales  a fi- 
t no  4, in  ipfum  cireulit  cadunt-.ad  utrafq;  pariet  ipfiut  A », 
minima.  Coftituatur  (per  ij  primi)  ad  redam  lineait  A, er 
adjignum  in  ea  t‘,  angulo  nuA,  aqualis  anguini  A itf.ar 
(per  i pojlulatu) conedutur  A(.  Et  quonii  (p  it  diffinitio- 
nem primi ) aqualit  eft  x fiftppx  a.comunis  autem  f A,dua 
igitur  i*  «,c T i*  AJuabus  fiderit  A.funt  aquales  altera  al 
teri,  er  angulus  ItitA  (per  1 1 primi ) angulo  /> » A, eft  aqua 
Ut.  Igitur  (per  4 primi)  bafn  A n,bali  A /i, elt  aqualis. Dico 
iam  quod  reda  Unea  A falis  aqualis  non  cadit  m ipfum  eir 
culum, dfigno  A.Si  enim  poftibileicadat ,cr  fit  A r.  Quoniam  igitur  ipfi  A **A  *jed  aqualitfed  ipfi  A a,A 
f,ed  aqualis : er  A f,  igitur  (per  1 communem  fententii)ippA*,ed  cquahr.propinquiorigituripji  Au 
minima:  remotiori  eft  aqualis  ':quod  iam  oftefum  ed  impoftibilc.  Vel  etiam  aliler.  Conncihtur  (per  1 po- 
ftula!um)itr.  Q goniam  (per  1 t diffinitionem  primi)  aqualis  ed  * /t,ip/i  /*  *, communis  autem  x A, er  ba 
ps  A njup  A *,ed  aqualis  (per  hypothepm  ) igitur  (per  t primi-)  angulus  n /t  A,angulo  Ait*,  ed  aqualis. 

SedangulusquifubuitAaiquifiiAiiA,edaqualis,erquifubfiitA^iqmfubritA,cdaquaUs,mmor 

falicct  maiori, quod  ed  impoftibie.  igitur  plurrs  duabus  redis  Irneis, aquales  in  circulum  *fiy,ab  ipfo  4 
ftgnoadutrafq;  partes  ipfiut  Au,  minima  non  cadunt.  Siextra  circulum  igitur  fufeipiatur  fignum,  & 
qua  [equuntur  reliqua  ut  in  theoremate : quod  oftendere  oportuit. 

Euclid-exCamp.  Propoptio  9. 

I intra  circulum  puncflo  lignato, ab  eo  plure  s quam  dux 
lineas  ductae  ad  circumferentiam,  fuerint  aequales,  pun. 
«fhim  illud,  centrum  circuli e(Te  necefle  eft. 

C A M P A N V S.  Sit  ut  a pufio  a,fignato  intra  rircu 
Ium  b c d.dudlf  (inr  trra  lineat, a b,a  c.a  d.ad  circufrrcntiitquas  pono 
effe  «quales.  Dico  punctu  a.efle  crnrru  circuli.  Produc]  enim  duas  li 
nras  c b Aid  c:Sf  dtuid  a urraqt  rarii  per  «qualia, c b quidc  in  piirfto  e, 

B(  d c in  pudlo  f.  Et  produci  e a 8i  f a, quas  applico  circunfcrctif  ex  u- 
traip  parte, eritip  per  r primi  urerqi  angulorii  qui  funr  ad  c, «qualis  al 
teri : igitur  per  diffinitionem  anguli  recti, Uterqi  erit  reftus.  Similiter 
quoqi  per  cande  uterqj  anguloru  qui  funt  ad  f,  rrftusrergo  per  coire 
lariu  primx  huius, quia  a e diuidit  c b per  «qualia  SC  ortliogonalitcr, 
tpfa  tranfit  per  crnnunirfmiilner  quoqi  a ftranfit  per  centrum, quia  di 
ludit  d eper  «qualia  & ortliogonalitcr,  quare  a eft  centrum : quod  eft  propoITtum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  1.  Propoptiop: 

Si  in  circulo  fufeipiatur  fignum  aliquod,  8(.  ab  co  figno  adcircue 
lum  cadant  plurcs  quam  duacrecftaelinef  srqualesifufceptu  fignum, 
centrum  ipfius  eft  circuli. 

THEONexZamb.  Sit  circulus  atyftntra  ipfurmppmpt  A,  er  ab  ipfo  Aftn  ipfum  uty  circulum, 
cadit  pium  quam  dua  reda  linea  aquales  Jio  c eft  A te,  A C,A  y . Aio  quod  A pgnum,  ectrum  r d circuli  a 
t y.  Coniungantur  enim  (per  primum  poftulatum)  yjecelurq;  (per  10  primi ) bifariam  in  pgnit 

• C f.uidehcet  x /per  t.ejtyfcr  /,C  comanda  A,ej  f A (per  1 poftulatum)  extendantur  utrobique 
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in  « «,er/ xfigni.  Qjyomm  igitur  aquali)  cfteijpfiifijomtms  urro  > Jjuo  igitur  Uteri  uicrtA, 
iuobut  Utcrsbm  fi  i,ey  'Afunt  aqualia,©-  (.per  hypothtfim)  bifit  Am,btfi  A fi/R  equslss.  Angulus  igi- 
tur * i «t, angulo  fi  i A,cR  equulis  ( p t primi ,)  utatf  igitur  ennulori  * • A,  ' 

er  jS  • A,rcdus  »3. 1 gitur  » njpfm  - fi,blfirlS fecit,  cr  «i  angulo!  rrcfot 
(prr,  trrtif).  ttquontifimcirculoredaUnaquidircdemlsnesquiniU 
bi  fini  et  ii  angulos  redosfecet,  (per  corrclmu  prime  tertii)  in  fecite  e fl 
centri  circuUugitur  in  « «,  (pende  correUni)  eR  centri  ipfius  circuli  * fi  i 
y.  Ac  per  boc  etsi in  i x,  eR  centri  circuli * fi), er  huSu  iliiidhibcnt  co m-  V 
mune  * u,crJx,rede  linee  prstcr  Afignum.  Igitur  A fignum, centrum  efl  ' 
circuli  e fi).  Siintrt  circulum  igitur  fumitur  fignum  aliquod,  ifigno  iu- 
tem  id  circulum  miid-int  plurcs  qiumdue  rctleltnceequiles:  a//umptum 
fignum, centrum  eR  circuli:  quod  ofienderc  oportebit. 

ALITER  idem  ofi  edere . Intri  circuli  enim  .*  fi  yfufeipiitur  fignum 
A,ey  i b ipfo  A, in  circulum  aditu  plurcs  quim  bine  refla  tineeeqiuln.A 
*,A  (,tr  A y.  Dico  qtiiid  ijfumptum  flgnu  A centrum  est  circuli  ufy.Honl  t 
enm:[cdfipoficbilee/l:fit  i,cr  ccnrxdA  ,,exteditur  m fsfignj.lgiturfii,* 
dimetiens  esi  ipfius -fi  y,  circuli.  Quonitm  igitur  circuli  ufiy.m  dcmruclc  \ 

/n.ifjumptu  efl  flgnu  A.quod  ipflue  circuli  centri  non  e/1, maxima  quidem  \ * 
eli  A «,  (per  t icrtij)  sniicnutccR  A y,ipfe  A fi-.ejA  fi.ipftA*.  Sedere- 
qiulu  (per  bypotbefim)  quod  r/1  mipofhbilc.  Igitur  t,non  efl  centri  circuli 
mfiy.  Similiter  ofkidam  quod  ibu.1  nullum  preter  A Igiur  Afignum, centrum  cjl  circuli  - 
E uchd.  tx  CeMp.  tropcfitlo  io. 

I circulus  circulum  fccet,  in  duobus  tantum  locis  lccarc 
.153  neccdccft. 

Campanvs.  Sinr.fi  pofs  ibile  eft.duo  cir 
culi,  (eeantes  fc  in  pluribus  quam  in  duobu9 
locis,  ftipcr  tria  ptiiVa  a b c,  produci  lineas  a 
b H a c.quas  diuida  per  xqnalia  in  pueris  d 8C  e.S:  ,pduca  a pii 
fto  e, linei  e f ptrpendiculare.fuper  linei  ac.K  a pulto  d.linep 
d f, perpendiculare  fuper  lineam  a b,&  iecenr  fe  dux  linexef.d 
f,  in  putido  f,  erirtii  per  correi ariuin  primx  huius  punitum  t, 
centrum  Circuli  urriufqpquod  eft  impofsibile.per  ■ huius. 

EacW.nr  Zarnb.  Theorema  9.  tropofitio  10. 

Circulus  circulum  in  pluribus  duobus  fignis  non  fccat. 

TH E O Nex  Z emb.  Si  enim pofibilc,  circuitu 
mfiy,  circulum  A 1 f,in  pluribus  fignis  quim  duobue 
fccet, hoc  cRinfinj&d  !,ej  coiunfte  fi  *J  t,bifirii 
(per  10  primi)  fecctur  in  « »,/igiM(.Et  (per  » primi,) 
eb  ipfis « xjpfit  fi  « et  fi  y,a  d angulos  reda  cxcilite 
•ly.CT  A A r.ext edentur  in  u, rt  / 1 ,/fgne.  Qnonid  igi 
tu r in  circulo  • fi  yjre&A  lina  quedi  *,re(ii  linam 
quandififi,  bifirii crad angulo) reda  fccet  (per  l 
tertij)  in  ipfi  igitur  u y, centri  eft  circuli  Mfiy.  R ur- 
fut  quonii  ineode  circulo  u fi  y eredi  Una  rf,btxcfl 
av  redi  linei  quindifi  *, bifirii  er  id  angulo)  redos  (per  y tertij)feuKigitur  in  ipfi  >f  centri  efl  cir- 
cuitu fi  y (per  e inde.)  Ofknf um  aute  efl  quod  cr  in  u y.  Er  circa  nulli  ulmi  cocurrunt  redi  Unce  -ytf 
r l,inuiccm,nifi circi  e.  Igitur  /, centri cR  circulat). Simihtc 
eflendemus  quod  cr  circuli  A 1 /.centrioli  rSip/hm».  Duoru  igitur  cir 
culorum  fefndmuicem  [cantium  ufiy.a-Ai/,  idem  efl  centrum: 

n'  (per  1 tertij)  efl  impofiibile.  Circulus  igitur, circulum  in  plurii 
m fignis  non  fcat:  quodentoflendendum. 

ALITER  idc  ofienderc.  Circulus  enim  rurfus  */ y, circuli  Au  fi, 

[em  in  pluribus  quimin  duobus  fignis,  hoccflinfif,e?fd,cr(pm 
terti f)  fufciputur  centri  circuU  * fi  y,fi r j illud  « Et  conedentur  « fi, 

• u,ttu  [.  Q gemi  igitur  intri  circulis  A 1 /,  fufeipiturfignu  quoddi  «, 
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ihipfumcpAtf  circulum  plures  dutbus  iquiles  rtdU  incidunt  Unce  » >,  i a,  er  ■ /, igitur  (per»  terti/) 
m fignum, centrum  rft  arcuit  Jit /.At  circuU  * ty,  centrum  rft  tpfum  * . Duorum  enm  circulor  imfefe 
■micem  frontium  idem  rft  centrum  «.quod  (per  s terti/Jeftimpofiibile.  Circulus  igitur  circulum  in  plu- 
ribus tptitm  duobus  fignis  non  [eat  : quod  fuerit  oftendendum. 

. , . Eucltd.  ex  Ctmp.  Propofitio  u. 

I circulus  circulum  contingat.lineafcp  per  centra  eorum 
tranfeat.ad  pundu  contadus  eoru  applicari  necelTe  eft. 

C AMPA  N VS.  Si  enim  linei rnnKi  per «ira 
duorum  cireuloru  ce  K d e frfe  contingentiu  in- 
tra uel  extra,  non  uadft  ad  locum  conra  Aus.iecet  circunferctiam 
utrmfqj,fit<p  a per  primi  huius,  cenrrum  circulied,  & b centrum 
circuliec.Si  ducatur  linea  retia  abcd.fecans  circunferentilm 
utriufqt,  & ducantur  linei  .i  punito  e, qui  fit  locus  coma  Aus,  ad 
cenrra.qu*  fint  e a,e  b.eruntqj  in  cotaAu  interiori,  per  a o primi, 
dui  littex  e b & b a, longiores  e a,  quare  longiores  a d : eft  enim 

a,  centrum  circuli  e d,  8i  quoniam  b c eft  xqualii  e b,  quoniam  b 
eft  centrum  circuli  e c.ertt  c a longior  > d.quod  eft  impofsibile. 

In  conta  Au  uero  exteriori  erunt  dux  linex  a e & e b,  longiores  * 

b,  quare  a d & c b, maius  erunt  quim  tota  a biquod  eft  filium. 

Euclides  ocZantb.  Tbcorrma  io.  Prcpojitiou. 

i Si  bini  circuli  fc  introrlum  adinuicem  teri/ 
gerint,fufcipianturqs  eorum  cetra,  refla  linca^ 
coniungens  eorum  centra  & eieda,in  conta* 

dum  circulorum,  cadit.  . 

T H E O N ex  Ztmb.  Bini  inquim  circuli  *ty,tr*4  ',feft  idinuiccm  Ungent  intror  [uni  t n figno  *, 
fufeipitturq-  (perprimi lertifjcentrum  circuli  « (y,fitq;  iD ud  /jc ircult  lutei  dl  ijk ».  Dico  quod  redi 
linei  duiUcx  /,m  »,c r ciedi  in  ipfum  “fignum  ctdit.  No  enlm,fcd  fi  pofiibsle  eft  ftiit  ficui/  * d t*r 
coneditur  « /cr  * ».  Qsonti  igitur  * »,er  » /ipfi  /“,boc  efl  ipfi  /“(per  »i  primi)  funt  mMorcs,  com 
munit  luftritur  « f, reliqui  igitur  * unitor  eft  quim  reliqui  • d.  Arquihs  autrmesid«,tp/ii«  (per  if 
diffinitione  primi)  CT  » J,ipft  * d igitur  mnor  rft  minor  maiore,  quod  eft  im  ' t 

poflibile  Refla  igitur  linei  dufla  ex  /in  « /igmtrn,  extn  ipfum  “fignu  coti  -x- a •>, 

dui  non  cidtt  in  ipfum  contidum  igitur.  Si  bini  circuli  igitur  [cfeinuicem  in-  /%  j 
trorfum  tetigerint,fumtnturq;  eorum  centri  redi  linei  eorum  centri  conti»-  f / 
genSsCT  in  eorum  cidit  conditum, quod  demonftriffc  oportuit.  ALI-  | ,\ 

TER  idem  ofteniere.  Sed  iim  ctdit  ficut » /y.  c r extenditur  'm  redit  dire-  A 
dulinen.y/ » m ^/Ignam.er comungjtur « «,cr  «/.  Qjtonitm  igiturteu,  y 
er  « /miiorfunt  ipfi  * /,  (per  10  primi)  fed  * /equtlu  eft  ipfi  y/,bo<cll  ipfi  \ 

/t, communis  tu  feritur /•■  reliqui  igitur  “ /, reliqui « t,  maior  eft,  hoc  eft  m 
g,quim  * i.miiore  miner, quod ed  impofiibilc.  Similitcretficxtrtcirculum 
' panium  fit  erit  centrum  mtioris  arcuit, offendemus  hnpofttbile. 

Euclid.  ex  Z imb.  Theorema  u.  Prope fltit » 

, Si  duo  circuli  fefe  adinuicem  exterius  tetigerint, ad  centra  eorum 
coniungens  reda  linea,  percontadum  traniibit. 

T H E O N ex  Zamb . Duo  enim  circuli  <e  t y,ej  • Ji  i,fefe'ldul 
uiccm  exterius  tingunt  in  figno  ».  Smiturq-  (per  t terlij)  centrum  ( 
circuli  “tyfitcp  iUild /,CT  circuli  uJlefit ».  Dico  quid  ex/, in* 
dudiredi  Unci,  per  ipfum  * ccntidum  trinftt.  Kon  enim,  fed  f 
poflibile  eft  trifeit  ficut  /y,  cr  •»  «•  Ei  coniungmlur  * /u  *.Qso-  , 
ruam  igitur /ftgnum  centrum  rft  circuli * f y aquilis  eft  /*,ipfi  / 
y.  Kurfus  quoniim  » fignumientrum  eft  circuli  * /t  ^equilis  eft  * 
u.ipfijlu.  Oftenfum  autem  eft  quid/ *jpfi /ygd  equilis.  Igitur /*,€T  ««,!>/«/ y,V  » *<¥“• 
lei.-auare  toti  /« ipfis  /«,cr  « », maior  eft,  [ed  er  minor  (fer  10  primi ) quod  eft  mpefhbiu.  Igtiur  qui 
tb  /ini,duciturrcdihnei,peripfumx,contidwArinfit.  Si  duo  circuli  igitur  fcfcidumccm  exterius 
tetigerint,  ii  eorum  centri  coniungens  redi  linei  per  cotsttdum  uetsiei. 
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EuUlcxCmp.  tropoption. 

I circulus  circulum  contingat,  fiuc  intrinfircus,  fiueex* 
trinfccus.in  uno  tantilmloco  contingere  neccfTe  eft. 

C A M r A N v s.  Si  enim  fuent  pofsibilc,  ut  circulus  circulu  comi™  m duo- 
bus locis  intra  uc!  extra, contingat  drculum  i b c d,cirailus  ab  e interius  in  du 

obus  piinftii  a b.uel  exterius,  circulus  c d f,  in  duobus  punfti.  cd . Cum  eri» 

ducemus  lincu  rectam  ab  a,  ad  c . 6 

b,fiipfa  cadat  rxfra  cuculum  a 
be,  interiorem,  accidet  corra- 
num  fecunda:  huius.  Quod  fi  * 
ipfa  cadar  intra  ipfum,  cum  di* 
inferimus  iplam  per  arqualia, 

K eduxerimus  a punito  djui-  *|  _ 

fionis  pcrpedicularem  ad  ipfam , furririp  applicata  circunferenti  st  ex  utraqj  parte"pfa  tranfibit 
per  centrum  amborum  circulorum,  quare  accidet  contrarium  prxmiflV.  In  cuculo  uero  con 
tingente  exterius  in  puniris  cd.fi  ducamus  lineam  refbm  apunftocad  punftum  d,  ncefTe  efl 
accidere  contrarium  Iccnndu  huius.  Quareutrunqueunpofsibilc. 

Eac/U.  ex  Ztmb.  Tnrornru  n.  Propoptio  ip 

Circulus  circulum  non  tangitin  pluribus  fiemis  uno,  etG  extra,  i 
ctG  intus  tangat. 

T H E O N cx  Zsir.b.  Si enim poflibile,circutus  xfiy Z, circulu  t fl  _ 

/^.ttnptprimmmtrorfum  in  pluribus  quim  unopgnis,  boc  eH  iu 
*f  fixrfumt  ur  quidc  ceiunun  ippus  circuli  x fi  y «f,  ptq;  illud  »,  ( per 
primum  lCTtij,)c:mdttMe  - fi  fdljttt.  Igitur  (per  „ eiufdem)  rclb 
tinca  duttn  cx  *,iti  /,c alit  ii  pgnt  fi  ef, cidit  ficui  f « i Ji.  Er  quoniitn 
",Pgnum  centrum  c, r Circuit  .<■  fi  y ■r.eijurijf  (perii  diffinitionem  pri 
mi)  cHfi  x,ipp  d «.  Metor  igitur  e{i  f *,q uim  > H, multo  nudor  igitur 
fid.qiumtAR  urfu!  quoniam  d pgnum  tentru  cil  circulu  fi  fdluc- 
qucltl e/1  (pereunde)  fi  t, ipfi  t A.  ptiuitiutcquod  en  multo  mu-  . 

ior,quod  esi  impofltbtle.igitur  circulus  circulumintrorfumnontinl 
git.mpluribus  q.umu-.opgms.  Dicoetiumquodnec  extentu.  StP 
enim  cil  popibilc  ,cir  culis  * , uumulumxfiy  *f.  Ungit  extentu  in  V 
pluribus  qui  m unopgius,mdebcH  m«>  creoiungarur  (per  i po- ' 
jlulitie)  xy.Q gonii  igitur  in  arcimprentit  utroruiuy  circulorum 
«fiyd.cjxy  xfufcepti  funi  duo  contingentia  pgnt  x < y y,coniun 
gens  es  pgnsreUt  Ima,  (periteni))  intri  utrunq;  Cidtt.  Scdcidit 
mtn  ipfum  circulum  *y  fi  d,cr  extri  circulum  xyx,  quod  abfurdS  efl.  Circulus  iguur  circulu  exterius 
non  liget  in  pluribus  pgnis  quum  uno,oflcnfim  tutem  esi  quod  nea-  introrfmn . Circulus  igitur  circulum 
non  Unget  mpluribus  pgnis  quii is  uno,  'ctji  exterius,  etp  minius  tengif.quod  dmonjlapc  oportuit. 
EucUexCtmp.  Propoptioi,. 

Efflat  linee  in  circulo  fi  fuerint  aequales,  eas  i centro  a-q. 
diftare, &fiacetro arqdiftitcrint, aeqles  cfie necefie eft. 

Campanvj.  Sir  ur  in  circulo  a b c d,cuiu«  centru  fjr  e.duf  linex  a d & b c 
finr  xquales, dico  quod  ipfar  xquidiftanrdcenrro,&'  econuerfo.  Producantur 
enim  a centro  r,  linex  ef&eg,  perpendiculares  ad  a d & b c,enrq;  per  a partem 
huius, a d,  diuifa  per  aequalia  in  f,&  b c in  g.  Quia  ergo  duo  latera  e 
d,&  da  trianguli  ed  a funr  aequalia  duobus  lareribua  e c&cb  trianguli  e 
c b,  &!  bafis  e a bafi  e b,  erit  (per  S primi ) angulus  d aequalis  angulo  c.  Et 
quia  duolareraeddt  df,manguli  edffunt  xqualia  duobus  lateribus  e.( 
c»“  g «•'.trianguli  e c g:  nam  d f,eft  fqualis  c g,eo  quod  tota  a d pofira  eft  f- 
qualis  b c,&  angulus  d eft  squalis  angulo  c,  erit  per  4 primi,  bafis  e f>- 
qualis  bafi  e g.  Et  quia  iftarfuur  perpendiculares,  uenienres  ad  eas  deen- 
tro.paretper  quartam  diffinitionem  fiuequarram  propofinonem  huius, 
ipfas  aequaliter  diftare  a centro.  Aliter  idem.  Qyadrarumemmed.per 
penulnmampnmi.ualet  quadrata  duarum  linnnfcnef  6C.  fd,8(  quadrarum  e c,quadrara  dua- 
rum linearum  qu  j fun  t e g & cg ;dC  quia  quadratum  d c eft  aequale  quadrato  c quadrarum  d 

i,  quadrat^ 
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f, quadrato  g c.etit  quadratum  e f, «quale  quadrato  e g,quare  e f, eft  «quale  e g,  ficly  paret  idem. 

Sit  ergo  e f,  «qualis  e g.quod  eft,  eas  a d,fcilicer  & b c,  «qualiter  diftare  i centro.  Dico  tunc 
quod  a d.ell  «qualis  b c.  Quadraris  enim  duaru  linearum  ed,  8C  cc«qualibus,  demprisiji  qua- 
dratis duarum  linearum  e f,&  e g,  «qualibus  .remanent  per  peti  ultimam  primi , quadrata  dua- 
rum linearum  f d,  K g c,qu«  per  tertiam  communem  femen  tiam  necefle  eft  e fle  arqualia  quarc 
f d.cft  «qualis  g c,  ergo  duplum  fd,  quod  eft  a d,  eft  «quale  duplo  g c, quod  cfl  b c.  Et  hxc  eft  te 
eunda  pars  propoflti . 

EacliJ.eaZerat.  Tfceoroiu  i].  Propofitio  14. 

In  circulo  rc&x  lineae  funt  equales.qusc  f qualiter  diftant i cctro. 
Et  qux  xqualiter  diftant  a centro,  aequales  adinuiccm  funt. 

THEON  txZumb.  Sit  circulus  x$y  ul,  erute  ufint  equules  redle  linet  «(,&)*.  Dico  quod«- 
quulitcr  difiunt  a centro.  Sufciptutur  enim  ( fert  tertij ) centrum  circuli  xfy  Afitq,  ,Uud  t.Etub  tpfo  1 in 
ipfuteC,exyJt(per  duodecim  jm  primi)  perpcndiculurcs  excitentur  1 /,cr  1 », 
ereoniungantur  [perprimunt  poiiulutum)xt,o'  • y.Qjjomum  igitur  (per  ter 
tum  fer»/)  rcdl.t  hne.i  quedum  per  centrum  extcnfuif,  redii  m lineum  quun- 
dm  nonextenfum  per  centrum  */S,ud  unmtlos  rchos  cr  bificrium  difpefeu,  e- 
quults  ed  igitur x /,  ip/i  ffi:  dupli  igitur  eft  x ffipfius  x /,  c ob  id  ettim  y dtp. 
pfius  y «.dupla  eft.  Et  eft  «qualis  * $,ipfiy  Jkequuln  igitur  eft  * /,  ip/i y ».  Et 
quonium  equulii  eHxi,ipfiiy,exeentroenimin  circunfirentium,  equum  eft 
quudrutum  quod  fit  ex  1 y,  ei  quo.  I fit  ex  «1  quidnto.Scdeiquod  fit  exxi, 
quudrut  0 (per  4?  primi)  equi  ftrnt  ei  que  fiunt  ex  x /,cr  !'  quudnti : relini 
enim  eft  anguli»  qui  ii  /.  Ei  nutat  quod  fit  ex  1 y, (per. eundem)  equi  funt  et  que  fiunt  exi  «,cr  « y.rtr- 
fttt  enim  est  ungulus  qiutd  «.  Ea  igitur  que  fiunt  ex  x /,©•  fi,quudrutu,equuliu  funi  eis  que  fi  mu  ex  y 
t.cr  • ',quudrutts, quorum  ii  quod  fit  ex  xf, equum  ejl  ei  quod  jit  exytiequulis  enim  eiixf.ipfiyx.Ke 
liquum  igitur  quod  fit  ex  /<,  reliquo  quod  fit  ex  1 « (per  tertium  communem  fententium)  eft  equule.  Ar- 
qiulu  igitur  eft  1 /,tp/i  < *.  1«  circulo  tutem  equuliter  redi  e Unce  difitre  dicuntur  4 centro, quundo  4 een 
t ris  in  ipfxs  perpendiculum  dudle  funt  equules  (per  diffinitionem  4 tertij)  Igitur  xfftTyA  «qualiter 
difisnt  i centro.  Sci  ium  xi.esy*.  redle  Unce  equuliter  difient  4 centro , fcoccft  equulis  fit  / fjpfi 
I «.  Dico  quod  equulis  eft  * f,ipfi  y •».  Sifdem  enim  conflrudUc.fimditer  c pendemus  quod  x f,  duple 
eft  ip/ius  xx.cry  <d,ipput  >«.  Et  quonium  equulis  eft  « 'jpfiy  1,  ex  centro  enim  in  cinunjrrcntium,  «- 
quurn  eft,  quadratum  quod  fit  ex  xi,  ei  quod  fit  ex  y e,  quuiruto.  Sed  ei  quod  fit  ex  x i,quudruto^que- 
I tu  funi  (per  41  primi)  que  fiunt  ex  1 /,  C r/«,  quadrata.  Ei  autem  quod  fit  txy  lutquulufunt  (per  eun 
dem)  eu  que  fiunt  exetjcfxy.  Ea  igitur  que  fiunt  ex  < /,  cr/  « quudrutuutquuliu  funt  eis  que  fiunt  ex 
1 »> cr  » yquudrutis.  Quorum  quod  fit  exit,  ei  quod  fit  exi  f,  eft  equule : equulis  cmm  eft  1 fipfi  1 ,.rc 
liquum  igitur  quod  fit  ex  x [(  per  s communem  fententium  ) equum  eft  ei  quod  fitexyx,  equulis  igitur 
eftxt,ipfiy «.  At ipfius «/,  duplfS.cH ipfu  xf-.ipfmsueroyt,  duplu eft tpju  yl.Aequelisigiluresixf, 
ipfi  y «I.  In  circulo  igitur  rcliu  linee  funt  equules , que  equulttcr  di  fiunt  u centro : cr  que  equuliter  dt- 
ftunt  d centro,  fibi  inrncem  funt  equules : quod  erat  demonfirundum. 

Eu eltd.  ex  Cump.  tropofitio  14. 

I intra  circulum  plurimx  reftac  li 
nex  ceciderint,  diametrum  cius 
omnium  longilsimam , eiqj  pro- 
pinquiores remotioribus  longio 
res  efle  necefle  eft.  ff 

C A M p A N V S.  Sit  ut  in  circulo  a b e, cuius  centru  e cadant^ 

Elurimx  linrx  qux  finr  a b,a  c,a  d,f  g>h  k,  iitep  a e d,  diameter. 

licoiplam  eftcIongtfsimam,&  alias  ranro  maiores, quanto 
funtipfi  propinquiores.  Ducanturcmmacemroe,  lmexad 
extremitates  omnium, qux  finr  e b,e  c,e  f,  e g,c  h,  & e k.erii  tq* 
per  roprimi.duo  latera  cf,&  e g,  trianguli  e fg,  longiora  fg: 

& quia  ipfa  funt  xqualta  a d.crir  a d maior  f g . Eadem  ratione 

maior  ent  quam  a c,  quia  ac  & e c,  fuor  maiora  ac,  & xqualia 

a d.ergo  a d maior  eft  a c.Sic  quoqj  eft  maior  h maior  etia 

quam  a b.  Qyod  aurem  f g (it  maior  h k,&  a c quam  a b, pater, 

f % qui» 
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quia  aim  duo  latera f e,S£ e g.rnaguli  f e g.finr  xqualia  duo- 
bus lateribus  h eSCeh  trianguli  h e U,  &£  angulus  t e g,  maior 
angulo  li  c k,erit  per  1 4 pnnu  bafis  f g maior  bafi  h k.  Simili- 
ter quoque  quia  a e,  & e c.funr  arqualia  a e & e b.St  angulus  a 
€ c,  maior  angulo  a e b.crit  bafis  a c.per  eandem  maior  bafi  a 
b,St'  fic  eft  propoli  tum. 

E uclid.cxZxmb.  Theorema  14.  Vropoftcio  tf. 

In  circulo,  maxima  quidem  efl:  dimeties, 
aliarum  autem  femper  propinquior  cen* 
tro, remotiore  maior. 

THEON  exZamb . Sit  circulus  *fy  A,dimet  i ens  uero  dius  fit 
ai  A, centrum  autemfiti.  Et  propinquior  ipfi  * A, dimetienti  fit  fiy. 
remotior  nutem  fit  /« . Dico  quod  a A,  maxima  ell,  maior  nutem  d y, 
quam  /».  Excitetur  (per  o primi)  ab  i, centro  in  ipfias  ly,ty  [*,  per- 
pendit «Uret  1 f>crt «.  Et  quoniam  propinquiorquidem  centro  esi  f 
yjremotior  autem  / «.maior  rti  ( per  4 diffinitionem ) igitur  1 «,  ipfa  1 
4.  Ponatur  autem  (per  quartam  tertii) aqualis  1 *apfi  1 4,  cr(  per  un- 
decimam primi)  pera.ipfintadrefloi  angtlot  excitata  x t*,extenda- 1 
tu r in  r.  Et  (per  primum  pofidttum ) com ungantur  <fV”/.cri».Et\ 
quoniam  aqualis  eft  1 I,  ipfi  1 aequalis  di  (per  quartam  terti j cr  dif- 
finitionem quartam  ciufdem)fiyt  ipfi /a  r Rurfius  quoniam  aqualis 
ehaiipfi  iMJtyi  A, ipfi I rugitur  a A.ipfis  m >,c » r,  rft  aqualis . Sed 
$a  i- . cr  < (per  2 a pruni ) ipfa  u >,  maiores  fiunt.  Igitur  u A,  maior  esi 
quam  u*.El  quoniam  dua  /ae,iytv,  duabus  fit,  &>*,  fiunt  aquales 
(f  <r  1 f diffinitionem  primi)  ex  centro  enim  in  circunfrrentiam,  er  an 

plus  quifiub  /aer,  angulo  quifiub  fiu,  maior  eH,  bafis  igitur  m e,  (per  14  primi ) bafi  [ i,  nuior  efl . Sai 
aer,  ipfi  ty,  odenfia  cil  aqualis,  cr  ( yigvur  quam  j »,  maior  esi.  Maxima  igitur  efl  u A,  dimetiens,  ma 
itnr  autem  (y  ipfa  fu. In  circulo  igitur  dimetiens  maxima  esi:  aliarum  autem  femper  propinquior  centro, 
remotiore  maior  efl:  quod  demonfiraffie  oportuit. 

Euchd.ex  Camp.  Propofilio  1 f. 

njltab  altero  terminorum  diametri  cuiuslibet  circuli  or«  «f 
thogonalitcrlinea  reda  ducatur,  extra  circulum  eamca 
dere  nccdle  eft.  Atque  inter  illam  8i  circulum,  aliam  li* 
neam  redam  capi  impofsibileeft.  Angulum  autem  ab 
illa  Si  circunfcrentia  cotcntum, omnium  acutorum  angulorum  elle 
anguftifsimum.  Angulum  uero  in  trinfecum  a diametro  Si  circunfe 
retia cotentum,ommu  angulorum  acutoru elle  amplifsimu  necefle 
eft.  V ndc  ctia  manifeftu  eft,  omnemlinearedaa  termino  diametri 
cuiuslibet  circuli  orthogonaliter  dudam,circulu  ipfum  cotingere. 

CAMPANV8.  Siturarerminoadiamerriac.circuliabc,  * 

cuius  centrum d,  ducatur  linea  orthogonakrcr,dico  quod" 
ipfa  cadit  extra  circulum,&  quod  inter  lineam  illam  &rir- 
cunferentiam,  nulla  alia  rc&altnea  intercipitur,  & quod an- 
gulus quem  ipfa  & circunferenria  continet,  eft  minor  om- 
ni angulo  reftilinco  , qui  uidelicer  a duobus  re&is  lineis  I 
conrinerur.SC  quod  angulus  conrennis  a diametro  8C  dr-  I 
cunferenria,  eft  maior  omni  angulo  re&Uineo  acuto.  Si 
mtm  linea  du<5la  ab  a,orrhogonalircr  fuperac  lineam,  po- 
reft  cadere  inrra  circulum , fit  illa  linea  a b,  & ducatur  linea 
d b,ent'queperf  primi,  angulus  da  b,arqualj|  angulodba, 

& quia 


[ * 
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& quia  angulus  d a b,  eft  reflus  per  hypothefin,  habebir  triangulus  a b d,  duos  angulos  xt flos, 
quod  eftimpofsibilepcr  jz  primi.  Cadet  ergo  extra,  fitrp  a e, quod  fi  inter  ipfam  & rircunferen- 
nam  poreft  Irnea  recta  in tercipi,fir  ilta  a f,ad  quam  ducatur  perpendicularis  d g.&  quia  an  gulus 
d g a, eft  reatus, erit  per  18  primi  linea  a d, longior  linea  d g.quod  eft  impofsibiIe:quare  inter ip- 
fam.i  circunferennam, nulla  lmea  refla  intercipietur.  Propter  quod  patet,  quod  angulus  c5 
tentus  ab  a c,K  circuufer entia,  qui  dicitur  angulus  conringentif.eft  minor  omni  angulo  a duo» 
bus  reflis  lineis  contenro.Si  enim  abquis  reflilineus  angulus  effer  angulo  contingenti*  arqua- 
lis,aut  eo  minor.- ciim  omnis  talis  pofsit  per  xqualia  diuidi  fecundum  doflriium  9 primi,  inter 
lineam  a cfiL  circunferentiam,  polfet  linea  refla  interapi , quod  monftrauimus  elfc  uon  polle. 
Per  quod  patet  angulum  contentum  a diametro  U circunferentia,omnium  a curor  ii  reflibneo- 
rum  efle  maiorem,  quia  non  differt  a reflo,  nifi  in  angulo  contingenti*  quem  roonfirauimus 
elfc  minorem  omni  reflilineo.  Correlarium  paret  per  primam  partem.  Ciim  enim  linea  a e, 
in  utramcp  partem  ciefla  non  fecet  tirc*ulum,&  tangat  ipfum in  punflo  a,ipfaeft  cotingens  per 

diffinitionem. 

CAMPAANI  additio.  Ex  hoc  notandum  .quod  non  ualer  ifta 
argumeratio,Hoc  tranfit  a minori  ad  maius,&'  per  omnia  media: 
ergo  per  xquale.Ncc  ifta:Comingir  reperiremaius  hoc,&  minus 
eodem: ergo  contingit  reperforxquale. hoc  aurem  ficpatef.Sircir 
culusa b, fuper centrum  c.cuius diamererac b.ftC ducatur ab-eius  j 
f ermino  a.lmea  a d ortliogonaliter,  eritep  contingens  circuluper  J 
correlarium  huius.  Defcnbatur  iterum  fuper  punflum  afecuii' 
dum  quantitatem  diametri  a b, circulus  b c d,&  imaginetur  linea 
a b.moucti  fuper  punflum  a,  per  circunferentiam  arcus  b e d , ira 
quod  punflum  b numeret  omnia  punfla  arcus  b c d,  quoufquc 
perueniatad  lineam  a d,&  cooperiat  ipfam.Et  quia  angulus  ba 
d,  cft  reflus  t erit  ur/on  fit  fumere  aliquem  angulum  acutum  cui 
«qualem  non  fecerit  linea  a b,cum  diametro  a cb, minoris  circuli,  quia  tranfiuirad  angulum  re 
flum,  dinumeris  firum  omnium  angulorum  acutorum,  quorum  manifeftum  eft  quoldam  cfte 
minores  angulo  fetnicirculi, contento  a femicircunferentia  ab  ,&  diametro  a c b,&  angulum  re 
flum  manifeftum  cft  effe  maiorem  eodem.  Dico  quod  nullus  in  trifitu  ab  acutis  minoribus  ad 
reflum  maiorem  intermedius.fuir  ei  aqualis.  Si  enim  fuent  aliquis,  fit  ut  illum  fecerit  linea  a b, 
ciim  punflus  b.fuit  in  puflo  e,  arcus  b e d.  Quia  erg,o  angulus  e a b eft  arqualis  angulo  femicir- 
culi  prediflo,  angulus  autem  femicirculi  eft  amplifsimus  omnium  acutorum  per  ultimam  par* 
tem  huius, erit  angulus  e ab  amplifsimus  omnium  acutorum. Di- 
tiidarur  ergo  angulus  e a d.frcut  propofuit  9 primi, per  xqualia.du 
fla  linea  a f.eritip  (per  9 concepriouem)angulUs  f a b, amplior  an-E- 
gulo  e a b, quare  erit  aliquid  amplius  amplifsimo.quod  eft  impof- 
ffbile-  Vel  fic.Ciim  angulus  e a b,  fit  xquahs  angulo  femicirculi  fi- 
cur  ponirur,  at  angulus  femicirculi  cum  angulo  contingenti*  eft 
jqualisum  reflo,  fimilitci  quoque  angulus  e a b cum  angulo  e a d 
eft  *qualis  uni  reflo,erit  angulus  e a d,xqua!is  angulo  conringen 
tixi#  quia  angulus  contingenti*  eft  anguftifsimus  omnium  acu- 
torum per  \ partem  huius : erif  fimilirer  angulus  e a d , ei  rqualis, anguftifsimus  omnium  acu- 
torum, fed  angulus  e a f,  eft  eo  anguftiorper  conceptionem : erit  ergo  aliquid  anguftius  angu- 
ftifsimo:quod  eft  impofsibile.Non  ergo  erit  angulus  reflilineus  pqualis  angulo  femicirculi  JEt 
quia  tranfirur  i minori  ad  maius,#  non  per  *qualc:  irem  quia  eft  reperire  minorem  eo  # maio 
rem : patet  inftanria  contra  iitranqiieargumentarionemprfdiflam.Vndeperinreremprionem 
ad  illud  eft  refpondendum.  Poffet  probari  q.  angulus  conringenri*  eft  diuifibilis  fecundum 
lineam  reflam,utconftat  per  figurationem  hic  a latere  pofitam.  Certum  eft  quod  angulus  qui 
caufarur  ex  contaflu  duorum  circulorum  uel  fphxrarum.eft  angulus  conringenri*:  & talis  di- 
uidarur  per  lineam  e g,  quia  hic  habetur  triangulus  h g k.cuius  bafis  h k , diuidarur  per  xqualia 
in  punflo  e:8C  protrahatur  uerius  g,  contaflum:  # arguitur  per  quartam  primi,  detnde  per  ui- 
ccfimamfcxram  huius,  # patet  propofitum. 

Eudid.exZmb.  Tbcorcvuif.  P ropofttiois. 

,<  Qusc  a diametri  circuli  extremitate  ad  angulos  rcAos  ducitur,» 
tra  ipfum  circultfcadit,&  in  loeu  inter  ipfam  redam  linea  & circun- 
ferentiam,altera  reftaUneanon  cadet, &femicirculiangulus, omni 
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angulo  acuto  rc(ftilineo  maior  eft,rdiquus  autem  minor. 

THEOH  exZmb.  St:  anulis: « fi  ),  cires  centrum  A,  cr  dexnetientem  * 4.  Dico  quit  d que  cxx 
ipl i *fad  unguloi  redo I ducitur, extrt  ipfum  circulum  cudit.  Non  cnim,fcd  ppofhbilc  cfl.cidil  nttrriitt 
ficui  7 «r,cr  coniimgctur  A y.Etquonim  eqiulis  ejl  A xdppAyiper  ij  diffinitionem  primi)  rx  centro  e» 
nim  in  cimoiprouii, equilis  cR  &■  unguini  Jxy  jugulo  xyA.  Anguini  uutcJl*  y.rxtiui  rjhre- 
tijsigitiireftcrquifubxyAAngidiigiturquifubAxy.crxyA,  \ • 

ducibus  redii  fune  equulei. quot  ( per  17  prini)  e!i  mpotiiblle.  Igi- 
tur *b  xpgn o,  ipji  xl\ud  ungulos  rctios  dutii,inlrs  ipfum  circu- 
lum non  cudit.  Similiter  quo q;  oftendemus,  quod  nech  in  ipfum  cir- 
cunferentiumjxtr.i  igitur  cudit Jicut  xi.  Dico  quodtn  loc um  inter 
* t, retium  lineem, cr  7 f x,circunjerentium,  u'iu  rctiu  lineu  non  eu 
dit.Sienimpoftibilc  cfl , cudut  ficui  !x,  ©-  excitetur  (per  u primi) 
tb  ut Pgnoumpfum  ! Xfcrpendiculurti  A. .Et  qu ortum  retiul  rft 
«ignini  * « A minor  retio  cutem  quifub  A * xunuior  igitur  ejl  xA, 
quum  A «.Aequulii  cutem  ellAxipfiA  i, ex  ce  ruro  enim  in  circim- 
jirentiumunuior  (per  19  primi)  igitur  rft  A d,ipfuA  u, minor  muio 
re, quod  esi  impo/Sibile.lnlocum  igitur  inter  retium  lineum  er  cir- 
conferentium  jlteru  retiu  lineu  non  cudet.Dicuquid  eyfenicircuit  unguine  eontentuefub  • S, retis  lineu 
C r>f  *,eircunferentiu/>mni  ungulo  nento  retiihneo  muior  eft.  Rrttjiiiit  cute  colemus  fub  y.x circun fe- 
rent iu  cr  * I retiu  luteu  omni  ucuto  ungulo  retidmeo  minor  eft.  Si  enim  uliq  me  eftunguLu  retiilinens  mu 
ior  eo  quifub  fi  *,retiu  lineu  eyyt  x,cercunferentiu  continetur, minor  nero  eo  quifub  > / x, circun feren- 
tucx  I, retiu  lineu  continetur,  m locum  mter  7 4 xuircunfcrentium  cr  u 1, retium  lineum  retiu  lineu  eu 
deeujuu  efficiet  muiorem  quidem  «ignium  contentum  fub  retiie  hneie.eo  quifub  (x,retiulineu  eyy!  *, 
circunferentiu  continetur,  minorem  nutem  eo  qui fubydx,  circunferenliu  crxi,  retiu  lineu  continetur, 
non  cedit  nutem.  igitur  per  preoilenfem  poflibduutem  ungulo  contento  fubCx  retiu  lmeu,a-  ytx,  ctr - 
cunferentiu , ungulut  ucutui  fub  retiu  lineis  contentut  muior  non  eft,  neque  etium  minor  contento  fub  7 4 
x,circunfrremu  cr  x 1, retiu  lineu.  ‘ 

CORRELARIVJ1.  Hinc  msnifefttim  eft,  quod  u diumetri  circuli  extremitute  ud  ungulos  re- 
(los  dutiu , ipfum  circulum  tungit , cr  quod  retiu  lineu  circulum  in  uno  pgno  tuntum  tengtt , quonium 
otienfum  eti  (per  fecundum  terti])  quod  que  in  duobus  HHispgnn  incidit, mire  ipfum  cudtr.quoi  demon- 
(fajfie  oportuit. 

Euclid.exCtmp.  Propofitio  i* 

Datopunfto.ad  datum  circulum  lineam  contingen1* 
tem  ducere.  t 

C A M P A N VS.  Sit  circulus  durus  a b,  cuius  cerrum  c,  punflusip  datus  d,  uo 
lo  ergo  npunrtod,  ducere  lineam  contingentem  circulum  ab.  Produco  linei 
d c.fecantem  circunferenriam  circuli  a b.in  puniio  a,(iiper  quam  deferibo  arcu 
Ium  d e, fecundum  quantitatem  Iinttrdc.coccnrricum  circulo  a b,K 
n pumilo  a.produco Irneam  a e,  perpendicularem  ad  linram  dc.qux 
ieert  cimmferen  ri.ltn  circuli  d e,  in  pumilo  eo.  &'  produco  linram  e c, 
recantem  circunfrrcntiam  circuli  a b in  punclo  b.Deindcprodiico  U- 
ncam  d b.  quar  erit  continges  circulum  a b.  Qsiia  enim  duo  lateraa  c 
Sfce . trianguli  a ceftim  «qualia  duobus  larrribusbcStcd  trianguli 
b c d,  St  angulus  c rft  communis  utriqt,  erir  per  4 primi  angulus  eae, 

«qualis  angulo  d b ciangulus  aurem  ca  c.ril  reiilits,  quare  angulus  d 
b c.eft  rriilus.Prr  correlanum  rrgo  prpccdentit  erit  linea  d b,  contine 
gms  cu  culum  a b:quod  eft  propofirum. 

Eucltd.  cx  Zxmb.  Prollenu  a.  Propofitio  17. 

A dato  figno,dato  circulo  contingentem  redfcam  lineam  ducere.  *r 

T H E o N (x  Z ab.  Sit  quide  dat umfignu  datus  dutccirculin  ptCy  Jl,oportet  iam  i dato  figno  «y/j 
to  circulo  fy  Contingentem  retiam  lutei  dueere.Sufcipiatur  emm(pcr » tenipeentrum  cir  culi, /tfi  1/-  i 
M /»cr  comungdtur  (per  1 pofluldu)  * 4 i.Ei  centro  quidem  tfyjao  utro  * * (per/  poftuL/tu ) arculut 
(UJaibdttur  *!»*?  ab  ipfo  A ipfi  t «M  «figulos  refios  excitetur  Jlf(pcr  » primi ) et  coi  ungamur  ipn*i 
pojtuutu)  tCUrjx  fijfco  j 46  *ftgno,drcuk  t y ^contingens  Juflj  ejl  k fi.  Quonu  erum  t Jignunt, 
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«r  utrum  efl  circulorum  fi'y I,rt  « !’:,equuhs  eft  i o,ipfi  > /,cr  / -»,ip/i « 

(:tx  centro  tnim  in  cbrcimfireutim.  Duo  igitur  *i,<y  fi,  duobui  i J, 
er  < Afifnt  equulei, cr  ungulum  communem  huhent  qui  ud  r.bufit  igitur 
* {(per  4 primi)  bufiufixft  equulis, cr  triungulum  A t {,  triungulo  ifi 
e.eji equule,&reliquiunguli  reliquis enguliliequulis  igitur eRungu-  I 
lm  i d {, ungulo  i fi*,  re  flui  efl  outem  quifub  i C{,  reflui  igitur  esien 
quifubtC*,e-cslifi,ex  centro.  Que  autem  ex  diomclri  circuli  ex  tre  l 
mitotcod  ungulos  redas  ducitur,  ipf:m  tungit  circulum  ( per  correlt-  ' 
rium  i«  tertii ) Igitur  uSopfum  circulum  (y  JJungit.A'  dutoigiturfi- 
gno  *,doto  circulo  fi  y ui,cotingcnsrctU  lineo4ufturil*t,  quod  jeci  f- 
fe  oportuit.  Euclid.exCuap.  Propofitio  17. 

i I circulum  linea  refla  contingat,  icontafluucrd  adeen* 
trum  linea  recta  ducacur,neceffe  eft  cam  fuper  lineam  co 
tingentem  ede  perpendicularem. 

C A M P.  Sir  linea  a b, contingens  circulum  c e,  cuius 
centrum  fit  d,in  punfto  c,  qui  iungarur  cum  cenrro  per  “ 
lineam  cd.  DicohancciTe  perpendicularem  fuper  lineam  conringcn- 
rem.  Si  enim  non  cft  perpendicularis  ad  ipfam.fir  ergo  d f perpeti  dicti- 
taris ad  eandem.qu?  fecct  circunferentiam  circuli  in  pumfto  e,  erirlp  u- 
ter$anguloru  qui  funrad  freftus  igitur  per  1 8 primi,linea  cd,  eft  ma- 
ior linea  d f,  quod  eft  impofsibile.Conftat  itatp  d c e(Te  perpendiculare 
fuper  a b:quod  eft  propofirum. 

E uclid  ex  Zmb.  Problnru  is.  Vropojitio  »•. 

*•  Si  circulu  tetigerit  aliqua  refla  linea,  a cetrO  auce  in  cctaflumdtt 
fla  fuerit  aliqua  reda  linea, ipfa  dufla.perpedicularis  erit  cdtingeti. 

THEON»  2 umb.  Circulu  enim  • (y,tungut  reflo  lineu  quedum  -te,  

in  y fi  gno,  effumetur  (per  itertij)  centrum  circuli  ofy,  fissu  illud  {.Et  ub 
f,in  y,ducutur  (per  ■ poftulutum)  {y.  Dico  q,  { y , perpeodialuris  cflinAe. 

Si  enim  non, excitetur  (per  u primi)  ub  {in  ipftm  e >,  perpcndiculuris  { «. 

Quonium  igitur  ungulus  /«  y, reflui  eft,ungulus  igitur  quifub  « y {eii  ucu- 
tus.muior  igitur  cft  ungulus  {u  y,  ungulo  {y  *,fiib  muiori  uutem  ungulo  (per 
I f primi)  mini  Utusfubtenditur,muicr  igitur  cil  {y,quum{>.Aequ.lUsuu 
tem  eft  fyjpfi [f:ex  cetro  enim  in  drcunjrrentu-.muiorigitur  eft  ffi,quem 
{ e, minor  mtiorequod  eft  impofiibileAgitur  {*,ipfi  dsnocfl  perpendiculo' 
ric.Snuibterquoip  adedemus, q,  nullu  uhu  preter  {y.tgitur  {y,  perpendteu- 
Uris  eftipfiu  i.Si  circulum  igitur  tetigerit  uliquu  reflo  lineu,er  quufe quutur  reliqutiquod  dcmonflrq-. 
fceportuit.  Euclid-cxCump.  Propofitioss. 

II  circulu  linea  refla  c6tingat,&  acotafluin  circulu  linea  quj' 
dam  orthogonaliter  ducatur , in  cade  centru  cfle  neccfle  eft. 
CAMP.  Sit  ut  prius  linea  a b contingens  circulum  ce  inpunflons  r V 
c.Ki  coniafiu  ducatur  Irnea  intra  circulum  c c.perpcndicularis  ad  Irneam  a b. 

Dico  9.  centrum  circuli  eft  m linea  c e.  Harc  eft  conuerfa  prioris.  Si  enim  non  , 
fuerit  centru  in  linea  ce,  firalibi  ubicunqs  contingat.fitip  d,  K producatur  d c,  f 
eritep  d c,  per  pratmirtam  perpendicularis  ad  Uncam  a b,  quod  cft  impofsibilc, ' 
ctim  e c,  polita  fir  perpendicularis  ad  ipfam. 

EucUdxxZumb.  Thcorcmu  17.  Propofitio  15. 

a Sidrculum  tetigeritaliqua  refla  linea,acontaflu  autem  ipli  tan- 
genti ad  angulos  reflos  rtfla  linea  qusedam  excite- 
tur,in  excitata  erit  centrum  circuli. 

THE  O N e*  Zumb.Circuluaiim  « ('y.tengutrcflu  lineu  queiu/ 1,  in  figno  y, 
et  obipfoyupfi^i  (per  ti  primi)  excitetur  ud  ungulos  reflos  y*.  Dico  q,inip[o\ 
y uxflcentriicireuli.no  enim,fed  fi  pofiibilc  est, fit  /,cr  (per  1 pqflulutu)coiungu 
tur  y {.Qucniu  igitur  circulu  * fi  y, reflo  lineo  qtutdi  ut  1 rugit,  4 cetro  siit  itt  cot4_ 
flu  duflo  cftly  igitur  (p  ii)ppcndiculoris  efl  ipfi  dl  tjxflus  igitur  eftigului  {ys, 
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ut  ungui»  * y i,rf  Hut  eft, equuli!  igftur  eft  engulue  {y  i,ci  qui  fui  u y t .minor  muiori,quod  csl  mpcfiibi 
Ir. Igitur  /,  centrum  cire  ult  ufynon  eft.  Similer  quoet  cftcndem  ut , quo  d me  uhbi  preter  quim  m e y. 

Si  circulum  igitur  iliqut  reftu  Unet  tetigerit , l contuttuuutcm  ipfi  ungenti  ii  tnguloi  rtftoi  reti  i l met 
excitetur  in  exciliU  erit  centrum  circiditquod  dcmonftreficcportwt. 

EucUd.exCump.  Propofitio  <p. 

I intra  circulum  angulus  fupra  centrum  conliftat , alius  t» 
ucrd  angulus  fupracircunferentiam  conliftcns  eandem 
I baiin  iiabeat.intcrior  fuperiori  duplus  erit. 

CAMPA  NV  S.  Sit  ur  in  circulo  ab  c, cuius  cenrrum  d,fiar  angulus  ad  c.fu- 
" pra  cen  rrum,&  angulus  a b c fuper  circunfercmiam ,fir«p  urriufqj  anguli  eadem 
ba(Ts'q uz  fit  arcus  a c.  Dico  angulum  a d c,  duplum  efTc  ad  angulum  a b c . Quod  fic  probatur. 
Aut  enim  duae  line*  a b&  cb.uiduduntduas  lineas  ad&dc.aur  alrrra  carum  fit  Unca  una 
cum  altera  reliquarum , aut  etiam  altera  perna- 
rum fecar  alteram  portrrmarum.  Sit  ergo  primo 
ur  includant  eas  ut  in  prima  figurario ne  apparer, 

& producatur  linea  b d e.ci iriy  per  j 2 primi, angu  ( 
lus  a d e cxtrinfccus,  arqualis  duobus  inrrinfecis,  # 
qui  funt  bad&a  b d, anguli.  Er  quia  ipfi  funr  a 


quales  per  quinram  eiufdem.erir  angulus  a d e, duplus  ad  angulum  a b d. Simili  quoqj  modo  c- 
rit  angulus  e d c, duplus  ad  angulum  d b c.quare  torus  angulus  a d c.duplus  erit  ad  torum  angu 
Ium  ai>  c.quod  eft  propolirum.  Qy  od  fi  altera  duarum  linearum  a b & b a.fuerit  linea  una  cum 


altera  duarum  qux  funr  a d & b d,ur  in  fecunda  figuratione  apparer,  per  eafdem  per  quas  prius 
& fundi  modo  liquet  propofirum.  Qy  od  fi  altera  duarum  linearum  primarum  feccr  alteram 
duarum  poftremarum , ut  in  tertia  figurarione apparet,  ubi  linea  a b fecar  lineam  d c,  produca- 
tur linea  b d e.  Erir  per  eafdem  quas  a principio  aliumpfimus  tt  fimili  modo  e d a, duplus  ad  an 
gulum  d b a,&  torus  angulus  e d c, duplus  ad  torum  angulum  d b c, quare  angulus  a d c.duplus 
eft  ad  angulum  a b c.quod  eft  propofirum. 

Euclid.  ex  Ztanb.  Tbformi  «S.  Vropofitio  i o. 

In  circulo  angulus  qui  ad  cetrum.duplus  eft  eius  qui  ad  drcunfe  =• 
rentiam,  quando  anguli  eandem  circunferentiam  habuerint. 

THEON  rx'Ztmb.  sit  ctrculm  *ty,&ii  eiuc  centrum  fit  tngului  fi  ty,ed  eircunfirentiem  ne- 
to mgulue  f*y  Jubetnt  cutem  eundem  btfm,CLratn ferentium  t y.Di-  * 

co  quo  i duplus  eft  unguite)  i y,  unguli  fu  y.  tiutlu  enim  ui(  per  fe- 
cundum pofiulitum)  extenditur  in/.  Qbotmib  enim  equuht  e fi*  i, 
ipfi  it,ex  centro  enim  in  eircunfirentiem , equuli!  eft  unguite  > e t, 
eiqut  fub  if  *.  Anguliigitur i*fi,c if*(pcr  r primi ) Clue  quieft  I 
fuit  u d, dupli  funi:  equili!  iutra  eft  qui  fui  fi  i/C  per  j»  eiufim)eii  j 
qui  fui  t et  fi  et  i fi  e.Angulue  igitur  fi  t tfipfim  i u fi, duplut  rft.Et  per- 1 
inde  inguluc  fty,eiucqui fub  t e y (per  eundem)  duplue  eft. Totue  igi-  ' 
turi  i yuotue  qui  fub  f*  y,ri}  unguli,  duplueeft.  Rurfue  conftituutur, 

C fit  ulter  tnguhi!  1 4 y,ej  ducutur  (per  primum  peftuLii  um)  4t,ex 
tendetur q;  ( per  x paftulttm)  in  «.  Similiter  quoq  cftcndcmue  quid 
duplue  eft  « r y, unguit!  eiuc  qui  fub  t4yefttnguh.Qjtorum  qui  fub  t ' t, duplue  eft  elue  qui  fub  t * t.  Ke 
liqum  igitur  qui  fub  fit  y,eiut  qui  eft  fub  Cutyduplue  eft.  In  circulo  igitur  unguine  qui  id  centrum,  duplue 
eftetul  qui  ui  circunfirentiem,quundo  eundem  emmferctium  bifin  hubuermt  ipfi  unguit:  quod  oportuit 
icmon/trefie.  Euclid.  exCump.  Vropofitio  xu. 

I in  una  circuli portione.anguli  fuper 
arcum  confiftant,  angulos  quoslibet 
xquales  eflenecelTeeft. 

CA  MPANVS.  Sit  ut  in  porrionr  a d b,  circuli  a 
b c, cuius  cenrrum  fit  f,  cofiftanr  quorlibet  anguli  fuper  arcu  a d b,  qui 
funr  e d c.Dico  eos  effe  f quales  .Protrahatur  enim  chorda  a b.flf  ab  e- 
ius  exrremirarib.d  ucanr  ur  in  centru  linex  a f,  SC  b f,  eritiy  per  prfinif- 
fam  angulus  f confiftens  fupra  cenrrum,  ad  unumquemy  eorum  du- 
plus, quare  ipfi  furn  squales ; quod  eft  propofirum. 

Euclid, 
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Zuclid.ex  ZamS.  Theorema  ty.  Propoptio  a'. 

k,  In  circulo , qui  in  eodem  fegmen  to  funt  anguli,  fibi  inuicem  funt 
aequales.  +- 

THEON  aZtmb-  Sint  in  fegmento  fiat  A circuli  aly  Jljnguli  qui 
fubfiaA  cr  /'  «f. Dico  quod  unguli  fiaa.crfii  Jlfibt  irmcefiint equites.  » 

. Sufcipiatur  enim  (per  primum  tertij ) centrum  circuli  *ty  A ,Jit $ illud  /Et  t 
ducuntur  (per  prunum  populatum)  6 f,ja t.Ef  quoniat n angulus  fi  /Aedad 
centrum,angulus  uutem  qui  fui  fi  a St, ad  ctrcwi/rroitiam.cr  eundem  balent 
bapn  circunfercntum  < y pinguius  igitur  fi  fS  ( per  pracedentem ) duplui 
ejl  eius  qui  fub  i> « S,ey  perhoctngului  t /<*,  duplm  ep  etiam  eius qui  fub  it 
1 A Aequalis  igitur  ejt  ( per  communem  feni  entium  dicentem , qua  eiufdem 
funt  dimidium , admuicem  funt  aqualia)  angulus  l a angulo  siJl.m  cir- 
culo igitur, quim  eodem  fegnento  funt  anguli, fibi  inuicem  funt  aqualet:quoddemmdraffe  oportuit. 
Euclid.ex  Camp.  Vrcpcfino  11. 

I intra  circulum  quadriIatcrumdefcribatur,quoslibete< 
ius  duos  angulos  exaduerfo  collocatos , duobus  reflis 
angulis  x quos  cfle  nccefle  eft. 

C A M P A N V S.  Sit  quadrila rerum  a b c d.infcriptum 
circulo  a bcd.Dicoquofcp  eius  duos  angulos  oppofi- 
tos,  efle  xquales  duobus  reftis.  Protrahantur  in  quadnlatcro,  diame- 
tri a c,b  d.eritq;  per  premiflam.angulus  c b d aequalis  angulo  c a d,  Si  an 
gulus  a b d xqtialts  angulo  a c d:  quare  totus  a b c,  aequalis  erit  duobus 
angulis  qui  funt  a c d & c a d.  Et  quia  ipf*  cum  angulo  a d c funt  xquales 
duobus  rc&is  per  u primi.criir  St  anguli  b totalis,  & d totalis,  xquales 
duobus  reftisrquod  efrpropofirum.  Similiter  quot;  probabo  angulos 
a &C  c totales,  cfle  xquales  duobus  rc&is. 

Euclid.ex  Zmb.  T heoremd  to.  Propofitio  tu 

>»  In  circulis  quadrilaterorum  exiftentium.anguli  qui  exoppofito, 
duobus  reflis  funt  jquales. 

THEONn  Z amb.  Sit  circulus  af,A,cr  in  eo  quadrilaterum  pt  a 
CyA  Dicoquod  angultqutexoppopto,duobus  redis  funt  eqttales.Coniun- 
garnur  (per  primumpoduUlum)  « >,  erS  S.Quoniam  igitur  (per/i  pri- 
mi) omnis  trianguli  tres  anguli  duobus  redis  funt  aquales:  trianguli  igitur  a 
I y , tres  anguli  y *fi,afiy,c-fiy  a duobus  redis  funt  aqualesJSngulus  au  te 
y a ,, angulo  fiSyeP  aqualis  (pera  1 tertij ) in  eodem  enim  funt  fegmento  fi 
adi  y.  Angulus  uero  *yfi(  per  eandem)  angulo  a ut  d,  in  eode  enim  funt  feg- 
maitoaAyfi.TotusigiturquifubuAy,eisquifubCay,<yaffieiiaquali>, 
communis  apponatur  angulus  a fi  y.  Anguli  igitur  qui  fubaCy,fiay,c?ay  CjtiS  qui  funt  fub  a fi  y,  tr  * * 
yfuni  aqualesfcd  quifubafyjay,etxy  fi, duobus  redis  funt  aquales.  Anguli  igitur  a fi  ,,cr  a A y,duo 
bus  redis  funt  aquales.  Similiter  iam  oflendemus.q,  etiam  anguli  fi  a *,&  Ay  fi,  duobus  redis  funt  aqua 
les.ln  circulis  igitur  quadrilaterorum  cxiflentim  anguli  ex  oppofito , duobus  redis  funt  aquales:  quod 
demonprart  oportebat. 

Euclid.ex  Camp.  Propoptio  au 

V as  fimiles  circuli  portiones  inaequales,fupra  unii  refla 
lineam  afsignatam,ex  cade  parte  cadere  impofsibile  eft. 

CAMPANVS.  Sit  rc<fia  linea  a b.fuper  quam  fiar  portio  circuli,  a c b.  Di- 
. co quod fuper eandem  lineam  ex  eadem  partenonfietaliaportioquxfitfimi 
l*s  Ituic.Sf  ea  maior  aut  minor.  Qpod  ii fueritpofsibile,  fiar  ergo  portio  a d b, 
maior  ea.quf  ciim  fit  ITmilis  ei,  Itat  ergo  angulus  a cb  in  porrtone  minori, St  angulus  a d b in  ma 
iori.  Erit  ergo  linea:  ad.  St  d b, includant  lineas  a c Si  cb.ut  in  figuratione  prima  apparer.  Aut 
altera  primarum, una  fiar  cum  altera  poftremarum.ut  in  fecunda. Aut  ut  altera  fecet  alreram , ul 
in  tertia.  Qpod  fi  fuerit  primo  modo, erit  per  uiccfimam  primam  primqangulut  c maior  an  gulo 

d,non 
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d,non  ergo portione.  fimilre  per  diffinitionem.  Qpod  Ii fecundo  modo  .crindhucingulimc. 
maior  angulo  d,  per  dccimamfcxtam  primi : non  igitur  erunt  portione.  fiimlei.Si  autem  tertio 
modo,  fit  ut  linea  • 

b d,  fecei  lineam  a / /?\\  /J/#S 

c,5i  fccer  circunfe 
rertam  portionis 

minoris  in  pnn-  i _ 

«flo e, & ducatur  U <7v  b A b ~ w 

nca  e a.  Eritip  per  eandem  decimamfexram  primi,  Angulus  a e b,  confiftensin  portione  ac 
b,  maior  angulo  d, quare  nullo  modo  funt  portiones  fimiles.  f Simili  quoque  modo 
probabis, quod  fuper  eandem  lineam  non  fiet  portio  fimilis  portioni  a e b, minor  ea:pofiro  c,in 
loco  d,&  d in  loco  c,in  figura  cum  omnibus  pnrdiftisjent  enim  perprpniffas  &C  per  u primi.dC 
per  1 6 eiufdem  & przmiflo  modo,anguIus  d omnium  figurarionu, maior  angulo  c,quare  por- 
tiones non  erunt  fimiles.  Et  nota,  quod  licet  proponatur  fuper  lineam  unam  non  pofTe  fieri 
portiones  fimiles  inrquales  ex  eadem  parte : ucrum  eft  tamen , quod  ne<p  ex  diuerfis  partibus. 
Qyodlibet  probare,  minore  qux  eft  ex  una  parre,  fuperpoiita  maiori  qux  eft  ex  altera.  Neceffe 
enim  erit  per  communem  frienriam,ipfam  i maiori  excedi,  non  ergo  funt  fimilesper  hanc  «. 

Euclid.  ex  Z smb.  T beoram  » ».  P ropofitio  *|. 

Super  eadem  reda  linea,  duo  Tegmenta  circulorum  Gmilia,&  in'  „ 
arqualia.non  confti  tuentur  ad  eafdcm  partes, 

T H E O N cx  Zxmt.  Si  enim  pofibilc.f tpc r udem  rrRt  linee  . A 

duocirculorumfcgmcntipmslU  crinequiliiconpiiuintured  cufdem  / 

partes * > A CT  « «t  A cr ducatur (per primum poftulatum )nyA,er 
comungmtur  ( per  i pasluUtum  )y(crAA.  Quorum  igitur  jegmen 
tum  « y l.pmile  ePfegmento  « A fjimliuik  circulorum  fepncnu  funt 
aueequales  ungulos  fufeipiunt,  i per  diffinitionem  tersij  Ungu- 
lus igitur  .yf^ngplo.A  f.cft  equilis,  exterior  interiori:quod(pcr  t*  _ 

primori!  mpojitbile.  Super  eudem  igitur  redi  linee,  duo  circiiorum 
fegmcnufimtlu  ej  inequuln  non  conflitucnlur  idcafdm  partes:  quod  oportuit  demonUrufc. 

"T1  Zuclid.ex  Cemp.  Prcpojisio 

I drculorum  fimiles  portiones  fupra  lineas  aequas  fut/t, 
rint.iplas  portiones  aequas  efle  oportet, 

C A M P * N V S.Sint  dux  Unor  a b K c d *qualc.,fupa-qui.  funt  dur  portio 

Jnr.circulorumacb.cfd,quf  funt  fimilct.  Dico  quod  ipfffiintrouj|«.'i..nin. 

non  funt  xquales, altera  earum  fupcrpofitaalreri,  exce- 
det maior  minorem.  Sed  linea  ab,  non  excedet  lineam  c % - 

b,  nec  excedetur  ab  ea, cum  fint  aequales.  Quare  accidet  Z'  f X 

contrarium  prarmiftar,quod  eft  impofeibile.  Erit  enim  a f A / \ 

b & c d linea  una.  fe-.  fl  (r $ 

EutUd.exZimb.  Theorema  n.  tnftfiio  »4. 

THEON»  Zamb.  Super  equalibus.mquim.rcass  Unets.$,a->  jfcf. 

Iu  circulorum  fcgmrnte  .it.cyyfA,  conRitiuntiir.  Dico  quid  equum  ellfe. 
gmentum  * 'Afemnenio  y fit.  Congrucnlcnancpfcgmcnto  .1  Aipff.  / Are." 
mentOATpofttofigno  ..fuper figno  y,  reae  suro  Unce  oA.ipfirfLLeJy^ 
congruente, cr  (figmm  congruet  ippApgnoajuoniam  equilis  efl.  fi ,ippy  A 
Congruente  autem  . /,reHi  lutei  ippy  A, congruit . , f.fcgmitum  ipji  ,/A.  si 


*♦ 


*'*&*"*  ^■f!.p7>yZoncon 

putt.fed differt peut yu  A,  circulutiutem circulum (peruicefmmicTtihnon 
f^mptunbucPgnuduobus.Sedy.  A.ipfumy  l A.i„plur, butquim  dslbmR 
gpss,hoc  ettyu  A,jecit, quod  (per  eundem  ) r/?  impetibile.  Non  igitur,  congruente  . I reauUneeitrR . 
A, non  congrmtquoquc  O-fcgmentum.id.fegmcntoy/A.  Congruit wiZJ  ',  e^ule  sUZ. 

f^*!™**  ^ P"**  drcuhrm  [W'»«  Pbfmuiecm 
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EucIiJ.cxCamp.  Propofitio  14 

Ati  fcmicirculi.fiuc  femicirculo  maioris  (iue  minoris  por 
tionis,circulum  perficere. 

Campanvs.  Inrcnrio  per  hanc  conclufioncm,  eft  ex  omni  arcu  daro,  fiue 
ex  omni  circuli  portione  data,  circulum  perficere . Sit  ergo  a b quilibet  arcus : ex 
quo  uolo  perfice- 

re  circulum . Protraham  in  eo  P. 

duas  lineas  qualirercump  con- 
tingar, quxfinr ac, &bd: quas 
diuidam  per  xqualia, a c quidem 
in  punito  e,  & b d in  punito  f. 

Er  protraham  cg perpendicula-  •)  __ 

remadac,&’fh  perpendicularem  ad  bdiquxfecenrfe  in  punito  k.Eririp  per  correlarium  pri- 
mx  huius, centrum  circuli  in  utraqj  linearum  e g 6C  f h.  Quare  centrum  eft  punitum  k.  Si  autem 
egnonfecerfh,fedfinr  linea  una.qucmadmodum  erit  fi  duxlinexa  cfl£bdfinrxquidiftante* 
tunc  ipfaapplicabitur  circunferenrixdari  arcus  ex  utra<pparrc:ipfa  igirur  diuifapermedium  io 
punito  k,erit  ibi  cerrum  circuli  per  idem  correlarium. 

Aequi  di  itantes  autem  non  erunt  e g & f h,  quia  cum  in 
urraqt  fir  cerrum  circuli  per  dictum  correlarium,  eftent 
eiufdem  circuli  duocenrra.  Sic  poreft  de  omni  arcu,  fi# 
uede  omni  portione  communirer demonftrnrt.quali- 
ter  inde  circulus  perficiatur.  Qyia  tamen  aultorui- 
detur  hanc  conclufionem  uariare fecundum  diuerfas 
fpecies  arcuum, omnium  portionum  enumeradofpe- 
oesrdemonftrabimus  diuifimper  fpecies,  qualiter  ex  omni  portione  data  circulus  perficiatur. 
Sit  ergo  primum  a b portio  data,femicirculus:erir9  per  diffinitionem  femicircuh.hnea  a h dia  - 
meter: ea  igiturdiuifa  per  medium  in  punito  c.erit  c citrum  circuli.  Sit  rurfus  pomo  a c b fcml- 
circulo  maior, cuius  chorda  fir  a b,quam  diuido  per  xqualia  in  punito  d.a  quo  duco  d c perpeti 
dicularem  ad  ipfam,qux  rranfibit  per  centrum, per  correlariu  primx  huius : & protraho  lineam 
a c.  Er  quu  linea  a b elt  minor  diametro, cum  fir  a c b portio  maior  fetnicircuIo,erir  a d minor  fe 
midiainc  troifcd  d c eft  maior  femidiametro,ergo  d c eft  maior  quam  a d ergo  per  19  primi  angu 
lus  e a d eft  maior  angulo  a c d.  Fiat  iraqj  per  * j primi,angulus  c a e xqualis  angulo  a c d.produ- 
Ita  linea  a c qux  fecer  lineam  c d in  punito  e,  eri  rqj  per  6 primi, linea  a e xquahs  linex  e c:produ 
carur  igitur  h 11  ca  e b.critcu  per  4 primi,linea  e b xqualis  linex  a e, quare  rre9  linex  e a,e  b.e  c funt 
pquales, ergo  per  d huius  e eft  centrum  circuli.  Sit  iterum  a c b portio  minor  femicirculo:  cuius 
chorda  fir  ac, quam  diuido  per  xqualia  in  punito  d,aquo  produco  lineam  ede  perpendicu- 
larem ad  lineam  a b,qux  fecet  circunferentiam  in  punito  chanc  manifefium  eft  tranfireper  cen 
rrum  per  correlarium  primx  huius.  Produco  iterum  lineam  ac, eritlp  angulus  a cd  maior  angu 
lo  c a d.  Si  eft  xqualis, crir  a c b fcmicirculu s:&£  fi  minor, erit  maior  femicirculo : politum  eft  au- 
tem quod  fir  minor.  Produco  igitur  lineam  a e, qux  cum  linea  a c faciat  angulum  f qualem  angu 
lo  c,&  fecet  lineam  cf  in  punito  e & manifeftum  eft  quod  punitum  e, cadat  extra,datam  porti- 
onem>&  produco  lineam  e b,&T  quia  angulus  a rotalis  eft  xqmlig  a ngulo  c,  erir  per  6 primi,  li- 
nea e a xqualis  linex  c c:&  quia  per  4 primi, linea  e b eft  xqualis  linex  e a,  erit  per  9 huius  pun- 
itum e, centrum  circuli:quare  parer  propofitum,  fecundum  omnes  fpecies  portionum  circuli, 

Euclid.cx  Zmb.  P roblcm  j.  Propofitio  1 r. 

1 Circuli  fegmento  dato.defcriberc  circulum  cuius  eft  fegmetum, 

THEON«Zjmf>.  Sir  dattm  fegmentum  circuli xfi  , 4 

f.  Oportet  um  [cgynenti xfi  y, circulum  cuitu  eft fcgmcntS  /^\ — x /^7\  \ 

de[cribcrc.Secciurenm(pcrtoprimi)xy,hfiruminA.  Z''  ■ * \ Z/  \ 
Exctfdimj;  ( pcrtieiufJcnt)  a fvgioA,igfi » y,  ii angulos  « — y l/  * 


rtdot fiAv  conitmptur (per primum  poftuLttun 1 ) xfi. 

Angulus  igitur  ■»  fi  A , angulo  fu  A comparatui,  aut  co  eft 

motor  Aut  ei  xqualis.aut  co  minor.  Sit  prior  mater, y conftituatur(per  «,  eiufdemiadipfam  fi  x,re!hm 
lineam, ad  /tgnumj;  in  ca  *,ipfi  angulo  x fi  A, xqualis  angulus  fixi.  Et  netedatur  (per  x pojlulotum)fi  A, 
in  f.Et  coniungatur  (per  1 pojlulatum ) 1 y,  quoniam  igitur  anguini  x fi  i.xquJis  eft  angulo  fi  • 1, xqualis 
igitur  eft  (per  a primi  rc3n  linea  1 fiipji « 1,  Et  quoniam  xqualis  eft  a A,  tpji  Ay.  communis  autem  A 1, 

g 1 lus 
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iua  igitur  * fi,cr  «f  'Aubut  y d,cr  d ijimt  aquales  altera  alteri . Et  stiguluf  « d 1 (per  4 poHulatum) 
ungulo  y fi  I ejlaQulit,rc8ui  en:m  utera.  EI  bsfii  igitur  a 1 (per  4 prinu  )bafi y t,  e3  aquatis.  Sei  a 1 
ipjt/ 1,  oftcnfu  aqualis  eH.  Igitur  (i.ipft , > esi  aquulis.  Tres  igitur  «vtjCy,  /hiinuicemfunt  equa 
iet.  Centro  igitur  1, /poeto  autem  ( per  1 po/iutatim ) uutai,  aut  1 fi, aut  1 y,  circuli « / 

defcriptin  per  rehquu  fignu  armet  c T defcrtptin  erit  Circuli  ig  itur  [egi nento  Juto, 
arculas  dtf crtptut  r/ber  numjf/ium  eti,qu6d figmentum  « fi y,minus  eft [emicircu  f / \ \ 
lo, quoniam  t, centrum  extra  ipfum  cadit.  Smilittrquoqueolleniemu3,crfian!m  1 / , \ \ 

lusu  fi  d,  aquulis  fuerit  ungulo  fi  n d.  St  « d,  aquali  exiflente  ntrif  ipftrum  fi  Jt,ej  N / 

yfretiptw  A«,fifi,eyfiy  .fibiinucem  funt  aquales.  Es  ens  ipfum  centri  fi,ctm  « <*  7 

picti  circuli, ipfum  erit  quoqucfeimarcutiH  «fi  7.  Si  autem  «fi  Jtjmnor  fitent  fi  «4,  conflttocmuu 
(per  11  primi)  ai  fi  «re  fiam  lineam  ,©■  adfignum  in  eu  «,  ungulo  «fi  fi,  aqualem  intra  «fi  y figmentum. 
Segmenti  centrum  cadet  fuprr  A fi,  ut  t,cr  entjudclicet [egmentum  «fiyemaiutfemctrculo . Dato  igi- 
tur feg/nento,  defaibiturctrcuUn  cuius  eftfegiuentumiquoi  freiffe  oportuit. 

Ea tlid.  ex  Camp.  Propojiio  1 r. 

I in  aequis  circulis  feu  fuper cetra/eu  fuper circunfcren  , 
tias.xquales  anguli  confiftanr,  fuper  sequos  arcus  eos 
cadere  ncceflecit. 

Campa  NTS.Simduocir 

culi  xquales  a b c, cuius  ccnrrum  d,SC  c f g.  cuius 
centrum  li.ii  fianr  fupra  centri  eorum,  duo  an- 
guli ade  Sc  e lig.qui ponantur  arqulies . Dico 
duos  arcus  ab  c,&  e fg.efle  squales.  Protrahan 
«ur  dux  Iinex  a c & e g,  & fiant  duo  anguli  111  cir 
cunferentijs  tplorum,  conliitentes  fupra  prxdi- 
ftos  arcus,  qui  fint  angulus  ab  c8£  angulus  ef  ‘ 
g.  Qijia  ergo  circuli  funt  arquales,rrunt  perdit-  N — 

finitionem  aqualium  circulorum  (emidiararrri  xqualer&T  quia  duo  anguli  d4fh  funt  xquales 
per  4 primi,  linea  a c xqualis  Imex  e g,&  per  is  huius, erit  angulus  b,  xqualis  angulo  f,  cii  d an 
gulus  fit  xqualis  angulo  Ii.  Ergo  per  diffinitionem  fimilium  portionum  dux  portiones  a b c K 
c f g,  funt  fimtlesii:  quia  ipfx  funt  fuper  lineas  acS  egxquales,  ipfx  erunt  xquales  per  1 j Im- 
ius, quarearcui  abc&efg,funt  xquales.  Qybdfi  anguli  b& f qui  funt  in  circunferentia,  po- 
nantur xquales,  erunt  per  diffinitionem  porriones  fimilesA  anguli  dfith  fquales.per  19  huius. 

Et  quia  circuli  funt  xquales  perpofinonetn.erunt  per  4 ptimi,duxbnexa  c Si  egxquales:  qua 
re  ut  prius.porttones  xquales  per  11  huius, cum  fint  fimiles,&  fuper  xquales  lineas  igitur  8 i ar 
cus  xqualesi  quod  efi  propofirum. 

EucliJ.cx  Zamb.  Theorema  xt.  trepoptio  16. 

In  aequalibus  circulis  aequales  anguli, in  aequalibus  circunferetijg  ,< 
infiftunr.fiue  f? ad  ccntra.fiue  fi  ad  circunfcrentias  confiftunt. 

THEOtfa  Zamb.  Sint  aquales  circuli,  «fiyxrfii^crinosfat  anguli  aquales  ai  centra  qm- 
ikm.qmfutfiay,  er'* /,ai  ctrcunfrrentiai  autem,  1 1 

qutfubfi«y,ty  1 d/.  D ico  quii  circunjrrentia  fi 
y,  aquulis  e!i  circun/eremia  1 A/.  Coniungmtur(per 
primum  po/hiUtum)fiy,cri  f.  Et  quoniam  circuh  « 
fi  y.eyfi'  /,  funt  aquales,  etiam  qua  ex  centris,  funt 
aquales  (per  primam  iiffuiitiohem  terti/)  Dux  igi- 
tur fi  r,  C""  7,  duabus  ifi,  cr  fi /,  funt  aquales . Etan- 
gulusquiadu,  angulo  qui  ait  ek  aqualis . Et  quoniam 
angulus  quiai«,  aqualis  cfl  angulo  qui  ai  fi,fegyncntum  igitur  fiaylper  14  terti/ ) ftmile  eft  frgmento 
• i /,Ct  funt  in  aqualibus  rr3  is  lineis  fiy.cn/-  Super  aqualibus  autem  rediit  lineis  (per  14  eundem) 
/milia  circulorum  [cgmenta  rxvlcnnc, multem  [unt  aqualia.  Segmentum  igitur  fi  «y  aquale  efl  ipfitdf 
figmento.  E /I  autem  totuscirculutafi  y,  aqualis  toti  circulo  d 1 /.Reliqua  igitur  fi  «y  ctrcun/frcntiu  (per 
1 communem  fententtam)  reliqua  ea/,  circun/rrrntta  eft  aquulis . In  aqualibus  igitur  circulis  aquales 
anguli inaqualibut circunfbentijs mp/liint,  fuefiai  circmpmtaaa.pucfiaiceuaa  eonpflant:  quod 
icnonjbraffe  oportuit. 


Ructii, 
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ILuclid.exCamp.'  Vropofitio 

ii  I in  aequis  circulis  aequi  fumantur  arcus, infra  illos, for# 

matos  angulos  qui  fupra  centra  coru.fcu  fupra  circun. 
ferentias  confli  tuantur, aequos  efle  ncccffe  ell. 

CAMPANVS.  Sinr  uf  prius  duo  cir-  ^ 

culi  xquales  a b c,  cuius  centrum  d,  fid  ef 
g,  cuius  centrum  h:  fint'que  duo  arcus  a b c & c f g equales, 
iiAiuqi  fuper  ipfbs  arcus,  duo  anguli  in  centro.qui  funt  d fid 
h : duitis  a d,  c d,  e li,  g 1».  Item  quo  fuper  eofdcm  arcus  fi- 
ant duo  alij  anguli  in  circunfercntia , qui  fint  b fid  f ; duitis 
lineis  a b,  c b,  c f fid  g f.  Dico  duos  angulos  d fid  h , adinui- 
cem  dTexqualesiitcmcp  duos  b fid  f.adinuicem  efle  xquales . Ethxc  eft  conuerfa  puoris . Si  e- 
nimnonfuiir  dfldjli  anguli  adinuicem  xquales:  fi  tergo  h maior,  i quoaMcindatur  angulus 
1<  h g,  qui  fit  xqualis  angulo  d,  crirquc  per  prxmiflam, arcus  k c f g.xqualis  arcui  a b c.  Sed  duo 
arcus  a b c fid  e f g pofiri.funt  f quales  jaccidct  ergo  partem  efle  xqualem  toti;  quod  crt  impofsibi 
lc.  Quare  anguli  d fid  h rotales,  funt  xquales.  Simili  quoque  modo  probabis  angulos  b fid  f,  efle 
«quales  : uel  fi  mauis, probato  quod  anguli  d fid  h fint  xquales ; fequitur  b & f efle  xquales  per 
tp  huius,  fid  econuerfo. 

Euchd.  ex  Zamb.  Theorema  xj.  Vropofitio  xs  Conucrft prscedentif. 
it  In  ecqualibus  circulis  anguli  qui  aequalibus  circunferentrjs  inii- 
fiunt,  (ibi  inuiccm  funt  xquales : iluc  fi  ad  centra,  fiucfi  adcircunfe 
rentias  fuerint  conflituti. 

THEONrxZimfc.  In  equtlibui  enim  circuli!  * fi  )wJif,(upcrt<]utU-  * 

bus  circunfirentijs  fiyc7  • fad  centra  y * fi,  anguli  confiflant  fi  * y er  .*  4 /:  ad 
dreunfirentus  autem  fi  a y cr  * d /.  D/co  quod  angulus  fi*y  squalis  efl  angu- 
lo »4 /: CT ungulus  fi*y  -equus cil angulo  i A /.  Siquidem  angulus  fi»y  squus  j 
rit  angulo  f 4 /imAnififium  efb  quod  angulus  etiam  fi  * ysquusctt  angulo  iA/\ 
per  xo  tertij.  Si  ucro  nontalter  eorum  maior  efl:  fit  maior  angulus  fi  * y, cr  con  ^ 
fhtuatur  per  ij  primi,  ad  refhm  lineam  fi  *,ad  datumq ; in  ea  fignum »:  angulo  t 


4 /squalis  angulus  fi*».  Anguli  autem  squales  fuper  squalibus  circunfirentijs 
confidunt,  per  xo  tertij,  quandoad  centra  fuennt : squalis  igitur  eft  ctreunfi - 
rentia  fi  », circunfireruis  * /.  Sed  i /, ipfi  fi  y efl squalis : c r fi*  igitur  tipfifiy 


esi  squalis : minor  maiori,  quod  efl  impofiibile.  Angulus  igitur  fi  * y,  angulo  1 4 
finsquahs  non  efk  squalis  igitur.  Et  efl  tpfius  quidem  anguli  fi  * y dimidius  an 
gulus  ,qus  ad  s, per  xo  tertij.  Ipfius  autem  1 4 f dimidius  angulus  qui  ad  Aper  e- 
andent.  Aequalis  igitur  efl  angulus  qui  ad  a,  angulo  qui  ad  A : in  squalibus  igi- 
tur circulis  anguli  fuper  squalibus  circunfirentijs  confi/lcntes,fibi  inuicem  funt 
squales : fiuefiad  centra , fiuefiad  circunfirentias  fuerint  confiituti:  quod  dc- 
monjlrafje  oportuit.  ♦ 

E uclid.  ex  Camp.  Vropofitio  xr. 

i I in  circulis  xqualibusxquar lineae  arcus  refcctfnt,  arcus 
quoque  aequos  efle : fi  autem  linea:  inaequales  fuerint , ar 
cus  quoque  inp qualcs,&  a maiore  linea  maiorem  arcum, 
a minore  ucrd  minorem  abfeindi  ncccflarium  efl. 


C A MPANVS.  Sint  duo  circuli  xquales  a b c,  cuius 
centrum  d,8d  e f g, cuius  centrum  hflitqj  chorda  a Cf  qualis 
chordx  e g . Dico  duos  arcus  a b c fid  ef  g,  quos  prxdiltae 
cliordx  ex  prxdiltis  circulis  refecant,  efle  xquales.  Qydd 
fi  chorda  e g ponatur  maior  chorda  a ecdico  arcum  e f g ef- 
fc  maiorem  arcu  a b c.  Primum  quidem  fic  probatur.  Du  .0 
c .Itura  centris  linexad  extremitates  chordarum,  qux  fint 
d a,d  c,h  c,  h g i fid  quia  circuli  pofiri  funt  fere  xqiulcs,crut 


lixfc- 
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hi  fcmidiamrrri  xqualcsiSi  quia  linea  acpofitaeft  xqualis  linere  g,  erit  prr  s primi.angulusjl 

xqualis  angulo  a totali:  quare  per  is  huius,erit  arais  h b c,  xqualis  arcui  e f g:ficqj  paret  primu.  • 

Secundum  (Tc.  Sit  c g maior  a cieruip  per  i;  primi, angulush,  maior  angulo  d.fiat  ergo  angu 
lui  f Ii  g aqualis  angulo  d:  erirqi  per  i > Imius, arais  a f g,xqualis  arem  a b c.Qpare  arcus  c f g,eft 
maior  arcu  a b c:  quod  cil  fecundum  propolitum* 

Euclidn  «Znnt.  Tbettrma  it-  Propo/uios». 

In  xqualibus  circulis  aequales  refla:  linex,  aequales  circunfercn.  ** 
tias  auferunt, maiorenfmaiori,  minorem  autem  minori. 

THEON  raZsmt.  SmtequaleicirailictC,  cr  «* ' /,  CT 
in  rit  fint  aquales  rtilt  lutee  fi  y cr  ‘ I-  arcmjerentuli  ayc T 
■ A imuores  inferentes,  arcmjereistias  autem  fi  • y cr  < t i mi- 
nores. Dico  quod  auiuifiraitu  f e y maior,  equulis  cfl  circun 
ferent  te  i A /ma/ori.circim/rrcntia  nrro  fiyn  minor  .equilis  efl 

arcunferentieil  irmnon.  Sufcipiinsur  enim  circulorum  cra-  « , 

tra  (perprimam  tertij  jfintq;  *x,crcomungantur*fi*y,  *i 

O-a  /.Et  quonum  circuli  funi  equtles , equelcs  quoque  funt  que  ex  centris  (per  prinum  diffinitionem 
tertij ) Due  igitur  fi  « cr  « ) duabus  t a er  * i funt  equtles.  Et  bsjis  fi  y (per  hypotbrfm)bap  </rf!  e- 
quilis:  tng  ulus  igitur  Cay  (per  s primi ) angulo  i a /esi  equalisuqsules  autem  anguli  (per  latertq ) in 
equilibus  circunpremijs  mfi/lunt : etum  quando  ad  centra  jiienntconUituti,  CircunfercntiaigiturCa  y, 
equalis  rft  circun firentie  'fi  i efl  autem  totus  circulus  e fi  y,  toti  circulo  A i fequalis.  Reliqua  igitur  cir 
cunfercitiaC *y  (pcricommunemfrntentiam)rrliquecircunfermtie  i A f est  aqualis . In  circniu  e- 
qualtbui  igitur  aquales  rclie  linee,  eqiulcs  circunferentiai  aujeruist.  maiorem  minori,  minorem  autem 
minori:  quod demonpraffe oportuit. 

Euchd.exCamp.  Propo/irio  i». 

Irculorumxqualiumxquosarcus,xquas  chordas  ha*  *t 
bereneceffecft. 


Campanos.  Sintduocir 
culi  xquales  a bc,  cuius  cen- 
trum d,&cfg, cuius  cenrrum 
h:  fit' que  arcus  abe  xqualis  arcui  e fg.  Dico 
qubdchordaac.cft  xqualis  dtordxeg.  Er  cd 
hxcconuerfa  primx  parris  prxmiffx.  Ducantur 
linexd  a,  d c,h  e,h  g:  erunfqucper  16  huius  an.  f \ 
giili  d Si  h xquales . Qpare  per  quartam  primi, 
enr  a c,  xqualis  c g,  quod  cft  propofirum . Qup. 

cunque  autem  probatxfunt  palsiones  dediuerfis  circulis  equilibus,  intellige  multo  fortius 
ucras  effe  de  rodem. 

Euclid  rxZamb.  Thrornuuiif.  Propoptioif.  Conuerfaprecedentis. 

In  xqualibus  circulis,  fub  xqualibus  circunfcrcntijs  xquales  re.  >V 
&x  linex  fubtend  untur. 

THE  O N ex  Z amb.  Sint  xquales  circuli  x Cy  cr«4//f 
CT in  cis xquales  fumantur  circunferentix  fi  uycT'  d f,coniun- 
g vUurq;  fi  y cr  • / rettx  linex . Dico  quod  xqualis  reth  li- 

nes fiyipfii  Jrefilx  linex . Sumantur  enim  C per  primam  tertij  ) 
circulorum  centra,  fintq;  * cr  \ cr  coni  unguitur  nfi&*y,t 
A cr  a /•  EI  quoniam  circunferentia  fi  ny  xqualis  efl  ipfi » d / 
circunferentix:  xqualis  eft  angulus  fi  *y  angulo  ia  f (per de- 
cimam diffinitionem  tertij  )cr  quoniam  circuli*  Cy&Jtf  funt  xquales:  cr  qux  ex  centri quoque 
funt  xquales  ( per  i eiufdem  diffinitionem)  Dux  igitur  fi*& *y,  duabus  • a cr  * /funt  xquales , cr  angu 
los  comprehendunt  xquales.  Bajis  igitur  fi  y (per  4 primi)  bafi  1 feto  xqualis.  In  xqualibus  igitur  circulis, 
fub  xqualibus  ctrcunjtrentijs  xquales  rcftx  linex [ubtenduntur : quod  dtmonjbajjc  oportuit. 

tuclih 
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Atum  arcum  per  sequalia  diuidere. 

C A M P A N V S . Sit  datus  arcus  a b c,  cui  fubtcndatur 
chorda  a c.qux  diuidarur  per  xqualia  ia  pun&o  d,a  quo 
ducatur  perpendicularis  ad  ipfam.qux  fit  d b,  fecans  dr- 
cunfcrrntiam  dati  arcus  in  pun&o  b,quam  dico  diuide- 
redarum  arcum  per  xqualia.  Ducantur  enim  linexb  a,  bc,  qux  erunt  x- 
quales  per  4 primi.  Quare  per  primam  partem  17  huias^ircus  a b , erit  x- 
qualis  arcui  b c ; quod  eftpropofirum. 


E uclid.  ex  Zmb.  Problem  4.  Vropojxtio  jo. 

Datam  c/rcunfcrentiam,  bifariam  fecare. 

THEONn  Z amb.  Sit  dtu  emun/rrnutt  * *1  fi,  oportet  itm  ipfai  cir 
cunjimttitm  *<At,btpriem  fecere.  Coniunpuur  « } , fcccturq;  ( per  to  primi) 
hifurim  inypgno : c T tb  tpfo  y,ipfl*C  reti*  lutet  ( per  i iprnm ) td  ungulos  re- 
{ht  excitetur  yJ.CT  comungtnlur  »«*cr*AE(  fumum  equulis  cd*y  ipp  y 
(,  communis  qutem  y At  iux  igitur  *y<Jy  A.iuuiut  fytyy  A funt  eqiulcr.cr 
t angulut  .<  y Mpcr  4 poftdxtum)  ungulo  t y A rd  eqiulis:  re  Pus  enim  uter  que 
ed . Bifis  igitur  * A < per  4 primi)  btp  A f ed  equillt . Aequtles  tutem  rede  linee , equulei  circunp- 
renlitt  euprunt,m4iorem  mtiori, minorem  tutem  minori  ( perit  tertij ) Et  utuque  ipfirum  arcunp- 
retitrumeAc rAfi  ,[e nuarculo  minor  ed : equulis  igitur  esi  cinunprcntu  e A,  ipfiA  # cirampren- 
tte.  Di tu  igitur  circunprentit,  h forium  (edi  esi : quod  petffc  oportuit. 


m 

» r / 


E ueli<LexC<mp.  Propofuio  jo. 

I rcftilineus  angulus  in  femicirculo  fupra  arcum  conii* 
iiat , retftus  eft.  Si  uero  in  portione  (emicirculo  mino» 
re  ,re<5h>  maior.  Si  autem  in  portione  fcmicirculo  ma/ 
iore,  recfto  minor.  Itemque  omnis  ponionis  angu- 
lus fcmicirculo  maioris.rcdlo  maior:  minoris  uero,  redlo  minor  de 
necefsitatc  erit. 

Campa-  i i 

NVS.  Sirincir  "p-  1 — — 

culo  a b c.cuius 
cetrumd&dia 
meter  a d c,  fc- 
m ici r culus  a b 
c,  in  cuius  femi 

drculi  circunfrrcntia  fiat  angulus  a b c:  dutflis  lineis  a b S:  b c.  Dko  illum  angulum  rflV  reCtum. 
Protrahatur  ab  ipfo  angulo  in  centrum, linea  b d*  eritep  per  5 primi, angulus  a b d,  xqualis  angu 
Io  a:  &!  angulus  d b c,  xqualis  angulo  c.  Er  quia  angulus  c d b eft  xqualis  duobus  angulis  d b a, 
a per  ji  primi:  ipfe  erit  duplus  ad  angulum  d b a.  Eadem  ratione  angulus  a d b, duplus  erit  ad 
angulum  d b c:  ergo  duo  anguli  ed  b & a d b,  dupli  funt  ad  totalem  angulum  a bc : fed  ipfi  funt 
xquales  duobus  re^hs  per  »3  primi:  erir  igitur  angulus  a b c rotalis,  medietas  duoru  reltorum, 
quare  reifhis : quod  eft  primum  propofirum. 

I D B M abter.  Protrahatur  c b ufqj  ad  c.cntq?  per  ?s  primi,  angulus  a b e, xqualis  duobus  an- 
gulis a 8C  c.& quia  angulus  a eft  xqualis  a b d,  & angulus  c angulo  c b d:  erir  angulus  a b e fqua 
lis  torali  angulo  a bcergo  uterip  eorum  eftrertus  per  diffinitionem.  Secundum  fic  paret.  Sit 
in  circulo  a b c.cuius  centrum  d,  portio  a b c cuius  chorda  a c, maior  fcmicirculo:  & fiat  fuper  e - 
ius  ciratnfercnriam  angulus  abc,du&i$  lineis  b a &C  b c.  Dico  illuni  angulum  e(fc  minorem  re- 
^fo.  Producantur  enim  diameter  a d e&'  lineae  b,  eriftp  perprimam  partem  huius  b totalis,  re- 
ctus:quarc  angulus  a b c.cnr  minor  relto  per  qcomniuucm  fcienri.ini  ,c  um  fit  pars  eius.ficq;  pa 
fet  fecundum.  1 crtium  ficSir  nrtfus  in  circulo  a b c.cuius  centrum  d,portio  a b ccuius  chorda 
* c,qu?  fit  fcmicirculo  minor,6Cfiar  fuper  eius  circurrfcrrntiam  angulus  a b c, duitis  lineis  b a SI 
b c.Dico  hunc  angulum  efle  maiorem  retf©  Producantur  enim  diameter  a d e & linea  b e.eritq» 
per  primam  panem  huius, angulns  a bc  fcttos,  quare  angulus  a bcerir  maior  reflo,  quod  eft: 

g 1 tertium 
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tertium  propodrum.  Quartum  & quintum  dc.  Sint  in  circulo  a b c d cOius  ccnmim  c porf  ia 
a b c, cuius  chorda  a c maior  femicirculo:  & portio  a d c cuius  eadem  chorda  a c minor  fcmicir~ 
culo. Dico  angulum  contentum  ab  arcucba  &C  chorda  a c.efle  maiorem  reifto  ;&  angulum 
contentum  ab  arcu  c d a chorda  a c,  e(Te  minorem  refto . Producatur  diameter  c e b,&.'  linea  b 
a,  ufquead  f,  critq;  per  primam  parrem  huius, angulus  b a crciftus.quarc  per  u pruni,  angulus  f 
ac.eft  dmiltrer  reatus.  Quia  igitur  angulus  re&us  cd  pars  primi,  & fecundus  pars  rc£ti» euiden 
ter  patet  urrumque,  quare  rota  liquet  hxcpcnramembris  concludo. 

CAMPANI  additio. 

Ex  idis  duabus  ultimis  partibus. nota  inftanriam  contra  illas  duas  argumenrariones,ad  quas 
tulimus  indanriam  ini;  huius.  Trandrur  enim  ab  angulo  portionis  femicirculo  minoris, qui 
cdminorre£to(  per  ultimam  parrem  liums)ad  angulum  portionis  femicirculo  maioris.qui 
cft  maior  re&o  per  penultimam  parrem  huius,  non  tamen  per  xquale.  Cum  enim  omnis  por- 
tio  circuli  dtautfemicirculus,  aut  maior  femicirculo  aut  minor,  fit  auferam  angulus  femicircu 
Ii  perfecundam  partem  t;,  quam  angulus  portionis  minoris  per  ultimam  parrem  huius  miuor 
reifto,  portionis  uero  maioris  fir  maior  reifio  : non  tamen  em  alicuius  portionis  angulus,  nec 
(impliciter  aliquis  contentus  a circunferenria  &'  linea  re£ta,aur  reaus  aut  zqualis  recto.  Qyod 
urdJria9  pareanfirin  circulo  ab  c cuius  centrum  d,  linea  ab  cui 
non  dr  determinatus  dius  cx  parte  b,  fecans  ex  ipfo  b porrionem 
femicirailo  minorem  erifipper  ultimam  partem  huius,  minor 
reifto.  Huius  circuli  dr  dri  meter  a d c,&  imaginetur  linea  a b,  mo 
ueri  ad  partem  c fuper  punftum  a : quar  quandiu  fueriteirra  c,  uel 
in  ipfo  c,  cooperiens  diametrum  a d c : faciet  cum  arcu  angulum 
minorem  re£to . In  omni  aurem  punfto  ultra  c,  uelut  in  e : faciet 
per  penulnnum  parrem  huius, angulum  maiorem  re^to.Tranfi- 
tur  ergo  a minori  ad  maius, non  per  f quale.  Er  dcur  in  re&ibncis 
angulis  cd  reperire  maiorem  angulo  femicirculi  & minorem , no 
tamen  xqualcm,  ur  demondrarum  cd  in  m huius:  fic  in  angulis  portionis  eft  reperire  maiorem 
re£to  & minorem,non  tamen  xqualcm, ur  paret  ex  ida  demon dratione. 

Euclid.cxZdmb.  Tbcomtu  »7.  P ropofitio  iu 

In  circulo  angulus  qui  in  femicirculo  eft.redus  cft:qui  aute  innu» 
io  re  Tegmento, minor  rctflo:  qui  uero  in  minore  Tegmeto,  maior  cft 
reifto.  Etinfuper  angulus  maioris  Tegmenti, reifto  quidem  maior 
eft:miuorisautcm  Tegmenti angulus.minoreftrcifto. 

THEON  ez  'Zunsb.  Sit  cinulus*/!}  /'.dimetiens autem  f i/« fit  ( y,  centrum  utro  i.  Sumitur  j ia 
femiarcido  fenum  utcunq.fttqf  illud  a cr  coniungattcr  fi  e.eyje  *fJJt}.  D ico  quod  angelus  slifiey 
ferractrculojcclus cft . Angulus  uut em  in*fiyfc egmento  maiore  femicirculo, qui eftfub * fiy, rtfb minor 
e fi.  Anguis»  itero  inedy  minore  femicirculo  frgmitoqw  cft  fub*/  y,sredo  mutor  r/l . Contundetur  * 
i,et  extendatur  fi  <*  in  /.  Et  quom.s  aquulis  eft  f . tpji  • .,,ex  centro  enim  in  csrcunftrctum:  aquulis  cft  m 

Sluii*  t ungulo . fi  * ( per  t primi)  Ritrfut  quoniam  equulis  e ftaiipfti  y aquatis  eft  per  eundem  ungu 
quifubeyt  ei  qui  fub  y*u  Tttt us  igitur  angului  fi*)  duobus  ungula  * fi  y C * y fi  eft  eqiulit.  Angu 
Ius  autem  qui  fub  /*  y extra  ipfm  triangulum  • fi)  '.duobus  ungulis  * fiycr  *yfiefi  equulis  fer , i pri 
mi.  Aequalis  igitur  eft  ungulus  fi  e y, ungulo  feyxedus  igitur  uterqy  eft.  In  femicirculo  igitur  f*  y,ungu 
lui  qui  fub  ( e yxcEbus  eft.  Et  quanti  trianguli  * ( y,dtso  unguit  * fi  y cr  fi  * y (per  tr  proni)  duobus  rc- 
diu  funt  minares  angulus  aute  fi*y  reftm  cftiungulus  igitur  qui  fub  * fiy, redo  minor  ejl,cf  eft  in  fegme 
to  e (y,maiore  femicirculo.  Etquonta  tn  anulo  meji  quudrilatcruefy/.inarcuhi  autem  quadnUlc 
rorum  confi/lenltum  (perii  terti/)  anguli  qui  exoppofito  duobus  redis  funt  equulei : unguli  igitur*  fi  y 
Cr  e Jy, per  eundem  duabus  redhs  funt  aquales.  As  ungulus  efiy  refih  minor  eft  • RdiqMK  iji  tvrangu 
I»*/  fi, maior  esi  re  do,&  in  frginrnlo  minore  femtcneulo  eft.  Dieoium  etiam  quod  ungulus  fegmen- 
ti  maioris , comprchenfus  fub  efiy  drcunferenlie  ty  *y  relh  lin ee,re(lo  maior  eft:  ungulus  autem  mino 
r»  fegmenti  comprrbenfuslub  e /y  circunftrentta  syey  reda  lmea,rcdo  eft  minor,  mantftflumi^  iSuic 
cft.  Quoniam  enem  angulus  comprehenftu  fubfi*ej*y  redis  lineis, reClui  eftiangulus  igitur  ccmprc- 
benfus  fub  efiy  circunftrentta  c *y  reda  Imru,  maior  eft  redotquouiam  totum  /iu  perte  ntuiH  eft  (per 
9 comunrm  fententiam)  Rur/iii  quomd  angulus  coprebenfusfub  *)&•  /redis  Unas  ardus  ejl-.angidm 
igitur  fub  y e reda  Unea  et  e Jty  ctrciftrentwn  cbprrben[us,redo  minor  eft.  In  circulo  igitur  angulus  m 
femicirculo  cxifta/cdm  cft  qui  ueri  m masorefegmcto,rcdo  cft  mincrin  minori  aute,  redo  cft  maior. 

Et  snfuper 


* 
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■t  'mfupa  ungulus  msioris  fegmeti,mutor  efi  redoimmoris  mi  /rgmeti,rrflo  minorquod  demoslrtfc 
oportuit.  ALlAofienfio,qubduitguI:isquifiibfi«yrcdusefi.Q80ni«in  « - 

angtdm  .t  < y.tiiK  quifub  fi  * . duplm  r/l  (per  Ii  primi)  equulis  nuncf  ejl  duo 
tut  interioribus  exoppofitoiintaiorcs  uute  ( per  s)funt  equulesiengulus  uu- 
temttfi  ciut  quifub  t«y  duplus  r/l:  unguli  igitur  «t  Cetui  yjpfi.u  fi«y,iu 
pUfunt.Sedungult«eficr«'  r> duobus  redis  funt  tquules.  A ngulus  igitur 
quifub  e * y,rcdus  rfttquod  aut  dcmonjhendu.  CORREL.  Hinc 

munifejlum  eft, a,  fi  triunguli  unguli»  umK,  reliquit  duobus  equulis  furit  re 
fli«  rft : co  quod  itli  conliguut  ( quifcilicct  produdo  lutere  extru  triunguli 
fit)  eifdem  efi  equulis  (cd  qttundo  utrobiq;  tquules  fuerint, redi  funt. 

Eudtd.cx  Cump.  tropofitio  ji. 

»' WBWWiTM  circulu  linea  re&a  cotingat , 8c  a cotatflu  in  circula  qusc' 
fdam  circulu  fecasretfialiiiea.practercentru  ducat  ur,quo- 
|ufq?  duos  angulos  cu  cbtingcte  facit,duob.angulis  q in  al 
- tematis  circuli  fug  arcus  cSiiftut  porcionib.  equales  liint. 

CAMP  A N VS.  Si  reda  linea  ab, contingens  circulum  cdef,cuiusccn  v 

trumg,inpundod:  ti  qno  d ducatur  in  circulu  prxtcr  centrum,  Itneadf, 
fecans  tpfumtfiantqj  angulus.d  c f.confiftens  fuper  arcum  portionis  d cf, 
ductis  Uncis  c d X c f:8t  angulus  d cf  confidens  fuper  arcum  portionis  d c 
f,dudis  lineis  cd  X e f.Dico  angulo  c.effexqualem  angulum  b d f: X an- 
gulo c, angulum  a d f.  Ducantur  enim, diameter  d g h 8t  linea  fhieritqj  per 
17  huius,d  It,  perpendicularis  fuper  a b : 8t  per  prunam  partem  prxmtlfx, 
angulus  d fli,redus.  Qiiarc  duo  anguli  a d U St  dth.Yunt  atqualcs.  Polito 
ergo  comuni  angulo  h d fient  angulus  a d f,  xqualis  duobus  augulis,  qui 
fimtd  f h,8t  li  d t:fed  lii  duo  cu  angulo  h.funt  pqualcs  duobus  redis , per  j>  primitrrgo  a ngulus 
a d f cum  angulo  h,  aequales  duobus  redis. Sed  angulus  a d f cu  angulo  b d ftxquiualct  duobus 
redis  per  i j primi. ergo  angulusb  d f.crt  f qualis  angulo  li  tergo  8t  angulo  c.per  10  hutastoi  noc 
eft  primum.  F.t  quia  duo  anguli  c St  c iiint  xquales  duobus  redis,  per  1 1 limus  erit  angulus  e 
aequalis  angulo  a d f quod  eft  Iccundum.  Vel  illud  fecundum  fie.  Angulusa  d f cum  sngu.o  h 
xquiualct  duobus  retiis, ut  prxmonftratum  eftifed  angulus  e cum  angulo  h,  cqutualet  duobus 
redis, per  n huiusiergo  angulus  c eft  xquabs  angulo  a d f :quod  eft  propoflmtn. 

Euclid.ex  Zumb.  Theoremu  i».  Propofilio  ,i. 

t Si  circulu  tetigerie  aliqua  retfla  Iinca,a  contatftu  autem  ducta  fue- 
**  ritquedamreifla  linea, circulum  fccans:  anguli  quos  efficit  ad  tange 
te,  jquales  fune  eis  qui  in  alternis  circuli  fegmetis  cofiftunt  angulis. 

T H H O N rx  Zutnb.  CirculumemmtfiyfifiungetredeUneuquedumi/ 

'ut  fifigno : cj  u figno  fi,  ducetur  redu  linea  quedum  in  circulum  «fi  yfi.eumfe- 
eem,  fitafifi.Ato  quod  unguli quosfififimulcumi  /tangente  conficit  ungulis 
qui  funttn  altem» [eg mentis  circuli  fwtt  tquuies,  hoc  eft  quod  ungulus ! fi  -V- 
quulis  eft  ungulo  exiftenti  in  fi  «fi  fegmento-.g-  ungulus  i fi  A equulis  efi  ungulo 
exi  fient  i inCy  fifcgmtnto  .Excitetur  enim  (per  nprimi)ub  ipfofifipfit  fudre- 
dos  ungulos  fi  «■  Sumetur  f,  m fi  fi  circunfercnUu,  pgnum  iittiin^ : fitq;  illud  y, 

0-conncduturufi.fi  y.ryy  fi.  Et  quoniam  circulum*  fi  y fi,  quedumredu  li- 
nea tangit  • /m  fi.ejexficontudu  dudu  eft  ip fi  contingenti  ud  ungulos  redos  fi  «tinipfufi*  igitur  een- 
tritm  eft  circuli  «tyfi(pa  i*  terti/.)  Anguli»  igitur  «fi  fi  infemiarculo  extjles  Cp  er  ji  terti/)rcdus  efi. 
Reliqui  igitur  unguli  fi«fi&«Cfi,uni  rtdo  fune  tquules.  Angulus  uut  tCf.redtts  efi.  Angulus  igitur  qui 
tubufi  /,rft  tquuhs  eis  quifuntfub  fit  fi  cr«  fi  fi  ungulis.  Communis  uufautur  unguli»  «fi  fi.  Reliquus 
'igitur  ungulus  fi  fi  fitquultsefi  ungulo  fi  * fiexifienti  in  ulterno  fegmento  cirtuli.  Et  quonium  in  circulo 
quudnUtaum  efi  «fiy  fi, unguli  ex  oppofite  duobus  redis  funt  tquules  (per  i » tatij)  unguli  igitur  fi  fi  / 
CT  fi  e,, eis  qui  funt  ft&Ctfi&fiyfi  unguli  funt  equula.  Quorum  ungulus  fi  « fi,  o/tm/um  r/l  quod  t- 
quulis  eflipjififi  /ungult.Reltqms  igitur  ungulus  qui  fubfifi ungulo  fiy  fi,  'm  ellcrnoftgmcto  fi  yCexi 
flenti  e/l  eqtulis.Si  circulum  igitur  tetigait  utique  redu  lineu,i  contudu  tutem  m circulum  dudu  fiierit 
tiiquu  redu  linee  circulum  fecuns, unguli  quos  efficit  ud  tungentem,  ijs  qui  m ulterms  ctreulifegmentis  ci 
pjlunt  ungulis  tquules:  quod  aut  demonfirendutn.  huclid.ex  Cemp.  Propofiiio  tu 
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«eometr.  element.  etcudij 
WHR  Vp  :r  datam  lineam, circuli  portionem  defcribere.capietem  „ 
angulum  dato  angulo  aequalcm.feurcftum.fcu  maiofcm, 

1 feu  minorem  rcifto. 

C A M p a N V S.  Sit  a b linea  data.Jc  c datus  angulus. Super  li 
neam  ab  nolo  deferibere  unam  circuli  portionem  .recipientem  in 
eircunferenria  reflilinnim  angulum  xqualem  angulo  c.  Siigmir 
fuerit  angulus  c,reflus:dmifa  ab  per  medium,  deferibam  fuper  ea  / / 
jemicmiilum.fadfumip  crirpropofirum,  per  primam  partem  to  //oc 
nuius.Si  autem  fit  obrulus, ducam  lineam  d a cum  linea  b a,co- 
Kinentem  fqualem  angulum  angulo  c : 8t  a punfto  a ducam  li- 
neam a e perpendicularem, fuper  lineam  a d.Et  fuper  punfhim 
b faciam  angulum  per  ■)  primi  xqualem  angulo  c a b,  in  quo  sf 
obtufus  excedit  r eflum,  ducta  linea  b f uftp  ad  perpendiculare  ' 
aeierumlp  Per  iS  primi  Unex  f a & f b cquales.  Fafto  itaqt  pun- 
cto f centro  circuli,  deferibam  fecundum  quantitatem  linex  fa 
circulum  a h b.critqjper  correlarium  ij  huius  linea  a d.connn- 
gens  circulumiquare  per  prxmilTam,  angulus  qui  fitmportio 
ileali  b eftxquahsdab.qnarcSCanguloc.qoodeftpropofi-  - ■ 
tum  Si  autem  angulus  c fit  acimistproducam  lineam  ag,conn'nentemcum  bneaab,an*ulu 
■qualem  angulo  c,  SC  a punrto  a ducam  a e,  perpendicularem  ad  lineam  a g:&  fuper  puuftum 
btauam  angulum  xqualem  angulo  e ab.ui  quo  reflus  excedit  acutum , dufla  linea  b fufque 
adpcrpcd.cuUrmi  a e.erumq,  per  6 pnmi.linef  f a <K  f b rquaies.Fafto  ,taq,  punflo  f,  centrocr 
odi,  deferibam  iecundum qnannrarem  linep  f a.circulum  a k bieritip  per  correlarium  i,  huius,  U 
,Sconn^g^,,  c“-™l Iu: ^quareperptxmtflam.anguluaquifitin portione  akb,  eft  xqualrn 
angulo  g a b, quare  flC  angulo  c.quod  eft  propoftrutn.  ^ 

Euclid  rxZsmb.  Problema  r.  frepofino  jj. 

ouper  data  rc<fta  linea,  deferibere  figmentum  circuli  capient  arv 
gulum  aequalem  dato  angulo  rectdineo. 

THEONexZib. 

Sit  diti  red*  lines  x f, 
ditiis  uero  ingulusre-  , 

Allinetis  fit  t : oporet  - 
timfltprr  iiurcdilt 
Bea  * f,dc[ rriior  fig- 
mentum circuli  fufa - 
pient  ungulam  equile 
ipfisngitlo  tjuiaf  r.An 

gulasigitur  qui  id^utefi  iculus,sut  roSw.aiif  ohtufus.Sit  primum  icutus, ficui  in  prima  drfiriptionr, 

C cojiitustur  (per  »j  primi)  ad  a fi  redam  lineam, & m eafignu  ajpfi  angulo  y a qualis  angulus  Ax/LAh 
gulusigiturA  x C, acutus  eft . Excitetur  (per  n eiufdc)  igitur  ipfixAad  angulos  redos « i,fecrtur<£  (per 
pr  imi)  bifaria*  fi, in  pgno  /.Et  afignofjpft*  fi  ad  angulos  redos  excitetur /*  (per  u eiufdc)  e?  ccn- 
rudatur  e A.  Et  quanta  aqualis  eft*  fipfi/ fi  agitur  comunis  autem  {r.duamfcr  Ia,  duab.fficr  / *fmt 
aqudcs,cr  angulus  qui  fub*  f*  ( per  4 poftuUtu)  aquahs  eft  ei  qui  fub»  f.Bafis  igitur  * e (per  4 eiufdc) 
vaji  h fi  eft  aqusUs. Centro  igitur  9,  fracto  uero  • * (per  s pofiulatu ) circulus  deferiptus:  ueniet  etiam  per 
fiydcfcribatwrjy  fit  x fi  t,cr  concdatur  ifi.Quoma  igitur  ab  extremitate  ipfius  * > diametri,  ab  * figno 
ipjt*  1 ai  angulos  redos  eft  * figitur  m A tangit  circulu  * fi*  (per  correlarium  1 a tcrtij.)Et  quoniam  cir 
culum  * *•  tangit  quada  reda  linea*  ^,cr  ab  m ccntadu  m ipfum  circulu  * C * duda  eft  reda  linea  quadi 
afitangidus  igitur A*$(pcr  j»  eiufde)  angulo*  itexift  enti  inaltemo  circuli  fegmento  eft  aqualis.  Sed 
ungulus  A * fi, ei  qui  cft  ad  y angulo  eft  aqualis.  Angulus  igitur  qui  ad  y,  aqualis  eft  ei  qui  fub  *s(eft  angu 
10.  Super  data  igitur  reda  linea  * fi,  fegmentu  circuli  deferiptum  eftfufcipicns  angulu  *i  fi  squale  dato 
*'fiir»*igu!oquiad>.Scdiamredu<fttjngidi«quiady&*opportunuJit:rurfu<fHper*fidcfcribcrefcgmc- 
tim  arculifufcipiens  angulu  aquale  ei  qui  eieadyredo.  Coftituatur  enim  rurfus  ad  ipfam*  Credam  li - 
neam^dfignumq;  mea*:  dato  angulo  redilmeo  y aqualis  angulus  qui  fub  <mA(pcr  u primi)  ficui  infe- 
cunda habetur  deferiptione.  Scceturik  (per  1 o primi)  m A, bifaria  m /,cr  citro  /,  jbdeio  uero  / * aut  ffiictr 
culus  deferibatur  « • f(per  $ poftuUtu)  Tanfft  igitur  reda  lutea  * Aydrculu  u 1 Ciquonu  angulus  qui  ad  *, 

reduc 
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rttius  eft.Pidngms  fi 
a <A  xqiulis  efl, tngulo 
qui  eft  in f rgm  ctoxiC:  y 
retias  etenim  er  ipfe 
eft  qui  in  femicirculo  . \ 
exinit  (per  ji  tertij.)  I 
Sed  angulus  C xJl,ei  I 
quiadycftaguloxqux 
Us  e fi.  Dcfcriptum  e fi 

igitur  iteru  fuper  * fi,  fegmenium  circuli  x t f,  capiens  angulu  aqualem  ei  qui  ad  y e fi  angulo . Sed  ia  e fto 
angulus  qui  ad  y obtufus,cr  coftituatur  ei  iteru  adxfi  retiam  lineam  er  ad  «fignwm:  aqualis  angulus  fi  * 
<A(per  aj  primi)  fieut  habet  tertia  dcfcriptio,cr  ipfi  * *:xd  angulos  retios  (per  n eiufde ) excitetur  m t fe- 
tet urifa  rtarfus  x fi  bijirid  in  fignof  (per  io  ciufdctrt)  criffi  «fi  ad  angulos  retios  excitetur  /» ( per  u e- 
iufdcm ) c r connetiatur  h fi.  Et  rurf \u  quonid  aqualis  eft % fipji  / |J,er  comunis  f*:  dux  igitur  x fer  / •* 
duabus  fi  ferfy  funt  aqualcs:&  angulus  x /m  (per  4 pofiulatum ) angulo  $7 * eH  aqualis : ba/is  igitur  x * 
(per  4 ciufdem)  bafis  fi  neti  aqualis.  Centro  igitur  « ,jj>acio  autem  * x (per  1 pofhtlatu  ) circulus  deferi- 
ptuSytranfibit  per  C,tranfeatficut  x fi  e. Et  quoniam  ab  extremitate  x / dimetientis,  ad  angulos  retios  exci 
tatd  e fi  x figitur  (per  correi,  «y  tertij ) x A tangit  ipf bm  circulum  xtfi,crd  colati  u x ext  editur  * S.Angu 
Ius  igitur  fixJl  (per  j*  ciufdem ) aqualis  cfl  angulo  xSfi  exitienti  in  alterno  fegmento  circuh.Scd  angulus 
fi  * A,  ei  qui  cfl  ad  y cfl  aqualis . Igit  ur  angulus  qui  cfl  in  ad  fi  fegmento,  aqualis  esi , ei  qui  eft  ad  y angtilo. 
Super  data  igitur  retia  linea  x fijef criptum  eft  fegmentum  circuli  xS  fi  capiens  angulum  aqualem  ei  qui 
ad  y eft  angulo, quod  ficiffc  oportuit.  E uclid.  ex  Camp.  Tropo  fit  10  u. 

Dato  circulo, dato  angulo  equum  angulum  capientem, 
portionem  abfeindere. 

C a M P A N v s.Sir  a b danis  circulus,#  c datus  angn-^ 

Ius:  uolo  ergo  a circulo  a b,  abfeindere  portionem  unam 
JEaftP— capientem  f qualem  angulum  angulo  c.  Produco  lineam 
d ac,  contingentem  datum  circulum  in  punrto  2, a quo  duco  in  circulum 
lineam  a b,continentem  cum  linea  a e, angulum  xqualem  angulo  c.  eritep 
per  31  huius, portio  a b exiftens  a parte  lineae  a d,rccipiens  angulum  aequa 
lem  angulo  c:quod  eft  propofitum. 

Euckd.  ex  Z amb.  Problema  s.  Propofitioi\. 

4 A'  dato  circulo, (egmetum  abfcindere  capiens  an 
oulum  aequalem  daco  angulo  redilineo. 

0 t H E O N ex  Zmb.  Efto  datus  circulus  a fy  datus  ucro  angulus  rtfl  ili- 
wiK  qui  ad  Jk  oportet  iam  ab  a (y  circulo, fegmer, tum  ahfcindere,cdpiensa>i 
culum  aqi ulcm  ei  qui  ad  Jt  eft  angulo.  Excitetur  enim  (p  er»  tertij)  linea 
gens  circuluijitq • illa  > !,  <7  tangat  in  ifigno.Ht  coSitiutur  (per:  — 
fi  t freda  linea  ay  in  ea  figno  C,angu!o  qui  ad  Jl  aqualis  angulus  _ 

»14»  igitur  circulum  a h tangit  quadam  reda  linea  i /cr  m O"  a amtidit 
e duda  eft  ty.  angulus  igitur  /fy  (per , t tertij)  aqualis  eft  angulo  fi  *y  coti  • 
fidenti  in  alterno  fegmento.  Sed  angulus  /Cy  ei  qui  eft  ad  * eft  aqualis.  Igitur  angulus  exiftens  tnfa  y 
fegmento,  aqualis  eft  eiquicsl  ad  dangido.  A'  dato  igitur  circulo  a f,  fegmentu  obfajium  eft  C*  y,c* 
pictu  angulum  aqualem  datu  angulo  reiltlineotquod  fttifie  oportuit. 

Euslid.cxCamp.  Vropofttio  ,4. 

I intra  circulu  dux  retftc  lincg  fefe  inuicc  fecct,  quod  fub 
duabus  partib.  unius  caruproccdit.xquu  eft  ei  rctftan' 
oulo  quod  fub  duab.alterius  linee  partibus  continetur. 

° C A M PANVS.  Sintduxlincxac&  b d,  fecamesfcin circulo  i bed,  fu- 
per  punitum  e.  Dico  quod  illud  reflangulum  quod  fit  exa  e in  e c,  xquum  eft 
ei  quod  fit  cxl>ein  e d.  Aut  enim  ambx  linex  acfilbd  tranfibunr  per  centrum  circuli : aut 
alrera  tantum,  aut  neutra.  Quod  fi  ambx  tranfeant  per  centrum,  erit  e centrum  circuli,  ora* 
nesip  quaruor  linex  xquales  : quare  liquet  propofitum.  Quod  fi  altera  earum  ranruni 
tranfttper centrum,  fitilla  b d, centrum^  cirailifit  f.  Aut  ergo  b d lecabit  a c per  xqualia. 


i 


EVCL1DI  i 


I»  GEOMETR.  E E EMENT.  I 

aurperinxqualia.  Seccrergo  primo  per 
xqiuli.1 , rruijj  perprimam  partem  rer- 
h)  huius, feea iis  eam  orthogonaliter.Du 
catur  itaque  linea  f c,  eririj;  per  j fecundi, 
quod  fit  ex  b c in  e d cum  quadrato  e f,f- 
quale  quadrato  hncxf  d : quare  & qua- 
drato lftiexfc:  ergo  perpcnulnmam  pri 
nu,&  quadratis  duarum  linearum  f e SC 
cc.Dcmpto  ergo  utrinqj  quadrato  e f,  e* 
rit  quod  fir  ex  b e in  e d , xqualc  quadra- 
ro lineare  c:&' quia  e cefrxqualis  a e, per  4*  primi  parer  propofitS.  Quod  fibdrranfirnsper 
centrum,  ferar  ac  per  inrqualia,  a cenrrof  ducatur  fg  perpendicularis  ad  a c:cririp  per  fecun- 
dam partem  tertq  huius  a g.xqualis  gc:  & ducatur  linea  f e.  Eririp  per  j fecundi,  quod  fit  ex  b e 
*n  e d cum  quadraro  e f (Et  ideo  per  pen ultimam  primi  cum  quadratis  duarum  linearum  f g & 
g c.proprer  id  quod  angulus  f g e eft  reftus)  pqualc  quadraro  line*  d f,&  ideo  line*  f c.  propter 
quod  per  pemilnmam  primi  & quadraris  duarum  linearum  fg&gc.  Dcmpro  ergourrinque 
quadraro  linep  fg, erit  quod  fit  ex  b ein  e d cum  quadrato  line*  g e,  xquafc  quadrato  line*  g c. 
fed  per  $ fecundi.quod  fir  ex  a ein  e c cum  quadrato  linee  g e:  cftxquum  ei  quod  fir  ex  gc  qua- 
di aro  Dempto  igirur  urnnque  quadraro  linep  ge.erir  quod  fir  ex  b c in  e d,xquale  ei  quod  fir  ex 
a e in  c c.quod  eft  propofirum.  Qyod  fi  neutra  earum  trifit 
per  centrum, fiuealrcr.idimdar  alteram  perxqualia  fiueper 
infqualia, producam  lineam  gf  e h diamerrum  circuli  rranf* 
euntem  per  punctum  feftionis  earum.  Er  Ii  altera  diuidar  al 
teram  perxqualiaiurb  diplamac.runcghdiuidircnamac 
per  xqualia:crgo  orrhogonaiirer  per  rcrnam  huius : ergo 
per  fecundum  modum  huius  conc!ufionis,quod  fir  ex  g ein  1 
ch:xquum  eft  ei  quod  fir  ex  a ein  e c:&  per  tertium  modum  & 

huius  quod  fircxgcineh,xqiiumeft  eiquod  fit  ex  l>  e in  e— 
d:  ergo  quod  fir  ex  a e in  e c,*quu  eft  ei  quod  fir  ex  b e in  e d.quod  eft  propofirum.  At  fi  neo 
rra  dundat  alteram  perxqualia.  erir  per  rerrium  modum  huius  conclufionis.quod  fir  ex  c e in  e 
h.xqu.ile  urritp  eorum  qux  fiunt  cx  a e in  c c & b e in  c d.Qijarc  unum  eorum  erir  xoual^lrrri 
quod  eft  propofirum.  ^ * 

Tudid.exZamb.  Theorema  »9.  Propofitio  jp. 

Si  in  circulo  dux  rccfcc  linex  fe  adinuiccm  fecucrint,  rcflanoulu  >» 
comprclicnfum  fub  fegmentis  unius,  xquum  eft  ei  quod  fub°iccv 
mentis  alterius  comprehenditur  rcftangulo.  ° 

T H E O N f*  Z amb.  In  circulo  enim 
mfiy  rcftt  linet  *y  et  fi  4 fefe  utuicc 

freent  tu  figno  i.Dico  quod  re  d ungulum  co 
prehe/tfum  fub  xf&t  y^rquum  efi  reddgu 
lo  comprchefo  fub  1 &■  1 f.  si  enim  »7  et  fi 
A per  centru junttut  1 centrum  fit  circuli  a C 
y ^manifistu  e fi  quod  cui$  a v » cr » $ 

funt  aquales,  redongulu  comprehefumfub 
*•&'}*  *quu  eft  ei  quod  comprehenditur 
fub  A * cr  • fi  redaguIo.Sint  um  a > , cr  dfi, 
no  cxtenfjepcr  centru , & fumatur  centrum 
Circuli  a fi  7 J.jhfy  iriud  {(per  primum  ter~ 
tif)  cribfmxy&Ji  redtt  Unear.ducttn* 

tur  (per  1 1 primi)  perpendiculares  / * cr  //:  cr  connedantur  { fi%  fygr  /•.  Et  quonim  (pertertim  ter- 
tij)  redi  Une  i qutdam  per  centrum  extenfa  /*,  quondam  redam  lineum  non  per  centru  trjnfeuntem  m 
y ad  angulos  redos[ecat}etixm  bifariam  eam  fecabir.tqualis  igitur  eft  a»  ipfi  u y.  E t quoniam  reda  linei 
a y dtffedi  cfi  in  rqu.du  in  *,  in  mtqualu  autem  in » : ndanguliim  igitur  comprehenfutr.  fub  a » cr  ' y 
urucum  eo  quod  fit  ex  t m (per  $ fecundi)  quadrato,  tquum  cft  ei  quod  fit  ex  »7-  Commune  apponatur  id 
S«od  fit  ex-  {.Qnodfit  tgiturfub  *'cr*ywucumijs  qua  fiutex»*  cr  */,  tquuefi  as  quafiut  ex } • 

cr*/- 


LIBER  TERTIVS.  1} 

rff  « /.Sf i ri«  que  fiunt  ex  i *,  er  » /equum  ejl  ii  quod  fit  ex  / »,  (per  47  primi ) fif  «nilo»  qiu  fiunt  ex 
u/,equtim  eft  id  quod  fitex/y  (per  eandem.)  Quod  igitur  continetur  fub  * 1,  er  < >,  una  cum  eo 
quod  fit  ex  /<,£  quum  eft  ei  quod  fit  ex  /y.  Aequalis  autem  eft/y,ipfi//.  EJflrrwro  enim  in  circunjeren- 
tiam.Quod  continetur  igitur  [ub*'cr'y,und  cum  eo  quod  fit  ex  1 /aequum  eft  ei  quod  fit  ex  It.  EI  per 
boc  quod  continetur  fub  A‘,CJ'  t.una  cum  eo  quod  fit  ex /1, equum  eft  ei  quod  fit  ex/fi.Quod  contine- 
tur  igitur  fubei  cr  < >.«ni  cum  eo  quod  fit  ex  f' equum  ejl  ei  quod  fit  ex  //.  Qtjod  fit  igitur  fub  * 1 cT 
1 y,una  cum  eo  quod  filex  /r  equum  e fi  et  quod  contincturfub  A 1 er  • t.uni  cum  eo  quod  fit  ex/c.Com 
mune  auferatur  id  quod  fit  ex /1.  Reliquum  igitur  reft  angulum  comprchenfwn  [ubecciy , equum  eft 
reftangulo  comprehenfo  fub  Atej  it.Sun  circulo  igitur  duerc&eltneefe aimuiccm  ficumntyedan- 
guium  comprchenfum fub  fegmentu unius , equum  eflreftangulo  comprehenfo  fubfegmenus  allcriuc, 
quod  demonjirafie  oportuit . 


Euc lid.cx  Camp. 


Propofitioff. 


I extra  circulum  puncfhis  fignctur.ab  eo  autem  ad  circu^ 
Ium  alia  linea  fecans,aliac6tingens,duae  redae  lineat  du' 
cantunquod  fub  tota  fccante  atque  parte  fui  cxtrinfcca 
continctur,xquumedei  quadrato  quod  ex  contingen 
te  linea  deferibitur. 

C ampan  vs.Sira  pun&us  (ignarus 
rxrra  circulum  bc  d,  cuius  centrum  e,  i 
quod11c.1nrttr.1d  circulum,  duxreftxli- 
nex  a b conringens,  & a d c,  fecans.  Dico 
quodilludquodfirexacinda.xquu  eft 
quadraro  linex  ab.  Aut  enim  ade,  rran- 
fir  per  cenrrum,  aut  non.  Trnnfearergo 
primo  per  cenrrum,  quod  eft  e.  Seduca- 
tur linea  e b.quf  per  17  huius,pet  pendicu 
laris  erit  fuper  lineam  a b.  Et  quia  linea  d 
cdiuifa  eft  per  xqualia  in  puntfto  c,&  eft  ei  addita  linea  d a,  erit  per  fexram  fecundi,  quod  fir  ex  c 
a & a d cum  quadraro  linef  e d,Se  ideo  cum  quadraro  linep  e brf  quale  quadraro  linep  e a :8e  ideo 
pcrpenulrim.ini  primi, xquale  quadraris  duarum  Iinearu  e b,Se  b a,  propter  id  quod  angulu9  b 
eft  redhis.Dempro  ergo  urrincp  quadrato  c b.erir  quod  fir  ex  ca, in  ad.  pquale  linef  a b,quod  eft 
propofirum.  Quddfi  lin  ca  a dcnonrranfir  per  centrum, fumatur  a fcg,rranfits  per  centrum. 
Se  ducantur  linex  e d Se  e h,  Se  fir  e h,  perpendicularis  ad  a d c,  erirqj  per  j huius, d li.arqualis  h c, . 
Qjna  ergo  linea  d c diuifa  eft  per  xqualia  in  punfto  h,-  Se  addtra  fibi  linea  a d,  erir  per  6 fecundi,  ’ 
quod  fir  ex  c a,m  a d,cum  quadraro  d hrxquale quadraro  line*  ah.  Ergo  addiro  urnnq?  quadra 
to  h e erir  quod  fir  ex  ca  in  a d,  cum  quadraris  duarum  linearum  d h Se  h e.  Se  ideo  per  pcnulri- 
«nam  primi  cum  quadraro  d e,  proprer  id  quod  angulus  h,  eft  reftus,  Se  ideo  cum  quadraro  e f, 
propter  id  quod  e d Se  e f funr  xquales,  xquale  quadrans  duarum  Iinearu  a h,8e  h e,  Se  ideo  per 
penulrimam  primi  quadraro  linex  a e. Sed  per  fextam  fecundi, quod  fir  ex  g a,in  a f.cum  quadra 
ro  f e,  f quale  eft  quadraro  Unex  a c.Qyia  ergo  urrunq?  eorum  qux  fiunt  ex  c a,  in  a d.  Se  ex  g 2 in 
a f,cum  quadraro  linex  f e, eft  xquale  quadraro  linex  a e.ipfa  erunt  inter  fc  «qualia.  Dcmpro  er- 

So  ttrrm  que  q uadraro  linex  e f.erir  quod  fir  ex  c a in  a d,  xquale  ei  quod 
texginaf.  Sed  id  quod  fir  ex  ga  in  a f,  eft  xquale  quadraro  linex  ab,  4 

per  prxmiflum  modum  huius. Ergo  quod  fir  ex  c a,in  a d eft  fquale  qua 
drato  linex  a b:quod  eft  propofirum. 

CAMPANI  tuldmo.  Er  ex  hac  nora.quodpun&o  extra  circu- 
lum fignaro,  fi  ab  ipfo  ad  circulu  quodliber  fecanres  linex  d ucan  nir.re-, 

(fhmgula  qux  continentur  fub  toris  Se  earum  portionibus  cxninfecis  y 
adinuicem  funr  fquaba,quoniam  omnia  funt  f qualia  quadraro  Imef  co  / 
tingentis.  Nota  etiam, quod  fi  a quolibet  punfto  extra  circulu  figna- 1 
ro  dux  linex  contingentes  ad  circulum  ipfum  ducantur,  ipfxerunr  ad-  \ 
inuicem  xquales.  Erit  enim  quadrarum  utriufque  earum, xquale  ei 
quod  fir  ex  linea  fecanre  ab  ipfo  puncta  ,dulta  in  circulum  in  partem 
ruis  exmnfecam.H©c  aurem  cuidcntius  parer  per  pcnultunam  primi. 
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Sit  a punitus  (ignarus  extra  circulum  b cd, cuius  centrum  e,  & ab  ipfo  a ducantur  duc  Uner 
a b & a d, contingentes  circulum  in  punitis  b d.Dico  ipfas  ede  xqualrs.  Producam  enim  lineat 
e a, e b,&  e d-erirrp  per » - huius  uterque  angulorum  b & d,  reftus.  Qyare  per  penultimam  pri" 
mi, quadratum  a e,  erit  xquale  duobus  quadraris  duarum  linearum  a b 8i  b e,  fimilirer  q 11015  & 
duobus  duarum  a d 6C  d e.  Quare  quadrata  duarum  linearum  a b & b e , fun  r aequalia  quadrant 
duarum  ad  dede,  Er  quia  quadrata  duarum  quarfunr  b cSC  e d funr  aequalia,  erunt  quadrata 
duarum  quxlunta  b & a d,  aequalia  tergo  eft  a b, aequalis  ad,  quod  eft  propofirum.  Aliter  etiam. 
Ducatur  linea  b d.enrip  per  ; primi,  angulus  e b d.  xqualis  angulo  e d b.proprer  id  quod  linea  t 
b,eft  aequalis  linee  c d Et  quia  urcrcp  duorum  angulorum  b & d eft  reltus , erit  per  communem 
fcicntiani  angulus  a b d reliduus, xqualis  angulo  a d b re(iduo:per  fextam  ergo  pnmt,eft  linea  a 
b, xqualis  bnex  ad. 

Euclid.cxZmb.  Thcornm  10.  Propofitio  i«. 

Si  extra  circulum  fumatur  lignum  aliquod.abcocpin  circii! u ca  ,s 
dant  dux  rciftx  linex,  8C  earum  altera  circulum  difpcicat,  altera  ue, 
ro  tangat , quod  fub  tota  difpefccnte  & extrinfccus  fumpta  inter  fi, 
gnum  Sc  curuam  circunferentiam  comprehenditur  redtangulum, 
xquum  eft  ci  quod  fit  cx  tangente  quadrato, 

THEOJJoc  'Ztmi.  E Kr-i  circulum  igitur  x ( 
y,  fumatur fignu  iliquodfuqjtlludA.syabipfoA 
'mcirculumx(y,cadantdiurcdelince A yx 
A (,fecet  autem  circulum  «fi  y,reda  linei  Ayxjet 
fi  »!,  tingit.  Dico  quod  rcdangulu  comprcbenfum 
fub  x Aqr  A y,equu  eft  ci  quod  fit  a fi  A,  quadra- 
to.  Reda  linea  Ay  x ,aut  eft  per  centrum  extcnfi, 
aut  non . Sit  primi  extcnfi  per  centrum, fit ifc  (per , 
tertij ) f centrum  ctreuli  fiy , c"  coniungitur  fi  fi. 

Angulm  igitur  fi  fi  A.rcdus  efl.ti  quomam  reda  li- 
nei xybtjbriam  diffeda  eft  in  yasdueetq;  ei  redii  U 
na y A, quod  cotmetur igitur ( per 6 fecundi) fub  x 
AcrA  y,una  cu  eo  quod  /it  ex  fi  y^quu  eft  ei  quod  fit  ex  fiA.gequalis  tute  eft  /y,ipfi  fi  fi, er  centro  enim 
in  cireunferemum.  Quod  continetur  igitur  fub  . A,ar  A yjmi  cn  eo  quodfit  ex  fi  fi, equum  eft  ei  quod 
fit  ex  fi  A.  Aequum  autem  eft  i d quod  fit  ex  fi  A,  eis  que  fiunt  ex  fi(,ey(A,  (per  47  primi)  redus  en:m  eft 
angulus  qui  eft  fub  fi  fi  A.  Quod  igitur  continetur  fub  x A, cr  A,  jmi  cum  eo  quod  fit  ex  fi  fi,  equum  eft  eu 
quefiuiex/Y,cr(A.  Commune  auferatur  id  quod  fit  ex  f fi.  R Hiqui  igitur  quod  fub  xA.o-Ay,  equum 
eft  ei  quodfit  ex  A fi, ungente.  Sed  reda  linea  A y m.nonfit  extefii  per  centrum  circuli  x fi  y.Sttq;  (per 
f rimam  tertij)  1 centri  circuli  * fiy,  cj  ab  i,inx  yt(per  u primi ) perpendicularis  ducatur  1 fi,ej  connc- 
dantur  1 f,  1 y,  er , /,rr Sus  igitur  eft  angulus  1 fi  A. Et  quoniam  reda  linea  quedam  per  centrum  exi  en fa 
■ Iftftr  1 tertij ) redam  linem  qiunda  non  extenfm  f er  centri  xy^ianguloi  redot  fetat, etiilbifiriim 
eam  fecit.  Igitur  * fiipfi  fi  y,eft  equalu.  E t quoniam  reda  linea  x y, biforum  diutditur  in  fi  figito,  idiacet 
autem  ei  y A,  quod  igitur  continetur  fub  xAo-AyAinicnmeo  quod  fit  fub  fi  y, equum  eft  ei  quod  fit  ex  f 
A,(per  a fecundi. )CSmime  apponatur  quod  fit  ex  f<.  Qgod  igitur  coni  metur  fub  Ax^Ay.unaeueie 
que  fiunt  ex  * fiejh.ej  equalu  funt  eis  que  fiunt  ex  fiA.cr  fictis  aulcm  que  fiut  ex  fi  A^r  fi,  ^qui  eft 
id  quod  fit  ex  fi  A i,(perm  primi)  angulus  naq;qui  eft  fub  1 fi A,redus  cft.tis  uerb  que  fiunt  exy  fi,  eri' 
(per  eandem)  equum  eft  id  quodfit  ex  yi.Qtiod  igitur  continetur  fub  a A, c A,, uniri  eo  quodfit  ex 
' y.equu  eft  ei  quodfit  ex  • A.Acqucbl  autem  eft  iy,tpft'  (,  ex  centro  enm  ut  circujcrentum.  Quod  igi- 
tur continetor  fub  x A,ty  A >,una  cum  eo  juod  fit  ex  1 (equum  eft  ei  quod  fit  ex ' A.  Ei  autem  quod  fit 
ex<  A,  (per  47  primi)  equaliafunl  que  fint  ex  1 $,&(  A : angulus  enim  qui  fub  •(  A,  redus  eft. Quod 
igitur  cotineturfubxA,  ey  A Mna  ci  eo  quod  fit  ex  1 (.equum  eft  eis  que  fiunt  ex  1 (,  w ( A.  Commu- 
ne auferatur  quod  fit  ex  1 (reliquum  igitur  quod  continetur  (ub  xAejA  y,equ  umeft  ei  cuod  fit  ex  A(. 

Si  extra  circulum  igft  ur  fumatur  fignant  aliquod,  crquefequuntur  reliqua : quod  demonftrafie  oportuit. 

Euclidex  Camp.  Propofitio  ,6. 

I fuerit  pueftus  extra  circulu  fignatus,  a quo  dux  linee  ad  ,t 
circunfcrentia  ducatur,  altera  fccas,  altera  circunfcrctix 
applicata,  fuerifq?  q>  ex  dutftu  totius  fccamis  in  parte  fui 

cxtrmfccui 


I 
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Pxtrinfccum  aequum  ei  quod  ex  duiftu  applicatx  in  feipfarrt  fit,  frit 
linea  applicata  ex  neccfsitate  circulum  contingens. 

CAMPANVS,  Sit  a punitus  fignanis  extra  circulum  b cd,  cuius  centrum  e, a quo  ducan- 
tur ad  circulum  linea  a b d.fccans  ipium,&  linea  a c, applicata  circunfcrcnnx,  & erto  ut  quod  Iit 
cx  da  in  a b,(ir  rquale quadraro  a c.  Dico  lineam  a c,efle  contingentem . Etefthxcconuerfa  pri 
oris.  Si  enim  non  eft  conringens.fir  ergo  co  tingens  linea  a f,rrir<p  per  prxmiifam  quod  fit  cx  d a 
in  a b,f  quale  quadraro  linea:  a f. quare  quadratu  liu  ee  a f,  eft  equa  ^ 

. le  quadrato  lineae  ac,  ergo  a ceft  xqualisf,  quod eft  impofsibile 
per  S Imius.  Erit  ergo  a c.conringes.quod  eft  propofirum . Idem 
oftefiue  probabitur.  Manear  prior  difpolmo  dC  hyporiielis . Et  li 
linea  a b d rranlir  per  centrum,  ducatur  linea  c e,  erit  per  6 fecun- 
di,quod  fit  ex  d a m a b.cum  quadrato  e b,  8£  ideo  cum  quadrato 
cc,xqualc  quadraro  ac.  Sed  quod  Iit  ex  da  in  a,  pofiru  eftxqua- 
le  quadraro  a c ergo  quadrarum  a c.cum  quadraro  c e, eft  xqualc 
quadraro  a e : ergo  per  ultimam  primi,angulus  c eft  re&us.  Ergo 
per  coiTcIarium  i * huius,  linea  a ceft  contingens  circulum, quod  eft  propofirum.  Si  autem  a b d, 
non  tranfirper  centrum,  ducatur  a punito  a, linea  rranfiens  per  centrum.  Er  quia  quod  fit  ex 
hac  rota  in  cius  partem  extrinfecam,  eft  xqualc  ei  quod  fir  ex  d a,  in  a b , per  prxmiffam,  iplum 
eritxquale  quadrato  linex  a c,  quare  ut  prius  a c, erit  contingens  circulum. 

Em clid.cx2smb.  Thcorcnu  jt.  9ropoptioyj.  C on uerf i prxccdmtif. 

17  Si  extra  circulum  fumatur  fignum  aliquod,  & ab  eo  ligno  in  ciru 
culum  duxrcdlac lineae  ceciderint,  & earum  altera  circulum  fccer, 
altera  uero  cadat: (it  autem  quod  fit  fub  tota  fecante,  & extrinfecus 
fumpta  inter  lignum  & curuam  circunfcrcntiam  xqualc  ei  quod  fit 
ex  incidente,  incidens  circulum  tanget. 

THEONrx  Zlmb.  E xirt  anulum  tgttur  * fi  y.ftimitur  fignum  ,fit j Hui  A,  & ib  ipfo  A,  M 
circulum  * fi  yjncidmt  dux  nde  linee  A y *,&  A fi,  e- A y n, quidem 
circulum  fnct.v  A fiincidit.Sitiutmquod  continetur  fub  m A,  cr  A 
y,  equum  ci  quo  i fit  cx  A fi.  Dico  quid  A f,ipfum  tingit  circulum  e fi  y: 
excietur  enim  (per  17  terti/ ) reik  Imci  contingens  anulum  «fiyfitcjf 
ite  Ai.  Sitq  (fer  prinuutl  eiufdcm) /centrum  anuli  ufi  y,  cr  conncilin 
tur  / 1,  ffi,cr  /A.  Angulut  igitur  1'  1 A,  rtdw  cli.  UtquoMim  redi  linei 
A ifipfim  circulum  e fi  y tingit,  c rc(h  linei  A y 1, fecit:  quod  c onti- 
Hct  ungitur  fub  *A,&A  y,  equum  cddquodfitrxAi.  Ponitur  lutem 
quod  idquod  continetur  fub  1 A,  &Ay, equum  fitei  quod  fit  ex  A f. 

Quod  igitur  fitcxA  i, equum  eft  ci  quod  fit  cx  A fi.  hcquilis  igitur  eft  A 
>,ipfiAfi.  Eli  tutem  cr  /«,  equiltf  tpfi  f fi, cx  centro  enim  m arcun-  / 
ferentiem.  Due iimAi,ey<  fduibut  A fi,cr  fi /,  funt  equila , cr  bifu 
«runt  comm  unit  eft /A.  Angu/ut  igitur  Ai/.Cperg  primi ) ungulo  A C 
leflequiln.  Redut  nuem  eft  mgulut  A 1 /,rcdm  igitur  eft,cr  qui  fub 
Afif.Rt/C  aedi  dimetieni  ai, que  lutem  tb  extremttite  dumetri  cir- 
culi id  engidos  redos  ducitur,  circulum  ungit  (per  ii  terti/)  Redi  lutei  igitur  A f, circulum  if  y,  tin- 
git. Sinulitcr  oflendetur.liccntiumfupcreylumt.  Sicxtricinulum igitur [umetur  fi- 
gnum  iliquod,cT  relique  quefcquunturquod  demonfinfie  oportuit. 


Tertii  libri  pinis. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE- 

ci  PHILOSOPHI,  GEOMETRICORVM  E L E- 
mcntorum  Lther  quartus. 

Euclil  ex  Cdmfsno.  Diffinitione  i. 

Igura  intra  figuram  diriturinfcribi.quado  ea 
quat  inferi  bitur,  eius  in  qua 
infcribitur,  latera  uno  quo- 
que fuorii  anguloru  ab  inte- 
riore parte  contingit.  aCir 
cunfcribi  uero  figura  figure 
perhibet, quoties  eaquide  figura  cius  cuicir 
cufcribitur.omnib.  omnes  angulos  cotinoic. 

Ex  Zemierto.  Diffinitiones. 

I Igura  reftilinea  in  figura  re&ilinea  deferibi  dicitur , quan> 
I do  unufquifq;  inferipta:  figurae  angulus.u- 
| un  umquodcp  latus  eius  in  qua  deferibitur, 

J tangit,  z Figura  autem  Gmiliter  circa  figu 
ram  deferibi  dicitur.quando  unumquodqj  latus  cir 
cufcriptx,  unumquecpangulu  eius  circu  qu  e deferi 
bitur, tangit.  3 Figura  rectdinea  in  circulo  deferibi 
dicitur,  quando  unufquifep angulus  infcriptsccircu 
li  dreunferentiam  tangit.  4 Circulus  uero  circa  figura  redlilineam 
deferibi  dicitur.quando  circuli  circunferentia  unumqueq;  cius  cir- 
cum quem  deferi  bitur,  an- 


gulum tangit.  3 Circulus 
autem  in  hgura  retftihnea 
deferibi  dicitur,  quado  cir- 
culi circuferetiaunuquod- 
que  latus  eius.in  qua  defcribitur.tagit.  6 Figura  uerd  redhlinea  eir- 
ca  circulum  deferibi  dicitur,quando  unumquodep  latus  circunfcri- 
ptxcirculi  circunfercntiam  tangit.  7 Reftahneain  circulum  coa- 
ptari dicitur, quando  eius  extrema  in  circuli  circunferentia  cadunt. 

Euctid.  ex  Camp.  Vropofttio 

Ntra  datum  circulu,  datatlinex  re<?hr,qux  diametro  mi  , 
nime  maior  exiftat.aequam  reftam  lineam  coaptare. 

CAMPANVS.  Sir  linea dara a b.cir- 
cuius  que  datus  ede,  cuius  diameter  c d, 
qua  non  eft  maior  linea  a b,  uolo  intra 
datum  circulum  coaptare  lineam  arqualem  a b,  qu*  ff 
fuerit  arqualis  diametro , conftatpropofitum.  Si  autem 
minor  exdiamerro  fumatur  df.ei  aequalis ,&fuperpun- 
ftum  d.fecundum  quantitatem  linexdf.defcnbarurrircu 
lus  efg,fec.ms  datum  circulum  in pun&isg&  e ,ad alte- 
rum quorum  ducatur  linea  a pu&o  d, ut  d e.uel  d g,  eritip 


qualibet  carum  pqualis  Ime*  a b,eo  quod  utracp  earum  eft 


equili* 
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Kquaus  line*  d f,  per diffinit ioncm  circuli , quare  habemus  propoffrum. 

Eudid.ex  Zai nb.  Problema  1.  Propofitio  u 

In  datum  circillum.datae  rccftx  lineae  qug  circuli  diametro  maior 
non  cft,  aequalem  rc<Ttam  lineam  coaptare. 

THE O NncZnni.  tjlo dalui urculul « ( y,data  uero  reda  li- 
nea non  maior  circuli  dismctroaflo  d,  oportet  iam  in  datu  circulu-xfi  \ 

yjp/iAreda  linea  aquale  redam  lineam  coaptare.  Excitetur  circuli 
« f y dimetiens, Iit  q-,  !.  y.  Stfy,aquaUs  cft  ipfiJt.iam  fidum  tH  id  quod 
proponitur , in  datum  enim  circulum  *fiy,  coaptata  cft  refla  ItneajSy,  ( > I 

aqualis  ipfi  d.  Si  autem  nomnuior  cft  fi  yajuam  J! .ponatur  { per  apri-  ’ 

nu) tpli Adaquatis y I.  Etccntro quidem}, /pacto  ucroyi,(pers pojhs 

latum ) circuitu  dcfcrtbatur ' a Ucr comedatur  y *.  Qucmam  igitur  j 

centri  circulat  a/.e/lfignm  y (per  t,  diffinitionem  primi)  aqualis  rft 

7 yt>I<7  '-Sed  ipfi  a, aqualis  cdipfay,.  igitur  ( per  primam  communem  fententiem  ) CT  AmiuUs  eft 
ipjiay.  In  datum  circulum  igitur  « f.  y,data  reda  linea  Jl,  aqualis  aptata  efty*,qucd  oportebit  fiene 
Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  i 

| Ntraafsignatum  circulum , triangulum  triangulo  afsi. 

| gnato  zequiangulum  collocare. 

I mp^nvs.  Sir afsignarusrriangulusabc,afsignatuscn circulus def 

I v 010  inrra  hunc  circulum  collocare 
* unum  triangulum  fquiangulnm  trian 
culo  a b c,  xquilarerum  enim  non  eft  neccfiarium  eiTe, 
led  eft  pol  sibile.  Produco  g dh, confingerem  circulum 
in  puncto  d,  iiiper  quem  facio  anguliun  h d f,  dufta  li- 
nea d f.pqiialem  angulo  c,dC  angulum  gd  e ,du£l a linea 
d e.xquale  angulo  b,5f  protraho  lineam  ef,  eritqr  per 
91  rcrtii.angulus  e,  rqualis  angulo  c,  quia  urei  qj  cft  se- 
quatis angulo  h d f c,  quidem , per  politionem,  e uero 
per  pteni).  Eadem  ratione  erit  angulus  f,*qualis  an- 
gulo b:  quare  per  n primi. d tertius,  erit  xqualis  a,  ter- 
tio, quare  habemus  propofitum. 

Euclid.  ex  Zamb.  Problema  u 

In  dato  circulo,  dato  triangulo  equiangulu  triangulu  deferibere. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  datus  triangulus  x fi  y, datum  autem  triangulum  A 1 f.cportct  tam  in  dato 
circulo  x fi  y,ipfi  A if, triangulo  squianaulum  triangulum  deferibere . Excitetur  enim  ( per  17  tertij,)rc - 
da  linea  tangent  ipfum  ctrculii  * t y,  fitep  nx  fi,  cr  tangat  in  x,  c T constituatur  ( per  xj  primi,)  ad  redam 
linea  * /,cr  ad  ftgnum  in  ea  *, angulo  qui  eft  fub  At  f,squalis  an- 
gulus d a yydd  refhm  uero  lineam  *M,crad  Jignum  in  ea  *,ci  qui 
eft  fub  A fi  angulo  squalis  angulus * * JS,(  per  eandem,)  cr  con- 
imginturfiy.  Quoniam  igitur  circulum  xfi  y, tangit  quadam  re- 
da linea  * * fi,cr  ab  x contafiu  in  circulum  ducitur  reda  linea  x 
y, angulus  igitur  quieftfubfi  xy,  (per  j t tert ij, ) squalis  cft  anou 
loqui  in  alterno  cft  circuli  figmento,*  /Sy.Scd  angulus  fi*y,ei 
qui  fub  A t faft  squalis:  angulus  igitur  n fi  ysi  qui  fub  A i f cft  an 
gulo,  cft  squalis.  Et  per  hoc  angulus  sy  fi,  ei  qui  eftfub  Aft^tn- 

gulo, e/ } squalis.  Et  reliquus  igitur  angulus  fi  x y, reliquo » A f,eft  squalis . Aequiangulum  igitur  eft  trian 
gulum  x fi  y, ipfi  At  fytriangulow  deferiptum  cft  in  dato  circulo  xfiy.in  dato  igitur  circulo, dato  trian 
gulo  squ  longulum  triangulum  deferiptum  eft,  quod  /icere  oportebat. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  j. 

Irca  afsignatum  circulum,  afsignato  triangulo  triangu^ 
lum  aequiangulum  deferibere. 

CAMPANVS.  Sint  ur  prius.aisignarus  rriagulus  a b c : afsignatusip  arcu 
lus  d ef,cuius  ccntru  g cuca  hunc  circulum, uolo  deferibere  unum  triangulum 

h x cquiangu- 


Propofitio  t 
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arquiangulum, triangulo  a b c.  «rquilaterum  enim  non  cfr  neceflarium.fcd  eft  pofsibile.  Produ-  • 
cam  bafrni  b c,  in  utranque  partem,  ut  fianr  duo  anguli  exmnfcci,  & a centro  g producam  line- 
am g d ad  circu  n ferentia  tnA'  conftiruam  angulum  d g e.ducla  linea  g e, aequalem  angulo  b,ex- 
rrinfeco,  &C  dgf.dulh  linea  gf, aequalem  c exrrinfeco:  fli  a pun 
&isdef,producamm  utramque  parrem  lineas  orthogonali- 
f cr.qux per correlarium  interni  erunt co mingente* circulum, 
quas  protraham  quoufque  concurrant  in  punctis  h k l.  Necef- 
fc  eft  enim  ipfas  concurrerc.cum  enim  uterque  angulorum  qui 
funt  ad  d,&  uterque  eorum  qui  funt  ad  e, fit  rechis.fi  inrelliga* 
rurprorralu  linea  d e,  erunt  duo  anguli  qui  funt  ad  partem  Ii 
minores  duobus  rectis,  quare  per  penulnmam  pernionem,  in 
parrem  illam  protraftr,  concurrent  liner  1 dh.keh.  Eadem 
ratione  concurrent  dux  linearhdl,kfl:cum  uterque  angulo 
rum  qui  funt  ad  t.fit  etiam  reiftus.  Qyia  ergo  m quadrilatero  h 
d e g duo  anguli  d & e funr  recti : erunt  duo  anguli  g & h rqua 
les  duobus  reiiis : cuiuslibet  enim  quadnlaten  quaruor  an- 
guli,funr  xquales  apianior  relhs:  urmonftratum  eitfupri  j»  primi-  Er  quia  duo  anguli  b in- 
rrinfecus  St’  extrinfecus  funt  fimiliter  xquales  duobus  reliis  per  ij  primi,  ar  uero  b,  exmnfecus 
pofirus  eftxqualis  d ge,  erit  inrrinfecus  b.xqualis  h . Simili  quoque  ratione  erit  c inrnniecus, 
aequalis  1 . Et  quia  duo  anguli  b & c,  inrrinfeci  funtminores  duobusreftis  per  ir  primi,  erunt  * 
fimiliter  duo  anguli  h&l,  minores  duobus  re&is:  quare  per  penultimam  petitionem,  dux  li- 
nex  h e 5C  l f prorraftx,  co neu  rrenr  m pumft  o k,  fietlp  triangulus  h k 1:  & quia  angulus  h cft  ae- 
qualis angulo  b intrmfeco,&  angulus  Ungulo  cinmnfcco,  erit  per  ji  primi, angulus  k xqualtt 
angulo  a;  quare  habcmiis  propoli  tum. 


EudiJ.ex  2mb.  Tbcorem$'.  Propofitio  ». 

Circa  datum  circulum,  dato  triangulo,  acquiangulum  triangu/  • 
lum  deferibere. 

THEON  fx Zamb.  Sit datui  clrcuht *Sy, ditum  tu- 
tem trungulum  fit  4 < /,  oportet  circt  *(■>,  artutum,  ipfi  4 1 
[.triangulo  aquiangulum  trunculum  deferibere.  Extenditur 
• l,ex  ut  raque  ptrte,tn  * d.fignt.  Et  fumatur  (per  i tertij ) ceti- 
trum  circuli  a t y:  fitq;  illudi.  Et  ducitur  utcunque  redalinei 
"f.  Etconitttiutur  (peri,  pnm,  )ad*f>,  redam  Imum,  id 
fignnmq,  m ei  u,angulo  qui  efifub4it,  aqualis  tngulus  $ « «, 
ingulo  tutem  4 [/^ qualis  tngului  fu).  Et  per  figiu  * fi),  (per 
ntertijyexcitciuurrcdaUnea  tingentes  circulum  *fy,fmtifc 
a,au,ufii,’yx.  ei  quoniam  redt  linea  a n,  M'\Cr^,tin-  o * t 
gunt circulum u fi yjnfignit u t y.cri centro  ujn u(y .fignt 

contunde  funt  u*,u  n y,  anguli  igitur  qtu  funt  td  figiu  ufy,  redi  funt.  Et  quoniam  quadri' uteri  • 

/ifu,  quituoranguliquatuor  redis  funt  a q uale  1,07  quoniam  qutdnlalerum  ttaf  n,in  duo  triangula  di 
utduur,  quorum  anguli , „ u CT-  f /a, duo  redi  funttrcliqui  igitur  anguh  « « fi,07  duobus  redii 

funt  tquakl.  Anguli  autem  4 tn,ey  4 1 [Aperis  primi,)  duobus  redis  funt  aquales.  Anguh  igitur  nnf, 
cr  a u (,  anguli  4 1 U,cr  4 1 [ffunt  tqualcs, quorum  angulut  * n Cingulo  4 1 »/■/)  aqualis:  reliquus  igitur 
ungulus  * u f,  reliquo  angulo  4 ■ [,cfi  aquatis.  Similiter  quoque  oficndetwr,  quod  07  angulus  * j b,tngu 
lo  4 [ i,  e j l aqualis:  cr  reliquus  igitur  tngulus  u » r,  reliquo  angulo  1 4 /,elt  aquilis : aquiangulum  igitur 
ad  triangulum  xunpfiAt  f,  triangulo : cdcfcribitur  circt  circulum  * f y . Circi  circulum  igitur  dt- 
tum.iito  triangulo  aquiangulum  defcriptim  cS : quod  /icere  oportebit. 


EucUd.exCtmp.  Propofitio 4. 

Ntra  datum  triangulum,  circulum  deferibere. 

C A M P A N V S.  Sit  afsignams  triangulus  a bc.  Volo  intra  ipfum, circulum 
deferibere.  Hxceftquafi  conuerfa  lecundx.  Diuido  enim  duos  eius  angulos  a 
& b.per  xqualiara  quidem,  duDa  linea  a d,b  uero  du&a  linea  b d,quc  concur* 
renr  in  pulto  d,a  quo  duci  perpcdiculares  ad  tria  latera  ipfius  tniguU.-d  e qui* 
de  ada  b:d  f,  ad  b c:&  d gad  a c . Er  quia  duorum  rriangulorii  e a d ,6C  g a d, angulus  a unius, eft 

rqualia 
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'squalis  angulo  a alterius , & urrrque  angulorum  e 8£  g,  re- 
ltus,&  larus  a d,  commune  erit  per  16  primi,  linea  de  xqualis 
Itncx*  d g.  Eadem  ratione  cum  duorum  triangulorum  e b d,  8i 
f bd,  angulus  b unius,  fit  xqualis  angulo  b alrerius,  fiturerqtie 
angulorum  e SC  fre<£tus , larusquoquc  d b commune,  erit  per 
eandem,  linea  e d xqualis  Iineard  f,  quare  rres  linear  d e , d f,  d 
g,  funr  xqtialcs.  Pofiro  ergo  centro  ittd, deferiptus  circulus  fe- 
cundum quantitatem  unius  earum,rranfibirper  9 tertii  perre- 
liquarum  duarum  extremitates.  Er  quia  per  correlarrttm  it  ter 
tq,  unaquxque  linearum  a b,  b c,  ca,  erit  contingens  circulum: 
patet  perfectum  clfepropofirum. 

Euclid.cxZmb.  Probioris  4.  Propo/itio  .4 

♦ In  dato  triangulo,  circulum  deferibere. 

THEON  ex  Zimb.  Sit  ditum  trungthn a f y, oportet  um  in  trungulo  k fi  y,  circulum  deferi- 
bcrc.  Secentur(  per  t primi  )inguli*  fi  y,o-xy  C bi jurum, per rettn lincti CA.cryA,  queeeoneur- 
rtiu  idinmcem  mfigno  A.  Exorentur j (per  n primi)  it  ipfo  Ajn  ip[«  rcfhilmen  per- 

pendiculi res  A i,  A /,  cr  «I  «.  Et  quonitm  equilis  eft  ungulus  iCA,  ungulo  y 
fi  «J,C r mguliis  fi  1 A,  reflui  equilis  eft  ungulo  (/A, reflo : duo  Um  triungulu 
funt  i fi  A.ffi  A,  duos  ungulos  duobus  unguhsbibentiuuquiles,  cr  unum  Ut ut 
uni  Uteri  equile/  Afcilicet  quod  commune  ip/is  eft  equilium  ungulorum  fuk 
tendens,  unum  c r reliqui  igitur  Uteri  ( per  n primi)  reliquis  luteribus  equi- 
tii bi  bebunt,  equilis  igitur  esi  A i , ip/iA  /,  & pe  r hoc  etum  A «,  ipfi  A /,  eft 
equilis,  quire  crAi.ip/iA  » eft  equilis:  tres  igitur  4 /,  A*,  [ibi  mul- 

cem funi  equila  (per  i communem  fententiim. ) Centro  igitur  A,  frucio  uero 
uut  Ai, lia  A lAut  A •yClrculiis  dcfcriptul,  per  reliqui  figtu  trmfibit.ey  tin- 
get reCtus  lineus  n fi,  fi  y,  ty.y  .r,quoniim  unguli  id  e /«,/igru  explentes, redifimt.  Si  enim  eis  fecit  erit 
tb  esttremitite  diemetri  circuli  id  ungulos  reUos  exdtutuft*  circulum  udent : quod efie  i mpofiibile , pu- 
tuit (perii  tertij. ) Circulus  igitur  deferiptus  centro  A , fricto  uero  uutAi.uut  Af.uutAu,  redis  Uncis 
n fi,  fi  h CT  y “•  non  fecit.  Unget  igitur  eupercorreUrium  etufdem,  cr  erit  circulus  deferiptus  in  trlin 
g ulo  nfiy.ln  iutotriungido  igitur  i fi  y,  circulus  deferiptus  eft  e /»,  quod  jicere  oportebit. 

Zucltd.ex  Cimp.  Propo/itio  r. 

Irca trigonum afsignatum , fiuc  illud  fit  orthogonium, 
" fiucamblygonium,  fiucoxygonium,circulu  deferibere. 

Cami»ANVJ.  Sit  trigonus  afsignatus  a b c.  Volo  circa  ipfum  deferibere 
circulum.  Hxc  eft  quafi  conuerfa  terris,  diuido  duo  eius  latera  a b & a c,  per  f- 
qualia  a b.quidem  in  punllo  d SC  a c,in  pulto  e, a quibus  punitis  produco  per- 
pendiculares ad  lineas  a b & a c.quas  protraho  quoufcp  concurrant  in  punito  f,  finttp  d f,  & e f« 
concurrent  enim, quoniam  cum  uterqj  angulorum  d & e,firre<ftua,  fi  inttlligarur  protrahi  linea 
de, fient  duo  anguli  ad  partem  irt  quam  prorrahun  A cv 

tur,  minores  duobus  reltis,  quare  concurrent  per 
penultimam  petitionem . igitur  i punfto  f,  qui  eft 
punitus  couotrfus , quem  dico  efle  centrum  cir- 
culi quxfiri,  protraho  lineas  ad  iingulos  quxfunt 
f a , f b/t  c.  Et  quia  in  triangulo  a d f,  duo  la- 
tera ad  &d  f,  funt  xqualia  duobus  lateribus  b 
d & d f,  trianguli  b d f,  & angulus  d unius  angu- 
lo d alterius  /quia  uterque  reltus : erit  per  4 pri- 
mi f a, xqualis  f b.  Eadem  ratione  erit  f a,  xqualis  f c,ceparatis  lateribus  angulis  duorum  trium 
anguloriiacf.&ccf.ergo  per  9 tertij, pue tum  f.eritcentru  circuli  quxfiri  eft.Hxc  eft  uniiierfalis 
demonstratio  ad  omnes  fpecies  trigoni.  Quia  tame  aultor  uidetur  uelle  medium  uariare  diftiu 
guendo  inter  orthogomum.amblygonium  & oxygonium.de  quolibet  rorum  figiilarira  eft  de# 
monftrandum . Sit  ergo  trigonus  propofirus  orthogonius,  lirlp  angulus  a reitus.Lati^  bea, 
rcfpiciens  hunc  angulum  reatum, diuido  per  xqualia  rn  f,  a quo  punito  quem  dico  efie  cetram 
circuli,  ad  medium  punitum  urriufq;  duorum  reliquorum  laterum, qui  fit  d,duco  lineam  f d.Et 
quia  lineafd,diuidirduolareraab8CbcrrianguIiabcper  xqualia ipfa  erit  xquidiftans  terrid 
«idelicet  lincxa  c.hocenim  demoftraru  cft,fupra  59  primi , Et  quia  angulus  a pofTtus  eft  reltus, 

h * wie 


GEOMETR.  SLBMENt.  IVCLIDI* 
irit per fecundam partem  &.'per tertiam  x9primi,uterque  angulorum  qui  fum  ad  decitas.  D« 
cacur  igitur  linea  f a,  eritip  per  4 primi, linea  a f aequalis  Une*  b f,  comparati*  adimuccm  lateri- 
bus bt  angulis  triangulorum  a d t,  h d f . Et  quia  li- 
nea b f eft  aequalis  line*  c f,  erunt  tres  line*  b f,  a f, 
c f,adinuiccm  f quales,  quare  per  9 terti],  erit  f, cen- 
trum circuli  quxfiri.  Sit  rurfus  trigonus  a b,am-  1 
blygonnu,  fitep  angulus  a obrufus.  Larus  b c rcfpi*  * I 
ciens  hunc  angulum  obtutum  , diuido  per  *- 
qualia  in  puncto  h,  a quo  ad  media  punita  duo- 
rum reliquorum  laterum,  qux  funr  d & e , duco  li- 
neas h d & h e , erirqt  d h xquidiftans  a c,  & e Ii  x- 
quidiftansa  b, propter  id  quod  demonfttarum  eft  fupr.i  19  primi,  uidelicet  quod  linea  freans 
duo  larera  alicuius  trianguli  per  xqualia  terno  eft  arquidiftans,  quare  per  fecundam  partem  x<# 
primi,  enr  uterque  duorum  angulorum  b d h 6C  c e h.fqualis  angulo  a ,8i  ideo  uferque  obrufus. 
Duitis  igitur  perpendicularibus  d f,ad  lineam  a b,8f  c f ad  lineam  a c,  quoufque  concurrant  in 
punito  f,  quem  dico  efle  centrum  circuli  ( manifeftum  eft  enim  eas  concurrere,  propter  caufant 
prius  dictam  ) fecabit  utraque  earum,  lineam  b c.quxrefpicir  obrufum,  &'  concurrenr  extra  tri- 
angulum a b c.  Igitur  d puncto  f qui  eft  punitus  concurfus  earum,  produco  lineas  f a.  fb,f  c, 
qux  per  4 primi  bis  aflumpram  erunt  xquales, compararis  primo  lateribus  & angulis  duorum 
triangulo  1 um  a d f,  bdf,  deinde  aliorum  duorum  a ef,  cef,  quare  per  9 tertii,  f eft  centrum  cir- 
culi quxfiri.  Efto  iteum  ut  trigonus  a b c,  fit  oxygonius.  Diuifis  omnibus  eius  lateribus  per  x- 
quaha.uidelicer  Iarete  a b,in  punito  d,6l  larere  a c in  punito  e,  &bcin  punito  h.profraho  !•- 
neas  d e.d  h,  & e h,  enrq;  d h xquidiftans  a c,&  e b ipfi  a b.propter  id  quod  dcmonftrarum  eft  tu 
per  rrigefimamnonam  primi,  quare  per  fecundam  partem  19  primi,  uterque  angulorum  b d It, 
ceh.erirxqualisanguloa.fliideo  acutus.  Duitis  igitur  perpendicularibus  d t ad  lineam  ab. 
& e f ad  linei  1 c,  manifeftum  eft  eas  cocurrere  intra  triangulum  a b c,  firty  punitus  concurfus  f, 
quem  dico  eftecenrrum  circuli.prpduco  enim  lineas  f a,  fb,fc:  qux  per  4 primi  bis  afTumptam 
nr  prius,  erutxquales:  quare  per  y tertii,  crir  f.cenrrum  circuU  quxfiri. 

CORRBURIV  M . Per  prxdilta  patet,  quod  fi  triangulus  fuerit  orthogonius.cen- 
trum  circuli  circunfcribendi  cadet  in  medio  Lateris , quod  opponirur  angulo  rrlto . Si  fuerit 
amblygomus, centrum  cadet  extra  triangulum. $1  aure  fuerit  oxygonius, cadet  infra  magidum. 

tucbd.exZdmh.  ProbUm  r.  Propofttio  f. 

Circa  datum  triangulum,  circulum  deferibere. 

THEON»  2 imi.  Sit  ditum  trilinguium  * fi  y, oportet  um  circa  datum  triangulum  circu- 

lum defer  Aere  .Scccntur  enim  (fxTi.  primi)*  6,0"  * >>  redt  Unet  b jurum,  mA  cj-  '.fignti,  <J  ai  i- 
pjliJ  tfigMjpfii  * f,  er  * y,  (per , , primi)  ad  angulot  reebs  excitentur  A /,cr  i /.  C oncurrunt  autem, 
aut  intra  tpfum  triangulum  ufiyAUt  in  ipfa  reCta  Unet  fi  y,  aut  extra  redam  Irneam  d y.  Concurrant  igi- 
tur primum  intra  ipfum  eri 

angulum,  in  ifigno:  cone-  - , 

flantur q-,  ( per  i p oHula-  "X  " * 

tum  /fi,ly,e^ /*.)  Et  quo  / / \ \ V/  V\'  \ » 

ruam  tqualit  cil  * A,  tpji 
A f,  communit  autem  A [, 
crad  angulot  reeht,ba- 
Jb  igitur*/,  (per  4 prt- 
mi ) baji  / fi,  eil  tqualit. 

Similiter  tam  oftenJemut, 
aubd  e tiam  y f,  ipfi  x /,eSl  tqualit:  quare /f,  ip/l  fyjfl  tqualit.  Tret  igitur  !*,  /fi,  &/y,ftbi  inuicat 
funt  tqualet:  Centro  igitur /./pacto  irro  aut /a, aut  / fi, aut  /y,ciradut  defmptm.traojibu  par  reliqua  fi- 
gna:  er cnl  drcubudcfcriplut  circa  triangulum*  C y,dcfcribaturiamjicut*fiy.SedredtluietA/, 
tr*  /,concurr ant  fuper  fi  y,  reda  linea  in  Jigyio  /,/icut  fecunda  habet  defcriptto,er  comedatur  * / Jimih • 
ter  quoque  ojlendemut  qubd/ftgnum,ccntrum  efl  circuli  deferipti  circa  * fi  y.lrtangulum.SeJ  um  A/gf 
•/,  redteltnee,concurrant  extra  tpfum  triangulum*  fi  y,  in  jigno/  Kltrfm  ficut  habet  tertia  deferiptio, 
coniunguntur  * [Jfity/  y.rede  linet:  ej  quonum  rurfut  equalu  ed  * Ajpp A fi,  communit  lutem  ef 
tdangulotredot  A /bafitigttur  * /,(p  4 primi)bafi  fi  /,ed  tqualti.Similtter  quoqjarjledcnuit,q,  et  y /,;p- 
fi  * fitft  tqualit.  Cemro  rurfut  igitur /jpadoucrb  aut /t^tut/ Cami /y,arculutde[criptmtr ii jibit  preli 

quajignt 


t!B*  R.  QVXR  Trt  .. 

JP“jWKO- a-it  itfcriptu,  cirCue  f y,triungultcm,  defer Auturficut  efiy.  Ciru duttm  igitur  trima!, 

tum  dc/cnptut  circulus  eft  .quod  ftccrc  oportebat.  6 *" 

CORRELARIVM.  Ei mumfethm eft quid quundo introrfum triunguli,cudit centrum circuli  ust 
gulutfiey.exlstcntin muiore circ:dlfcgmmo,rctio  minor  eft.  Qsundouutemmfiy,  rcaum  Uncum  jn 
I cmtanulo  extern  ungui «(.reflat  eft.  Qgando  utro  extri  tpfum  t y,  naum  Una  m centrum  cudit, un- 
*,p  *>**fl«  «*  etreuh  fcgnitoscao  ituior  r/h  Quire  cr  quundo  miner  reflo  fi,mc  dutut 

unguite,  introrfum  tpfius  tnunguL  concurrunt  i /,& . /,  na*  Unee.  Qtiundo  nutem  nant,  fuger  i 
Odiendo  uero  mutor  rcao, extra  ipfum  Sytquod  ftci/fc  oportuit. 

Cudid.ex  Cump.  Propofitio  e. 

Ntra  datum  circulum, quadratum  deferibere. 

C A M PANVJ.  Sitditus  circulus  ab  c d.cuius  ccnrrum  e.uo'lo  intra  ipfum 
aelcnbere  quadrarum.  Protraho  in  ipfo  dua*  diametros  ac&bd.fecantesfc 
orthogonalirer  lupra  cerrum  e, quarum  extremitates  con 

— - «ungo,  prorraftis  lineis  a b,be,cd,&  da,  quas  dico  con-* 

sinere  quadi  arum  quarfiriim,ipfxenim  erunt  atquales  admuicem  per  4 pn 
mi  ter  affumpram,  propter  id  quod  quatuor  Iinef  e a,  e b,e  c,&  e d,  funt  x- 
quales,  & quatuoranguh  qui  funt  ad  e,refti : fed  unufquify  quatuor  angu 
lorum  a b c & d,eft  reftus  per  primam  parte  jo  terrrj  propter  id  quod  qui- 
■ libet  eorum  eft  in  femicirculo.  erit  igitur  a b cd  quadratum  per  diffinitio* 
nem : quod  eft  propofirum. 

Euchd.cxZmb.  P roblrmde.  Propofitio  6. 

, In  da  to  circulo  quadratum  deferibere. 

TH  E O NexZutni.Stt dutucarcuLtsufiy  A, oportet  iumm circulo e fi  y Jt, quuJrutm deferibere 
excitentur  emm  ipfiui  circuli  « C,  Ajtumctn  ud ungulos reflor  u dimucem, ffiiti  ey~.ee  er  conum. 
gunturx/,/y,yA,eyA,.Etquonum  equulis  eil fi  'UpfiiA,(perdijfinitlcnc  * ' 

il  primi ) centrum  enim  eft  i.commumsuutea • ud  ungulos  rrflot . h.bufis  igi 
tur  ut, (per  4 primi)  bufi*  A eft  equulis:cr  per  hoc  ctium  utrucu  ipferu  C y, 
er  y J,utr  i q:  ipjjrum  e fi  cr  e a eft  equulis  : equiluterum  igitureit  quudriU 
torum  *fiy d.Dico  quod etiumreaungulumtquonium enim reau lineu C/,ii 
metiem  eil  circuli  *(y  Afemicircultu  igitur  eft  ungulus  n-caus  igitur  eft  un- 
1 gulut  fi*A(pcr„  terti/ ) cr  per  hoc  ttium  unufquifcp  ungulorum  contento- 
rum fub  *fiy,Cy  *c T y U «.rrflnc  esi.  Reaungulum  igitur  eft  quudnlutcrii 
* ( tA,oflenfum  cutem  eft, quid  c equiluterum : quudrutum  igitur  eft  (per 
5*  diffinitionem  primi)  Cr  defcriptum  in  circulo  e fi,  Atquod  ftctjie  oportuit. 

• luchd.exCump.  Propofitio  7. 

I Irca  propoli  tumcirculum,  quadratum  deferibere, 

1 c amp  anvj.Su  propoli  lus  circulus  a b c d,  cuius  ccnrrum  c uolo  circa  in- 
P fum, deferibere  quadratu.Protraho  in  ipfo  duas  diametros  acSIbd.  fecantrafe 
I onbogonaliMr  fuper  ccmrum  e, a quarum  «nemitatibus  duco  in  urramqr  par- 
| te  lineas  orthogonalirer, quoulq,  quflibet  earu  concutTar  cu  duab.laterib.  fintin 
, . Pu.nrta  c°ncurnit  earum  f g h k,eritq,  per  cotTelariu  t$  tertii, utera  anguloru  qui 

funtad  unumqurqjquatuorpunftor5abcd,reftus:quiaergo  ▼ & 4 

ui  quadrilatero  a f b e tres  anguli  a b 61  e funr  refti,  ent  quartus 


m 
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r ‘«wwiit  vjimiuci  anguioru  gn  cx.  k,  erit  rectus : ergo 

per  fecunda  part?  is  primi  duf  linep  f g & k h.ircq;  dux  f k & g h, 
iimr  xquiduHres:  ergo  per  14  primi  f k eft  xqualis  g fi,  & f g.ipfi 
k h.  Et  quia  per  eand*  f k eft  aequalis  b d,&  f gipfi  a c:  ar  uero  b d \ 
eft  rqualis  a cerut  quatuor  lineat  f k,&  g li,&  fg  & k h.xquales.  V 

Sed  6C  quatuor  anguli  fgkhfuntrefUrut  probatu  eft  prius.ergo  t 
f g k li,cft  quadrarum  per  di£finitionem:quod  eftpropofitum.  c 

Euchd.cx  Zmb.  P roblenu  r.  Propofitio 7. 

f Circa  datum  circulum, quadratum  deferibere. 

T H E o N exZumb.  Sit dutuccirculute fi,  j.Oportetiumcircuipfum e /y  jl circulum quudru. 
lim  defer Aen.  Excitentur  tpfius  circuli  *ty  Adite  diurnari  ud  ungulos  rea  os  udtnuicem,  finiit  e,  er 

k 4 t* 
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e /yypcrpgu  *,C),J,exiitaur  (per  17  imiprciie  linee  tergi  Ic,  circii;  « CyJtSmtq-  /»,«  //*  «# 
■ /.Qjomi igitur  reda  (mea /Mp/iim arcuit « f , Junpt  m figm  .,{y  ab  ..retro in ipfm  u, conii- 
tim  cbumguur  redilmm  «unguli  igitur qui  funt  ii  «funt  rMt  (per  ,» tertij)  & eb id  ctum  unguli 
qutudty  f Jigne  funt  rtflt.Et  quonlt  iUgulm  * , ffcflMcfi.crtngulu,  quifub , t o, quoti  reflat  cjl: 
purdiclui  iguwr  cii « /,ipp  u y,  (per  it  primi,)  crcbldquoq;,*  yjpfi /«,para.rlcI„,  tft.  Similiter  quo <u 
um  0jhttJcMU<,q  er  uriq;  ipforum  > /,cr lujpph  «bparafleiut  rfhperellclo  , 

gramma  igitur  fuit  *4,ry,u  u,fd,crfi  nrquehi  igitur  fft  » fyp/i  t »,©■ « Ijpfi  • ^ |-«c -I  { 

/ * (p<T  ,4prtmt.)  Ef  quoniam  equilis  cfl « y,jfpfi i dfedey,  urriru  ipftrum  u i f > 

CT  /v/i  *<H'!,er  MaJri/9;  ipjirum  '£cr/«,c/l  equihsmtreq;  igitur  ipfi-  t' 


-A. 


ram  * #,cr f*Mtricp  tpfurum  y j.crduffteqiulHiequiUtcrum  igitur  rjl  duj  h ' K 
quidriUtcrum.Dico  q,  cr  rrfhnguluip.Quomjm  enim  pirilldogrtmmum  cii  « 

fii,C-uttgulM*iC,reautcR:reihuiguureaetqui[ubicu/,ellinguliii,(per  ' 

Hpnmiyjimihter quoq; oncnJcmuiquodtyquiidi  -finguliconfi/luntrcrti 
funt.RclUngulum  ig„ureft,ip[um  /»<•  qtudnUlermJemonftntim  ucroqucdrr  eqiulitrrumqui- 
dmum  igitur  eft  .cr  circa  .)  7 i oculum:  defcriptm  eH.Orcu  dotum  igitur  cuculum.nuidntd  deferi 
ptum  cii,  quod  oportebit  fuerre.  1 < 

-v  Euclid.exCimp.  Prof  optio  I. 

.Ntra  quadratum  afsignatum.circulurndefcribere.  , 

C A M P A N VS.  Sir quadratu  afsignarum a b cd. 

Volo  intra  iplum,  dcfcnbcrc  circulu.  Harc  eft  quafi 


conutrfa  ^.Diuido  unumquodq;  latus  rius  per  ae- 
qualia* d quidem  in  punito  f,b  a in  punrto  g,  c b 


r 


TN 


2 


■ - ~ -I >w  i|  v • ni  |)UIK  I V C D 

. I"  puncto  li,&  d c in  piVio  e,«t  prodiKo  lineas  eo 

« t h.fc^rrsfc  iri  puinfto  k.qucdlco  tlTccentru  circuiirenrenim  f e 
h fquidifians  Si  fqualis  a b.per  „ primi, propter  id  quoda  f Si  b h 
funrarquales  SI  xquidirtanrts.SimilitCT  ptr  eandem &dc,ipfiab 
« quia  omnes  medieiates  quamor  laterum  ipfius  quadrati  funt 
adinuuem  xquales.erunt  per  >4  primi  quatuor  linepk  e,k  f,kit,a£ 

kh,*quaJes:ergo  per  s tertij  k,eft centrum  circuli  quffid.  V 

Kuchd.exZumb.  Problema «.  Propcptto  t. 

In  dato  quadraro.circulum  deferiberr.  t 

rcJ^^^mk'F-^,mq“ir^maf>^0conrt^"'"*h‘><tmdrito,eireuliimde- 

ftrtuerCffccctur  (per  io  primi)  utrique  tpfarum  o ji  cr  u d.hiirum  tn  i tfla-ir  7 T 

« Aer «•  > (per icprimijpinlldunciMiirt  djrper n!Ic  *!»& 

lela,  excifeiur /..  ParaSi/cgra,™™  igitur  e/i  unlquodq^ZZ.:^ 
ef,er  f oru  LtffijUidtlicet  qiuex  oppoptofunt  rqualu  (per  J4  primi,  )cr  qua  ‘ *’ 

nuru  equuh  etl « A,ipfu,  fi,cr  iplttit*  Jt,  dimidium  cfl  „ rer  ipfiui  *f  'ii-  ' ' 


inidium  cfUUquitis  igitur  c/l . Mp/l./,  fkarr  er^r*oppo^i7cp^’r« 
dem)  funt  iqiulet,iquiln  igitur  eft{*,ippi  r.SimilitcrquocL  oiledemut  auod 
cr  utroque  ipfdrum  » /,cr  > utrique  ipfirum  /«,cre  'ifl  equilii.  Qjutuor 


- --  I (I a -IW  HlWCdiultf.QlftfKi» 

Iffiw  «/■»/,»  (,cr  « Iphi  inuicem  funt  rquilrt,  (per,  communem  foetum.) 
Centro, giturrfrociouerodut,  ',uut . /.iututuuty. , circulu,  defer, ptut, 
tunpbi,  ctum  per  rcliquxpgm.cr  tonget  ut/y.yit,  eyJu.rclU,  Imeorquo 


r 

T' 

numenguhqu,  funudfigni  rea,  funt. S,  emm  cr  cultu  reae,  Imo,  If.Cy,  yJt,a  i.  ■ c,a 

ab  dlimeln circuli  extremtete duotur edengfdotr.dot.introrfum  iPp,i, 

(Im  *’ft1dcl0*utem  dU*  * ‘•akt  * fjut  / a|aiit  fucimuliMdelmptu^bpurt 

Euctid.  exCamp.  Propo/5io 

prc«  afsignatum  quadratum.circulum  deferibere.  , 

T -/sjH.y/  8-  fit  qindrata  a b c d.  Volo  circi  ipfiun.rirculu  deferibere  Hxe 

I*  C que  dico  ?rorra *,°®  'Pfo  duas  diametro,  a c Si  bd.fecJtes  le  in  pCflo 

c,quc  dico  cilccctru  urculuCu  erum  bnej  ad,et  a bjfintf  quaietioiit  per ; primi 

anguli 


n 
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•nguli  a d b,  81  a b d. «quales  & quia  angulus  totalis  eft  reclusi  erit  (per 
»s  primi ) uter  cp  eorum  medietas  refti.fimili  quoque  modo  probabitur 
quemlibet  partialium  angulorum  a prxdiflis  diametris  K lateribus 
quadrati  propoliti  contentorum, rift  medietatem  redi  Quia  igitur  an- 
gulus e a d,eft  cqualis  angulo  e d a.erit  per  6 primi,  linea  e a.-jrqualis  li- 
ne* c d.Eadem  ratione  erit  e a «qualis  cb&cc,  stqualis  e d.quare-iquia  i 
quatuor  line*  e a.e  b,ec,cd,funt  {quales, erit  per  9 tertij,  e centrum  cir- 
culi qupfiri,  quod  eft  propofirum. 

Euclld.ex  'damb.  Problema  9.  Propofiliop.  s 

, Circa  datum  quadratum, circulum  defcribcre. 

THEONejtZneb.  Sir datum quadratum ufy Jl,oportet lam areaxCyAquadralum.circulum 
dejertbere.  ComunUa retia linea * y,ej Hf.fefe tauicem /ecent in  1.  Et quoniam aquabs eft  /« ipfix/, 
communis  culem  xy,dua  igitur  a «,cr  « 4 arlCr  * y>f„t  aqualet, altera  alteri, cr  lu/it  d >,(per 

a,pnm)baftC y,cft aquabiMgulm igitur  A xy,  (per  1 prinu)  ei 
«#  angulo  aqualis  eft.  Anguliu  igitur  Axdjbiftria  diulfus  eti.per  lineam  xy. 

Similiter  um  ostendemus  q,  cr  unufqutfq,  angulorum  qui  fmtfubxCy,  i> 

A.&yAxfttftrtam  diuifusttiper  x y,c r Ad.retiaslmeas.Etquomam  angu  t 
lui  A x/, aqualis eti  angulo  a fy,cr  anguli  Axfi,  angulus  1 x f,  dimidii  et}, 
et  anguli  x d y, dimidii  eft  angulus  1 d «:anga!i«  igitur . « f angulo  >Cx,efta-  y. . . . 

qualis, quare  (ptr  6 primi,)  er  latus . «.lateri . (,eft  aquale.  Similiter  ii  often 
demus  q,  er  utraq,  ipfaru  < « et  / f,  redarii  (inearit,  utriq,  ipfari  1 «,rt  1 /,  rft 
aqualn .Quatitor  igitur . «,•  f,r  >,«■ ' d.fibiinuicifunt  aqiules. Centro  igitur .,  fbacio  uero  aut . «,  aut 
'/>"* . >,aut . a, ci  rculus  defer, ptus.tranfibtt  per  reliqua  ftgna.v  erit  deferiptus  circa  a A r a^uadrat» 
defcnbalur  fieut  x < y A.Cirea  datum  igitur  quadralum.cireulus  deferiptm  eftiquod  feolTe  oportuit. 
Eucltd.ex  Camp.  Propofiuo  10. 

Vum  xqualium  laterum  triangulum  defignare, cuius  u' 
terque  duorum  angulorum.quos  bafis  obtinet,  reliquo 
duplus  cxiTtar. 

J Campanvs.  Interio efl deferibere unu rriart 
! Rubim  duum  rqualiu  laterum  & tertn  inarqualis, 
cumsuterqianguloru  qui  fuper  latus  quod  eft  reliquis  intquale 
ewftur  ad  ternS.duplus  exiftat.  Ad  hoc  aut?  faciendii  fumatur  li- 
nea qurliber  qu*  fit  a b.quat  dtuidatur  fueundO  quod  docet  .1  (ea  , 
cundyn  pundo  c,ita  quod  illud  9,  fit  ex  ab,8i  b c fit  «quale.qua.  i 
drato  a c.Fadoqt pundo  a cerro,  fecundu  ipfius  quantitate defert  J 
batur  circulus  b d e,  mira  qufper  primS  huius  coaptetur  linea  b 1 
d.Tquahs  lineatae,?,-  producantur  duxlmt*  d a,d  c.Dico  trian- 
guluabd  ellequalis proponitur.  Circufmbamrcirculusqni  fit 
d ca.per  Jl  huius  triigulo  dca.Qui.i  ergo  linea  d b,  eft  {qualis  li- 
nep a c,entquod  fit  exa  b,in  b c.xqualcquadrato  linep  b d,  quare 
per  ulnm]  tertn  b d linea  eft  cotingens  circulum  d c a,  81  per  j 1 c- 
lufdem, angulus  c d b eft  pquabs  angulo  c a APofiro  ergo  comuni  angulo  eda,  eru  torus  anou- 

',Cld'C<‘*'  “f""  P^us^eft^^ 

, h if  ,Cr8° s *tlUJ,l,s  a"S“>0  •>  C d 1 81  quia  angulus  a d b , eft  arqualis  an- 

g iloab  d , P^r  j primi,  eo  quod  larera  a b & a d funt  *qualia:eric  angulus  b c d,  xqualis  ancn- 
lo  c b d.ergo  per  Cpnmi  Ifnra  c d,eft  {qualis  Imef  b d, quare  3,’li  q S 

nex  c atergo  per  jprimi,  angulus  c a d,  eft  arqualis  angulo  c d a. 

Qsuaergouterqianguloni  cdb,&.'cda,rft*qualisSgulo  cad, 
erit  totus  agulus  b d a,duplus  ad  angiilii  d a b.STidco  igulus  a b 
d,fibi stqualis, duplus  eft crii ad anguiu  bad  tjdtft propofitu. 

CAMP.  addrno.Forfan  dicer  aducrfarius  circulu  d ca.dreufcri- 
ptu  trigono  partiali, Icare  circulu  b d e,  iu  aliquo  piifto  arcus  b 
d:ira  q.  nmul  fecabit  linei  b d.unde  ipfa  no  enr  circulo  applicata 
Jiair  in  demortratione  lupponirur, fed  iplTi  fecis.Sirergo  (ippTsi 
bile  eft  ur  ponir  aduerfarius,^  a pi"i(f'to  b, ducatur  ad  ipfum  circu 
Iu  minore, cotinges  b f,&  ducatur  line*  f a,f  d,  erirfc  per  penul- 
nms  tertij, quod  fitexab.mb  c, «quale  quadrato  b f.ergo  b f eft 

«qualis 
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«dualis  b d, quare  per  5 pnmi,angulus  b f d,eft  «qualis  angulo  b d f,&  quia  per  ji  rertH^nguInt 
bfa  eft  f qualis  angulo  a d f,crit  angulus  b d f maior  angulo  a d f.quod  eft  impofsibilcicdm  ipfe 
fir parcius.  Alirerpoflumus  illud  refellere,  SCoftendere  quod  ille  minor  circulus  nullo  mo- 
do fecabit  lineam  b d.Forfan  enim  dicerer  quod  fccaret  eam, non  fecando  arcu  d b,  maioris  cir- 
mli.  Si  euim  pofsibile  eft  quod  fecet  eam, fit  hoc  in  piifto  h ,rrit<p  quod  fir  ex  a b in  b c,  «quale  d 
quod  fir  ex  d b.  in  b h.  Monftratum  ert  enun  fuprapenulrimam  terni, quod  fi  ab  aliquo  punfto 
exrta  circulum  fignafo , quorliber  Une*  fecames  ad  circulum  ducantur,  qu*  fub  toris  & earum 
portionibus  exrnnfecis  conrinenrur,*qua  % “ — 

lia  funradmuicem : &quia  quod  fir  ex  ab, 
in  bc, eft  «quale  quadraro  bd,  quod  eft  im 
poisibile. per  fecundam  fecUrtdi.quareco* 
ftarpropofirum.  Er  nota  quod  minor  cir 
culus  necefiario  fecabit  maiorem, & abfcin 
det  ab  eo  arcum  unum  «qualem  arcui  b d, 

& maior  abfeinder  fimihrer  ab  eodem  unu 
arcum  aequalem  arcui  d c.  Quod  lic  proba 
tur.Si  enim  minor  non  fecar  maiorem, co  - 
tingit  ergo  ipfum  in  punfto  d.  Er  per  u tertq  circulorum  fe  contingentium  centra  & punfh» 
conra<ftus  funt  in  linea  una.eritcenrrum  minoris  circuli  in  linea  a d.proprerhocquodin  ea  eft 
centrum  maioris, & pun&us  comamus, ergo  per  jo  tertij  angulus  a c d, eft  redus, quare  8C  anga 
lus  a d b , eft  re&us , fimilirer  & angulus  a b d,  fibi  f qualis,  eft  regius: 
quod  eft  impofsibile  per  j i pnmi.  Sccer  ergo  ipfum  in  pun&is  e d, 
dico  arcum  e d maioris,  efle  *qua!em  arcui  d b,  &(  arcum  e d minoris 
«fle  «qualem  arcui  d c. Produco  lineas  d e,c e,&  e a, er: rrp  per  16  rerrij, 
unufquifque  quaruor angulorum  qui funr de c,c ea, da c.&  a dc, ae- 
qualis aln. propter  id  quod  duo  arcus  d c,dt  c a .funt  rquales  per  1 1 e-  I 
iufdem,  quare  rotalis  angulus  a e g.  duplus  eft  ad  angulum  b a d,&  | 
ideo  aqualis  utrique  angulorum  abd&'adb.  Erquia  angulus  a ed 
eft  aequalis  angulo  a d e,  per  f primi,  propter  id  quod  a e & a d.funr  «- 
quales, a centro  enim  ad  circumferenriam.erunrduoanguli  ed.rrian 
guli  a e d equales  duobus  angulis  d & b.miguli  a d b:  ergo  per  ji  pri 
mi, reliquus  angulus  a unius,  eft  «qualis  reliquo  angulo  a alrerius.  Ergo  per  15  tertq , arcus  ed, 
maions , eft  «qualis  arcui  d b,  per  eandem, arcus  e d,  minohs,cft  «qualis  arcui  d a & hoc  eft 
quod  propoluimus. 

EuchJ  ex  Zmb.  Problema  10,  Propofitio  10. 

Ifofccles  triangulum  conftituere,  habes  unumquenq?  eorum  qui» 
ad  bafin  funt  angulorum  duplum  reliqui. 

THEONex  Zmb.  Ponatur  quadam  refla  linea  * fi,  feccturq-,  (per  un- 
deamant  fecundi)  hi  y fi  pio, ut  fub  * fijy  fi  y,  comprehrnfum  reflangulu  e-  % 

auum  fit  ei  quod  fit  ex  y x quadrato , cr  centro  x:  fimeto  uero  x fit  ( per  1 po- 
tfulatum)  circulus  defcribaturt  A >.  Applicetur  ip  in  circulum  fidi,  tpfi  x y, 
reda  linee,que  dnmctro  ipfiusfi  A i,maior  non  efi  circuli  fidi,  equilis  re-  f 
da  linea  CA,  ( per  1 quarti , ) cr  conor  flatur  x Ac deferibaturq-,  C per  sj 
quarti)circaxyA,  trungulum , ctrcului  *yA/.  E t quoniam  continetur  fub*  \ 
fiyft  fi  y,refl  angulum  equum  eft  ei  quod  fit  ex  x y, quadrato , 1 d enim  receptu ' 
efi,  a qualis  autem  efi  x yjpjifi  a. quod  igitur  continetur  fub  » f,cr  fi  y,  equS 
eft  e»  quod  fit  ex  fi  a.  Et  quoniam  extra  circulum  *yA  /fufcipitur  fignum  a- 
liquod  3,  cr  ab  ipfo  fi,  in  circulum  xyA/,  eroderunt  dux  refla  Une*  Cy  x, 

CT  * Ap  earum  una  fecat  cr  altera  incidit  ,cr  id  quod  continetur  fub  a fi,cr  fi  y, equum  eft  ei  quod  fit  eX 
fi  J, igitur  ( per  17  tertij,)  fi  Ajanyt  circulum  *yA  {.Quoniam  igitur  fi  At  angit  in  AfigW,  ab  tpfo  au- 
tem A,contaflu  dufla  efi  A y>angul;n  igitur  tAy,  (per  n eiufdem.)equalis  eft  ei  qui  in  alterno  efi  etreu- 
lifcgmento, angulo  qtu  fub  A x y Qnonum  igitur  equalts  eft  angulus  CA  > angulo  Axy,  communis  appo 
natur  angulus  y A x. Totus  igitur  angulus  fi  A*  aqualis  eft  duobus  qui  fub  y A x,  cr'*y,funt  angulis. Sed 
eis  qui  funt  fub  y A *,cr  A xy,  aqualis  eft  angulus  exterior  fiy  A,  (per  ji  primi,)  c angulus  igitur  CA 
aquuiefl  angulo  fi  y A. Sed  angulus  CAx.eiqiufuby  CA , (per  r primi ) eft  aqualis  ,quoniam  latus  x A (per 
tf  diffinitionem  primi ) laten  4 fi  efi  aquale , quare  cr  angulus  A fi  x(  per  t communem  fcientiam ) angulo 
*qmks.Trv  igitur  anguli  t fxj  fi  0&Cy  A, fibi  insucem  funt  aequales.  E t quoniam  equalts  eft 

angftU m 


culum  intra  darum  circuluih 
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tnspdtll  * £ y ,<r*gJo  ty  J, aquile  eft  cr  UtMfiJ.UtcriAy.Scd)  J,ippytitflnpU Utprr  bypclhcjm, 
er  « y, Igitur  ipp  yJcft  eqtukl.  Quare  ffapdMyJ*  (prr  i primi)  ungula  A*y  rjlsquulu. Igitur  un- 
guli qm  funt  fubyJ.cr-'*  y,nm  qui  funt  fub  y*J,duph  funt.  Angulus  tutem  fub  fi  y /.angulis  qui  funt 
fubyj  te r Juycfl  tqiulll.  El  ungulus  igitur  A > /,ni«  qustflfub  y m 01,  tngull  duplus  cfl.  Aequatis  tuti 
tfl  angulus » y Jpitnif  ipf orum  fub  fi  01  *,ty  <t  t * angulorum.  Et  uter, j;  igitur  eorum  qut  [mu  fub  fi  01., 
CTfi-'  t, angulorum  ,eius  qui  ejl  fub  A « fi, duplus  cjl.l  ofcelts  igitur  triangulum  conflit utum  efl*( 4, ba- 
lent utuimquenque  eorum  {M  ad  bafin  at  funt  tnguiorum.dupltcem  reliqui. quod  jecijfe  oportuit. 

EuMex  C Cnp.  Propofino  n. 

Ntra  datum  circulum , xquilaterum  at£jj f quiangulutn 
pentagonumdeferibere. 

i Campan  VS.Sit  datus  circulus  a b c,uo!o  infra  ipfum  deferibere  penta 
i gonum  unum  fquilarerum  artp  fquiangulum.  Defigno  mangulum  unum  qua 
' lem  pnrmilTa  proponit,  qui  fit  s cui  alium  «cquiangul 
drfcribo,fTcut  docet  i liuius.qui  fir  a b c.firqi  urerque  angulorum  a b 
c 5C  ac  b, duplus  ad  angulum  c a b.  Vrrunqj  rorum  diu  ido  prr  arqua- 
lia, duiflis  lmcis  be,&' cd.eriirqj  per  u ferrii, quinque  arcus,  in  quos  a 

quinque  pun&a  ad  b c e, dtuidunr  circulum, adinuicemrquales, pro  /\ 
pter  id  quod  quinque  anguli  qui  in  di&o*  arcus  cadunt,  funr  adin-  /*\ 
ukem  arquales.  Continuaris  igitur  illis  quinque  punctis  per  lineas 
refbs  qutr  funr  a d,d  b,b  e,  e e,fic  e a.erir  pemagonus  a d b c e inferi- 
prus  dato  circulo,qualis  proponitur.  Eft  enim  fquilatcrus,per  *t  rerfq.cum  quinque  arcus. quo 
rum  eius  quinque  latera  funt,chordxfintadinuicetn  xquales.  Et  etiam  xquiangutus  per  z6  e- 
iufdem.eo  quod  quinque  arcus  d a e, a e c,ec  b.c  b d,&  b d a,in  quos  anguli  iplius  pentagoni  ca 
dunr/unr  adinuicem  xquales.Sicqj  condat  propofitum. 

Euehd.ex  Zarnb.  Vroblema  u.  Vropofttio  t ». 

„ In  dato  circulo  pentagonum  xquilaterum  Sc  xquiangulum  de- 
Icriberc. 

THEONrx  Zmb.  Sit datus circulat  xfiyAi , opertet iaminxCy A t,cir  culo, pentagonum *• 
quilaterum  c r fquiangulum  deferibere.  Sumitur  (per 
14) triangulum  ifofcelesjttq;  rtudfxt , duplum  hd- 
bcnsunum<fucnq;  eorum  qui  funt  ad  h i angulorum,re 
liqui, hoc  rfl  eius  qui  ejl  *d  /.  Et  drf  :nbatur(per  i quar 
ti)'m circulo KlyJt, triangulo / « 6 , xquiangulum 
triangulum  u y J'..  [tu  ut  ungulo  qui  ad  /,  angulus  qui 
fub  y*  A fiat  xqualis , cr  uterq;  eorum  qui  fub  et  y A 
C fyA  x,funt  dngi4orum,utriqi  eorum  angulorum  qui 
ad  «,cr  i fi*t  f qualis,  cr  uterq;  igitur  eorum  qui  funt 
fub  xyJ.&y  A mteius  qui  ed  fub  y * /t  duplus  cft.  Se 
cetur  (per  9 primi ) uterque  eorum  qui  funt  fub  XyA, 
cry -*  *,*ngiiorum  ,bifin.m  peryt,J  fi  trcdai  lineat,  cr  coniungantur  m /,  fi  y,  y AJ  i>  cr « *.  Quo* 
nian  igitur  uter  qut angulorum  qui  funt  fub  « yAcryA  x,eim  qui  fub  y * J.ed  anguli  duplus  c/1,  cr  dif 
feflt  funi  bifiriam  per  refl as  lineat  y i,cr  «4  Sf  quinque  igitur  anguli  qut  funt  fubJ*yymy  1,1  y Ay  T 

# 4f>fibi  tnuicem  funt  aquales. Sed  anguli  aquales , in  aqualibus  circunfirentijs  confiftunt(  pena  ferri/) 
quinque  igitur  ctfcunfirentu:  * l,fi  y,y  AtA  i,cr  • «Jibi  tnuicem  funt  aquales.  Sed  aequalibus  circunfiren 
tijs  fper  19  eiufdan)  squales  redit  line*  fubtendtmturqutnquc  igitur  reda  line e m fiSy,y  A*  •>&'*» 
fibi  inuicemfunt  squales : xquilaterum  igitur  eft  pentagonum  x/iyJi.  D ico  tam  quod  cr  xquiangulum* 
Quoniam  enim  circunfirentij  * *,circunfrrentidcJ!it  e fhe qualis, communis  apponatur  A y d .*  tota  igitur 
eircunfirentia  * $y  J>toti  circunjercntu,'  Ayfi  eft  atquin,  cr  confi/ht  qusde  fuper  afiydl  etreunfiren 
tia, angulus  *iJl,ej  fuper  tdyjl,  eircunfirentia , confijht  angulus  f * t : cr  angulus  igitur  qui  fub  i’ a 
qui  fub  • 1 angulo^qualts  rd,cr  ob  id  unufquifque  eorum  qui  funt  jubmC  y,^(yA  yAt  ,•*»»* 

gulorum , unicuique  eorum  qui  funt  fubfi*i,<jatiaA,  angulorum  cjlxquahs.  Aequiangulum  igitur  eft 
pentagonum  xfiyAt  :oden[um  autem  eft  quod  cr  xquilaterum. Jn  dato  anulo  igitur  pentagonum  x qui 


UUterum  ^xqmangulm  defcnptum  ejl:  quod  ftccrc  oportebat. 
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Euclid.ex  Camp.  Fropojitio » x. 

Trca  propofitum  circulum.pcntagonum  cquilaterumat'** 
que  xquiangulum  dcfignarc. 

CAMPANVS.  Sirpropofirus  circulus  a bc. cuius  cerrum  fVoIo  circa  ipfum 
dflignarepenragontim.xqtiilarcrum  atque  xquiangulum  Supra  circunfrrmtil 
ipfiUs  circuli  (quafi  fecundum  dominam  prxmiflr  (ibi  tnfcnpfiflera  penrago- 
num  .qumcue  p utilia  angularia  notabo, qup  fint  a d b e e, ad  qup a centro  ducam  linea»  f a,  t d,f 
b,i  c,f  c,&  ab  eifdem  punitu  educam  perpendiculares  ad  iftas  lineas  in  urramque  partem, quo- 
ufqiie  Cptuurranrin  punitis  g h k 1 m.  erumcp  hx  linep  conringenres  circulum,  per  correlanum 
15  tertq  Er  ad  tfta  pun  Ita  concurfus, ducam  a cenrro  lineas  f g,  f h.f  k,f  I,  f m.  Er  quia  monrhari  . 
eft  lu per penulnmam  terni, quod  fi  ab  aliquo  pntt&o  exrra  circulum  fignaro  duf  linef  conngea 
res  ad  iplum  circulum  ducamur, quod  ipfp  erunt  xquales,  erir  linea  g a xqualis  linep gd.&  h d, 
ipfi  h b,&  fic  de  exteris.  Ar  quoniam  quinque  arcus  in  quos  quinque  punita  a d b c e,  d midunc 


circulum  funt  adinuicem  xquales, erunt  per  ter ti>,  quinque  an  • * 

culi  a fd,d  i b,b  fc,  c fe  efa,  confidentes  fuper  hos  arcusln  cirro 
f,  fibt  inuicem  xquales . Sum  aurem  duo  larera  a g,  6C  f a.  p qualia  \ 

duobus  latet  ibus  dg&fd  trianguli  fgd,  0flaru*  gf.eommuneer  i 4*  \ 
go  per  8 primi  duo  anguli  eorum  qui  funt  ad  f,  iremtp  duo  angu-  - 
fi  qui  lunt  a c,funr  adinuicem  cquales:  eadem  ratione  duo  anguli 
qui  funr  a d f in  triangulis  d f h,  & h f b,  itemip  duo  qui  funr  a d h,  w*' 
funr  adinuicem  f quales.  Similiter  quoque  fmguh  mum  reliquo- 
rum angulorum  qui  funr  b f c,c  f e,  e f a:  & fingulj  rnum  qui  funr  k 
1 m.diuidantur  per  f qualia , primi  quidem  per  lineam  f k , fecundi 
per  lineam  f I, terti)  uero  per  lineam  fm.  Er  quia  hi  rres  anguli  qui  ** 

funr  b f c,c  f e, e f a.funr  fibi  inuice  f qu  ales,  A ali)s  duob  qui  funr  a f d,g  d f b,  «quales  terunt  eorf 
dimidia  qux  funt  decem  anguh  falli  in  cenrro  f,  adinuicem  pqualia.  Qyia  igitur  duo  anguli  a SC 
fiunt  xquales  duobus  angulis  a & f trianguli  m a f,&  larus  a f, commune  erir  per  16  primi,  an- 
gulus g unius, xqualis  angulo  m alterius.  6t  larus  g a xquale  lateri  a m.  Eadem  rarionc  erir  an- 
gulus g m,  triangulo  g f d,  xqualis  angulo  h.  m triangulo  d f h,  & latus  gd  xquale  lateri  diu 
Qyare:  quia  ga  eft  dimidium  g m,&  gd  dimidium  g h &'  g a &’  gd  funt  xqualia,  erunt  percom 
munem  frien  nam  g m g h, eorum  dupla,  xqualia.  Similiter  quo<p  probabimus  g m.efTe  xqu* 
le  m I g m fipfi  1 k & I kjpfi  k li, quare  pen  tagonus  g h k l m eft  xquilatet  ut.  Sed  & (quianguius. 
Cdm  enim  duo  anguli  qui  funr  ad  g, finr  adinuicem  xquales,  & duo  qui  funt  ad  m,  fimiliter  ad- 
inuicem f quales  ,&  g partialis  fit  xqualis  m partiali  (urcuncp  enim  probatum  eft  prius)  erit  per 
eandem  communem  fcienriig  rotalis,  xqualis  m torali.  & eadem  ratione  probabis  squalitate 
in  extens  angubs.quare  eft  xquiangulus.Sicip  conftat  propofitum. 

lE.uclid.cx  Zamb.  VrMmatt.  Vrepofit.  u. 

Circa  datum  circulum,  pentagonum  xquilaterum  SC  xquianguu 
lum  deferibere. 

TH  E O Nex  Zsmb.  Sit  datui  circuitu  * fi  y*itofortetum  circa*  Cy  At,  circulum  tpent.tgonum 
Aquilaterum  c r aquiangulum  defcribcre.lntelligantur  defcnpti  (per  u quarti)  pentagoni  ungulorum  fi  - 
gnamfiyJij*  ut  (per  procedentem)  « Cj  7,7  AyA  (>cr  i m,t\rcunjrren-  f , 

tufint  *qiules  ,cf  per  * fi  y A i,  excitat*  fim  (per  17  tertij)  ipfum  circu-  * € 

lum  tungentef  red*  Uner, « tj  *,  hk^x  Sumatur  centrum  cir- 

cultmfo  a , fitq;  (per  primum  terti/) 1 er  connedanturred*lme*  fc  fc 
/x>/A,CT  i di. Et  quoniam  n x , reda  linea  circulum  ipfum  *Cy4ittxn-  ' 
git  in  ftgno  y,&d  centro  /,  in  ipfum  y , contadim  dnda  cfl  fy , igitur  . \ 

(per  deamamodoium  tertij  )fy  t fuper  u x , perpendicularis  eft  , reduc 
igitur  eft  uterque  eorum  qui  ad  y funt  angulorum . Et  per  hoc  t an-  _ 

gult  qui  funt  ad  *fitfena  redi  funt.  Et  quoniam  anguli»  qutfub  /7  ».  re*  k 

dus  efttqucd  fit  igitur  rx/x,  tauum  eft  eis  qu*  fiunt  ex  i y . cr  y ",  ( per  quadrjgeftmam  feptimam  prl • 
nu)crperhoc,eis  etiam  qu*  fiunt  ex  fcfj  c nt*qum  eflidquod  fitetfm,  (per  eandem.)  Qu*  funt 
igitur  ex  Jy  ,c r qu*  fiunt  ex  / l,CT  fi  ujunt  *quaka,quvrum  quod  fit  ex  /7,  *quum  eft  et  quod  fit 

exfC.  Reliquum  igitur  quod  fit  et  yk,retujuo  quod jit  ex  C*  eft  *quale,  *qua!ts  igitur  eft  / vjpfi  y ».  £| 
iguowtfm  aqualis  eft  / y,cr  communis  fc  dudtguurfccfc  duabus  / /©■/«  funt  aquales.  Et 

bafit 


LIBER  QVARTVJ.  Sf 

bafit  t LJhafiy  « t ft  aqualis.  Ang ulut  igitur  fi  /» C per  $ primi ) annuto  u/y  eff  aqualis:  er  anguli»  / « / 
(per  4 primi ) angulo  fny.  Duplus  igitur  eff  angulus  fi /y,  eu»  qui  fubn/yeff  unguli:  er  angulus  fi  « /, 
tiutmfubfey.  Etobidiame  angulus  y /01, «m qui eff  fub  y /x  dupli»  eff  :cr  unguli»  Oxy, rnu 
qui  fub  [Xy. Et  quoniam  circunfirentia  fi  y aqualis  eff  circunfirentia  y A,  aqualis  eff  (per  n terti)  ) 
angulus  fi /y  angulo  y / 01:  <y  angulus  quidemi  /y, eius  quteff  fub*/ y duplus  eft:  cy  qui  /ub  01  [y, 
eu»  qui  fub  x/y: unguli» igitur  * /y , ungulo  x /y  eff  equulis . Duo  iguurtam  triangula  fimt  /*y 
CT/x*:  duos  ungulos  duobus  angui»  aquales  habentia , eo  unum  Utut  uni  Uteri  equule  (per  16  pri- 
mi ) cr  eorum  commune  (y,  faheet  quod  commune  ipfts  eff : ej  reliqua  igitur  Utera,  reliquis  luteribus 
equalia  habebunt,  c T reliquum  angulum  reliquo  angulo.  Aequalis  igitur  eff  * yreih  linea  ipfi  y X, 
cr  angulus  /*  y, angulo  fxy.Et  quoniam  equulis  eff  *y  ipfi  yx  :dupla  igitur  {H  n x ipfiut « y : cr  per 
hoc  etiam  offendetur,  quod  Iu,  ipfiut  fi  n dupla  esi.  Et  quoniam  oftenfum  effujubd  C » tpji  n y eff  equa- 
hs.crn  X ipfiut « y dupU  efl.cTlu  ipfiut  fi  n : igitur  * n ipfi * A eff  aqualis . Smihter  iam  offendetur, 
quod  unaquaque  ip forum  yl,yu,  CT/uX,  unicuique  ipfarum  /*cr  *x  eff  equulis : aqiuhterum  igitur 
effprnlogpnum  ,Sn  Xu.  Aio  etiam  quod  cr  equtangulum : quoniam  aquulis  eff  angulus  fuy  ungulo  jx 
*>  CT  oftenfum  eff  ipfiut  quidem  unguli  fuy  duplum  eum  ej]e  qui  eff  fub  / « A , eius  autem  qui  esi  fub/ 
A y duplum  eum  effe  qui eff  fub  « A n:  angulus  igitur  qui  eff  fub  lux,  angulo  qui  eff  fub  nX/u  eff  aqualis. 
Similiter  iam  offendetur  etiam  quod  unufquifque  eorum  qui  funt  fub  tl  »,c rl*  u,e  » A x unicuique  eo- 
rum quifuntfub  t *x,cr  * x /ocsl  aqualis.  Quinque  igitur  anguliquifuntfub  • / «,/«  a,»  a /<,a  m y, cr 
n « l,fibi  inuicem  funt  aquales.  Acquiangulum  igitur  eff  pentagonum  » # « x/t:  ofienfum  autem  eff  quod 
CT  aqmlatcrum:  cr  deferiptum  eff  circa  circulum  a fi  y fi,:  quod  ficiffe  oportuit. 


Euclii  exCamp.  Propofitioif. 

Ntra  xquilatcrum  atep  xquiangulum  pentagonum  af- 
fignatum.circulum  deferibere. 

CampanVS.  Sit  afsignams  penragonus  * 

xquilaterus  arqjxquiangulus  (quia  dealqs  non 
eft  necrfTanum.lioc  eft  pofsibilc  ) a b c d e . Volo 
ei  inferibere  circulum-  Harc  eft  quafi  conuerfa  u.  Duos  eius  pro- 
pinquos angulos  qui  lunt  a &C  e.diuido  per  «qualia:  du&is  lineis 
af  8C  ef,  donec  concurrant  in  punfto  f intra  ipfum  pentagonum, 
quem  dico  centrum  efle  circuli.  Concurrent  enim  propter  id 
quod  dimidium  rotalis  anguli  a U (imtlirer  rotalis  anguli  c, mi- 
nus eft  angulo  refto.  Sienim  intra  pentagonum  non  concur- 
ren  t,au  t extra  ipfum  pentagonum, aut  in  latere  pentagoni,  aut  in 
cius  angulo  qui  utnquc  angulorum  diuerforum  opponitur.  Concurrant  ergo  primo  extra  in 
punito  f:  & ducatur  linea  b f.  & quia  duo  latera  c a,&  a f,  rrianguli  e a f funt  «qualia  duobus  la- 
teribus b a 8C  a f rrianguli  b a f,  & angulus  a unius  angulo  a lrenus,  erit  per  4 primi»  bafis  e f x- 
qualis  bafi  f b:  St  quia  angulus  a partialis  eft  arqualis  angulo  e partiali.proprer  id  quod  a rotalis 
e torali:  erit  per  6 primi.f  a xqualis  f e:  quare  f a eft  xqualis  f b:ergo  per  6 pruni, duo  anguli  b to 
talis  & a partialis,  funt  equales.  Quare  a partialis  eft  f qualis  uel  maiora  torali, quod  eft  impofsi 
bile.  Concurrant  ergo  in  punito  ffuper  larus  bc:erir<p  arguendo  per  prxmifla9 , prxmifTo 

modo  angulus  a partialis, arqualis  angulo  a totali,  quod  eft  impofsibile . Qyod  fi  forfiran  con- 
currant in  angulo  c erit  per  cafdem  & eodem  modo  c b xqualis  c a,&.'  ideo  adhuc  ut  prius  angu 
lus  a partialis,  xqualis  angulo  a torali . Quod  quia  efle  non  poreft:  fit  ergo  punitus  concurfus 
qui  eft  f,  intra  pentagonum. ii  quo  duco  qumq}  perpendiculares 
ad  eius  quinque  latera  qux  fint  f g,f  h,  f k,  f l,f  m : & ad  duos  eius 
angulos  propinquos  altrinfccus  angulis  per  xqualia  diuifis.qui 
funrb&  drduco  lineas  fb,fd.  Er  quia  duo  anguli  a & m,  tri- 
anguli a f m funt  xquales  duobus  angulis  a ST  g rrianguli  a f g.  Si 
larus  a f commune:  erit  per  1 6 prirni.t  m xqualis  f g . Per  eandem 
quoque  probabis  f 1 «qualem  f m.fumptis  duobus  triangulis  ef 
m 8C  e f 1.  Qyia  irerum  duo  latera  a f & a b rrianguli  a f b fune 
«qualia  duobus  lateribus  a f &a  e rrianguli  a f e,  8C  angulus  a 
unius  angulo  a alterius  : ent  per  quartam  primi,  angulus  b 
partialis,  xqualis  angulo  e partiali  :&C  qu.a  b toralis  xqualis  eft 
e totali,  8C  e toralis  diuifus  eft  per  xqualia,  erit  jeriam  b toralis 
diuifus  per  «qualia.  Eodem  modo  probabis  d rotalem  diui- 

i fumper 
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affifae  trianguli  a f e,  ST  angulus  a unius  angulo  a alteri  usrerif  per  4 prim  i,f  a «qualis  f e ,& an- 
gulus b partialis  angulo  e partiali.  Er  quia  b toralis  eft  squalis  a torali  ,&  e totali»  diuifuseft 
per  «qualia:  erit  funilitcr  b totalis  diuifus  per  «qualia.  I loc  quoque  modo  probabis  utrimque 
angulonim  c SC  d,  diuifum  die  per  xqualia:  & quiiup  lineas  f a,tb,t  c,f  dj e, ede  squales:  quare 
per  9 tertq  ent  centrum  circuli.  Sicip  patet  propoftrum. 

Euclid.exZtmb.  Pro  Motu  14.  Pro  f optio  14. 

>4  Circa  datum  pentagonum  trquilaterum  8c  sequiangulum,ctrcu> 
Ium  deferibere. 

TfiEON  ex  2 amberto.  Sit  datum  pentagonum  equilaterum  cr  ¥ 

tequiangulum  * fi  y At:  oportet  idm  circa  pent  agonum  xfiyA  i,cir culum 
deferibere.  Secetur  irn  (per  9 prtmi ) uterq;  eorum  qui  funt  fubtyJl&y 
Jl  1 angulorum  bifariam , per  utranque  tpfarum  y [ cr  Jl  /.  Et  4 / pgno  in  d 
quo  concurrunt  ipfe  retie  linee, ad pgna  fi,  x,f,commgantur  retie  linee 
f fi,  [*  CT  . Similiter  precedenti  ojlendetur , quod  cr  unufquifque  eo- 
rum qui  funt  fub  yfi*,fixt  cr*'  d angulorum,  bifariam  fecatur  per  u- 
namquanq ; ip forum  [fi,  [tc,  cr  [•  retiarum  lineorum.  Et  quoniam  equa - 
Iit  eft  angulut  fiyJl  angulo  y A *,  cr  anguli  fiyd  dimidium  eft  angulut  f y 
d:  anguli  autem  y Jit  dimidium  eft  anguhit  yd[:cr  angulut  [y  d igitur 
angulo  [dyeft  aqualis.  Qjiare  crlatut  [ y , lateri [Jl  eft  aquale . Similiter  iam  of}endetur,quod  cr  * 

queque  ipfarum  /&/*,  [t,  utrique  ip forum  / y cr  [Jl  eft  equaUs  .tQuinque  igitur  reti*  linee  /*,  [fiJ y* 
[J  crfftpbi  inuteem  funt  aquales.  Centro  igitur  [,c 7 fracto  aut  }*  aut  [fi  aut /y  aut  [d  aut  [t,  circulus 
deferiptus : uenietper  reliqua  pgna,  c r deferiptut  erit  circo  etfiydi  pentagonum, quod equilaterum  CT 
equiangulum  eft.  Defcribatur,crfitafiydi.  Circa  datum  igitur  pentagonum ,qucd  eft  equiangvlum  O* 
equiUtcrum,  circulus  deferiptut  eft : quod  facere  oportebat. 


Kuclifi.exCamp. 


Propoptio « f. 


Ntra  propofitum  circulum  .hexagonum  aequilatcrum 
atep  xquiangulum  deferibere. 

Ex  hoc  itacp  manifeftum  cil.quod  latus  hexagoni  X' 
quum  cft  dimidio  diametri  circuli  cui  inferibitur. 

CAMPANVS.  Sit  propofirus  circulus  a b c d, cuius  centrum 
c,uolo  fibi  inferibere  hexagonum «quilarerum atque  xquian- 
gulum.  produco  diametrum  a e c,8C  fecundum  quanritatem  fe- 
midiamctrie  c.fafio  centro  punfto  c.defcribo  circulum  e b d; 
fecanrcm  priorem  in  duobus  pun&is  b,  d:  .1  quibus  produco  du- 
os diametros  in  circulo  primo,  qu*  ftnr  b c g,  d e f . Trium  er- 
go diametrorum  extremitates  coniungo  fex  lincic,qux  funt  a f,  f 
b,  b c,  c d,  d g.  g a:  quas  dico  continere  hexagonum  quxfirum . 

Enrenim.ur  demonftrar  prima  primi , uteTque  n ungulorum  b 
ec,  c e d,  «qoilarents : quare  Si  xquiangulus  per  j eiufdem : er- 
go per  js  primi,  duo  anguli  be'c&ced,cum  uno  «quali  uni  eo- 
rum , funt  xquales  duobus  re^is : proprer  id  quod  quifque  eo- 
rum efr  tertia  duorum  rectorum : fedipii  per  1 j eiufdem,  cum  an- 
gulo de  g,  funt  squales  duobus  rcltis : ergo  angulus  d eg,eftx- 
qualis  titrique  eorum : quare  per  1 j eiufdein/ex  anguli  qui  funt  ad  e,  funt  adinuiccm  squales! 
ergo  per  if  tertii,  arcus  m quos  cadum,  fum  squales : quare  & eorum  cliordx  per  2 1 eiufdem» 
qu.c  funt  lateri  ipfius  hexagoni.  Aequilaterus  igitur  cft.  Sed  Si  xquiangulus  per  16  ternj,pro- 
pter  id  quod  fex  arcus  m quos  angularia  pun&a  hexagoni  diuidunt  circulum:  bini  Si  bini  fum- 
pti  funt  adinuiccm  squales,  ut  arcus  a fb,  arcui  fb  c:Si  ideo  angulus  f,  qui  confiftit  in  primo» 
cft  squalis  angulo  b,  qui  confiftit  in  fecundo, idem  in  cxrcris:  quare  conftaf  propoftrum. 

Correl.irium  ex  hoc  pater,  quod  dimidium  diametri  & larus  hexagoni , fum  latera  eiufdem 


trianguli  squilatcri,  ut  e c,&  c b & c d. 


Campani 
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CAMPANI*Uu<0.  Et  nota  quod  non  proponitur  circa  propofitum  circulum  lirxigo- 
num  xquilarerum  zrquiangulum  dcfignare.  Nec  intra  talem  hexagonum  aut  circa  talem  cir- 
culum deicribere  quemadmodum  fecit  de  mangulo,quadraro,&  pentagono : non  quia  non  fit 
necefTarium  hoc  eiVepolVibile:  Icci  quia  hxc  tria  per  eadem  prxeepra  fiunt  in  pentagono  xqui- 
lar  ero  Si.  xquiangulo.&'  m omni  figura  xquilarcra  atque  xquiangula  quacunque  fuerit . Vncic 
quamcunque  figuram  xquiiarrram&  xquiangula  m icimus  circulo  mfcnbere,  eandem  circu- 
lo,extra  & circulum  fibi  intra  &exrra,qfdem  medqs.per  quxhoctn  pentagono  fecimu 3,  deleri 
bemus.  Nota  etiam  quod  omnis  figura  xquilarera  circulo  inferipra  aut  circunfcnpra  efi  etiatn 
. neccffario xquiangula:  de  inferipta  pater  per  17  & ,6  terti]  fumptis  arcubus  circuli : quibus  ia- 
terainfcnptx  figurxchOrdxfunr,  binis  Si  binis.  In  hos  enim  arcus, ipfius  figurx  anguli  cadur. 
Decircunfcripra  auremdutfisa  circuli  centro  Uneis  ad  omnes  eius  angulos,  Si  ad  loca  con# 
ta-ftus,  facile  probabis, fi  pleni!  intellecto  demonfirationi  »3  huius  diligens  intelleftus  ace  effe- 
rte erit  enim,  ur  omnes  ipliusfigurx  angulos,  hnexa  centro  uenienres  per  xqualia  diuidann 
fumptis  itaque  quibuslibet  duobus  eius  proximis  lateribus  cum  hnea  ad  angulum  ab  eis  con- 
tentum, Si  cum  duobus  ad  eoVum  extremitatesa  centro  uenicnnbus;  duos  triangulos  ab  eis 
contentos,  xquiangulos  admuiccm  per  4 primi  effe  probabis.  Sicip  faciendo  de  omnibus,  pa- 
rebit eos  ede  xquiangulos  per  hanc  communem  fcicndam,  quorum  dimidia  funt  xqualia,  to- 
ra quoque  c(le  xqualia. 

Euclid.exZtmb,  Problcnutf,  Propo/itio  if. 

In  dato  circulo , hexagonum  xquilatcnim  & xquiangulum  Je^ 
feribere. 

THEON  ex  Zamb.  Sit  datuixirculut  xfiyA*  /-.oportet  iam  in 
dato  circulo  « ( y A < /,  hexagonum  eq;uU:rrum  aquiangulumi^defcri 
tere  .Excitetur  ipjtus  x( y Ai  / arculi  dimetiens , fitqur  illud X A. 

Smaturq;  ( per  i terti/ ) centrum  «rtuli : fitip  illud  A , c r centro  »,  1 

fpacio  neri  A *(peri  poflulatum)  circulus  defcribalur y »/ / : cr 
coniunda  reda  t A C7  > » extendatur  in  fi./,  pgna,ccomiclhMur  x 
fi.  fi  y,  y A,  A i,  • /,  /*.  Dic»  quid  x/yAi/,  hexagonum  aqiulatrruni  , 

ffl  a- aquiangulum . Quoniam  enim . pgnum , centrum  cft  circuli  x 
fiyAe/, aqualis esi ( per difjimtion emisprmi)  *eipp*A.  Rurfut 
quoniam  A pgnum,  centrum  til  circuli  >>c<,  aqualis  ed  ( per  ean- 
dcm)Ai  ippA*.  Sed  * i ipp * A oflcnfim  edquid  ed  aqualis.  Igitur* 
ijpfi  i A ed  aqualis  ( per  i comminem  [ente  ntiam.)  Acquilalc  rum  igi- 
tur cd'  u A triangulum : cr  tres  igitur  riut  anguli,  i « A , feibeet, « A i 
et  fi  i « libiinutcem  funt  aquala.Qgomam  (per  i primi ) tfofeelum  Iri  / 

angulorum  anguli  qui  ad  btpm  pii  mutcem  funt  aqualet , cr  Inangub  tret  anguli  duc  bui  redis  funt  x- 
quales(pernpnmi)  angulus  igitur  • » A,  duorum  nilorum  tertium  ed.  Similiter  quoque  oflendemut, 
quodsy  angulus  A »y,  duorum  reebrum  tertium  ed.  Et  quoniam  re(b  Irnea  y u fuperi  fi  flans  (per  i, 
ipi [ie  primi)  t utrobiqite  angulos  1 1 y ej  ye  fi  duobus  redis  aquos  efficit:  ey  reliquus  igitur  angulus  y fi,  ter 
tum  efl  duorum  redarum : anguli  igitur  iuA,  A*yejy  * fi,  Jibi  inuicem  funt  aqualet.  Quare  anguli 
qui  ad  uerticem,  hoc  efl.fi*  a,  -«./er/*',  eiufdem  i *A,Aayery*fifunt  aqualet  (peris  primi.)  Sex 
Igitur  anguli  i « A,  A *y,y  * fi,  fi  »*,«»/,  er  /,  ijibi  inuicem  fur  • .quales.  Ae quala  autem  anguli,  fu- 
per  aqualibus  circwiflrentijs  conpflunt  (per  16  terti j.)  Sex  igitur  drcunfrrtntix  xfijy.yA.A,.  i /xy 
fx.pbi  inuicem  funt  aqualet  At  fub  aqualibus  circunflrentijs  aquatas  reda  bneafkbiendunlur  (pe r tu 
eiufdem.)  Sex  igitur  reda  lima  xfi,fiy,yA,Ar,s  /,ay  /x.pbi  inuicem  funt  aquales : aquilatenm  i- 
git ureft  xfiyA*/  hexagonum.  Alo  quoque, quod  cr  aquiangulum.  Qgonum  orni»  aTcunflrenlia  x/x- 
qiuhl  eil  arcuijerentia  ■ A , communii  apponatur  cmunflrentia  xfiyA.  Tota  igitur  /xfiy  A,  toti  i A 
yfixesl  aqualis.  Et fuper  ammflrmiia  / xfiyA, eonfiftit  angulus  /tA-.fuper  autem  lAyfix cirem 
ferentia,  confiflit  angulus  x f i.  Aequalis  igitur  efl  angulos  a fi,  angulo  Ai  /.Similiter  quoque  o flen- 
dam quod  c r reliqui  anguli  ipfius  *fiyAi /hexagoni,  hocch,  unujquifque  eorum  qui  funi /ub  /x  fi,  m 
fijJ  yA,cryAi,  unicuique  eorum  qui  funt  fub  xt  /©•/««*  angulorum,  [unt  aqualei . Aequiangiilum 
igitur  ed  hexagonum  xfiyA  i/.  Ojlenfum  autem  cfl  quod  (j  aqutlaterum , cr  dcfcnptum  r(i  irtarrK- 
lo  xfiyA./.  ]n  dato  circulo  igitur  xfyAif,  hexagonum  aquikttrum  cr  aquiangulum  defariptum  eil: 
quod  ficere  oportebat. 


CORR.ELA-. 


(Liber  q.v  a r t v j. 

CORRBLARIVM.  H/rtc  numpflum  cH.quid  bcx/zoni 

Utu<  ei  qiucficx  centro  ciraiiell*qiulc:cr  fi  per) igw 

limium  ttngntcs  terni*  rrfl.ii  lincti,  defcnbelwr  circe  circulm, 
fcrxrtgmio»  eqiuleterm  cr  equiengulum  confequentur  cx  prediflit 
n pcueqono . EI  i nfupcrpcr  et  que  fimiliterin  pcnttqpnodtSh  fimt, 
mdttobcxt^mo  circulum  defcricmui  cr  circunfcribcmiu : quod  fi- 
ccrc  oportcbel. 


«•» 


Zuclid,  cx  Ctmp. 


Trcpoptio  1 6. 


Ntra  datum  circulum  , quindecagonum  xquilate* 
rum  atque  atquiangulum  defignare.  Deinde  drea 
quamlibet  circulum  afsignatum.qui  dccagonum  xqui. 
laterum  atque  xquiangulum,  atque  intra  datum  quin* 
decagonum,  circulum  deferibere.' 

CAMPANVS.  Sit  dirus  circulus  a b c:  uolo  fibi  inferibere  quindecagonum  xquilatcnitn 
& xquiangulum, deinde  etiam  circunfcribere,  atque  intra  talem  quindecagonum  propoli  tum, 

circulumdefcnbere.Nonproponirauremcircata  

lem  quindecagonum , circulum  deferibere : quia 
hoc  (aris  dannrelligere  per  alia  quxproponit  -In 
dato  circulo  iuxra  do. irinam  fecuqdf  huius, pro», 
traho  latus  trianguli  xquilateri, quod  Iit  a c,Si 
iuxra  doifhinam  n huius  larus  penragoni  xqui- 
lareri  atque  xquianguli,  quod  (It  a b.  Et  quia  ar- 
cus ac, eft  rorius  circunferenrfce  tertia,  cuius  ar- 
cus a b eft  quinta,  enr  fupertlutim  intercos  quod 
eft  arcus b c,du*rcrtfx  arcus  a b,  ue!  dux  quin- 
te arem  a c.fiue  dux  quinrxdecimx  rorius  circuu 
ferentix.  Nam » n omni  roto  excedit  tertia  quin- 
ram  in  duabns  rertijs  ipfius  qumrx,  uelm  dua- 
bus quintis  ipfius  rerrir,  fiuein  duabus  quintifdecimis  rorius.  Hoc  enim  patet  in  quinra  SC  ter- 
tia primi  numeri  habentis  quintam  SC  tertiam  qui  eft  15.  eius  enim  tertia  quxeft;,  excedit  eius 
qumnm  quae  eft  j in  duabus  unitatibus  qux  funrduxterrix  ipfius  ternarq  qui  eft  quinra  >uel 
duxqiiinrx  ipfTus  quinarij  qui  eft  tertia,  (Tue  dux  quinrxdecimx  ipfius  15, qui  eft  totum).  Di- 
uifo)igirur  arcub  c perxqualia  ind,  parer  urrumque  duorum  arcuum  c d,&db,  rfir  remam 
arcus  a b.uel  quintam  arcus  a c.fiue  quintam  decimam  totius  circun  ferentix.  Subtentis  igitur 
eis  chordis  cd,6C  d b,  coaptatis  que  continue  intra  datum  circulum  fibi  xqualibus  per  pri- 
mam Imius,  complebirurtigura  propofita.  Cxtera  uero  duo  quxproponit  cum  tertio  quod 
dat  intelligere,  uidelicet  quindecagonum  circulo  circufcribere,  ac  circulum  qumdccagono  in- 
feribere, ac  etiam  circunfcribere : cx  duodecima,  decimatertia  8£  decimaquarta  huius  plene  in- 
tellectis facile  perficies. 

CAMPANI  nddttio.  Et  nota  qudd  quamcutifp  figuram  fquilateram  circulo  fcimus  inferi- 
bere,  duplo  plurium  laterum  circulo  fcimus  inferibere  & circunfcribere,  &ipft  circulum.  Diui- 
fis  enim  arcubus,  quibus  latera  eius  qux  Icitur  inferi bi  fubtetiduntur,  per  xquali»,  Si  a punfhs 
medqi  ad  extremitates  laterum  ipfius  figurf  duttis  lineis,  fiet  intra  cirailum  figura  duplo  plu  - 
ritimlareru  quj  erit  xquilarera  per  at  tertii : ergo  Si  xquiangula . Hoc  enim  demdftratum  eft.fti 
pra  i; huius, quod  omnis  figura  xquilarera  circulo  infcripra,  eft  etiam  xquiangula . Et  quia 
liauc  circulo  fcimus  infcriberr.fciemus  extera  tria  per  duodecimi,  decimamrertil  Si  decimaro- 
quarram  huius.  Qyia  igitur  fcimus  inferibere  triigulum  xquilarerum , fciemus  per  hoc&hexa 
gonum:&  per  hexagonum,  dodecagonum.acper  dodccagonum  figuram  uiginriquaruor  late- 
rum, Si  fic  in  infinitum  duplando . Et  licet  per  triangulum  pofsir,  ut  diximus,  infcnbi  hexago- 
nus: pofuit  ramen  huius  propriam  demonftrarioneni,  ex  qua  fequitur  porifsimum  perutile.  Et 
dtlimilirer  quia  fcimus  Si  inferibere  quadrarum,  fciemus  per  hoc  inferibere  omnem  figuram, 
cuius  laterum  numerus  eft  pariter  par:  per  penragonum  quoque  fciemus  decagonum  Si  figu» 
ram  xo  laterum :fic<p  continue  duplando.  Idem  quoque  intelligedc  quindccigono,pcr  iplum 
«mm  frientur  figunc 30  Si  6o,Si  omnium  continue  duplarorum  laterum.  Cxterarum  auiem  fi» 

i 3 gurarum» 
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gurarum, de  quibus  ifia  non  docet, ucl  qua:  per  has  non  habentur:  difficilia  cft  fcientia  I C Pinna 
urilis.  ur  Ium  hcpragona.ennagonJ.henderagona . Quod  fi  (ciemus  Triangulum  duum  squa- 
lium laterum  defignare,  cuius  utei  que  angulorum  ad  bafim  triplus  efiVt  ad  reliquum  fdi  emua 
heptagonum.ut  fupra  pentagonum  circulo  infcnbere:  quod  fi  uterque  quadruplus  cifet  ad  re- 
liquum,.foremus  nonagonum:  «i  fi  quintuplus,  hmdtcagonum.  Idemij  in  exteris  figuris  int 
parium  laterum,  pofito  utroque  angulorum  ad  bafim  multiplici  ad  reliquum,  per  eum  nume- 
rum qui  etl  medietas  maximi  paris  lub  impari  numero  laterum  ipfius  figurx  contenti . 

Eucl/d.  rxZ<m&.  Probforuid.  Vropoptio  16. 

In  dato  circulo,  quindecagonum  aequilaterum  &xquiangulum  ,i 
deferibere. 

THE  ON  ex  2nmi.  Sit  dntut  circuitu*  fyJ:  oportet  inmin  *fiyJt  circulo , quintidecnmnun i 
uquiUtcrum  cr  nquinnotilumdefcnbcn.  Deferibntur  in  circulo  *fiydl,trinngidi  nquiLtlenUlut  *y, 
prntugmi  atro  rquiUtm  Utut  * fi  in  treu  * y.  Qualium  igitur  eHcirculm*fiy  Jt,  nqunbumfegmento. 
rwtt  quindecim . tubum  quidem  circunfcrentin ,*  fi  y, tertium  rxiffeni  ipput  circuli,  erit  quinque . Circuit 
ferenti*  nutemur  fi,  exiflm  quintum  circuli,  erit  trium : rebqun 
igitur  fi  y,  duorum  equultum.  Secetur  (per  ,•  terti/)  fi  y.bifit- 
ritm  in  i : at rtque  igitur  ipfnrum  fi er . y,  circunjerentitrum 
quintumdectrnum  erit  tpfiut*  fi yU, circuli.  St  igitur  coniun- 
gentet  reflut  linent  fii,ej'  y.ippttqunlet  incontinuum  re-  fi  i 
dfnt  Unem  (per  t qunrti ) conptemui  in  anulum  * fi  ynt  terit  tn  i 
co  iefaiptm  quintidecngpmm  cquilnlerum  cr  equinngu-  | 
lum : quod  pene  oportebat.  Stmibter  nutem  atiit  pentngno,  ’ l 
fi  per  circuli  diutfionem  Jungen  te»  circulum  ducemut , de  feri-  \ 

Itetur  circn  circulum,  qiuntidrcufpnum  cqutUterum  ejnqut-  1 ' 
ungulum : cr  per  oficnftonem  frmtUter  tn pentngmu.cr  in  du- 
to  quitu ideengmo  nqutlntero  cr  uquiungulo , anulum  deferi- 
bemut  cr  circunf trtbenm. 


QV  ARTI  LIBRI  FI  HI  R 


EVCLIDIS  MEGARENSI  S GRAE- 
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'*  ' mtntorum  Lier  qimtm. 


tot 


ludilcxCemp.  Diffinitiones. 

Ars,  eft  quantitas  quantitatis  minor  ma- 
ioris, cuqi  minor  maiorem  numerat. 

C A M P A N V S.  Pars  quandocp  fumirur  proprii? : & hfC 
eft  qux  aliquoties  fumpra.fuum  rorum  prxeiic  conftiruir, 
fine  diminurione  uri  augmento:  & dicitur  fuum  totu  nu- 
merare per  illum*numerum,  fecundum  quem  fumirur  ad 
jpfius  totius  conftiturionem ; ralem  aurem  partem,  quam 
mulriplicariuam  dicimus,  hic  diffinit.  Quandoqj  fumirur 
communirer :&hxc  eft  quxlibet  quanriras  minor ,qux 
quoriefcunqt  fumpra,  fuo  roro  minus  aut  maius  coftiruir, 
quam  aggreganuam  dicimusieo  quod  cum  alia  quantita* 
te diueria  totuiu  fuum  conftiruat,  per  fe  aute  quo tiefcunquc  fumpta  fuerit, non  producar. 

, Multiplex, eft  maior  minoris, quando  eam  minor  metitur. 

C A M P A N V S.  Pars  relatiuc  dicitur  ad  roru,&  in  iftis  duobus  extremis,  confiftir  eorum  ad- 
, inuicetn  relatio,  SC  ideo  diffinito  minori  extremo,  diffinit  hic  maius:  uocar  autem  ipfum  muln- 
plex,propter  hoc  quod  minus  aliquoties  fumprum,  ipfum  conftiruar;eranr  igirur  relatiuc  dilfo 
admuicem,pars  & mulriplex.Nam  omnis  pars,fubmultiplrx:ur  paret  per  eius  diffinitionem. 

* Proportio,  eft  habitudo  duarum  quantaecunqj  iinteiufdemge' 
neris  quantitatum,certa  alterius  ad  alteram  habitudo. 

C A M PA  N V S.  Proportio, eft  habitudo  duaru  rerum  eiufdem  generis  adihuice, in  eo  quod 
earum  alrera  maior  aut  minor  eft  reliqua  uel  fibi  xqtialis.Non  enim  folum  in  quantitatibus  re- 
perirur  proporrio.fed  in  ponderibus, potentiis  8C  fonis.In  ponderibus  quidem  & poteras,  uult 
Plato  in  Timxo  efle proporrionem:ubi  elementoru  numerum  oftedir.ln  fonis  anrem  efle  prd- 
portionem.liquet  ex  tnulica.Nam(ur  uult  Boerius  in  quarto)  (T  quilibet  neruus  in  duas  inaqua 
les  partes  diuidanir,  erit  ipfarum  partium  fuorumi];  fonoru,  eadem  coucrfo  modo  proportio.  BoetisK 
Sed  in  quibufcump  proportio  repentur, ea  participant  naturam  proprietaremfp  qiianrifans.  no 
enim  reperitur  in  aliquibus  rebus  duabus,  nili  in  eo  quod  earum  una  eft  reliqua  maior,  aut  mi- 
nor,aut  ei  xqualis. Quantitatis  autem  proprium,eft  fecundum  ipfam  xquale  uri  inxquale  dici, 

«ituulr  Ariftoreles  in  Prcdicamenris:undeliquet  proportionem  primo  in  quantitate  reperiri,fi£ 
per  ipfam  in  omnibus  aliis:  nec  clfe  in  aliquibus  rebus  proportionem , cui  fimilis  non  (Tt  in  ali- 
quibus quantiratibustpropter  quod  bene  dixit  Euclides, proportionem  (impliciter  riTir  in  quart 
tirate.ciim  eam  diffiniuir  per  habitudinem  duarum  quanrtramm  eiufdem  generis  adinuiccm. 

Cuius  diffinitionis  intellectis  eft, quod  proportio  eft  habitudo  duaru  quantitatum  adinuicem, 
qux  attenditur  in  eo  quod  una  earum  eft  maior  aut  minor  alia , uel  xqualis  ei : per  quod  paret 
quod  oportet  eas  elTe  eiufdc  generis.ur  duos  n umcros.au  t duas  lineas.aur  duas  fupcrfictes.aut 
duo  corpora, aut  duo  loca, aut  duo  rempora.Nd  enim  poreftdici  in  ea.maior  anr  minor  fuperfti» 
rie.aut  corpore, nec  tempus, loco.fed  linea, linea, & fuperficies.fiiperficie  Sola  enim  uniiioca,c3 
parabilia  fu ik.  Quod  aurem  dicit, Ccrra  habitudo,  non  fic  intelligas.quali  norauelfcira.fed 
quafi  deterni inara: ur  fit  fenfus, Proportio  eft  determinata  habitudo  duarum  quiritatum  :ira, in# 
quam  determinata , quod  hxc,  3C  non  alia.  Non  enim  eft  necelfarium , ur  omnis  habitudo 
duarum  quantitatum  firfdra  .i  nobis,  nec  criam  a natura.  Nam  proportio  quxdam  eft  difcre- 
rorum  . ur  numerorum ; quxdam  aurem  continuorum . In  numeris  aurem . minor , eft  pars 
aur  partes  maioris , ut  demonftraturin  feptimo : quare  &in  cis  omnibus  eft  habitudo  certa 

i 4 Knota. 


' Arijlottlef. 


'k 


i 
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Si  nora.Af  utro  in  continuis,  eft  proportio  magis  larga : eft  enim  in  ea,  ubi  minor  quantitas  eft, 
pars  aut  partes  maioris:  Si  talium  omnium,  mediantibus  numeris  eft  proportio  nota,qur  Si  ra 
rionalis  dicitur.  Dictinrurip  omnes  tales  quantitates, communicantes  .quia  eas  una  & eadem  ne 
cefiario  metirur.unde  Si  omnes  numeri  funt  communiclres : omnes  enim  tpfos  metitur  uniras. 
Eft  etiam,  ubi  minor  non  eft  pars  aut  partes  maioris  t Si  in  talibus  non  eft  nota  proportio  nec 
nobis  nec  narure.Diriturcp  Itare  proportio  irrationalis, & hf  quantitates, incomniunicantesrun 
de  fit  ur  quxeunque  portio  reperirur  in  numeris, repe riatur  in  omni  genere  continuorum,  ut  in 
lineis, fuperficiebus, corporibus  Si  temporibustnon  autem  d conuerfo  : infinirx  enim  funt  pro- 
portiones in  continuis  repertx,quas  numerorum  natura  non  fuftinet.Sed  quxeunque  propor- 
tio reperirur  in  uno  genere  continuorum, eadem  reperirur  in  omnibus  alqs.  Nam  qualiter cun-' 
que  fc  habet  aliqua  linea  ad  quamlibet  aliam.fic  fc  habet  quxlibct  fuperficies  ad  aliquam  aliam. 
Si  quodliber  corpus  ad  aliquod  aliud, fimi hrer  Si  tempus : fed  non  fic,  quilibet  numerus  ad  ali- 
quem alium, unde  magis  eft  larga  proportio  in  continuis , quam  in  tdifereris  . Ex  quo  manife- 
ftum  eft,  proportionem  geometricam  eiTe  maioris  abftra&ionis.quam  propoi  nonem  arithme 
ticam:omnis  enim  proportio  circa  quam  arithmetica  uerfatur , rationalis  cft  geometrica  uero, 
rationales  Si  irrationales  xquilareras  confiderar. 


Proportionalitas.eft  fimilitudo  proportionum. 

CAMPANV  S.Vf  fi  dicamus, quod  qux  eft  pro-  M 

portio  a ad  b,  ea  eft  etiam  c ad  d:  proportio  quar  eft  * 

inrera&b.fimihseftilliquzeftinrerc&d  Harcau-  ^ r . , 

tem  fimilirudo , qur  ex  illis  proportionibus  rcful- 
tar, dicitur  proportionahtas. 


« 


4 


Quantitates  autem  quae  dicuntur  continuam  habere  proportio  , 
nalitatem/unt  quarum  xque  multipliciaautarquafun^autsequilt 
bi  fine  interruptione  addunt  aut  minunt. 


* b , 


CAMPA  NV  S.  SuppolTra  diuifionr  proportionalitatii  per  continuam  & difcominuam.diffl 
mt  membra  dimdcnna.St  primo  conrinuam.Immd  (ut  umut dicam)  fuppofita  diuifionc  pro- 
portionalium per  continue  proportionalia  flf  incontintic, diffinit  non  conrinuam  properrioni 
lirarem  nec  continuam  t fed  continue  proportionalia  & inconnnud , diffimtio  autem  continue 
proportionalitatis  Si  mconrinuar,  fatis  patet  per  diffinitionem  c5ti 
nuc  proportionalium  Si  incontinul.  Continuaaurem  propor- 
tionalius,eft  cum  quotlibet  quaimrarum  eiufdem  generis , in  qua 
proportione  prima  antecedit  fecundam,  in  eadem  quxhber  aharu 
antecedit  proximo  confequentem  :ut  ciim  dicimus,  ficutfehabet  a j • 

ad  d,ita  b ad  c,SC  c ad  d : eritfp  quxliber  earum,antecedens  Si  confe 
quens : excepta  prima  qux  eft  folum  antecedens.  Si  ultima  qux  eft 

tantum  cottfequens.  Et  in  hac  quidem  proporhonalitate  necefie  eft  omnes  quiritares  eiTe  eiuf- 
drm  generis  propter  continuationem  proportionum,  eo  quod  non  fir  proportio  inter  quanti- 
tates qux  funt  generum  diuerforum:&  hfc  erit  ad  minus  in  mbus  terminis  confiirura.  In  coti 
tinua  autem  proportionalira*,eft  cum  quatuor  quantitatum  fiue  omnes  fuerint  eiufdem  genc- 
ris.fiue  dux  primx  unius, & duf  poftremp  ai  teri  us,in  qua  pro  ^ , 


portione,  prima  antecedit  fecundam  . in  eadem  tertia  ante- 
cedit quartam:  ut  cum  dtcimus,ficurfehaberaadb,irac  addi  1 1 J 

critip  earum  quxhber,  aut  tantum  antecedens  aut  rantu  con*  C v ' ' . 1 

fequemmec  eft  necefie  urfint  omnes  quatuor  eiufdem  gene-  * 1 1 1 

ris.ficur  erat  in  proportionalitate  continua  reo  quod  confe- 

quens  primx  proportionis  non  continuatur  antecedenti  fecundx.fedpofsibileeft  utfint  efufi» 
dem  generis:#  pofsibtleeft,  ut  fint  diuo  lorum.  Sicut  enim  coringir  lineam  reperin  duplam  ad 
lineam,  aut  triplam  :ita  fuperfirie  ad  fuperficic,  Si  corpus  ad  corpus,#  tempus  ad  tempus,#  nu 
merum  ad  numerii.  Vifo  quid  fit  continua  proportionaliras.  Si  quid  incontinua,  explanemus 
diffinitione  corinuc'  proportionaliu  prf  mittam. Qijiritates.inquir, proportionales  corinuc, fune 
aquarii  f que'  mulriplida  aut  fibi  funt  ; qualia,aut  f que  fi  bi  fine  interruptione  addut  aut  minuunt, 

utrbf 


Liber  oyinrvs. 

«ici  bi  gratia.  Sint  rrw  quantitates  ciufdcm  generis  a,  b,  c : ad 
quas  (uniantur  d,e,f:xqu<?  multiplicia, ut  ficut  d eft  multiplex 
ad  a.ira  e fit  multiplex  ad  b,  &!  f ad ctcrunrip  omnes  in  eodem 
genereimulriplicia  enim  fi£  fubniultiplicia.in  eodem  funrgc- 
nere:  fu ip  utd.c.f,  autfirttxquaha  adinuicem,  aut  fimilirer  fe 
habeant  m addendo  aut  minuendo.ira  quod  licur  d addit  fuper  e aut  minuit  ab  ipfo,  ita  e addat 
fuper  f,aut  minuat  ab  ipfo.Cum  hpc, inquam, multiplicia  lic  le  habuerint , erunt  tres  quantitates 
a,b,e, continue' proportionales.  Multiplicia  aurem  non  inrelligas  fimilirer  fic  fc  habere  in  adden 
do  aut  minuendo.quanrum  ad  qu.lt  irurem  exceflus.fed  quantum  ad  proportionem :alirer  enim 
diffinitio effet falfa.  Nam  quqruftihber quantitatum  eiufdcm  generis  xquis  fcdiffercnnjs  exce * 
dentium  xque  multiplicia  aCccpta  xquis  etiam  diffcrenrqs  fe  excedunt.  Vnde  fimilirer  fc  habent 
in  addendo  & minuendo  quantum  ad  quantitatem  exceilus.nec  rame  priores  quantitates  funt 
continue  proportionales, immb  minorum  eft  fenipcr  maior  proporrio.Hoc  autem  ideo  eue  nit, 
quoniam  earum  multiplicia  non  fimilirer  fc  excedunt,  quanrum  ad  proportionem , fcd  folum 
quantum  ad  quantirarem  excefius.-eft  enim  & ibi  in  minoribus  multiplicibus  maior  proportio: 
uerbi  gratia. Sumantur  tres  numeri  xquis  dideremus  fe  ercedenfes,in  medietate  uidelicct  aritli 
metica.ut.i,  1,4  horum  trium  omnes  xque'  mulriplices  xqualirer  fe  excedunt,  dupli  quidem  bt 
nario,rripli  ternario, fic  de  cpteris.non  ramen  funt »,  j,  4 continui  proportionalia  *.  immd  mi- 
norum eft  maior  proporrio:eft  enim  ipforu  proportio  fefquialtera,  CC  maioru  fefquirertia,  quia 
ergo  inter  cos  non  eft  limilitudo  proporrionu.qon  erit  inter  eos  proportionalius : ideo  ne<p 
connnua  netp  inconrinua  Parer  ergo  fimilirudtnem  illam  addinonis aut diminurioms,  no  inrei 
hgi  qnanruin  ad  quantirarem  exccflus,  fed  quitum  ad  proporttonemieric  iraqt  fenfus  diffinitio 
nis  prfmifTr.Conrinu^  proportionalia, funr  quorum  omnia  multiplicia xquaha,  fuiu  continui 
proportionalia.  Sed  noluit  ipfam  diffinitionem  proponere  fub  hac  forma  f quia  tunc  diffinirer* 
idem  per  idem.apemc  ramen  rei  eft  iftud  cum  fua  diffinitione  conucrhbilc.  Tres  autem  quanti- 
tates a,b,c,tfporrer  eife  eiufdem  genens : ad  hoc  ut  earum  mulriplida  fibijnuice  f qualia  finr,  aut 
fimilirer  fc  habeant  in  addedo  aut  minuendo.  Si  emma&befienrdiuerforumgcnenim.effenc 
eram  d & e ipfarum  a 6C  b multiplicia, eorundem  dm  er  forum  generum, propter  hoc  quod  muL- 
tiplicia&fubmulripliciaeiufdcmfuntgcncrisiquarednon  cflcr  f qualis  e:  nec  ea  maior  aut  mi» 
nonnam  qiuntitates  diueribrum  generum. non  funt  adi nuicem  comparabiles. 

< Quantitates  quae  dicuntur  efle  fecundum  proportionem  unam, 
prima  ad  fi  eundam  & tertia  ad  quartam,funt  quarum  primae  8c  ter 
tiar  multiplices  aequales,  multiplicibus  fecundae , & quartae  xqual i* 
bus  fuerint  fimiles , uel  additione , uel  diminutionc , uel  aequalitate 
eodem  ordine  fumptae. 

CAM p A NTVS.PofirafupermsdiOinirionf quantitatum  „ c 

continue  proportionalium  :hic  ponit  diffinitionem  inconri  J 1 1 * 1 - 1 f 

nue  proportionalium  :8£  eft  quod  quarumlibet  4 quanrira  • *“  1 c •"  1 

tum  quarum  primx  & tertix  xque  mulnp licia  fumpra  fue-  *»■  1 d * 1 ■»« 

Tint.itcmmfec~idx&!ou3rtae  jQucmulriplicia.  fuerittpmul  p , | ^ , t 

hplex  primx,  fic  fe  habens  ad  multiplex  fecundx  quanrum 
ad  additionem  aut  diminurionem  aut  xqualiratc,  ficut  mul 

tiplex  tertif  ad  multiplex  quarrx: erit  proportio  primx  earum  ad  fecundam,  ficut  rerrix  ad  quar 
tammerbi  gratia.  Sint  4 quantitates  a,b,c,d:fumantur<p  ad  primam  iC  ad  tertiam  quf  funt  a tCci 
xque  multiplicia  urpote  dupla  quf  finr  e &f.Iremt]j  ad  fecundi  & quartam  quf  fiinrbSfd:  fu- 
mantur alia  xque  multiplicia  urpote  rripla.qux  finr  g&h:  fitep  ut  hxc  4 multiplicia  fic  fumpra 
comparata  adinuicem  fecundum  ordinem  primarum  4 quantitaru:  ira  uidelicct, quod  e compa 
rctur  ad  g.SC  f ad  h,non  autem  e ad  f aut  g ad  h:finr  fimiha  in  additione^iminurione  xquali- 
tate:  uidelicct  quod  fi  e addit  fuprag  & fimilirer  f addar  fupra  h,  aut  fi  e minuit  a g,&f  fimilirer 
minuar  ab  hraur  fi  e elf p qualis  g,&  fimilitcr  f fit  xquahs  hr  tuc  proportio  a ad  b eft  ficut  c ad  d:  fi 
tnilirudo  aurem  in  addendo  aut  dimimiendo.inteUigaturhfc  ficut  in  diffinitione  continui*  pro^ 
portionalium. uidelicct  non  quanttim  ad  quantirarem  excrifus , fed  quanrum  ad  proporrion?. 
Qyod  autc  dicit , Eodem  ordine  (umprx.intelligarur  ficut  expofirurn  eft:  uidelicct  ut  mulriplida 
non  referantur  adinuicem  fecundum  ordinem  earum  quantitatum,  quibus  fqucf  mulriplida  xf 
fumunrur, ut  multiplex  primx  non  referatur  ad  multiplex  tertix,  aut  mulnplex  fecundx  ad  mul 
tiplex  quartx.fed  referatur  fecundu  primum  ordine  ipfarum  4 quantitati!,  uidelicrr  multiplex 
pnmx  ad  multiplex  fecundf,&  multiplex  tertix  ad  mulriplex  quartx.Erit  itnq?  fenfus  ifttus  diffi 
nirionis.Incounuc  proportionales, funt  quatuor  quantitates, CC  proportio  primx  ad  fecundam 
eft  ficut  tertix  ad  quartam:  cum  fumpris  xque  multiplicibus  ad  primam  & ter nam, itcmq?  xqu<? 

multipli» 
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mulripli^bus  ad  fecundam  di  quartam : erit  proportio  multiplicis  prime  ad  multiplex  fecunde^ 
ficur  multiplicis  rertixad  multiplex quartx.Sed  non diffimuit  fub  liac forma,  proptrr  caufam 
prardifmm  licet  i parte  i emi  em  fit.Non  eft  autem  necefTanum.ur  quatuor  quanritates  a.b.c.d, 
fTnreiufdrm  generis, eo  quod  b non  continuatur  in  proportione  cum  cifed  poflunr  eficduxpri 
«nx unius  generis,&  dux lequcrcs  alterius  Per  quod  patcr.quod  neccffe  eft  refem  multiplex  pr» 

' nixad  multiplex  fecundat,  U multiplex  tcrtix  ad  multiplex  quartxmo  autem  mulnplex  pnm* 
ad  multiplex  rertip,  aut  multiplex  fecundx  ad  mulnplex quartx  rquia  non  femper  funr  ciufdera 
generis  mulnplex  prim*&  terrix.nec  mulnplex  fecundx  8C  quartx : fuit  aurem  necefie  fmnerc 
arque  multiplices  ad  primam  8i  tertiam, iremtp  xque  multiplices  ad  fecundam  di  quartatn.&no 
arque  multiplices  ad  primam  fc  fecundam,&  uem  non  pque1  ad  rernam  & quartam. quianifi per 
multiplicium  fumptionem  continuentur  termina  pruna  proportionis  cum  terminis  fecundar 
non  erit  per  quid  fit  proportio  a ad  b,ficur  c ad  d. 

Quantitates  quarum  proportio  eft  un*,proportionales  n0mi-7 
nantur. 


MHP*NVJ.  Poftquam  diffiniui  quintitatn  continui  proportionale*  Suncontinuc;  dif- 
finit quantitates  proportionales  fimpliciter,&  patet  diffinitio. 

Cum  fuerint  primx  & tertiae  atqui  multiplices,  itemcp  fecundx» 
& quartx  xque  multiplices.addetq»  multiplex  prima:  fuper  multi- 
plicem fedundae.non  addet  autem  multiplex  tertixfyper  multipli' 
cem  quartx.dicctur  prima  maioris  proportionis  ad  fecunda,  quim 
tertia  ad  quarum. 

CAHPANVS.  Diffiniris  quanrin* 
ribus  proportionalibus,  diffinit  quanrira 
tes  improporhonalrs.  Sunr  aurem  im- 
proportionale», inter  quas  non  eft  (imili 
rudo  proportionum,  quod  contingit  du 
plicircr.aur  quia  maior  eft  proportio  pti 
mx  ad  frcundam.quam  terrir  ad  quartis 
aut  quia  minor:  di  ideo  eius  funt  duf  fpc 
cies  .Prima,  quando  maior  eft  proportio 
primi  ad  fccundfi.quim  terti)  ad  quartu: 
et  dicirurhoc, maior  impropomonalitas. 

Secunda  iiero.qiudominoreftpropor 
fio  pnmi  ad  fccundu.quam  terti)  ad  quar 
ru:  & dicitur  minor  improportionalitas. 
diffinit  ergo  eas  inter  quas  eft  maior  pro 
portio  primx  ad  fccundi.quam  rertixad 
quartam:  qup  eft  maior  improportionali 
tas:  diffinitionem  autem  caru  inter  quas 
eft  minor  proportio  pnmxad  fecudam, 
quam  rertixad  quartam, non  ponit, quia 
ipfa  paret  ex  alia.  Cum  igitur  fuerint  qua 
tuor  quantitates,  ad  quaru*primam  di  ter 
tiS  fumpta  fint xque  mulriplicia,&'  ad  fe- 
cundam &'  quartam  xque  multiplicia , di 
multiplicia  primx  8i  fecunde  relata  adin 
uicem  non  fe  lubebunr  fimilirer  multipli 
. cibus  rertix  di  quartx  relatis  adinuice  in 
addifione,diminunone  di  f qualitarciillp 
quatuor  quiritares  erat  miproportioiu 
Ics.Qydd  fi  in  fuerit,  q,  multiplex  primx 
fit xquale  multiplici  freudf, mulnplex  ue 
tot  crux  fir  minus  multiplici  quartx:  aut 
«<4  quod  multiplex  primg  fir  maius  multipli 

a fecu  dj,ficfimilirei  mulnplex  tertifmul 
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tiplid  quartx : ueruntamen  plus  excedit  quantum  ad  proportionem, non  quanrum  ad  quantita 
rem  exccfTu»  multiplex  primx  multiplex  fecundx,quam  multiplex  terti*  multiplex  quarta: : aut 
quod  multiplex  prima:  fit  minus  multiplici  fecundx,#  fimilirer  multiplex  terti*  multiplici  quar 
t* : uerunramcn  minus  minuit  quantum  ad  proportionem  , non  quanrum  ad  quantitatem  ex- 

ceffus, multiplex  primx  mulriplici  fccundx, qtum  multiplex  rertitd  multiplici  quarrx.erir  quo- 

libet  tftorum  quatuor  modorum  maior  proportio  primx  ad  fecundam,  quam  terti*  ad  quar- 
tam.Qyatuor  autem  modis  iftis  oppofiris  erit  minor  proportio  prim*  ad  fecundam, quam  ter- 
ti* ad  quartam.  Exempla  autem  iftorum  omtuum  euidenrer  Tumentur  ex  numeris.  Additio  er-* 
go illa  multiplicis  primx fuper  multiplex  fccundx, non  aurem  multiplicis  rertiefupei  multiplex 
quarrr.de  qua  loquirur  auctor  in  diffinirionc.Iatirudincm  habet  ad  iftos  quartior  modos  prr- 
diftos,#  ipfos  comprehendit.  Vnde  Tcnfus  irtius  diffinitionis  eft : cum  Tumptis  fic  multiplici- 
bus prim*  ad  multiplex  fccundx,  quim  mulripbcis  tertip  ad  multiplex  quartx.cnt  maior  pro- 
portio prim*  ad  fecundam  quam  tertie  ad  quartam:  no 
diffiniuit  aurem  Tub  hac  forma, propter  coniunem  cau-  ^ 

Ta.n  prius  ditftam.  Vel  pofiumus  dicere,  quod  additio  ^ *—*_*——. 
multiplicis  primx  fuper  mulriplex  fecundx,#  no  mul- 
tiplicis rerrir  fuper  mulriplex  quartx , de  qua  loquitur 
tnprpmiifa  diffinitione  maioris  improportionahtans, 
proprie  accipitur  prout  uerba  diffinitionis  Tonant;  # 
non  feexteditnifi  ad  fecundum  quatuor  prxduffcorum  * v 

modorum : licet  reucra  quolibet  iliorum  quatuor  mo-  1 

dorum  lir  maior  proportio  prim*  ad  feaindam  quam  e u 

rei  tic  ad  quartam : unde  lenius  illius  diffinitionis  eft, 
cum  fumptjsficmulttplicibus.urproponir, fi  multiplici 

prim*  exifiente  maiori  multiplici  fccundx,  non  fit  neccfTarium  quod  multiplex  terti*  fit  maiui 
multiplici  quartx  :runc  erit  maior  proportio  primx  ad  fecundam  quam  terrip  ad  quartam  pro- 
pter hoc  aurem  non  pofuir  reliquos  tres  additionis  modos  in  ptxditfa  diffinitione, quia  ifteeft 
illis  omnibus  magis  planus, & ad  ditfam  diffinitione  fufficiens.Nufquam  enim  eft  maior  pro- 
portio prim*  quatuor  quantitatum  ad  fecundam  quam  terti*  ad  quartam , quin  contingar  ali- 
qua xque  multiplicia  ad  primam  # tertiam  repcriritqup  cum  relara  fuerim  ad  aliqua  rque  rnut 
tiplicia  fccundx  # quarrx.inuenietur  mulriplex  prini?  addere  fuper  multiplex  fecundx,  non  au 
cem  mulriplex  rertix  fuper  multiplex  quartx.  Nec  ufquam  contingit  hocreperire,  quin  fit  ma- 
ior proportio  primx  ad  fecundam  quam  tertif  ad  quartam,  ut  demonftrabimus  infra  fu  pia  de* 
cimam  huius  PofTunt  aurem  eflehf  quantitates  improportionales diuerforum  generum , ficut 
# quantitates  incontinue  proportionales, fi  intra  eas  fucrir  inconrinua  tmpropornonahras , uc 
fi  dicatur,  maior  eft  proportio  a adb,  quam  cadd.Si  autem  fuerit  continua  improporuonali-*' 
ras, erunt  omnes  etufdcm  generis  neceflano  ficut  funt  in  continua  proporrionalirare.ut  fi  dica- 
tur maior  eft,  dicaturmaior  crtproportioaadb  ,qudm  b adc. 


Eft  autem  proportionalicas.ad  minus  inter  tres  terminos  corv 
* ftituta. 


CAMPANVS.  Poftqttam  nmf>or  diffiniuit  proportionem,  proportionalirate,  & quantitates 
proportionales:#  im  proportionales,  oftedir  quis  fit  minimus  numerus  terminoru  inter  quos 
proporrionahras  poteft  confifterc  : maximum  aurem  non  ponit,  quia  illum  non  contingit  Tu- 
mere: poreft  enim  proporrio  quxliber  continuari  in  terminis  infinitis,  fiue  fuerit  rationa- 
lis proportio  fiue  irrationalis.  Ad  proporr ionalira  tem  aurem  exiguntur  ad  minus  dux  propof 
ctoncsfimilcs.eo  quod  proporrionalirat  fit  fimilitudo  proportionum.  Quxliber  autem  pro- 
portio habet  antecedens  # confequens  r ergo  quxliber  proportionali  tas  habet  ad  minus  duo 
antecedentia  & duo  confequentiaihoc  eft,  impofsibile  fieri  in  paucioribus  quam  tribus  termi- 
nis,in  quibus  medius  eorum  anrecedens  eft  & confequens,  # ideo  proportionaliras  erit  coiui- 
nua:quare  in  tribus  terminis  ad  minus  erit  continua  proportionahtas  coftitura. Inconrinua  au- 
rem non  erit  in  paucioribus  quam  in  quatuor, eo  quod  in  ipfa  qu  jlibet  terminus  eft  tantum  an 
recedens  aur  tantum  confequens:  idem  inrellige  de  minori  numero  terminorum  improporfio 
Halitaris.  Si  enim  fuerit  continua,  erit  ad  minus  inter  tres  terminos-  Si  mconnnua,  ad  ramus 
inter  quatuor. 

Si 


I 
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Si  fuerint  tres  quantitates  continue  proportionales  , dicetur  *> 
proportio  prima:  ad  tertiam,  proportio  prima:  ad  fecundam  do. 
plicata. 

CAMPANVS.  Diffinit  proportionem  qux  eft  infer  exrremosterminosconrinux  pro- 
portionalitaris  in  tribus  rerminis  conftiturx,  fle  dicit  quod  A fuerit  proportio  primi  adfecun- 
dum,ficur  fecundi  ad  rerhum:erit  proporrio  primi  ad  terrium  fioir  primi  ad  fecundum  duplica- 
tajioceft.ex  duabus  talibus  compofira:fiuc  (quod  idem  eft  )erir  proportio  primi  ad  tertium  A 
cur  primi  ad  fecundum  duplicata, hoc  eft,in  fe  multipli  catamerbi  gratia  in  numeris.  Sint  tres  nu 
meri  continue  proportionales,finrip  continue  dupli, ut  1,4,8:  propor 
no  autem  primi  ad  tertium,  erit  ficut  proporrio  primi  ad  fecundum  9 1 " 1 4 

in  fc  mulnplicata:proportio  autem  primi  ad  fecundu  eft  dupla:  dupla  4 , 1 

uero  in  fe  mulriplicara.producir  quadruplam:  unde  proportio  extre- 
morum eft  quadrupla, uideheet  duplum  duph.uel  fecundum  priorem  a 1 1 

expolitionem , proportio  extremorum  eft  ficut  proportio  primi  ad  le 
eundum  duplicata,  quia  quadrupla  conftar  ex  duabus  duplis. 

Ciim  fuerint  qua  tuor  quantitates  continui  proportionales,  pro  u 
portio  primx  ad  quartam,  dicetur  proportio  primae  ad  fecundam 
triplicata. 

CAMPANVS.  Diffinit  proportionem  qux  eft  interexrremos  continuxproporrionalitaris 
in  quatuor  terminis  confli  ture:  fl(  dicit  fi  fuerint  quaruor  quantitates  continue  proportionales, 
erit  proportio  primxad  quartam,ficut  proporrio  primx  ad  fecundam  triplicata. hoc  eft.cx  rrib. 
talibus  compotita, quonia  tres  tales  inucniunrur  in  ea:fiue(quod  idem  eft)erirproportio  pnmp 
ad  quartam, ficur  primx  ad  fecundam  triplicata,  hoc  eft  in  fe,pofteain  productum  multiplicata 
ueibi  gratia  in  numeris. Sint  quatuor  numeri  conti 

nuc  proportionales,  fintiyconhnuc  tripli,  ut  finti,  **  *— 1 

1,9,17  : proporrio  primi  ad  quartum  erit  ficut  pro-  s>  ■■■  - — ■ 

portio  primi  ad  fecundum  in  fe,  poftea  in  produ&ii  1 ■ ■ ■ ■ ■ 

multiplicata:  proporrio  aurem  primi  ad  fecundum,  , t—  t 

eft  tripla:  tripla  uero  in  fe  mu!ripiicara,producir  no- 

cuplam,fi(  tripla  in  noncuplam, producit  uigincuplam  feptuplam : erit  itaqj  proporrio  extremo 
rum  uigincupIafeprupla,quod  cfl  triplum  tripli.  Vel  fecundum  priorem  expolitionem,  propor- 
tio  extremorum  eft  ficur  proportio  primi  ad  fecundum  tnplicara,quia  uiginctiplafeprupla  con- 
ftar ex  tribus  triplis.  Non  diffinit  aurem  proportionem  extremorum  continur  propornonali- 
ratis  inter  plurcs  quam  quaruor  terminos  coftirurx,  propter  id  quod  dimenfiones  in  rebus  na- 
turalibus repertx.non  excedunt  ternarium. Denominatio  aurem  proportionis  dusru  quanrita 
tum, quibus  nullum  interponitur  medium, habet  naturam  linex.  Earum  uero  quibus  interpo- 
nitur unum  medium  in  continua  proporrionalirare,  habet  natur  i fuperfiriei, eo  Iit  ex  multi- 
plicatione denominationis  duarum  primarum  in  fe.  Omne  aurem  quod  ex  multiplicarioneli- 
nep  in  lineam  producirur.naturam  habet  fuperficiei:fi  in  fe  quidem, quadrari:  fi  uero  in  alteram, 
parte  altera  longioris.Sed  proportionis  earum  quanrirarii  denominatio  quibus  in  corinua  pro 
portione  duo  media  interponuntur, naturam  habet  folidi:quia  prouenir  ex  multiplicatio  ne  de* 
nominationis  duarum  pi  imarum  primo  in  fe,ex  qua  multiplicatione  producitur  fuperficies:de 
inde  in  produfhim,  ex  qua  multiplicatione  prouenir  folidumfiue  corpus:  omne  etenim  quod 
ex  multiplicatione  linex  in  fuperficiem  producirur.crefcir  in  folidum.Eft  ergo  ac  fi  diceret:  pro 
portio  duarum  quanrirarum.eft  fimplex  interuallum,fll  habens  naturam  fimplicis  dimenfioms 
ut  linex.proportionaliras  aurem  mum  ,eft  duplex  interuallum,  fi:  habens  naturam  duplicis  di- 
menfionis  ut  fuperftcici:proporrionaliras  autem  quaruor.eft  triplex  inreruallum,fl(  habens  na- 
turam trinp diinenfionis  utfolidi-Er  quia  dimenfiones  ulterius  non  procedunt,  ideo  non  diffi- 
niuif  proportionem  contentam  inter  extremos  proporrionalitaris  in  quinty  rerminis, a ut  pluri 
bus  conftitunctue!  non  diffiniuir  proportionem  in  his,  quia  earum  proportio  habetur  ex  prx- 
di<5bis  diffinitionibus. Si  enim  in  tribus  terminis  proporrio  extremorum  conftar  ex  proporrio* 
ne  primorum  duplicata,  SC.  in  quatuor  rerminis  conftat.ex  eadem  triplicata , in  quinque  termi- 
nis conftar  ex  eadem  quadruplicata,  fl(  in  fex  ex  eadem  quincuplicara : unde  quemadmodum  in 
tribus  terminis  continui  proportionalibus, proportio exrremonim continet  proportionem 
primorum  bis,  8C  in  quartam  rerminis  ter:  licin  quinque  terminis  continebit  quater  , fl(  in  fac 
quinquies, 6(  ira  deinceps : ut  femper  proportio  extremorum  in  terminis  continue'  proportio- 
nalibus rories  contineat  proportionem  primorum  ,quotfunt  omnes  termini,  minus  uno.  Si- 
militer 


\ 
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mlllicr  quoque  I?  proporrio  «(«morum  continu*  proporrionillniri.  in  tribu,  terminis  con- 
fttuTr,  eftea  quirprodiicimrrx  proporriontpnmorum  in  fcfemel  mulriptaia,  K in  quamor 
“ lebis  mulripbata,  in  qumque  termimseaqu*  producitur  ex  proportione  primorum  inii 
tet  multipbcan.  tC  in  fex  termmis.quater,&  fic  femper  termini  fuerint  duobus  plurcs  muitipli- 

ranonibtts.fiueut  multiplicationes  iintxquales  medijs  extremis  inrerpofms.  Kr  nota  quod  r. 
na  mpeerportionaiitate  continua  extremorum,  proporrio  producitur  ex  omnibus  proportio. 

nibusin  teimedns.ut  ex  prxdiftl.  apparet,  8C  quod  proporrio  extremorum  connnur  propor- 
nonalitatis  in  tribus  terminis  conft.tutat  denominatur;!  quadrato,  in  quatuor  ucrri  terminis 
coniritursr  de nominatur  a cubo,  quorum  quidem 
quadrari  SC  cubi  latui , eft  drnominario  propor- 
notus  primi  ad  fecundum,  uerbi  gratiam  nume- 
ris . Smr  quatuor  numeri  continue'  proportiona- 
les, qui  finr  continue  rripli  j,  p,  x7t  8 1,  proportio 
primi  ad  fecundum.denominarur  a ternario,  eft 
enim  rripla:  primi  uero  ad  tertium , a nouenario, 
qui  eft  quadratus  temartj,  nam  ipfa  eft  noncupla. 

At  uerd  proporrio  primi  ad  quartum , denomi- 
natur a 17, q«i eft  cubus  denominationis  pro- 
portionis primi  ad  fecundum,  uideiieet  ternarii, 
ipfa  enim  eft  uigincupla  feprupla.  Er  proporno 
fxrrcmorum  improportionaliraris  conrimixin 

rribusrermtnisconftirurar.dcnomm.iutrafuprr- 
ficiali  non  quad  ra  ro,  cuius  latera  funr  deno  mina-  f 

riones  ipfarum  proporrionum  1 in  quatuor  uero  x ~ V --  V 1 

terminis  coniliturx,  denominatura  folido  non  \ 4 « J 4| 

cubo,  cuius  tria  larcrafunt  denominariones  tri-  X.  S 

um  proporrionum,  quod  etiam  patet  in  numeris. 

Sint  quatuor  numeri  c5rinuar  improportionales, 

quiftnr  2, 4,  it,  4* 1 in  quibus  proportio  primi  ad  X * 

feaindumeft  dupla,  fecundi  ad  tertium  tripla: 

ideo  primi  ad  tertium  fexcupla,  tertii  uero  ad  quartum  quadrupla.  Senarius  ergo  qui  eft  deno- 
minatio proportionis  primi  ad  tertium, eft  fuperftcialis,  cuius  latera  funt : <,  qu;r  fmr  deno- 

minationes duarum  primarum  proporrionum;x4  uerd  qui  eft  denominatio  proportionis  pri- 
mi ad  quarrum,  eft  folidus, cuius  latera  fuhr  x,  $,8C  4,  quae  funt  denominationes  trium  propor* 
tionum  inter  illos  quatuor  terminos  cxiftcnriuni. 


1 Quantitates  quae  funt  in  proportione  una,  antecedens  ad  confo 
quentem.&T  antecedens  ad  confcquentem,  dicetur  econtrario  fient 
confequens  ad  antecedentem,  fic  confequcns  ad antece Jentem.  I. 
temq?  permutatim  ficut  antecedens  ad  antecedentem,  fic  etiam  con 
iequens  ad  confcquentem. 

C AMPANVS.  Diffinit  fpecies  proportionalitaris,  qux  funt  fex,  ttideliccr  conuerfa, 
permutata,  diliunfta,  coniuncla,  euerfa,  & arqua.  Sunt  aurem  fpecies,  quafi  quidam  modi  ar- 

rcndi.  Diffinit  ergo  primo  confierfam  proporrionalitatem  c d 

permutaram, m quibus  manent  antecedentia  &confcqucn-  r r , t -n  t 
na  eadem  fecundum  fubftanriam  ( quod  non  eft  in  difiunlta, 

coniumfla,  aut  euerfa  in  quibus  nihil  exrra  fumirur  ut  inf-  1 ‘ 1 , 1 

qua.  Vocat  aurem  antecedens, primum  extremum  proporrio-  d * 

nis,  confequcns  uerd  uocat  fecundum.  Vult  itaque  per  hanc  diffinitionem,  quod  fi  fuerit  prt>- 
* portio  a ad  b ficut  c ad  d,  & ex  hoc  ergo  concludam  h ad  a ficut  d ad  c,udtlicrr  ut  faciam  de  an- 
tecedentibus confequentu,  & dc  confequcntibus  antecedentia:  quod  ifte  modus  arguendi  uo 
cerui  propor  rional  iras  ccc  turario  fiue  conuerfa.  Si  autem  fic  arguam, a ad  b ficut  c ad  d,  ergo  a 
ad  cficiirbadd.uidcluct  ut  ambo  (xrrrtna  primae  proportionis  fiant  antecedentia,  ambo  ex* 
tremafecundar,confequenria:  uulr  quod  ifte  modus  arguendi  uccetur  propoincnaliras  per- 
mutata, & in  ifto  modo  arguendi  fit  antecedens  fecunda:  proportionis,  confequcns  prima- 1 8C 
confequcns  prima:,  antecedens  fecundae. 

Coniun<fta uerd  proportionalius  dicitur  .quoties  ficut antcce- 

i;  dens  cum 
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des  cum  confcqucntc  ad  confequcns,  fic  etiam  antecedens  cum  ccn 

fequcntcad  confequcns. 

CAMPANVS.  Diffinit  coniunftim , difiunfhm , 8t  tutr-  ' S 

fjtn,  in  quibus  crixm  nihil  rami  fumitut,  fed  icrmini  non  mahcnt  1 1 1 1 

in  ipfis  ijdcm  fecundum  fubflanriam : 8f  unit  quod  (I  ita  fuerit  ut  * * 

fitaad  b,  fiaitcaddJfegora  hoc  concludam  ergo,  totius  a b ad 
b,  licut  totius  c d ad  d,  quod  iftc  modus  arguendi  dicatur  proportionalitas  coniunfia. 

Difiunclauero  proportionalitas, dicitur  augmentorum antece  14 
dentium  fijpra  confequentia  arqua  comparatio. 

CAMPANVS-  Vult  quod  fi  fuerit  proportio  totiusa  t j 

b ad  b.ficut  totius  c d ad  d,  & cx  hoc  rgo  cocIudam.Ergo  a I-  ...  ■ s* 

adbrtcutcadd.quodiftcmodurargucndiuocctur  difiun-  c / 

dtaproportionahras.  * 1 1 * 

Eueria  proportionalitas , dicitur  quorumlibet  antecedentium 
ad  augmenta  fuifupraconfequcnaafua  fimilitudo  proportionum. 

CAMPANVS.  Vult  quod  fi  fuerit  ab  ad  b.ficutcd  ad  d,  BC  rx  t | 

hoc  ego  concludam , Ergo  a b ad  a licut  c d a d q quodiAe  qiodus  ar-  ■ — — — « 

nuendi  dicatur  cucria  proportionalitas.  , , . . 

‘ d 

Aiqua proportionalitas  dicitur,  quantitatibus  plurimis  propoli* 
ficis,  alrjsquc  fecundum  eundem  numerum  in  una  proportione  ape 
plicatis,  mediorum  aequali  numero  remoto,  utrorumque  fummo- 
rum  fimilitudo  proportionum. 

CAMPANVS.  Diffinit  xquam  proportionalirarem,  * j i j A i — i 

qux  ad  probandum  propofitum  ad  extra  fumitur,  Si  uult  ^ t $ t i 

quod  fi  fumitur  quorliber  quantitates,  ur  a b c,  irrmtp  toti- 
dem alif.fiuefinteiufdem  generis  Cum  primis,  fiue  alterius,  e 1 * ^ " * 

ur  d c f,fuerintip  fecundx  in  proportione  primarum, fiue  eodem  ordine, ur  fi  dicarur  a ad  b ficut 
d ad  e, & b ad  c licut  e ad  f:  fiuc  ordine  conuerio,ut  fi  dicarur  a ad  b, ficui  e ad  f,&  b ad  c licui  d ad 
e:&cxhocconcludarur,ergoaadcficurdad  f.quddifte  modus  arguendi  uocerur  xquapro- 
portioualitas.  Morum  aurem  fex  modorum  arguendi,  qui  dicunrurfperie*  proporrionalita# 
tis,  quatuor  probat  autonnhtera  infra in ifto quinto.  Peimuraram  quidem  proportionalita- 
f«m, probat  in  i6huiug.difuinlhim  uero  in  i7,coniun&am  in  i8,  xqium  uero  proportionalita- 
rem  demonftrat  in  u Si  *i,fed  in  j x,cum  quantitates  duorum  ordinum  eodem  ordine  funr  pro» 
pomonales.-in  :j  uerd.cum  & funr  proportionales  ordine  conuerfo.  Conuerfam  uero  propor 
rionaiiratem  aut  euerfam  non  dcmonfirar.eo  qudd  conuerfa  paret  ex diffinirione quantitatum 
inconrinue  proporrionalium.Euerfaaurem  paret  ex  permutata  adiuitanre  io,utfuper  eandem 
19  fumus  dicturi.  Qualiter  aurem  conuerfa  proportio* 

nalitas ex diuifione quantitatum incommul proportio-  * » ..  1 . - . 1 • * 

naliummanifertafir.demonftremus  nunc.  Str ergo  pro-  4 '»  ■ — 1 e » ■< -h 

portio  a ad  b,  ficut  c ad  d,  uolo  ergo  demoftrare  quod  c-  ( »— « j w— « 

nc  bad  a. ficut  d ad  c.  Sumantur  e ad  a,&fadc,rqulmul  ~ . 

nplicia.fimilitcr qu oq:  g ad b,&h ad d.xque' multiplicia,  * ^ 

erirqj  percomierfionem  diffinitionis  quantitatum  incon  , 

tinm- proportionalium, ut  e 8fg,  ucmqjf&bfimilircrfe 

habranr  in  addirione,diminunone  & xqualirare : inrelligo  runcb  primum,  a fecundum,  d rer- 
rium.c  quartum, fumpratp  funr  ad  primum  Si  rerrium.g&h  xque*  mulnplicta . lrcmcpadferun 
dum  Si  quarrum,e  Si  f.xquif  multiplicia.  Er  quia  mulriplicia  primi  Si  fecundi  qux  funt  g c fi- 
militer  fe  habenr  mulriplicibus  tertii, 8C  quarti  qux  funr  h & f.adinuicem  in  addirione.dirainii- 
tione& xqualirare, erir  per  diftam  diffinitionem  proportio  b primi  ad  a fecundum, ficut  e ter- 
rij  ad  d quartum, quod  efi  propofitum . Confiat  itaque  modus  arguendi, qui  dicitur  conuerfa 
proportionalitas.  Huius  autem  quinti  libri  principia  plurimis  difficillima  rlTe  uidenrur.  Si 

quibufdam 
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*qnibufdam  conclufionibus.quas  ex  ipfis  dcmonftrar.magis  ab  intelleftu  diftantia . Nihil  enim 
Uidemrxntellcltaiimmediatms  adhaerere,  quam  quod  duarum  quarumbbet  quantitatum  ae- 
qualium ilr  ad  fertur.»  quamlibet  una  proportio,quod  tamen  huius  quinta  fepnma  demoftrar, 
ex  diffinitione  incotinux  pi  oportiorulitaris,  qua:  ab  intclle&u  primo  uidetur  quamplurimum 
. eflcremora.  Quis  enim  non  facilius  duarum  quantitatum  xqualium  ad  aliquam  tertiam,  ean- 
dem efle proportionem  concedar,  quam  quaruor  quantitatum  fi  multiplicia  primae  & rerrixf- 
aualiter  tumpt^mulnplicibusfccundx&quartf  xqualiter  fumprisfimiliterlc  habuerint  in  ad* 
ditione, diminutionc  SC  xquahraie,  efle  proportionem  pri mz  ad  fecundam, ficut  tertix  ad  quar 
rainr.  Venim  fi  lubtilirer  intuemur,  liquido  conflabit  non  pofle  uniri  mrelle&ui  quod  propor- 
tio  duarum  quantitatum  xqualium  ad  tertiam  fit  una,  nili  per  quid  eft  efle  proportionem  u- 
nam  fi  enim  quis  ignoret  quid  eft  efle  proportionem  unam  eandem  proportionem  alteri, quo* 
modo  cognolcet  duarum  quantitatum  xqualium  efle  eandem  proportionem  ad  ternam? indi 
get  igitur  procuidubio  intellectus  antequam  illam  qux  uidebatur  conceptibilis  propofitio,  ap 
prehendar,  Inuus  rei  quar  per  iplTus  diffinitionem  habebitur  cognitione,  poflmodum  utrum 
ea  diffinitio  duabus  quatiriratibusxqualibusad  tertiam  compararis  conurniar  pertractatione, 
quod  fi  diffinitio  inurnra  fuerit  illis  quantitatibus  couenire, concludetur  propolitu  t fui  autem, 
.oppoflrum  • Non  eft  igitur  immediata  propofirio,  qua  fuperficialis  apprehendo  immediata  iu 
dicauit . Similiter  quoque  immediatius  iudicar  prima  apprehenfio  adhxrere  inrrlled tui, quod 
duarum  quantitarum  inxqualium  maior  eft  proportio  maions  earum  ad  aliam, quam  minoris 
ad  eandem, quam  demon  firar  6 huius, qu.im  quod  4 quantitatum  fit  maior  proportio  primf  ad 
fecundam, quam  tertix  ad  quartam,cum  multiplicibus  ad  primam  &L  tertiam  (qualiter  lumpris, 
iiemqr  alijs  ad  fecundam  & quarram  xqualiter:  multiplex  prima  addit  fuper  multiplex  fecun* 
dr,&  multiplex  tertix  non  addit  fuper  muliiplexquamr,  ex  quo  qux  prxdiCtaefl  propofirio 
demonftratun  fed  fimilirer  nec  ipfaporcftinrclligi.nifi  per  quid  eft  efle  proportionem  maio- 
rem. Igitur  oportuit  Euclidcm.quxquantirares  dicuntur  proportionales,  6C  qux  improporti- 
onales  diffinire.  Proportionales  autem  funr,  quarum  proportio  una  cfi:  & improportionalcs, 
quarum  proportiones  diuerfx.  Iratp  diffiniuit  quantirarcsjquarum  proportio  una  c ft,6C  eas  in 
quibus  conneflunrur  extrema  non  diflociaris  medqs,  quas  uocauir  conrinue  proportionales; 
SC  dixit  lue  proportionaliratem.in  tribus  rerminis  ad  minus  exiftere, propter  hoc quod  unum 
feltein  bis  fumedum  eft  inedium,&  eas  in  quibus  accidit  interruptio  medtorum.&  ltxc  funt  in- 
continue1  proportionales. & hxc proportionahras ad  minus  exigit  quaruor  terminos,  propter 
alterius  medq  fumprione.  Et  diffiniuit  etiam  quantitates  qux  funr  improportionalcs,  quarum 
eft  maior  una  proportio  quam  fit  alia.  Et  fi  efler  omnis  proportio  fcira  (Tue  rationalis,  tunc  faci 
]e  eflet  intellectu  cognofcerc  qux  proportiones  eflent  una,&  qux  diuerfx.  Qux  enim  haberent 
unam  denominationem,  eflent  una.qux  aurem  diuerfas,  diuerfx.  hxc  autem  facilitas  mande» 
fecit  cxarithmcrica, quoniam  omnium  numerorum  proportio  fata  & rationalis  eft.  Vndelor 
danus  in  fecundo  Arirlimeticx  lux  diffiniens  qux  proportiones  funt  exdem  8C  qux  diuerfir.di 
cit  eafdcm  efle  qup eandem  denominationem  recipiunr.Maiorcm  uero.qux  maiorem  :&  mino 
rem, qux  minorem.  Sed  infTnitxfiintproporticnes  irrationales,  quarum  denominatio  fabilis 
non  eft:  quare  cum  Euclides  confideret  in  hoc  libro  fuo  proportionalia  communiter  non  con- 
trahendo ad  rationales  uel  irrationales, quoniam  confiderat  proportionem  repertam  in  conti* 
nuis  qux  communis  efr  ad  iftas,non  potuit  diffinire  identitatem  proportionum,  per  identita- 
tem denominationum,  ficut  arithmeticus , eo  quod  multarum  proportionum  (ut  diAum  eft  ) 
funt  denominationes  fimpli  citer  ignorx, diffinitionem  autem  oportetfieri  ex  notis,  unde  ma- 
litia proportionum  irrationalium, coegit  Euclidem  tales  diffinitiones  ponere . Qyia  ergo  non 
potuit  (ut  paret  ex  pncmifsis)  diffinire  proportionalirarem  fiue  identitatem  proportionum  per 
identitate  lubimdinum.fiue  denominationum  ipforum  terminorum  propter  irrarionahtatem 
habitudinum  inconuenienriam  terminorum,  coaCtus  eft  refugere  ad  terminorum  multipli- 
cia, ut  cx  illorum  habitudinibus  quantum  ad  exceflum  &xquahraremconfiderarii  jrquis  nu- 
mero (itaribus  fumprorum.per  quod  ad  naturam  irr3tionaliras  reducunrur.propofirani  diffini* 
tionem  umetur  nihil  enim  io  quocunque inxqualitatis  genere,tcrminis  magis  idem, quam  e- 
orum  mulripliciarnec  terminorum  hahirudinibus.quam  multiplicium  habirudo.  Et  quia  pro- 
portio eft  duarum  quantitarum  eiufdem  generis  certa  habitudo  conliderara  iu  eo  quod  funr  x- 
quales.aur  altera  maior, ideo  identitas  proportionum  exifterium  inter  pnmam  4 quantitatum 
idTecundam ,SC  fertum  ad  quartam,  eft  fimilis  xqualiras  primx  ad  fecundam,&  tertix  ad  quar 
tam,aut  fimilis  maioriras.aur  fundis  minoriras:  hxc  au  rem  fimilis  xqualiras,  aur  fimilis  maio- 
nras.au  t fimilis  minoriras.runc  eft  inter  quaruor  quaslibet  quiritares, cum  eft  inter  omnes  ea- 
ru  xqualiter  mplriphces.Qyod  ergo  dicit  in  quinta  diffinirione,quanrirate£  qux  dicuntur  con 
finuam  proportionalirarem  habere, funt  quarum  xque  multiplicia  aur  xqua  Ium, aut  xquefibi 
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fine  interruptione  addunt  aur  minuunrzeft  ac  (i  diceret, Omnes  illas  quantitates  uoco  continui 
proportionales  (quod  eft  eas  fimiliter  efle  xquales  continui,  SC  fimiliter  continue  efle  maiores, 
6C  fimiliter  connnu*efl‘e  minores)  quarum  omnes  xqu*  multiplices, aur  fibi  inuicem  funt,  fimi 
liter  continue  «quales, uel  fimiliter  continui  maiores,  uel  fimiliter  continue  minores,  quod  eft 
etiam  ipfas  multiplices  eife continui proportionalesrquod  fi  hoc  alicubi  m multiplicibus  diflo 
na  r,eas  dico  non  efle  continue  proportionales.  Qyod  autem  dicit  in  fexta  diffinitione , Qyxn 
lirares  qux  dicuntur  eflf  fecundum  proportionem  unam,prima  ad  fecundam,  SC  rertia  ad  quar 
ra.&c.c ft  ac  fi  diceret,  Omnes  4 quitirares  uoco  inconrinue  proportionales , SC  fe  habere  pruna 
ad  fecundaip,  ficut  rertia  fe  habet  ad  quarram  (quod  eft  primam  ad  fccfidam,&'  tertiam  ad  quar- 
tam fimiliter  fc  habere  in  «quando  aut  addendo  aur  minuendo  ) quarum  omnes  fqu*  multipli 
ees  primx  SC  terti*  ad  omnes  «qu*  multiplices  fecundf  SC  quartr  fimiliter  fe  habent  aur  in  x- 
quando  aur  addcttdo  aut  minuendo, quod  eft  etiam  multiplices  primf  in  eadem  proportione  fe 
habere  ad  multiplices  fecnndf,  in  qua  multiplices  tertix  fe  habent  ad  mulnplices  quarrx:  quod 
fi  hoc  alicubi  dilfonar  inmulriplicibus.dico  non  efle  proportioqemprimfad  fecundam  firuc 
tertix  ad  quarram.*Qyod  aurem  dicit  in  8 diffinitione, eft  ac  fi  diceret.Maiorem  proportionem 
uoco  4 quannrarcm, primx  ad  fecundam  quam  tertix  ad  quartam  (quod  eft  primani  magis  ex- 
cedere fecundam, quam  tertia  excedar  quarram)  quarum  aliqua  ex  multiplicibus  primp  addit  fn 
per  aliquam  ex  multiplicibus  fecundx.aliqua  ex  multiplicibus  tertix  fumpra  fecundum  nume- 
rationem multiplicis  primx,  non  addenre  fuper  aliquem  ex  multiplicibus  quarre  fumpra  fecun 
dum  numerationem  multiplicis  fccundf.quod  eft  efle  maiorem  proportionem  multiplicis  pri- 
mf  ad  multiplicem  fecun d«, quam  multiplicis  tertix  ad  multiplicem  quaitf.  Diffinitiones  au 
reni  iftas  nifi  funt  aliqui  demonftrare,  quorum  Amerus  filius  lofeph  tenrauit  eas  demonftrare  m 
epiftolafua,  quam  de  proportione  bC  proportionalirare  compofuit.&accepittriaper  modum 
politionis  ranquam  principia,  quf  dicitefleperfcnota&probarione  non  indigere.  Quorum 
primum  eft.qudd  fi  fuerint  4 quantitates, quarum  fir  proportio  primf  ad  fecundam  ficui  terrix 
ad  quartam, erit  econuerfo  proportio  fecundf  ad  primam  ficut  quarrx  ad  tertiam : SC  hic  eft  mo 
dus  argucdi.qucm  uocauit  fu  penus  Euclides  conucrfam  proporuonaliratem . Er  errauir, quo- 
niam dixit  propofinonem  efle  per  fe  noram ; cuius  tamen  antecedens  & confequens  funt  igno- 
ta. Ignotum  eft  enim  quid  fit  efle  proportionem  primx  quantitatis  ad  fecundam  ficut  tertix  ad 
quarram:  quare  hoc  ignoro  pofiro.impofsibile  eft  intelligere  quid  ex  ipfo  fequarur . Similiter 
quoque  quiaconfequens  eft  ignotum, impofsibile  eft  intelligere  quid  ad  ipfam  antecedat.  Se- 
cundum principium  eius  fuir,quod  fi  fuerint  4 quantitates,  quarum  fir  proportio  primx  ad  fe- 
cundam ficut  tertix  ad  quartam.fi  prima  fit  maior  fecunda, erit  tertia  maior  quarta:  SC  fi  minor, 
minor:  SC  fi  «qualis.p qualis.  Tertium  fuir,quod  fi  fuerint  4 quantitates,  quarum  fir  proportio 
primx  ad  fecundam  ficut  rerrix  ad  quartam,  erit  pnmx  ad  quodhber  multiplex  fecundx, ficut 
tertif  ad  xqu*  multiplex  ex  multiplicibus  quarrx . Er  accidit  fibi  in  iftis  duobus  principi)*  idem 
peccatum , quod  accidebar  in  primo : accepit  enim  in  y 

omnibus  ignora  fimiliter  ranquam  nota,  quare  non  4 * 1 ■ i ■ 1 

demonftrauir:  pcccauir  etiam  in  fecunda  demonftra- 

rione  SC  in  quinta,  in  quarum  qualibet  arguir  ex  tuel  w — < d . ? 

ex  10  huius  qux  probantur  ex  diffinirione  inconnnux 

proporrionaliraris.  Arguir  enim  fic.fi  proportio  ab  ad  e eft  maior  quam  gadd,  fir  ergo  utnb 
partis  ab  ad  e,  ficurgadd,pcrquod  apparer  ipfum  fupponere  quod  duarum  quantitatum  ab 
SC  n b inxqualium  relararum  ad  e maior  maiorem  SC  minor  minorem  ad  ipfam  obtinet  propor 
tionem.uel  quod  quantitas  qux  ad  e habebit  minorem  proportionem  quam  habear  a b, erit  mi 
nor  a b, quorum  prtmum  demonftrar  8 huius,  SC  fecundum  10 . Nam  cum  uulris  fu  mere  quan- 
titatem qux  fc  habear  ad  e in  proportione  g ad  d,dabo  tibi  maiorem  aur  minorem  aur  f qualem 
a bindiferenter  ficut  uoluero:  quare  aur  non  demonftrar  aur  accidit  fibi  circulus,  SC 
principia  efle  ignotiora  conclufionibus.  Supponenda  funt  igitur  cum  Eu« 

- dide  principia  ranquam  nota,  SC  non  ipfa  ex  condufioni- 

bus,  fed  conclufiones  ex  ipfit  demon- 
ftrandxfunt. 
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EVCLIDIS  MEGARENSI  S GRAE- 

ci  PHILOSOPHI,  GEOMETRICORVM  IU- 
mentorum  Liber  quintus. 
tucliJ.ex  Zmbcrto.  Diffnitiom. 

Ars , cft  magnitudo  magnitudinis  minor  maioris 
quldo  minor  metitur  maiore,  2 Multiplex  aute.ma 
ior  minoritquando  eam  metirur  minor,  3 Ratio,  eft 
duarum  magnitudinum  ciulHe generis  «aliquatenus  *4»r« 
adinuicem  quxda  habitudo,  4 Proportio  uerdeft  H"n*>  M r/5 
rationum  . identitas,  j Rationem  habere  adinuice  magnitudines  di  i"** 

■ cuntur,quxpoiTunt  multiplica  txinuicem  excedere.  <slaeaderati, 
one  magnitudines  dicuntur  efle.prima  ad  fecunda, & tertia  ad  quar 
ta: quando  primg  tertix  jquimulriplices.fecundx  Sc  quartx  xque' 
multiplices,  iuxta  quauis  multiplicatione  utraqi  utraqj  ucl  una  ex, 
ccduqucl una xquales fpnt:ud una deficiftt.fumptx adinuice.  7 E» 

andSRutehabctes  ratione  magnitudines,  proportionales  uocctur. 

8 Quando  ucropque  multiplex  primx  exceiTerit  multiplice  fecun, 
de.mul  tiplex  autc  tertix  n6  exceiTerit  multiplice  quartx,  tuc  prima 
ad  fecudl  maiore  ratione  haberi  dicetur,  quam  tertia  ad  quartam. 

9 Proportio  autem  in  tribus  terminis,»  minima  cft.  loQyadotres 
magnitudines  proportionales  fuerint,prima  ad  tertia  duplicc  rati» 
onem  habere  dicetur  quam  ad  fecundi.  Quando  aute  quatuor  ma* 
gnitudines  proportionales  fuerint,  prima  ad  quarta  triplice  ratio» 
nchabcrediceturquimad  fecunda.  Et  femper  deinceps  una  plus,, 
quoad  jiportio  fuerit,  n * Similis  rationis  magnitudines  dicutur, 
antecederes  anrcccdctibus  & colcquetes  c5fcquentibus.  laPermu 
tata  ratio, cft  acceptio  antecedetis  ad  antecedens,  & cofequcntis  ad 
confequcs,  13*  Couerfa  ratio.eft  acceptio  cdfequeds  ad  antecedes,  * «yww*,, 
tanquam  antecedentis  ad  confequcs . 14  Compofitio  rationis,  eft  enutri 
acceptio  antecedentis  cum  confcquente,  ficut  unius  ad  ipfumconle 
quens.  iy  Diuifio  rationis.eft  acceptio  exceflus.quo  cxceditantece 

dens  ipfum  confequens.adipfum  confcquens.  16  Conuerfio  ratio» 
nis, eft  acceptio  » antecedetis  ad  exceflum.quo  excedit  antecedes  ip  . ^ 

lum  confequcs.  17  Aqua  ratio.eft  pluribus  exiftentibus  magnitu 
dinibus  &alrjs  eisxqualibus  multitudine'*  uni fumptis.S:  in  ead? 
ratione  quado  fuerit  ficut  in  primis  magnitudinibusprima  adultis 
ma,iic  in  fecudis  magnitudinibus  prima  ad  ultima.  Vel  aliter:  Acce» 
ptio  extremaru  per  fubtracfhone  mediarum.  18  Ordinata  propor» 
tio.cft  cum  fuerit  antecedens  ad  colequens,  ficut  antecedes  ad  conle 
*jucs,&  colequens  ad  rem  alia,  ficut  cofequens  ad  rem  alia,  iplnor 
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dinata  proportio, elicum  fuerit  antecedent  ad  confcqurns.ficutatt  • 
tccedcs  ad  cofequens,&  cofequcns  ad  rem  alia  (icut  res  alia  ad  ante- 
cedens.  20  Exten(aproporrio,c(lquado  fuerit  ficut  antecedens  ad 
confequcns,  fic  antecedens  ad  confequens.fueritaute&licutconle' 
quens  ad  rem  alia, fic  confequcns  ad  rem  alia.  21  Perturbata  autem 
proportio,e(lquando  tribus  exiit  entibus  magnitudinibus  Sfalrp 
eis  f qualibus  multitudine, iit  (icut  quide  in  primis  magnitudinibus 
antecedens  ad  confequcns,  (Tcin  fecundis  magnitudinibus  antece- 
dens ad  confequcns,  ficut  autem  in  primis  magnitudinibus  conle- 
quens  ad  rem  aliajn.fic  in  fecundis  res  alia  ad  antecedens. 

EuchJ.  epCamp.  . Propojitio  i. 

I fuerint  quodibet  quantitates  aliarum  totidem  aequi  » 
multiplices,  aut  lingulae  lingulis  xquales,  neceficcft 
quemadmodum  unaillarumad  fui  comparem,  totum 
quoque  ex  his  aggregatum  ad  omnes  illas  pariter  acce- 
ptas fimilitec  fe  habere. 

C A M P A N V s.  Sim  qtiorlibrr  quanrirarri  qur  fint  a.b.c.  aliarum  totidem  qux (int  dc  ini- 
que multiplices,  unaquxqtie  ad  fui  comparem. aut  fingulx  « S r " 

fint  lingulis  xquales, in  nidelicer  quod fioira eft  multi-  >■'  ■■■— - ■ i»  - ■«  ■ 

I>lex  d.ita  beft  multiplex  e.&i  c muliiplcxf:  urlfiacilxqua-.  ■■  . ,,  1 , 

lic  d,  quod  fmulirrr  b fir  xqiralis  r,&:  cxqualis  f.dico  quod  • e f 

ficut  fe  habet  a ad  d.itsfe  habet  aggregatum  ex  omnibus  quat  funtabr.ad  aggrepa-umrxom 

nibus  qux  funt  d c f.  Quod  fi  fingulx  lingulis  fint  xquales,  patet  propofitum  per  hanc  com- 

tnunrmlciraiiam.ficqualibusxqualiaaddaimir.toraqiioque  , , ( 

erunt  «qualia,  fi  autem  fint  omnes  fu»  comparibus  xque  mul  / , , , , 

ttplices.diuifis  eis  fecundum  quantitatem  fuarum  fubmulripli  , , , | t t 

eium.eritaggregatumexprima  parteaSf  prima  b,4C  prima  e,  ‘ * 

xqualc  aggregato  ex  d e f.per  prf  diftam  communem  fidentiam  adiuuantehac.quxeidem  fime 
«qualia,  inrcr  Jcfunt  xqualia.  Similiter  quocpaggrrgirum  rx  fecundis  partibus  quantirarum 
1 b c.ent  xquale  aggregato  ex  d e f.ficip  de  exteris^  quia  hoc  potmt  tone.  fieri  quot.es  d con 
unetur  in  a.  em  ut  xquale  aggregatum  ex  d e f.  totiens  contineatur  in  aggregato  ex  a b e,  quo- 
tiens d connnetur  m a.  Qpia  ergo  quotiens  d numerat  a.fotiens  aggregatum  ex  d ef.  numerai 
Job  c’  multiplex  ad  d,  ita  aggregatum  exab  e.aggregati  *» 

Euck.exz am*.  T Wms..  Proprio  u • 

01  ruerint  quotcuncj;  magnitudines  quotcunqt  magnitudinU  ac* 

qualium  numero  fingula:  fingularuequ^multiplices.quotuplexeft 
Unius  una  magnitudo,  totuplices  erue  & omnes  omnium. 


. - - . / QtsoniamenmsqurmuUipli.... 

«dtp/iOT  ipfiM  f.  quotcunque  igitur  magnitudines  fum  w x /squales  iplii,  toti. 

de  m cr  in  ^ -4  funt  sqiutcsipfi  /.  OtRuUtir  quidem  « /jn  mtgdtudlnet  sqsuletipfi  • Jtoc 
f 2 *i'  ^ : Cr  ^ nui"“ui"'".hoc  c&y Eri/  nmurum  mul. 

tiludoipfarum  y/ er  multitudini  ip forum ..‘er-/ xquattf . Et  quoniam  xquslie  r/l  » 

* * ‘pji  1,  er  > / ipfi  !,  cr  « • c y l,ipfss  » /,/iutt  squales.  eper  hoc  quoniam  equ alii  eS  » 
Pitpji cr  * ri>pft i,Cy  s.ipftst  frOjiotcunqunguitT  fur.t inuC, rqaafri  ippa,  I 

tot  ej  m ip/il  tJcryJ.  funt  squales  tpfis  i /:  quoiuplrx  igitur  e&*(,  ipfius  r,  totuplices 
Jmt  "t,cyj,ip forum  t f Si  fuerint  igitur  quateunq-  magnitudines  quoli  une  mognitu- 

dmum  squalium  numiroflnguUfmguIsrusqueimUiphces^uotuplexeft  una  magnitudo  * 
mm,  totuplices  erunt  comet  omnium : quod  demnfirofa  oportuit. 


P 
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EucU.exCemp.  ■ ' Propoptio  C 

1 1 fuerint  fex  quantitates,  quarum  prima  ad  fecundam  at- 
que tertia  ad  quarunrxquc  multiplices,  quinta  ucro  ad 
fecundam  atque  fexta  ad  quartam  aequi  multiplices,  to- 
tum primae  & quinta:  ad  fecundam,toturnqs  terrix  & fe 
x tj  ad  quartam  xqui  multiplicia  ede  conueniet. 

campa n vs.  Sint  lex  quantitates,  a pfima,bfecunda,c  tertia,  dquara,c  quinta,  f fexra» 
Sinrip  a flf  e,fquc  mulripliccs  ad  b,&  d.  Ircmq;  e.  Si 
f.finrxque  mulripliccs  adcafdem.  Dico  quod  fi- 
cut iorum  aggregarum ex  a & c.  eft multiplex  ad  . . r ? 

«juantitaretub.iratorumaggregarumexc&f.eft  e " 

mulriplrx  ad  quantitatem  d.  Nam  quia  numerus 
fecundum  quem  b comincrur  in  a.cft  xqualis  nu- 
mero fecundum  quem  d continetur  in  c.fimili- 


V 


(er  quoque  numerus  fecundum  quem  b conrinc- 
fur  in  e, eft  xqualis  numero  fecundu 


-v  «r 
A • 


dum  quem  deo- 
linetur  in  f.erit  per  communem  factitiam, quf  eft. 

It  «qualibus  arqualia  addfnrur,ft  rora  quoque  f* 

runrxqualia, numerus  fecundum  quem  b continetur  in  aggregato  ex  a ST  e, aequalis  numero  Ce 
eundum  quem  d corinerur  inaggregaro  ex  c&f  quare  ficur  aggregatum  ex  a & e, cft  multiplex  ‘ 
ad  b, ia  aggregatum  exc  fif  f, eft  multiplex  ad  d,quod  eft  propofitum. 

E uclid.exZmb.  Theorema.  Propofvio  a. 

* Si  prima  fecundx  xque  fuerit  multiplex, &T  tertia  quartx,fucrit 
aute  SC  quinta  fccundg  xque  multtplex,&:  fexta  quartx,&  compoft 
ta  prima  & quirita , fecundx  xqui  multiplex  erit,'&  tertia  & fexta 
quartx.  * . ■ 

TEONrxZimt.  Priiru  enimxffecunie  y, eque  multiplex  'jio,  cr  tertie  A ijpput  !,querte-.pt 
nutem  c r quinte  t -,fccundey,eque  multiplex, cr  fexte  ilipput  [,querte.  Dico  quod  compopu  prim* 
er  quinte  n ujppm  y, fecunde. xque  muliip  Irr  mt,cr  tertie  cr  fexte  «t  i.ippuc  [,quer 
U.  Quonun  enim  eque  multiplex  ipfiut  y ,er  ',’pftut  /,  quot  megnttudmet 

igitur [unt  'm « (, equulei tpp y, totidem  megnituduict [mu crine  r.equula ipp /, ec 
per  boc.o’  quotfunt  mji « equulei  ippy.tot  e tum  funt  ut  • famulet  tpfi  /.  Qo  ot  igi 
tiirfuut  mtotdeu, equulei  ippy.totfunt  in  tote Jt  t, equulei  tppf.  Qnotuplexigur 
<8  x u,ipptn  y.totuplex  'ep  e djtppm  / 4 1 eompepte  igitur  prinu  cr  quinte  m .,ippm 
y,  fecunde  eque  erit  multiplex  cr  tertie  cr  fexte  e hipput  f.querte.  Si  prime  igitur 
jecunde  eque  pient  multiplex  cr  tertie  querle,  perit  uutem  cr  quinte  fecunde  eque 
multiplex  CT  fexte  querte  ctum  eompepte  prine  cr  quinte,  fecunde  eque  multiplex 
ertt,&  trrtie  fexte  quertequod  demonPrefie  oportuit. 

Euclid.  exCetr.p.  Propoprioy  • 

I fuerint  primum  fecundi  Sc  tertium  quarti  xquif  multi* 
plicia,  ad  primum  uero  & tertium  mulripliccs  fuman'’ 
tur  xquales,  erunt  multiplex  primi  ad  fecundum , atque 
multiplex  tertrj  ad  quartum  xque  multiplicia. 

C A M P.  Sint  fex  quiritates.a  prima,  b fecuda.c  tertia, d quarta, e quinta. f fexra,  (Tnrlp  a ad  b SC 
cad  d.itemq;  e ad  a SC  f ad  c.jque  multiplices.  Dico  quod  ficur  e eft  mulriplrx  ad  b,  ita  t ad  d Di- 
vidatur enim  c fecundum  quantitatem  a fui  mulriplidr,&  f fecundum  quantitatem  c.erirq?  cVo 
prer  aequalitatem  partium  e ad  a,  & partium  fadc.urqufliber  partium  r fir  ira  mulriplexad  b, 
ficur  qupliberparriumf  ad  d.  Quia  ergo  ficut  prima  pars  ceftmulnplex  ad  b.irapnma  pars  elt 
mulriplrx  ad  cUremtp  ficur  fecunda  pars  e eft  multiplex  ad  b.ira  fecunda  f ad  d,  ergo  erit  per  prae 
snifiaoi,  ut  aggregatum  cx  duabus  primis  partibus, c fit  ira  multiplex  ad  b,  ficut  aggregarum  ex 
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duabus  primis  partibus  f ad  d.  Erqujarurius  tertia  para  t 

(G  fif  aliqua  rmia  pari )cft  ira  mulriplex  ad  b ficut  tertia  fad  * Y 11  1 1 r * * 

d, frif  per  eandem  u(  rorum  aggregatum  cxtnbua  primis  4 1 * 

partibus  e, ftr  ita  multiplex  ad  b.fioit  totum  aggregatum  ex  • 

tribus  primis  partibus  f ad  d.  Siccp  fi  plurei  fuerint partes  e d 

fif  f)  componendo  femper  fcquenrem  cum  aggregaro  ex  - # *“  ' " * 

prioribus  coiicIude«quodficurecilmulnplexadb,irafad  J 1 ' “ " ’ * 

dper  prrmiifam  totiens  fumpram,quodfuerintpartes  in  e aut  iti  fi,  minus  una:  ficlp  patet  pr©* 
politum. 

EiuluL  ex  Zmb.  Thcorntu  j.  P.  opofitio  f. 

Si  primum  fecundi  xque  fuerit  multiplex  &T  tertium  quarti,  fu'p 
mantur  autem  a?qu£  multiplicia  primi  & tertrj,  etiam  ex  aequo  eoru 
quae  fumpta  funt  urruqp  utriulcp  aeque  erit  multiplex,  alterum  qui* 
dem  fccundi,alterum  autem  quarti. 

THEONrx  Zamb.  Primum  emmefecmdtd , eque  fit  multiplex,  crttrtim 
yjpfiui  eajuarti,fumjnturq:tpforum ay,equemultipltcia  if, er  «#. Dtcoquode- 
aur  multiplex  rft  < f,ipfiut  f.cr*  djpfiut  •i.Quonum  enim  eque  multiplex  m i /jp- 
fuHuxr*  OpfiiH  y.  quot  igitur  funt  magnitudmei  equaleun  tffipfi  *,t  oletum  funt 
magnitudmei  m a t squala  ipfi  yDmmatur  quidem  t fimmagnitudineiequaletip 
fi  ejtoc  rfti«1cr«/,c7»''.in  equulei  ipfi  r,boc  rft  » Kcr  a /,rru  utique  equalu  mul 
titulo  ipfarum  tufu  fi  multitudini  ipforum  * x,(?  A /.Ex  quontum  eque  multiplex  efl 

e, ipfim  »>er  > tp/raf  J,equeht autem efl  t n,ipfi  a,rr  “ xjpfiy:  «jm igitur  rft  mul- 
tiplex  iujpfiui/,&*x,  tpfirn  *.kc  perboc  tam  eque  multiplex  r/l  a fipfiut  tey  A * 

Ijpfiut  J.Qjtomam  igitur  prtmit  i «,  ipfim  C,  fecundi  eque  rft  multiplex,  cr  tertui « 

Jtqiurtt.cfi  autem  cr  quintum  « f,ipfiut  f,  fecundi  equimdttplex  cr/ortim» 

A hpfm  Aquarti,ej  compcfitum  igitur  (peri  quinti)  primum  & quintum « ffipfim 

Cfecmd,equdeftmuUiplex,crtertiimcrfextumil,ipfiuiulquarti.s:prmumigiturfecuntUequef!ie 

rtt  multiplex  cr  ternum  quam , fumantur $ primi  cr  tmij  eque  multiplicia , etiam  ex  equo  eorum  que 

fumptalimt,utrumJieuinufq1equde^imuUiplex^enafecumU,aUerumautemquartl:quc^oporU 

dcmonftrire. 

£uclid.exCamp,  fropofin»^. 

Ifuefit  proportio  primi  ad  (ccudurn.iicuttertrjadquar* 
tum, ad  primum  autem  & tertium  aequ*  multiplicia  alsi 
g nentur , itenicp  ad  fecundum  & quartum  multiplices 
xquales,crunt  afsignatac  multiplices  eodem  Ordinepro 

portionales. 

C A M p A N V S.Sil proportio  i primi  ad  b fr fundum, (init 
C tertrj  ad  d quartum,  fumanrurip  e ad  a,  fif  fad  c,  xque  multi- 
plicia irem  q;  gad  b,  fif  h ad  d . xque  multiplicia.  Dico  qudd 
proportio  e^d  g.eft  ficur  f ad  It.  Sumam  k ad  e.  fif 1 ad  f,  xqud 
mulriplicia  iremcp  m ad  g.fif  n ad  h.xqur'muIripIicij.Erquia 
< fif  £funr  xque  multiplicia  ad  a & c,  itemip  k fif  I xque'  multi, 
plida  adefif  f.erunr  per  premiflam  k fif 1,  xque  mulriplida  ad 
a fif  c,  per  eandem  quoque  erunt  m fif  n,  rque  mulriplida  ad 
b fif  d Qyare  prr  conuci fionem  diffinitionis  inconnnur pro 
pomonalirans,  k ad  m»  fif  1 ad  n,  fimilirer  fc  habebunt  in  ad- 
dendo. diminuendo  fif  arqaando.  Qjjia  ergo  k fif  I funtxqul 
multiplicia  ad  e fif  f.iremlpm  fif  n.xqur  multiplicia  adg  &:  h,  ■ 
erit  per  diffinirionem  inconnnux  proportionalxta fis, propor 
lio  e ad  g,ficut  f ad  luquod  eft  propofitum. 

EuclilexZtmb.  Tbeortmd+. 
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Si  primu  ad  fecundum  eandem  habuerit  rarionem,6c  tertium  ad. 


quartum. 
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quartum , etiam  aeque  multiplicia  primi  & terti)  ad  aeque  multipli- 
cia fecundi  & quarti,  iuxta  quamuis  multiplicationem,  eandem  ha- 
bebunt rationem  fumpta  adinuiccm. 

THEON  ex  Zamb.  Primum  enim  u^d  fecundum  f, eandem  habeat  rationem, quam  imium  y.ai 
quartum  fi.E t fumatur  quidem  ipforum  a y,aque  multiplicia  i Aer  ipfoTu  fi  fi,  alia 
utcur.q,  multiplicia  » l.bico  quod  Jicut  f 'e  habet  i,ad  ipfum  ujicfe  habebit  /,a  i ip- 
fum  d. Sumamur  emm  ipforum  1 /,aque  multiplicU  « cr  Keyipforu « d,alia  quo- 
modocunq;  aque  multiphcujioc  eft  /a,CT  r.  Et  quoniam  aque  multiplex  eft  i,ip- 
fiut  U.cr  l,ipfius  y,  crjumpta  [untipforu  • f,  aque  multiplicia  ner  u, igitur  « (prr 
j quinti)  aque  multiplex  eft  ipfius  *,cr  xftpfius  y ,C~  propter  ra.aqur  multiplex  efl 
quoq;  m, ipfius  fi,  cr  r,  tp/ii«  a.  Et  quoniam  ejlut  a,  ad  fi:  Jic  ymd  fi  cr  fumpta  funt 
ipforum  * )-,x<]uc  multiplicia  « n.tpforZ  autem  fi  -fi, alia  qucmodocunq,  eque  mu I- 
tiplicia,hoc  eft  tnr.fi  igitur  excedit  *, ipfum  /*, excedit  cr  a,  ipfum  >:  cr /1  aquale, 
aquate . cr  /i  mmus, minus,  Cptr  6 diffinitionem  terti/)  Sunt  autem  « a,  ipforum  1 f 
eque  multipliciaxT  />  '.Ipforum  * quomodocunq ; eque  multiplicia  funt.  Eft 
igitur  ut  <,ad  »,  fic  futi  t.  Si  primum  igitur  ad  fecundum  eandem  habuerit  rationi 
cr  tertium  ad  quartum,  cr  eque  multiplicia  primi  cr  tertij  ad  eque  multiplicia  fe- 
cundi cr  quarti,  iuxta  quamuis  multiplicationem  eandem  rationem  habebunt  fum- 
pta admuicem,  (per  « diffinitionem  quinti)  quod  oportebat  demonftrare. 

LEMMA  flue  affumptio.Quoniam  igitur  demonstratum  eft  quod  fi  excedit  h,  • 

ipfum  n excedit  quoque  uppfum  '-CT  ft aquale,  aquale:  c T fi minui,minut : manifefttm 
autem  eft  quod  fit, ipfum  K,cxcedit,o’ r excedit  ipfum  Ktyfi  aquale,  aquale:  cr  fi  mi- 
nus,minui  :ac  per  hoc  erit  uti, adi  Jic  fiatd  /. 

CORRE  L ARIVM.  Huic  mamfcftum  eft  quod  fi  quatuor  magnitudines  pro- 
portionales fufrmt.cr  contra  quoque  proportionales  erunt. 

Eucltd.  ex  Camp.  Propofitio  f. 

j-I  fuerint  dux  quatitates  quaru  una  fit  pars  alte 
^^yvrius,  minuaturcp  ab  utra q;  ipfaru  ipla  pars.erit 
k\^^Wreliquu  reliquo  atqjtotutoti xque  multiplex. 

> Vel  fic,  ininuaturcp  ab  utraqs ipfaru  ipla  pars  a /,  fi  i • 
aliquota, erit  reliquum  reliqui  tota  pars, quota  totum  totius. 

CAMPANVS.  Sit  quantitas  a b rota  pars  quantitatis  c d, quota  efteb  ipfius  a b,  minu:  rurqr 
a b e x quantitate  c d,&  fit  tefiduum  f £,erir<p  c d,f  qualis  a b.fimiliter  quocp  minuatur  t b ex  qull 
titate  ab.  fittp  rrfiduuni  ea-  Dico  quod  quota  pars  eft  f l d f 

quantitas  a b quantitatis  c d,  rota  eft  quantas  a e qua-  — i t ■ ■■■  ■ »—  ■■■  ■ 

ritatiscf.Cum  enim  fd  fit  aequalis  ab,  erit  fd,iramul«  , , , ■ * i , 

fiplex  e b.ficutcd  eft  multiplex  a b.ponamiraqfdg  ira  * e b 

multiplicem  a e,  fiaitf  d,  eft  multiplex  e b,erittp  ex  prima  huius  quantitas  f g,  ira  multiplex  a b, 
ficur  f d.eft  multiplex  e b,  quia  fic  fuit  c d, multiplex  a b.ficut  f d,fuit  multiplex  e b,erir  urraque 
duarum  quantitatum  cdfg.arquc  multiplex. quanti  ratis  ab,  quare  per  communem  f<irnriam,c 
d & f g lunt  aequales  adimi icem,  dempta  igitur  a b utratj  earum  quantitate  f d,  erit  c f arqualis  d 
g.Er  quia  d g fuit  ira  multiplex  a e ficut  f d,e  b, ii  ideo  ficur  a b,  e b,  quare  & ficur  c d,  a b,  erit  c f, 
tra  multiplex  a e, ficur  tota  c d.rorius  a b.quod  eft  propofirum. 

Euclides  ex  Zmb.  The ornnd  f.  Tropofttio  f. 

< Si  magnirudo  magnitudinis  eque  fuerit  multiplex,  & ablata  ( ] 
ablatx,&  reliqua  reliqux.ita  erit  multiplex  ut  tota  totius  eft. 

T H £ O N fx  Zah.  Magnitudo  etenim  « fi, magnitudinis  y fi, aque  multiplex  efto,altpvabla' 
la  • / as  b lata  y f.Dico  qM  cr  reliqua  1 f, reliqua  fi  !,  aque  erit  multtp!rx:atq>  tota  * fi , totius  y • j 
fijtft multiplex.Quotuplrxcjl  *I, ipfiusy  /qotupkx fiat  1 f, ipfius  > ».E! quonta  (per  tbums) 
aque  multiplex  eft  « 1, ipfius  yf.ey*  Cjpfins  y fi,  ponitur  ante  aque  multiplex  a 1, ipfius  yfer* 
tapfius » f,aque  igitur  eft  multiplex  • fi,  utnufj;  ipforii  • fiet  y fi,aqualit  igitur  eft  « /jpfi  y fi. 

Comunis  auferatur  y /.reliqua  igitur  e y, reliqua  fi  /eft  aqualis . Et  quema  aque  multiplexeft 
netlyufipfifi/rtque  igitur  eft  multiplex  * 1, ipfius f 


• '.ipfius  yfteri  C,  ipfius » y aequalis  aulem  e 


ri»v 


Iit  6IOMETR.  ELEMENT.  ETCLIDI* 

y Aer • dftpf ?W [A  Aequi tutem  ponitur  multiplex  * i,tp[u<  y i, er*  Cjpfm  y A : egi*  igitur  eft  multi* 
plex  i djpflM  [A,CT  * t, ipft  tu  y A. Zt  reliqui  igitur  i f,reliqux  J A,  xque  multiplex  erit : quotuplex  esi 
tau  * >,  tatiut  y A.  Si  mtgiitudo  igitur  msgmtudinisxqui  fuerit  multiplex  cr  tblttt  tbltle : er  reliquA 
rtliqux  xqui  multiplex  erit,quot  uplex  eti  toti  lotiuttquod  dcmonlhufic  oportuit. 

EiKliJ.ru  Ctmp.  tropofitio  ts. 

I fuerint  dux  qualitates  ad  alias  duas  eque  multiplices,  * 
I ducq;  minores  a duabus  maioribus  utraqj  afuamulti* 

I plice  fnbtrahantur, erunt  duo  reliqua  earundem  partiit 
I xque  multiplicia, aut  cis  xqualia. 

C A M P A NV  S.  Suir  q uantitntcs  a b ad  c,&  d e ad  f,xqu<!  multiplices,  fnbtralianmrfp  e ex  a b, 
tC  f ex  d c,&  fi  nt  refidua  ex  a b quidem  a g,  ex  d c,  d h,  cnrip  g b,  xqualis  e,  & h c xqualis  f;  dica 
quod  duo  refidua  a g & d h erunr  xqualia  duabus  quantitatibus  c i, aut  cis  xque'  multipIicia.S*r 
ergo  primo  a g,xqualis  c,  dicO  quod  dii  eft  xqualis  f.  d b c k a 7 b 
Sumam  enim  quantitate  e k,xqualcmf,critcp  per  prx-  f . 

milTas  hyporhercs,ut  toties  f fit  in  h k,qi:ories  c in  a b,  r ' 

quare  iicut  ab  eft  multiplex  c,  ita  hk,cft  multiplex  f,  f ' * »-  ■ ■ 4 

fedfic  etiam  de.erat  multiplex  eiufdemf.eritigiturper  'f  e 

commuuem  fcientiara.h  k xqualis  d e, dempta  igitur  communi  earum  quarirarch  e crirdhx- 
qualis  f.iyiodeftpropofirum.  Siautcm  agfir 

multiplex  c, ponam  ut  e k fit  xque  multiplex  f,e~  * g b d h e k 
ritep  ut  prius , ut  toties  f fit  inhk,  quoties  c in  a 1 1 tmm%  t t 1 - • ( 

b.fcd  toties  erat  etiam  in  d ejerit  igitur  ur  prius,  »■■■  t , 4 

d e xqualis  Ii  k,  & d h,  ekquarcficurageft  mul  c f 

tiplex  c,ira  d h eft  multiplex  f:  quod  eft  propofi-  * 

tum.  Alitrr  idcm.Cum  fecundum  rundem  numerum  continear  quamiras  a b quanti rarrtn  c, 
ftcundum  quem  quarum,  d c quannrarem  f,  drmprai,  abeo  umrarr  remanear  umras  ucl  n J 

mrrusrrr.mdumqurmaf.onnnrrc.&fcn.ndurnqurmdb.connnrtf.partrqSaimn.rr.ai 

tC  d h.cflc  a quales  aut  xque  multiplices  quantitatibus  c&  f.  ** 

EuchJ.cx  Z umb.  Tbcorcmd  6.  Vropofttio  & \ 

Si  Jux  magnitudines  duaru  magnitudinum  seque  fuerint  multi'  # 
Jjlices,&ablatx  aliquae  earundem  xque  fuerint  multiplices,  etiam 
relique  eifjcm  ucl  aequales  funt.ucl  xqui>  ipfarum  multiplices 

THEONrx  Z3,  Duxenmmtgnitudine, . C, A, dutrS mtgnnudinS , c rfxqJfint  multipli ce* 
tkqux n-.cryd.exrunde.cr  kqueput  etum multipUeet.  D,  e»  quid  oreUqux . d , <rdA,  ' 
eifdem V f,iutfm  xquiUt,  xut  eurum  xqucmullipUces.  sienim  primum,*  Qpfi.,  ’ 

xque  multiplex  eft  x.upfuu  f.cry  Opfiui  /pepulit  tutem  eft  . fjpft  ,jCr  , Jpfi  /,*. 
que  igitur  eil  multiplex  n fypfitt  ',cr  . Opfiu,  /.  Aequi  tutem  ponitur  multiplex  « {. 
ipfi*  ..ejyAdpfml.Aequeiffiwr  ^mtiapUx.ujpfht^yX^ 
igitur  utrtq-  ipfxruu  J)Cr  > Aupfm  !,<cque  etl  multiplex, xqutltt  igitur  ( per . eommu- 
nem  [ementum .)  eil « d,ipji  y S,. Communit  tufirilur  > f.rehqut  iguur  « j rchoux  d Jl, 
eft  xqutlit.  Sed  /,ipft  uy.eftcr  ipft  xqutltt ! A,igitur!eil  xqutUt.Qum  fi  , e.xttutUt 
eftipjit,ejA  /,  ipft  !,ent  xqtults.  Similiter  quoip  oRcndemus,q,  & fi  mdnpiex  fuerit  d A t t 
.dftpftut tta  multiplex  enterd  A,,pfm  fsU  duxigitur  nugptludtnetluru  mlgati^emiihcrix 
m idliphce,^  tiltu  ihqux  etr  undem  xque  fuerint  multiplice,,  cr  rdicnu  e, [dem  tu,  xqutli,  tu,  ctru 
xque muhiplicet cruntiquod dem onib-tre oportebtt.  Eucltd.ex  Ctmp.  Propofitioy. 

dux  quantitates  inf  quales  ad  qualibet  comparentur, 7 
caru  ad  illam  erit  una  proportio,itcmq!  ad  illas  propor^ 
tio  illius.unaeft.  C A M P.Sinr  duz  quantuam  a b,  xquilcl.quf  com- 
r parcmuradquamlibrtttitiam  ur  ad  c.dico  quod  rcdcrrt  proportio  a adc.SCb 
a ori  mi  Mu9*'***'**'***'*  b.Primuficprobatur.Cum  cnimcfircofequcnsad 
tertiam  rrr,rja“'-IPuf't  >n  rat.onr  ftcud*  «C  quarrf. Sumam  igrtur  d ad  a pnm 3,&:  t ad  b 

•ta  Et  aura  a T,ulnPhc“  ■ f,  quamlibet  rx  mubipl.cbirt  c,  qui  eft  ream  da  fC  quar- 

quu  a & b,  quarum  fum  trque  mulripbcn  d e,  polit*  fum  aquale, , erit  ut  fi  d diuir 

datur 
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datur  fecundum  quan  lirarem  a , & e fecundum  quanrirarem  b,  j 

quod  partes  utrobiqj  funr  numero  & quantitate  rquales:nu~  » * * 1 ■■■•'  • 

mero  quidem.per  hypothefin  pt  opter  xqualirarem  multiplica  * 1 1 & 1 1 

rionisutrobiq;:quamirare  aurem,  per  hanc  communem  fcien-  f • ■-  ■■■« 

fiam, quoties  oportuit rcpenram,quf  eidem  funr  xqualia,  fibi»  f " - *"■  ■ 1 » 

inuicem  funr  xqualia.Quia  igitur  prima  ex  partibus  d eft  xqua 

lis  primx  ex  parribus  e,  St  fecunda  fecundx,&  exterx  cp teris,  funtep  tot  partes  in  d quot  funr  in 
e.erit  perprimam  huius, d f qualis  e.Qare  per  communem  frienriam.fi  dux  quantitates-  equalea 
comparemur  ad  aliam  terciam.aurambx  quantitates  d&efuntfimiliter  maiores  f,aur  fimilitcr 
minores  ,aut  fibi  xquales, igitur  ex  diifinirioneconrinuxproporrionalitans.quxeft  proportio 
a primx  ad  c fecundam,  eadem  eft  b tertia:  ad  c quartam,  quod  effpropofitum.  Secundum  eo- 
dem  modo  probabis  ordine  conuerfo , ut  c ponatur  prima  6C  tertia , a uero  fecunda , b quarta. 
Cdm  uero  quantitas  f,qux  eft  xque1  multiplex  primx  8C  rertix.fit  aur  fimilirer  maior  quannrati* 
bus  d &C  e,oux  funt  xque  multiplices  fecundx  & quartx.aur  fimiliter  minor,  aur  eis  xqualis : e- 
rir  per  eandem  d ifiini  tionem  proportio  c prime  ad  a fecundam, lient  c tertip  ad  b quartam,  quod 
rftpropofirum. 

E uclid.ex  Zmb,  T keoremd  r.  P ropofitio  7.  . 

7 iEqualcs,  *d  eandem , eandem  habent  rationem:  & eadem , ad 
aequales. 

THE ONotZiml.  Sint  equulei  mugnitudines  e f.uliddutc  ulatnq;mugnituio 
».Di  co  quid  utrucp,  ip furum  * C,  nd  ipf jm  y,  eundem  hebet  rdtienem:  ejy.udutrauep 
ip furum  « jS.Sumuntur(pcr  i quinti ) ipfuntm  « Cytqur  multiplicetjintq,  ut  t,ipfius  tm 
lens  y,ultu  utcunq,  multiplex, fitq;  /.  Q»  emunt  igitur  eque  multiplex  eft  41  ipjius x,  cr 
i,ipfiiu  futquilit  uutem  e ft  x,  ipfi  f aquulis  igitur  eft  ( per  primum  communem  femen 
tum)cr^pft  I-Miu  uutem  quucur.q-  f, multiplex  ipfius  iji  excedit  igitur  Ut  ipfum  /,  i 
excedit  Cr  t, ipfum  ficr  pequuht,uquulit:ey  fi  minor, minor.Etfunt  quidem  4 'dpfu- 
rum  * f,eque  multiplic  es,cr!,ipfiut  >,  uliu  utcunq, multiplex.  E/I  igitur  utxudy  ,fic 
f udy:  dico  ium  quod &y,udutremq;ipferumx>, eundem  habet rutionem.  Eifdem 
nunque dljpofitn fimihter odciuicmus.quoiuquilil eft  J ipfi i,uliu uutem quudum eft  , 

/.  Si  iguiir  excedit  f, ipfum  Ut,  excedit  quoque  tffum  cejfi  equulis uequul is  :&fimi- 
nor^nittor.M  fyipfiiu  y.mulliplrx  eH:a"  uti, ipfurum  u/S, ulte  queuisfimt  eque  multiplicet. Zft  igiturfi- 
cutyud  x ,fic etum  yudf.  Acquulet  igitur  ui  eundem,  eundem  hebent  rutionem,  c culem,  ui equulett 
quodfuerut  demondrinium. 

Euthd.exCump,  Propofitio  I. 

1 duae  quantitates  inequales  ad  unam  quantitate  propor- 
tionentur,  maior  quidem  maiorem,  minoruero  minore’ 
obtinebit  proportione.  Illius  lutem  ad  illas, ad  minorem 
quidem  proportio  maior,  ad  maiorem  uero  minor  erit. 

CAMP.  Sinrduf  quantitates  mxquales  a & b c,  fitlji  i 't 

maior  bc,&propornonenrur  ad  eandem  quanrirarem  ■ « — • ' ' ? 

qup  fit  d.dico  quod  maior  eft  proportio  bc  ad  d,qu;hn  1 — — 1 g 

aadd.&quod  econtrario  maior  eft  dad  a quam  d ad  4 , . , ^ , 

b c.Primumflcprobarur.  Ponam  c b, f qualem  a, &nuil  # , 

tiplicabo tonem cc, quod  proucmarquanriras ‘maior  . . r ' . ■ 

d,lir<y  f g,  & fumam  k f,  ita  multiplicem  b e,  & fimilirer  • * r 1 1 1 

h ira  multiplicem  a , ficut  f g,  eft  multiplex  e c,  eritqt  per  m ' — *“ — * * 

primam  huius.h  ira  multiplex  adicurkg.efttmilriplexbc,  erit  etiam  h xqualis  l<f:  propter  hoc 
q,  earum  fubmulriphces,qux  funr  a S!  be.pofirp  fnnrarquales.  Ponam  quoque  quod  h non  fit 
minor  d,fed  xqualis  aut  maior, toties  enim  multiplicabo  unamquancp  trium  quanti ramm  e c.b 
etSC  a.xqualirer.qtiod  f g multiplex  e c proueniar  maior  d,&  quod  h multiplex  a non  proueniat 
minor  eadem:  deinde  toties  multiplicabo  d,  quod  proueniat  quantitas  maior  h , firtp  m prima 
quanti  tu  mulripliciu  d,qux  fit  maior  h,fub  qua  fumam  maiqmii  multiplice  d, aut  fibi  xquale,ii 
m eft  prima  in  ordine  mulripliciu  d,qux  fit  1 : crirfp  url.no  fit  maior  li,&  coftabi  t m ex  d & l:prO 
pter  id  quod  omnemuliplex  conftat  ex  proximo  procedenti  multiplici  & fimplo , ut  triplum  ex 
duplo  fic  fimplo,  excepto  pruno  muluplici, quod  conftat  cx bis  fimplo, Quia  ergo  h eft  aequalia 

k f>non 
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k f,non  erit  U f min or  l.iraqr  k f &C  d non  efficient  minus  quam  1 & d , quare  non  efficient  mictu* 

2iidm  m:5f  quia  fg,eft  maior  d.erit  kgmaior  qu.im  m.  Intelligo  igitur  quiritarem  b c primam* 
fecundam, a rei  nam, d quairam-.K  quia  ad  primam  &T  tertiam  fumpra  funt  fqul  multiplicia,  ul 
delicer  Ug8f  h.fimihterquoqud  fecundam  6C  quartam  xqul  multiplicia,  immo  idem  in  racio- 
nc  duorum  quod  eft  m,5£  addn  ic  g, multiplex  pnmx  fuperm  multiplex  fecunda-, non  addit  au» 
rem  b multiplex  rcrtisc  fuper  m multiplex  quartae, erit  per  diffinitioni  maioris  improporrionali 
ratis, maior  proportio  bc pnmx  ad  d fecundam  quam  a terrif  ad  d quartam,  quod  eft  primum. 
Secundum  probabis  per  eandem  diffinitionem  con  Aerio  ordine, ut  d fit  prima  d tertia,  a fecun 
da.b  c quarra, addit  enim  m multiplex  primp,  fuper' b multiplicem  fecundx:  non  addit  aurem  ra 
multiplex  rertix  fuper  k g, multiplicem  quarrx.quare  maior  eft  proportio  d ad  a qudm  d ad  b c* 
quod  ert  fecun  dum.  Ex  huius  autem  demonftrarionis  modo, paret  fqfficienria  diffinitionis  ma» 
JonsimproporTionalirari$,qtiampofuiraurhorin  principio  huius  quinri.Nufqui  enim  eftma» 
ior  proportio  pnmx  quanior  quantitatum  ad  fecundam.quam  terrix  ad  quartam  quin  conrin 
gar  aliqua  xquc  multiplicia  ad  primam  & tertiam,  fli  reperiri,  qux  eiim  relata  fuerint  ad  aliqua 
rquc?  multiplicia  fecundx  & quarnr,  inuenieturmuliplexprimx  addere  fuper  multiplex  fecun- 
dx,non  aurem  multiplex  tertif  fuper  multiplex  quarrx.  Hxc  autem  multiplicia  fic  reperiemus, 
ficut  demonfixabirur  infra fupra  u huius. 

Eudidti  exTZimb.  Tbcoratu  «.  Pro po  fit  io  f. 


Inaequalium  magnitudinum  maior,  ad  eandem , maiorem  ratio-t 
nem  habet, quim  minor:&  eadem  ad  minorem,maiorem  rationem 
habct.quim  ad  maiorem. 

THBONnc  2 imi.  Sint  maqualesmagmtudinet,a,(ery/s-fitmaiora(^iumy.AlUaxtem 
•utnis.pl  ut /LDico  quod a (, ai/, maiorem  rationem habet,  quam  > ad/,  ey/ ai ymatbrem rationem 
habet, quin  ad  a f.Qaoitum  enim  maior  eft  a (.quam  y,ponatur  ipfiy,  aequalis  (t,  minor  iam  ipfarumn 
•jyi  (ymuhip.it  sta:  rruicr  aliquando  fiet  quam  /.Sit  primum  « «,  minor  quam  i C Et  multiplicetur  • e, 
quosi  quod  fiet /naiut  fit  ipfo  /,c r fit  illius  multiplex  /», quod  maius  eft  quam/.  Et  quam  mulriplcxefl 
/‘,’Pfiiit  • ■ ‘fialt:  multiplex  esto  « (,  ipfiut  i ( er  'Jpfius  y,  t?  fumatur  ipfiut  / duplum  fit  ip  y,  triplum 
poftmodu-ifitip  illud  j-,et  deinceps  uno  pLu,quo  ad  jumptum  multiplex  fiat  ipfiut  /.primo  mana  quim 
*,fumMurq;,c~Jit  r, quadruplum  quidem  ipfiut  /,  primo  autem  maim  quam  «.  Quoniam  igitur  U,  ipfa 
r .primo  eft  minor : a igitur  ipfosa,noncft  mmor.  Et  quoniam  aeque  mid-  f 

tiplex  eft  /«,  ipfiut  a t,  atq;  aeque  multiplex  eft  /«,  ipfiut  a a,  eque  igitur  eft 
multiplex,  i per  iqiitni  i,)/ ( ipfiias  *S:er*Ppfiut  y.lginir  ! t,cr  *,ipfarum 

•(.er  y>aque  funt  multiplices, ipcreandem.)(jnfinqucmimaque eft  mul 
tiplex  a t, ipfiut  t (,crn  ipfiut  y.aqualit  autem  eft  • (,  ipfiy,  aequalis  igitur 
eft  et  a f.ipfi  a.  At  «,110»  eft  miner  quim  utneque  igitur  » t,cli  minor  quim 
a*. Piator  au'  em  esi  f*. quam  /,totaigtiur/(,Jinud  ambabus /ern,  maior 
eft.Sedamba/er  i ‘fipfi  r.funt  aquales:  quandoquidem  «,  ipfiut  / triplum 
cfkamba  autem  u-CJ  /fipfiut  / quadruplicet fimtteil  autem  «,  ipfiut  / qua 
druplunumba  igitur  t‘,C~  /,  ipjtut  / quadruplices  funt,  rft  autem  y fipfiut 

/,quadruplum:cimbaigi:uriacr/,ipjir[untacqualet.Scd/i,ipfii/ac?/ 

maior  rft, igitur  Sfapfum  rexcedtt.  Sed  a.ipfudi  r,non  excedit, cr  funt  qui- 
dem [ler  ••qui  multiplices  ipfar  um  m (,ey  y,er  ",  ipfiut  /yilia  quauis  eft  multiplrx.lgitur  • i,  ad  .!  ma 
iorem  rationem  hatct,quiiu  y,ad  /.Dico  iam  quedf y/,  ad  y,  materem  raticnem  habet,  quam  /ai*C. 
KamiHit  ficdcfcriptlt  Jimthteroftemlcmut  quod  r,  maior  quidem  eft  quam  aa, non  uerimaicr  quam/ h 
er  eft  quidem  ’ ipfiut  /,muhiplex.lpfa  itero  [I, er  « ip forum  a t CT>.  alia  quatut  aque  multiplices.  Igi- 
tur/ad y, maior  em  rationem  habet  apuam  /odae  (.Sed  iam  • c, maior  eft  quam ' (fiam  mmor  1 t multipli 
cata,  maior  aliquando  ftet  quam  «S.  Multiplicetur, er  eftou  !, multiplex  quidem  ipfiut  • C,  maior  autem  ip 
fq /.Et  quam  multiplex  eft  at  ipfiut  it/am  multiplex  fiat  er!  a ipfiut  a i,  er  « iffiut  y ,fitmhtrr  cfftn- 
demin  quod  fit, er  uipfarum  * (.ety^que  funt  mukiplices.Sumaturqifmilitcrmuliipcx  quidem  tpfint 
/frimo  autem  maior  quim  {a  quare  rurfut  /«  non  eft  minor  quim  u,maior  autem  eft  » (,quim  /.  To- 
t4  igtur  / tfipjas  / nfiiac  eft  ipfam  excedit, & « ipfam  >,no  excedit. Quonia  cr  /a, qua  maior  eft  quam 
at, hoc  eft  quim  a ipfam  tyion  cxccdtt:  panierqi  [uperioraeonfequutidemonftrationeeonficitmn.  In- 
•qualum  igitur  magnitudinum  maior  ad  eandem, maiorem  rationem  habet, quam  minorer  eadem  limi 
narem  jnatorem  rationem  habet  quam  ad  maiorem: quod  demcnftreffi  eportait. 
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LIBER.  Q.VINTVS.  tfi 

Bisdid.  r*  Cjmp.  Tropofkfo 

f fuerit  aliquarum  quantitaturh  ad  unam  qu.ititatem 
proportio  una,ipfas  eiTc  xquales:!!  ucro  unius  ad  eas 
proportio  una,ipfas  arquales  efle  necefle  cft. 

CAMPANVS.  Sit  duarum  quantitatum  a & b, proportio  una  ad  c,di~ 

I co  cas  efle  xquale§:&  fi  econuerfo  fuerit  eadem  proportio  c ad  utr Ap  earu, 
adhuc  dico  eas  efle  xquales.hxc  cft  conuerfa  feptimx  huius.  Pri  a b 

mumfic  patet,  fi  enim  non  funtfquales.fed  altera  earum  maior,  T , , , , 

urpore  a.erit  per  primi  partem  prxmiflx,  maior  proportio  a ad 
c,qu.im  b ad  c,quod  eft  contra  hypothefim . Secudum  quoqj  pa 
tetrquia  fi  a eft  maior  luerit  per  fecundam  partem  prxmiflx.ma*  c 

ior  proportio  c ad  b,qu;im  ad  a.  quod  eft  etiam  contra  hypothefim. 

TLuclid.  ex  Zamb.  Theorema  9.  P ropofitio  9. 

Quxad  eandem.eande  habent  rationem,  xquales  adinuicc  funt: 
& ad  quas  cadem.eandcrn  habet  rationem, ipfx  funt  aequales. 

THEONd  Zamb.  Hak.il  inquam  ulraq,  ipfarum  * fi,  ad  grandi  rationem . Dico 
qt sod  squalis  rft  xjpfi  C.  Si  autem  non, utraque  ipfarum  a fi,ad  ipfam  y,  eandem  non  habe 
rtl rationem, (per  8 quinti,  'jbabet autem, squalis  igitur  eli a ipfi  fi. Habeat  rwrfm y,ad 
utria,]-  ipfarum  ac  fi,  eandem  rationem . Dico  quod  squalis  eH  ac,  ipfi  fi:  fi  autem  nonapfa 
yatd  utranque  ipfarum  ad,  non  habet  eandem  rationem,  habet  autem,  squalis  igitur  cft  « « 
ipfif.  Qg s ad  eandem  tgtlursandrm  habent  rationem, admuitem  funt  squalestcy  ad  quas 
tademsandem  habet  rationemapfiefunt  squales:  quod  dcmonflrandum  fuerat. 
taidid.exCamp.  fropofitto  10. 

■1  I fuerit  unius  quantitaits  ad  quantitatem  U' 
nam  proportio  maior , quantitatem  maiorem  * 
e(Te.  Si  ucro  unius  ad  candcproportio  maior, 
minorem  efle  necefle  eft. 

CAMPANVS.  Quodfi  fuerit  maior  proportio  a ad  a b 

c qunmb  ad  c, dico  a cite  maiore  b:&fi  fuerit  maiore  ad  f_  r , ( , , ( 

b quam  c ad  a.adhuc  dico  a clfe  maiore  b.hpc  eft  couerfa 
8.  Primum  pater  per  primam  partem  7,  &'  perprimam!,  * 1 

nam  per  primam  partem  feptimx,  non  erit  a xqualis  b,  c 

nec  etiam  mmor.per  primam  o&aux.  Secundum  uero  paret  ex  fecundis  partibus  earundem. 

Puchd.exZamb.  Theorem  10.  Propcfiuo  10. 

> Ad  eandem  ratione  habentium, maiorem  ratione  habcns.illama 
ior  cft:  ad  quam  aute  eadem  maiore  rationem  habet,  illa  minor  eft. 

T H E O N cx  Zimb.  Habeat  enim  x,ad  y, maiorem  ratione,  quim  f,ady:  duo  quod 
maior  eft  quam  fi.  Si  autem  non, aut  eft  *jp) 1 fi, squalis, aut  ea  minor:  squalis  autem  minime 
eft  x,ipfi  (tutraq;  etenim  ipfarum  s C,ad  y tandem  rationem  haberet:  (per  9 quinti)  non  ha- 
bet aut  e figitur  «,ipfi  fi  minime  squalis  eft.  Nr<£  etiam  minor  ejl  *,qium  fi  nam  *,  ad  ipfim 
y , minorem  rationem  haberet  ,quxm  fi, ad  1,  (per  t quinti)  non  habet  autem,  igitur  *,qum  fi 
minor  non  eft.  Oflefum  autem  e ii, quod  neque  eft  squalis, maior  igitur  eft  * quam  fi.Hxbeat 
rurfus  y ad  fi,maiorem  rationem, quam  y ad  «.Dico  quod  minor  esi  fi}qium*.Si  autem  non , 
aut  ejl  ei  squalis,aut  ea  miner:  squalis  quidem  non  eft, fi  ipfi « : nam  yfad  utranque  ipfarum 
s fi  pandem  haberent  rationem , (per  6 quinti , ) non  habet  autem:  igitur  «,  ipfi  fi,  minime  eft 
squalis.  N eq;  etiam  maior  esi  fi,quim  *,nam  y ad  fi jn inorem  rationem  haberet , quam  ad 
(per  t quinti)  non  habet  autem.  Igitur  maior  non  eft  fi  quam  » ‘.patuit  autem  ,qtwdneq;  squa- 
lis eftjninor  igitur  ejl  fi, quam  .r.  Ad  eandem  igitur  rationem  habetium, maiorem  rationem  habens anxior 
e/L*CT  ad  quam  eadem  maiorem  rationem  habet, ipfa  minor  eftujuod  erat  dcmonjlrandum . 

H uclid.  ex  Camp.  Propofitto  u. 

I fiierin t quantitatum  proportiones  alicui  uni  xquales,  ipfas 
q uoque  proportiones  fibi  inuicem  xquales  efle  neceffc  eft. 

I Camp. 
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CAMPAHVI.  Propofitionem  hanc  quam  Euclides  in  principio  primi  annumrrauinnrer  . 
communes  animi  conceptioncs.qux  eidem  lunr  £qualia,fibi  quoqj  funr  xqiiaha,prout  de  qnan 
riraribus  inrelligitur,  hic  demonftrar  prout  pro- 
portionibus accommodatur.  Sit  ergo  urraque  , > ■ 1 1 k i < t • t 

duarum  proportionum  qux  funr  a ad  b,  & e ad  m 

d,  aequalis  proportioni  quxefi  e ad  f.  Dico  pro- 

portiones qux  lutita  ad  b&c  ad  d, libi  inuicem  l ^ f *“*  i 

«(Te  xfjualcs.  Sumamemm  gad  a,&hadc,& k ht»M 
ad  e,  xque  multiplices,  iremqjlad  b.&inadd,&  i « 

n ad  f,  xque  multiplices.  Et  quia  per  hyporhelin 

proportio  e ad  f.efi  ficui  a ad  b.&timiliterficurcad  d.erit  per  conuerfionem  diffinitionis  incon 
tinup  proportionalitaris  bis  fumpram,fi  k addit  fuper  n.quod  gaddat  fuper  1,&'  h fuper  m:&  (i  k 
minuit  ab  n.quodg  minuar  ab  l»55i  h abm:  & fi  kcftxquahs  n,quod  gfit  xquahsl,&h  xqualis 
m.  Quia  igitur  g ad  h ad  m li  militer  fe  habent  in  addendo, deminuendo  & xquando,  medi- 

antibus k&n,crir  per  diflinirioiicm  incon  tinux  proportionali  ratis,  a ad  b ficu»  c ad  d:  quod 
«fi  propofitura. 

Uudfd.ex  "Zamb.  Tneoremd  it.  Propofitiou. 

Q.ua*  eidem  funt  exdcin  rationes»  6C  adinuiccm  funt  caedem.  ^ 

T H E O N ex  Zam  b.  S:nt  eatis  ftcut  x,ai  fific  y,ad  Aificut  ucro,y  dd  Atfic  t ad  /.  Dico  qubd  es}  fkitt 
« /,  fic  *,  ad/.  Sumantur  enim  tpfarum  xy,,  xque  multiplica,  fmtq;  ni", 
ipfdrum  uero  fi  A /,altx  quxuis  rque  multiplices, fintq • a***. Er  quoniam 
en  ftcut ,ad  /fic  y,adA,crfumptr  funt  ip fatum  m y,sque  multiplices 
• fyipfarum  autem  i' A, alu  qusuh  xque  multiplices  \ m:H  igitur  excedit  *, 
tpfum  excedit  e r i,  tpfum  m , cr/i  xquale,  x quale : c T fi  deficit , deficit, 

(per  conerfioncm  6 diffinitionis  quinti.)  Kurfus  quoniam  ficut  eH  •,ad/fic 
eft  y, ad  A ,c T fumptxjunt  tpjarum  y i,sque multiplica  ip  forum  A 

/»  altx  quxuis  eque  mulnpLces  n , cr fi  igitur  excedit  t tpfum  m,  excedit 
quoque  « ififum  r : c rfi  xquale  xqiule : cr  /t  minus,  minus , per  eandem. ) 

Sed Ji excedit  6 tpfum  m,  excedit  quoque  ej  • , tpfum  a : c 7 fi  xquale^e- 

quuleicr  fi  minus,  minus:  (per  eandem  conuerfionem .)  Qaare  fi  ex  ce-  * * fi  x i y A t*  h t { * 
dit  n ipfum  excedit  & ", tpfum  v:(y  fi  squale, squale  c T fi  minus, minus: 

(per  eandem. ) Sunt  aut  em  * « tp  forum  * ,» ,sque  multiplica ,cr  * ',ipftrum  fi  /,  alis  quxuis  xque  multi - 
pficrt.  E/i  igitur  ficut  x ad  fific  e.i  f dd /.  Qax tgttur  funt  eidem  esdemfunt  rationes,  & dduiuiccm  funt 
exdem  { per  6 diffinitionem ) quod  demcmjlraffe oportuit. 

EucliJ.exCdinp . Propofitio  i». 

1 1 fuerit  proportio  primi  ad  fecundum  ficut  terti)  ad  quar 
tuni.tcrti)  ucro  adquartu  maior  quam  quinti  ad  fextum, 
erit  proportio  primi  ad  fecundum,  maior  quam  quinti 
ad  fextum. 

Campanvs.  Sicut  in  prxcedenti.quod  hiedemonfirat  in  proportionibus,  conceptibile 
efiin  quantitatibus, uidelicer  qudd  fiduxquanrira-  _ ^ b 

tes  fuerint  fibi  inuicem  xquaies.qufcunq}  fuerit  una 
earum  mafor,  eadem  maior  erit  & reliqua . In  pro-  « ■ 

portionibus  tamen  hoc  demonfiratur,  utfifirpro-  b ~ 
portio  a ad  b ficut  c ad  d,c  uero  ad  d,fit  maior  quam 

«adf.erirquoqueaadbjmaiorequamadc.  Sumam  m * 

enim  g ad  a,  & h ad  c,  6C.  k ad  e,  xque  multiplicet,  i- 

fi  - !ad|bi*  m ad  J,&  " ad  f «qM-muinpUco.  Erqui,  p„  hypotlidin  proportio  c ad  d e* 
qu;,n,  P"  «"“«fionrai  diffinitionis  mcontmua- proportiona. 

' ,dd,^'P,r”-u,g^djrf“P"^«P^cotiUcrfionrm  diffinit, omsmaionsimpropor 
"a„';r0dr"  fi,7<'C<fC  k Jddcr'  f“P"";  Qpia  igitur  mtdiannbu,  h K m fi  g addit  fu- 
talorooorSoalTfc taddrrcfuprrn  i mtprrditfimtioirm mamri,  ,n.propomon>I.nti,.ma. 
ior  proportio  a ad  b quam  esd  t:  quod  eft  propofirum. 

rninoC  STL,h  q“OC1UC  modo  probabis,  quod  fi  fit  a ad  b ficut  cad  d.Kcad  d, 

Tadf  ma^oT  e>  ad  f,  rrtt  aatl  b minor  quam  cadf.  Cum  rn.m  fi, cad  d minor  qu.im  cad  f.crir 
t ad  f,  maior  qium  c ad  d:  per  conuerfionem  igitur  diffinitioni,  maion.  impropoitionalitar,,. 

fi  k addit 
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liber,  qvintts. 

* k fuptr  n,  non  cft  nccdlc  quod  h addar  fupcr  m : fcd  fi  h non  addir  fupcr  m,  gnon  addit 

fupa-  l,rrgo  fi  k addit  fupcr  n, non  cft  ncccffc  ut  g addat  fuFcr  1:  per  diffinitionem  iR  *ur  maiona 
improportionalitatis,  maior  erit  proportio  e ad  f, 
quam  a ad  b,  ergo  couerfo  'minor  cnr  a ad  b quam 
e ad  f,  quod  cft  propofirii.  Ex  modo  aurem  demon 
ftranonis  octaux  huius,  & hac  fiet  manifeftu  quod 
fi  fuerit  primx  quaruor  quantitatum  ad  fecundam 
maior  proportio  quam  tertixad  quartam,  contin- 
get reperire  aliqua  rqu«?  multiplicia  primx  8t  ter- 
tix,qux  cum  comparabuntur  ad  aliqua  xque  muU 
tipliciafccundx&quarrf.inucnieturmulnplexpri  f — ■ - - i t 

mx  addere  fupcr  multiplex  fecundx,  non  aurem  ^ ( | 

multiplex  terrif  fupcr  multiplex  quarte.  Qyod fic 

patet.Sitcnimmaiorproportiaabadc,quamdad  0 •'  1 1 1 ■ • 

e.  Ponam  ergo  ut  fit  proporrL-  a f ad  c,  ficut  d ad  e, 

ent^per  h jnc  n K per . o,a  f minor  a b,&  fit  minor  in  qujnrinre  f b.qu,m  muliiplicabo  torie» 
quoad  ,pucftiar  quantas  maior  c.quaifitgli.haccodirionc  ut  rori csdmulriplicara,pducarquan 

tiratem  non  minorem  e,  qur  fit  k.  tunc  ponam  ur  I g fit  ira  multiplex  a f,  ficut  g h eft  multiulex  f 
b,  aut  k d,cmqj  per  primam  huius  1 h.ira  multiplex  a b,  ficut  k d.  Deinde  ponam  quod  m fit  ori- 
ma.quJtitas  multiplex  c,qu*fitmaiork,&ponam  n lia  multiplicem  c.ficutm  eft  multiplex  e c- 
nnp  perprxmiflas  hypothefes  St  conuerfionc  diffinitionis  incotinurproportionalitaris  uuan- 
titasnprimijinultipliciumcjquxeritmaiorlg.nec  M 

erit  I g minor  c.  Sumam  ergo  fqb  n,  maximam  mul 
tipliciumc.autfibi  f qualem,  fiforfirann  fit  prima 
multiplicium  eius,qux  fit  o,conftabir<p  n,  ex  o di.  c, 
quia  ergo  1 g non  eft  minor  o,#  g h eft  maior  c,  erit 
* 1 h,  maior  n,quare  cum  k fit  minor  m, paret  propo- 
firum.  Conuerfam  quoque  huius  demonfrrare 
pofTumus.uidelicer,  quod  fi  contingit  reperire  ali- 
qua f que  multiplicia  primar  & tertix,  quarum  mul- 
tiplex primx  addat  fupcr  aliquod  multiplex  fecun- 
dx,&  multiplex  tertix  non  addar  fuper  multiplex  quartx,  maior  erit  proportio  primx  ad  fecun 
dam  quam  tertix  ad  quartam,  quod  fic  probatur.  Sint  quaruor  quantitates, a prima, b fecunda, 
c d tertia,e  quarta,  fin  tep  f ad  a,  & g ad  c d,xquc  multiplicia,  fimili  ter  h ad  b,&  k ad  e,  f que  multi* 
plicia,&  addar  f fuper  h , non  addat  aurem  g fu- 
per k , dico  quod  maior  eft  proportio  a ad  b 

qudmcdade.  Si  enim  dico  xqualisper  conuer  p i i - t " i i n 

nonem  diffinitionis  incontinux  proportiona-  g , - t i 

liratis  addet  g fuper  k,quod  eft  contra  hypothe*  I , - t-  - 

fim,  Si  aurem  minor,  fit  clade  ficut  a ad  b,  e-  ' ^ 

rirque  per  huius  io,cl  minor  cd,fi£ fit  minor  in  * / 1 0 

quantitate  ld. Ponam  igitur  urmn  fit  ira  multi-  1 1 e 1 

plex  c I,  & n p multiplex  I d,  ficut  f eft  multiplex  ® 1 

a.crirm  per  primam  huius  m p,ira  multiplex  cd,  " ' ■"* 

ficut  f eft  multiplex  a,  utraque  igitur  duarum 
' quanrirarum  m p & g, eft  f que  multiplex  quan- 
titatis cd, ergo  ipfx  lunrxqualesmam  hxc  illa— 

tio.demonftrara  eft  in  7 huius.  Er  quia  gnon  eft  maior  k,  non  erit  m p maior  eadem . Sed  per 
conuerfionem  diffinitionis  incontinux  proportionalitatis,m  n eft  maior  k,  eo  quod  f cft  maior 
h,ergo  m n,eft  maior  m p.quod  eft  impofsibilc;  quare  relinquitur  propofitum. 

tuclid.  ex  C rnp . Propofhio  tf . 

I fuerint  quotlibet  quantitatum  ad  totidem  alias, pro^ 
portio  nna  erit  quoqj  qu*  proportio  unius  ad  unam, 
eadem  proportio  harum  omnium  paritcracceptarum 
ad  omnes  illas  pariter  acceptas. 

C A MP  A N vi  Quod  prima  propofuir  de  multiplicibus , hxc  proponit  de  omni  bus  pro- 
portionibus, unde  hxc  cft  communior  illa,  eo  quod  omnis  multiplicitas  cft  proportio}non  au* 

1 % terne* 
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tcm  cconuerfo . Sif  igitur  a ad  b,&  c ad  d,&  c ad  f,  una  proportiotdico  qudd  qu*  cft  proportio  t 
ad b, eadem  eft  compofiti  cx  a c c.ad  compofirum  rx  b d f.  Sumam  g ad  i,SC  1»  ad c,SC k ad  qud 
multiplicia.itemtp  1 ad  b ,bi  m ad  d,&  n ad  f,  arquc  multiplicia, critfc  perprimam  huiut,  compo- 
firum ex  ghk, ira  multiplex  compofiti  ex  a ce, ficut  g cft  g bk 

multiplex  a:  fimilitcr  per  eadem,  compofirum  ex  I m n,  ‘ & » ■■  « » ■ » ■— » >-  — »■ 

crir  ita  multiplex  compofiti  ex  b dt\  ficut  lert  multiplex  a »— — * » < « i— — i 

b:&perconucrfionem  diffinitionis  inconrinuac  pro-  y __  A »— « f •— « 

portionaliratis  bis  fumptam,  fi  g addit  fuper  I,&  had-  j — . • w-  - r , R , f 
dit  fu  per  m,  & k fuper  n:&  fi  minuit,  minuit:&  fi  fquar, 

«quat:  ergo  per  communem  rdenriam.fi  gaddit  fuper  l.compofitum  ex  g h k.addir  fuper  com- 
pofiruin  cx  1 m ii:  & fi  minuit,  minuit:  &.  fi  arquar , aequat  i ergo  per  diffinitionem  inconrinuac 
proportionalitatis, proportio  a ad  b,  eft  ficut  compofiti  exace,adcompofitumcxbdf;quod 
cftpropofirum. 

H.t  fequentes  duae  propofitiones  12  fcilicet  & tj, 
ex  Zamberro, duabus  praecedentibus  ex  Campano, 
prxpoftero  ordine  reipondent  12  unius  13  alterius. 


Euchd.exZamb.  Theoremau.  P ropoftiio  u. 

Si  fuerint  qu*Iibct  magnitudines  proportionem  habentes,  erit 
ficut  una  antecedentium  ad  unam  conlequehtium,fic  omnes  antecc 
dentes  ad  omnes  confequentes. 

THEON»  Zamb.  Sint quotcun^ magnitudine! proportionem habentes • f)dli fjtcut n,ad t, 
fic y*d  A,cr  i,ad  l Dito  quod  esi  ficut  ac, ad  t>fic  cft  i,,i  <V|/  Sunwi 
twr  enim  eque  multiplices  ipfarum  « , fintq,  ,».0-  ipfarum /Af.ake 
queuis  eque  multiplices, fintq;  Xfar.  EI  quoniam  cft/ititt  « ad  f,pc  yad 
*,Vadf,0funtpUfunt  ipfarum  «yc,*que  multiplicet  a da, &ipft~  ' 

rtm  f.  S.  f,  aha  queuis  eque  multiplice s,hoc  cft  * te  >:fi  igitur  exce Jit «,  ip- 
fum  »,  excedit  cr  ",  tpfum  m,  cr  -,ipfum  >:  0 fi  equile,  equele : c rfimi- 

nm,maiMt.perconuerfwnemidiff.nitiomiquinti)cluirc0flexce- 
ditn,ipfim\,exceduiito-adH,tpfai\u-:0fieqiules,equaIes0fimi-  T - 

norei,nwwrts(per  eundem)  £t  cft  * quidem,  0vd  u,ipjiut  «,0  ipfarum  UT 

*}',eque  multiplices . Quoniam  ( per  prinum  quinti ) fi jucrint  quehbet  llllllllllx. 
magnitudines  quarumlibet  magnitudinum  equebum  numero,Jtngule  finge  « / « * , , / A [ X ter 
Urum  eque  multiphces,qium  multiplex  cft  une  unius  magnitudinum,  tem  , 

multiplices  erunt,0  omnes  omnium.  At  per  boc.eliem  K0  * u >,tppM  (,  0U  /,  eque  funt  multipli- 
cn,rft  igitur  ficut « eit.ficey.ed  f<4  f (per  6 diffinitionem  quinti ) Si  fuerint  Igitur  quot cunq;  meffti- 
tudisus  proportionem  habentes, erit  ficut  une  antecedentium  d unem  confequentium  ,fic  omnes  antece- 
dentes ad  omnes  confequentes:  quod  demonflrendum  fuerat, 

EucUJ.exZamb.  Theorema  ij.  Propofitio  u. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit  ratione,&  tertia  ad  quar 
tam,  tertia  autem  ad  quarta  maiore  rationem  habeat  quim  quinta 
ad  fextam,  prima  quoqj  ad  fecundam  maiorem 
rationem  habebit  quam  quinta  ad  fextam. 

THEON  cxZmb.  Prima  erum  «,  *A  fecundam  /$,  andem  Inbfdt 
titionem  cr  tertia  y*d  quartam  tertia  uero  y,  ad  quartam  Jl,  maiorem 
babrat  rationem  quam  quinta »,  ad  fextam  /.  Dico  quod  cr  prima  **d  fe- 
cundam motorem  rationem  habebit yquam  quinta  *,ad [exta  f.  Qgoaiam 
y ad  A maiorem  ratione  habet, quam  t ad  f\  funt  enim  iq  forum  y *, quadam 
aque  multiplices  & ipfarum  A /,alia  qu^uti  funt  aque  multiplices, ac  mul 
tiplexipfm  y , excedit  multiplicem  ipjtui  A,  multiplex  autem  ipfiut  i, non 
excedit  multiplicem  ipfim  / , fumantur  igitur , tjfint  ipfarum  y * , *quc  . . . , 
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LIBER.  QVINTYS.  tlf 

'multiplica  » Ijpferm  uulem  d fuilie  qiuuit  uque  multiplica  • ».  Ui  quidem  ut-  ere  edit  ipfum  -,cj 
Opfum  x,noncxccdut,cr  quam  multiplex  quidem  eH  ujpfim  y,tam  multiplex  e/lo,<y  t>  ipfim  *:quam 
multiplex  nutem  cft  -,ipfml  UI,  tum  multiplex  e/io  c r ipftui  f,vqu  ornum  ril  Jicut  u,ud  fi,  fle;,  ud  «t . 
CT  (umptefunt  tpfirum  • ; ,uque  multiplicet  u *jp furum  /5  Jl.uliu  qiuvit  eque  multiplica  e 4;  fi  excedit 
igtturr, ipfum  r, excedit  c T >,ip fum  «:er/i  eqiulis^quuluicrp minor, mmor  ( prr  conuerfioncm  fexte 
diffmitioiutqumti)  Excedit  suti  (prr  coftnfiioni),  ipfum  u, excedit  igitur  cr-  ipfum  id  ipfum  a jio 
exteditifunt  uulem  - t.equc  multiplicet  ipfurum  *>,CT'  x,ipfmau  fi  folie  queuit  eque  multiplicet . Igt 
tur  ,-,uJ  fijnsiorem  bubet  rutionem,quumi,udf.  Si  prmu  igitur  ad  fecundam  eunde  habuerit  r alienem, 
C T tertiu  ud  quurtamuertiu  mitem  ucLquurtu  m «jiorrm  rutionem  bubeut  quim  quinte  ud  fertum:  primu 
ed fecundum  quoq-,  mutorem  rutionem  hebebit, quum  qumtuudfextum.quod  demonflrute  oportebut. 

Euchd.ex  Cump.  Propojilio  14. 

I fuerint quatuor  quantitates  proportionales  , fuerttq* 
prima  maior  tertia,  necefle  cft  fecundam  quarta  ede  ma 
I iorem.  Quod  fi  minor,  & minorem : fi  uero  xqualis,  & 

I xqualcm  cfic. 

CAMPANVS.  Sir  proportio  a ad  b.ficur  c ad  d.  Dico  quod  (T  a cft  maior  c,b  crir  maior  d: 
& fi  minor, minor:&  fi  xqualis.arqualis.  Si  enim  a fir  maior  c,  crir  per  primam  partem  s huius, 
maior  proportio  a ad  d quam  c id  d.  Qyare  maior  crir  a ad  d, quam  ad  b,  ergo  per  fcclidam  par 
lenito  huius.berirmaiord.-quodeftpropofirum.Quodfiafir  u c 

minore,  erit  per  primam  partem  8,  minor  pro por  no  a ad  d,  , , , ( 

quam  c ad  d-  Qyare  maior  erit  a ad  b,qnam  ad  d : per  fecundi 

ergo  partem  io,b  erit  minor  d.Si  aurem  a fit  rqualis  c.erir  per  ! * • * 

primam  partem^aaddficurcadd.  Qtjarcaadd,ficuraad  b,  b * 

itaque  per  fecundam  partem  o .b  em  a qualis  d:fic<p  pater  propofirum. 

Euclid.  cxZamb.  Theorema  14.  Prope  fu  to  »4- 

(.  Si  primaad  fecundam  eandem  habuerit  rationem,  & tertia  ad 
quartain.primaucro  tertia  maior  fuerit, & fecunda, quarta  maior  e* 
rit:  8c  fi  cqualis,aequalis:&  fi  minor,minor. 

THEONrx  Zamb.  Primum  enim  ad  fecundum  fi, eandem  habeat  rationem , 

CT  tertium  y,ad  A quartum ymaiM  autem  eflo  *y  quam  y . Dtco  quod cr  fi,  nuiui  eft 
quam  A.  Quoniam  enim  *,eft  maior  quam  ysfl  autem  alia  qusdam  magnitudo  figi- 
tur (per  t quinti ) x,dd  0 maiorem  rationem  habet  quam  y,ad  fi.  Sicut  cp  t ad  fi,fic  y, 
ad  A,maioremrationcm  habet,  quam  yM  fi-  Ai  quod  autem  idem  maiorem  rationem 
habet,  illud  miruu  cft  ( per  te  quinti ) minui  igitur  eft  A,  quam  fi , quare  maior  cft  fi, 
quam  A.  Similiter  quoq;  oftendem  111, quod  cr/?  squale  fuent  *,ipfi  y,iqualc  erit  quo- 
que cr  fi,ipji  fi  minuf  firnt  s,quam  y, minui  erit  quoque  cr  fi,  quam  A.  Si  prima 

igitur  ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem  cr  tertia  ad  quartam, prima  autem  ter - 
tu  maior  fient , cr  fecunda  quarta  maior  eritterfi  squalis,  squalis:  cr  fi  minor,  mi- 
nor : quod  ccmonjlr are  oportebat. 

Euclid.  ex  Camp.  P ropofitio  1 f . 

I fuerint  aliquibus  quantitatibus  xque  multiplices  afsi- 
gnata:,  erit  ipfarum  multiplicium  atque  fubmultiplici' 
ufti  una  proportio. 

Campam  v S.  Sint  cid  j,8t  d ad  b,  iquc  multiplices.  Dicoquddqux 
eft  proportio  a ad  b, eadem  eft  cadd.Diuidarurcfecun  c d 

dum  quantitatem  a&d  fecundum  quantitate  b.funtqr  -■  ■■  - > — 

tot  partes  e quod  d:& quia  quarltber  pars  c ad  quamti-  ( ( , , 

ber  partem  d fc  habet  ficut  a ad  b.cnt  per  1 f huius,  c ad  , 

d,ficut  a ad  bi  quod  cft  propofirum.  4 

Euclid.  exZamb.  Theorema  «f.  Tropo fitiotf. 

,s  Partes  eodem  modo  multiplicium , eandem  rationem  habent 
fumptae  adinuiccm. 
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ni  GE  O MET.  ElEMBHT.  ETCL1D1S 

THEONnc  Zjm b.  S:t igitur eque multiplex •» tipfiutyuyA 'fipfiut /. Dico q, ed  ficut y,ficA 
• l,ii  Jh.Quomi  cmm  eque  ed  multiplex  x fi, ipfiui  y:et  A tfipfiut  /.  quotlgitur  nu 
gnituiinafuntinufijpfiyyequi!a,totfuntinAiequilaipfif.  Aiiuittur  *fi,m  mi 
gnitnima  equtta  ipfi  y , hoc  ed  • fi,i  (.ipfumeuti  Ai,mmtgnituiinei  equela 
ipfi  JJkc  c/l  A a,«  a 'frit  tem  migniiida  ipforu  .*,*/,  r r / fi, equitii  mulutuii 

tu  ipforum  4 «,«  A*:  A i.  E(  quonii  •*.,«  i,cr  1 fi  fibiinuici  fmt  equila,  cr  Au.ux, 

CT  a i,quaq,fd-i  inuicifuntequtlaied  igitur  ficut  e u,tdfiujicciir(id  **,&/{, 
ei  a i.rri:  igitur  (per  n quum)  ficut  uni  tntecedentiu  ei  utiu  confequcntiufic  omnie 
entccciitiu  ii  amnu  confcqucnlu.  Eli  igitur  ficut  * »«ni  A «,  fic  cjl « fi, ei  A i,  eqtu 
IU  tiit  cjl  e U,tpfi  yipfumtutiA  U, ipfi  i:  e fi  igitur  ficut  yeifficcdefitiAi.  Pena 
!gitur  coii  mdoimltipltciuetnichibitrittoni  fumpte  idmuici:  quod  innofirtf- 
Euchi,  cxCtmp.  Propofitio  tS. 

I fuerint quatuor quantitates  proportionales,  permu-  i 
tatim  quoque  proportionales  erunt. 

Cam  PAN  VS.*  Sit  proporrio  a ad  b.ficutcadd.Dico  quod  erit  a ad  c fi- 
cu t b ad  d.  Et  irte  eft  modus  argucdi.qui  dicirur  propomonaliras  permurata, 
cuius  demonftratio  fic  pater. Sumi  e ad  a, 

& fadb.xquc  multiplices :itemq?  gad  c&C  h add.xquc'  mul 
tiplices.eiitq;  per  prf mifiam  e 3d  f, ficut  g ad  ii: quare  per  14, 
fi  c addit  fu  per  g,  & f addit  iuper  h : 8C  fi  minuit , minuit:  & 
fi  sequar , sequar : per  diffinitionem  igitur  inconrinuz  pro- 
portionalirntis  erit  a ad  c,  ficut  b ad  d:  quod  eft  propofi- 
rum.  Neceffecft autem, ut  in  permutata  proportionalitatc 
fint  omnes  quatuor  quanrirares  eiufdem  genens. 

E uckJ.cx  Zimb.  Tbeoremt*.  Propofitio  u. 

Siquatuor  magnitudines  proportionales  fuerint,  & uicifsim  ,, 
proportionales  erunt. 

T H E O NocZ emb.  Smt  ijuaucr  migniluiincl  prcportiorulct  ufiy  fi,  ficut  u ei  fific  y ii  «EDI  . 
coquiity  uictfiim  proportiomles  erunt, fic  ut  etdyficCedA.  Sumitur  quiii  ipfcrum  e fi  ,equc  multi 
plica  1 1x7  ipferu y A,  crehe  queuii,  eque  multiplico  « /:  cr  quonum  eque  mul 
tiplexeH I ipfitu  *,Cr/ipfiu<  fipirta  tuti  coii  modo multiphau ctnicmhibil r 
tione  fumpte  uiimtici  (per  preceiiti)efi  igitur  ficut  u ei  fijtc  i ii  /.Sicut  tiit  *xi 
fific  V)  ei  ei, cr  ficut  igtturyti  Jlfic  / ii  f (per  » quinti .)  Rurfut  quo mi  • > ipfi 
rumy  e1, eque ftmt  irmlttpluaperta  .<  uti  eodem  modo  mulnplian  etnii  hebent  re 
tione  fumpte  tdimtci  (per  i;  qumtt)  ed  igitur  ficut  y ti  /fic  cft  » ei  i.  Sicut  iuli  y 
ei  Afic  1 ei  !,cy  ficut  igitur  i td  f, fic  « ii  i (per  u quinti.)  St  quttuortut  mignitu- 
dincs  propcrttonela  fiirrvtt  ,pnmt  uera  tertu  mnor  fit,  cr  fecundi  qutrttnuior 
erit : cr  fi  equthl, equitii : crfi  mmar, minor  (per  14  quinti.)  Si  igitur  excedit  1 ip- 
[umu.exceiitcr/ipfunl-.afiequiletequile-.o-fnnimn.nwiiicCperiiiffuu-  , ufifu  y Au 
lioncm  quuttt)  Sunt  jutem  i /ipftrum  - fi  eque  multiplica:  cr  u i ipftrum  y Au die 
queun  eque  multiplica.  E/1  igitur  ficut  e ei  yfic  td  fi  ti  A.  si  quttuorigilur  mgnitudinci  proportio- 
mia  fuerint, cr  utafim  proportiontlet  erunt:  quod  iemonflrejjc  oportuit. 

Euchi.  ex  Cemp.  Propofitio  17. 

1 fuerint  quantitates  coniuntfhm  proportionales,eafi7 
dem  di  tiundlim  quoque  proportionales  efle. 
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CAMPANVS.  Demoftrato  mo  - b 

do  arguedi  qui  dicitur  proportiona  . ..  ■ --  — 

litas  permutata, demoftrar  illu  qui  dicitur  ,pporriona  * » b 

liras  difiun&a.  Sit  iraqj  proportio  ab  ad  bc,  ficut  de  J f i 

ad  c f.  Dico  q«  erit  ac  ad  cb.ficutdfadfe.  Sumi  enim  t f 

ghada  c.&h  kadcb.iretmplmaddfi&mnad  fc.  t m m % 

arquc  multiplices.  Erittp  per  pnmi  huius  gk  ita  mul  r 1 

riplex  a b:ficurgh  eft  mulriplexa  c,&  1 n,ita  multiplex  d eficur  I m eft  multiplex  d f . Et  ideo  per 

prarmitfas  hy  pothefes  g k cft  ita  multiplex  a b,  ficut  eft  1 n,  d e.  Poni  iteru  k p ad  c b,  & n q ad  f e. 

*$iuf  multiplice»,  cninrqj  per  fecundam,  h p ad  c b4  flf  n q ad  f c,  aeque  multiplices,  per  conucr# 

fionan 


tlBER  QJMHTVl  nr 

fionem  igitur  diffinitionis  incontinuarproportionalitatis.  fi  gk addit fuperhpj  n,  addit  fuper 
m q ,& fi  minuir,  minuit:  & fi  3rquar,’(quat:  demptis  itaque  communibush  k&mnrerirper 
communem  fetent  iam,ur  fi  gh  addir  fuper  k p.quod  Im  addit fuper  n qi  SC  fi minuit, minuit  :6C 
fixquar.xquarergo  per  diffinitionem  tnconttnuf  proportionaiitatis,  proportio  ac  ad  cb,  eft  (i 
curdfad  fe:quod  eft  propofirum. 

Eudut.  cx  Zamb.  Tfxoratu  »7.  Propofitio  17. 

■v  Si  compotita:  magnitudines  proportionales  fuerint, diuifac  quo- . 


1-H 


que  proportionales  erunt. 

T H E O N ex  Z imb.  Suit  compo/ite  migmtudinesproportionilei  ufi(tr,y  A, 

* f,  fotu  «fiMfi’  foyAidA  /.Dico  qlio.l  cr  diuifeproportionules  erunt:  fit  ut* 
lidfii.foi  U.i/ [.Sumuntur  enim  ipfurii « 1.1  fi,yf,[Aueque  multiplices, n fi,lu,x 
Met  rjpftru  tute  1 fer  /A,elte  queuis  eque  multiplices,  hoc  eft  « ( o' , n.Et  quo 
tui  equi  multi)  lexcflrfi  ipfiut  x .,©■  fi  « ipjiui  i (equi  igitur  cH  multiplex  • / ip 
fotui, e t « « ipfos  u ((peri  quina)  Aeque  uute  «5  multiplex  « / ipfius  « i,  cr  x /» 
ipput  y (:  equi  igitur  ejt  multiplex  « uipfou  e(,crxc  ipfiut  y f (per  u eiufdc) 

Rurfut  quonum  eque  est  multiplex  x » tpfuil  tfiejtir  ipfiut  A /:  equi  igitur  ejl 
multiplex x u ipfius y(,eyx, ipjius y/l(prr  prinum etuf dem)  eque uutemeret 
mitiplexXitipfnuyixrcuipftiKuf.  Aequi  igtturejl  multiplex  >• * ipfiut  eC, 
CAripfinyA:igiiuruitcrxr,ipfirumuf,0’y(equefunt  multiplices.  Rurfus 
quonum  eque  multiplex  rUtu  ipfiut  iC.ej  u ’ ipfiut  [Ace fi  eutem  & * i ipfius  ■ fi 
eque  mulliplexcr  ► n ipfiut  Mer  compofiium  igitur  (perii  eiufdem )fif  ipfiut  • 
fi  eque  multiplex  rft.cr  n » ipfiut  /A. E i quonum  eft  ficut  u ( td  ( i,fo  t fi  y Aii 
A l.ej  [empte  funi  ipfirum  quidem  ■<  ( &y  A eque  multiplices  mer  x,  :ip furum  tutem  i C(rf  A elie 
queuil  equi  multiplices  dioceil,/ /cre*  *■  fi  igitur  excedit « « ipfim  fi  fcxccditeyxripjhm  u merfie- 
quilit,  equtlis-cr  fi  minor,  minor ( per  conuerfionem  6 diffinitionis  quinti)  Excedit  nempe  * »„ 
ipfum  fi  fer  ‘gftur  communi  uUeUfi  uexeedit  x fi  ipfem  n f.  Sed  fi  excedit  r u tpfum  fi  f excedit  er  n r 
ipfim,  ri  vi  .excedit  igitur  x r,ipfem  umer  communi  Mm  n r, excedit  ejxu  i pftm  m.  Querefi  exc e- 

dit  u I ipfum  u J.exceditcr  x u ipfim  r n.  Similiter  um  oHendemut.quodcr fi  equilisfiieritafiipfiufi 

eqi uhserit  crxjt Ipfir  merfi minor ,muier  funt  lutem X ( crx  mpfirum  ner  * /eque  multiplicet, 
crxfCT'  r ipfirum  i fi, cp  /a  ulce  queuit  equi  multiplicer.efi  igitur  fout  e i nd  t fific  efi  t fed  [A  (per 
t diffinitionem  quinti) Sucmpofit e mignitudines  igitur  proportioteles  fuerint, diuife  quoq;  proportio 
nilcscruntiqueddcmonftnfie  oportuit.  tucUd.exCimp.  Propofitio  i«. 

1 1 fuerint  quantitates  difiunctim  proportionalcs.coniun 
iumflim  quoque  proportionales  erunt. 
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CAMPA NVS.  Demonrtrar mo- 
dum arguendi,  qui  duirur  proportio-  ■ ■■»!  ■■■■  » ■■  ■— *— >— H * 

I naIirasconiun&u:& eft  modus  couer-  f » . 

fus  prioris.  Adcuiusdemonrtrationem.refumarur  di-  1 V 1 

ipofirioprxmifix,&  maneant  omnes  eius  hypoiltefest  1 1 , e 

excepto  quod  ponatur  efle  proportio  a c ad  cb,  ficut  d V m n $ 

f ad  f e:  dico  quod  erit  proportio  a b ad  b c,  ficut  d e ad  * ■ 1 ■ 1 1 

f e : lequirur  enim  ex  hac  hyporhefi  & alqs  liyporliefi- 

buspneiniflx  de  multiplicibus  f qualiter  iumpris,  per  conuerfionem  diffinitionis  inconrinuae 
proportionali  raris  .fi  g h addit  fuper  k p.quod  1 m addat  fuper  n q i & fi  minuir,  minuar : SC  fi  ac- 
quar,xquet:ergo  pofitis  communibus  h k & m n .fequitur  per  communem  fcienriam,  fi  g k ad- 
dit fuper  h p.quod  l n addar  fuper  mqi&fi  minuir,  minuat:  Si  fi  rquar.xquer:  quare  per  diffini 
rionem  inconnnux  proportionali  tatis.erir  proportio  a b ad  b c.-ficut  d e ad  e f.quod  eft  propo- 
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firum.  Aliter  idem  indireific  fic.  Cum  fir  proportio  ac 
ad  cb.ficurdfadfe.noneftauremabadb  c,  ficut  de  ad  e 

f:  fir  ergo  proporrio  d e ad  ali  quam  aliam  quanrirarem:  fi«  * ■■  1 ■ 1 1 

cur  a b ad  b c.qup  aur  erir  maior  e f.aut  minor:  fi  enim  ei  cf-  % A e J 

fet  (qualis, conftarer  propofirum  .Sit  iratp  primo  maior,8£ 

■fit  e g eririp  per  prarmiffam  a c ad  c b,  ficut  d g ad  e g : quare  d g ad  e g,eft  ficut  d f ad  f e.  Sequitur 
igitur  per  decimamquarram.quod  ciim  d g prima  fit  minor  d t tertia : erir  ergo  g e fecunda  mi- 
jior  e f quarta:  fcd  erat  propofirii  q»  efler  maior.  Sir  ergo  ,pportio  d e ad  minore  e f,qur  fit  e h fi* 
mubad  bccrit^  per  prjnuffi  acad  c b,  ficut  d h ad  Ii  e:quareper  u,d  h ad  h efficut  d f ad  feret 

i 4 


I 


L 


ltS  SEOMET.  ElEMEST.  ITCL1DIS 

qoii  d li  primi  eil  miior  d f.terria  erit  per  i+ell  fccunda.maior  e f.quarraiquod  quia  eft  impo&J 

bilc.fcquirurpropofrrum. 


tadii  ex  Zamb.  Theorema,!.  Prepofitio  J.  Conuerfaprtcedcmit. 

Si diuifx  magnitudines  proportionales  fuerint, compofitr  quo'  a 
que  proportionales  erunt. 

T HEONa  Zamb.  Sint  difiunUe  magnitudines  proportionales  * 7,  ■/,>/,{?  fiA.fi- 

t S.V  . C It/-  • T J.fi  / J Tliert  MijA  J ——  -- — - r.  _ . f n - . 


cut  x i Cftc  y ffdd  /J.  Dico  c 


portiotula  erant,  ficut  • /,  *i  J 


9 v * * i w fruns,  fll  rn  m p,XQ  P 

#^7c  7 >t,ad  ^ /.  Si  autem  non  est  ficut  x fi,  ad  fi  hfic  y A, ai  (A,  ent  fieut  xf.aits.ficyA, 
*i  minerem  ipfia  / «Muf  ad  uniorem. Sit  priui  ad  minorem  A ».Et  quoniam  e ii  fient  a 
(ificyA^d  A u,compo fiu  magnitudmei  proportionales  funt,  quare  etiam  diuifie  propor- 
tiotulet  erunt  ( per  ,7  quinti)  E)l  igitur  ficut x ..ad  1 fficyx.ad  » A.fiuppomtur  autem  fi. 
«t  os,  adi  dficy  {.ad  [A.  ht  ficut  igitur  (p (r  11  quinti)  y,  ad,  A ficy/M  /A,  maior  au- 
tem eft  prima  y *, tertia  y !, maior  igitur  ejl  (per  14  quinti)  fecula  . A,ipfa  fi  A, quarta. Sed 
<T  mutor, quod  ejl  impofitbde. Igftur  none jl  ficut  xfi.aif  sficy  A,  ad  minorem  tpfa  [A. 

~iod  ad  ma(orrm,4d  eanie  igitur.  StdifiunUa  igitur  ma- 
rrmf , CT  compefiu  quoque  proportionales  erunt : nuo  i dr. 
tlAlA  r*  1 ~ Arram  F» •..Ta.'.  . _ 


Similiter  quoq;  ojlcndcmu1 
gpitudines  proportio, ules 


monlhrajfe  oportuit.  EucLJ.ex  Gtmp. 


8 

§ 

yiayu  v^cui",.  i.*i.uu.CA^mp.  PfCpofltlO  tj. 

Ii  duobus  totis  dup  portiones  ab(cindantur,fucriVcpto*1# 
tum  ad  totum , quantum  abfciTum  ad  abfcifum.eritreli* 
quum  ad  reliquum  quantum  totum  ad  totum. 

- , ',T'  " , C * M p * N V S.  Qjiod  quinta  proponit  de  mulnpbcibus,  hf  c proponir  imi- 

tfertalirer  dr  omnibus  proportionibus:  unde  eft  illa  tanto  communior,  quanto  mulnolicitate 

CrODOrno.Smr  ifririir  durmnnrimisc  I.  - J j ^ .r  . - 


pup.uumuubiunaftumj  ranro  communior,  quanro  mukiplicifare 

proportio.  Sint  igitur  dux  quantitates  a b,«<cd,  a quibus  abf.indanrurduxquxfmtbe &df 
firqt  proportio  totius  ab, ad  totam  c d.iTcut  b e.abfcifxad  dfabkiCtm.diro  quod  eadem  critae 
rcnauiad  cf,rcfiduum:oucrflroriusa  h ad rnram  eri  r*>tm  * 


rcfidui  ad  c f.rcfiduumtquc  eft  r onus  a b ad  toram  c d.Ciim 

cnimfitabad  cd,(Tcur  beaddf.rnrpcrmurahmabadbr,fi 

cui  c d ad  d f,&  dili  unftim  a c ad  c b,  ITcur  c f ad  f d:&  iterum 
permuranmae  adcf,iicurebadfd;&quia  fccraiab  ade 
d, parer  propoluum 


‘ S; luc  aurem  decimanona.&penuuraraproportipnaliraicdrmonfltarur 
modus  ar  aedi,  qui  d.e.tur  propomonalitas  cuerfa.ur  fi  fir  1 b ad  b e,  firurc  d ad  d f,  dico  quod 
erit  b a ad  «.  ficut  d c ad  c t.quia  cum  fit  a b,  ad  b c.fimr  c d ad  d f,  erit  permu. 
fatim  a b ad  cd,  ficut  b e ad  d f,  quare  per  lianci,  b a ad  d c,ficut  a e ad  c f,  igitur 
permutarim  baadae.ficutcdadcf.quodeftpropofimm.  ConuerfaciuocB 
proporrtonalitas.quam  ex  diffinitione  tiiconrinux  proportionali  raris  demo- 

itrauiinusm  exponendis  principiis  huiusquinti.potcfthicquomdemonfiran 

indircte  ex  permutata  proportionalirate  SC  9 huius,  ut  fi  fit  proportio  a ad  b 
ficut  cadd, dico  9.  em  b ad  a.ficut  d ad  eifiri  autem  fit  d ad  e,  ficut  b ad  d,&  quia 
ttcru  bad  a , ficut  d ad  eienr  quoqi  permutarim  b ad  d,  ficut  a ad  e,  quare  ent  a 
ad  e,  fi  cur  d ad  c.fi  igitur  e non  fit  pquale  c.accidcf  impofsibile  BC  contrarium  fe  ■ 

cundx partis  9d'autemxquaUs,embada,ficutdadc:quodeftpropofiium.  - • 

Euctid.ex  Zamb.  Theorema,,.  Propofiuo  „ 

bi  fuent  ficut  totu  ad  totum, fic  ablatum  ad  ablatum,  & 


reliquum  ad  rcliquum.erit  ficut  totum  ad  totum. 

- . - . .. 


• 1 a *•*  • * “ tat  ct vi  IvlUllJ* 

T «E  ON  ex  ZamhEflofieut  totu  «C,  ad  totSy  A fic  ablatS.s  ad  ablatu  yWeocc 

etrehquu  .CM  reliquu /A, en,  ficut  fotu  a/aitoth,  A.quonia  enim  eil  ficut  totu  a fad 
totum  7 A. fic  x , ad y /,r  t majfim  quocp  (per . a quinti)  ficut  xf,td*,,ficerAy,ady/ 

Et  quoniam  eompofita  magmludme,  proportionale,  fiunt  (penycnl  quinti)  etiam  difi- 
lunde  proportionales  erunt  .ficut  tgitur  fi.Ad.xficA^adyfi  <?  uicfiim  igitur  (per 
desimantfiextam  quinti)  efijtcut  fi  i,ad  Afific  1 x.adfy.  Sicut  autem  u r,  enty/fiefiuppo- 
mtur  totum,  (ai  totum, A.errehquim  <g, lur,  t , ad  rehquum  [ A.ent  ficuttolum 
* pAutotunty  A.St  fiient  igitur  ficut  totuan  ad  totum,  /ic  ai/atum  ad  ablatum,  & reltcuh  ad  reliquum 

cH,qu6dficlefi.t,aTyA, 

funt lDer\ n Ati*k compofitn igitur  magnitudmei proponionalet 

fiunt  (per  iS  propofitionem  quinti)  0 Henfium  efiuuemquhd  ficut  ai  a s.fic  AyM  yLutfihcmurr- 

tenio. 


UBER  Q_VARTVS. 

tendoMnc  manijellm,tj:iod ficompofite  magnitudines proportionales  fuerint,  etidnt  cmtrtendopro 
portionales  erunt -quod  demonftrandum  erat. 

tudid.exCamp.  Propcftio  »o. 

I fuerint  quotlibet  quatitates ,alixq?  fecundum  carum 
numerum , quarum  quarqj  duae  priorum  fecundum 
S'  proportionem  duarum  poif  remarum , neceilc  elt  in 
1 proportionalitate  quidem  squalitatis,  ut  ii  fueritpri- 

| ma  priorum  ultima  maior,  dC  pofteriorum  primam 

ultima  eile  maiorem.  Quod  (i  minor, & minorem : fi  uero  aequalis, 
&xqualem. 

Campanvs.  Dtmonftrarurus  Euclides  modum  arguendi.qui  dicitur  xqu»  proportiona 
liras, fiue  quantitates  duorum  ordinum  direAe  fiuc  peruerfim  proportionenrur,  prfmimt  duo 
antecedentia  ad  demonftrandum  propofirum  necelfaria,  per  quorum  primum  demonftratur 
f qua  proportionaliras.cum  quantitates  duorum  ordinum  direlteproportionanrur, fecundum 
aurem  cUm  proportionantur  peruerfim : proponic  autem  hxc  duo  antecedentia  dc  quantitati- 
bus duorum  ordinum  numero  xqualibus.qitarcunqr fuerint.  Vntuerfahrer  enim  fumprisutro* 
biqr  quantitatibus  fecundum  qucmcunqj  numerum, urritatem 
habent,  non  eft  aurem  neceifeurdcmonftremus  ea,  nififolu  in  ► 


tribus:hoc  enim  omnino  fufficirnseftad  propofitum.de pluri  y 
bus  autem  quibufm  parebit  per  xquam  proportionalitate  cum 
ipfa  dcmonftrata  fuerit.  Sint  igitur  tres  quantitates  ab  e,  fu~ 
manrurq;  tresalixqux  fintedf,  8£fir  proportio  a ad  b,  ficut  c * 
ad  d,&  b ad  e, ficut  d ad  f,dico  quod  liacft  maior  c,c  erit  maior  i 
i 8C  fi  minor, minor: fi  xqualis xqualis  Si  enim  eft  maior, e-  ►— 
rit  perprimam  parrem  s, maior  proportio  a ad  b,  qudm  c ad  b,  e 
quare  per  is.maior  ent  c ad  d,quam  e ad  b,fl£  quia  per  conuer- 
fam  proporhonaliratem.ead  b eft  ficut  f ad  d,  erit  c ad  d maior 
qudmf  ad  d,iracp  perprimam  partem  io,c  eft  maior  f,  quod  eft  ^ 
propofirum.  Qtj od  fTa  fTt minor  e,pcr  eafdem,& eodem  modo 
probabitur  c e(fe  minorem  f.erit  enim  minorproporrio  a ad  b,  l’7 
quam  ead  b, per  primam  parrem  t ideo  per  u,dC  per  conuerfam 


t 


proportionalirarem, minor  erir  c ad  d,  quam  f ad  d,  & ideo  per  primam  paj-rem  t o erit  c m inor 
f, quod  eft  propofirum.Si  autem  a (it  arqualis  e, erit  per  primam  partem  7 proportio  a ad  b. ficut 
ead  b,&  ideo  per  fecundam  parrem  11  & conuerfam  proporrionalitatem.erir  c ad  d,  ficut  f ad  d, 
quare  per  primam  parrem  9,  c eft  xqualis  fi  quod  eft  propofirum. 

CAMPANI  ddditio. 

Qyidam  aurem  Iiancconclufionem  demonftrauerunt  perproporrionaliratem,  permutarim 
hoc  modo.propbrrio  a ad  b.eft  ficut  c ad  d,ergo  permutarim  a ad  c, ficut  b ad  d,  & quia  rurfus  b 
ad  e ficut  d ad  f.erit  permutarim  b ad  d fitur  e ad  f,fed  erat  b ad  d, ficut  a ad  c,  ergo  per  u erir  a ad 
c,ficut  e ad  f.itaque  per  14  fi  a prima  eft  maior  e tertia,  erir  c fecunda  maior  f quarta:  & fi  minor, 
minor  :&  fi  arqualis,  xqualis ; quod  eft  propofirum . Ifti  aurem  errauerunt  in  fua  demonfrra- 
tione.quia  fi  efiet  intentio  Euclidis  fic  demon ftrare.no n oporteret  ipfum  prxmirrere  hanc con 
clufionem  pro  antecedente  ad  xquam  proportionalitatem : fi  enim  rurfus  fiat  una  permutatio 
proportionali  ratis, ad  quam  deuentum  eft,qux  eft  efTe  a ad  c ficut  c ad  f,fcquirur  quod  fit  a ad  e, 
ficut cad  f,&hoc  eft  xqua  proportionaliras.Prftcrea  eorum  conclufio  non  fequirur.nifiomnea 
quantitates  amborum  ordinum  fuerint  generis  unius.  Si  enim  a b e fint  linee, & c d f fuperficies, 
aut  corpora, aut  tempora,  non  erir  tunc  permutare  proportiones:peccat  igitur,  uniuerfaliterdl 
&um, particulariter  demonftrantcs. 


E MclidcxZmb. 


Thcoremn 


Propojitio  io. 


Si  fuerint  tres  magnitudines.&aligeifdexquales  numero  , binae 
fumptj  8c  in  eade  ratione,  ex  aequali  autc  prima  tertia  maior  fuerit, 
& quarta  (exta  maior  crit:&  fi  gqualis, acqualis;&  fi  minor,  minor. 

THEON 


ri®  GEOMETR.  E L E M E NT.  EVCUDIJ 

THEONfx  Zimb.  Sint  tres  magnitudines  * £ >,er  alieafdem 
epula  moero  / i /,  binefumple  c m eadem  rationejicut  quidem  e ad 
fi.fs  Juldi,ftcHtq;l,aJ  y,Jtc  i,ad  f.Exequali  autem  fit  maior  u,  quum  y.  . 

D-ioqubdcr  ■/,quia/,miiorerit,o’ftuquilis,equilis,crftminor,mi-  ■ _ 

nc.  . CLH jm-1'n  enim  maior  eft  u,  qu  jm  >,  nli<  t:irrni  iju/iim  i,  maior  an-  . , 

tem  ad  eandem  (per  i quinti)  muiorrm  rationem  habet, quam  minorpgitur 

u, ad/, maiorem  rationem  habet,  quem  yad(:  fedficut  cif  quidem  * ud  /,  - . 

pe  fS  J,u.l  ijicutq-  )ytd  fi,rur[utpc  i, di  i.  Et  Jugitur  di  i,  nuicrem  ra-  I 

ttoncm  habet  quim  /,  ad  < (per  correlanum  tquimi)  ad  eandem  autemra  Lilii  illi 

tionembabemium,maioremrationemhabeni,maioTeii(feT  u quinti)md  * fi  y y y J , / // 

ior  igitur  eft  U,qulmf.  Similiter  quoque  oftcndemus , quid  ptquahs  esi 

d ipjty, equulis  e rit  cr  •*,  ipp  hcrpmir.or,  miner.  Si /ierint  igitur  tres  mtgnitudma.tr  alie  ei  fient  e- 
qualesnumero,binefumptxvineademratione,exuqualiautemprimatertid  maior  perit,  cqi utu 
[exta  mutor  crit.crji  equulis. equulistty /i  mmorjmnor.quod  oportebit  demonibrure. 


Euclid.rx  Cump.  Propoptiou. 

I fuerint  quotlibet  quantitates,  alixep  fecundum  earum  nu-  • 
merum , quarum  quxq?  dux  exprioribus  quibufq;  duabus 
cx  pofterioribus  perueriim  comparatg fecundum  propor* 
tionem  earum  fuerint.necefie  quoque  eft  ut  fi  fuerint  in  proportio 
nalitate  xqualitatis  priorum  prima  ultima  maior,  &poftcriorum 
prima  ultima  cfie  maiorem;  fi  autem  minor,  & minorem:  fi  uero 
xqualis,&  xqualem. 

CAMPANVS.  Secundum  antecedens, finr  rres  quanrira- 
fes  a b e,  fumantur®  alix  rres  qux  funt  f c d , & fir  proportio  a « 
ad  b,  f cur  c ad  d,  & b ad  e,  ficur  f ad  c , dico  quod  fi  a eft  maior 
c,  ferit  maior  d,&  fiminor,  minor:  &C  ii  f qualis,  xqualis.  hoc 
autem  probatur  per  eafdem  S£  eodem  modo,quo  prxcedens. 
fi  enim  a fir  maior  e , erit  maior  proportio  a ad  b quam  e ad  b, 
quare  maior  c ad  d.quam  e ad  b.&ideo  maior  quam  c ad  f,ma 
ior  igitur  ^quam  d,  per  fecundam  partem  io  quod  eft  propofii 
fum.Quod  fi  a fir  minor  e, erit  tandem  minor  c ad  d,  quam  ad 
f,  quare per  eandem  partem  eiufdem  f,  erit  minor  d-Si  autem 
a fit  arqualis  e.fequirur  ur  fit  proportio  c ad  d, ficur  c ad  f,igirur 
per  fecundam  partem  nonam  erirf  xqualis  d : quod  cft  pro- 
pofirum. 


JL 


PuUd.ex  Zimb.  Tbtoremdit.  Propopiio 

Si  fuerint  tres  magnitudines  8c  aliae  eifdem  xquales  numero,  bi»  ** 
nx  fumptx  &f  in  eadem  ratione,  fuerit  aute  perturbata  canun  pro* 
portio,  cx  g quali  uero  prima  tertia  m aior  fuerit,  & quam  fextama 
ior  erit,&  fi  xqualis, xqualis:&  fi  minor,minor. 

T H E O N ex  Zumb.  Sint  tres  magnitudines  <e/y,cr  alix  rifdcm  nume- 
ro equulei  Jt , fbinefumpte,  c r in  e diem  rutione.pt  uutem  earum  propor- 
tio periurbua.peut  quidem  *,ad  f.fic  i,ui  !,pcut$  futi  ypc  Audi,  ex  e- 
quuli  autem  «.  quam  y,pt  odior  Meo  q,  et  /.quum  /j nuior  erit,  et  /i  equulis, 
equuhs:  cr  p mutor, mnor.  Quoniam  enim  maior  eft  xujudm  y,cr  aha  que- 
dam  figitur  ( per  • quinti)  *,ad  C, maiorem  habet  ratione  quam  y,ad  i.Sed  p- 
cut  quidem  x,  ad  a,  pc  i,ad j.pcutep  y,ad  frurfuspe  i,  ad  x.cr  igitur  ad  /, 
maiorem  rationebabet,quam  t,ad  /(per  correUnu  quarte  quinti)  Ad  quum 
uutem  tadau  maiore  ratione  babet  illa  minor  eft  ( per  i o quinti ) minor  igi- 
tur  eft  /,quam  J, maior  igitur  esi  J,quam  /.Similiter  quoqi  oft  edemus,  q,  cr  * f r * r * **  ' / 
'^er‘!  & *dpP!'Vp  minor, minor.  Si  jis  erint  igitur  tresmagnitudinet  <y 

uue  eijdem  equulei  numero  bine  fumpte  ej  in  eadem  rationejiieritq,  perturbata  earum  proportio,  ex 

equali 


LIBER  CitfiNTVS.  I}l 

'tfuli  jiifnu  prirtitrrtijnuior  fumt,cr  tpurUptxtd  ruior  mf.a-  p x^x0:!,ejut!is:  C /i  ninor,  nu 
nor:juod  demorp^rc  oportebit.  Euclid.  ex  Cimp.  Propofinoiu 

~ I fuerint  quotlibct  quantitates  alixq;  fccundu  carum  nu 
merum,  quarum  quxque  dux  fecundum  proportione 
duaru  ex  primis  in  xqua  proportionalirate,  proportio. 
_ nalcs  erunt. 

Campanvs.  Demonftraris  antecedentibus  ad  xquam  proporrionalirarcm.hic  demon  - 
ftrar  cam,&  primo,  cdm  quanrtrares  duorum  ord  mu 

funtdtreih?  proportionales.  Nocftautem  ncccflcut  * 1 f* 

dcmonrtrarctur , nifi  ciim  in  utroq?  duorum  ordinii  ^ * . 1 " 1 

” funr  tantum  nes  quanriratcs.Per  hoc  enim  euidrnrer  k \ * 

fequitu^cum  mutrocp  ordine  fuerint  4 quantitates, 

6C  deinceps, & ideo  etiam  non  oportuit  eius  anrece-  1 ' 

dens  demonftrari, nifi  Colum  ctim  in  utroque  ordine  * 1 1 1 ' 

funreriamrresquanrirarcs.  Sint  igitur  tres  quanti  * * ' ' c r ' r 1 f 

tarcs.abe  Cumaruriptrcsalixqiif  Cunrcdf,&  firpro  b 1 ' ■ * * •— ' * 

porrioaadb,ficurcadd,&badetlicurdadf,dico<£  e ^ " — ' — » 

erita  ade.ficurcadf. Sumi  enim  g ad  a,&h  adc,x-  p \ — * 

que  m ulriplicia.  Item  ip  k ad  b,&  l ad  d xque1,  & rur- 

fus  m ad  e,&  n ad  feque.entip  per  quartam , gad  Ic,  ficur  h ad  l,8C  k ad  m,  ficur  I ad  n, quare  per 
xa.fi  g cft  maior  m erit  h maior  n,8£  fi  minor, minor:8£  fi  xqualis.  xqualis  igitur,  per  diffinitio- 
nem  inconrinux  proportionaiitaris, proportio  a ad  e,eft  ficut  cad  f.quod  eft  propofitu.  Potefl 
qtiocp  hoc  dcmonftrari  per  i f huius, Cumpris  g k m,  ad  a b e,  & h 1 n ad  c d f,  xque1  multiplicibus» 
erit  enim  per  i s g ad  k, ficur  h ad  1,&  k ad  m .ficut  1 ad  n. Cxtera  pertracta  ur  prius.  Qyod  fi  fue- 
rint qua  rirares  plures  tribus  in  urroqt  ordine, utpotequatuor,  additis  p 8i  q,ita  q>  firead  p.ficue 
f ad  q.erir  iterum  a ad  p, ficur  c ad  q.enr  enim  a ad  e, ficut  c ad  fihoc  enim  detnonftraru  efr:  Cubia- 
ris igitur  b SC  d.erut  tres  quatirares  a e p,8£  alix  tres  c f q,ur  proponi  tur,q  uare  a ad  p.fioit  c ad  q. 
Stcurip  demonib  atur  de  quaruor  per  tres,  fublaro  uno  medio , eodem  modo  demonfirabis  de 
quinq;  per  quaruor, Cubiatis  duobus  mcdi)s,&  dc  Cex  per  quincp, Cubiaris  tribus,#  fic  de  exteris. 

Euclid.ex  Z-Xmb.  T beoremau.  Propofitio  xi. 

u Si  fuerint  quclibct magnitudines  &alixeifdem  xquales  mime* 
ro  binxfumptx  in  eadem  ratione,  etiam  ex  xquali  in  eadem  ratio* 
nc  erunt. 

THE  O NcxZam&.Sirtf  qualibet  magnitudines  * fi  y,  crati*  eif - 
dem  xquales  numero  A • /,bmx  fumptx  in  eadem  ratione, ficut  quide 
m di  fi,  fic  A ad  t,  ficut  q;  Cady  fic  i ad  /.pico  q,  ctia  ex  xquali  in  edde 
ratione  eruntficut  x ad  y,fic  A ad  / Sumantur  quide  ipfarum  « A,  x- 
que  midt‘pltccs  ■ t , ipfarum  autem  C t,  alix  que  tus  xque  multiplices  n 
;#CT  infuper  ipftrum  y falu  qiuuis  multtphces  nw.E  t quoniam  esi  fi 
cutxadfific  A ad  t,cr  fumptx  fune  ipfarum  » A}xque  multiplices  ■ /, 
ipfarum  autem  fi  halix  quxuis  xque  multiplices  * *,r/?  'Z,tur  (p°"  4 
quinti  ficut  m ad  h fic  ^ ad  \:cr  per  hoc  fic  ut  h ad  m/jft  ad  r.Quonu 
igitur  tres  magnitudines  funt « « m,cT  ahx  etfdem  xquales  numero  9 \ 
ffiinx  fumpue  m eadem  ratione,  ex  xquali  igitur  (per  io  quinti) 

fi  excedit  rjpfam»,  excedit  cr*,ipfant*,G’  fi  aqualis  xqualis  :c7 fi  M K ***»*>  't  ^ K 9 
minor, minor.  Sunt  autem  * ijpftrum  f*  A, xque  mulnphccs,cr  m r,  ipfarum  y /,alix  quxuis  xque  multipli 
cccetl  igitur  (per  6 diffinitionem  quinti ) ficut  x ad  yfic  A ai/.  Si  fuertnt  igitur  quxlibet  magmtudinet 
cr  alixcifdon  xquales  numero  binxfumptx  in  eadem  ratione, etiam  cx  xquali  m eadem  erunt  ratione: 
quod  demonfirafie  oportuit.  Euclid.ex  Camp.  Propofitioij. 

»j  f fuerint  quotlibct  quantitates  alixq;  fccundu  carum  nu' 

merum,quaru  ex  prioribus  quxqj  duc  fccundu  propor' 
tionem  duarum  cx  prioribus  indircifte  proportionatx. 


I 
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in  xqua  proportionabtate  proportionales  erunt. 


campa. 


/ 


IJi  GEOMET.  ELEMENT.  EVCtlDIX  ' ' 

CAMPANVS.  Demonftratarquamprcportionalitarem  in quanriraribus  duorum ordi-* 
numindire<S«?fiueperuer(Tm  proportionans.  Nec  eft  necefle  quod  demonftretur,  nificum  in 
utroque  quorum  ordinum  funr  ranrum  tres  quanrirarest  per  hoc  enim  euidenterfequitur.quf  * 
nin<$  ponantur  in  utroqj  ordine, (7cut  in  prarmilTa  de  direftc  proportio  natis  demonftrarum  cft. 
Sint  igitur  tres  quantitates  a b c , fumanrurip  altae 

tresquf  fimfcd,8£fir  proportio  a ad b.ficuf  cad d,  2 u — ■« 

&bade,(icurfad  c,  dico  quod  eriraade.fiaufad  w * • — -■  »i 

dSumnmrtiimgada,&:hadc,&kadf,;rqucmul»  i*— < . 

tiplicu  ircmqjlad  b.&madf.&Inaddxquc.auip  b - . ■ % 

pcr4,gadl,ficurhadn.&perif,ladm,ficutkadh,  h- - < 

quare  per  n,fig  addit  fuperm.&k  addit  fuper  n:  & n , i - 1 

fi  mimuf,minuit:S£firquar,rquat:ergo  per  diffini  u } , , , , f . . 1 

tionem  inconrinuar  proportionaiitahs,  proportio  t ' 

aade.eftlicurf  addrquodeftpropofirum.  * 11  11  < L 1 ‘ 1 

Poreft  quoq;  hoc  demonftrari per  decimam*  • >— ^ 4 1 1 

tertia  huius,  (umpris  g l m ad  a b c,  & k h n,ad  f c d, 

arque  mulriDlicibus.ent  enim  per  decimamquintam  g ad  l, ficut  h ad  n:8C  I ad  m, ficut  k ad  h.rx- 
tera pertrac ta  ut  pnus.Conueniennus  tamc  demonftrantur  hrc 8C  pnrmilfa , fecundum  primi 
modum.  Qyod  liplurcs  tribus  fuerint  quantitates  inurroq?  ordine,  utporequaruor  additis 
p K q.ita  quod  fu  a ad  b,ficur  d ad  q,&  b ad  e, ficut  c ad  d,&  e ad  p, ficut  f ad  c,erit  «terum  a ad  p IT 
cutfadq.erir  enim  per  prrdemonftrata  a ad  e.ficut  c ad  q. Sublatis  igiturb&d.eninrrres  qu5- 
tirares  aep.&alizrresf  cq,ut  proponitur, quare  aadp.licutfadq.  Sic  igitur demonftratur  de 
quatuor  per  tres, fublaro  uno  medio.Eodem  modo  demonftrabisdequincp  per  qua  tuor,  fubla 
tis  duobus  medijs,&  de  fex  per  quimp,fublatis  tribus, & fic  in  ortens. 

Huchd.ex  Zdmb.  Tbcorenuij . Vropofuio  ij. 

Si  fuerint  tres  magnitudines , aliVq?  cifdcm  aequales  numero  bi.  „ 
nae,fumptxin  eadem  ratione, fueritautem  perturbata  earum  pro» 
portio,ctiam  ex  aequali  in  eadem  ratione  erunt. 

THEONor  Zamb.  Sint  tres  magnitudines  u(y,cr  Me  cifdcm  equalet  numero  bine  [umptam 
eadem  ratione  / 1 /Jit  autem  perturbata  ipfarum  proportio,  ficut 
quidemuadf.ficiadl.ficutipCadyJkdadi.  Dicoqubdcfi  fi- 
ent xady.ficetirt  ad  [Sumantur, inquam  jpfaru  afjt,  eque  mul 
tiplicet  ylu,  ipfarum  autem  y 1 1,  ahequeuifeque  multiplicet \n 
r.  Et  quoniam  equefunt  multipl.cet  ■ (,  ipfsnm .»  f,partctautcm 
eodem  modo  multiplicium  eandem  habent  rationem  (per  i,  quin- 
ti) efi  igitur  ficut  e ad  f, fic  -adi.  Ae  per  boe,  etiam  ficut  i ad  [-.fic 
* ad  ner  efi  ficut  u ai  C,  fic  r ad  [,&  ficut  igitur  h ad  t,  ficu  ad  • 

(per  1 > quinti)  Et  quoniam  efi  ficut  f ad  y Jic  efi  Jlai,,ej  f am- 
ple fmt  ipfarum  quidem  ( S.equcmultiplicet  I n,ip[arum  autem 
y i.ahe  queuit  eque  multiplices  a ,i,efi  igitur  ficut t ad  xjicu  ad 
/SCT  UKtfiim  (per  16  quinti)  ficut  C,ad  J.fic  y ad  >.Ef  quonum  tu, 
ipfarum  C/^que  funt  multiplicet,  partet  autem  eque  multiplicia 
eandem  habent  rationem  (per , j quinti ) eft  igitur  ficut  /S  ad  Jt,fic 
( ai  *.Sed  ficut  t ad  d,fic  y ad  net  ficut  igitur  I ad  njic  h adi  (per 
nqutnti)  Rurfm  quoniam  a ^ipfarum  ,i  sque  fiunt  multiplices, csl  igituryad fic  a ad,,.  Sed  ficut  y ai 
fici  ad  r, er  ficut  ladyjicaadu.cr  uicifiim  (per  ,6qumti)ficut  Iada,c7u  ad  a.Oficnfumtft  autem 
quod  ficut . ai  i,ryfic  « ai  ..Quoniam  igitur  Irci  magnitudines  [unt  proportionales  .d^crahe  eifide» 
equalet  numero  k*  r.bmefimpte  in  eadem  ratione,  c r efi  earum  perturbata  proportio  .exequah  igi- 
tur (per  „ qumti)  fi  excedit  ,,ipfum  AlCr  excedit  ujpfm  r>a- fi  equule,  equula  erfimmuc.mimu.Sunt 
autem  y «, ipfarum.  A,eque  multiplicet, et  A ,, ipfarum  y f^qudfunt  mdtipUeetefi  igitur  fient  .adyjic 
Jl,  adi  (per  a dijfinuionem  quim  ; Si  fiertnt  igitur  tres  magnitudines . ry  ahe  cifdcm  equalet  numen 
hnefumptem  eadem  ratione,  fuerit  autem  perturbata  ipfarum  proportio,  etiam  ex  aquali  in  eadem  rte 
tionc  crunt:quod  dcmonfbrafie  oportuit.  1 


E ucluL 


UBER  Q.V  I N T V S. 

Euclid.cxCamp.  Propofifio  14! 

I fuerit  proportio  primi  ad  fecundu  tancp  tertij  ad  quar 
tu, proportio  uerd  quinti  adfecudu  tanqt  fexti  ad  quar* 
tu.erit  proportio  primi  8C  qnti  pariter  acccptoru  ad  fe> 
cundu.tancp  fexti  & tertq  pariter  acceptorii  ad  quartu. 

C A MPANVS.  Quod  fecunda  propofuit  de  multi-  4 b g d c h 

plicibus,h«c  proponit  uniuerfaliter  dc  omnibus  pro-  , t 

portionibusiundehxceft  illa  tauro  comunior, quanto  t , t , ■, 

multiplicitate  proportio  & fc  habet  ad  illam, quemad-  c c 

modum  iiadpriml.Sitigirurproporrioabadc.ftcut 

d e ad  f : & irem  b g ad  c,  ficur  d li  ad  f t dico  quod  proportio  a g ad  c,  eft  ffcur  d h ad  f . Erit  enim 
per  conuerfam  propornonalirarcm.cad  b g,  fkut  f ad  c h.quare  per  xx  erit  in  f qua  proporrioni 
lirare  a b ad  b g,  fieut  e d ad  « h:  ergo  coniun&im  per  1 • ,a  g ad  g b, fient  d h ad  h e : itaq?  per  ix e- 
ri  t in  «qua  proportionali  rare  a g ad  c,ficur  d h ad  f : quod  eft  prop  ofitum. 

Euclid.exZmb.  T hcorcrn  14.  Propofinot 4. 

«■  Si  primum  ad  fecudum  cande  habuerit  ratione  Setertiu  ad  quar 
tum,habuerit  autem  & quintu  ad  fecundum  eandem  ratione  & fex* 
tum  ad  quartu,  etiam  compofita  primum  8C  quintum  ad  fecudum, 
eandem  habebunt  rationem,&  tertium  & fextum  ad  quartum, 

IHIONn  Xsmb.  Primum etiam*  t, ai  f e eundum y eandem  babeatratio- 
nem, cr  tertium  A i di  quartum  [Jubeat  autem  cr  quintum  f *,di  fecundum  y:  eidem 
rdtionem  cr  fextu m it  ad  quartum  /.Dico  quoi etiam  compofita  primum  c quintum 
* « ad  fecundi  y, eadem  habebunt  rationc:ac  tertium  ty  fexti  Ut  i ad  tpfum  [ditarim. 

Quoniam  cntmeU  fieut  fnady.ficeSidad  'xouerfim  quoq;  fieut  y a d f « fic  ! di  1 1. 

Quoniam  igitur  cR  fieut*  fady,ficAiad[, fieut  dutemyad  d u,pc  [ai  titext- 
quali  igitur  (perit  quinti)  e(l  fieut  *faddu,ficAiadit.Et  quonii  difiuile  magni- 
tudinet  proporticnalet  funt,copofita  quoq;  proportionale t erunt  (per  i • quinti ) fieut 
igitur  xuadnt.ficAiadf  ticRautccr  fieut  bnadyfici  i ad  f:  ex  aquali  igitur  (per 
» quinti)  eft  fieut  tendi  y,fic  A / di/.  Si  primum  igitur  di  fecundum  eadem  habuerit 
rdtionem  cr  tertium  ad  quartum,habuerit  autem  quintum  ad  fecudum  eandem  ratio - 
nem, cr  fextum  di  quartumiettam  compofita  primum  cr  quintum  ad  fecundum  ean- 
dem habebunt  rationem  cr  tertium  cr  fextum  ad  quarti:  quod  oportebat  dcmonfkere. 

Pueli  J.  ex  Camp.  Prcpofitio  n. 

I fuerint  quatuorquatitates  proportionales,  fueriteppri 
ma  caru  maxima, & ultima  minima,prima  & ultima  pari» 
ter  acceptas  ceteris  duab. maius  eile  neceilario  cSprobac. 

C A W P A N V S.  Quod  hic  proponitur, non  habet  locum,  nifi  cu  omnes  qua- 
ruor  quantitates  funr  eiufdc  generis.  Sint  igitur  quaruor  quanritaru  eiufdc  generis, proportio  a 
b ad  cd, fieut  e ad  fcfitip  ab,  maxima.  Neqt  oportet  po  d g b c 

nere  quod  f fit  minima : quia  ipfum  ex  hoc  fequirur. 


III 

7 * / 


f 


»1 


quod  a b pofira  eft  maxima:  unde  non  pofuir  hoc  au- 
dior in  coclufione  ranquam  pofirione , fcd  potius  tan  1 ? 

quam  prxcedentis  pofitionis  condufionrm . Dico  c b 

qd  cu  ita  fuerit, maius  erit  aggregatu  ex  a b & f,  quam  ex  c d flf  e.C3  enim  a b fit  maior  e.abfrin- 
di  ex  a b,g  b «quale  e:fimilirer  quoqj  quia  c d eft  maior  f,  abfeindam  ex  c d,  h d «quale  f.  Erirtp 
per  hy  pothrfim  a b ad  c b,  fieut  g b ad  h d:quare,per  19, a g refiduii  ad  c h refiduum:ficut  totu  a b 
ad  totu  c d.  Cum  ergo  a g fe  habet  ad  c h,ficut  a b ad  cd,fed  a b eft  maior  c d, quare  a g maior  eft 
c h additis  igitur  urnqj  duabus  quantitatibus  g b & h d.erir  per  communem  fcientiam  aggrega 
tum  exab&hdmaius  aggregaro  ex  cd&gb:&quia  d hpofitacft  «qualis  f,Kg  b,  e:  maius  c- 
rit  aggregatum  ex  a b & f.quam  aggregatum  ex  c d e:  quod  eft  propoficum. 

Euclid.cxZdmb.  Tbeoremtf.  P ropofitioxf. 

Si  quatuor  magnitudines  proportionales  fuerint,  maxima  ea* 
rum  & minima,  reliquis  maiores  erunt. 


■ THEON 
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«J*  G E O M B T.  ELEMERT.  E Y C L I D I J 

THEON  exZimb.  Sibi  futuor  mignitudinet  proportiomletuf,  y •*,<  /i 
pcut * fi  idy  /<,  pc t id  fi  Sil  iutemmxlmieirum  n /,mimmi  uero  ('.Dico  quid 
ipfi*ferfi,ippiy  dl&imtiomfunt.  Votatur,  inqum  (per  tertum  primo  ip- 
p t uquilit  *n,er  tpp/uquiltt  y fi.  Quinum  igitur  eR  flent  xfiidy  et, pu  ii  fi, 
uqiulii  iutmr.tiipp**,efippIiquility/:eR  igitur  peut*  fi  id  y ut,pc*u 
i iy  fi,  crquomimtRptut  totum  xfiid  totum  y Jl, pe  Mutum*»  id  ibUtum  y • 

1:  er  reliquum  igitur  » ( ( per  io  quinti ) ii  reliquum  I «l.frir  pcut  totum  «fui  to- 
tum y ii.  Hiior  oalriii  eft  * firquin  y i:  miior  igitur  tR  » fi.ipfi  /dl.Zl  quouiim 
tquUt  cft  •*  « ipp er  y t ipp  fitgitur  *»c r/fimt  uquiU , ipjisy  i r.  Et  quouiim 
p inuqutkbui  uqtulu iidintur,  omniu  ituquuliu pent  (per qturtim  communem 
[ementum :)  cum  igitur»  fi  erdr.pnt  mrquiles,  crnfi  motor  pt,  er  ipp  quidem 
« fi  tddunlur  * « er  fi:  ipp  nero  fi  J\  iddtntur  y der  t, producentur  *fier  /moiorn 
tpptyfiey.  Siquutuor  igitur  mognitudtnci  proportioiulet  fiierint,  moxtmo  er 
nummo  ctrutntrcliqms  nworet  erunt:  quod  demonProre  oportebit. 

Nouem  iequentes  propofitiones,  quas 
ad  2y  adiccit  Campanus,  nihil  in  Zam* 
berto  cis  refpondcns  habent:ncc  plu* 
res  iy  inuetuftioribus  Euclidis  exem* 
plaribus  rtpcriuntur:quare  ex  additio* 
ne  Campani  efle  uidentur, 

I fuerit  quatuor  quantitatum  proportio  primf  ad  (e*  u 
cundain  maior  quam  tertia;  ad  quartam.crit  conuer* 
fim  e contrario  fecunda:  ad  primam  minor  quam 
quarta;  ad  tertiam. 

CAMPANVS.  Sir  proportio  a ad  b, maior  qu^m  c ad  d,  dico  quod  erit 
cconunfo.modo  contrario  minor  proportio  b ad  a,  quam  d ad  c . St  enim 
cft  eadem  b ad  a quf  eft  d ad  c,ent  econuerfo  a ad  b ur  cad  d;  fed  non  eft,  immo  maior . At  uerd 
fi  eft  b ad  a maior  quam  d ad  c,fir  e ad  a,ur  d ad  c:  entep  ex  duodecima,e  ad  a minor  quim  b ad  a: 
quare  ex  pnma  parte  decimx  e eft  minor  b.  Ideoip  ex  fecunda 

parte  t,  maior  erir  proportio  a ad  e,  quam  a ad  b:  & quia  per  , 4 , j , , * , — . 

conuerlam  proporrionaliratrm.a  ad  e.ficur  c ad  d.erir  ex  duo-  * 
decima  proportio  c ad  d maior  quam  a ad  b/ed  erir  minor, re*  * 1 ‘ * 1 ~ 1 

linquitur  ergo propofitum/Poflumuiquoqi (fi libet) aftrue-  r ' " “• 
repropofirumoftenfiu^imanifeftum  erum  eft  ex  prima  parte 

decimr.quod  illa  quanrit  t*, cuius  a ad  b eft  eadem  proportio  quar  cft  cad  d,eft  minor : eo  quo4 
ponitur  maior  proportio  a ad  b quam  cad  d:  illa  ergo  quantitas  fit  e. cum  igitur  proportio  Cad 
b ur  c ad  dtent  econuerfo  b ad  e,ut  d ad  c.  Conftar  autem  ex  fecunda  parte  o£ta*f,  quod  propor  x 
no  b ad  a,  nunor  eft  quam  proportio  b ad  e.  Itatp  per  duodecimam, proportio  b ad  a,  cft  minor 
quam  dad  c:  quod  uoluimus. 

Si  fuerit  quatuor  quantitatum  maior  proportio  primae  ad  fccun  >? 
dam  quim  tertie  ad  quartam, erit  permutatim  maiorproportio  pri 
mx  ad  tertiam  quam  fecundae  ad  quartam. 

C A M p A N V S.  Sit  hic  quoqi  proportio  * ad  b maior,  quam  cad  d:  dico  quod  crir  permu- 
rarim  maior  prropottio  a ad  c,qu  dm  b ad  d.  Eadem  enim  non  erir,quia  tunc  quoque  effiet  per- 
mutaum  a ad  b.ficur  cad  d.  Netp  minor:  nam  fi  hoc  ponatur,  fit  itaque  e ad  c,  ut  b ad  d:  enrq»  ex 
duodecima, maior  proportio  e ad  c,quam  a ad  c:  quare  ex  prima  parte  decimae,  e eft  maior  a . I- 
taque  per  primam  parretq  oaauar,  proportio  e ad  b,  eft  maior  quain  a ad  b . Et  quia  pofirum 
cft.ur  fir  e ad  c.ficut  b ad  d : erit  permutarim  e ad  b,  ficut  c ad  d : ex  duodecima  igitur  p maior  enc 
proportio  c ad  d,  quam  a ad  b,  fed  pofirum  erat  oppofitum , urrum  ergo  cft  propofirum. 

Ofteafiud 
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LIBER  Q.VINTVS. 

Oftenftul  quoque  idem,  quemadmodum  in  prrmilTa. 

Sumpta  enim  e ad  b,  ut  c ad  d,erit  ex  prima  parte  dedmx,  ^ 
e minor  a i quia  ex  prima  parte  o&aux,  maior  erit  a ad  c,  , 
qu  imeade.  Sed  ex  permutata  proportionalirarc.eftead 

c,  urb  addi  igitur  cx  duodecima,  a ad  c cft  maior  quam  b e 
ad  d:  quod  eft  propofitum. 

•*  Si  fuerint  quatuor  quantitates,  quarum  primae  ad  fecundam  fit 
maior  proportio  quam  tertig  ad  quartam,  erit  quoque  coniun&im 
maior  proportio  primx&  fecundae  ad  fecundam,quam  tertiat  & 
quartx  ad  quartam. 

CAMPAKVS.  Sit  maior  propo  trio  a ad  b,  quam  c ad  d:  di 
co  quod  maior  erit  totius  a b ad  d.quam  totius  c d ad  d:  quta  ip*  * 

fa  neque  erit  f qualis, neque  minor. Si  enim  xqualis, tunc  erit  dif-  * 

tun  ini  a ad  b.ut  c ad  d . Si  autem  eft  minor,  fit  e b ad  b,  ut  c d ad  * 

d:  eritip  ex  duodecima,  maior  proportio  e b ad  b,  quam  a b ad  ' 

b,  itaque  ex  prima  parte  decimxeb,  eft  maiorquam  ab:  8C  per  € 
conceptionem,  c maiorquam  a.  quare  ex  prima  parre  oftaux.maior  eft  proportio  e ad  b, quarti 
iad  b.  ledead  befturcad  d perdtfiun<fhimproporrionalitarrm,roquodcrarebadb, ur  cd 
ad  d tergo  per  duodecimam  c ad  d,  eft  maior  quam  a ad  b.  hoc  aurem  eft  contra  hypothefim. 
Idem  etiam  oftcnfiuc.  Cum  enim  propofitum  fir  quod  maior  fit  proportio  a ad  b,  quam  cad 
d:  fit  proportio  e ad  b.ut  c ad  dreritip  ex  prima  parre  decimx,  e minora.  Idcoqjex  communi 
fcientia.eberirminorquamab:  quare  cx  prima  parre  o&aux,  maiorem  proportio  ab  ad  b, 
quirn  eb  ad  b.  At  uero  proportio  e b ad  b,  eft  per coniunltam  proporrionalitarem,  ficur  c d ad 

d.  politum  enim  cft,  ur  fir  e ad  b,  tanquam  cad  d : igitur  ex  duodecima,  maior  cft  a b ad  b, quam 
edadd:  quod  cft  propofitum. 

l»  - Si  fuerint  quatuor  quantitates.quarum  primx  Sc  fecundae  ad  fe- 
eundam  fit  maior  proportio  quam  tertia:  & quartx  ad  quartam, 
erit  quoque  difiuntftim  proportio  primx  ad  fecundam , maior 
quam  tertix  ad  quarum. 

CAMPANVS.  Sit  proportio  a b ad  b,  maiorquam  cd  m g 

ad  dtdico  quod  erit  diliunctim,  proportio  aadb,  maior  *-  ■ ■ ■ ■ — • 

quam  cad  d : alioqui  erit  xqualis  ucl  minor.  Quodfixqua-  n — ■ 

bs.ent  per  coiumftSproporrionaliratc  ab  ad  b,  urc  d ad  d Si  e * 

autem  minor,  erit  maior  c ad  d,  quam  a ad  b:  ergo  per  prrmiftam,  maior  erit  e d ad  d,  quam  a 
bad  b : quod  cft  inconucniens,  quia  pofitumeft  quod  minor : ucrum  cft  ergo  quod  dicitur. 
Quod  etiam  oftcnfiuc  aftruemus,  hoc  modo.  Ponemus  enim 

ut  proportio  e b ad  b,  fit  tanquam  proportio  c d ad  d : eririp  4 « t 

ex  prima  parte  io,e  b minor  quam  a b, quare  ex  communi  fd-  ' " J 

enria  c eft  minor  quam  a,  minor  igitur  eft  ex  prima  parre  f , — • 

proportio  e ad  b,  quam  fir  a ad  b:  fed proportio  e ad  b,  eft  fi-  c 

cut  c ad  d,ex  difiumfla  proportionali  tate : itaque  ex  u,proportio  a ad  b»  eft  maior  quam  fit  c ad 

d:  quod  eft  propofitum* 

i.  Si  fuerint  quatuor  quantitates, quarum  primx  8C  (ecundxad  fe- 
cundam fic  maior  proportio  qudm  tertix  & quartx  ad  quartam,  e. 
riteuerfim  minor  proportio  primx  & fecundx  ad  primam  quam 
tertix  & quartx  ad  tertiam. 

CAMPANVS.  Sit  maior  proportio  a b ad  b,  quam  cd  ad  d:  dico  quod  euerfim  minor  erit 

m i proportio 


* 
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proportio  a b ad  a,  quam  c d ad  d:  erit  enim  difiun&im  ex  m 

prxmilfa,  maior  proportio  a ad  b,quam  cad  d.  Itaque  per  r - i * r 

a6,  erit  econuerfc  minor  b ad  a , quam  d ad  c : quare  per  L . r - , 

ante  prxmiifam,  comumftim  minor  erit  b ad  a,  quam  c d ( i 

ad  c:  quod  cft  propofitum. 

Si  fuerint  tres  quantitates  in  uno  ordine,  itemep  tres  in  alio,  fue. ,, 
ritep  primx  priorum  ad  fecundam  maior  proportio,  quam  primas 
pofteriorum  ad  fecundam, itemq;  fccundx  priorum  ad  tertiam  ma 
ior  quam  fccundx  pofteriorum  ad  tertiam : erit  quocp  primx  prio 
rum  ad  tertiam  maior  proportio, quam  primx  pofteriorum  ad 
tertiam. 

CAMPANVS.  Sint  tres  quantitates  a,  b,c,  itemq;  ali*  j 

fres,d,c,  f : fittp  maior  proportio  a ad  b.quam  dad  r.Iremtp  4 , , , - — , 

maiorbade,  quam  e ad  f:  dico  quod  maior  erit  propomo  ^ „ 

a ad  c,  quam  d ad  f.  Sn  enim  g adc,uteadf:erir'que  expri  & ^ ' ' 1 
ma  parte  io,g  minor  b:  quare  ex  fecunda  parte  8,  propor-  f 1 - 1 1 1 

lioaadg.cfnn  ior  qu  ima. idb.mulro  maior  ergo  cfr  pro-  - f 
portioaadg,quanidade:firiuqtichadg,urdadc:erir<p  ________ 

cxprimaparteio,amaiorh:quarerxpnmaparre8.propor  " ' 
fio  a ad  c maior  ei*  quam  proportio  h ad  c.  At  uero  propor 

no  h ad  c,  cft  pcTxqmm  proportionali  ratem  .G^urd  ad  f.eft  * 

enim  h ad  g.  ut  d ad  e,  &g ad  c,  ut  e ad  f:igirurcxti,  pro- 
portio a ad  c,eft  maior  quam  d ad  f:  quare  confiat  propofitum. 

Si  fuerint  tres  quantitates  in  uno  ordine,  itemep  tres  in  alio,  fu  e.  j» 
ritq?  proportio  fccundf  priorum  ad  tertiammaior  quam  primj  po 
fteriorum  ad  fecundam, itemq;  prime  priorum  ad  fecundam  maior 
quam  fccudx  pofteriorum  ad  tcrtiam,crit  maior  proportio  primx 
priorum  ad  te  etiam  quam  primx  pofteriorum  ad  tertiam. 

CAMPANVS.  Sint  enim  tres  quantitates  in  uno  ordine,  a , b,  c : ireniqj  tres  in  alio.d.c/, 
quemadmodum  in  prxmfflaifitfp  maior  proportio  b ad  c,qu£m  d ad  e:&  maiora  ad  b.quitne 
ad  f.-dico  q*  maior  ent  a ad  c,  quam  d ad  f.  Sit  enim  g ad  c,  ^ * 

utdad  eremqjgminorb,  perprimam  parte  io : quaterna*  4 - - - 1 ' n d 

ior  cnr  proportio  a ad  g,  quam  a ad  b, per  fecundam  parte  b « g * ■ »— « 

S.igitur  multo  maior  eft  a jdg.quameadf.Sir  irat^h  ad  g,  r — « c , - i 

M c ad  f:  erit qj  a maior  li,ex  prima  parte  »o,  quare  propor-  * 

rio  a ad  c.maior  eft  quam  h ad  c:  ex  prima  parte8 . Ar  uci  <J  ^ * 

ex  jj.  proportio  h ad  c.efitanquamd  ad  f,  eo  quod  cft  g ad  * r ’ ^ 

e,ut  d ad  e,&  h ad  g,ur  e ad  f;  igitur  ex  it  maior  eft  ^portio  a ad  c,quam  d ad  f;  eft  propofitfi. 

Si  fuerit  proportio  totius  ad  totum, maior  quam  abfcifi  ad  abfciV  „ 
fum,cntrcfiduiadrc(iduumaiorproportio,quam  totiusad  totu: 

CAMPANVS.  Sintduxquantiraresa&b,a  quibus  c d c 

abfvindanrur  c&d : fc  refidua  funt  e &f:fittp  maior  pro-  (—  *-»-!■■  >— i—  i 

pomo  a ad  b,  quam  c ad  d : dico  quod  maior  erit  propor»  ~ tu  i 

tio  e ad  f.qudni  a ad  b.crit  enim  ex  »7,  permutarim  maior  d b f 

proportio  a ad  c,  quam  b ad  d : quare  ex  jo,  erit  euerfim 

minor  proportio  a ad  c,qu.im  b ad  f:  igitur  rurfus  ex  x7,  permutarim  minor  erit  a ad  b,  quam  e 
ad  f:  quod  cft  propofitum. 

Si  quotlibet  qu.Ttitates  ad  totide  alias  c5parctur,fuerit'cj5  cuiusli  ,4 
bet  precedctis  ad  fua  rclatiua  maior  proportio  quam  alicuius  fubfe 
quetis  ad  fua, erit  omnium  pariter  acceptaru  ad  omnes  illas  pariter 
acceptas  maior  proportio  quam  alicuius  fubfequentiu  ab  fua  copa. 

rem, aut 


_■  ‘ 1 - 
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Uber.  qvintvI 

irem,  ut  etiam  quim  omnium  pariter  acceptarum  ad  omnes  pariter 
acceptas,minor  autem  quimprimaead  primam. 

CAMPANVS.  Sint  tres  quantitates  a bc,  relatae 
ad  totidem  alias  quae  (Tnt  de  f,  (it 'que  maior  procor- 
lio  a ad  d.quam  b ad  c,&  b ad  e lir  maior  quam  c ad  f:  di» 
co  quod  proportio  a, b,c, pariter  acceptarum  ad  d,e,f,pa- 
riter  acceptas,  eft  maior  quam  bade,  uel  maior  quamc 
ad  f,&  etiam  maior  quam  b 61  c pariter  acceptarum  ad  e 6C  f pariter  acceptas  : 6C  ipf*  eft  minor 
quam  a ad  d.  Cum  enim  fit  a ad  d maior  quam  b ad  e,  erit  permutarim  a ad  b maior  quam  d ad 
e:  & coniun&im  a b ad  b,  maior  qpam  d c ad  e:  & iterum  permutatim  a b ad  de,  maior  quam  b 
ad  e:  quare  per  prarmiflam  a ad  d,eft  maior  qudm  a b ad  d e.  Eodem <p  modo  probatur  maiorem 
eite  b ad  e, qudm  b c ad  e f:  itaque  maior  proportio  eft  a ad  d,qudm  b c ad  e f. quare  permutatim 
maior  eft  a ad  b c.qudm  d ad  e f.  & coniunsfhm  maiora  b c ad  b c.quam  d e f ad  e f : & iterti  per» 
mutarim  maior  a b c ad  d e £,quam  c b ad  e f:  quare  per  pnrmifTatn, maior  eft  a ad  d,  quam  a b C 
ad  d e f:  quod  eft  propofi  tum 

Q.VINTI  L I B R I , F INI  f. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE- 

ci  PHILOSOPHI,  GEOMETR.1COR.VM  ■ L B- 
mentorum  Liber Jcxtut. 

Zucltd.  ex  Ctmpeno.  Diffinitiones. 

V perficies  fimiles  dicutur,  quarum  anguli  o* 
nius  angulis  alterius  aequalcs.Iatcraqt  aequos 
angulos  continentia  proportionalia. 

CampanvS.  Vtfitrigo- 
nut  a b c fuerit  arquiangulus  tri- 
gono d e f,  fuerit  que  angulus 
a «qualis  angulo  d,&  angulus  b 
«qualis  angulo  e,  SC  proportio  a 

b adde,f?cura  cad  df,  & bcad  c 

f,ipli  erunt  fimiles.  b c • J 

Superficies  muruoru  laterum,  funt  in* 
ter  quarum  latera , incontinua  proportio  * 
onalitas  retranfitiuc  habetur. 

CAMPANVS.  Vtfiduorum  quadrilateroniin  abe,  | 
d e f,  proportio  a b lateris  primi  ad  d c latus  fecundi  fuerit,  . 

(icut  proportio  e f lateris  fecundi  ad  b c larus  primi , illa  I 

duo  quadnlatera  dicuntur  mortuorum  laterum,  fiue  mu-  »— 
tekefia.  ( 

Lincadicitur  diuidi  fecundum  propor 
tione  habentem  mediu&duo  extrema,  quando  eadem  eft  propor 
tio  totius  ad  maiorem  fui  fccftionem.quae  eft  maioris  adminorem. 

iudid.cxZmb.  Diffmtitnet. 

Imiles  figurae  recftilineaefunt,  quae  & angulos  aequales  ha 
bent*adunum,&  qux  circa  angulos  aequales  funt  latera 
proportionalia,  2 Reciprocae  autem  figurf  funt, quando 
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in  utraqi  figura  antecedentes  & confequcntes  termini  rationales  fu 
erint.  jExirema&mediaratione,re<fla  lhieadiuidi  dicitur, quan- 
do fuerit  ficut  tota  ad  maius  Tegmentum,  Gc  maius  ad  minus.  4 AI 
titudo  uniufcuiufquc  figurae,  efti  uertice  ad  bafim  perpendicularis 
dcdu&a.  y Ratio  ex  duabus  rationibus,  aut  ex  pluribus  conflare 
dicitur, quando  rationum  quantitates  multiplicatx; aliquam  effici- 
, unt  quantitatem. 

THE  O N <9C  7.inb.  Sit  enim  t fid  y JI  Titionem  hebens  diUm,  ueluti duplm 
iut  tnpUm  ,tut  qutmhbet  tlum, cr  y Ji  td  i [, eundem  quoq;  dium.  Dico  quddtpfius 
• fi  ey ' [rttio, eonfiit  ex  e Ctiy  Aer  ex  ydtii  [.Vel  quod  ipfius /e  fi  edy  4 ntio-  * * 

nttquitit.ii  imdtipliciti  in  ipfiusy  4 id  i [nliotus  quiuutem,  effiat  ipfius  tfiii/ 

Titionem  Sit  enim  primam  ut  quhm  y4  maior, C7)'  4ipfi  ificr  jit  quidem  Ii  /,  ip/i' 

1 uy4  dupU, & y 4 ipfm  1 / tripli : quonum  igitur  y 4 ipfius  i [tripli  effi, ipfius  tutent 
y dupli  eft*  fi:  igitur  • fi  ipfuu  i fjexl cupii  eft:  quonum  Ji triplum  jtcutus  duplici- 
mat.fit  fexicuplum,boc  emm  e /i  proprie  compofmo.  Vel  fk  .Quonum  • fi  dupli  eft 
tpfvM  y S.diudilur  *fiinipfiy4  eqtuliijroc  eil  t i.cr  i fi.  Etque-nuin  y 4 ipfiut  t [ . 
tripli  esi:  equilis  tutem  eft  « « ipjt  y 4:  ej  * « igitur  ipfiut  i [ tripli  eil.  I..'  propierei,  , 

cr  • fi  ipfiut  t [tripli  eft.  Tomgituruf  ipfius*  ffexicuplteft.  Ipfuu  igitur  * fi  id  i 1 -!• 
[ritioeonneftiturpery4mediumlimitem,comptfiiiexipfiut*(idy4  (ry4idi[  / **  ^ I 
Titione.  Similiter  tutem  cr  fi  minor  fuerit  y 4,ulrjq:  ipftrum  * ('cr ' [fidtpfm*  colligitur.  Sit 
enimrurfut  • fi  ipfius  yJ!  triple, il  y Ji  ipfuu  i [fit  dimidii:  crquonitm  y 4 ipfius  1 

• [dimidii  eftjpfim  tutem  y [t  tnplteft  * fi:  igitur*  fi  [efquitltert  eftipfius  if.fi  enim 
temm  dimidium  trtpkatusjstbebu  ipfum  femrl  cr  dimidium.  Af  quonum  tb  ipfm  y 4 
tripli  efl.it  y 4 ipfiut . [dtmuki  efl.quiltum  eflt  fi  equilium  ip- 
fiy4  trium,  t ilium  rft , [ duorum.  Quire  fcfquilitcrum  e ft  * fi  1 
ipfiut ' [■  Igitur  rttio  ipfimefiidi  [.ctnneftuur  pery  JI  medium 
limitem,  compofitt  ex  tpfi.il  *fitdy  4,syy4tdi[rjttots:.  Sed 
itm  rurfuifit  y Ji  utnqi  ipftrum  .-.Cej<  [mnor.ejfii  qmddtm  * 
a fi  ipfm  y «t  dimidium, cr  y * ipfm  i [fcfquitcrttum.  Quonum 
igitur  qtulium  eSitfi  duorum.lthum  rft  y A quttuorqutltum  tu 
tem  y Jquituor.ttlium  • / trimter  quthu  igitur  t fi  duoru.  tihu 

• [entem:  conneftitur  igitur  rurfut  rttio  ipfuu  t fi  id  i /.  peryJt 
medium  limitem,  que  duorum  eft  td  tru : fimiliter  quoque  o~m  fi  * t 

pluribus  cr  in  reliquis  ctfibus.  Et  mnu/eftum  eft  quod  fi  i compofittrinone  queuts  unteompofiterum 
eujerttur.uno fimphcium  cietlo,  reliqui  compofiltrum  effumetur. 

Euclid.  ex  Cemp.  Propofitio  i. 

[;  1 duarum  rctftilinearum  fuperficicrum  , xquidiftan- 
tium  laterum  fiue  triangulorum,  fuerit  altitudo  una, 
I tanta  erit  alterutra  earum  ad  alteram,  quanca  fua  bafis 
ad  bafim  alterius. 

Campanvs.  Sint  duo  parallclogramma  a b e,d  e f.scqualis  alrirudiniti 


I 


t > / 


fi  * t 


dico  cite  proportionem  eorum  ftcurb  c ad  c 
£ ponam  illa  duo  parallclogramma  luprr  li- 
neam unam,  quxiirgm:eninr<p  propter  hoc 
quod funrxqualis  altitudinis,  inter  lineat  se- 
quidiftanre9,  quarum  fit  altera  k n,  deinde  ex 
linea  g m,  fuma  g c multiplicem  feaindii  qui» 
cunqj  numerum  uoluere.ad  b c,&'  diuidi  eam 
in  paries  xquales  b c,  in  punftis  h & b , a qui- 
bus & pun&o  g.  duci  xquidirtanres line*  a b, 


k 1 a c f ’d  n k 


a d 


t 


g h b e f e m g Ii  h,  c f em 
quf  fuiu  g k & hl:&  complebo  fuperfidet  xquidiftantiu  latcru,k  h fit  l b.critcy  unaquftp  earum 

per 
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per ) 6 primi, c qualis  a c:  quare  (Tau  linea  gc  cft  multiplex  linep  b C:ira  fuperficies  cU,fuperf?ciei  a 
c.Si  fimilitcr  qnoqj  ad  lineant  c f.fumain  cx  linea  g m.  lineam  f m mulriplicem  fecundum  quem- 
cuncp numerum  noluero  ad cftSC complebo fuperficiem  fquidiftannum laterum  dufta lineam 
n xquidiftantcr  linea:  d e,  et  irty  fupe»  ficies  n f ira  multiplices  fupcrficici  d f,  ficur  bnc  a ni  f line* 
c f Er  quia  per  *6  primi  fi  linea  gc  cft  maior  linea  f m.fupcrficics  kceft  maior  fuperfkie  f;&  g mi 
Ii0r,minor:&  fi  aequalis,  xqualts,  erit  per  diffinitionem  inconrinuxproportionalitatis  eadem 
proporno  bafit  b c ad  bafm  cf.qux  eft  fuperficiei  a c ad  fuperficiem  d f.quod  ert  propofirum. 

De  Triangulis  unius  alrirudinisidem  probabis  &i  eodem  medo  per  j8  primi,  ductis  lineis  ab 
cxrrcmiranbus  earum  quas  ad  bafes  fumes  mulriplices  ad  uerrices  triangulorum. 

E uchd.cx  Zdmb.  Tbcomud  u Propofmo  i. 

■ TrianguIa&paMlIclogramma,quxfub  eademfunt  altitudine, 
ad  fc  inuiccni  funt  ut  bafes. 

THIiONfX Zmi. Sint  triangula quide xiy.tyxy  A,paraUclogyamma utri iy,e ryf, fub eadem 
dUitudiietxifimtia  perdendieuUrt feilicet  ab  xjn  J AJufta.  Dico  $ rfl  ficut  f y, bafit ad  > 41,  bifin:  fie 
ril  xf  ysrungulum  ad  a y A,triaagilum,(y  i y,parallclogranimum  ii  y iparaUclogrammii.rrodueatur 
uqui  (par  a pofiuLttum  )Af,ex  ulraq:  io  > a-.figna,  C ponatur  (par  > primi)  ipfi  qudi  Cy  b. tfi  squalet y 
quoccunq;  i «,cr»  i,  ipfi  iuti  y Ajbafi  xqualet  quotcunq;  A n.c T « a.Co  ncHantierq; « «,*  /,*  n,rt  «a.  Et 
qiomamyf,l »,cr  « d fibifnutce  fum  xqualet, cr  triangula  quoa  x t n,x  xf,erxfiy,fibijnuiclftinte- 
qutlii  (per  ii  primi)  Q pod  multiplex  igitur  ej}  t y bafit, ipfiut  d y,  bafit,  tum  multiplexefiet  trianguli 
x / y, trianguli  xly.ld  [ropterea,quam  multiplex  tjl  a y, bafit,  ipfiut  * y bafisja  multiplex  eftcruiy, 
triangulujpfiut  u A y,trii gulisf/i  squalis  ejl  t y ,bafit,ipfi  u A bafixquu  eRfperu  primi)  trianguli  <t  / 
y,triigulo  x y * st  Ji  bafit  t y, excedit  bafim  y a excedit  ct  trianguli  u i y, trianguli  xya,tyfimmor,mi 
nas  (per  « diffinitione  quinti)  Qualuor  ion  exiflrmibu  magnitudinibus  duabut  qi udi  bafibttt  hoeeUCy, 
&y  A, duobus  autem  triangulis  liotefi  « f s,C*y  A,f,mptxfunt  xque  multiplicet, ipfiut  quide  C y,  bx- 
fit,<7  ipfiut  u f >,lrianguh, bafit  uidelicet  ty,a  trungulu  x / yjp forum  aityA,  bafit  tyxA  j ,tnangu- 
liialta  qua  uis  eque  miiLlph.iaboc  e/t  bafit  y a, CT  triangulum  * \y,cr  de  ' t x [ 

monflratum  efiqfi  excedit  bafit ! yfbafin  y A,  excedit  quoq,  ©■  tringulu 
x t y .trianguli  x Xy:a’fi  squalis,  xqualrictfi  nuitor, mtntit.ES  igitur  fi 
cut  bafit /Sy  ad  ba fio  y A, fie  tr  ungulum  xfy,ad  triangulum  xyA(pcrt 
diffinitionem  quinti.)  Er  quo  na  ( per  41  primi)  ipfiut  qmdem  trianguli  x C 
,,  duplum  ejl  parallclogrammu . ; ipfiut  au:c  x y A,  trianguli  duplum  e fi 
(per  tandem)  par allelogrammm  iy, partti  auicmcoic  medo  mullipUctu 
(per 1J  qul/lll ) eandrm  baber.t  ratione,  eS  igitur  ficut  trianguli  xf  y,ad  / 

triangulam  x y A,fic par allclogr amnii  1 y,ad  pirallelogrammi  y [.Quo-  g t f y A n \ 
niam  igitur  patuit  ficut  quidem  bafit  f ysdbafm  y A,- fie  triangulum  xfy  “ 

Illi  triangulum  a y A,ficutq;  triangulum  xfy, ai  trunguum  x y A.fie  parallelogrammum  ty  ad  parallelo 
grammuin  fy,cr  ficut  igitur  (per  U quinti)  bafit  f.  y,ad  bajin  y A.ficparallclogrammum  • ysdparaUelo- 
gran insum  /y. Trianguli  igitur  cr  paraSclogramma  fub  eadem  altitudine  extjlenna,  ad fe  muicemfunt  fi 
tui  bafesquod  demor, fi  rare  oportebat.  Huclid.ex  Camp.  Yrcgcfitlo  1. 

Si  linea  recta  duo  trianguli  latera  fecans.reliquo  fuerit  xquidi 
Iftans^eam  duo  illa  latera  proportionalitcrfccare.Siucro  pro 
Jportionaliterfccet,cam  reliquo  lateri  fquidiftarcncccflecft, 

CAMPA  H V S.Sir  triangulus  a b c.cuiut  duo  latera  a b SC  a c fecet  linea 
d e.xquidiftanter  tertio  lateri  quod  ert  b c,  dico  quod  erit  proportio  a d 
add  b.fTcur  atad  ec,8C  ecdnuerlo,  ii  fuerit  proportio  a d ad  d b,  licut  a e 
adec,  linea  de  erit  fqufd:ftanslincrbc,  protraham  enim  duas  lineas  e b j « 

BC  d c.eririp  per  it  primi,  triangulus  e d b cqualis  triangulo  d e c, propter 
id  quod  ipfi  funt  ambo  fuper  lineam  d e,  inter  lineas  xquidillanu-s  ,»n<p 
perfecundam  partem  7quinti,proporho  trianguli  a d eadutruncp  illo~ 
rum.erir  una.fed  proportio  eius,  per  prxmiifam  ad  triangulum  c d b,  eft 
ficur  linep  a d ad  lineam  d b,&  ad  rriagulum  d e c, ficut  linex  a e ad  line-J  ec.Nam  ipfe  cu  urrotp  il 
Iorum  eft  xqualis  alritud  in  is.quai  e ei  itproportio  a d ad  d b, ficur  a e ad  e c.quod  eft  pnm  u.Et  fl 
hoc  fuerir , erit  per  prxmifiam  ipfius  a d e ad  utru  typ  illorum  proportio  una,  quare  per  fecun** 
dam  partem  9 quinti,  ipfi  funt  adinuicem  xquales,  & quia  ipfi  funt  fuper  eandem  bafin,  uidcli~ 
ctt  lineam  d c,6C  cx  eade  parte:  erit  per  j?  primi, Unca  d c xquidiftas  bnex  b c.quod  cft  1 ecundu. 

m 4 iudid. 
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EucU  cxZmb.  Tirommi.  Propoptio 

Si  trianguli  ad  unum  laterum  dudla  fuerit  aliquareda  linea,  pa>  * 
rallelus  proportionaliter  fccat  ipfius  trianguli  latera : Sc  fi  trianguli 
htera  proportionaliter  fe<fla  fuerint,  ipfas  Icdhonet  connectensrc^ 
cra  linea,  parallelus  ad  reliquum  erit  ipfius  trianguli  latus, 

j T Hr  °aU  n raim  * * td  Utui  f ydgilur  d eSIieo  quid  tji  peut$d. 

ii  *,pc  efty  iji'  ar.Co imeauntur  enim  » r.CT  y d^qiulc  igitur  tjl(prr  ,7 primi)  mtngidi  ( d •.ini 
gulo  y d 1:  meide  enmptnt  bip A i.crin  eifdem  pinllelit  dt.o-ty.  dliud  iutem 
1“°Jd;<  trungtdi*  d i,xquil,nute(per  7 quinti)  td  idem  eundem  labent  r itione. 

- tgpttrpeut  trimgulu  S i >,4.1  trunguli  n d c/ic  trungulii  y d /,id  triinoulum 
id  I. StiJteut  quili  triingidm  i d >M  trungilZ  * d i.pce/l  f d,id  d*.Ub  eidi 
«4B.J;  tltitudineperpendicuUrifcilicct  ib.m.  /,  duili  em  pntudfeuuicifunl  1 
peut  fu/«  (peri  fexti.)  Acprepterespcut  truxgulm  ydi.ad  trungulii  m d i,pc 
y e, id , u,cr peut  Igitur (per,, quinti )U,idi.,Pcyni...  'sedimippm  *' 

“•>  trunguli,  Uterd  xt.cr  * ypropmrtiomUterfecentur.  peut  t d,ui  d *,pc  > ,, 

id  > «,c-  eonneaatur  d ..DicoqpiriBelu,  eil  d ,,ippt  yPifUemninq;  iilhoPtU,  f =?• 

uuonum  ehPeut  Cd,idd.,pey,,id.  tr.  feipeut  quidem  f A. ii  d .,}c  trungu- 

",'’(prr'  f^Opcut  nutem  y i.id , .Jc  trunguluy  J,*d  trungulm  ttde 
(per eundem) ej peut igitur (per,, quint) imngu/um /d,.,d trinigulum « d hpc triineulum yd*td 

per  , qutntt.  de quute  ig itur  (per  eundem)  e fi  trungfdm  t d triingtdo  y/.,erin  eidem  funt  bip  A 
dejulti  iutem  IrunguU crmeidembip enftentu.etum m n(dem funt perMit (per,, LmiXerl 
lelut  igitur  eftd , jppf  Si  triungult  td  unum  Utut  igitur  t Hi  perit  pinHelut  tliqui  re  at  linei  trro- 
portionihttr  fecit  trunguli  Utertifjp  trunguli  Uteri  proportiotuliter  feHt  fuerint,  ipftt  fiaiona  co 
1*112?«  redi  linet, ptrullelui  ent  id  reliqitm  trunguli  Utucquod  dnnonUrtfie  oportuit. 

Pudid.cxCimp.  Propofitio,. 

ab  aliquo  angulorum  trianguli  lin  ea  reda  ad  bafin  du<3a,an  , 
Jgulum  illum  per  aequalia  fecct.duas  partes  ipfius  bafis  reli- 

- — -quiseiufdem  trianguli  lateribus  proportionales  efTe.  Si  uerd 
dux  partes  bafis.quas  linea  ab  angulo  ducfiadiftinguit.reliquis  tria 
guli  lateribus  proportionales  fuerint, lineam  illam  angulum  per*? 
qualia  diuidercncceflarid  comprobatur. 

f,Ufd""'?nSUll,S  C,“8Ul° d 1 C:<IU:,rt "S"!"*  c.tft  xqu.rln a„g„ 

mU  8 P"  m P"»».^  d»  «qualis a b, K.dro prrpnmam par-  I 

lem  leptimi  qmn  n.proporno  e a ad  a c.cft  f,a,t  b a ad  a c frd  prr  pnrmif- 

mlTm  Vd  1 CACn  fiCUI  bdadd  C"K°  b a ad  a c,ficut  b d ad  df.quod  rlt  pri  L 
rnotn^Ma” da Pa4^u*^«nu'r6 pnmar pania, probab.turtonurrfb  ^ 
o,?ba^a  n™"drd‘i80fi',0n<'>fi  ^ufrirProp°nio ba  adacX  i * r 

primi  duo 

hi  angulo  d a c.quod  rft ferundum  * ™ 1 ’ Pr'm'.J"Sul“‘  *> » d,cft  fq»a. 

e-  . EucUdefrxZtmt.  Tbeorrmi Propoptio^ 

b.  trianguli  angulus  bifariam  fecetur.difpefcens  autc  angulum  re , 

bou!varCCUent  & " ba/Is  habebunt  rf  tioncre 

hquis  pfius  trianguli  lateribus:  %C  fi  bafis  fegmenta  eandem  habue, 
nnt  ratione  rebquis  ipGus  triag^i  lateribus.i  uerrice  ad  feifbonc  co 
• iunifbt 


«+• 
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lun&aretflalineabifariilnTdifpefcitipGus  trianguli  angulum. 

THEON  rxZmbSit  triangulam  * Cyfeceiuri^ (per  s> primi ) angulus  fi  * y Ju/irum prr reUam U 
fi  eam  * «*.D  ico  quod  efi  ficut  C A^d  y A fic  cft  fi  *,ad  * y.  Excitetur  erunt  (perji  primi)  per  y,ip fi  A *,pa 
rMus  yi3c  extenfat  *,  ei  concurrat  in  •:& quoniam  ia  parallelos  *A&»y, 
refla  linea  * y,cecidityangulus  igitur  *yf>{pcr  29  primi/)  e qualis  e fi  ungulo  y 
ett/LSedangnloyMAjs  qnicfi  fub  6 * A,fuppomtur  *qudUs,w anguini  igitur 
fi  te  A,ci  qui  fub  * > f.fft  angulo, rfl  £ qualis. Rurfus  quonu  in  parallelos  «A,  & 

1 y,  refla  Irnea  recidit  fi  « t;(per  % 1 primi)  angulus  exterior  fi  * /^e  qualis  e fi  an 
gulo  interiori  * 1 y.ojlenfum  autem  e)i,q,  angulus  a y 1, angulo  fi*Jl,eflcqiu.ks, 

C r angulus  te  y t igitur tangulo  «e » > ,cft  aqualis, quare  cr  latus  et  i>Li teri * yiper 
4 primi)  esi  rquale.Et  quoniam  trianguli  fi  y i,ad  unum  latus  • y, parallelus  a fla  £ 
efi  a A, proportionalis  igitur  e fi  (per  1 frxti,)  cr  (peru  quinti)/icut  CA,adAyt 
fic  fi  *,ad*  /.Aequa,  is  autem  efi  et  t,ipfi  * y.cfi  igitur ficut  C A,ai  A yfic  fi*  ad 
et  y.Sed  efio  ficut  fi  A^td  A yfic  fi  *,ad  * y,cT  conne  flatur  * A.  Dico  quod  bifariam  fecatnr  angulus  C*  y, 
per  reflam  lineam  a A.Eifdem  nanq ; difrofitis  quoniam  esi  ficut  ( A,ad  A y,fic  efi  t*jd  * y,jcd  ficut  1 A 
< ,sd  /yfic  fi  *,ad  * 1, (per  fecundum  fexti ,)  trianguli  enim  fi  y *,ad  unum  latus » y,afla  efi  parallelus  * 4, 
CT  ficut  igitur  A *,ad  a y,fic  fi  *,ad  a «/per  9 quinttiaqualis  igitur  efi  * y,ipfi  * tajuare  et  angulus  qui  fub 
* » >,C per  quintam  primi, )rt  qui  efi  fub  * y ‘,ejl  rquahs.Scd  qui  efi  fub  *t  y,  (per  29  primi)  exteriori  qui 
efi  fub  * fi  A efi  aqualis  tangulus  autem  et  y • ,ei  qui  uicifiim  ejl  fub  y * A^ngulo  efi  aqualis : igitur  fi*  A, 
aqualis  efi  angulo  y*  A.  Angulus  igitur  Cxy, bifariam  difcindtturjub  * A,refld  linea.  S:  trianguli  angulus 
igitur  bifariam  fecetur,eum  autem  dijfefcens  refla  linea  fccueri:  c 7 bafinjbafis  fegmenu  eandem  habebit 
■ rationem  reliquis  trianguli  lateribus:c  fi  bafis  fegmenu  eandem  habuerint  rationem  reliquis  trianguli  U 
ter  ibus, a uertice  ad  bajin  comunfla  refla  lusea  bifirum  f r cat  ipfius  trianguli  attgulumiquod  erat  demon 
fbrandum. 

EucUd.cx  Camp.  Propofitio  4. 

3 Mnium  duorum  trianguloru, quorum  anguli  unius  an^ 
y!  gulis  alterius  funtxqualcs,  latera  aequos  angulos  conti* 
linentia  funt  proportionalia. 

oftj  CAMPANV  S.Sinr  duo  trianguli  a b c,d  e f jquianguli : fitlp  angulus  a xqua* 
iis  angulo  di&  angulus  b.angulo  e:8l  angulus  c, angulo  f.di 

co  quod  proportio  dead  a b,&dfad  ac,  cft  ficut  c f ad  b c.  * Z 

ponam  enim  ambos  triangulos  fuper  lineam  unam.qux  fic 
ec.iraquodduo  anguli  unius  quierunt  fuper  hanc  lineam, 
fint  xquales  duobus  alrerius,  qui  rrunr  fuper  eandem : non 
quidem  medius  medio, aut  extremus  extremo  :fed  medius 

unius. extremo  alterius:  ponam  duos  eorum  medios  an-  . _ 

gulos  in  eodem  punfto  coire, firq;  a fc.ipVe  idem  triangulus  v c 0 \ 

qui  erat  a b c :3C  quia  angulus  a f c,eft  xqualis  angulo  e,S£  an 

gulus  d f e angulo  c per  bypothefinrerit  per  prima  partem  28  primi.lineaafxquidiftans  de, &<t 
■fsequidiftans ac :complebo igitur fuperficiem xquidiftantium latcrum.qux  firgf: erit<pperi4 
primi,ga  xqualis  d f,& g d xqualis  a f Quia  ergo  per  fecundam  huius  ga  ad  3 c, ficut  e f ad  f c,  SC 
per  eandem  e f ad  f c.ficut  e d ad  d g,erit  per  7 quinti  d f ad  a c*.fi C per  eandem  e d ad  f a,  ficut  e f ad 
i c.-quod  cft  propo  firum. 

EucUd.ncZmb.  * Theorema  Propofitio 4. 

4 Aquiangulorum  triangulorum  proportionalia  funt  latera, qu* 
circu  xquales  angulos , & limilis  funt  rationis  qua;  1 
aequalibus  angulis  latera  fubtenduntur. 

THEON  rx  ZjwK  sint  trunguU tqutinguL « CycrJ,., equum* 
t faitltti*  ungulum,  qui  fuk  *fl  , e i qui  fub  «1  y . rfl  ungulo , cr  ungulum  qui  fub 
(tyciquifub  yd,,  cnnfuper  unguium  qui  fub « y f a qui  [ub  A ly.Dxo 
quod  triangulorum  * d y c r 4,  < latera  funt  proportionalia,  qus arcum 
aqualcr  funt  ar.gulot : clufdcmq;  rationi! , qua  equalibt « angulis  Lucra  fub- 
tenduntur. Ducdtur emm m redam  lineam  /Sy.ipflyi.  Et  quoniam  angu-  t 1 * 

M af  y cr  *}  fi  duobus  redis  funt  minores  (per  dcanianfcptimam  printij 

equalil 
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ctpuSit  aut  e ejl  angulus  * y fi /i  ^ui  ejl  fubAxy  angulo:  jnguli  igitur*  fiyetAiy  tduobt»  rtStif Mit  ini 
norcs  Igitur  fi  *&tA pro4nftr,tn  congrejfuMuemtmt.Congreduntur^conuenunuy  «/:  et  quem* per 
bypcibeftn  anguini  A y t ^ngulo  xCyejl  *qiuhs:pirj'Jdui  cjl  ( per  i s primi)  fi  fipft  y A. Rurfut  qui miam 
perbypotbe/in,angulits*y  fi  aqualis  efl  angulo  A lyfpurallelui  ef},per  is  prim,x  y ipfi  / i>parA!e!ogrd 
tnum  igitur  eft,/*A  y.  Aequalis  igitur  ejl  i *,ipft  A >»CT  * y ipft  ME t quonu  per  ijcxtijruguU  fi  /« ad 
litus  unu  f‘  parallelus  afta  cjl  * y.efi  igitmrficut  fi  a ad*  /\fic  fiyadyi.  Aequalis  auieeil*  fipfi  y A.  St- 

■■  11  ~ il  ■%  J /7  r ( 4 l \ ■ * ««  I.  r. . » j , J J . , J . - 


. AQnoruam  igitw  demonjlratum  e /f,  $/ic«t  • badCyficJyady  ifieutanten  fiadystficyiudi 
S:cxsque!i  icitur, per  > » quinti  ficut  jS  u ad  u y,fic  y A id  s I. Proir.dc  squiangulorum  triangulorum  pro 
portionaUtfunt,  q « 0««™  ^aJrs  ungulos  fiat  Uter  j, e uifdemq;  rationis,  qua  squalibus  ungulis  Lite - 
ra  fiblenlunluriquod  fini  demonilrandam.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio  f. 

Mniuni  duoi  u trianguloru.quoru  cumftoru  laterum  ft'* 
fe  rcfpicfentium  cft  proportio  una, anguli  lateribus  pro' 
portionalibus  contenti,  aequi  fibijnuice  cllc  probantur. 

CAHP.  Hxc  eft  conurrfa  prioris.  Nec  fecir  ex  ea  prxmifia  unam  conclufio 
nem.ficurfecirm » 6C  jhuiusiquia  nec  eadem  figuratione.nec  citdcm  medias  de- 
monftrntur, quibus  prfcedens.Sinntacp  duo  trianguha  b c,d  e 

f. fitip  proportio  ab  ad  de,&  ac  ad  d f.ficur  b c.ad  e f,  dico  <j> 
angulus  a,eft  cqualis  angulo  d,&  angulus  b angulo  e,  & angu* 
luse  angulo  f.Conftiruam  fuper  lineam  e f,  in  oppofiraparre 
trianguli  d e f, angulum  f eg  xqualem  angulo  b,&  angulum  c f 
g f qualem  angulo  c,  enrqj  per  j i primi,  angulus  g,  f qualis  an- 
gulo a:  ergo  per  prftmflam.proporrio  a b ad  e g,  & a c ad  fg.fi- 
cuc  b c ad  p f,  quare  a b ad  d e,  ficut  ad  e g.  St  a c ad  d f,  ficur  ad  f 

g.  igirur  per  fecundam  parrem  9 quinti , d e,  «ft  xqualis  e g,  SC 

per  eandem  df,fquaIlsfg.quarcpfr«pruni,duomangulidcf,Kgcf/utnrnuWiiIi  qui.  er- 

go  triangulus  gcf.rlt  etiam  arquungului  triangulo  a bc, condat  propofirum. 

Ejc/iJ.oc  V.ur.b.  Theorema  g.  Propofitio  s. 

Si  duo  triangula,  latera  proportionalia  habuerint,  jcquiantmlar 
erunt  triangula,  Sc  aequales  habebunt  angulos,fub  quibus  eiufSem 
rationis  latera  (ubtenduntur. 

r IE  ? Vc*2""1’  Sintbinutriunguduuby  later*  propeirtionuliu  habentia, fitutnCad/y. 

ff^'i^^>‘a'^'^dJt^r*^fituttu.et.y,fie,4mlsf.D:coqueuls<peundi. 

U cdsCy  ,rungu!u,tr,jngulo  *.  {-.squale,  q;  habebutangulc,.[ubqu,b:,ie:ufdcm  rutiomsUter.fuhte- 
dunlurboecllsngukm  u s y ungulo  J! , ungulum  (y.  ungulo ,fj,c T in  fuper  ungulum  jS  * .angit 

b, Suemam, e, ur,*r,,pnm,snmud redam  lwram.nidfignaq:mra,  fnnguloquidemaCysquT- 
iKanguL»!,  ">‘,''Z!‘^ruleuy(squalisquiellfub,f..Rrbquusigi,uranguli,,quifsibAn>trebepenU 

fub../easquul.,:„ulum  ,g,sur  e.i  er, angulum  .Cy,  enangulof,,  TrUngulorusgnuruf  yv  • 
f^fProPcrtloffJfu[ “d  later  u,  tjus  circum  squales  funt  ungulos,  per  Afexpnufdemet  triangulis  litem 
fubtedunlur.pp  igiturfcu,  sfudhPo.al , f Sed  ficut.  S.ud  hfcfupponL  S,ad . nv,ur ficut 
.Uud./fic.sud.  !,u,ruq;  ,g„ur  ipforuahcr  . >M  < frundi  habes  rationi. Hcsssials,  iguur.LJqum 
f',r<!  * ',Vfi'f‘dpropicreu  cr  ul/.ipfif.  cft  squulis.Qncnuignursquahs  eS  h.ipfi,  ..dmmsau- 

“r  J ' ^ ' ^Ul>U<r  ‘ ^ M'M‘,Cr  H"  A ihjf!t'  'H^ngulv.l  iguurA.f, 
per  . prmu.angdo  , . r c i squalus?  snangulu  m . fiprr  * pnmi)  triangulo  . , rcn  squale, crrcliMu, 
eidi  reliam  an? Ais sxiu  rt  «w  fuh  * r.. . 1 l j v 


ptrrca crtngulusuSy ungulo  Jficd squalis : ej mfuper ungulus  qui  aa 
qus  sd  n.Aequiungulum  igitur  e fi  triangulum  * y t, triangulo  •Uf.Sihinu, 
guls  igitur,  latera  proportionalis  habuerint,  sqmungula  erunt  triangula,  c 
squdn  habebunt  angulos  ,fub  quibus  esufdem  ratlomsUteru  f ubtenduntur : > 
quod  erat  demomlruulum. 


Propofitio  t. 


LIBER  S EXT  VI  14] 

tuclid.exCainp.  Trcpofitio  a. 

Mnes  duo  rriaguli,  quoru  unus  angulus  unius  uni  angiu 
lo  alterius  aqualis,  lateraq?  illos  duos  aequos  angulos  c5- 
tinentia  proportionalia.funt  inter  feinuicem  gquianguli. 

C A M 1».  Manear  prior  difpofirio,  & fir  folii  angu- 
luitTf  qualis  angulo  d c f ,SC  proportio  a b ad  d e,ficur  b c ad  e f;  di- 
co adime  duos  rriigulos  a b c,d  cf  dfe  cquiagulos.  Ciim  fir  prima 
per  4 liuius  propter  hypothefes  prxmifl*  conclufionis,  a b ad  cg, 
fi  cur  b cad  e f:  erit  a b ad  d e,ficur  a b ad  e g:  quare  per  fecundi  par- 
te non*  quinti  d e,eft  xqualis  e g.Quia  ergo  duo  latera  d e e f tri 
goni  d e f funr  «qualia  duobus  lateribus  e g & e f trigoni  g e f,&  an 
gulus  eunius  angulo  e alterius, quia urerq;  eft  xqualis  angulo  biip 
fi  eriir  per  4 primi.p  quianguli:5£  quia  e g f eft  etil  xquiangulus  a b 
c.paterpropofirum.  £uclid.exZdmb.  Tbcoronde. 

t Si  bina  triagula  unum  angulum  uni  angulo  xqualein  habuerint, 

8t  circum  xquales  angulos  latera  proportionalia,xquiangula  erue 
triangula,&  aquales  habebunt  angulos,  fub  quibus  eiufdcm  ratio- 
nis latera  fubtenduntur. 

THEON  ex2amb.  Sim  bina  triangula  * > y,e?  «f  < fi,  unum  angulum  qui fub  (ay,  uni  angulo  qui 
fob  1 *t  [aqualem  habentia, V qua  circii  aquales  angulos  late 
ra  proportionaliajieut  i a, ai  a y,fic  i i, ad  * fi.  D/co  q,  truis 
gnlii  * fi  y,aquun?ulit  eft  ipfi  triangulo  -i  f fi,  C7  aquali  habe 
bit  anguli  a fi  y, angulo  d t fi.ey  anguli  a > fi, angulo  / fit.Con 
fiituatur  enim  (peras  primi ) ad  reda  lineam  at  fi,  adfignacp 
in  ea  at  [,utnq;  ipforS  fiay.ef'  at  Aqualis  angulus  fi  A e, an- 
gulo autea  y <’>  aqualis  angulus  a,  fi  a,  reliquus  igitur  angulus 
qui  ai  fi.rehquo  angulo  qui  ai  « eft  aqualis.  Acquiangulu  igf- 
tur  tsl  trianguli  a fiyfri  mgulo  An  fi.  Propornoiulittr  igitur  eih, fient  ta.aiay.ficuAjiAf,  ( per  afe- 
xti.)B.tceptumautccft,q,ficutfi  nfadny,ficiA,ad  a fi,  eyftcut  igitur  (peras  quinti)  t A^ai  A fi./icnA, 
ai  a fi  Aequalis  igitur  eft  (per  9 quinti)'  A, ipfi  Au.Bt  communii  Af.Dua  iam  ■ A,ey  A fi,duabus  n A,ey  A 
[fiunt  aquales, c angulus  'i  fi.  (per  bypothcfm)  angulo  » A fifft  aqualis. Bajis  igitur  t fi, (per  4 primi)  ba 
fi  , fied  aqualis,  cr  triangulum  a 1 fi,  (per  eandem)  Iriangulo  n J ficti  aquale,cr  reliqui  anguli  reliquit  an- 
gulis aquales  erunt  alter  altenfiub  quibus  aqualia  Utera  fubtenduntur.  Aequalis  igitur  eft  angulus  a fi,, 
angulo  a fitfitj  qui  ad  r,fi qui  ai  '.Sei  angulus  qui  fub  a fi «,o  quifub  uyfi.eA  aqualis,  cr  angulus  *yC, 
igiiurei  quijubafii,efl  aqualis.Receptum  autem  eft, quod  angulus  fi  • y,ei  qui  fub  taficft,  angulo  aqua- 
lis eil,cr  rcliquttsigUwr  quiaifi,rehquo  qui  ai  t,eft  aqualis. aquiangulum  igitur  eft  triangulum  a tyjri 
angulo  a 1 /.Si  bina  triangula  igitur  unum  angulum  uni  angulo  aqualem  habuerint,  circum  uero  aquales 
angulos  latera  proportionalia,  aquiangula  erunt  ipfa  triangula,  u aquales  habebunt  angulos,  fub  quibus 
.eiufdcm  rationis  latera  fubtenduni  iriquod  dmonslraf.coportutt. 

E uelidxx  Camp.  Propofitio  ». 

ml  fuerint  duo  triaguli.quorum  unus  angulus  Unius  uni  angu 
lo  alteriqs  xqualiSjduocp  fuoru  reliquorum  anguloru  lateri 
*bus  proportionalibus  cotenti,  duoru  uero  demum  reliquo* 
ru  utcrcp  aut  neuter  retflo  angulo  minor,  nccefle  eft  illos  duos  trian 
gulos omnibus fuis angulis  inter  feinuiccmxquiangulosefie.  • * 
CAMPANVS.  Sint  duo  rriiiguliab  c,d  ef,f?ripangulusa,fqua-  ^ 9 t 

lis  angulo  d,  &:  proportio  ac  addf,  ficutcb  a ad  fe,&'nrer(pduo-  * i %JL  • f » 

runi  angulorum  b &e,aut  neuter,  fit  minor  refto,  dico  eos  efle  *-  * a wU  . 

quiangulos.Sj  enim  angulus  c unius,  eft  xqualis  angulo  f alterius,  * / \ /’ * 

patet  propofirum  per  przmifTam.  Sin  autc,iirc  maior,  fiatqrangu*  / \ ^ 

lusacg,xqua!iscidem,crit<y  per  ;*  primi, triangulus  agc,cquian«  1 r ' 

gula*  triangulo  def,  quare  per  quartam  huius,  proportio  ac  ad  f,  b * • f 

ficuc 


♦4 


t+4-  « E 6 M E T.  EtEMENT.  EVCLIDTS 

Ikur  g e,ad  d f,  fcd  fic  fuir  b c id  e f.ergo  per  noni  quinri,gc&  b c.fiint  xquales,  ergo  per  quin- 
cara  primi  angulus  b,cft  fqualis  angulo  b g c.Si  ergo  ncurer  duorum  anguloru  b«£  efuerir  mi- 
nor refloi  accidet  duos  anguloi  unius  rriangub  non  ede  minores  duobus  rcflis,  quod  eflV  no 
poteft  per  17 primi.Quod II uicrq,  fuerit  minor  reflo , erit angulusagcmaior  reflo  perit  pri- 
miiquare  SI  angulus  e fibi  iqualis.eft  ena  reflo  maior,  quod  eft  cotra  liypothcfinqiurtdeftru 
flo  oppofiro  remaner  propofirum.Oporret  aurem  urrunqi  angulorum  reliquorum, aut  neutru 
«rte  minorem  refloipofsibile  enim  eft  in  eodem  triangulo,  ut  in  triangulo  a b c,  I111  tam  gcefTe 
aequalem  b c : Si  ideo  em  a e ad  utramtp  earii  una  propotno  per  7 qumii.Nec  tamen  erunt  tnan 
puli  a gc  SI  a b c *quianguli,quamuts  unus  angulus  unius  fit  aqualis  uni  angulo  alterius  imo 
tdan  ut  angulus  a:  K proportio  lineae  a c.pfout  eft  latus  magni  ad  a cprout  eft  latus  parui  'ficut 
b e latus  magni  ad  g datus  parui : utracj  enim  aqualis, 81  hoc  eft , propter  hocquod  angtilus  e 
minoris.cft  maior  rcflo;SI  angulus  b minoris  minor.Nam  in  omni  rnangulo  duum  aquabum 
larerumuterqt  angulorum  qui  funtad  bafin.rft  minorreflo. 

Euclid.exCamp.  Theorema  7.  Propofitio  7. . 

Si  bina  triangula  unum  angulum  uni  angulo  f qualem  habuerint,  T 
circum  autem  alios  angulos  latera  proportionalia , reliquorum  ue' 
routrunque  fimul  autminorem  aut  non  minorem  re(Tto,*quianpu 
Ia  erunt  triangula,&  aequales  habebunt  angulos.cir  cum  quospro- 
portionalia  lunt  latera. 

THE  o Nex  Zamb.  SiutbmatrianguU  « ty  er  A . /,unm  angulum  uni  angulo  aqualem  fcalenlia. 

etyeftfaeA/.artmamemaUotangioe. fyer -f?/,la^proportio»a. 
lafim.eadeyjKAaad./Rtliq^mutroquiady/.primoutr  unyrmulmaioremrtttV.DicniL 

equiangulum  este  fi  y tnangulum,ipji  A 1 / triangulae  equilis  erit  an  * 

gu/ut e fi y. angulo ^./:cr  relquiuquiady,rchquoqmad/.  Siemm 
maqualii  eri  angui»  * fi  yjci  qui  fub  A , /e/l  angulo,  alter  eorum  maior 
tH-.jit  nutor  angulus  efiy,econftiluatur(ptr  at  primi  ) ad  « fi  refla 
Ineam, ad fignumqf in ra fi,  ip/iu . /angulo  equaUtdngultt.  f«.  Et 
quoniam  equals  rsl  angulus  qui  ude  ei  quieftadA,eanguh»efi  n 
n qui  fub  A 1 /:  retiqui»  igitur  angidut  . . t reliquo  angulo  .!/,  eft  aqua  / 
lis.AcquUngulu  igitur  ell  trianguli!  a, triangulo  A , /.Eft igitur  ( per « 

4/exti ) ficut  e fi  ad  fi e,fic  A t udi  f.  Sicut i 4, ad/ /»  recipitur. pc  * > • / 

• fi  ad  fi  y. Ea  ficut  igitur  (per  1 1 quinti)  .faafiy.jicmSadfir,lgitur(prr9  quinti)  e fi, ad  utrsatq;  ie ferit 
fiyCT  fi",  eundem  habet  rationem, equulis  igitur  eftfiyipfiCa.Qgercpcr  quintam  primi*?  anrulus  qui 

adfi.y^nguloqmfub(.yeftequahstfedmutorreaofubijdeturangulusquiad,minorigiturrrfiloefi 

ifftir  angulis  qui  fub  fi  uy.  Quare  (per primi)  cr  * altmfean  ip/Tangului . maior  eft  reflo : er  o/lra- 

/imt  eft  <j,  equulis  esi  n qui  ad  /cr  qui  ad  /igitur, maior  eft  reflo,  StOlcitur  aulrni  minor  reflo,  oucd  eft 
abfurdum.lguur  uuquahs  minime  eft  angulut « fi  ?,  ungulo  A,  /.  Aequalitaulem  eft  e qui  ad  . lienici 
qui  ad  A:<y  reliquus  quiedy  igitur,  reliquo  qui  ad  [eft  equulis.  Aequiungulum  igitur  e/l  trianguli!  efiy, 
triangulo  a ./,  Sedrurfusfupponaturuterq,  eorum  qui  ad,/,  non  minor  reflo.  Dieorurfutqerlie  eft 
equianguiim  triangulum  .fi  y,  tnangulo  A . lElfdem  nempe  d,ft,eftus.fimlliterden,tm(trubmu,qubd 
uquaus  eft  fy.ipftl  «iqiure  er  angulu  qui  ad  y,ei  qui  fub  iuyck  equa ■ 

Ut.  At  non  minor  reflo  eft  angulu  qui  ad  ymeq;  igitur  minorreflo  eft  an 
gulis  qui  eft  fub  fi  e y.Trugidi  igitur  f »7  (prr  17  pnmi)diioanguli  duo 
Ius  re  ais  non  funt  minoret, quod  eft  impoftibile.  Non  igitur  rurfus  ine- 
qualis  eft  angulus  e fi  y,  angulo  A • [.equulis  igilur.rft  aulrm  angulm  qui 

• ad  •e.eiquiadAequals.Reliqmuigsturquiady.reliquoquiad/efte- 

. , quali!.  Arquiangulnn igitur  eil  triangulum e fi,, triangulo /1  /.St inna 
. igitur  triangula  unum  angulum  uni  angulo  equalem  habuerint , circum  * 

autem  alios  anguloi  latera  proportionaliaartliquoru  urro  utrunq:  fimul  uct  minor  cuci  non  minorem  rr- 
ao:  equi  ungula  erunt  triangula,  er  a-qualer  habebunt  angulos , erneum  quos  proportionalia  funt  Utera- 
J oportuit  demonfitrafte.  EucluLexCamp.  Vropofmo  6. 

|Iab  onhogonrj  angulo  redlo.ad  bafinhneaperpendicu* 
jlaris  ducatur,fient  duo  triaguli  partiales , toti  trianoulo, 
|&fibijnuiccmCmiles.  5 


cor  re- 


»+J 


ElBER  S EXT  VI 
CORRBLAR1VM. 

Vndc  etia  manifeftu  cft.quia  in  omni  triangulo  re<$agu!o,fi  ab  e- 
ius  angulo  recto  ad  bafim  pcrpedicularis  ducat,  erit  ipfa  pcrpedicu 
laris  inter  duas  fe&iones  iplius  bafis  proportionalis : itemcputrucp 
latus  inter  totam  bafim  atq?  (ibi  conterminalem  balis  portionem, 

C A M P A N V 8.  Sit  trigonus  a b c.orrhogonus.eiusqj  angulus  accitus,  a quo  ducatur  a d per 
pendicularis  ad  bafim,  dico  quod  urerqj  duorum  triangulo-  « 

rum  parrium.qui  funt  a b d,a  d c.fimilis  cft  torali  triangulo  a 
b c,&  unus  eoruin  alreri:ert  enim  uterque  ipforum  f quiangu 
lus  torali  per  12  primi, co  quod  uterque  ert  orthogonius  & in 
uno  angulo  communicat  cum  torali,  quare  libi  inuiccm 

funr  xquianguli,  ira  quod  angulus  b eft  xqualis  angulo  d a c,  * ^ « 

f:  angulus  b a d angulo  c,  « duo  anguli  qui  funt  ad  d,  libi  inuiccm,  «angulo  a rotali  xquates, 
quare  per  4 huius, latera  xquos  eorum  angulos  refpiciemia.funr  proportionalia:  ergo  per  difff 
nitionem  funt  fimiles, quod  cft  propofitum . Vrrunqj  correlarium  ex  Ius  euidenrer  apparer. 

E ucUd.ex  Zmb.  T bearem  t.  P ropofitio  t. 

t Si  in  triangulo  reiftagulo  ab  angulo  recito  in  bafim  pcrpedicularis 
agatur.qux  ad  perpedicularc  triagula,  fimilia  funt  toti  & adinuice. 

THEONrr  'limb.  Sntriangulu  retinnguE  * fi  y, retium  hebens  em  qui  fui  fi  . yutngtlu,  cr  ex- 
citetur (per  ti  primi) ab  . in  fi y,perpcnJu utaris  e 4.  Dico  qubdfimile  cjl  utrun q;  ipforum  . A.ty  , 4 
y triangulorlifioti  . fi  y,&  infuper  edmmcem.  Qjionuenimipcr  + poftuUtum  ) equulis  dfi  angulus  /l. 
y Angulo  A 4 fi  jrctius  enim  utera  efijcomunis  culme  ti  ipforu  duorum  trunguloru  .Cy, ey.fi  4,unau 
Ii«  qui  ei  t.reliquus  igitur  ungulus  . y iseliquo  fi  . 4,eB  equulis  (fer  u primi)  Armuenguiuigiturrit 
triangulum  *fy,  triangulo  e fi  4.  Eli  igitur  (per  4 fexti)  ficutyfjuhtendcnsangulu  retium  .fi  y/riiti 
guhad  A ..fublcndcnli  retium  engutum  ipfiui  .fidi  tnunguhfic  eedem  .fijubtendens  ungulum  qui  ei 
y .trianguli  * fi  y, ei  fi  4,fublenicntem  eqtule  engutum  1 Se  4,  ipfiui  e fi  4, 
trieitguli,  o'  infuper  * yM  « A.fuhtcndcntc  ungulum  qui  ui  fi, commune 
duorum  triangulorum.  Triangulii  igitur  e fi  y,trumgu!o  . fi  4,equiangu- 
lum  cil,(pcr  7 |r  xii)  er  que  circum  equulei  ungulos  funtjeteru proporti- 
ottulte  habet.  Simile  igitur  t i)  Iriunguium  e fi  y, triangulo  * fi  4/per  1 dif- 
finitionem fexti.)  Similiter  iamoBcdcmut  quod  ey  triangulo.  A y.fimtlc  fi 
cjl  triangulum  * fi  y, utrunque  igitur  ipforum  . A 4, ey.  A y.triungulorum  fimile  cB  toti. fiy.  Dico  e- 
tiem  quod  <y  edmuiccm  funtfiailie  trungulu  . fi  Aey  *4y.  Quom-im  enim  retiui  ungulus  fi  4 e, rcllo 
ungulo . 4 yfil  equulis  ( per  4 pofiubuiqp)fed  cr  ungulus  fi.,  4,a  qui  ed  yoftcnfum  cft.quod  ri)  eque 
In.  reliquus  igitur  qui  ui  fi, reliquo  qui  fui  4 * y,cB  equulis.  Aequiungulum  igitur  cB  triangulum  .fi  4, 
triangulo  .4y,eBtgtturficut('4,ipfius.fi  4/rienguh  fut tendens  ungulis  qui  fuhC.  4, ai 4 . ipfuu  . 
4 y/riengulifubtendcntc  ungulum  qui  ui  y.equalem  ciqmfub/.  4,fic  ipfe  . 4,  trianguli . fi  A {obten- 
dens ungulum  qui  ed  fi,ud  4 yfubtendcntent  ungulum  qiujubA.  y, ipfiui  trianguli  e4yt  equulcm  ei  qui 
ed  f,c  infuper  iuedu  y.fublendem  ntiot  ungulos.  Simile  igitur  eB  triangulum  . fi  Ajrtangtdo  .Ay.Si 
in  retiungule  triangulo  igitur  ui  ungulo  retio  in  bafim  perpendicideris  agatur, triangula  que  circum  per- 
pendicularem fimiua  funt  loti  c T ed  1 nuicem:  quod  ienunftrafie  oportuit. 

CORRELARI VM.  Ix  fioc  memfiftum  esi,  quod  fi  in  rclhngulo  triangulo  ub  angulo  retio  in 
bafim  perpendicularis  eptur:  ai!-, tpfius  bafis fegmeniu  medie  proportionalis. EI  infuper  ipfius  bafis.ey 
uniufciurfqjcgmcntorudatus  quod  ad  fegmentum, medium  proportionale  rfi:  quod  eretdcmbflrandum. 
Euclid.exCamp.  Propofitio 

Vabus  lineis  propoli  tis  tertiam  intercas  fub  proportio- 
nalitate  continua  collocare. 

CAMPANVS.  Sint  duxlinex  propofirxab 
« c,  inter  quas  nolo  unam  lineam  in  proportio- 
nahrare  continua  collocare.  Adiungam  unam  ea- 
rum alteri , fitq;  rora  ex  cis  compofira  a d,  ira  quod  b d,  Iit  xq iu- 
lis c,«  fuper  rotam  deferibo  fcmicirculum  acd,&  produco  b 

e ufque  ad  circunferenham  perpendicularem  ad  lineam  ad,  A ^ 1»  A 

dico  lineam  b c,  eflc  quam  quxrunus  ; produco  enim  li-  c 

n neas 
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neas  e a & e d.erittp  per * c tertii, angulus  e roralis.rclhis:  quare  per  primam  partem  corrcllartf 

prxmiflx.propornt)  a b ad  b e,  fieur  b e ad  b d:  quod  cft  propofirum. 

Euch&exCtmp . Propojitio  io. 

Duabus  lineis  datis,  tertiam  eis’in  continua  proportionalitatc  w 
fubiungere.  • 

C A M i»  A N V S . Sint  dux  lineae  propofTrx  a b & c quibus  uola 
tertiam  in  contmu?  propornonalirate  fubiungere . Comungo  li- 
neam c angularirer  ur  contingit,  cum  linea  a b,f i tque  a d,ei  xqua- 
iis:  & produco  lineam  a b ufque  ad  e,  donec  fiat  b e xquajis  ad  :SC 
protracta  linea bd,d  puncto  e duco  lineam  fibixquidiftanrcm, 
qua  Si  lineam  ad  e produco, quoufque  concurrant  in  punito  f.  di 
co  igitur  lineam  df.etfe  quam  quxnmusteft  enim  per  fecundam 
huius,  proportio  a b ad  b e,  ficut  a d ad  d f : Ced  a b ad  b e.eft  (i cur  a 
b ad  a d.per  i partem  7 quinti,  quare  a b ad  a d, ficut  a d ad  d ftquod  eft  propofirum. 

Campani  *ddt ttot  Quod  (i  propofins  mbus  Imeis  uelimus  inuenire  qtiarram,ad  quam 
fit  proportio  rertix  ficut  pnmx  ad  fecundam:  ex  pruna  & fecunda  fiat  linea  una,&  rori  compo* 
fitx  terna  angularirer  adiungatur,  & a communi  termino  primx  & fecudx, ducatur  linea  ad  ex* 
tremirarem  terrix.SC  ab  altero  termino  fecundx  ducatur  huic  linex  xquidiftans,  quoufque  con 
currar  cum  tertia  in  continuum  rrltumcp  protralia.erirqt  per  fecundam  huius,  linea  quam  hpc 
rquidiftans  abfdndct:  quxquxrirur,  quemadmodum  fi  in  hac  figura  fuerit  prinia  a b,  fecun- 
da b c,  terna  a d.ent  quarta  d t. 


Euchd.cc  Ctmp.  Propojitio  tu 

- B afsignaia  linea,  quotamcumquc  iubcaris  partem  ab..  ■« 
feindere. 


CampaNVJ.  Sir ablincaafsignata.abeauoloaliquotam  partem urpote 
tertiam  abfcinderc,  coniungo  ea  angularirer.ut  contingit 
lineam  indefinitxquanriratis,qmrfirac:  a qua  rdcco  tres  xquas  por- 
tiones, quxfunra  d,  d e,&*e  c produco  lineas  c b&Td  f.fibi  xqui-  r 
diitame9:  dico  a feife  ternam  ab:  eft  enim  per  fecundam  huius,  propor  ' 
tiocd  ad  da,  ficut  bf  adfa,  quare  coniunltim  c a ad  d a,  ficut  b a ad 
f a . Cum  igitur  c a fit  tripla  ad  d a , parer  a f efle  tertiam  a b : quod 
cft  propofirum. 


Tuclid.  cxGintp. 


Propoptio  t». 


Vabus  lineis  propofitis, altera  indiuifi,altfrapcr  partes 
duii/a,indiuifam  quidem  admodum  diuific  diuiderc. 

CAMPANVi.  Sint  dux  Une*  quas  angularirer,  ur  eontinget,  coniungam 
a b a c,  finy  a b diuila  in  tres  uel  qualefcunque  portiones : fignaris  in  ea  pun- 
itis d&  e,  nolo  fecundum  tafdem  portiones  diuiderc  lineam  ac: 
cum  igitur  ipfas  angularirer  coniunxero.  protraham  lineam  Bc  6C 
xqiiidiftantcs  ei  d f e g.  dico  il>as  xquidirtantes  diuiderc  lineam 
a c in  partes  proportionales  partibus  a b protraham  enim  f a xqui- 
diftantem  a b,  quxfecete  g in  punito  k,  erit*que  per  fecundam 
huius, proportio  gfad  fa:  fiaifed  ad  da.Sf  cgad  gf:  ficut  Ii  k yS 

ad  k f,  quare  Si  ficut  be  aded,  per  14  primi  &iecundam  parrem  ^ L 

7 quinti,  quod  eft  propofirum.  Oportet  autem  fecundam  huius  4 * 0 

tones  repetere  : quot  erunt  partes  lineata  b,  minus  una.  Aruero  J4  primi  & fcprtinam  quinti, 
minus  duabus. 


f 


Quinque  fequentes,  ex  Zamberto  Euclidis  propo* 
fitiones,  praepoftero  ordine,  quacuor  ex  Campano 
praecedentibus  rcfpondcnt : nona  undecimae, decima 
duodecimae,  undecima  & duodecima  decimae  cum  ad/ 
ditione,  dedmatertia  nonae. 


EiicM. 


I 


LIBER  Q.VINTV&  > 

Euclid.  ex  Zamb.  Tbeorem  u P ropofitio  f. 

» Data  rc<fta linca,impcratam  partem  abfeindere. 

THEONfx  Zmb.  Sit  data  reda  linea  * fi,  oportet  Um  ex  ipft  * C,  imperd - * 

Um  partem  abfeindere . Imperetur  tertia,  cr  ducatur  ab  * reftz  linea  te  y,  jacient 
angulum  cum  * fi,  cr  fumatur  contingens fignum  fuper  x y,fitq-,  lOud  A,  cr  pona - J 
tur  ipfi  x A,(pcr  x primi)  aqua  Iu  A i,et  i y,c r cone  datur  fi  y,cj  per  A,  ipfi  fi  yAper 
Ii  prmi)  paroHebis  excitetur  A /.  Quoniam  igitur  trianguli*  fi  y,  ad  unum  latus 
fi y, e 8* eB /J, parallelus, proportionalis  igitur eB(per t fexti ) ficut y4,  ad  4* , 
fic  fi i'ad{*y  dupla  autem  e fi  y A,  ipfius  A x,  dupla  eB  igitur  cr  <7,  ipfius  /* . Tri- 
pla enim  eB  fi  xjpfius  t / Dufi  igitur  reda  linea  x fi, imperata  tertia  pars  ablata  e/i 
x p.  quo,!  demonjlTjfJe  oportuit. 

Euclid.exZamb.  Problema  x.  Propojitio  »o. 

i»  Datam  rectam  lineam  non  feftam.datx  redlae 
lineae  feiflar  limilitcr  fccare. 

THEONfx  Zamb.  Sit  quidem  data  reda  linea  non  feda  x Cfeda  ue- 
ro  fit  «y, oportet  iam  lineam  x l\nan  fedamfecare  fimiluer  line e x y,fedt. 

Sit  linea  x y,  feda  infignis  quidem  Ai,cr  fit*  fint,  ut  angulum  contingen- 
tem comprehendant, er  ccrme  datur  fi  y,cr  per  At , ipfi  fi  y , paralleli  exci- 
tentur A /,c T * «>  ( per  ji  primi)  cr  per  4,ipfi  x fi,parallelus  excitetur  4 fi*, 

(per  eandem) paraHelogramtr.um  igitur  rft  utrunque  ipforum /fi, cr  fi  fi,t- 
qualn  igitur  efl  quidem  4 fi, ipfi  /#,  cr  fi  x ipfi  * fi:  cr  quoniam  trianguli  4 » y, ad  unum  laterum  * y at  da 
linea  ad  a eB  fi  • ,proporttonahter  igitur  parallelus  (per  x fexti) ficut  yt+dr  Ajic  * fi^td  i 4, aqualis  au- 
tem eB  m fi,ip fi  fi  v,crfi  4jpfi  * /.Eli  igitur  (per  s quinti)  ficut  y i,ad  1 4jic  fi  *>*d  * /.  Kurfut  quoniam 
triaguli  x * i,ad  unum  latus  v parallelus  ada  eB  / Aproportionahter  igitur  eB  (per  t fexti)  ficut  * 4*td 
4 xjic  • /,  ad  /at.  patuit  autem  quod  ficut  y i,ad  * 4jic  fi  *,ad  * /.  EB  igitur  ficut  quidem  y i,ad » 4j ic  C 
*rid  * /,  ficut  auicmi  4, ad  4 *Jic  * /,  ad  /x.  Data  igitur  reda  Unca  non  feda  x fi, dat  a reda  line t [ede 
x y.fimihtcrfcda  efl:  quod  fuere  oportebat. 

Euchd.  ex  Zamb.  Problema  j.  Vropofitio  u. 

n Duabus  datis  reiflis  lineis.tcrtiam  proportionalem  inucnirc. 

THEON  rx  2 imi.  Sint  dii  dtlt  refuhneej  «yxj  fit*  fint  jngii 

lum  comprehendentes  contingentem, oportet  ipfits  fi  x,et  x y, tertiam  proportio- 
nalem inucnirc.  Producantur  enim  * fi  c T*yjid figna  4 /,cr  ponatur  (per  xpri 
mt)ipfixy  jqualis  fi  A,ey  conncdatur  fi  y.crper  4 ( per  ji  primi)  ipfi  fi  y,pa- 
* raUclus  excitetur  4 ».  Q nenia  igitur  truguli  x 4 i,ad  unu  latus  4 ,,ada  rfl  pi- 
lallclus  fi  y ,proDortior.alitcr  efl  (p  x fexti ) ficut  x fi, ad  fi  4,fic  x y ad  y t, aqualis 
aut  e efl  fi  4, ipfi  x y,efl  igitur  ficut  x fi, ad  x y,  fic  x y^d  y t.  Duabus  igitur  datis 
redis  bneis  x fi,rj  xy, tertia  proportionalis  eis  inucta  efl  y i quod  oportebat  jk 
cere.  E uclid.ex  Zamb.  Problema  4.  Propojitio  xx. 

u Tribus  datis  rccftis  lincis.quartam  proportionalem  inucnirc. 

THE  ONfJf  Zmb.  Sint  data  tres  reda  linea  x fiy, oportet  ipfil*  fiy  ^ 
quart.im  proportionalem  inucnirc.  Ponantur  dux  reda  linea  4i,&  4 /an-  * 

gUlum  contingentem  comprchcdenteseum  quieftfub  t A/,  c r potiatur  (per 
2 primi)ipfi quidem  *, aqualis  4 *,ipfi autem  fi, aqualis  * «.erm/uper  ipfiy, 
aqualis  4 i,  cr  coni  unda  * d, parallelus  ei  excitetur  (per  j*  primi)  per  ijfitq; 

1 j.  Quoniam  igitur  trianguli  At/,  ad  unum  latus  t /}ada  eB  parallelus  * $,i- 
gitur  (per  1 fexti ) eB  ficut  4*, ai*  i.fic  4 d,ad  S /, aqualis  autem  es}  4 *,ip- 
fi  *,  cr  * ipfi  fi,  cr  4 / upfiyieB  igitur  ficut  x ad  fi, fic  y ad  i /.Tribus  i- 
gitur  datis  redis  linas*  fi  y,  quarta  proportionalis  inuentaeB  fi  /:  quodo - 
portebat  fi, cere. 

Euclid.exZamb.  Problemdf . Propofitio  tj. 

“ Duabus  datis  reiflis  Iineis.mediamproportio^ 
nalem  inucnirc. 

T H E O N ex  Zmt.  Sint  diu  rr/ix  linet  *tch>  opertet  u ipfjru 

n • «f^cr 
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*fi,0(y,medism  proportionxlcm  immire.  Di/poiutur(peri^pnmOinrefilxitinextJeferitxtwqlpt 
fer")  femiem  uhi*J),c  'latetur  (per  nfrimi)  i pgno  fypp  x yytd  xngulot  re  Hat  fi  A«  eo  nrJfcu» 
t«r«  A©-  *l  }■  Q«or uot  (per  n trrtip  wfemutnufo  urtrulmqiii  efi  jub  xdy,rcfUit  csi,crquonum  i» 
re/lxgulo  triwgulo  m Slyj  reflxngyioinbxpmptrpendiculjru  dcdulhcli  Af.tgitur  per  :or,relxrvm 
oChuefextt)  <(  /S,ip/ni(  bxfu  fegmenm  x fi, & fi  y, medix proportionxlu  e(l . Duxbui  igitur  dxitstrHu 
lineh  "fer  fi  y, medix  proportioeixln  inuentx  cfletf:  quod  peifie  oportuit. 

tuchd.neCxmp.  Prcpojhio  t,. 

I duae  fuperficics  cquid.ftaiuiu  laterum,  quarii  unus  am  *» 
gulus  unius  uni  angulo  alterius  xqualis.jquales  fuerint 
latera  duos  aequos  angulos  continentia  mutekcfia  efle. 

Si  uero  latera  duos  equos  angulos  continentia,mutcke 
fiatucnnt.duasfupcrficies  aequales  clTc  necelTeelt. 

Ga.MPANVS.  Sint  duae  fuperficics  abcd&cef  g,xquidiftan  tiu  la  rerum  SC  xqualcs.firip 
angulut  c unius,  «qualis  angulo  c alterius,  dico  propornouem  b c ad  eg,c(fe  ficur  e c ad  c d,  6C  & 
proportio  b c ad  cgfuerirficut  e c ad  cd,&prxdifti  angui»  fue- 
rint adhuc  xquales.  dico  illas  duas  fuperficics  xquidiitanuum 
laterum  cite  xquales.  Coniungam  enim  eas  angularirer,  uuflr- 
licet  angulum  c unius, cum  angulo  c alterius,  ira  quod  duo  late- 
racarum  quxfuntbc&cg  fiant  linea  una, erunty  fimiliter  duo 
reliqua  latera  d c & c e linea  una.ahoqui  fequererur  per  prffenre 
hypotliefim.qur  efr  angulum  c unius  efle  xqualcm  angulo  c al- 
terius, 8c  per  it  primi.parrcm  eife  xqualcm  toti,  complebo  iraejj 
fup  effici  em  xquidiftanrium  Uterum,  productis  lineis  a d & f g, 
quoufque  concurrant  in  h,crirtp  per  primam  parrem  7 quiuri.u- 
triufquefiipcrficiciadc&cf  ad  fuperficiem  cli  proportio  una, 

& quia  per  primam  huius  proportio  fupcrficici  a cad  fuperficie  c 
h, ficur  Iinef  b c ad  lineam  cg,  & luperfuiei  cf  ad  eandem  fupcrfi 
aem  c ii, ficur  e c ad  c d.mamfcrta  eft  prima  pars  propofirx  con- 
clufionis . Secunda  pars  (ic  pater,  per  primam  enim  Imius,  eft 
proportio  b c ad  c g,ficur  a c ad  c h.K  e c ad  c d, ficur  c f ad  eandem  c h:  & quia  pofirum  eft  quod 
proportio  b c eft  ad  c g ficur  e c ad  d:erir  urnuftp  duarum  fuperficierum  a c e g ad  fuperficiem 
c h una  proportio, ergo  per  primam  parrem  9 quinn.a  c,eft  xqualis  c f : fidp  paret  fecunda  pars. 

EucUd.cxZmb.  T bcorntu  9.  Vropoptio  ij. 

j£Lqualium,&  unum  uni  equalcm  habentium  angulum  parallelo  ■, 
grammorum  reciproca  funt  latera, quae  circum  aequales  angulos  SC  " 
quorum  parallelogrammorum  unum  uni  angulo  xqualem  habeo* 
tium  reciproca  funt  latera,  quae  circum  aequales  angulos,  caquoq» 
luntarqualia. 

THEONnZ xmb.  Sint equxlix piruUelogrJmmj x fijcyfiy,t-  , • 

quxln bxbentu xngulot quitd  f,cr eonthtuxntur ( per dectmxmquxrtx  »■'  ‘i  ■ ■ 

primi)  in  refixe  Itnext  Jtfio-fi j inredxi  Imexs  igitur  furti /faj  f,. 

Dicoquod  ipforum fi yprreiprocx fuit Ixterx, quecircumequx- 

leixngulot,hoceHquidpcules)fi  Aytdfi  ijice{itf,xd  f /.Complet-  y y ~ 

turiunquepxrxBelogrxmmum  fu  Qnonum  igitur  (per  bypotbepm)*- 

quum  ei)  * fifxrxllelogrxmmum  ipfi  CypxrxHetogrxmmo,  xhud  xulem 

quoddxm  / e, eft  igitur  (per  fepttmxm  quinti)  Jicut . fixd  f/,pcfiy  xd  fi.  • * 

Sei ftcut  quidem* /uti  fi,pcdt/xdli,pcutq;fiy,xi!i,pc*fi,xJfi /, 

C pcutiptur  (per  u quinti)  S i, sd  f ijk*C,xdfif.  lpforumigitur  " f,a-  f y,pxrxStljgrxim»um  reei 
procu  funt  Ixterx,  que  circum  equxlet  xnpulot. 

Verum  pntUterxreaprocxque  circum  equxlet  funt  xngulos,efloq;pcut  A fi  xdfii, pe  n fi  xd  fi  f.  Dico 

quod  equule  «i  pxrxbdogrxmmum  n fi  ipp  fi  y,pxrxMogrxmmo.  Quomxm  enim  cii  peut  * fytd  fi  i,  (ic 
» fiuid fij.fedpcut  quidem  A/,xdfi  ijlc  (per  1 fexti)  * f,pxrxHdogrxnumtm  xdfi, pxrxUdogrxmmu p- 
eutxuti  "fiMfi/tficfiy  fxrxBelogemmuxdf  i,0- ut  igitur  (pnquiiui)"ll^d{rjicfyxd/<^quim 

igitur 
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tgilur  eft  x fi}pardUelogr<otimum,ipfi  fi  y,parallelogrammo.  Aequalium  igitur  Cf  squianmilorum  pjrA 
lelogrammorum  reciproca [unt  Utera:  qux  circum  squales  angulos : er  quorum  xquiangulorum  paraU 
lelogrammorum  reciproca  funt  Utera, qux  circum  squales  angulos,ca  quoque  [unt  s qualia : quod  demon 
ftrafic  oportuit. 

E uclid.  ex  Camp.  Tropofuio  14. 

Iduo  trianguli  quorum  unus  angulus  unius  uni  angulo 
alterius  gqualis.gqualcs  fuerint, latera  duos  angulos  X' 
quos  continentia  erunt  mutckefia.  Si  uero  latera  duos 
aequos  angulos  continenda  fuerint  mutekefia,  duo  eri' 
anguli  aequales  efle  comprobantur. 

CA  MPANVI.  Sint  duo  trianguli  a b c,c  d e,  «quales,  fitep  angulus  c unius, «qualis  angulo 
calterius.dico  proportionem  a c ad  c c.cflc  ficut  d c ad  c b&  fi  fuerir  proportio  a c ad  c e,  ficut  d 
cad  c b,&'  prxdifti  anguli  fuerint  adhuc  «quales, dico  illos  duos  triagulos  eiTe  f quales . Coma 
gam  enim  eos  angulanter  ira  quod  larera  a c fit  c e.filt  linea  una,  erunttp  fimiliter  b c & c d, linea 
una,alircr  fequeretur  partem  rffc  «qualem  toti  per  15  primi, &'  pro* 
traham  lineam  b e,  erit  que  per  primam  partem  7 quinti,  utriuhp 
dictorum  triangulorum  ad  triangulum  c b e, proportio  una,& 
quia  per  primam  huius,  primi  eorum  ad  ipfum  eft,  ficura  c ad  ce,  • 

& fecundi  eorum  ad  eundem  ficut  d cad  cb,manifefta  eft  prima 
parspropofirxconclufionis.  Secunda  pars  econuerfo  probatur, 

' quia  a c ad  c d eft,  ficut  primi  trianguli  ad  triangulum  b c e & d c ad 

c b,  ficut  fecundi  ad  eundem,  per  primam  huius,  iC  quia  pofirum  l • 

eft  ut  fij  a c ad  c e,  ficut  d cadcb,  erit  utnufcp  di&orum  triangulorum  ad  triangulum  b ce  una 
proportio, quate  per  primam  parrrm  9 quinti, ipfT  funr  «quales, fkqr  pater  fecunda  pars. 

E uclid.  ex  Z amb.  Theorema  10.  P ropojitio  1 r. 

1,  Aqualium &unuuni  xqualcm  habentiu  angulum  triagulorum 
reciproca  funt  latcra.qux  circu  xquales  angulos.  & quorum  unum 
uni  angulum  xqualcm  habentium  triangulorum  reciproca  (unt  la* 
tera,qux  circum  xquales  angulos.ea  quoque  funt  xqualia. 

THEON  cxZamb.Stnt  *ji  lalit  triangula  ■»  f >,cr  « *)  t,unu  uni  squalem  habentis  «ngufow,  eum 
[cilicct  quifub  fi  * y.ei  qui  fub  Axi.  Dico  quod  ipform  * fi  y,C7  <*  A t, triangulorum  reciproca  funt  late- 
ra: qux  circum  squales  angulos, hoc  eft  ficut  y x Afic  1 x,ad  x fi.  Conjhtuamur  enim  ( per  <4  primi) 

in  redas  lineas  y *,ipfi  * A.  In  direftum  igitur  eft  1 *jpfi  • fi,  cr  connethtur 

fiA.Qu  oniam  igitur  (per  hypothejim ) xquum  eft  triangulum  * fi  y,triangulo  * A 

m A t.ahud  autem  quoddam  fi  x ALcft  igitur  (per  7 quinti)  ficut  angulum  .*  yt  rv.  ~7\ 

ad  ipfum  fi»  A triangulum, fic  triangulum  t * A^d  triangulum  fi  * A.Sed  ficut  \ \ 

quidem  « fi, ad  fi  x Afic  y «tai  x Ajicut  autem  (per  primam  fexti)  1 * AjA  fi  \ \ 

« A, fic  1 ac, ad  * fi,& ficut  igitur  (per  11  quinti  )y*ad*  Afic » «M  « fi.Trian  1 / ^4 

gulortm  igitur*  A y,&*  At, reciproca  funt  latera:  qux  circum  squales  angi- 
lof.  Verum  reciproca  fint  later  d ipforum  x fi  y,cr  a At,  triangulorum , cjioq; 
ficut  y *,ad  x A fic  t oc,ad  * C,  D ico  quod  xquum  eft  triangulum  x C y , triangub  xAi.  Connexa  enim  rur 
fui  fi  A, quoniam  eft  ficut  y x,ad  x A. fic  1 fi, ad  x CJed ficut  quidem  y *,ad  a A fic  triangulum  x(y,ad  trian 
gi dum  fi  x A:  ficut  autem  • ec^ad  x fi, fic  triangulum  t x A, ad  triangidum  fi  x A:  ficut  igitur  triangulum  * C 
yjd  triangulum  fi  xAfic  triangulum  txA/id  triangulum  fi  x A.  Vtnmq;  igitur  ipform  x i'y,  cr « * <*, 
ad  fia  A,eandem  habet  rationem.  Aequum  igitur  eft  (per  nonam  quinti ) triangulum  xfiy  triangulo  1 m 
A.  Aequalium  igitur  & unum  uni  squalem  habentium  angulum  triangulorum  reciproca  fun:  Lucramus 
circum  squales  angulos.  Et  quorum  unum  uni  squalem  habentium  angulum  triangulorum  reciproca  funt 
Uteri , qux  circum  squales  angulos , ea  quoque  funt  xqualia:  quod  demon ftrafie  eport  tat. 

E uclid.  ex  Camp.  Propofitio  1 f 

I fuerint  quatuor  lincg  proportionales, quod  fub  prima  Si  ul 
tima  reftangulum  continctur,xquum  erit  ci  quod  fub  dua* 
bus  reliquis.  Si  ueroquodfub  prima  & ultima  continetur, 
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xquum  fuerit  ei  quod  duabus  reliquis  continetur  recfhmgulum, 
quatuor  lineas  proportionales  e(Te  conuenit. 

CAMPANV  S.  Sinr  quatuor  linex  a b c d proportionales,  * 

fitq;  proportio  a ad  b.ficurc  ad  d.  dico  quod  fuperficies  con- 
ventu fub  a &d,xqualiseft  fupcrficiri  conrenrx  fub  b SC  c,8C 
fuperficies  contenta  fub a & d,  dtarqnalif  (upcrftciei  conren- 
ix  fub  b Si  c.  Et  fuperficies  contenta  fub  a &deftxqualts  Su- 
perficiei conrenrx  fub  b c,  dico  quod  proportio  a ad  b eft 
ficut c ad d Fiant  enim  fuperficies  contenta  fub  a & d,&  fu- 
perficies contenta  fub  b SC  c.  Si  ergo  cft  proportio  a ad  b fi- 
cut  c ad  d.lafcra  illarum  fuperficierum  erunt  mutekefia.fed  &C 
anguli  ab  eis  contenti  xquales : quia  utraque  eft  rectorum 
angulorum, quare  per  fecundam  partem  u huius,  ipfi  funrx- 
quales:  quod  cft  primum.  Secundum  parer  per  primam  par- 
tem eiufdem.  fi  enim  ipfx  funt  xquales, quia  omnes  anguli  e- 
arum  funt  re«fb,  latera  carum  erunt  mutckefia,  quare  propor- 
tio a ad  b,  ficur  c ad  d.  quod  eft  fecundum. 

Eae lid.  ex  Zamb.  Theorema  n.  Propofitio  \6. 

Si  quatuor  rctfhe  linex  proportionales  fuerint,  quod  fub  extre*  ** 
mis  cohiprehenfum  reftangulum , xquum  eft  ei  quod  fubmcdqs 
continetur  reftangulo.Et  fi  fub  extremis  comprehcnfum  rc<ftangu 
Ium  xquum  fuerit  ei  quod  fub  mcdrjs  continetur  recftangulo,  qua. 
cuorreftg  linex  proportionales  erunt. 

T H E O N ex  Z mb.  St/tt  quator  reft*  Une*  proportionales  afiy/ifi  ficui  a fidi  y S,fic  t ad  fi 
D tco  quod  fub  tpfis  a £,cr  ficomprehenfum  re  ft  angulum  rxquum  eft  ei  quod  fub  y S,cr  ‘t  continetur  re - 
ftangulo  E xcitetur  enim  (per » i primi ) ab  *y  figms , tpfis  a />,&  y S.refth  lineis , ad  angulos  reft  os  m *, 

C ~y*'  C?  ponatur  (per  fecundam  primi)  ipfi  .^squalis*  *jpfi  autem  f , squalis  y f,ccplcanturqi/i  fi, & i 
Sfarallclogramma.  Et  quoniam  eft  ficut  •*  (ad  y Sjic  eft  m 

Mi  /•  squalis  autem  cft»,ipfiy  /,c r/,  ipfi * *, eft  igitur  

ficut  a fi,ad  y dyfic  y i,ad  * n.  Igitur  (per  14  ferti)  C *,c T * * 

S f,  par  allelogrammrum  reciproca  funt  Uter j,quxcir-  ' 
cum  xquales  angulos . Quorum  autem  paraUclogrammo- 
rumsquungulon,»  rcaproc.i  funt  latera  qux  circum  *-  I • 
quales  angulos , ea  quoque  funt  xqualtd . A equum  igitur  eft  | 
paraUclcgrammum  C *,  ipfi S 6,  paraUelogrammo,  ej  eft  | m 

C »,  id  quod  fub  a C,cr  /,  squalis  enim  eft  a »,i pfi  /.A tSli:  ■* 

id  eft  quod  fub  y *?,ct  •>  squalis  enim  eft  y d.ipfi «.  Igitur  quod  fub  a fcotinetur  reftjnguli/t*quup 

efl  ei  quodf ubjrS}&  e,oonttnetur  re  ft  angulo . Sed  um  quod  fubx$,&  fi comprehenditur  reft  angulmz 
xquum  cfto  ei  quod  fub  yS.,&  i, continetur  re  ft  angulo.  Dico  quod  quatuor  reft*  Inex  proportionales 
er unt  . ficut  a fi.ai  y Sjict^tdf.  Eifdemnanq}conflruftu  quoniam  quod  fub  * fi,fy  fiaquum  efleiquod 
fuby  J,c?»tCr  eft  qudem  quod  fub  ipfius  fi  uysquahs  enim  eft  a *,ipfi  /,  quod  autem  fub  y 

*,eft  ipfum  Si  jjqualu  emm  eft  y t,\ pfitjgitur  fi  ty*quum  eft  ipfi  S t,  crsquungula  funt.  Aequalium  au 
tem  c T xquiangulorumparallclogrammorum  (per  14  fcxti)rcciprocd[unt  later  a, qu*  circum  squalet  an 
gulos  .Ei  igitur  (per  »0  quinti)  ficut » (\ad  y Slfic  y *,ad  * * squalis  autem  eft  y 6, ipfi  e,  CT*  *»  ipfi  fi  eft 
igtturficut  a (,  ad  yS,ficitadf.  Si  quatuor  igitur  reft*  Une*  proportionales  fuerint,  quod  fub  extremis 
comprcbenfum  reft  angulum  ^equum  eft  ei  quod  fub  medift  comprehenditur  re  ftangulo,  c fi  quod fub 
extremis  comprehenditur  reft  angulum, xquum  fient  ei  quod  fub  medijt  continetur  rcftanguloxpfx  qux- 
tuor  reft*  Une* proportionales  erunt:  quod  oportebat  demonftrare. 

Eudid.ex  Camp.  Propofitio  \6. 

1 fuerint  tres  lincj  proportionales,  quod  fub  prima  & ter  ,« 
tia  rciftangulum  continetur.xquum  erit  ei  quod  a fecun. 
da  quadrato  defcnbitur . Si  uerd  quod  fub  prima  8c  ter. 
tia  continetur,  xquum  ci  quadrato  quod  a fecunda  pro. 
ducitur,  ipfx  tres  linex  proportionales  erunt. 

Camp. 
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CAMP.  Stt  proportio  1 in  cf  a ad  lineam  b, ficur  line(  badii' 
neam  e,  dico  quod  f«#^>rrficirs  contenta  fub  a & e xqualis  eft 
quadraro  b,#  fi  fijpdrficies  conrenra  fub  a & e eft  aequalis  qua- 
draro b,dico  quod  proportio  a ad  b,  eft  ficur  b ad  clioc  aurem 
.cfreuidens  per prxccdenrem , pofira alia  linea quxfit  (qualis 
b.tfa  quod  b,fir  in  ratione  fecundx  dC  rertix. 

Tc.ucUd.cx  Zimb.  P roblartd  n.  Propofit.  17. 

,7  Si  tres  recta?  linear.proporrionales  fuerint, 
quod  fub  extremis  coniprehenfum  recfan- 
guluni,  cquu  eft  ei  quod  a media  quadrato. 

Et  fi  quod  fub  extremis  cbtinetur  rect.TguIum,a?quu  fuerit  ei  quod 
a media  quadrato, ipfa:  tres  rcifta:  Iincg  proportionales  erunt. 

T H E O N cx  Z amb.  Sint  tres  retia  linea  proportionales  xfiy  ficut  a ai  fi  fic  fi  ad  y.Dico  quod  fub 
• yxomprehenfum  retiangulum,aquum  efl  ei  quod  ex  ( quadrato.  Ponatur  (per  2 primi ) ipfi  fi,  aqualrt 
«l.Hf  quoniam  eft  (per  bypotbefin)  ficut « ad  fi  fic  f,ad y, aqualis  autem  eft  fi. ipfi  left  igitur  (per  7 quin 
ti)  ficut  * ad  fi  fic  Aidy.  St  qua  tuor  autem  reti*  linea  proportionales  fuerint  ,quod  fub  extremis  comprc 
benfum  reti  angulum, aquum  eft  ei  quod  fub  medijs  continetur  reti  an 
gulo  (per  1 6 fexti.)  Igitur  quod  fub x y,*quii  eft  et  quod  fub  fi  Jt.  Sri 
quod  jub  C A, id  eft  quod  fit  ex  fi^equahs  enim  eft  (,  ipfi  A.  Igitur  quod 
f ub  a yjomprebendtturretiangulum  aequum  eft  et  quod  ex  fi, quadra 
to.Sei  tam  quod  fub  x yafto  aquale  ei  quod  ex  fi.  D ico  quod  efl  ficut 
m ad  fi, fic  fi  ad  y.Eif dem  nanq,conftrutiis,  quoniam  quod  fub  x y,a- 
quum  eft  ei  quod  ex  *',fcd  quod  exf  ideft  quod  fub  C aqualis  enim 
efl  fidpfi  Ajgitur  quoj  fub  xyfaquu  eft  ei  quod  fub  CA.Si  autem  quod 
fub  extremis  aquu  fuerit  ei  quod  fub  medi)  s,quatuor  reti  alme*  pro- 
portionales funi  (per  %6  fexti.)  E/l  igitur  ficut  x ad  fi,  fic  A ad  y.  Ae- 
qualis autem  eft  fi  Jpfi  A ficut  igitur  x ad  fi  fic  f ad  y.  Si  tres  igitur  re 
fia  line*  proportionales  fuerint, quod  fub  extremis  coprehenditur  re  a fi  A y 
tiangulu, equum  eft  ei  quod  4 media  quadrato. Et  fi  quod  f ub  extremis  comprehenditur  reti  angulum  £• 
quu  fumi  ei  quod  4 media  quadrato, tres  reti a Unca  proportionales  erunt : quod  oportebat  dcmonftrare . 

EucUd.exCamp.  Propofit  io  vj. 

I fuerint  duo  trianguli  fimiles,proportio  alterius  ad  alte 
rum  eft  tanquam  proportio  cuiuslibet  fui  lateris  ad  fuu 
rclatiuum  latus  alterius  duplicata. 

COR.RELAR.IVM. 

Manifeftum  etiam  ex  hoc , quia  omnium  trium  linearum  conti- 
nue proportionalium  quanta  eft  prima  ad  tertiam.tanta  erit  fuper- 
ficicsconltitutafupcr  primam  ad  (upcrficicm  conftitutam  fuperfe. 
eundam, cum  fuerit  ei  fimilis  in  lineatione  &C creatione. 

CAMP.  Sint  duo  trianguli  a b c & d e f fimiles,  erunt qj  per  primam  diffinitionem, xquiangu- 
li,&  laterum  proportionalui.Sir  ergo  angulus  aequalis  angulo  d,&  angulus  b angulo  e , &i  an» 
culus  c, angulo  f,  eri tq;  proportio  a 
badde, Kacaddf.ficurbc  ade  f, 
dico  quod  proportio rnangulf  ab  * . 

c ad  triangulum  de  f,  eft  ficur  pro-  ^ 4 

portio  b c ad  e f duplicata.  Subiurt- 
gartir  enim  fecundum  do&nnam 
10  huius.duabus  lineis  b c#  ef.ter- 

ria  in  continua  proporrionalita-  g b c e f b g e c f 
te;qux  fit  cg,  prorra&a  aut  refecata  c b, fi  cg  fuerit  ea  maior  aut  minor:#  producatur  linea  g a» 
*nt(V  per  fecundam  partem  14  huius, triangulus  a g c.xqualis  triangulodef.propterid  quod 

n 4 proportio 
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proporrio  a c ad  d f cft  ficut  e f ad  c g,#  angulus  c aequalis  angulo  fiquarepjr  fecundam  partetf» 

7 quinn, trianguli  a b c ad  urrunq?  illorum  mt  una  proporrio, fed  per  primam  huius,  proportio 
trianguli  a b c ad  triangulum  a g c.eft  ficut  b c ad  g c.  At  urro  proportio  b c ad  cg,ficur  b c ad  e f 
duphe  ata.p  cr  io  dckriptionem  quinri:ergo  proportio  trianguli  a b c ad  triangulum  d c f,  eft  fi- 
cu t proportio  b c ad  d f duplicata.quod  cft  propofi  tum.  Si  autem  c g fi  t (qualis  b c.erir  per  fccutl  * 
dam  partem  14  huius, triangulus  a b c aequalis  triangulo  d cfrxqualis  aurem  proportio  compo- 
nitur ex  r quali  duplicata  ucl  triplicata  ucl  quotielcunqj  fumpra.  litam  eandem  pafsioncm  polle 
mus  eodem  ffiodo  # per  eadem  media  demonftrarc  de  fuperficiebus  xquidiflanrium  Uterum 
fimilibus.fumptaiolum  ij  prxfcnris,loco«4.  Non  demonitrat  aurem  eam,  quia  per  fequenrem 
demonftrarur  unmerfaliter  de  omnibus  fuperficiebus  fimitibus.  Qyarc  per  correiarium , quod 
uniuerfaliter  proponitur  de  omnibus  fuperficiebus  fimihbus,  nondum  paret  nifi  de  triangulis, 
feddemomtrara  fequente,  parens  erit  de  omnibus.  Pofuir  aurem  ipfum  hic  Sinon  in  fequentr, 
quia  cft  correiarium  huius, non  aurem  fcquentis : ex  modo  enim  dcmonftrationis  lituus, fua  ue 
citas  mamtefura  cit  non  ex  modo  iUius. 

Euclid.cx  Camp.  Propofitio  »•. 

Mnts  duar  fupcrficic*  fimiles  multiangulae , funt  diuifibi-  '* 
les  in  triangulos  fimiles  acq?  numero  xquales , eftcp  pro# 
portio  alterius  earum  ad  alteram, ficut  cuiuslibet  fuilatt' 
ris  ad  fuum  rclatiuu  latus  altcrius,proportio  duplicata. 

C A M p A N V S.  Sint  grana  exempli, duo  pEragoni  abcde.fghkl  fimiles, dico  quod  ipfi  funr 
diuifibiies  in  triangulos  fimiles  numero  xquales,#  quod  proporrio  alrerius  coru  ad  alreru,  cft 
ficut  a b ad  f g proportio  duplicata:ducirur  enim  Une*  duf  a c # a dircip,  f h & f k.entqj  per  prf 
fenrem  hypothcfm  8C  per  6 huius, triangulus  a b c.xquiagulus  triangulo  f g h , # triangulus  a e 
d, triangulo  f 1 k.Similiter  quoqj  per  hic  communem  fcicnam.  Si  ab  «qualibus  xqualia  demas, 
qua-  relinquuntur  arqua  funt,erir  triangulus  a cd.xquiangulus  triangulo  f h lenam  ipfi  penta- 
goni pofiri  funt  arquianguli,#  laterum  proportionalium : # quia  trianguli  in  quos  diuiduntur 
iunsadin  tiicem  xquianguli,  ut  probarum  cft,  erunt  etiam  & fimiles  per  4 huius,  # diffimnon? 
fimiiium  fu pcrficicrum.quare  cum  ipfi  fint  numero  xquales, pater  pi  imum.  Secundu  fic  protra 
liatur  b d.qux  fccEr  a c in  punEto  m,#  g k qux  fecct  f h in  punito  n.cntqj  migulus  b c d.arquii 

f ulus  triangulo  ghkpcr  C huius  8C  prxfentem  hypothefin.quare#  triangulus  a b m triangulo 
g n ,#  a m d.f  n k.ergo  per  4 huius, proporrio  b m ad  g n,cft  ficut  a m ad  t n : # a m ad  f n,  ficut 
xn  d ad  n k : quare  per  n quinr  b m ad  gn, fi- 
cut m d ad  n k.ergo  permutarim  b m ad  m d, 
ficut  gn, ad  n k.Sed  per  1 huius,  a b m ad  a m 
d # b c m ad  c m d,ficur  b m ad  m d,#  per  el 
demf  g nadfnk,  Kgnhad  hnk,  ficut  g n 
ad  n k.ergo  per  ij  quinti,  ab  c adacd,  ficut  f 
gliad  f hk:  quare  permutarim  a bcadfgh, 
ficut  a c d ad  f h k.  Hadem  ratione  probabis, 
q»  # ficut  a c d ad  f 1 k.ergo  per  d quinti  ro» 
cius  pentagoni  ad  rorum  penragonu, ficura bcadfgh, per  prxmifTamigirureft proporrio  peru 
t agoni  a c d ad  pcnragonum  f h k, ficut  proporrio  ab  ad  fg  duplicata:  quod  eftpropofirum.  Ex 
quo  rurfus  paret  correiarium  prxcedentis.  Aliter  poreft  demonftrari  fecundum.cum  enim  rrian 
guli  in  quos  pentagoni  diuiduntur , fint  adinuicem  fimiles, erit  per  prxcedentem  proporrio 
a b c ad  f g h, ficut  b c ad  g h duplicata,  # a c d ad  f h k, ficut  c d ad  h k duplicata,#  a e d ad  f 1 k : fi« 
cur  d e ad  k 1 duplicata. quia  igitur  omnes  hf  proportiones  duplicatx.funr  xquales, propter  hoc 
quod  pofirum  eft  filnplas  efle  xquales  :erit  per  ij  quinti  totius  penragoniad  torum  penragonu, 
ficut  lateris  unius  ad  fuum  rdariuum  larus  alrerius  proportio  duplicant. 

Euclid.cx  Gtrap.  Propofitio  1 9. 

Supra  datam  linca.datxfupcrficiei  nmflefuperficiem  deferibere.  .» 

campa  N VS.  Sit  data  linea  a b,  fupra  quam  uolo  conftiruere  fuperfiriemfiimlemda- 
rxfuptrfidei,quxfirpenngona,#fircdcfg:diuidohunc  penragonumin  triangulos  duitis 
lineis  d f,&  d g,  #fupcr  punitum  a conftmio  angulum  xqualcm  angulo  c,dulta  linea  ah,  # 
fuper  punitum  b , confliruo  alium  angulum,  qui  fit  a b h , xqualrm  angulo  c d g,  protralta  li- 
nea b h.quoufque  concurrat  cum  a h in  punito  h,  erirqj  per  ji  primi  angulus  a h b,  xqualis  an- 
gulo c gd.&ideo  per  4 Imius, latera  duorum  triangulorum  gcd&h  a b.proportionalia.  Facio 
quoqj  angulu  in  h b k,dulta  linea  b k, (quale  angulo  g d f:#  angulu  k b I,  dulta  linea  b l.xquale 

angulo 
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angulo  d g f,  &f  angulum  b k 1 dufta  linea  k l,rqua 
lem  angulo  d f c,  enrqj  perferus  pcnragonus  qui 
confhtucdus  erat  fuper  lineam  a b,  cft  enim  f qui- 
angulus  dato  pentagono  propter  f qualitatem  an 
gulorum  tnanguloi  um.iri  quos  eft  u tercy  diuifus, 
led  & larerum  proportionalium,  propter  prepor- 
tionaliratem  laterum  ipforum  triangulorum,  qup 
ex  4 huius  euidenter  apparet,  quare  per  diffinitio 
nem  ITmilium  fuperfi  aerum  pentagonus  conftitutus  fuper  Uncam  a b,eft  fimttis  pentagono  da 
to:quodcftpropofitum. 

Tres  ex  Zamberro  fequentes  propofiriones.tribus  prj  cedentibus  ex  Campano, conuer- 
fo  ordine  refpondent  prima  ulrimp, media  primf ,6C  ultima  medix. 

Euclid.  cxZamb.  problema  a.  Vropofilio  18. 

>1  A'  data  refla  linea , dato  rcflilinco  fimile  fimilicercp  pofitum  rc* 
flilincum  deferibere. 

T E O N ex  Zamb.  Sit  data  quidem  retia  linea  * fijdtm  uero  retiiVincum  y t , oportet  iam  d datam 
fi  retia  linciyipfi  y i rctiihneo fimile /imilitcrefc  pofitum  rctiihneum  deferibere. Comte tiatur  J /,cr  con* 
jk  tuatur  (per  1 3 primi ) ad  x fi  ,r  etiam  lineant,  ad  figna  & iit  ea*  fi,  ei  qui  dd  angulo  aqualis  angulus 

««Ari  autem  qui  cH  fub  y / / .aqualis  anguli is  m C *: reliquus  igitur  qui  fub  y a fetquifub  a n fati  equa- 
litarquungulu  igitur  ejl  fy  d trungulumyipjl u x 4, triangulo  (per  4 fexti,) proportionaLter  igitur  ejl fi- 
cut  /Aad  » CJic  {y,ad  * *,cr  y Aad  x fi.  Rufus  confli  tuatur  (per  2 3 primi)  ad  fi  *,  retiam  lineam . adji- 
gndqi  in  ea  fi  «,ri  qui  fub  «!/*,eft  angulo  aqualis  angulus  • rz  l * 

Ch  Ijtpji autem  / *f  \qm  eft  fub  * A t. Reliquus  igitur  qui 
ad  %,reliquo  qui  ad  / efl  aqualis, aquiangulum  igitur  eft 
triangulum  /a  tttrisngulo  • fi  \proport tutudit cr  igitur 

efl(per4fexti)ficut /Aad 'fijic /i,ad*t,cr  *Aadi  . 

fi.oflenf um  autem  efl  q,  ficut  fJl^ad  * A,/?c  / y,ad  « *,cr  r Aad  x A»C r ficut  igitur  (per  »1  quinti)  yj,  ad  a 
*Jicy4ad*fi:z7 /•  ai*  *,&■  111  fuper  ad  tC.Et  quoniam  aqualis  efl  angulus  y /<A}angub  x » P.CT** 

gubis  4 f ijngulo  t'  * t totus  igitur  qui  fub  y f >,toti  qui  fub  x * J,efl  aquaks.propt&ea  cr  qui  fub  y f e,  e$ 
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prinum  diffinitione  fexh  ..  . 

, ,, fimile  Jimtliterqf  pofitum  rcftiUnem  dcfcnptum  cft  * fitquod  jktrc  oportebit. 

ButUd.ex  Ztmb,  Theorenu  u.  Tropofitio  i». 

Similia  triangula , adinuicem  in  dupla  funt  ratione  laterum  fimi- 


. lis  rationis. 

T H E O N ex  Zimb.  Sint fimilit  triangula  * t y,ff  A 1 fiaquilem  bibentia  tum  qui  id  (tngUM, 
ei  qui  id  ijicutip  m (udfyfic  Audi  foti  ut  (y,&  ■ /,/rmilK  ntiomifint.Duo  quod  trungulum  ufiy, 
td  triangulum  A • /Jupticcm  bibet  rttionem.quam  f ,,td  t /.  Sanutur  nxnq;  C ftr  to  fexti,)  ip/orum,  y, 
ef  i /,  tertii  proportionalis  f fit  ficut  fiy,td>  IJic  i [td  d I.conncdtturq, « »•  Q»ob“™  ‘i“ur  rft  /«* 

cui  * f id  t y,fic  A I id  I i.mcifiim  igitur  (perit  quum ) ficut  * ftd  A <, 
fic  t y,td  t [Sed  ficut  ( y ii  t fific  cft  iftdfl, & ficut  igitur  (per  j i qmn 
ti)  uCidA  i,fic  i /id  f ..Igitur  (per  11  fexti)  * fi  »,  cr  A i /,  trunguloru 
reciproci  Utcn^uA  circum  rquilei  ingulos.Quorum  autem  unum  uni 
uquilem  bibentium  angulum  triingulorum  reciproci  funt  Ut  en  qua 
arcum  xquilrunguloi  ei  quoqifunt  xquilu  (per  andem)  Aequilc  igi- 
tur eft  trungulum  x C .firungulo  A i /cr  quonum  e fi  ficut  Cyidi  /fic  i 
/,idt  Hpiutcvi  trctrcftAlince  propcrUGiulcifumnt , pruni  id  tertii  fi  * y ' t 

duplicem  hibcbitnticncm,  quim  <d  fecundum,  igitur  t yM  f *.  duplicem  r itionem  bibet,  quem  id  i\ 
(per  io  diffinitionem  quinti)  Sicut  tutem,  C td  fi  . fic  (ftri  fexti)  u(,  trungulum  tdxfii  trungulum. 
Trungulum  igitur  * fi  y td  * fi  . )f  er  emdem  diffinitionem)dupbcem  rtuone  habet, quim  fiytdif.  Ae- 
tjutlc  autem  e fi  trungulum  • C >,  triangulo  A i (Agitur  et  triangulu  xCyuid  trungulum  A ■ f duplicem  n- 
tumemhitet.quimSyidi  f.Smilu  igitur  trungult^dmuteminduplui  ratione  funt  fimihs  nttonit 
itterumtquod  oportebat  dctuoniirarc. 


COR.RB- 
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CORRELARI VM.  Ex  hocutiq-,  mani  fisi  um  efi,  quod  ft  (rarefit  linet  proportionales  fur* 
rint, fient  prima  ad  tertum, fic  quod  a prima  tr ungulum  adid  quod  rft  'a  fecunda  fimile  jimiltt  er q;  deferi 
ptmtquonum  ojlcnfum  e fi,qu6d  ficut  y fi  ad  fi  *,fit  tr  ungulum  «fiydd  triangulum  Ai{:  quod  oporte* 
batdemonfirare. 

'Euclii.ex7.xmb.  Theorema  14.  Vropofitio  20. 

Similia  polygona , in  fimilia  triangula  diuiduntur , & inxqualia  *• 
ipiuyx  numero, & * xqua  ratione  totis,&  polygonum  ad  polygonum  du* 
pliccm  rationcmhabet,quani  fimilis  rationis  latus  ad  fimilis  ratio< 
nis  latus. 


T H E O N ne  7 mb.  Sint fimilidpolygona.x  fiyJi  er/ 9 t«K  fhnihs autem  rationis  f&o  x%  ipfi 
fu. Dico  quod  *fiy<At polygona , in  fimilia  triangula  diuiduntur , er  in  rqualu numero , e T 
Ifiixty*  * tqux ratione totivjj polygonum *fiy4»ad polygoni « /* 6 * A,dupli r ationem habet ejuam «badie» 
Conciantur  fi M y,»  a i»  cr  quoma  polygonii « 

fiyAt (per  hypoti7cfin)fimilc ejl polygono  /**«*, 

Sualis  ejl  angulus  fi«ici  quifub  * / A rft  angulo,  er 
ficut  bmidxt^ficH  /4 d /a.  Quoniam  igitur  duo 
triangula  funt  * £ • cr  /»  * umm  angulum  uni  angu- 
lo aqualem  habentia : circum  autem  aquales  angulos 
latera  proportionalia , x quiangulum  igitur  efi  (per 
fertam  ferti ) trianguli  x £ » triangulo  /«  aquare  er 
fimile.  Aequalis  autem  efl  eyxngu'us  x £ i^ngulo  /*  a,  ejl  autem  e totus  x f yjtoti  f*  f aqualis  propter 
fimilitudincm  polygonorum.RcUqmts  igitur  angulus « 5 y, reliquo  angulo  A * t ejl  aqualis : er  quoma  0 b 
fimilitudinem  1? forum  x favi*  * triangulorum, e fi  ficut  /fi  ad  fi  6,  fic  \ead  f*:  fed  er  propter  fimili- 
tudincm polygonorum  e fi  ficut  x fi  ad  b y,fic  f*ad*6  :ex  aquali  igitur  (per  * 1 quinti)  efi  ficut  1 C ad  fi  r, 
fic  x m ad*  (,cx  circum  aquales  angulos  djatrra  proportionalia  funt:  aquiangulum  igitur  efi 

(per  6 fexti)  triangulum  • i y, triangulo  a « #.Q»j  are  c 7 triangulum  • t y , ipfi  triangulo  a « fi  efi  fimile.  Ii 
propicrea  etiam  (per  t fexti  difjimuonem ) triangulum  • y 4, fimile  efi  triangulo  a i m.Polygona  igitur  x fi 
y A * 1 *^  in)milu  triangula  diuifa  funt,  & aqualia  numero.  Dico  mfupcr  q,  fimiUs  rationis  funt 

tot  is, hoc  e fi, quod  fuit  proportionalia , cr  quidem  antecedentia  « Ct,t  fi  y er  * y d : fequentia  autem  illo- 
rum f»  a,a  9 ( cr  a ( a , cr  quod  polygonum  xfiyA,,ad  pelygonum  f*fi«  a,  duplam  rationem  habet 
quam  fimdisranonn  Litus  M fimihs  rationis  latus  hoceft  ,xfiad{«.  Conne  filantur  enim  «y  cr/A:CT» 
quoma  m propter  fimilitudinem  polygonorum^rquaUs  cft  angulus  xCy  angulo  f*  /,et  efi  ficut « fi  ai  fi  y» 
fic  f»  ai  n t ,x  qui  a ngtdumcftiguur  (per  fextamjcxti)  triangulum  x(y  triangulo  f»t:aqualts  igitur  efi  H 
angulis  * x y, angulo  * /l.cr  quifub  fi  y «fi  quifub  * t fi  cr  quoniam  aqualis  efi  angulus  fi  «t*  angulo  « / 
r:  patuit  autem  quod  angulus  x fi  m angulo  / c r efi  aqualis  :et  reliquus  igitur  angulus  * /•  fi,  reliquo  /» * efi 
aqualis.  A equungulum  igitur  efi  (per  6 fexti)  triangulum  « fi  M,triangulo  /0 >. Similiter  quoq,  oficdemus 
quod  cr  triangulu  fi^y,  aquiangulum  efi  triangulo  y r f, proportionali  ter  igitur  efi  (per  \ fexti  )Jhut  qui 
dem  «moJm  fi,  ficut  /*  ad  » a.  Sicut  autc  fi  ? ad  ny, fic  »*  ad?  fi.Qjiare  ex  aquo  (per  2 1 quinti)  ficut  x 0 
ad  0 yfo  f*  ad  / fi.sed  ficut  * t*  ad  m yjic  triangulu  x fi»  ad  triangulu  Mfiy,crxf*iad*n  yadfanuicc 
enim  funt  ficut  bafes  (per  1 fexti)  E t ficut  unu  antecedent  iu  ad  unum  fequenttum  (per  u quinti)  fic  omnia 
antecedet  ta  ad  omnia  fequetia.  Sicut  igitur  ( per  couerfione  prima  diffinitionis  fexti)  trugulum  x/*fiad 
triangulu  f m yfa  xfi%  adyfi*.Scd  ficut  a v fi  ad  fi  m yjic  x ^ ad  ta  y.ej  ficut  igitur  (per  u quinti  )xpad  1 
1 1 y,fic  triangulu  xfit(ld  triangulu  1 6’yPropterea  cr  ficut  /»•  ad  w (jic  trugulum  fu  a ad  tndguln  t a/. 
Eil  cp  ficut  xM*dM)sfic  /f  ad  f i, & ficut  igitur  (per  1 1 qwnri)  triangulu  «fi»  ad  triangulu  Cty,fic  triagu 
lu  /«  a ad  triangulu  • a 6:ct  uicifitm  (per  1 6 quinti ) ficut  triangulum  »Ci  ad  triangulu /*  a ,fic  triangulu 
fiiyad  triangulu  * a t. Similiter  quoq;  oslcdcmus  connexis  fi  A et  • et  ficui  triangulum  1 fi  yad  trian- 

gulum a * 4, fic  tridgulum  fyAad  triangulu  \ 9 *.Et  quoniam  efi  ficut  trugulum  x Ct  ad  triangulu  f*  a* 
jic  triangulu « fi  yad  triangulum  a ■ «,  & ctu  triangulum  • y 4 ad  triangulum  a § *;et  ficut  igitur  (per  tx 
quinti)  unit  antecedentium  ad  unii  fequentium,fic  omnia  antecedentia  ad  omnia  fequentia.  Eil  igitur  Jkut 
triangulum  «f  f ad  triangulu  /•  xjl c polygonii  «fiyA»  ad  polygoni /v  / ma.  Sed  trianguli  x it  ad  trian 
guli  /•  a, duplam  ratione  babet  quam  x fi  fimilis  rationis  latus  ad /•  fimihs  rationis  latus.  Similia  enim 
triagida  in  duplici  ratione  funt  fimilis  rationis  Uteri  (per  \9  fexti)  et  polygoni  igitur  xfiottad  polygo-r 
ni/a  t * Aydupla  habet  ratione, qua  " f fimiUs  rattonu  latus  ad  /•fimihs  rationis  latus  .Similia  igitur  p» 

lygo»* 
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Ijgoiw  in /imilu triangula  diuiduntur,  er  * inxqtulia  numero,  cra^qua  ratione  totis  ,cr  polygonum  ai 
p^/ygorxai»  duplam  rationem  babetqum  / Inulis  rationis  latus  ad  pmihs  rationis  latus:  quod  demonjha- 
re  oportebat. 

PR.IMVM  CORRELARIVM.  Proinde  in  muerfum  manipflum  rfl , quod  pmilet 
re  flUmcrfigurxadinuxemin  dupla  funr  ratione  jimihs  rationis  Uter  um  ,rj  fi  ipftrum  0 

f * proportionalem  accipiamus  f,tpfa  a (ad  / duplam  habet  rdiionetqium  a fi  ai  f*  ,bab.t  aure 
et  potygmu fiite qiuJrilataru  ai  quadnhteru  duplam  rationc/psam  fimihs  rationis  la tusaJ p - 
m&t  rations!  Lstuuhoc  cita  fi  ad  f»:patmt  authocin  trtSgkhf.  S imiliter  aut  et  ia  pmiltbiis  qua 
dratss  ofl  edetur, quod  m duplici  ratione  funt findit  rationis  latera  .patuit  autem  cr  tn  tndguhs. 

II.  CORII  Proinde efiam in uniuerfum eft m tmf i- 
. ftum  ,q,  p tres  reda  Unce  proportionales  fuerint,  erit  p- 
7 eut  prtma  ad  tertiamtpc  qu*  d prima  /pe cie  ad  eam  qua 
a fecunda  pmilis, e?  pmihter  defaripu  eft. 

1 '■*  ALITER.  Dcmonjlr abimus  aliter  cr  expeditius,  fi 

nilis  rationis  effe  triangula,  ingruatur  enim  rurfus  *fiy  -f » cr  /*  /*  a polygona:  ty  cone  flantur  / * A 
M A>CT  * d.  Dico  quod  eftpcut  triangulum  « fit  ad  f 9 xjic  • fi  y a d a 9 d,c 7y  d' addit  KQuoniant 
enim  pmile  efl  tru  gulam  m fit  triangulo  f h x.tgitur  (per  19  fexti ) triangulum  afiiadfi\ duplam  habet 
rationem  quim  fi  1 ad  • > . I J prepterea  et  triatigulu  tiy,ad  trianguli*  * a/  duplam  habet  rationem  ,quant 
C\  ad»  KBfb  igitur  petit  trianguli  m te  Cui  trianguli*  /*  \fic  trian- 
gulum fi  • y^d  u\d.  Rurfus  quoniam  triangulum  1 fi  y,  pmile  eft  fi  u 
pulo  nf,igitur  ifiyad\*d  duplam  habet  rationem  quam  y t refla 
linea  ad  t\.  U propterea  cr  triangulum  1 y <A  duplam  rationem  habet 
ad  triangulum  Ji  i n/ptam  yiad  f x.Pjligtlurpcut  tndgulum  fiiyad 
XadfpcytUadxt*.  p£  tt ut  autem  cr  pe  ut  ifiyadx  » d,pc  u fi  1 ad  fu 
x-.Crpcut  igitur  ( per  it  quinti)  m fi  1 adf  9 xJicCiyad  * a i , cr  • y A 
ad  a i *:&  peut  igitur  (peri*  quinti ) unum  antecedentium  ad  unum 
eonfequentium.fic  omnia  antecedentia  ad  omnia  confequentia:  ejre 
Uqu.t}ut  m priore  dcmonfhraUone:quod  opor  tebat  dcmonftrare. 

E Mclld.  ex  C amp.  Propoptio  *o. 

j I fuerint  uni  fuperficiei  fimiles,  quaslibet  fuperficics  fibi' 

> inuicem  fimiles  efic  nccelTc  efL 

j CAMPA  N V S.  Sirurcrtp  pentagonorum  ab  edef,  fimilis  pentagono  gli  k. 

| dico  cos  efle  fimiles  fibnnutcem.  Eft  en imurerqj  ecrQxquiangulus  penragono 

gh  k per  coucrfionem  diffinitionis  ftnulium  fuperficicrum:qua 
refiintrquiangiiliadinuiccm.Similircrquoque  per  conuerfio 
nnneiufdem  diffinitionis^proportioabadgli.ficutacadg  k,  ( ry 
&ghadde,fTairgkaddf.ergopcrxquam  proportior.alirare,  \ 

a b ad  d e.ficur  a c ad  d f.  Eodem  modo  probabis  reliqua  larcr»  * e ' 
pentagonorum  a b c & d e f , conrinenna  aequos  angulos,  efle 
proporrionalia.Per  diffinitionem  iratp  fimilium  fupeificietum, 
ipfi  funr  fimiles  adinuicem.-quod  cft  propofirum. 

E ucltd.ex  Z amb.  Theorema  t f.  Propoptio  u. 

» Qux  eidem  reiftilinco  funt  iimilia,&  adinuiccm  funt  fimilia. 

THEON  exZumb.Stt  utrunqi  if forum  « CreHilmeonm,  pmi- 
Itipfiy.Dko  q u£J  croipflfirii  fimk.Qn  ornum  cmm  jhmkcb  * ip 
fi y.uquunzulim  e H <y  ri  ( per  conurrficnrm  prime  diffinitioni!  fe- 
xti) cr  que  cireum  equules  utigftlcs  fmt  Ulcru,proporuoiuillu  buht. 

Rurfi»  quonum/ ftmile  cft  ipfiyiequUngulum  igitur  eR  creiptr 
eandem  c 7 que  circum  equula  funt  ungulos  Luteri  proportionul  a hu  • 
bct:utrunq;  igvur  ipfcrum  * l,tpfi y equungulum  cfi(pt r 6 fextiyy 
que  arcu  eqiules  funt  ungulo!  lutcrububct  propcrticnuliu,querc  per 

eundem  a-eipfif  equiungulum  efl, ty  que  araim  equula  funt  angulo!  Lutra  bibet  pr  opor  tiuuliu.  Si- 
tule igfturefif  ipfi  ..quod  oportebat  dcmon/lrarc. 
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CEO  MET.  ELEMENT.  EVCL1D1J 

E Hclii-tx  Camp.  Vropojitio  tu 

1 1 fuerint  quotlibct  lineae  proportionales, atqjfupcrbi/ *» 
nas  & binas  fimilcs  fupcrficies  defignentur,ipfic  quoCJ» 
fupcrficies  erunt  proportionales.Siuerd  fuper  binas  & 

binas,  fimilcs  fupcrficies  conftitutg  fuerint  proportio* 

nalcs.ipfas  quocp  lineas  proportionales  efle  ncccfic  elt. 

CflMPANVS.  Sin:  qnantor  linee  proportionales, a, b,c, 
d,4»r.y  proportio  and  b,ficurcadd:dicoquodfi  fupcrficies 
fiimtes  coti  diruantur  fuper  a # b,  urpore  duo  pentagoni  fi- 
m wcs,  :l  nise  fimilcs  coftituanrur  fuper  e # d.utporc  duo  an- 
guli  fimilcs, erit  proportio  pentagonon!  ficut  trianguloru. 

Qyod  li  fuerint  pcnragoni  (imiles  # firmliter  trianguli  fimi 
les.fumrqiproportio  penragom  ad  pentagonu  ficut  mlgu 
li  ad  triangula;  dico  quod  erirpropomo  a ad  b.ficur  cadd. 

Subumgltur  enim  Iitieis  a # b,  e,#  lineis  e & d.f.in  coti- 
nua  ,pportionalirare,(icut  docet  ia  huius : erittp  per  x i quin 
ti,#  pfr  equam  prope  rtionaliratc  a ad  e,  ficut  e ad  f.quta  er 
go  per  corr  clari  ii  17  huius,  proporttopeuragonoru  eft  ficut 
a ad  e,  # rriSguforum  ficur  e ad  f,  ent  proportio  pentagono 
rum  ficur  triangulorum:#  hoc  eft  primum.  Secudum  fiepa 
rcr.Stnr  duo  pentagoni  fimilcs,#  duo  trianguli  fimilcs, firtp 
proportio  pentagonorum, ficur  triangulorum:  dico  9 pro- 
porrio  a ad  b,cft  ficur  e ad  d.  Sir  enim  e ad  g,ficut  a ad  b:hoc  enim  qualiter  fiat,  dnflu  eft  fiipra  10 
huius,  # fupcrgfiar  ficur  docer  19  huius, fupcrficies  fimiiis  illi  qux  eft  conftiruta  fuper  lineam  e 
erirqj  per  pncmilTain.fimiUs  ei  qux  confotura  eft  fuperlineam  d:  crit<$  etiam  per  primam  partS 
huius  xi,  qux  proportio  pentagoni  a ad  penragonum  b:eadem  manguli  cad  triangulum  g:  fcd 
eadem  erat  etiam  trianguli  cad  rnangulum  d:  ergo  per  fecudam  patrem  9 quinti  rrungulus d» 
eft  squalis  triangulo  g Et  quia  funt  fimilcs,  erit  linea  gxqualislinexd,  per  primam  partem  1 r 
huius  ciim  fuper  lineas  cd  # g finr  trianguli, uel  fecundum  panem  it:  cum  fuerint  quxlibcr  aluc 
figurx  multiangulx:  xqualiras  enim  non  producirur  ex  aliqua  proportione  duplicata  uel  tripli 
cau  uel  quoticslibct  fu  rupta,  tu  fi  cx  xqualr.ent  itaqj  c ad  d,ficut  a ad  b:quod  eft  pi  opofirum. 

EucluLcxZmb.  The  oremur,  Propofuio  u. 

Si  quatuorretftx  lineae  proportionales  fuerint.etiamqug  ab  eis  i» 
retftilinea  (Tmilia  fimilitcr'q;  defcripta,proportionalia  erunt. Iit  (i ab 
iplis  reciilinea,  proportionalia  fuerint : ipfx  . 
quoq;  recte  Itncf  proportionales  erunt.  A , 

THEON  exZamb.  Siatquatuor  re /balinea  *fi,ye,<f,tTt«a  / V 
pcutxfitdy  id*  f.Difcnktntiirci;  (perit  [neti  / \ / \ 

CT 1 J.pmlufmilitery  po pta  re/hlutea  natejuy/.  Ab  ippt  au-  ' ■ 1 ■ » « — » j 

tgn ' !cr  M «.per  eandem  pmihapmtlitercp  poptareibihnea  * /cy  r * ■*  * 

«.Dico  quid  eft  peut  ■ * > ad  » y Ape  eft*  [ad  r d. Sumatur  enim  in- 1 
qtu  (per  nfexti)  ipfarum  *tcyy  djertuproponionalu  /:  ipfarum  ’ 
aute . /et  * «,tertuproportionalis  ',C7  qmnli  eft  peut  a fi  ad  y at,pc 
• [M  » «,pcut  aute  yAad[Jieeiad.:ex  aquali  tgitmXper  i>  quinti ) 
peut -r  fi  ad  f,pc , /ad a.  Sed  peut  quidi  a fiad/,  pccxn.fi  adxy  * 

(per  eorreUriu  fecundum , a [exti. ) Sicut  autem  > /ad  a,pc  * /ai  • «. 

Scdiant  eftoypcut  n.fiadxy  ajtc  * /ad  > (.Dico  q,eft  peut  x (ad  y 
at,pc  i /ad  » fi.Tiat  enim  (per  au fextibpeut  * Cad  yA,pc  i /ad  x p,cr 
describatur  (per  Bfcxti  )«c  * f ulri^  ipforu  * /et.tpmde  ,pmih  - 
ter^popturp.Q£onUifftureftpcutafiady«,pc./adm(,etde- 
- Ut.-  t (cripta 
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LIBER  S EXT  VS. 

feri  fit  funt,it  ipfit  quidem  *C,cry  Jfimibd  fimihterq;  pofitt  • * Aer  x y <1, 1 1 ipfit  tutem  i [,  er*  f , 
fimilit  fimtliterq;  pe fui  u 1*7 7 f : ett  igitur  fient  * u t,sd  * y **fic  m !,td  e d:cr  ficut  igitur  (per,,  quin 
ti)  m [,sd  7 f.fic  e !,ti  ’ /.  igitur  (per  9 quoti)  ti  utruncp  [m  ipforum  rftye?,  e Hem  bibet  r itionem, 
equile  igitur  eft  » tjpfi  7 f.tfiiutc  ei  cr  fimtlefimiliter  pofnumequths  igitur  e B » djpfi  * /.Et  quo  niS 
t/t  fient  ufttdy  Afic ' f id*  f.equihs  tut  eft  *fdpfi  • d,eft  igitur  fient « fM  y dfite  * [ti  ti.  Si  qui- 
tuor  igitur  redo  linet  proportiomlet  fuerint, et  aut  tb  ipfit  re  (illinet  fimilit  fimtliterq;  iefcriptt,  pro - 
portioni!  11  erunt,  ey  f!  ibipfis  reSltlinci finulit fimtluereg  irferipti  proportioniht  fuerint,  ej  ipfe  re- 
di linet  proportiomlet  erunt:  quod  demonftrtffe  oportuit. 

LEMMA  Quod  tutem  fi  relbhnet  equtlu  ej  fimilit  fuerint, fimilit  rttiomt  liter  t ipforum  e- 
quilis  multem  futltjk  dcmonftrtbmut,funt  equilis  C7  fimilit  redilmet  r i,  ej  7 f , fitq;  ficut  d y,  id  y 
e,ficf*td*  7.  Dico  quid  equili  t eft  f njpfi  • /.  Si  tutem  iiuquiletfunt,  etrum  iltem  miior  esi.fi  m* 
tor/*,qusm  t *,crquoniimeft  ficut  f*,id*  efiicd  i,ii  * r, er  uictfiim  quoque  (per  ,6  quinti)  ficut  f 
r-id  / ,Jk  u 7,td  » r,  miior  tutem  eft  e *,  ipfa  t t.msior  igitur  er*  7,  qutm  « ».  Quire  er  ( 7,  mtiut 
eft  ipfo  t >fiei  cr  equile  ( per  hypothefim)  quod  efl  tmpefiibde,  uuequtlis  igitur  minime  e(i  * p,ipfi  t u, 
equilis  igitur:  quod  demnfirtffe  oportuit. 


tuclii.  exCtmp. 


tropofitio 


Vnftacfupcrficies  arquidiflantium  laterum , quae  circa 
diametrum  confiftunt,  toti  parallelogrammo  atque  fi< 
biinuicem  fuiufimiles. 


C A M P A N v S.  Sit  ur  in  parallelogrammo  b d.cuiut  dia* 
meter  a c,  con  fi  fiant  fuperficies  g h & f k xquidiftantium  late- 
rum circa  diartietrum.dico  eas  efie  (imiles  tori  parallelogram* 
mo.K  fibi  inuicem . efr  enim  per  fecdam  huius  b g ad  g c A d It 
ad  h c,  fi  cur  a e ad  e c,  ergo  coninn&im  b cad  cgA  d cad  ch  fi* 
cur  a c ad  cc, quare  per . i qnri,  b c ad  c g:  ficut  d c ad  c h.fed  etil 
ficut  a b ad  e g, cum  a b fit  a qualis  d c,&  e g,ad  lt  c, eodem  mo- 
do erit  a d ad  c h, ficut  a b ad  e g.  & d cad  h c : quia  ergo  ifta  pa- 
rallelogramma  funr  xquianguia,  confiat  per  diffinitionem  fT- 
milium  fuperficieruni  g h efie  fimile  b d.  Simili  quoque  modo 
probatur  f k efie  fimile  eidem,proprer  hoc  quod  b a ad  a k & d 
a ad  a f,  eft  ficut  c a ad  a e per  fecundum  huius  & coniun<ffam 


\ 

t 

proporrionaliratcm,  quare  per  ao  huius,  f kcfi  etiam  fimile  dh:ffcqf  paret  totum. 


EucliJ.  ex  C mp. 


Tropofitio  s). 


Si  in  fuo  fpacio  parallelogrammum  partiale  diftindhim  toti  paral 
lelogrammo  fimile  atque  fecundum  fuum  illius  efie  fuerit, circa e- 
iufdem  diametrum  confiflit. 

Ca  WPANVS.  Sit  ur  in  parallelogrammo  b d ffc  diftinttum  parallelogrammum  f g.quod 
fit  ei  fimile,  & fecundum  fuum  elTe  id  efi  participans  cum  eo 
in  angulo  c.  dico  quod  parallelogrammum  fg  confifiir  cir- 
ca diametrum  pai  allelogrammi  b d,  eft  htre  conuerfa  pro- 
cedentis: producam  enim  a e c,  qur  fi  fuerit  diameter  paral- 
Idogrammi  b d,  confiat  propofirum.  Sin  aurem  fira  h c dia- 
meter eius  A'  ducatur  h U:  xquidiftans  f c.  eritip  per  prarmif- 
fam  parallelogrammum  f k, fimile  parallelogrammo  b d, er- 
go per  conuerfionem  diffinitionis  fimilmm  fuperficierum 
proportio  bc  ad  k c,  eft  ficut  d c ad  f c:  fed  per  eandem  con- 
uerfionem divbt  diffinitionis,  proportio  b c ad  g c efi  ficut 
d c ad  f c:  propter  id  quod  parallelogrammum  fg,  pofitum 


• cfl 


I)t  geometr.  e l ement.  etclidis 

«ft  fimilc  paraHclogt  amnio  b d.crgo  per  n quinti, proponio  b e ad  g e cft  ficui  b e ad  fc  c.utnqtw 
enim  cft  ficui  d e ad  f e, quate  per  fecundam  partem  non*  quinti, g e eft  (qualis  k e, pars  uidebccc 
toti,  ({uod  cft  tmpofsibile.Ent  igitur  a e e diameter  paraUcIogrammi  b dquod  cft  propoli  tum. 

E Hdid.cx  Ctmp.  trofoptio  14. 

Omnium  duarum  fuperfirimim  aequidiftantium  laterum,  qua*  *4 
rum  unus  angulus  unius  uni  angulo  altcrius.xqualis  proportio  a.U 
tcrius  ad  alteram.cfl:  quae  producitur  ex  duabus  proportionibus  fu 
orum  laterum  duos  aequos  angulos  continentium. 

Campa  NVS.  5inr  dux  fuperficicsxquidiftanrium  lare*  

rum  a c&ed,  fit 'que  angulus  b uniua,  xqualis  angulo  b alte- 
rius, dico  quod  proportio  unius  ad  alteram  producta  cft  ex 
proportione  a b ad  b d,  flf  c b ad  b c,d  ifponam  enim  has  duas 
fuperficies  penitus,  ficut  difpofui  eas  in  ; huius,  adiun £to  ad 
utranqucparallelogrammo  cd,&f  potumut  proportio  lineae 
f ad  lineam  g,  Iit  ficut  a b ad  b d,  & g ad  h,  ficut  c b ad  b e: 
qualiter  enim  boc  fiat,  dnflum  eft  fupra  io  huius,  erir*que 
per  primam  huius  & u quinti,  ac  ad  c d,  ficut  f ad  g:fi(  cd 
ad  d e,  ficut  g ad  h.  quare  per  si  quinti,  erit  in  xqua  propor- 
tionalirarc  ac  ad  d e.ficur  f ad  h : & quia  f ad  h producitur 
ex  f ad  g &L  gad  h,  ut  durium  cft  in  fine  expolitionis  u dif- 
finitionis qumri : erit  ut  a c,  ad  d e producatur  cx  ctfdcm:  qua- 
re conftatpropOfitum. 

BucbJ.exCtmp.  P/apoJttiotr» 

Dat*  fupcrficiei  fimilem,  alrjtK  propofitat  squalem  defignare. 

CampanvS.  Sint propofitx duf fuperficies re^lilinex: Apcntagona,B hcxagoiu: uolo 
fecere  unam  fuperficicm  fimilem  A,&  xqualcm  B.utranque 
propofi  tuum  liipcrficierum  refoluo  in  triangulos.  A qui- 
dem m triangulos  a c d.B  uero  in  triangulos  e b f g,8c'  fuper 
bafim  trianguli  a,  qurfir  hk:conftituo  fecundum  do&ri- 
nam  44  primi, fuper  hae  pquidiftanhu  lateru  rcftangull  ae- 
quale C quf  fit  h l,&  I m aequalem  «,&  m u f quale  d,  ut  fit  ro 
ta  fuperficiea  xqujdjftantiu  laterum  h n,  conftituta  fuper  ba 
fim  k:  aequalis  pentagono  h. Eodem  modo  fuper  lineam  kn 
qux  eft  fecundum  latu*  huius  fupcrficiei  h n,  corti  tuo  aliam 
(uperfict?  re&angulam  aequalem  hexagono  b : quia  facio  k 
o xqualcm  e,  & o p xqualcm  1 b,&  p q aequalem  f,&  q r o p-  . 
qualem  g:  ut  fit  tota  roftangula  fu  perii  cies  n r aequalis  hexa  * 
gono  B,&  pono  per  j huius,  lineam  fr, proportionalem  in» 
rer  lineam  hk,&  lineam  kr,& fuper  eam  fecundum  doctri- 
nam 1 «>  huius.conftiruo  fuperficiem  u fimilem  fuperficiei  A, 
dico  ipfam  efle  quam  quarrimut,&  aequalem  fupcrficiei  B. 

Cum  enim  trea  lineae  hkfr&krfinr continui  proporriona 
les,&  fuper  primam  di.  fecundam  fint  conftirune  fuperficiea 
fimilc8,uidcticer  a flf  u,  erit  per  correlarium  »7  huius,  A ad  u, 
ficut  h k ad  k n quare  (per  primi  huius)  ficut  h n ad  n r,8£  ideo  perprimam 
pattem  7 quinti. ficut  A ad  nr.fiC  propter  hoc  per  fcciidam  partem  eiufdem 
ficut  A ad  B.iraqt  per  fecundi  parte  f quinti,  u eft  aequalis  B:  quod  eft  pro- 
pofirii.  Hoc  ena  pofTumus  ex  permurara  proportionalirare  facile  probare, 
quia  cum  fit  A ad  n ficut  h n ad  n r,  & permutarim  a ad  h n,  ficut  u ad  r n : & 
quia  A eft  «qualis  Ii  n .erit  u arqualis  n nquare  u eft  etiam  xqualis  B per  lue 
communem  fcientiam:  quxcunqj  uni  SC  eidem  funr  aequalia,  inter  lefe  funt 
aequalia.  Non  eft  aurem  neceftarmm  ut  fuperficies  h U m,&m  ncquidiftan 
rium  lateru  xquales  rnangulis  c a d.aut  fuperficies  k o,  o p,p  q,q  r,  xquales 
niangubsebt  h,fintre£tangulx:fed  ut  angulus  cxrrinfccus  fupcrficiei  Im,  fit  arqualis  angui» 
snrrinfeco  fupcrficiei  1 h,4£  cxmnfecus  m n lnmnfeco  ml,  Similiter  quoqr  ur  extnnfecua  luper - 

fitid 
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itdd  k o.ffr  rqualis  fnrrinfcco  fuperfi  cie  i h n,&!  c xrrrnfccu*  o p inrrinfec®  k o,ftc'quc  de  exteris. 
Cum  enim  fic  fucnr.erit  unaquaque  linearum  k n fltfibi  oppofita  h m,  iierncy  h r,6C  fibi  oppofi- 
fira  n q,  linea  una  per  ultimam  parrem  1$  primi,  & per  14  eiufdcm  toties  oportuerit  f qualiter  re- 
petitas propter  id  quod  «mne»  fuperficies  h 1,1  m,&  m n.iremip  k o,o  p,p  q,&  q r.funr  xquidi- 
itantium  laterum,  Si  angulus  exrrinfecus  cuiufque  fequenris  eft  rqualis  intnnfeco  eam  pncce- 
drnris:  quare  dux  fuperficies  h n & n r,  erunt  xquidiftantium  Uterum,  & inter  lineas  arquidi- 
flantes  8 i xqualis  altitudinis.  Cxtcra  ergo  argue  ut  prius. 

Quatuor  ex  Zamberto  frquentes  propo(Triones,prxcedenribut  quatuor  ex  Campano  ordu 
ne  peruerfo  refpondent.prima  tertir, fecunda  primx.rertia  quartv,  quarta  fecundx. 

Euclid,  ex  Zamb.  Theorema  17.  Propojitio  aj. 

*>  Aequiangulaparallelogramma  rationem  ad  inuicem  habet  com 
poficam  cx  lateribus. 

THEON/x  'Zamb.  Sint rquianguIaparaRctogramma .ry cry[, aqualem  habentia  anyulum  ty 
A, angulo  < y *.  Dico  quoJ  paraUclogrammum  » y,ai  paraUclogrammum  } [, rationem  habet  copofitam 
exUtcribmJioc  rft.cxea,  quam  habet  Uy  ad  ji.cnri quam  habet  J 
yady  Ponatur  enim(pcri4.primi)utfitinrcllaiUncaiCy,ipjiy  a, in  ' 
redaa  lineat  igitur  eji  (per  eandem) «! y ipfilyh.Ccmpleaturq-  paraEelo- 
gr  amnium  J «,c r ponatur  queeda  relh  linea  u,er  fiat  (perit  jexti)  ficut 
quidem  f yady  a, fic  a ai  K: Jicuttfr Jtytiy e,fic vadati proportionei tgi  T 
twr  ipfiui  uada,cr  ipfiut  n ad  t*,etdem  fuit  tpjhratiombut  laterum  $ y 
ady  *,crip fml<d  yady Sed  ipfiut  uadu  ratio, componitur  ex  ratione 
tpfiuta  ad  ipJiM \ad » . Quare  cr  * ad  urationc  habet  compofui 

exUteribui.  E t qumla  efl  ficut  Cyadyu,fic*y  paraUelogrammu  ady  d 
(per  ifexti)  fed  ficut  fiy*d,a,Jic*ad  H ej  ficut  igitur  (per  t ■ quinti ) « 
ad  Kjicuy  aiyt.  Rurfui  quomi  c {I  ficut  dy  ad  y t,ficy  « paraBeiogram 
mumadyi  paraUclogrammum:  fed  ficut  d,  ad  yi  fic  a.  ai /a:  (7  ficut  tgi 
tur(pcr  eidem)»- ad rficyd paraUclogrammum, ady  /paraUclogrammum.  Quoniam  igitur  oflcnfuM 
eSaJuod ficut  quidem  « ad  \fic  a y paraMclogrimum  ad  y!  paraUclogrammum  ficut  autem  uadu  fic  y 
t paraUclogrammum  ady  [ paraUelogrammu:  ex  equo  igitur  (per  » quinti ) ficut  uad  lafie  * y paraUe- 
bgrairtmum  ady  [paraUclogrammum.  At  uadu  rationem  habet  compofitam  ex  latertbutay  * -tparal- 
Iclogramm  um  igitur  ad  y [rationem  habet  confidam  exlatenbut.  Aequunmilaigttur  paraUclogramn* 
ad  an «CUI  rationem  habent  compofitam  ex  lateribua:  quod  demonfiraffi  oportebat, 

Euclid.  cxZamb.  Tnorema  It.  Propojitio  ,4. 

•4  Omnis  parallelogrammi,  quae  circa  dimeticntemparallclogram 
ma  fimiliafunt  toti  & inuicem. 

THE  OtN  eat  Asm &.  Sit  paraUclogrammum  « fi  y {dimetiens  uno  iMut » y, circum  autem  « y.paraU 
telogramma  finti  " Dico  quod  utrwtq;  ipf  orum » * & 4 h paraUelogyammortM  finulc  esi  toti  et  fi 

y Ac  ad  inuiccm.Qjioniim  enim  trianguli  a f y,ed  unum  Utut  fi  y,a(h 
efi  parallclut  t {proportionalitn  efl  ( per  i fexti)  \ ficut  f t ad  i et  fic  y /ad 
fec.  Rurfui  per  eandem, quoniam  trianguli  ac  A y ad  unum  Utut  y A ad  a 
efl  parallelus  f m:  proportionale  eflpnx  fexti,  ficut  y {ad  {a  fic  A k ai 
fi  ec.  Sed  ficut  y {ad  / «fic  ofienfa  efl  CT  fi  • ad » et.  Et  ficut  igitur  (per  u jt 
quinti)  Ci  ad  t«fic  A*dd*#:c  coponendo  igitur  (per  *f  quinti ) ficut 
•:  fi  «ad  « t fic  A«ad«a:c  permutat  im  ( per  1 6 quinti ) ficut  C«  ad  « A, 
fici  «ad  «»: paraUclogrammorum igitur  «fiy  A,c  • ", proportionalia 
funt  Utera  qux  circa  comme  angulu  fixA  funt.C  quonia  paraUelut  efl 
m fipfi  A y aqualis  efl(per  i«  primi ) angulus  .r  * {angulo  «Ay,et  qm [ub 
m /<t,ri  qgi  fubAy  #,cr  commis  duot  um  triangulorum  «Ayet*{*an- 
gulut  qui  fubA.xy.  Aequiangulu  igitur  efl  triangulum  A«y  triangulo  a 
« /.  1 di;  propterea  CT  triangulum  «fiy  rquiangulum  ejl  triangulo  « • {c  t otum  « fiy  A parallelogram • 
mu  ipfit  aparallelogrdmo  trquitngulu  eji  :proportionaUtcr  igitur  efi  ( per  + fexti)  ficut  «A  ad  «y. fic  • u 
ai  H ificutq;  Ayady  « fic  r { ad  { «.  Sicut  aut  «y  ady  fijic  « {ai  /•  ,cr  infuper  ficut  y 4 ad  fi  «fic  /» ad  • 
et.Et  quomi  oflefum  efl  ficut  qutde  Ayady  «fic  f"  ad  {«:  ficut  uno  «yady  fi  fic  « f ai  { r.ex  quo  igitur 
id  (per  a x quinti)  ficut  /yady  fijic  u{ad{i,  P ar  aUclo  grimorii  igitur  «fiyA^tt  *,preportioiuha  [ait 

q a Utera 
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Uteri.quueiremitqutleungnlos.  sMeiptured  (per primi  diffinitione  frxri)pintlelcgrlirtimuf 
y ^.pjriilrfcyJnw  • «.Ii  proptcrct  cr  punflrlogrimu  * / j »<,pi<raDf  IcgrEr»  a # r/7  fmilr.utruncpigi 
tur ipforu  i « CT / « paraBf /ojramorl,  ipfiufiy/  paruttclcgrimc fimile  ed . Q»*  .urf  riiic  rcchlmco 
/milii, pfibimtiicejuntfinilu (per  h [exti)ipturc  ' * f er uVelogr  imum  ipfi  . n piruMogr  imo  fi- 
milecd.  Omnil  Igitur  purMcgrimi,qtut ciridduncticnti  pjruUctcgriim  fmlie funt Icti  cr ed muce: 
quodereldemiflrendu.  Eucltd.ex  Zumb.  Problcme  7.  Erepe  filo  ir. 

D.itorctftilmco  fimile,&  alrj  dato  xqualc  idem  coni tiiuerc. 

THEOKa  ’jmt.  Sit  quidc  deturcllilincum,  cui  operiet  fimile  ccr.fhtucrc  * fi  y, cui  tute  epor 
tet  equule  /, opertet  ijm  ipfi  * Cy  fimile, ipfi  cuti  fi  equule  idi  conjUtuere  .protenditur  (per  44  primi) 
igitur ed  fi  y ipfi trUltgulo  tefiy  pjreBelogrimii  fietudyiipfi/  equule perelhlcgremu  y rm 

ungulo  qui  [ii  (y  i,q  m equulis  e(l  eiqwfubyt  /.Inrefli  lineem  igitur  ed  (per  14  primi) /y  ipfi  yfiet 
xetpfii  /..Simulum  (per  nfextl)ipfurS  fiiejy  i medie  proporttomUs  a t.dcfcnbuturqy  (fer  it  fexu) 

exeftpfiefiy/imuefimiltterqipofitUH  tl.Etqmmiied fient  t - 

y td  a tfici  i tdy  fi fieeuti  tres  fuerint  rede  linee  proportione  ^ * 

lei  fient  prime  id  tertii  fi  que  iprinutd  /pecus  edei  que  i [ten- 


de fimili:  I imiliterqsdefcrtpte  effligitur  (pereorreleriii  fecundum 
uo[exti)ficutfytd  ififie  trungnlSe  tyelnegulueid.  Sed  fi- 
ent fi  y ii  y fifie  fi  1 perMogrimii  ed  1 {peredelogrm  inii.  Mtfi- 


c ut  igitur  (per  1 ferti)  triungilS  efiyed  ntfic  fi  1 pirillelogri- 
miied  1 fpuriUcioyrimu.iatifini  quoqy  igitur  ( per  >6  qumliyft- 
eut  triengulu  « fi  y id  1 1 perjlelcgrimi,fic  triengulu  a > i id  pe 
reUelogremmi  • fiequele  tute  ed  maigidu  iefy  perMogrime 
fi  1, equile  igitur  ed  triungulu  ..d  ipfi  1 /perullelogrimotfed  ps- 
relieiogremmie  e / ipfi  / ed  equule,  cr  u e t igitur  ipfi  / ed  equi 
le.eff  iule  net  ipfi*  fi  yfimtle.  Delo  igitur  rediltneo  ufiy  fimile  crulij  duo/ equile.  Ide  nui  conftitu- 
iSr/fc quod ficere  oportebit.  Euelid.  exZentb.  Tfircr.i».  Propefitio  »«. 

Si  a parallelogramo  parallelogramu  aufcrat.fimile  toti  & (Tmiliter 
pofitu  commune  angulu  haben  s ei,circu  eunde  dimetietem  eft  toti. 

T H E O N ex  Zmb.  A'  paraUelogranu  enim *fiy  ApdraUclogram  y 

tnum  auferatur  * f, fimile  ipfi  «fiy  fimiluer  pcfitu,ccnuinc  angulu 


1* 

• 

bibens  ei  qui  fub  / * f~  Dico  cuod  arcum  eande  dia  mei  ru  e H x fi  y A ipfi 
* /.  No  enhriyst  fi  pof.ibde  ejt.fi:  eoru  dimetiens  * » y,&  excidetur  (per 
1 1 primi ) ab 4 utriq, ipfiru *A&fiy  parallelus 4 m.Qtionu ivuur cir- 
cii ea  de  dimetiente  c!\*fiyA  ipfi  * h fimile  rft  ( per  14  fexti)  «fiy  A ipfi  t 
m *:eft  igitur  ficut  /etadx  fi.fic  »*ad«*  (per  ccuerficne  t diffinitionis 
fexti  e)  E fi  aut  e propter  fimhtudine  ipforu  yfiS.&t  t. ficut  A «ad*  fi, 
fiet*  ad  « t.  Igitur  (per  9 quinti)  *«ad  utrucp,  ipfiru  * njj  « » eandem . y ■ 
babet  raliate:xqiuUsigiture{i«Hipfi«  1, minor  maiori,  quod  ab  fur du 
esi.  Igitur  « fi  yAnentfi  circa  eande  dmtetiente  ipfi**.  Circa  eunde  igitur  dimetiente  efiayfi  J,paraEe 
logrammii  ipfi  * / paraliclegrammo . Sii  parallelogramo  igitur  parallelogramu  aafirai  urtfimileJoti  CT 
fimiliter pc  fiiurr.  cbmune  angulu  habens  ei,  circa  eande  dimetientem  (H  toti.quod  cfiendere  oportebat • 
Euclid.exCamp.  Prcpcfilio  t6. 

Vpcrdimidium  dara?  lineae  paralldogrammudefignaa 
tum  maius  eft  eo  parallelogrammo,  cui  datp  lineae  appli 
catio  decft,ad  completionem  linee  fimile  & fuptr  diame 
trum  confiftens  fuper  dimidium  collocati. 

C A M P A N V I.  5ir  dara  lanea  a b.fuprrcuiui  dimidium  clvonfiituarur  parallclcgrJmum 
c d.  cuius  diamrrcr  L>c,  &’  ad  lineam  ab  applicernr  parallrlogram 
mum  a f, cuius  unum  latus  fccer  e c in  punito  g,  ira  quod  ad  com 
plcmcnrum  rorius  linear  a b dcfir  fuper  fici  e*  f b,  qux  (ir  ft  mitis  fu 
perficici  cd,  &confiltons  circa  diametru  eius:  dico  quod  runepa 
rallelogrammum  c d eft  maius  parallelogrammo  af.  Eftenim, 
per  primi  huius  ag  «quale gb,8C  per  quadragefimirerriam  pri 
jni  cf  aequale  fd: ergo  per  hanc  communem  fdemi^fi  (qualibus  rqualia  addas4tora  quoqt  fient 
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aequalia, erlrgnomo  coftans  ex  tribus  paralldogrammis  quae 
funt  c f,f  b,&  f dxqualis  parallclogrammo  a f, quare  parallelo 
grammum  c d.cfr  maius  paralie!  ogrJmo  a f,  in  paralldogram 
«no  ef.quodcftpropofirum.  Idem  eoam  eflct.fi  fuperfiaes  a 
f fieret  altior  fuperficiccd:ut  uidere  potes  in  fecunda  figura, 
it)  qua  etiam  per  prunam  huius  a g.eil  (quale  g b:  dem  pus  ita- 
que  urrinq;  duobus  fupplcmcnris  fuperficiei  f b, excedet  paral 
ldogrammum  c d,paral!elogrammum  a fin  parallclogrammo  f e. 

Zuclvi.cx7.Atnb.  The  arent  a f.  Propofitio  »?. 

*7  Omnium  parallelogrammoru  ad  eadem  redtam  linea»  proiedlo» 

rum  dcficientiumq;  * fpecie  parallelogrammis  fimilibus.fimilitcrcp  *“  ° 
politis  ci  quod  <1  dimidia  deferiptum  eft.maxi  mum  eft  quod  a dimi  ijtiri.Ueftfi 
dia  proieftum  parallelogrammum  fimile  exiftens  * fumpto. 

THEONn Z.ik  Sil n!h line. s fi,crfeeetur (perio primi,) bt firii in y,pret  editur quoq- Cp’n  ' 
fex!  i, ad  * u.rcfli  linci,paralklcgrammu  . J, deficies ffiecic p. ralielogrimo  J fijtmili.Jimiliierq;  defiri  el‘  “tr' “*“• 
pio  ei  quod  i dimidia  ipfius  * fjtoc  eft  y p.  Dico  qd‘  ornniu  ad  s C, coparaioruparade logrimoru.c  defi. 
ciitiujliecic  paraUcIcgrimis  fmtilib.fimiliierq;  po filis  ipfi  4/, 
mtximu  eft  * Jl,pretc,la:ur  enim  td  * fi,re!ii  linedparallelogri 
mu.  f deficiet  fjirae  paralie  lo grimo  ftfimilifimiliierip  pofito  ip 
fi  f*  .Dico  tp  maiuc  th  . J,ipfo  « /.  Q uonid  enim  fimib  eft  A fi, 
ptrxdelogrimutpfi/f,p*rdlclogrimo:circueidciguur[untdi 
me  tume  (p  j6fcxti)excUetvr  coru  dimeties  Jf,cr  defcribailrr 
figura-Quonti  tgiturip  41  primi)  aquum  eft  !y,ipfi  fi.comme 
apponatur  ffijb otu  igitur  y fi  toti  * 1, eft  aquale. Sed  y fi  ipfi  y » eft 
aquale  (ptS  primi ) quonii  cr  re  fla  a y, rcCte  « fi  aqnalii.  Igitur 
• y.ipft  et  tu, eft  aquale.  C bmtuie  apponatur  y »,  lotii  igitur  a/, 
lotia  a », gnomoni  eft  aquak . Quare  par allelogrammu  d fi, hoc 
eft  a a, ipfo  a f par  alie  logrimo  maim  eftxmniii  igitur  ad  tende 

Unei  cbfijbntum  parallcloprlmorum  cr  dtftcicntiufttecie  pareUelogrimufimiUbiu  fmiliterq;  pojitit 
ei  quod  a dimidia  dcfcrtbitur.maxmum  eft  quod  a dimidia  coparatu  m esi, quod  oportebat  dcmonftrart. 

ALITER.  Si!  enim  rurfus.  fi,difjc(fa  biforum  in  y, et  coparatu  . s.dtfi 
aiens  ffrete  ipfo  \ (.  Comparetur^  rurfus  ai  • f, parallelogrammum  « 1,1 defi 
dent  1 pfo  I fi,ftmtlifimililcrq;  pojttoipfixfiujuod  a dimidia  fit  ipfiut  af.Di 
coquod  idimidia  comparatum,,  x maius  eftipfomi.  Quoniam emm ftmile 
eft  rCftpfi  » fi,  circum  tandem  dimetienti  funt  (per  sS  fexti.)  Stt  eorum  dime 
liem  1 fijefcubaturq-,  figura,  cr  quoniam  eauum  rii  x fiipfi » fi, quoniam  cr 
refiia  f.JtlU  .fi  eft  aqualis  maim  igitur  eft  x ffipfo  « >,  equit  autem  eft  xf 
ipfi  A x.maius  igitur  cilc?  ipfo  Ki.  commune  eftonH,lotum  igitur  «A, 
totos  l maius  eft: quod  dcmonftrart  oporlebat. 

Euchd.cx  Camp.  Propofitio  tr, 

\ Rilatcra  fuperficie  propofita 
1 a-quueifup  qualibet  alsigna 
ta  linea  parallclogramudcfi» 

I gnare.cui  defit  ad  coplenda  li 
nca  alii  fupticici  propolirac  fimile  paral» 
lelogramu  quod  fccudu  eiufde  fuuclTe 
parallclogramo  fuper  dimidium  dat£ li 
nca:  collocato  minime  maius  cxiftat. 

CAMPANVS.  Sit  alsi  gnata  lincaab.&propo 
(itus  triangulus  c.propoli rum  que  parallelogrammum 
d,  uolo  fuper  lineam  a b defignare  paralldogram-' 
mum  zqualc  triangulo  c,  ira  quod  defit  ad  complen* 
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dam  lineam  a b parallelogrammum  fimile  d & fit  ita  codirionarum  quod  triangulus  c no  fi f mi 
ior  parallelogramo  iimilid.collatofuperdimidiu  liner  a b,  alioquin  ad  impols  biirUbofarcf, 
• per  prpmi^m.Diuido  igitur  linei  a b per  vqualia  in  puncto  e & fccudu  doctrina  k huius  luper 

cius  medietate  b ccoftituo  parallelogrimu  cf  fimile  d,&'  coplebo  fu  p rota  linei  a bparallelogri 
mu  b g Quia  igitur  c non  eft  maior  parallelogrammo  e f.fed  rqualis  ei  aut  minor  ficut  politum 
cil.fi  fuent  ei  f qualis, erit  parallelogrimu  e g quale  intedirur  per  ji  primi  coadiuuire  pruna  par 
te  9,&  per  diffinitione  fimihu  tuperficierum  & xo  huius.  Si  aOr  minor, fit  minor  in  fuperficie  ali- 
qua.cui  «.quali  > & limilis  d fiat  lecundu  do&rini  x t huius  quae  fit  h.entqj  h fimilis  ef  per  xo  hu 
ius:  quare  per  couerfione  diffinitionis, arquiigula  fibi  ,pportionaliu  larerQ,  protrahi  igitur  ut 
* parallelogrimoefdiametru  bk,  &relecabolarerakf,&ekfuperficmef,  ad  menfurilarerufu» 

, perficiei  h, protrahis  lineis  l m Si  n o rquidirtinbus  larerib.fuperficici  e f.fccJribus  fe  in  puncto 

p.ut  fuperfictes  k p fit  rqualis  SC  fimilis  fupcrficiei  h,erittp  per  xt, huius  pu^u  p,in  diam  erro  k b: 
protracta  itacp  0 n ui<|  ad  a d.dico  parallelogrimu  a p cfie  quale  proponirur.  Deeft  enim  fibi  ad 
eoplemcnru  lmep  a b parallelogrimu  p b.quod  per  ii  & xo  huius  eft  fimile  parallelogrammo  d. 
Sed  ipfum  etia  parallelogrimum  a p eft  rquale  tnigulo  c.  Eft  enim  per  primi  huius,  a n rqualc 
nb.crgo  per  41  primi,  & lunc  comunefcienrii  fi  rqualibus  rqualia  addas,  tora  quorp  fient  r- 
qualia, parallelogrammu  a p,eft  rquale  gnomoni  n b 1,&  quia  ifte  gnomo  eft  rqualis  triangulo 
< propter  id  quod  parallelogrammum  e f poli  tum  fuit  efte  maius  triangulo  c in  parallelogramo 
* mo  h,quod  eft  rquale  prallelogrammum  k p.patet propofirum. 

EmcIiJ.  ex  Z aink  P roblema  «.  Tropo fitio  » 1. 

Ad  data  rcfta  linea  dato  reftilineo  £qle  parallelogramu  coparare» 
deficies  fpccie  parallelogramo  fimili  dato.  Oportet  iam  datu  retftili- 
neu  cui*  expedit  arquu  coparare,  no  maiuscffeeo  qd  a dimidia  co* 
Amoportr  paratu  fimilib.exiftetib.fumptit  & eius  qd  a dimidia  &cui  expedit 

limilc  deficere.  THE  O Nex  z ab.  Sit  quidem  data  refla  linea  * fi,  datum  urro  reflihnci  exi 
oportet  equu  pretendere  ai  « fijitep  illud  yjto  matus 
exiftis  eo  1 juoda  dimidia  cbparati‘a  n--L1-  - :a  - 
tibusf utmpw  tcuiautc 
t tet  ii  ad  dati  refla  lineam 

pdraUelogrdmi  protendere  deficiens  frecie  parallelo 
gfa  mo  fimili  exi  ficte  ipfi  A Secrt 
• jortiin}ignoi.Defsribaturq;(p 

fimile,fimilittr<t  pofitit  t fifi.  depleatur, m « praUe 


:re.  THEONrx  Zab.  Si:  quidem  data  refla  linea  • fi,  datum  uero  refliiuui 

tendere  ad  « fi, fit  q;  lUud  yjto  matus  _ ^ p-  1 M 

!■ imidiacbparatucftfimihb.exiften - A l 1 

tute  expedit  fimile  deficere  J,opor-  I \ \ \ j 

Umeam  «C.datoreflihneoy  equale  I \ l * 1 j 

retendere  deficiens  flecte  parallelo  / \ 1 1 

cte  ipfi ASrcrtur  (p  10 primi)  «fibi  I 1 \ ^ 

efinbaturq;  (p  * e fexti)  ab  • fidpfiJ  J \ * ' _ 

bofilit  fifiXopleatura-XKpralle  I— _A  l\ I 


logrimui*  jt  1 aut  ttquu  eft  ipfi y9aut  eo  maius  per  do 
terminMione.Si  quide  igitur  equu  eft  m *,ipfi yt  quod 
querimit  1 fisflkHm  eft.  C oparatu  fiquide  efiet  ad  da- 
ti refli  linea  .*  fi,  dato  refl timeo  y equit  parullelogri 
mu  x * deficies  fpccie  parallelogrammo  » fi  Jimilupfi 
A.  St  aut  nb  eft  maius  / 1 quim  y,  equale  aut  fi  1 ipfi  u 
fi, matus  igitur  & 1 fi  quam  y.  Q 1*0  aut  maius  eft*fi<£ 
y.tah  exce/Tut  (p  ie  fexti) equale  ipfiJ,  fimile  fimili - 
terq;  pnfitu  1 di  cojhtuatur  it>,  Sed  ipfi  * fi,  ipfum  A eft  fimile,  cr  * vjgituripfi  « fi  eft  fimile.  Efto  igt 
tur  fimilis  rationu  * \,ipfi  * »,cr  a Myipfi • /.  Et  quonii  equu  eft  « fi,tpfis  y » m, matus  igttur  eft  * fiauam  n 
a».  Muor  igitur  eft  1 i,quiin  * r,{T  * f.quam  x /a, ponatur  (p  u primi)  ipfi qutdc  **  equahf » f,ipjtant  \ 
at  eqiulu  1 .*,cr  copleatur  parallelogrimum  fu  n.  Aequis  igitur  eft  cr  fimile  * n ipfi  a ju.Sed  « M,ipfi  • i 
eft  Jtmile,cr  • * igitur  ipfi*  fi  eft  fimile.  Circi  cande  dimetiente  ( per  u fexti)  igitur  ea  » *,ipfi  • fi.  Sit 
eori dimetiens  * * fi  ej defcrtbatur  figura.  Quonii  igitur  equi  eft  fi*  ipfit  ycr*M,  quoru  ux  ipfi* m* 
eft  trquale.rcliquus  igitur  v p V,, gnomon  reliquo  y eft  equalis,cr  quonii  equu  eft  «f.  Toti  igitur  • fi,  toti 
at  fi  eft  equale.  Sedj  Cipfirt  eft  equalr.quomi  c r lutus  * 'Jaten  1 fi  eft  equale ,cr  r 1 igitur  ipfi*  fi  eft  e- 
quale.  Comunt  applicetur  / f,totu  igttur  1 0 toti  f x v gnomoni  equi  eft.  Sed  fx  v ipfiy,  often- 

fum  eft  quod  eft  equahs,ct  r 0 igitur  ipfi  y equi  eft.  Ad  dati  refli  linei  igitur  m fi, dato  reflduico  y equi 
parallelogramu  coparaii  r 0 defici  <s  jfiecic  parallelogramo  x fi,  fimili  extftcnti  ipfi  A,  quonii  m fi, ipfi  e 
m fimile  eft:  quod  erat  propo fit  um.  Euclid.  ex  Campano.  Vropofitio  jo. 

V per  data  linea  datg  fugficici  trilater £ xquu  parallelogramo  , 
collitucre,quod  addat  fuper  copletionc  dat  £ lincf  fuphcie  x. 
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quidiftantium  latcru  data*  fuperficici  .xquidiTtantium  latcrii  fiinilc. 

C A m P A N V 8.  Sir  iir  prius  data  linea  a b A darus  triangulus  c danimur  parallelogr  Jm  im  d, 
nolo  fuper  linei  a bconftitucre  parallclogrammu  xquale  triangulo  c, quod  addar  fuper  louin 
Lucam  a b.parallrlogrammum  fimile  d.Uiuido  lineam  a b per  f qualia  in  punfio  e A'  fuper  ciu» 
snedietare  e b, facio  e f fimile  d,  fecundum  quod  doccr  19  huius  A'  fecudum  do^lnnam  if  huius, 
facio  k l cuius  diameter  g h,  fimile  d 8C  arquale  duabus  fuperin  iebus  e f 8£  c.enttp  per  10  huius  lc 
I fini  ilis  e f.  Superpofira  igirur  fuperficie  k l fuperiiciei  e f,ita  qd 
atnbx  comuniccr  111  angulo  g.-erir  per  ij  huius  fuper  ficies  e f,  co 
fiftens  circa  diamctru  fuperiiciei  k I. quare  purinum  b eft  in  dia 
metro  g h,  cdplebo  igitur  parallclogi  imum  a Ii  quod  dico  effe 
quale  proponitur, quod  coAar  protrahis  linea  f b uftp  ad  m A 
linea  e b,  ufqj  ad  n-' Eft  enim  per  primi  parte  liuius.a  k arquale  k 
b,&  ideo  pn  4«  primi  eft  cni  arquale  nf.addito  ergo  uniqj  e b,  • 
erit  per  comunc  fcicntii  a h arquale  gnomoni  e h f,  fed  ifte  gno 
mo  cft  aequalis  rriigulo  c, quia  parallclogrammu  klpoliru  fuit 
fquale  duabus  fupcrficicbusc  & e f, ergo  parallclogrammum  a 
heftxquale  c,&  addit  ad  complementum  linepa  b parallelo- 
grammu  m n.quod  per  22  fl£  20  huius  eft  fimile parallclogram 
mo  d.quare  conitar  perferum  effequod  uolumus. 

CAMPANI  *ddiuo.  Pofiumus  aur  ad  linea  daram  adiungeri 
parallclogrammum  xquale  no  folurriiarcrf  fuperficici  pofirx, 
fed  cuiuslibet  re&linex  figunr  pro  pofirx  qufcuncp  tpia  fue- 
rircui  defit  ad  coplrndam  tineam  dari  fuperficici  f quidiftanuu 

laterum  propofirx  ficur  docet  prrmifla.obferuara  condiriotie  eius  ne  laboretur  ad  impof  ibile 
per  ante  prfmifTam,  ucl  quod  addar  fuper  coplehonem  bnef  fuperficie  f qui  difrantni  latcru  fimi 
iem  fuperiiciei  propo  Ii  rx  ficur  proponit  ccclufio  prxfens.propofTtam  enim  fuperficie  citi  xqu X 
le  parallclogrammu  debet  ad  lineam  dari  adiungt.quod  addar  aut  diminuat  ad  complcriqacnt 
linef  parallelogrammuin  fimile  parallclogrammo  dato : refoluemus  in  triangulos,  & ipft*  me 
4 dianribus  deferibemus  fuperficie xquidiftanrium  laterum, rotali  fuperfi ctei  propofitf  fquaiem. 
hoc  autem  qualiter  fiat  & fi  fcireuolueris,  require  ir  huius  Dehinc  fuperduplum  bafis  eius  X- 
qualis  altitudinis  triangulum  confinurmus,  quem  (fi  44  primi  diligenter  infpexcris)  parallelo- 
grammo  prius  defign  Jto  muemrs  effe  xqualem  quare  & fupcrficiei  propofirx, luiic  ergo  trian- 
gulo fi xqualr  parallclogrammum  ad  lineam  daram  adiunxeris  quod  addar  ad  complementa  li 
nex  aur  minuar  parallclogrammum  fimile  parallclogrammo  dato  fecundum  quod  docet  hfc  K 
pncmifTa.  quod  propolim  m erat  reperfecilfcnon  dubites. 
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arquum  fuerit  ei  quod  duabus  reliquis  continetur  redangulum, 
quatuor  lineas  proportionales  e(Te  eonuenit. 

CAHPANV  S.  Sint  quatuor  line*  a b c d proportionales, 
fitijj  proportio  a ad  b.ficutc  ad  d.  dico  quod  fuperficies  con- 
tenta luba  bC  d, xqualis  eft  fuperficiei  contetitx  fub  b Si  c,bC 
fuperficies  contenta  fub  a & d,  e^arqualis  fuperficiei  conrcn- 
t*  fub  b & c.  Et  fuperficies  contenta  fub  a bi  d eft  xqualis  fii- 
perficiei  content*  fub  b c,  dico  quod  proportio  a ad  b eft 
ficut  c ad  d Fiant  enim  fuperficies  contenta  fuba  8C  d,&  fu- 
perficiei contenta  lubb  SC  c.  Si  ergo  eft  proportio  a ad  b fi- 
cut  c ad  d, lacera  illarum  fuperficierum  erunt  murekefia.fed  8C 
anguli  ab  eis  contenti  xquales : quia  utraque  eft  rectorum 
angulorum  quare  per  fecundam  partem  tj  huius,  ipfi  funtx- 
quales:  quod  eft  primum.  Secundum  pater  per  primam  par- 
tem eiufdem.  fi  enim  ipfar  funr  xquales, quia  omnes  anguli  e- 
arum  funt  re£b, latera  earum  erunt  mutekefia,  quare  propor- 
tio a ad  b,  ficut  c ad  d,  quod  eft  fecundum. 

Euclid.  ex  Zmb.  T beorenu »«.  Propcfitio  16, 

Si  quatuor  rctTra?  lineat  proportionales  fuerint,  quod  fub  extre/ 
mis  cotnprehenfum  recftangulum,  arquum  eft  ei  quod  fubmedrjs 
continetur  reftangulo.Et  fi  fub  extremis  comprehenfum  re&angu 
lumxquum  fuerit  ei  quod  fub  mcdqs  continetur  re<ftangulo,  qua- 
tuor reclp  line*  proportionales  erunt. 

T H E O N tx  Zmb.  Sint  qmtor  rett*  linet  proporuorukt  * Zy  ^ ficut  * f.  ii  y J.fic  ni  fi. 
Dico  quod  fub  tpfis  * /,cr  faomprcbcnfum  reflangulum*equum  eft  ei  quod  fub  y • , continetur  rr- 

flangulo  Excitetur  enim  (per » i primi)ab  * yfignis,ipfis « fi,c ryA,reihs  lineis , ad  angulos  re  flos*  », 
tjyt,C7  ponatur  (per  fecundam  primi)  ipfi  /,  xqualis  * *jpfi  autem  t,xqualu  y f,copleanturq;fi  /,cr  d 
A,psralldogrammj.  Et  quoniam  eft  ficut  *Cady  Ajic  eft  0 t ________ 

tjd  /.  xqualis  autem  eft  i,ipfi  y *,cr  /,  ipfi * »> eft  igitur  ■—  r ' 

ficut*  fiyaly^ficy  Stad*n.  Igitur  (per  ferti)  * * ' " 1 * 

A fi,  par allelogrammorum  reciproca  funt  Lucra,  quxcir-  % ' f 
cum  xquales  angdos . Quorum  autem  pxraOclograntmo - ' ' 

rusnxqutangulorizm  reciproci  funt  latera  qux  circum  x- 
quales  angulos,  ea  quoque  fsfntxqttalta.  Aequum  igitur  eft 
parallelo grammunt  f a,  ipfi  A fi,  parallelogrammo,  cr  eft 
<*•,  id  quod  fub * C,cr  /,  xqualis  enim  efl  * *,ip/t  /.  At  A fi: 
id  eft  quod  fub  yJ,cr*>  xqualis  enim  eft  y fi, ipfi  t.  \giturquodfub*0,(jf,cotinetur  reflangulu,xquu0 
ejl  ei  quodjubJyA^  t, continetur  re  flangulo . Sed  Um  quod  fub  xfi,c T /> comprehenditur  rcflatigulum: 
xquumcftori  quod  fub  y A,&  ••continetur  re fl  angulo . Dico  quod  quatuor  reflx  Inex  proportionales 
crunt.ficut  * fiM  ) A Jic  t^ad  /.  Eifdem  nanq;  confindis  quoniam  quod  fub  * fi,  CT  f- equum  efl  ei  quod 
fubm/  CT  efl  quidem  quod  fub  xfic T A ipfius  fi  uytquahs  enim  efl  * a,ipfi  f,  q«o<i  autem  fub  / 

t,e(l  ipfum  A fi,xzuahs  enim  efl  y fi, ipfi  >, igitur  fi  „xquum  efl  ipfi  A fi,  syxquiangulj  funt.  Aequalium  au 
tem  cr  xquiangulorum  paraUelogrammorum  (per  14  fcxti)reciproca  funt  later  a,  qux  circum  xquales  an 
gulos . E hgirur  (per  10  quinti)  ficut  * C,ad  y A,fic  > fi, ad  * xqualis  autem  efl  y fi,ipfi>,CT  * ipfi  fi  eft 
igitur  ficut  * C,ady  A,fic  itad  f.  Si  quatuor  igitur  re  flx  linex  proportionales  fuerint,  quod  fub  extremis 
comprehenfum  re  fl  angulum  aequum  efl  ei  quod  fub  medijs  comprehenditur  re  flangulo , vfi  quod  fub 
extremis  comprehenditur  rei  t angulum, xquum  fuerit  ci  quod  fub  medijs  continetur  rcflangulojpfx  qux- 
tuor  reflx  linex proportionales  erunt:  quod  oportebat  dcmonjbare. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  1 6. 

I fuerint  tres  linee  proportionales,  quod  fub  prima  & ter  •# 
tia  rc<fhmgulum  continctur,ccquum  erit  ei  quod  a fccun^ 
da  quadrato  deferibitur . Si  uerd  quod  fub  prima  & ter* 
tia  continetur,  xquum  ci  quadrato  quod  a fecunda  pro* 
ducitur,  ipfx  tres  linex  proportionales  erunt* 
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C * M P.  Sit  proportio  linet  a ad  iinram  b, ficut  linee  b ad  li- 
neam c,  dico  quod  fdjrrrficies  contenta  fub  a c a qualis  eft 
quadrato  b,5i  (i  fupctficies  contenta  lubafiC  c eft  arqualis  qua- 
drato b, dico  quod  proportio  a ad  b,  eft  ficut  b ad  c.hoc  autem 
.efteuidens  perpriccdcnrem , pofitaalia  linea qu* (it  {qualis 
b,ita  quod  b.fit  in  ratione  fecunda  Si  tertia. 

E ucbArx  Zrrnb.  Problema  11.  Propcfit.  17. 

.7  Si  tres  recta-  Iincx. proportionales  fuerint, 
quod  fub  extremis  comprehenfum  retffan- 

fulum,  cquu  eft  ei  quod  A media  quadrato. 

t fi  quod  (ub  extremis  cotinctur  retftagulum.atquu  fuerit  ci  quod 
a media  quadrato.ipfae  tres  rctfbc  lineg  proportionales  erunt. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  tres  reda  Unce  proportionales  x fi  y, ficut  x <td  A^rc  6 ad  >.D ico  an  od  fub 
* y,eomprcbenfum  redangulwn.aquum  eft  ei  quod  e*  C quadrato.  Ponatur  (per  •-  prtun ) ipfi  fi'  aquate 
•J.Ef  quoniam  eft  (per  hypotbefin)  ficut  x ad  fi, fic  Od  ; , aqualis  autem  eft  fi. ipfi  A eft  igitur  (per  7 quin 
ti)  ficut  xadfijic  Aady.Siqiutuor  autem  retia  Une*  proportionales  fuerint /quod fub  extremis  eompre 
henfum  rcdanguhm  .acuum  eft  e:  quod  fub  medijs  continetur  reflan 
gulo(per  \6fexti.)  Igitur  quod  fub  a y.aquii  eft  ei  quod  fub  fi  at.  Sed 
quod  fub  ( A, id  eft  quod  fit  ex  fi,  aquatis  enim  eft  t,  ipfi  »!.  igitur  quod 
fub  X comprehenditur  rcflangutum,xquum  eft  ei  quod  ex  f, quadri 
f*.  Sed  iam  quod  fubx  y.tfto  aquale  ei  quod  ex  fi.  Dico  quod  efi  ficut 
*adfi,ficfiad).Eifdemnanq;conftruiUs,quoniamquodfub  x y,a- 
quum  eft  ei  quod  ex  (,fed  quod  ex  f id  eft  quod  fub  f /,  aqualis  enim 
efi  fijp fi /agitur  quod  fub  x y,xqm  eft  ei  quod  fub  C/.Si  autem  quod 
fub  extremis  tqult  fiierit  eiquoi  fub  inediji  .quituor  reti. e linea  pro- 
portionales funi  (perit  fextl.)  tfiftigitur  ficut  x adi, fiedady.  Ae- 
qualis  autem  eft  fi  ipfi /ficut  igitur  x ad  /,fic(  ad  y.  Si  tres  igitur  re 
ita  linea  proportionales  fuerint, quod  fub  extremis  cbprehenditur  re  x fi  dy 
ftangulu,aquum  eft  ei  quod  a media  quadrato.Ptfiquod  fub  extremis  comprehenditur  r eft  angulum  a- 
quu  fuerit  ei  quod  a media  quadrato, tres  reda  linea  proportionales  erunt:  quod  oportebat  demonjlrare. 

Euclid.exCamp.  Propofitiovj. 

\ I luerint  duo  trianguli  fundes, proportio  alterius  ad  alte 
rum  eft  tanquam  proportio  cuiuslibet  lui  latens  ad  luu 
rclatiuum  latus  alterius  duplicata. 

J CORRELARIVM. 

Manifeftum  etiam  ex  hoc , quia  omnium  trium  linearum  conti- 
nue proportionalium  quanta  eft  prima  ad  tertiam, tanta  erit  luper- 
ficics  coni  1 1 tuta  fuper  primam  ad  lupcrficicm  conftitutam  luper  fe- 
cundam,cum  fuerit  ei  iunilis  in  lineatione  & creatione. 

C A M P.  Sint  duo  trianguli  a b c & d e f (lmiles.emnrip  per  primam  diffinitionem, irquiangu- 
U.SC  laterum  proportionaliu.Sit  ergo  angulus  aequalis  angulo  d,-4t  angulus  b angulo  e,  SI  an- 

rjlus  c, angulo  t,  eniiy  proportio  a 
adde,  &acaddf,(icurbc  ade  f, 
dico  quod  proportio  trianguli  ab 
cad  triangulum  def,  eft  ficut  pro- 
portio b c ad  e f duplicata.  Subiun- 
garrii-  enim  fecundum  doflrinam 
10  limus, duabus  lineis  bcSief, ter- 
tia in  continua  propornonalita  - g b e e f ° r,  e c 
teiquar  fit  cg,  prorra/ta  aut  refecata  c b,ii  cg  fuerit  ea  maior  aut  minor:8f  produeanir  linea  ga, 

«ntqt per  lecundam  partem  iqhuiut.trianguluiag  c, squalis  triangulo  def,  propter  id  quod 

n 4 proportio 


1, 

b * . 

A4 

-A  /k  A 
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proportio  a c ad  d f eft  ficut  e f ad  cg,6C angulus  cxqualis  angulo frquarep^r fecundam  partem 
? quinri, trianguli  a b c ad  urruntp  illorum  erit  una  proporrio.fed  per  primam  huius,  proportio 
trianguli  a b c ad  triangulum  a g c,eft  ficur  b c ad  g c.  At  uero  proportio  b c ad  c g,ficur  b c ad  c f 
duplicarafper  io  dcfcriptionem  quinri:ergo  proportio  trianguli  a b c ad  triangulum  d e f,  eft  fi- 
cur  proportio  bc  ad  d f duplicata, quod  eft  propofitum.  Si  autem  cgfir  f qualis  b c.erit  perfecun 
dam  partem  «4  huius, triangulus  a b cxqualis  triangulo  d e fixqualts  autem  proportio  compo- 
nitur cx squali  duplicata  uel  triplicata  uel  quotielcump  fumpta.  Illam  eandem  pafsionem  poffc 
mus  eodem  ft odo  per  eadem  media  demonftTarc  de  fuperficiebus  xquidiftanrium  laterum 
limitibus, fumpta  folum  ij  prxfenrisjoco  14-  Non  demonftrat  aurem  eam,  quia  per  fequenretn 
demonfrrarur  uniucrfaliter  de  omnibus  fuperficiebus  fi  milibus.  Qyarepcr  correlarium , quod 
uniuerfalirer  proponirur  de  omnibus  fuperficiebus  fimilibus,  nondum  paret  nifi  de  rnangutif, 
fed  demonftrara  lequcnte,  parens  em  de  omnibus.  Pofuit  aurem  ipfum  hic  & non  in  fequente, 
quia  eft  correlarium  liuius,non  autem  fcquentis : ex  modo  enim  dcmonftratioilis  huius,fiu  ue 
nras  matiifcfcata  cft  non  ex  modo  illius. 

Eudtd.cx  Camp.  Propofhio  if. 

Mnts  dux  fupcrticies  fimiles  multiangulx , funt  diuifibi'  *• 
Ics  in  triangulos  fimiles  atqj  numero  xquales , eftcp  pro* 
portio  alterius  earum  ad  alteram  .ficut  cuiuslibet  fui  late' 
ris  ad  fuum  relatiuu  latus  altcrius,proportio  duplicata. 

CAMPANV  S.Sint  gratia  exempli, duo  petagoni  a b c d e,f  g h k 1 fimiles, dico  quod  ipfi  funt 
diuifibiles  in  triangulos  fimiles  numero  xquales,  & quod  proportio  alterius  eoru  ad  alreru,  eft 
ficur  a b ad  f g proportio  duplicata:duc4tur  enim  line*  duf  a c & a dircqj,  f h SC  f k,eritcp  per  prj 
firmem  hyporhefin  8C  per  6 huius, triangulus  a b c.xqmagulut  triangulo  f g h , & triangulus  a e 
d, triangulo  f 1 k.Stmilircr  quoqj  per  hic  communem  fcicttam.  Si  ab  xqualibusxqualia  demas, 
qur  relinquuntur  xqua  funt,enr  triangulus  a cd.xquiangulus  triangulo  f h k.nam  ipfi  penta- 
goni pofiri  funt  xquianguh,&  laterum  proportionalium : quia  trianguli  in  quos  diuiduntur 

fiuntadin uicem  xquianguli,  ut  probarum  eft,  erunt  etiam  &C  fimiles  per  4 huius,  SC  . diffinitioni 
fimilium  fu  perficicrum.quare  cum  ipfi  fint  numero  xquales, patet  pnmum.  Secundii  fic:protra 
liatur  b d.qux  fecit  a c in  punito  m,&  g k qu*  fecet  f h in  punito  n.critcp  rriagulus  b c d.xquil 
gulus  triangulo  gh  k per  6 huius  & prxfenrem  hypothefin, quare  & triangulus  a b m triangulo 
f g n,&  a m d,f  n k,ergo  per  4 Imius, proportio  b m ad  g n,eft  ficut  a m ad  i n : & a m ad  f n,  ficut 
mdadn  k:  quare  per  u quinr.bm  ad  gn, fi- 
cut m d ad  n k.ergo  permutarim  b m ad  m d, 
ficur  gn, ad  n k.  Sed  per  1 huius,  a bmadam 
d&bcmadcm  d,  fi  cur  b m ad  m d,8£  per  cl 
demf  g nadfnk.&gnhad  hnk,  ficut  g n 
ad  n k.ergo  per  1 j quinti,  abeadaed,  ficut  f 
ghadfhk:  quare  permutarim  a bcad  fgh, 
ficut  a c d ad  f h k.  Eadem  ratione  probabis, 

<p&ficutacdad  f 1 k.crgo  per  13 quinti ro* 
cius  pentagoni  ad  totum  penragonu.ficura  bcad  fgh,  per  prxmifiam  igirur  eft  proportio  pen« 
tagoni  a c d ad  penragonum  f h k, ficut  proportio  a b ad  fg  duplicata:  quod  eft  propofitum.  Ex 
quo  rurfus  parer  correlarium  prxcedentis.  Aliter  porrft  demonftrari  fecundumrcilm  enim  rrian 
guli  in  guos  pentagoni  diuiduntur,  fint  adinuicem  fimiles,  erit  per  prxcedenrem  proportio 
a b cad  f gh,  ficut  b c ad  g h duplicata, & a c d ad  f h k, ficur  c d ad  h k duplicata,  & a e d ad  f 1 k : fi* 
cur  d e ad  k I duplicata. quia  igitur  omnes  h{  proportiones  duplicatx, funt  xquales. proprer  hoc 
quod  pofirum  eft  fftnplas  efle  xquales  :erit  per  1 j quinti  totius  pentagoni  ad  torum  pentagoni*, 
ficut  lateris  unius  ad  fuum  rclaritium  latus  alterius  proportio  duplicata. 

Euclidxx  Gc  mp.  P ropofitio  1 9. 

Supra  datam  linca.datxfuperficici  fimilcfuperficiem  deferibere. ,, 

CAMPANV  S.  Sit  data  linea  a b,  fupraquam  uolo  conftiruere  fuperficiem  fimilem  da- 
rxfuperfTciei,qu*firpennigona,&firedefg:diuidohunc  penragonum  in  triangulos  duitis 
lineis  d f,&  d g,  & fuper  punltom  a conftmio  angulum  xqualem  angulo  c,  dulta  linea  a h,  &C 
fuper  punitum  b , conftiruo  alium  angulum,  qui  fit  a b h , xqualem  angulo  c d g,  protralta  li- 
nea b h.quoufque  concurrat  cum  a h in  punito  h,  eritep  per  y.  primi  angulus  a h b,  xqualis  an- 
gulo c gd.&idee  per  4 huius, latera  duorum  triangulorum  gcd&h  ab, proportionalia.  Facto 
<juo<p  angulu  in  h b k,dulta  linea  b k, aquale  angulo  g d ft&angulu  k b 1,  dulta  linea  b l.xqualc 

angulo 


i :s; 
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angulo  d e f,  81  angulum  b k 1 du&a  linea  k l,arqua 
lrm  angulo  d f e,  erirqj  perferus  penragonus  qui 
conftiruedus  crar  fuper  lineam  a b,  eft  enim  jqui~ 
angulu»  daro  penragono  propter  squalitatem  an 
guiorum  triangulorum, in  quos  cft  utertp  diuifus, 
fed  Si  larerum  proportionalium, propter  pi  ©por- 
tionalitatcm  larerum  ipforum  triangulorum,  qup 
ex  4 huius  euidenrer  apparet,  quare  per  diffinitio 
nem  fimilium  fuperfi cirrum, penragonus  conftirurus  fuper  lineam  a b,eft  fimilis  penragono  da 
to:quod  eft  propoli  tum. 

Tres  ex  Zamberto  fequentes  propofiriones, tribus  prfcedenribus  ex  Campano.conuer- 
fo  ordine reipondenr  prima  ulrimp, media  primf,&  ultima  medi*. 

Euchd.cxZamb.  Problema  f.  Propofitio \9. 

>1  A'datarc(Tta  linea , daco rctflilineo flmilc fi  militer  i.]? pofitum  re=» 
Ctilincum  deferibere. 

TE  O Nex  Zamb.  Sit  data  quidem  refla  linea  * fi, datum  uero  reflillneum  y /,  oportet  iam  a data  * 
fi  refla  linea, ipfi  y i refliltneofimile  fimtlitcr^  pofitum  reflillneum  defcribcre.Cormefldtur  A /,creon- 
flituatur(per  ij  primi)  ad  *fi,reflam  tineam,  ad  fignaq;  in  ea*  fi,  ei  qui  ad  y,  eft  angulo  aqualis  angulus 
* ac  autem  qui  e 3 fub  y A f, aqualis  angulus  * t *:reuquus  igitur  qui  fub  y A fjei qui  fub**  C,cft  aqua- 

lis^quungulii  igitwefify  A t- Ungulum  ,ipj?  * * triangulo  (per  4 fex ti, ) proportionaiter  igitur  ejl fi - 
CMt  /-W  * tyff. 'tM  * *>cry  * A R urfus  conjhtsuKur  (per  ij  primi ) ad  fi  »,  reflam  lineam , ad  fi- 

gnaq;  in  ea  fi  •>«  qui  fub  4 [i, eft  angulo  aqualis  angulus  • rz 1 * 

T*  ttipfi  autem  /«?  <tqJi  eft  fub  9 f f.  Reliquus  igitur  qui 
ad  %,r eliquo  qui  ad  t eft  xqualu^tquiangfdum  igitur  eft 
triangulum  / A 1 f triangulo  * fi  f, proportionaiter  igitur 
ejl  (per  4 fati) ficut  /A,ad  « fijic  /» ,ai  * /,cr . A,  ad  t 
fi.  oflenfum  autem  ejl  q,  ficut  {Atad  * fific  { y,ad  « *,cr  y A,ai  • ACT  ficut  igitur  (per  11  quinti)  yf,ad* 
mjic  yAad*  fi:ej  f*ad»  /,cr  mfuper  >AadJ6‘.Et  quoniam  xqualis  ejl  angulus  y /A,angulo  **fi,crait 
gulus  d l tjgngulo  f * / totus  igitur  qui  fub  y f»,toti  qui  fub  «•*,e(l  uquahs.proptorea  c r qui  fub  y A •,  ei 
qui  fub  -r  £6  uquahs.sft  autem  crqui  ad  yjei  qui  ad  *^qiulis,crqui  *d  /,«  qui  ai  ^xquungulum  iguur 
eft  a yfipfi  y i, cr  ea  qut  circum  squales  angulos  funt  Utera, ei  proportionalia  baboLSimiie  igitur  ejt(per 
primam  diffinitione  fexti)  * f re ftiltneam,ipfiyt  re  fltlineo.  A'  data  igitur  reflaluiea  * Ct  datoreflilineo 
y hfimile  J militer  $ pofitum  reflillneum  defariptum  eft  * fitquod  fuere  oportebat . 

E uclid.ex  Zamb.  Theorema  u.  Propofitio  \p, 

1,  Similia  triangula , adinuiccm  in  dupla  funt  ratione  laterum  fimi- 
. lis  rationis. 

T H E O N r*  Zamb.  Sintfmilu  trudit  *iy,crd,  faqiulcm  habentia  tum  qu i ai  C ungulum, 
ei  qui  ud  tjicutq;  k tM  iy.fcAtud,  fotu  ut  Cy,ty  • f.ftmiln  rutiomi  /mt.  Dico  quod  tr  ungulum  *$,. 
ti  triungulum  J . /, duplicem  hubet  rutioncm,quin  iy.ai J . Sumatur  nanq;  Iptr  io[exti,)tpforumiy, 
er ' f.tertiu  proportionalis  f .Mfilpcut  f y,td , f,pc  < fad  i ..cornu ftuturqi « «•  Ofionui»  i&Uur  eft  fi- 
cut.fl  uds  y.pcUiad  t /,  mcifiim  igitur  (per  1 1 quinti ) ficut « Cui  ut., 
fcfiy.udjl.Sedfcutfiyudt  /,/;c  eft . {ud  fi  l.erjlcut  igitur  (per  1 1 quin 
li)  u Cudi  i,fc  cludi  ..igitur  (per  ij  fextt)  ui-.cr.Uf,  Iri unguloru 
redproculutcru.qukctrcumkquuln  unguloi.Quorum  autem  unum  uni 
kqutlcm  bubenttum  ungulum  tn  ungulorum  rectprocu  funt  luter  u quu 
etreum  squales  ungulos  eu  quoq;  funt  equalu  (per  eundem)  Aequule  igi- 
tur eft  mtngulum  u C .,tr  ungulo  A.  fer  quonum  eft  ficut  (yudi/Jic. 

fuddup  uutem  tres  re  flultneu  proportionales  fuerint , prtmu  ud  terttu  i - , - , 

duplicem  habebit  rationem , quum  ud  fecundam,  igitur  C yu  d i ", duplicent  rationem  hubet,  quam  ad  t f, 
(per  10  diffinitionem  quinti)  Sicut  uutem,  C,d  i .fc(pasfcxtt)*C,  triungulum  ud  x i . triangulum. 
Triangulum  igitur  ni,  ad  ni  ")per  eandem  diffuiitionem)dupbeemrutioni  hubet, quum  i ytd  • f.  Ae- 
quule autem  eft  triungulum  m C «triangulo  Jl  i f.  igitur  et  trianguli t aCyutd  triangulum  A i / duplicem  ra- 
tionem habet,  quam  tjadi  [.Similia  igitur  inunguUtulmuieem  in  duplici  ratione  funt  jimdis  rationis 
lalerumtquoJ  oportebat  demonftrure. 


COR.RB- 
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CORRELAR1VM.  Ex  kocirtii]; mamjiUumeft.quodfitresreCla linee  proportionalcsfuc* 
rintjkut  prima  ad  tertiam, fic  <}u  oi  'a  prima  triangulum  ai  ii  quod  eft  i fecunda  Jimilc  fimilterep  defert 
plmiquomam  oftcnfum  cft,quodpcut  y fi  ad  fi  «,/it  triangulum  « fi  yadtrungulum  Ai/t  quoJ  op  orte» 
bttiemo»&rtre. 

Eucltd.ex  Zamb.  Thcerbu  >4.  Propofitio  10. 

Similia  polygona , in  fimilia  triangula  diuiduntur , & inxqualia »• 
mmicro,&*  aqua  ratione  totis, &:  polygonum  ad  polygonum  du- 
plicem rationem  habet,  quani  fimilis  rationis  latus  ad  fimilis  ratio- 
nis latus. 

T H E O N <r Zmb.  Sint fimitia p olygona.a  fiy  A icr {sinat  fimlu autem rationis  alio ni ipfi 
/..Dico  tjHOil  - i y Jl  t C7  !*  fi  **■  polygona , in  fimlha  triangula  diutduntur , er  in  equalu  numero , ej 
i/aiuyn  a cqu a ratione  totlCay  polygonum  a fiy  A,  ad  polygonii  /*  /a  x, dupla  rationem  babet  quam*  fi  adi  t. 
Cbncftantiir  fi>,/y,*  a, er  x t,  er  rjttomi  pobgoiw  « 
f y A 1 (per  bypothcfin) fimile eft polygono  {*  ha, 

Suatis  rj l anguini  fi*  ici  quifub  *[x  eii angulo,  er 
)lcutfi*ai“ific*!ai{x.  Qjjonum  igiturduo 
triangula  funt  a fi,  g-  /«  auram  angulum  uni  angu- 
lo aqualem  habentia : circum  autem  aquales  angulos 
latera  proportionalia , aquiangidum  igitur  eft  ( per 
[extern  fex: il  triangulu  a fi  1 triangulo  {*  xtquare  er 

fimile.  Aequalis  autem  eft  ejanguin  a fi  ijngulo  {*  A,  eft  autem  er  toti»  aiyfioti  {*!  aqualis  propter 
fimilitudmcm  polygonorum.Rctequui  igitur  angulus  1 i yycUquo  angulo  a * Itfl  aqualis : er  quonia  0 b 
fimditudinenipforum  * fi*  er  /»  a triangulorum,eftftcut  t fi  ai  fit,  fica  rad  {*:  fed  er  propter  fimii- 
tudincm  polygonorum  ePpeut  a fi  a d fi  y ,pc  /«  ad  * t ; ex  aquali  igitur  (per  1 1 quinti)  ejl  peut  I e ad  fi  7, 
pe  A » ad*  fircum  aquales  angulos  ‘>y  (f  a,  fidat  er  a proportionalia  funi  taqutangulum  igitur  ejl 

(per  6 /orti ) triangulum  ' f y, triangulo  A • I.  Quare  er  triangulum  ifiy,  ipp triangulo  A*  fi  eft  fimile.  I i 
propterea  etiam  (per  • fexti  difnru. tonem)  triangulum ,y  1*. Jimile  eft  triangulo  A fi  -.Polygona  igitur  • fi 
y A i<7  j'«  fi  *Km  Imilia  triangula  diuifa  funt,  C7 aqualia  numero.  Duo  infuper  $ Jimilts  rationes  funt 
totis, hoc  cduqubd  fuiSS  proportionalia,  er  quidem  antecedentia  a f 1,1  fi  y ©-  • yA  tfequentia  autem  Mo- 
rum /«A,A»tcr  A/  a ,cr  quod  polygonum  *(y<a,,adpclygonum/*fi*  a,  duplam  rationem  babet 
quam Jlmihs rationis latusad  fime»  rationis  latus  boe  eft,  a fi  ad  {*.  Conneilanturenim*)  Cfja-.tf, 
quonia  m propter  fimilitudinrm  polygonorum, aqualis  etl  angulus  *Cy  angulo  /» l,ct  eft  peut  • fi  ai  fi  y, 
fici* ai  * l,aquiangidumeftigitur(pcTfextmfexli)triangiilum  afy  triangulo  /*  fi: aqualis  Igitur  ctl  ,, 
angulusiay,angub,*!l.tf  qtufubfiya^i  quifub  *l{,cr  quoniam  aquahseft  angulus  fi  a uanguloaf 
k patuit  autem  quo  J anguli»  a fi  n angulo  i a*  eft  aqualis  :et  reliquas  igitur  angulus  a n fi,  reliquo  l>*ejl 
aqualis.  AequunguUm  igitur  eft  (per  6 fextt)  triangulum  a fi  n, triangulo  f*  r.Simihlerquoq,  oft  edemus 
quod  CT  triangula  fi  ,,  y.aquiangulum  eft  Irungulo  y • fi.proportiemabter  igitur  eft  (per  1 fexti)  ficui  qui 
dem  an  aio  bjicut  [rair  a.Sicut  autc  t rad*  y,fic  *r  ai  > fi. Quare  ex  equo  (peni  quinti)  ficula» 
ad  et  yfte  i rad  > fi. Sei  peut  anadny.fic  trianguli  • fi, 1 ai  trianguli  u fi  y,cr  *n>ad‘h  y,adfeinuc£ 
enim  funt  peut  bafcs  (per  1 fexti)  Et  peut  uni  antecedent  ii  ad  unum  fequenttm  (peru  quinti)  fic  omnia 
antecedet  ia  ai  omnia  fequetia. Sicut  igitur  (per  compone  prime  diffinitionis  fexti)  tridgulum  aut  hi 
trianguli  f u 7 ,fit  * fi , ,d  y t \S:  d fio  ut  7 u fi  ad  fi  u 7 fic  * u ad  p y.tf  ficui  igitur  (per  11  quinti ) * n jd  1 
0 y,fic  trianguli  a fi,  ai  trianguli  1 1‘>  • Propterea  effient  [rair  fi  fic  tridgulum  [*a  ad  tnagulu  » A /. 
Eilip  ficut  *uaduy,fi(  [,ti,  l,gy  ficut  igitur  (per  11  quin  ti)  trianguli  * fi,  ad  trianguli  (t  7,  fic  tridgu 
Ii  fi*  A jit  trianguli  * A filet  uictfiim  (per  ,6  quinti  ficut  triangulum  aleai  trianguli  /.  a, fic  trianguli 
fi,  7ld  trianguli  • a /.Similiter  quoq, oilcdemul  connexis  fi  ei  et , *,qetficui  triangulum  e fi  y ad  man- 
gulum  A * fi, fic  tridgulum  tyJad  trianguli  a 0 «.Et  quoniam  cftficut  triagulum*  £>  ad  trianguli/.  A, 
fic  trianguli  1 fi  y ad  triangulum  a * a,  er  clulrur.gulunuy»  ad  triangulum  A / *:et  ficut  igitur  (pera 
quinti)  uni  antecedentium  ad  uni  fequentium , fic  omnia  antecedentia  ad  omnia  fcqucnlij.  Ei)  igitur Jkut 
triangulum  affui  trianguli  /«  a fic  polygoni  afiyAi  ai  polygoni  fel-aScd  trianguli  *Ci  ad  Irtan 
guli  f « a , duplam  ratione  habet  quam  a fi  fimilis  rationis  latus  ad  / • fimilis  rationis  latus.  Simiba  enim 
tnagula  m duplici  ratione  funt  fimiht  rationis  lateri  (perit  fexti)  et  polygoni  igitur  * fi  Ae  ai  pulygor 
Mf.l.ajlupU  babet  ratione, qua  * ffimlis  rationis  latus  ad  {•fimilis  rationis  latus.Sin.ilia  igitur  p» 

(ygoiM 
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tygoru  in  fimBia  triangaU  diutdnntur,  cr  * insquxha  munero,  cr  rdHone  totis,  cr  polygonum  ad  'mSxrym 

polygonum  duplam  ruuomrn  habet+pum  fundis utionis  Utut  id  fimdiS  rationis  Utut:  quod  dcmon‘ba- 
re  oportebat. 

PRIMVM  CORRELARIVM.  Proinde  in  uniuerfum  manifcilum  efl , quod  fimilet 
rcdilutaefigur*  adinuiccm  m dupla  fumrationcfimlis rationis  Uterum  ,ryfi ipfarmn  * 

f»  proportionalem  accipiamus  fjpfa  * ?ad  \ duplam  habet  ratione, quam  xfiad  /n, habet  ante 
et  polygonii  fiuequaJriLiirru  ad  quadnlateru  duplm  ratione, quam fimdii  rationis  Utntad fi- 
r.Cu  raiionit  Utuuhoc  rfl  */ ad  f*:pat::it  aut  hoc  ir.  triagulis.  Similiter  aut  et  in ) milibus  qua 
dratH  ojl edetur, quod  tn  duplici  ratione funt  fimilis  rationis  lateru  .patuit  autem  cr  m triaguUs. 

II.  C O R R.  Proinde  eliam  m uniuerfum  efl  m ira  fi - 
- flum  ,q  ji  tres  reda  linea  proportionales  fuerint,  ertt  fi- 
7 cut  prima  ad  tertiam  :fic  qua  d prima  feecic  ad  eam  qua 

a fecunda  fimilis, cr  fimibter  defcnpta  cil. 

1 m ALITER.  Dcmonf  rabimus  aliter  cr  expeditimfi 

milii  rationis  effe  trianguLi.lnilruxtiir  enim  rurfusxfiy  <A*cy  j*  i *\  polygona:  er  conedantur  $ i fi 
C,i  y,K  wxj.Dico  quod  est  Jicut  triangulum  « fit  ad  *,fictfiy  aixi  S,&yA  *adfin  x .Quorsum 

e idut  fimde  e fl  Magidum  * fi  t triangulo  /*  x, igitur  (per  19  fexti)  triangulum  *fi*adf*x  duplam  habet 
rationem  quam  fitadux.  tf  prepterea  et  triangulu  tty^d  trianguli i *x(  duplam  habet  rationali  ,qudm 
(iai*  KEjt  igitur  ficu t trunguLim  xCiad  triangulu  /*  *,/ic  trian- 
gulum fi  1 y,ad  * x t.  Rurfus  quoniam  triangulum  1 fi  y,  fimde  C&  hi*  ~ 

gulo  a n f, igitur  tfiyadxnf  duplam  habet  rationem  quini  y 1 reda 
linea  ad  lx.  L l propterea  c T triangulum  * y <A  duplam  rationem  habet 
ad  triangulum  x / n^uam  yiait  x.  E fi  igitur  ficut  trugulum  fityad 
a « fiyfic  y j»adxf  m. Patuit  autem  & ficut  1 fi  y ad  x * *,fic  x fi  1 ad/x 
*:CT ficut  igitur  (per  11  quinti)  m fi 1 ad  {1  xjic  Ctyad*xfi  ,criy* 
ad  x ttenj  ficut  igitur  (per  tt  quinti ) unum  antecedentium  ad  unum 
eonfequentramfitc  omnia  antecedentia  ad  omnia  confequentia:  c Trc 
Uqui,utin  priore  demonfiraiionr.quod  oportebat  demondrare. 

E udid.  ex  Camp.  Propofitio  10. 

I fucrintunifuperficici(Tinilcs,quaslibctfupcrficics  fibi' 

I inuicem  fimilcs  cflcnceciTeefL 

CAMPA  NV S.  Sirutcnp  pentagonorum  ab  edef,  fimilis  pentagono  gli  k, 

I dico  eos  effe  fimilcs  fibfinuiccm.  Ef)  enim  urer<p  eoru  scquiangulus  pentagono 

ghkperc5ucrfionemdiffini:ionisfimjliumfuperficicruiTi:qua  i 

refuntxquianguli  adinuiccm.  Similirer  quoque  per  conuerfio  g 

neineiufdem  ditflnirionis.proportioabadglt.ficut  a c ad  g k,  * 
gh  ad  d e, ficut  g k ad  d f:ergo  per  xquam  proportionalitate,  ^ 
a b ad  d e. ficut  a c ad  d f.  Eodem  modo  probabis  reliqua  later  1 
pentagonorum  a bc&  de  f,  continentia  srquos  angulos,  effe 
proportionalia.Pcr  diffinitionem  iraqi  fi  milium  fupcrfidcium, 
ipfi  funr  fimilcs  adinuiccm  .-quod  cft  propofitum. 

E uclid.ex  Z amb.  Theorema  t f,  Propofitio  «. 

» Qux  fidem  rccTtilinco  funt  fimilia,&  adinuiccm  funt  fimilia. 

T KE  O N ex  Zamb.  Situtnmtu  ipforum  * Credilmeorum.fimi- 
letpfi y.Dico  quod  c r * ipfi .Scftfimde. Quoniam  enim  fnr.de  ek  * ip 
fi  >, equiangulum  efl  tyct  (per  conuerfionemprtme  diffinitioni!  fe- 
xti) er  que  circum  equula  ungula  funt  lalera,proporttonaha  habet. 

Rurfin  quonum  t frntie  r8  ipfi ? : eqmungulum  igitur  rft  cr  ei  per 
eandem  cr  que  circum  equula  funt  angulos  utera  proportional  e ba  ■ 
bcf.ulrunq;  igttur  ipform  * t,ipfi y equiangulum  efitperi  fexti)CT 
que  circa  equula  funt  angulos  latera  habet  proportionalia, quare  per 

eandem  cr  a ipfi  i equiangulum  ril.er  que  circum  equula  funt  angulos  latere  bibet  proportionalia.  Si- 
mie igitur  eji  JS  ipfi  a-.quod  oportebat  dcmon/lrarc. 


A 
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fcrifU  funf.it  ipfis  quidem  *C,cry  Jfimlidfimiuerip  pofitd  « « Aer  A y «f,  at  ipfit  tutem  < f,  er  n f , 
fimilufimiliterq;pofitd  « /,cr  a p:  eti  igitur  ficui  ,dt,jiny  Afic  » !,ii  • her  ficut  igitur  (per  ■ . niti» 
f‘)  Mfiideeficii/^ir/.  igitur  (per  9 quinti)  di  utrunq;  //.  tp forum  rlejtp,  eidem  bibet  ritwnrm. 
tquile  igitur  eti  r tjpfi  c f.  E/l  ente  eieffimilefimihter  pofitumequitii  igitur  eti  */jpfi*f. Et  quonid 
e!>  ficu  *f*iyit,fici?di*  f.equilif  dut  eti  npjpfi  * t,eti  igitur  ficut « Aad  y <d,fic  • [id* i.  Si  qud- 
tuor  igitur  retielinee  proportiorules  fuerint, et  que  at  ipfitretiilmed  fimilit  fmtlnercp  iefcnpu,  pro- 
portionihd  erunt, ej  /i  ihpfits  readincifimilu fimtlitercp  defcnpti proportiotulu  fuerint,  & ipfe  re- 
ti* Ime e preporttoniiei  erunt:  quod  iemonfiroffe  oportuit. 

LEMMA.  Quod  cutem  fi  rcihknei  equilii  er  fimitti  fuerint, fimihs  rdtionis  hterd  ipftrum  e- 
quilldinuicem  funtfic  demontiribimut/unt  equibd  tyfimilu  retiilinedot,  ejrf,  fitq;ficutdy,  di  y 
r,fic(niix  e.  Dico  quod  equilis  e (t  f mjpfi  , i.  Si  lUrm  ituqudles  fmt,  rarum  illeri  maior  eti.fi  m* 
ior/*,quim  b *,C7  quonidtn  eti  ficut  pw,  di  n r fic  i *,  di  *r,fyuictfitm  quoque  (per  16  quinti)  ficut  p 
> *Jic  ne.dine,  nuior  dutem  eti/  u,  ipfd  / «.maior  igitur  er*  e.  quim  * «.  Qlfarr<r  p *,  maiur 
eti  ipfo  /efeiey  equile  ( perhypothefim)  quod  eti  impofiibdc,  ineqiutit  igitur  minime  eti  n rfipfibu, 
equilis  igitur:  quod  denunfirijje  oportuit. 


Euclid.  exCimp. 


Vropofitio  u, 


Vniftat fuperficies  sequidiflantium  laterum, quas circa 
diametrum  confidunt,  toti  paralielogrammo  atque  fia 
bi  inuicem  funt  fimiles. 


C AMP AN V S.  Sit  ut  in paralielogrammo b d.aiiut dia« 
mrtrr  u c,  confidant  fupcrficirs  g Ii  Si  f k equidiftantium  late- 
nim  circa  diametrum, dico  ras  efle  fimiles  rori  parallelogram* 
mo.fSi  fibi  muicrm  rdrnim  pr r fccdam  huius  b gad  g c,4P  d Ii 
id  h c.ficut  a cad  c c.crgo  comumSim  b c ad  cg.St  d c ad  c Ii  fi. 
cut  a c ad  cc.quare  prr . i qnti,  b cad  cg:  ficur  dcadch.frd  ctil 
ficut  a b ad  eg.cum  a b fit  aqualis  d c,8t  r g,ad  h c.codcm  mo- 
do cr  ita  d ad  e h, ficut  a b ad  r g.  8f  d cad  h c : quia  ergo  ida  pa- 

rallelogramma  funrarquiangula,  condar  per  diffinitionem  fi- 

tnilium  fuprrfiderum  g Ii  ede  (imile  b d.  Simili  quoque  modo 
probatur  t u ede  (imile  c idem, propter  hoc  quod  b a ad  a k & d 
aadaf.edficurcaadacper  fecundum  huius  & coniundtam 


\ 

e 

\ 
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proportionalitatcm,  quare  per  ao  huius,  fkcd  etum  fimiled  It:  flet}  patet  totum. 


Euelid.  ex  Cdmp. 


Vropofitio  >|. 


t Si  in  fuo  fpacio  parallelogrammum  partiale  diftindhim  toti  paral 
lelogrammo  fimile  atque  iecundum  fuum  illius  e (Te  fuerit,  circae* 
iufdcm  diametrum  confiftit. 

CAMPANVS.  Sirurin  paralielogrammo  b d (Tc  diftinfl  um  parallelogrammum  f g.qtiod 
fit  ei  fimile,  8t  fecundum  fuum  clle  id  cd  participans  cum  eo 
in  angulo  c.  dico  quod  parallelogrammum  fg  confidit  cir- 
ca diametrum  parallclogrammi  b d.  bi  edhaxconucrfa  prp- 
cedentis:  producam  enim  a ec.  quu  (i  fuerit  diameter  paral- 
lelogramirti  b d,  condat  pi  opofi tum.  Sinautem  fita  h c dia. 
meter  eius.JP  ducatur  h k:  arquididans  fc.  eritip  per  pnrmif- 
fam  parallelogtammum  f k, fimile  paralielogrammo  bd,rr- 
go  per  conucrlionem  diffinitionis  fimilium  fuperficienim 
proportio  bc  ad  k c,  ed  ficut  d c ad  f c:  fed  per  eandem  con- 
uerfionrmdiifbediffinitionis,  proportiobe  ad  gc  ed  ficut 
deadf  c:  propter  id  quod  parallelogrammum  fg,  politum 


k 
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eft  fimilf  parallelogi  immo  b d.crgo  per  ti  qu  nui, proportio  b c ad  gp  eft  (icut  b c ad  k c.urraqoe 
enim  eft  ficut  J c ad  f e, quare  per  fecundam  partem  none  quinti, g c eft  p qualis  k c.pars  uidelicef 
lori,  tjuod  crt  impofnbilc.Erit  igitur  a e c diameter  paraUelogrammi  b diquod  eft  propoli  tum. 


E ucU.eaCemp.  Propofmo  14. 

Omnium  du*rum  fuperfiderum  xquidiftantiurn  lacerum,  qua-  H 
rum  unus  angulus  unius  uni  angulo  alterius.xqualis  proportio  al- 
terius ad  alteram, eft  quae  producitur  ex  duabus  proportionibus  lia 
orum  laterum  duos  aequos  anguloscontincntium. 

CAMPA  NVS.  Sini  dux  fuperficies  xquidiftanrium  lare# 
rttm  a c&cd.fir  que  angulus  b unius,  xqualis  angulo  b alte- 
rius, dico  quod  proportio  unius  adalreram  produlta  eft  ex 
proportione  a b ad  b d,  6C  c b ad  b e.difponam  enim  has  duas 
fuperficies  penitus,  ficut  difpofui  eas  in  i huius,  adiunlto  ad 
urranqueparallelogrammo  cd,&  ponamur  proportio  lineat 
f ad  lineam  g,fir  ficut  a b adb  d,A'g  ad  h,  ficut  c b ad  b e: 
qualiter  enim  hoc  fiat,  diftum  eft  fupra  io  huius,  enVquc 
per  primam  huius  & u quinti , a c ad  c d,  ficut  f ad  g:  8C  c d 
ad  de,  ficut  g ad  h.  quare  per  21  quinti,  erirm  xqua  propor- 
tionalirare  acad  d e, ficut  f ad  h:  S£  quia  f ad  h producitur 
ex  f ad  g SC  gad  h,  ut  dictum  eft  in  fine  expolitionis  11  dif- 
finitionis quinti : erit  ut  a c,  ad  d e producatur  ex  eifdetn:  qua- 
re conftatpropdfitum. 


Uudid.nc  Cttftp.  P/opo/itiotu 

Datx  fupcrficiei  fimilem,  alijcp  propoli  tae  xqualcm  defignare. 


CampanvJ.  Siiir propofirx duf fuperficies re&ilinex: A pcntagona,E hexagona: uolo 
fecere  unam  fuperficiem  fimilem  A,&  xqualcm  B.urranque 
propofitarum  fuperficierum  refoluo  in  triangulos.  A qui- 
dem in  triangulos  ac d.Bueroin  triangulos  e b fg,&’ fuper 
bafim  trianguli  a,  qux  fit  hk:conftituo  fecundum  do&ri- 
nam  44  primi/uperficie  f quidiftantiu  larrru  rcftangull  x- 
quale  c:  quf  fit  h 1.&  I m xqualem  m n {quale  d,  ut  fit  to 
ta fuperficies  xquidiftanriu  laterum  h n,  conftitura  fuper  ba 


fim  k:  xqualis  pentagono  h.Eodem  modo  fuper  lineam  kn 
qux  eft  fecundum  lanii  huius  fupcrficiei  h n,  ccftituo  aliam 
(uperficic  reiflangulam  xqualem  hexagono  b : quia  facio  k 


o xqualem  e,  op  xqualem  lb,&Tpq  xqualem  f,&q  rof-  . 
qualem  g:  ut  fit  rota  rectongula  fuperficies  n r xqualis  hexa  * 
gono  B,&’  pono  per  * huius,  lineam  fr, proportionalem  in* 
rer  lineam  h k,&'  lineam  kr,&  fuper  eam  fecundum  doiftri- 
nam  1 « huius.conftiruo  fuperficiem  u fimilem  fuperficiei  A, 
dicoipfam  efiequamquxrimua,&  xqualem  fuperficiei  B. 

Cum  enim  tres  Unexh  kft&krfint continue  proporriona 
les,&'  fuper  primam  8C  fecundam  finr  conftitutx  fuperficies 
fim iles ,u  1 dclicer  a SC  u,  erit  per  correlari um  17  huius,  A ad  u, 
ficut  h k ad  k r.  quare  Cpcr  primi  huius)  ficut  h n ad  n r,8C  ideo  perprimam 
partcm7quinti.ficut  A ad  n r,&  propter  lioc  per  fecudam  partem  eiufdem 
ficut  A ad  B.-iratpperfecundiparrcf  qumri,  u eft  xqualis  B:  quod  eft  pro- 
pofitu.  HocetiI  poftumus  ex  permutata  proportionalirare  facili  probare, 
quia  cum  fir  A ad  n ficut  h n ad  n r,  8C  permutarim  a ad  h n,  ficut  u ad  r n : fit 
quia  A eft  axjualis  h n,erit  u xqualis  n rtquare  u eft  etiam  xqualis  B perlilc 
communem  fcienriam:  quxcunq*  uni  & eidem  funr  xqualia,  inrer  fefe  funt 


rqualia-  Non  eft  aurem  necrflanum  ur  fuperficies  h U m,&  m n f qutdiftan 
rium  laterii  xottiles  triangulis  c a dant  fuperficies  k o,  o p,p  q,q  r,  xquales 
s e b f h,  finr  re&angulx-.fcd 


n 

O 


rriangulis  c b f h,  finr  reiftanguhr.fed  ut  angulus  cxrrinfccus  fuperficiei  I m,  fir  xqualis  angulo, 
inrrinfeco  fuperficiei  1 h,lc  extrinfccua  m n intnnfcco  m 1,  Siuulircr  quocj  ur  exmnfccus  fuper» 

fiad 
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Hdd  k o.fft  rqualis  inrrinfeco  fuperfiriei  h n A cxrrinfecus  o p i ntrinfeco  k o,ftc'que  de  exteris. 
Cum  enim  fic  fucnr.crit  unaquaque  linearum  k n fiC  fibi  oppodra h m,  itemcp  h rA  fibi  oppofi- 
fita  n q, linea  una  per  ultimam  partem  » 9 primi, & per  14  eiufde  m toties  oporruent  f qualiter  re- 
petitas propter  id  quod  omnes  fuperficies  h 1,1  m A m n.trcmq?  k o.o  p,p  q A'  q r.funr  aequidi- 
fbnriuin  laterum,  CC  angulus  exrrinfecus  cuiufque  fequentis  eft  xqualis  inrrinfeco eam  pnrce- 
dentis:  quare  dux  fupcrfTcies  h n n r,  erant  xquidiftantiun)  laterum  ,&  inter  lineas  xquidi- 
ftantes  & xqualis  altitudinis.  Cxtcra  ergo  argue  ut  prius. 

Qyatuor  ex  Zamberto  fcquentes  propoftt  lones.prxcedentibus  qua  tuor  ex  Campano  ordi- 
ne peruerfo  refpondcnt, prima  rertir/ecunda  primx.tertia  quarfx,  quarta  fecundx. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  17.  Propojitio  aj. 

Aequiangula  parallelogramma  rationem  ad  inuicem  habet  com 
pofitam  cx  lateribus. 

THEOt^x  Zamb.  S M equiangula para/Ulogramma ^ y er  y/,  aqualem  babcnlia  angulum  (y 
A, angulo  ty  a.  Dico  quod  parallelogrammum  « y,ad  parallelogrammum  y /,ration em  babeteopofitam 
exlateribuijboc  eft,exea,quam  kabctfyai  y <*,  cr  cx  ea  quam  habet  A 
yairi  Poiutur  enim  (per  14  primi ) ut  jit  in  redit  lincn  C y,  ipfi  y i» 
redatlitieii  igitur  e/i  (per  eandem ) Ayipfilylf.Compleaturq;  parallelo- 
gramn tum  A «,c r ponatur  queda  redi  linea  «,c r fiat(  per  njrxti)  ficut 
quidem  fyady  a, fic  *adx:  ficut  c^  A y ad  y i,fic  x ad  m:  proportione!  igi  f 
tue  ipfim  « ad  »,er  ipfiutx  ad  i*,eedcm  funttpfit  rationibut  laterum  t y 
adyu,cT  ipfi  at  A y ad  yt.  Sed  ipfim  aadu  ratio,  componitur  ex  ratione 
ipjiut « ai  x,&ipl'iM xai m.  Quare  craad/e rationi  habet  compofiti 
exlatenbut.  Et  quinta  c fi  ficui  i y ad  y »,fic  * y paraUclogrammuady  i 
(per  i/Vjrti)  fed  ficui  fyadyu, ficui  K c fic  ut  igitur  (per  ■■  quinti ) a 
ai  xjtc  ayady  4.  Rurfiu  quo  mi  esi  ficut  Ayady  t.ficyi  parillclogram 
numady  /paraSclogrammumtfid  ficut  A > ai  yi  fic  x ad  /<:  cr  ficut  igi 
tu r (per  cadent ) x ai  uficy  4 parallelogrammum, ad  y /parallelogrammum.  Quoniam  igitur  cfienfum 
e8,quid ficut  quidem  « ad  x,pc  a y parjlelogramum  ad  yd  parallelogrammum  ficut  autem  xai  u.fitc  y 
4 parallelogrammum  ady/  paraUdogrammil:  ex  equo  igitur  (per  11  quinti ) ficut  nadufieay  paraHe- 
logrammmn  ady  /parallelogrammum.  AtaaJf  rationem  habet  compofiram  ex  latertbutay  « -tparxl- 
Iclogrammum  igitur  ai  y /rationem  habet  confidam  cx  latenbM.  Aequianmltigitur  paraRclogramo* 
4i  muicciii  rationem  habent  compo/uam  ex  lateribut:  quod  demn/lraffc  oportebat. 

Eudtd.cxZamb.  Thorema  it.  Propofitio  14. 

4 Omnis  parallelogrammi,  quse  circa  dimetientem  parallelogram 
ma  fimil/a  iunt  toti  & inuicem. 


THE  QA  eae  Zamb.  Sit poraHelogrammim  x fi  yf dunetiens  uero  &bu  « y, circum  autem  * y.pxraU 
telogrommd  fint»  *cr*  *.D  ico  quod  utrunq;  ipforum  i*  c r / * p&Mogummorim  funde  cti  toti  x fi 
yAcjad  inuiccm.Qjionum  erum  trianguli  •*  fi  yM  unum  Utut  fi  y , afh 
e/l  psraUchu  i fyproportionoliter  efl  ( per  » fexti ) ficut  f t ad  i «fic  y /ad 
/*.  R urf \ss  per  eandem, quoruam  tridnguli  «Ay  ad  unum  Utut  y A dfu 
eft  parallelus  fu:  proportionale  eft  per  x fexti,  ficut  y fad  f*fic  A*ttd 
fi  *.  Sed  ficut  y f Ad  / tt, fic  cftenfj  eji  cr  fi  • id  t «c.  Et  ficut  igitur  (per  u 4 
quinti ) Ci  adi  *Jic  £**&**:&  coponendo  igitur  (per  if  quinti ) ficut 
fi  m ad  a ific  A x ad  m »:  & per  mutat  im  ( per » quinti ) ficut  C«  ad  m /# 
fic  t a ad  k >. : paraUclogrammorum  igitur  a <fiy  A,c r r rr,proportiomlid 
funt  Ut  ad  qux  circa  e omunc  angulu  fi  xA  [unt:&  quoma  piraUelut  cfl 
*/ipfijyxqudIisc8(pa  1« primi) angulut  * * / >dngulo*<4y,et  quifub 
m fu, e i quifub  4 y comunis  duor  «m  triangulorum  uAyet«{n  an- 

gidm  quifub  A xy.  Aequi angulft  igitur  esi  triangulum  Axy  triangulo  a 
m /.  Ido;  propterc*  cr  triangulum  *fiy  aequi  Angulum  efl  triangulo  x / /,cr  iofsm  x fi  y A parallelogram- 
mu  ipfi  • aparaHelogramo  a quungulii  e (l.proportionaliter  igitur  efl  (pa  4.  fexti)  ficut  «A  ad  «yfic*  u 
ad  u fficutq;  Ayady  xfic  rrfadf  x.  Sicut  aut  xy  ady  fijic  x fad  /•  ,cr  tnfupa  ficut  ytadfixficfiddi 
x.Et  quomi  oRefum  efl  ficut  quide  Ayady  x,ficf*ad  fx:  ficut  uab  xy  ady  fijic  x fad  f r.cx  quo  igitur 
§R  (per  a 1 quinti)  ficut  /y  ady  fi  fic  « fadfi.  P araUdcgramoru  igitur  x fi?  A, et  1 proportionalia  funt 

0 a later 4 
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UtrrJ.  etu  cirem  dqutlcs  cmlcs.  Smile, gitur  rft  (fn-frtmi  diffniiicw  fricli ) ptrrMograrr.m  * I 
, turlurlapim . ».Ii propreres  er ptrullelegrimu  * * > -'.parjCtltgr.-nM  . * rjf  fmlcMrimcp igi 
UpforS  . .e* / • ptriUebgrimrS, tpfi ‘h*  f*r Megrim fimile eft.Q£utute  eide  reAUmeo 
ftrmlu  rrfibiinuiciluntfimibuiper  » fexti)  igitur  er  • * pjraCrlograrr.am,rfi..prrel!eiogramofi- 
nile cll  Omr.il  , titier ptrtEelcpiir.i,qi^  eirctdimiienti  ptrdteUgumfmlufuntM,  ejtdmucr: 
nuod rrjt drmoftrandi.  ZucUi.nZjmb.  Problemt  7.  Propofitio,,. 

Dato  rceftilineo  Gmile,&  ali}  dato  xqualc  idem  conituucrc.  » 

Theon™  Sitquidedutu  reAdmeun,  cui  oportet  fimile  eonlhtiarCMdy,ciu  tute  opor 

tet  eouuled, oportet  ium  ,pfi*C,fim,le,tpfiiu!idequileJdc  conflitmrefrutendthm  (per^pr Mi) 

,» J ,a  /i v ip/T truinb * /S ? «p*. pertUelogrimb h et tdy. tpfi  d equule puruMcgrtmuy n m 
imulo  etuifi/y i.qmequtliteH  eiquifub A.  b.  reOdUnem  ,p,urea(p".Aprmt)h‘Pfirfi« 
nnpfi  'MSmuturqi  (per  „ fexti)  ipftri  f-cry  f medii  proportiontlu  . t,defcr*utwrf  (per  tt  ferti) 
„,t  ipfitrf  yfimikjpnihtcrcp  pojitii  /i  » /.  E(  qiwnueft  fient  i - 

> eJ  h d.fic  -i  id)  f.fi<  tuti  tres  fuerint  re  A*  Uner  proportioni 
kt  Jient  primi  sd  tertii, fi  i pu  i pnmt  eh  ffireies  ei  ei  que  i fetu- 
dufimih:  fimiliterty  dcfcripU  efl.igilur  (per  correUriuftctmdun 

%ofextt)p‘uth‘d  •/,/?£  tTitnguiu *Cyt tntmtlu « . t.  Sed  fi-  

eutSyidyfifict'  p iriUeloprimu  id  • [piuOetogrimmu.  nt  fi- 
ent igitur  (per  i fexti)  triunguli  efiyudutficfi  i periUelogri-  > | 

mi  id'  /ptruUciogrimu.uictfiim  quoty  igtlur  ( perit  qumlt)fi- 
euttriuttgulu  xfiyidt'  ptrul!clogrami,fic  trunguli  uulidpt 
riHelogrtmmi  ’ fiequilr  uti  tft  tnugdi  «fiy  pmdclogrin» 
f ^equule  igitur  ri!  triunguli  mtipfii  {pinUeloerimo  :je  i pi- 

rullelogrummuriipfiyeaequule.a-i.tigiturippdleaequi 

le.efliutendipfi-rdy  pmile.  Dito  igitur  reAibneo  « fi  yftmtle  crulij  duo  A equuc.Uca  m I conflit  «• 
tu ejitauod fieere oportebit.  Euelid.  exZtmb_  jbeor.,,.  Prrpo/mo  ii. 

Si  a parallclogr.uno  parallelogramu  auferat, fimile  toti  oC  limilitcr  •« 
pofitu  commune  anguli!  habens  ei,circii  eunde  dimetietem  e lt  toti. 

T H E O N ex  Zttub.  A'  pirrBehgrimo  enim*fy  Aptruirlogrint  A 

mumuufirutuT«;,fimi!cipfi*(yd,fTpmducrpcfitu,comincunguli 

bibens  riqiafuby.it.  Dico  quod  circum  emde  diametri  e ft  * J*  r A ipfi 
* /.  Na  entm, tt  ppofiibileefi.pt  rora  dimetiens  «»?>©■  excidetur  (per  , 

,1  primi) ibd utnq, i 'pftru u-f&dy  ptrtUelut i «. Qrcmi igitur cir- 
eu  eide  dimetiente  cstufytipfi' » fimile  esi  (per  1+ fexti)  * fi)  a 'pfi  i 
« i-.eft  igitur  peut /uid  xfi.pc  ,*td*  ujper  couerpone  i diffinitioni! 
fexti.)  tfi  mti  propter  pntditudme  ipforii  y fidei'  *P<«t  4*id*  fi, 
fie  « « td  « ..  igitur  (per  9 qiunti)  uti  utriq;  ipfirii  * «.er  * > e in  dem . , 

bubetritienciuquiliiigituren.uippui.minormiiori.quodtblurdu  , - 

e.l.  Igitur  ./yUncm/l  emet  eundi  dimetiente, pfi*..  Circi  eundi  igitur  dimetiente  esi . yf  AptrilU 

togrjmmilipprc  (partii  elcgrammo.S,  i pertbelogrdmaig,lurpjrtbrlogririiuit'frrijurjim‘letoti& 

fimiliter  pcfitm  cbmune  teguli  babens  ei,  citet  eunde  dimetientem  tS  tctv.qucd  eflendert  oportebit. 

Euelid.exCtmp.  Vropofitto  t«.  _ 

Vpcr  dimidium  dataclinex  parallciogrammudeiign^ 
tum  maius  cft  co  parallclogrammo,  cui  date  linex  appli 
catio  decft,ad  completionem  linee  Gmilc  & fuper  diame 
trum  confiftens  fuper  dimidium  collocati. 

C A M P A N V I.  J it  dara  lmrt  3 b.fupfr  aiiul dimidiam  c b.conftitujmr  pjiaBclogrimtil* 

e d. cuius  dumrter  b e,  8c  ad  lineam  ab  appticcfur  panllclogram  ( _ — | , J 

muni  a f,  cunis  unum  Ialus  fteet  e e in  punfto  g,  ira  quod  ad  com  | \‘  { 

plcmcnnim  rorius  linea  ab  dditAiperficirt  f b,  qu*fitfimih*fu 
perficiei  c d.  Si  confirtens  circa  diamemi  eins:  dico  quod  tunc  pa 
rallcloqrammumcd  cft  maius  paralldogrammo  af.  Eftcnim.  t 
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a*qualia,erir gnomo  coftans  ex  tribus  parailclogratnmis  que 
funt  e f,f  b,&'  f d, «qualis  parallclogrammo  a f, quare  parallelo 
gramrnum  e d.crt  maius  paralldogrJmo  a f,  in  parallelogram 
m j e f, quod  cil  propoli  tum.  Idem  etiam  eflet.fi  lupcriicics  a 
f fieret  alr.or  fuperhcic  cd:  ut  uidcr  e potes  in  fecunda  figura, 
in  qua  etiam  perprimam  huius  a g,eft (quale g b;  demptis  ita- 
que  urrinqj  duobus  fupplcmemis  fupcrficiei  f b, excedet  paral 
lelogrammum  cd,paraIlclogrammum  a fui  parallclogrammo  f e. 

Euclid.ex  Zar nb.  Tbetrenu  »•.  Propofitio  tr. 

Omnium  parallelogrammoru  ad  eadem  redlam  linei»  proleAoa 
rum  dcficicntiumq?  * fpecie  parallelogrammis  (imilibus,fimiliter'qj  'r“2>PP  “ ° 
politis  ei  quod  a dimidia  defcriptumeft.maximum  eft  quod  adimi  iAui,Uefifi 
diaproie<fiumparallelogrammumfimilecxiftens»fumpto.  £“*•] 

THEON  cxZib.  Sit  reftz  linei  u f,cr[ecctur  (per  i o primi,)  bifirii  in  y,pretcditur  quot];  Cp'it 
fexu.ud  ‘ttjreRi  Ur.cd.piriSctogrimmu  « A, deficies  ffiecte  pirillelogrimo  A /Jmili, /militer tfr  deferi  er 
pio  ei  quod  i dimidii  ipfi.it  * pjioccfiyf.  Dico  qd'  ommu  id  uC.coperitorupiriUelogrimorS.O'  deji- 
ciitmlpeciepiriUelogrimisfimdib.fmiliterq;  pofitis  ipfiA/, 
mixirnu  efi  * Aqtretiditur  enim  id  ut  fi, redi linei piriielogri 
mu*  /deficies fiit cie  pirillelogrimo /ffimili fimdtierq;  pofitoip 
fi  fi*. Dico  q,  nui. ,t tii  .*  Afipfou/.  Qui inii  cmmfmilccftAfi, 
pirillclogrimuipfi /fi, piriUclogrimoicircii  eidi  igitur  funt  di 
ttetienti  (p  1 6 fcxtl)excUctur  corii  dimenci  Afi,ty  dcfcnbitur 
firruri.Quomi  igitutip  + j pruni ) iqmm  eft/y.ipft  /i.comune 
opponitur  ! fifiotu  igitur  yd  toti  u i,c!i  equile. Sed  ytipfiy  ut  fi 
equile (p  i« primi ) quonti cr  rtHi  * y.refte  * fi  tqtitiit.  Igitur 
> yipfi  e tiu,efi  equile.  C omune  epponitur  y »,  lolii  igitur  • fi 
toti  A ii  >,gnomomeft  equile . Quire  piriUelogrtmmu  A fi /hoc 
tfi  * Appjo  « /pirillelogrimo  miim  e ii, emo  id  igitur  td  e inde 

Ii  rei  eofi/lenttum  ptrillchgrimorum  ejdefiaennu  fjiecie  piriHelogrimisfimiliiM  fimiliterq;  pofitk 
ti  quod  i dimidii  defcribttur.mtxmum  eft  quod  i dnudiiciperttum  eft, quod  oportebit  demonjlrire. 

A L 1 T E R.  Sil  enim  rurfus « l,diffi(h  Hfiriim  iny,  et  copiritu  u \,defi 
tient  ffiecte  ipfo  A (.  Compiretmif  rurfus  td  « fpirillclogrimmum  «,,dcfi 
ciens  ipfo  1 1 S,fiimlifimiliterq ; po/iio  ipfi\fi,qnoi  i dimidii  fitipfiit  efi.Di 
co  quod  i dimidii  compiritum,*Xmiiu<  eft  ipfo  * *.  Quoniim  enim  fimile 
efttffipfhfi, circum  eundem  dimetiente  funt  (per  16  fexti.)  Siteorumdime 
tient  i fijeferibitisriu  figtn.  crquoniim  equum  eft  a fiipfi  » i,quonum  cr 
refte  f ijrelie  • i eft  equiUs.miius  igitur  eft  » fiipfi « »,  eqi iu  lutemeftxj 
ipfiA\mtiiisigitureftcrAxipfoui.  commune  eftouA,totuaigitur*x, 
toto  t f miius  eft:  quod  demonjirirc  oportebit. 

Euclid.ex  Cimp.  Propofitio  >r, 

! Rilatcra  fuperficie  propofita 
1 a^quueifup  qualibet  afsigna 
ta  linea  parallelogramu  defi- 
' gnare.cuidcfitadcoplendiili 
nea ali)  fuplicici propolitx  fimile  paral- 
lelogramuquod  fccudu  eiufdc  fuuciTe  . 
parallclogramofuper  dimidiumdatgli  ’ 
nex  collocato  mininie  maius  cxiftat. 

CA.MPASVS.  Sit  jfsigniu  linea  a b,  6!  propo 
fitus  triangulus  c.propolirum  que  parallelogrammum 
d,  uolo  fu  per  lineam  a b defignare  parallelogram- 
mum  a- quale  triangulo  c,  ita  quod  defit  ad  complcn- 
o f dam 
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dam  lineam  a b parallclogrammurn  fimile  d&:  fir  in  codirionarum  quod  triangulus  C no  fit  ma 

ior  parallclogramo  iimili  d, colla to luperdimidiu  line*  a b,  alioqtiinad  impois  bile  laborarer, 

• per  prpmffim.  Diuido  igitur  linei  a b per  «qualia  m puncto  e & fecudu  doctrin  J io  Iiuius  fuper 

cius  medietate  b e corti  ruo  parallelogrimu  c t limite  d,&'  cdplebo  fup  tota  linei  a b parallclogrl 
anu  b g Quia  igitur  c non  eft  maior  paralletogrammo  e f,fed  «qualis  ei  aut  mitior  fient  poli  rura 
crt.fi  fuerit  ei  f qualis, erit  parallelogrl mu  e g quale  intedirur  per  \i  primi  coadmuire  pruna  par 
*e  9 per  diffinitione  fimiliu  fuperfi cirrum  & xo  huius.  Si  aut  minor, fit  minor  in  lupcrficie  ali- 
qua,cui  «quali  j & fimilis  d fiat fecundii  do&rmf  x < huius  qu« fu  h.eritqi  h fimilis  ef per xo  hu 
ius:  quare  per  coucrfionc  dilfinihonis,xquiigulartbi&  .ppomonaliularcrfl,  protrahi  igitur  in 
parallclogramo  efdiametru  bk,  &refecabo latera kf,&'ck fuperficiei e f,  ad  menfurilaterufu- 
perficiet  h protrahis  lineis  l m Si  n o xquidirtiribus  lateri  b.  fuperficiei  cf.fccitibus  le  in  puncto 
p.ut  fuperfictcs  k p fit  «qualis  3C  fimilis  fuperficiei  h.erirtp  per  st.huius  pu&u  p,tn  diam  erro  k b: 
protracta  ira  cp  o n uitp  ad  a d.dico  parallelogrimu  a p efle  quale  proponitur.  Deeft  enim  fibi  ad 
coplementu  hncf  a b parallelogrimu  p b.quod  per  x j & xo  huius  eft  fimile  parallelo gramtno  d. 
Sed  ipfum  etii  parallelogrimum  a p eft  «quale  trilgulo  c.  Eft  enim  per  primi  huius,  a n «quale 
nb.ergo  per  41  primi, & hanc  cdmunefcicmii  fi  «qualibus  «qualia  addas,  tota  quoqj  fient  x- 
qualia, parallelogrammu  a p.eft  «quale gnomoni  n b quia  irtegnomo  eft  «qualis  n ungulo 
c propter  id  quod  parallclogrammurn  e f politum  fuit  elfe  maius  triangulo  c in  parallelogranm 
* mo  h.quodcrt  «quale prallclogrammumkp, patet propofirum. 

E ucltd.  ex  Zamb.  P roblema  t.  P ropofitio  it. 

Ad  data  redla  linea  dato  redtilineo  f cjle  parallelogramu  coparare,  *» 
deficies  fpccie  parallclogramo  fimili  daco.  Oportet  iam  datu  reCcili- 
//»  neu  cui»  expedit  xquu  coparare,  no  maius  ede  eo  qd  a dimidia  co/ 
Aiopom-  paratu  fimilib.exiftctib.fumptis  & eius  ^d  a dimidia  & cui  cxpedic 

fimiledcficere.  THEONrx  Z ib.  Sit  quidem  ddt.Teiidlwed  . fi,  detumuero  refiiiuieucui 
oportet  equu  protendere  ai  * fifitq;  iHud  yjio  maius 


fimile, fimtlUfrty  pofili  t fi{*.  C v pleat  urc^  m • praUe 


logrimu.li  * * aut  «1 piu  eft  ipfi  y,aut  eo  matus  per  de 
termitutione.Si  quide  igitur  equu  eft  m *,tpfiy,  quod 
querimm  fkflunm  eft.  Cbparaiifiquidcefict  ad  da- 
ti  reda  linea  * fi,  dato  rcfliltueo  y equu  parallelogra 
tnu  * * deficies  f pecte  parallelogramnto  * fi,limtU  ipfi 
A.  Si  aut  nb  eft  maius  d • quam  y,  equale  aut  i 1 ipfi  « 
fi, maius  igitur  cr  * fiajuam  y.  Q^o  aut  maius  eft*fi$ 
y,tah excefftu  (p  xr  fexti)equale  ipfi 4,  fimile  /mili- 
ter!]; pofttu  t de  coftituatur  **m>.  Sed  ipfi*  fi,  ipfum  A eft  fimile , cr  n ungitur  ipfi  * fi  eft  fimile.  E/Io  igl 
tur  fimilis  rationis  * a ,ipfi  * i^r  x M,tpfi * /.  Et  quonu  equit  eft  * fi.ipfis  y * m,mjius  igitur  eft  * Cauam  m 
a*.  M uor  igitur  eft  *>, quito  *r,cr  * /,quam*/*,porutur(p  iiprmi)ipfiquide  **oqualts*  t,ipjixMt  s 
t»  equulis  * *yCT  copleatur  par allelogr  imum  f**  n.Aequu  igitur  eft  cr  fimile  * n ipfi  a/u.Scd  ■ M,ipfi*  i 
eft  fimile, cr  ■ * igitur  ipfi  *fi  eft  fimile.  Circii  eande  dimetiente  (per  ia  fexti)  igitur  ea  » «,< pfi  • fi.  Sit 
eoru  dimetiens  * m fi.fj  drfcrtbatur  figura.  Q uoma  igitur  equis  eft  fi*  ipjh  ycr»  M,quoru  * a ipfi  a m, 
eftequale.rehquus  igitur  i'  t "4, gnomon  reliquo  y eft  equahs,cr  quonu  equis  eft  • f.  Totis  igitur*  fi,  toti 
m fi  eft  equale.  SedfC ipfi  r 1 eft  equaleiquonid  c T latus  * tjaten  • fi  eft  equale,cT  * * igitur  ipfi  * fi  eft  e* 
quale.  Comune  applicetur  f f,totu  igitur  r g totip % v. gnomoni  equis  eft.  Sed  p^*  gnomon  ipfi),  often - 
fum  eft  quod  eft  e qualis  ^t  r g igitur  ipfi  y equi  eft  Ad  data  refta  linea  igitur  a fi, dato  refldineo  y equi 
parallelogramu  coparati  r 9 defici  cs  ft >rcir  parallclogramo  x K findi  exiftentt  ipfi  A,  quonu  m fi,ipfi m 
m fimile  eft:  quod  erat  propofitum.  Euchd.  ex  Campano.  Propofitio  jo. 

— V per  data  linea  datg  fugficici  trilatere  xquu  parallelogramir  „ 
collicuere, quod  addat  fuper  coplctionc  datf  linee  fupheie  ae. 
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quidiltantium  lateru  dat»  fuperficiti  .xquidiftantiutn  fateru  (Taiife 

C A M PAN  V S.  S.t  ut  prius  dara  linea  > b.&  datus  triangula,  c dantml*  parallrlogrlm  mi  d 
° "T"!  u0.f*Ta  *<IU,lt  ,rul"Su,°  t. quod  addat  luptr  .omn 

medietate  e b.facto  r f fimtled,  lecundum  quod  doect  m huius, St  fetidum  dotmnam  a,  huius 
IfimllkffT.  dnUmC‘C,g  h> ^quule-duabus  luperfi.tebus  e i & c.emlpper  .=  huius  * 

Ifimihse  f Superpofira  igitur  iuperficiek  1 iupertitiei  e f.tra  Sd  - ** 

~ Jmbjc  «omunicft  in  angulo  gient  per  i)  huius  fuperficies  e f,  c5 
fiftens  circa  diametru  iupertitiei  k liquare  pumilum  b rit  in  dia 
metro  g h,  coplebo  igitur  parallelogi  Imum  a h iquod  dico  rfle 
quale  proponitur, quod  coliat  protraftis  hnea  f b ufip  adm.St 
linea  e b,  u%  ad  n.  F.ft  emm  per  primi  parte  huius, a k aquale  k 
b.fit  ideo  pet  41  primi  eil  etii  aquale  n f.addno  ergo  utrnp  e h, 
entper  coinune  fcientia  a h aquale  gnomoni  e h f,  fed  trtegno 
moed  aqualis  triigulo  c.quia  parallelogrammu  klpofitu  fuit 
fquale  duabus  fuperfitiebUs  c St  ef.ergo  parallelogrammum  a 
heft  aquale  c.fk  addit  ad  complemrmum  linepa  h parallelo- 
grammu  m n.quod  per  uSt  :o  huius  elt  fimileparalltlogtam 
mod,quare conitar  perfeftum  eirequoduolumu». 

Campani  «Mirio.  Poilumusafitad  linea  datam  adinngeri 
parallelogrammum  aquale  no  folu  trilatetf  fuperficiei  pofi  ta, 
led  St  cuiuslibet  rrftihuea  figura  propoli ra  quf cunqt  ipia  fue- 
riticui  defit  ad  coplrndam  lineam  data  fuperficiei  fquidiftantiu 

d0‘"  P“m«&.obfcnuia  conditione  eius  ne  laboretur  ad  impef  ibile 
££  qr  Jjt  fuPcr"Pl«'0"«n  Itnef  fiiprrfice  fquidiftant.il  lauri  fimi 

?T'“i'f“  prafens.  propoli tam  enim  fuperficii  em  aqua 
Ifner^aj^nHmtram  bncam  dati  adlnngi.quod  addat  aut  diminuatadcoinpler  .onena 

• A.nr?b«  ! imile  parallelogrammodaro  : refolueniut  in  triangulos.  & tplis  me 

^ea^^^^^d  ?u^,ft,nnurn  llt,run,.rotah  fuperficte,  propofi*  f£alem. 
ouahS^H^  fc,rtu°lucr,,•  rc‘)u'"  *s huius.  Dehinc fuper duplum  hafiseiusa- 

mammo  «iu,T^n'?U  Um  ™n*™™“d|“(">CS 4«  primi  diligenter  mfpcxeris)  parallrlo- 
So  fiXET  , qukrc«Cuperfiad  propofinc.huicergo  trian- 

ae  ln,Hm  d,ram  quod  addat  ad  complementi  Ii 

neaaurtntouatparaUelogratnmnm  fimile  parallelogrammo  dato  fecundum  quod  docet  hft  K 
pramifiaiquodpropotiiuin  erarreperfcciifrnon  dubites 

...  E«W.r*ZamS.  Profi/.ms ..  ' profo /7t/o  x,. 

m Ad  datam  redtam  Iint  am,  dato  redlolineo  xquale  parallclooratn 
m"TPr*tCrdrrf,CXCrdfnS fPfc,e Parallclogrammo fimili  dato. 

T H E O N ra  Zumb.  Sis  qutde  dat.  rrffa  /mea  • / det  ii  uno  ° 
reflilmeii  rutexpedlt  ad  < Crijua/e  perullelogrummum  pr.trt.de 
rr  >. Cut  ai it  oportet  fimile prstedere  <d,  oportet  ium  ad  « dJt m 
lineam  ipfiy,  rctiilmeo  equum  purMogrammu  pretidere  face 
dentjfecie  pur  ullelogrdmo  fismlt  ipfiASeteturlper  .0  primi)e  (, 
lu/ina-  m 1.  cr  dcfcrtbuturlp  er  6fextt)ex . ( ipfi  dt,  fimile  jflmtli- 
terq;  potitum  puruUclogrummu  S1,CT  umbobus  qutde  t f,  eque 
tc,ip[i sut  ut.fimde  flmituerq;  pofito,tie  coetfluttutur  . /.  Simile 
Igitur  eft  « Ijpfi  f /.  Sumllt  asiem  rjttom  efto  « /ap/f  /al(y 
ipfi  /i.Ea  quonUm  muttit  rft  « /,  tpfo  'C, mutor  igitur  ejl  qutjem  , 
dopfu  ftuO"  u e.ipfs  /1.  Extenduntur  ftt  cr  ipfi  quidem  n 

i^quuUs  efio  /a  nap/t  autrm  . n, equulis  eflo /.  r.  Comp/eaiur- 
our  m •dffturt»,ipjl « I, equum  eti  cr  fimile,fei  » Ijpfi  .a,  rei 
fimtle.\gitur(per  16  fexti)  /.  rjpfi , r.eti/mtjf. circum  igitur  rati 
' iemdiumetrum  confijiunl  txcru  Excitetur eotimdmetiem 
/t,et  defcrtbutur  Jiouru.quomu  igitur  equit  rfi  /d  tpfis , >ety,  fed 
m d ipfi  u < e fi  equule, rr  /> » igif  ur  tpfis  1 * y,efi  equule.Comunc 
a^ralur . a.rrlujuut  'gitin-V^  , gnomon  ipfi  y ejl  equulis.  Et  quatid  . ,,  ipfi,  f efiequults , equi  rfi 
•¥*r  frimOel  u r,tpft  e fjioc  efilper  quedrugr/lmuntertium  prisutjlpfi  a »,cSmunr  ap 

* . O 4,  ponam? 
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peuctur  i f,tolS  igitur  « t tequum  cis  tpji  f^d.grwmoni.icd  V gncmon  rqujUi  eft  ipft  fJfftW  - ip 

/i ).rft  xcpsilc.Al duum iguwrcfl.il» lineum  * f,dsto  rrfli/mco  y.tfutc  pjuUcbgrmmtmctuttf  tri- 
tam eft.  (.excedens  /pecte  peruUctogrenimo  nefimilt  exifcvtte  tpji  A Igitur  •ijimtlc  eH  tp  fi  fj,cr  > l 
ipji  e u, efl pmilrxircm  etum  eundem  dimetientem  «mft/hmt  quod pupe  oportuit. 

Euelid.exCump.  Propojitto  tp. 

JVamlibet  lineam  propofitam.lccundiirp  proportionem  ha.  *> 
Ibcntcm  medium  duoqj  extrema  fecare. 

■ CAMPANVS.  Sir  propofita  bnea  a b:  quam  uolo  diuidere  fecundum  proportio- 
nem li  ibentem  medium  & duo  extrema. Ex  ipfa  deferibo  quadrarum  b c:  ad  eius  latus  a c ad- 

jungo fecundum  quod  docet  prxm ifla.parallelogrammum  c d xquale  quadraro  b c:quod  fit  IT- 
mile  b c.fiitp  larus  parallelogrammi  c d,quod  pquidiftar  a c,d  e,&  fecet  lineam  a b in  pfiAof-Db 
co, lineam  a b efle  diuiiam  in  pot  to  f.  ficut  proponitur  Eft  enim  a d quadrarum, propter  id  quod 

• cit  fimile  b c.quare  a f.eit  .r  quale  f d,fed  & f e eft  aqualis  a b:  propter  id  quod  eft  xquahs  a c,  per 
J4  pritm,&  quia  cd  xquale  b c.  dempto  ab  utroqrcf,erir  ad  x- 

quale  e b & angulus  f unius  angulo  i alrenus.  ergo  per  13  huius 
larem  funt  murrkefta:ergo  efadfd.  ficut  a fad  f b:  & quia  ef  cil 
xqualis  a b Si  f d.eric  a b ad  a f.ficur  a fad  f b ergo  per  diffinitio» 
nem  eft  diuifam  proponitur.  Idem  etiam  poteft  demonftrari 
ex  11  fccundi.Dtuid arur  enim  a b in  punfto  f:fecundum  quod  do 
cer  u fecundi, fitq;  c b , quod  continetur  fub  rora  a b & eius  parte 
f b*ira  quod  f e fit  xquahs  a b 8C  a d fir  quadratum  a f eft  per  prx- 
dictam  11  fecundi  e b, xquale  a d.  Quod  reftar  arguere  ur  pnus  r,  huius,  uol  lic.cum  a b fit  diutii 
in  puncto  f, fecundum  quod  docet  1 1 fecunduquod  fir  ex  a b prima  in  f b.  ternam  eft  arquale qui 
draro  a f fecundx:ergo  per  fecundam  parte  1 6 huius  proporrio  a b prim  x ad  a f fecundam»  eft  fi- 
cutaf  fecundi  ad  f b ternam. -per  difinitionem  itaque  diuila  eft  a b utpropomrur. 

Euetidsx  Zamb.  Prcbhnu  tm.  Propofitio  jm. 

tererfeeure  Data  reda  linea  terminata, extrema  ac  media  ratione»difpcfcere.  »• 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  dita  refla  linea  terminata  * f, oportet  iam  tpfant  m /,  reflant  lineam  exfre- 
Tif*iy  wi  C7  media  rancne*dift>cfccrr.Dcfiribatur  emmiper+a  primi)ex*fit  qua 
dratum  ( 7 Comparetur^  per  »9  fexnyad  * ydpfi  C y,  a quum  parallelogam 
mum  7 J excedens  fpecic  * Jljhmli  tpfi  fi  7. Quadratam  autem  efl  fi  7, quadra 

• tum  igitur  efl  & m At  cr  quoniam  a quum  cfi  fi  y,  ip/iy  A,  commune  auferat  ur 
7 i,rehquum  igitur  fi  f, reliquo  mAetl  aquale, eft  autem  cr  rquiangulum.  Igt- 
tvr  (per  diffinitionem  1 rerti/,c/ per  14  fexti)  ipfvrum  fi{tcr**,  reciproca 
f unt  Utera  :qua  cireum  attules  angulos. Eft  tgtiur  fitutfi  ad  * Ajic  *t ,adt  fi. 

A :quabi  aut  em  ejl  ftdpft  * yfitoc  efl  tpji  * fi. Ipfa  autem » ipji  * t.  E i igi- 
tur ficut  fi*  ad*  >Jic  *>ad%  0, maior  autem  efl  (per  14  primi)  * fi. quam  ■ •: 
mater  igitur  e fi  cr  * ',qulm  1 C Igitur  m Cjreita  linea  extrema  & mriu  ratio 
ncfe&x  efl  manu  figmentum  ip/tw  efl  a 7 yquodfecijJc  oportuit. 

ALITER..  S.i  dita  refla  Unes  * fi,  oportet  ipfam  1 am*fi  extrema , cr  media  ratione  fecare,  fieetur 
enim  *fiiny  ( per  u [ecundi)ut  quod  fub  kfi&Cyygqwm  fit  ei  quod  ex  7 *tquadraio.  Quoniam  igitur 
quod  fub  e f cr  f y^equum  efl  et  quod  ex  7 *,efl  iguur  (per  17  huius)  ficut  fi*  ad  *y,fic  *yady  fi.lguur  • 
fi, media  cr  extrema  duifa  ejl  ratione  in  7, quod  oportebat  facere. 

Eudtd.cx  Ctmp.  Propofitio  jo. 

I fuerintduo  anguli  fuperunu  angulum  conftituri,  quo  i» 
rum  duo  latera  angulu illum  cotinenria duobus alrjs eo 
rurnlatcribusacquidillet.fuerintq?  illa  quatuor  laterale 
cudum  arquidiftantia  relata, proportionalia,  illos  duos 
triangulos  fuperunam  lineam  redam  conftitutoseflc  necelTeeft. 

C A M p A n V 8.  Sinrduoanguliabc.dccconftirurifuperangultitnacd.firipacxqufdi- 
ftnns  d e & d c , a b,  & fir  proportio  a c ad  d e , ficut  a b ad  d c,  dico  quod  dux  bafes  eorum 
bc  ce,  funt  linea  una.  Eft  enim  angulus  a.  aequalis  angulo  d?  quia  ute»  que  eorum  eft  rqualis 
angulo  a c d , per  prinum  partem  uigcfimanonx  pruni , igitur  per  pixicmcm  hypothe- 

fin 
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ff  n & tftafatsipff  trianguli  funr  xquianguli.fit  angulus  b eft  *- 
qualis  angulo  d c c , fit  angulus  a c b angulo  e , quare  per  )i  pri- 
mi tres  anguli  qui  funt  ad  e funr  aequales  duob.  rcftis.ipfienim 
«quanrur  tribus  angulis  unius  libet  duobus  triangulorum,  cr~ 
goper  14  primi  bc, eft  IincaVuna, quod  efcpropofirum. 

Ludid.cx  Gimp.  Propofitio  % i. 

N omni  triangulo  rcftangulo  fu* 
perficies  latens,  quod  fubteditur 
angulo  rc<fto,cqualis  eft  fiipcrfidebus  duorum  laterum» 
angulum  rctftum  continctium  pariter  acceptis,cum  fuc* 
rinc  (imiles  ci  1 n lineatione  & creatione. 

CAMPANVS.  Qyod  proponit  penulrima  primi  de  fuperficiebus  quadratis. proponit  hic  pe 
nultima  fexti  de  omnibus  fuperficiebus  (imilibus:undchfc  eft  lUa  tanto  uniuerfalior,  qunnrofn 
perficies  Urerara  quadraro. Sit  iraque  rnangulus  ret  tagulus  a b c, cuius  angulus  a fit  reftus.  Di 
co  quod  fupcrficies  conftirura  fuper  larus  c b,eft  xqualis  duabus  fuperficiebus  conftitutis  luper 
ab  fit a b,cum  omnes  nes  fupcrficies  fuerint  fimiles  in  figura fltfuu.  Ducam  perpendicularem  1 
d ad  lineam  b c.emtp  pcrfecudam  parrem  correlarq  l huius, proportio  bc  ad  c a .ficutc  adde, 
fit  c b ad  b a.licur  b a ad  d b.Si  iraq;  fuper  quamlibet  trium 
linearum  b c,c  a fit  a b fiar  fuperftcies  fimilis  alqs  in  figu- 
ra fit  firu,  erit  per  correlarium  17  huius,  proportio  fuper- 
fidei  conftirurx  fuper  bc  primam  ad  conftitutam  fuper  c 
a fecundam, fient  b c prima- ad  d c tertiam : fit  irem  eiufdc 
fuperficiei  conftirurx  fuper  b c primam  ad  confoturam  fu 
per  a b fecundam,  fi cut  b cprimx  ad  d b tertiam  per  idem, 
correlarium.  Quare  per  conuerfam  proporrionaliratem  ^ 
fiipcrficiei  a c ad  luperficiem  c b.ficut  c d ad  c b.flt  fimili- 
rer  fuperficiei  a b ad  fuperficiem  b c.ficur  b d ad  l uperficic 
b c:fit  ponatur  a c prima, & c b fccuda  fit  quarta,fit  c d fuperfides  tertia,  fit  a b fuperfides  quinta, 
fit  b d fupcrficies  (exta,  8t  arguatur  per : 4 quinri,qudd  proportio  fuperfidei  conftitutx  fuper  b c 
ad  duas  fuperficiei  conftirutas  fuper  c a fit  c b fimul.eft  fi  cur  b cad  c d fit  e 

dbfimul.quiaigimrbceft  xqualis  duabus  lineis  cd  fitdb  fimulfum* 
priserir  fuprrficies  conftirura  fuper  b c xqualis  duabus  fuperficiebus 
conftitutis  fuper  c a fit  a b fimul  fumptistquod  eftpropofirum. 

CAMPA  N I additio.  Conuerfam  quoque  huius  poftumiis  facile  de- 
monftrareper  modum  detnonftrarionisulrimx  pnmi.firenim  triangu 
lus^bc.firipfuperficies  coftirurab  C xqualis  duabus  fuperficiebus  con 
fiirutis  fuper  duas  lineas  a b fit  a c fibi  fimilibus.  Dico  quod  angulus  a . 

rftre&us.ponam  enim  angulum  ca  dreftum  fit  lineam  ad  xqualcm  a & 4 

b,fit  claudo  fuperficiem  dufta  linea  d c,crircp  per  hanc  ji  fupcrficies  conftirura  fuper  c d xqualis 
duabus  conftitutis  fuper  duas  lineas  caflta  d fibi  fimilibus,  quarceriamcoftirurx  fuper  bc  fibi 
fimili,hfc  enim  pofira  eft  xqualis  duabus  conftituris  fuper  a b fit  a c fibi  fimilibus:  erit  ergo  linea 
b exqualis  c d,  quare  per  s primi, angulus  a eft  reltusiquod  eft  propofirum. 

Sequentes  dup exZamberto  propofiriones, duabus  pnrcedenribus  ex  Campano  prfpofte 
ro  ordine  refpondenr.  Euchd  exZamb.  Theorema  n.  Propofitio  $ 1. 

M In  rctiangulis  triangulis, qug  ab  retium  angulum  fubtendentcla 
tere  fpecics.xqualis  eft  eis  qux  ab  rcthim  angulum  comprehende' 
tibus  lateribus  fpecicbus  fimilibus  fimilitercp  deferiptis. 

THEON»  Zdrnb.  Sit  tridngulum  x f y,re/lum  hebent  ungulum, qui  fub  Cx  y.  DiVo  quod  qux  n 
f y/fnict>xqudln  c/!  titquxnlx&xy  ftceicbulfimitibui Jimiittrq;  defeTiptil.Zxcitetur  (per  u pri 
ni) perpatdieuUris  x AQuonu  igitur  in  truitgulo  reifigulo  x t y,ui  xredo  ungulo  fy,m  hdfmt  ptrpi 
dteuluris  dHdtUx^trunguUxdXttxil  y,qux  dd  pnpidicuLrc,fmdid  futtt  toti  * C >, et fil-t  inuiec  (p 
t fexti)  quomi  funde  eft  x Cy  ipft  x>  «tf/1  igitur  peut  y Cud  ( x Jic  * I dd  f «t  At  quortu  tres  rel.x  bnes 
prepcrliondlet  jUnt,eft  igitur  (per  correluriu  [eeundu  io  fexti)  fient  pnmddd  terti  j,  fu  eux  i primdjfe 
cies  dd  ei  quxdfecimddfimilit Jimiltterq;  defenpu  efl.Sieu  t igit  ur  y f dd  f x Jic  jfecies  qux  ex  i yd  d ei 
qux( xjimiks jimtitcrf  deferipu cft.UproptcTCdctficut(yddyJI,ftcft>eaeiqcxjdJci  quxcxy*. 

sQ jjar» 
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Quare  /icut  tyidtAcpAy.fteq  ueexCy  /pecu,  udcaquefubfmcr*  y,jimslajimililerfy  ic ftrifU 
funi. Aequalis  aut  eft  * y,epfi  pA  cr  A y aquulis  igitur  eft  /pectet  qusrx  (y  eit  que  ex  t * cr  * yfunt  jp,. 
debui  Jimihbm  /mtibterip  de fcnpus  An  redtngulis  igitur  tri 
ungubi.qiie  id  redu  ungulum  [ubtendentem  /peda, equulis 
eft  eis  que  ud  redii  tngulit  coprehendcniibtx  fpedebus  fimi- 
fimilitcrib  definpusiquodaemonflrajfe  oportuit. 

ALITER.  QuonismipcrcorrcUrtumprimum  xofe- 
K li)  fimiles fi  gure  in  dupli  [ uni  r itione  ftmihs  r itionis  Ute- 
rumdgiturquecx  dy,cft/pccics  id  eamqueexf*,dupUm 
Titionem  bibet  quum  yfudfnthtbet  dutem  erquodexfy 
quidrttum  id  id  quod  eu  f * quudrutum  duplum  r itionem 
quimy(idC*:c  jicut  igitur  que  ex  y f /pedet  ud  eum  que 

rxfu  [pec  leutjfic  quadrat um  quod  ex  y t id  qsudrutum  quod  ex  6*.  Id  propterei  erficut  /pedet  que 
exlyul  /pedem  que  ex  y u,pc  quudrutum  quod  extyud  quudrutum  quod  ex  y u.Quure  cr  Jicut  /pedet 
que  ex  fyid/prcses  que  exii* &*y,jic  qutdrutumquodcxty  ud  quidntuqueex6*(r*y'Gi£udr* 
tum  lutem  quod  ex  6 y*qmm  eft  eis  que  ex  t * cr  * y,quidntu  ( per  +7  primi ) equilis  igitur  ejl  /pe- 
det que  cx<  y cii  que  ex  t*cx*y  fpeciebut  fmihbtis  jlinthlerq-,  deferiptis. 

Eudtd.ex2.unb.  Tbeorevu  u.  Trepofitio |i. 

Si  duo  triangula  componatur  ad  unu  angulu.duo  latera  duobus  i» 
latcrib.proportionaliahabentia.utqujeeiufdcrationis  coru  latera 
lint  etiaparallela.rcliquaipforu  maguloru  latera  in  rtifla  linea  erut. 

THEONn  Zumb.  Sint  bi-su  triingulu  *fycrAy',duo  liten  f*c r*y  duobus  Utcnbui  A y a- 
A i.proporuonilli  habent  u.ficut  quidem*  f td*yJicAyidAv  pirdlelum  aulem*(ipfiAt£7*ytp 
fiAi.Dicoepin  redam  lineam  eft  /i  y ipfi  y , Quoniam  enim  parallelus  cfteCipfiA  i,cf  in  eut  incidit  re 
IroueiJ  da  linea  *y, anguli  igttur  (per  19  primi)  * utrobiqiquifubP*  y er  *y  A /ibi  insucem  [unt  equula.  Id 
propterei  er  ungulus  y A 1 ungulo  uyAcft  equulis.  Qi|4rc  ungulus  Jt  * 

*y  ungulo  yAteft  equultsey  quoniam  duo  triingulu  [untefi  y,ctAy 
i.unum  angulu  qui  id  *jmi  ungulo  qui  id  A equule  bibentii , circum 
iutemequulesingulos  latera  proportionalia,  ficui  quidem  6*  ld*y , 
ficyAadA  r.eqmungulum  igitur  eft  (per  efexti  (triangulum  uty  trii 
gulo  A y e.Aequulis  igitur  eit  ungulus  nfy  angulo  Ay  1.  Putuit  tutem 
<j  ungulus * yA  equus  (per  1,  primi)  angulo  /ny. Totus  igitur  ungu- 
Cis* y 1 duobut  * f yet  f * yeft  equilis. Communit  apponaturangulm 
• y>  igitur  unguli  * y 1 cf  * y 6 ets  quifunt  fuby  * d\*  y (et  y fi  afunt 
equala.ied anguli > * y,yt*,ct*y  ((per  tx  primi) duobus  redit  funt 
tuula,  cr  anguli  igitur*  yi,cr  *y(  duobus  redis  fient  equila.  Ad 

quam  uuicm  redam  lineant  *yed  figmati^  in  et  y,due  re  de  linee  fiytry  tyton  ii  eufdm  pertaiu 
if, j;t  deerquos * utrobiq;  fui*yx,tj*y  (,duobui  redit  equila  efficiunt  tngulos  (per  \ 4 primi)  in  redemti 
ncim.igitur  e[H  y ipfiy  1.S1  bine  igitur  trungulicomponuntur  ud  unum  ingidum.duo  Uteri  duobus  leu 
rtbiu  proportionalia  bibentia, ut  eorum  jimits  r itionis  Uteri  ctiem  parillcU  fint,  reliqsut  ipforum  tritn 
gulo  ruri  Utera  in  redtm  lineum  erunttquod  demonftraffe  oportuit 

Eudid.exCtmp.  Propojitio  su 

1 1 in  rircubs  equalibus  fupra  centrum  fiue  fupra  circunfc  »• 
I rentiam  anguli  confiftant.eritanguloru  proportio  tan* 

I quam  proportio  arcuum  illos  angulos  fufeipien  t/um. 

I CAMPANVS.  Sint  circuli  a b c, cuius  centrum  d,&  e f g, cuius  centrum  hx- 
quales, fuper  quorum  centra  fiant  duo  anguli  b d c f h g,6C  fuper  eor  um  circii 
ferrarias  alii  duo  qui  fint  b a c,&  f eg.dico  quod  proportio  angulorum  tam  eoru  qui  funr  fuper 
cenrra.quim  eorum  qui  fuper  circunferentias ,eft  ficur  arcus  b c ad  arcum  f g.  Continuabo  enim 
illis  duobus  arcubus  alios  arcus  f quales , fiue  fecundum  eunde  numerum  fiue  fecundum  diuer 
fos.fi  tty  arais  k b arqualis  b c,6C  uter  qj  duor  u arcuum  l m & f I.xqualis  f g : producam  lineas 
kd,ka,mh  1 h.me.&le:  cruntq;  per  16  terti),  anguli  qui  funr  ad  d adinuicem  xquales  rfimilirer 
quoqj  & qui  funt  ad  h*  adinuicem  xquales.  Idem  etiS  de  ijs  qui  funr  ad  a,8i  de  ijs  qui  funr  ad  e, 
ficut  igitur  arcus  k c eft  multiplex  arcus  b c:ita  igulus  k d c Sguli  b d c,&  angulus  k a c f guli  b ac: 

fimilitcT 
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ffmilir  er  ffcur  arcus  mgtfl  mulriplex 
arcus  f g,ira  angulus  mhg  anguli  f h 
g,  angulus  m e g anguli  f e g,fed  fi 
arcus  k c eftxqualis  arcui  m g, angu- 
lus kdccft  xqualis  angulo  mhg,& 
angulus  kac  angulo  me  g,&fima' 
ior,maiorcs:&  fi  minor, minores  per 
U'  rertij : perdiffin  irionem  itaqj  incon 
tinux  proportionaliraris,  proportio 
arcus  bc  ad  arcufg,eft  ficut  an gulib 
d c ad  angulum  f h g,  8C  ficut  anguli  b 
a c ad  angulum  f e g,  quod  eft  propo- 
firum.Idcm  inrelligein  eodem  circulo- 


SEXTtt 


EucUdexZmb.  Tbeorem  ij.Propo/rtio  u. 


« Ia  f qualibus  circulis  anguli  eandem  habent  rationem  ipfis  circun 
ferentrjs  in  quibus  confiftunt,  & fi  ad  centra  &fiad  circu  nferentias 
fuerint  conltituti,tum  etiam  fe&orcs.utputaad  centra  conllituti. 

T H E O N ex  Zamb.Smt  equales  circuli « fi yxf  d * /M  coriit  centra  • ! , unguhpnt  fi  * y,  ej 1 1 fi 
ud rori circmfrrrntiat  uerbungidtqutfub  fi  a y,^'-1  /.Dico  q>  ed ficui  circijirentia  ty,ud  circmfe- 
rmtii  I /Jic  ej[angulm  tcy.ad  unguli  i l[,et  angulus  t*y  ad  unguli  i * [j?  mfuperifiy  [edor  udi  1 / 
fedori.Vonatur  (per  1 1 tertij ) 1 pp  quisti  $ y.ctrainprentie  equales  quotcunq;  ordine  hoc  cd  y a, cr  a x, 
ippauf/,quotcunq;equdlcscircuH]iritU//itr>‘'Conedjnturq;*a>uX,Osi,crt'.Q‘oniaigiture- 
quAesfunt  (y,y  »,cr  « x,cmunfrrenHeadinutci,equalei  (pt r »7  tertij)  quoq;[unt  unguli  fuy.yuu.a" 
« aXQuotu plex  igitur  e£l  Cx,arcuprentiu  ippusfy  circuprcntie,t  otuplex  cd  angulus  fit  a , unguli  fi  m 
y.ldproptercu  etiiquotuplex  epr  t.ctrcunfcrcniiu  ippm  > /circu)iTctie,totuplcx  ed  angulus  • I >apji’ic 
• l/.Si  igimr  equuli  e /i  arci/erentu  f a,  ippcircunferetu  1 <•,  equuli  e/i  et  angulus  fi  e a ungulo  <!’,cf 
/inuior  ejlfiu  dnifemne  qui  1 r,circunferenti*onuior  ejl  <7  ungulm  I • x,angula  rtcfijp  minor , rat 
nor.Qgituor  ium  exidenabus magniiudimbuf,duabus.uiqua  circunferetijs  fiyej' /binis  <p  ungulis  hoc 
rSf,A,cr') /fufctpiunlurqnidc  ipfim  C y eircunferentie  Ulf  ipjim  unguli  f • y,  eque  multiplices  hoc 
eftCu  ebreiferentu  cr  ungulus  fit  \ ipfim  uit  1 /dreunferetie  cr  unguli  st/  ctrciiferetiu  1 r,  rt  ungulm 
t!  r.Odefum uiteflq, fi circunfe- 
retttiu  fi  A excedit  circunprentiam 
1 1, ungulm  quoty  fi  «n  excedit  an- 
guli  1 i r:c7  P equulis,  equulis : cr 
fi  minor , miiibr.  Ed  igitur  (per  t 
diffinitione  quinti)pcutfiyarcu- 
pr  entia  ad  i/circunprentia:  Jicert 
gulus  fi  « yud  unguli  1 1 /.  sed  ficut 
ungulus  Cryudanguluii/pcan- 
guluc  Cuy  ud  ungulum  > J !,  dupluu 
enim  ed(pcrst>  tertijyutenp  utri- 
ufqs-Et  ficut  igitur  fi  y.ctramfmntiuud  • /eircunprentum  ,pe  ungulm  fityu sd  unguli  1 fi/cr  ungulm  t 
n yud  unguli  id /lis  equubbus  igitur  circulis  unguli  eunde  hebent  rutionau  'ipfis  circunp  ren  I 'iis,  tyfiui 
centro  trflud  circunfrrentias  cojtiaui  fiserinttquad  demondrufle  oportuit.  Dico  etiam,q  et  ficut  fiyecr 
cunferentu ud  1 /circunprentiam, ftc 'fiyfedoradti /fedorc.Conedantur fiycjy  »■  cr ajfumptis [n 
per  fi  y,rr  y a,drcipretijsl  1 pgms,cortedanlur  /fJy,ydT’  «.Et  quonii  (per  diffinitioni  primi ) due 
fi  t,c r • yjuab.y  * rt  • «,/ioit  equales  aequalesip  ungulos  comprehendunt,  et  bsfis  / y ipfi  ytefi  equalis: 
trianguli  igitur » fy  (per  4 pruni)  triangulo  tyued  equule.  Et  quonia  equulis  edfiy  circun/rrensia  y a 
tircunfrrenrieet  reliqua  igitur  que  in  toti  circuli  efiy  circunfcrciia  relique  que  in  eundi  toti  • Cy,cif 
culi  cireiferitie  ep  equahs. Quare  cr  angulus  fifyipfiy*  epequalis. Simile  igitur  (per 10  diffinitioni 
tMif)  ejl  fi  l > (cgmcntuppft  y*,efl  fegmento,crm  equitibus  funi  redis  lineis  i' y Cray.  Que  autem  fn 
per  equahbus  redis  lineis  fimilia  circulorumfegmenta  con/i/iiuit,  ea  udmmcem  funtequalia  (per  sater- 
tijyfegmentum  igitur  tlyippya  fegmento  ep  equile,  e ft  autem  cr  triangulum  *ty  triangulo . >«e* 
quale.  Totus  igitur  fcdor  ifiy,totiayn  fcdoricd  equulis. ld  propterea  tj  « « a ,fcdor  utrique  ipforum 
ufiy,cr  ay  a,  ed  equulis.  Tres  igitur  [tdores  ifiy.iyu,  cr  * a a pbi  inutcem  [unt  equilcs.  Idpro- 

ptereq 
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pleres  eT  t ' ff  1 M,cyt  »r,  fetiores,  fibtimieemfunt  squsles,  QuotuplexipiureAfix.eireunffrenlU 
tpjtus  i y ciramfrrentUsotuplex  elt  cr  A • fifctior  ipfha  * 4 y feti  oris.  Ii  propter  es  cquotuplextfio 
,,circ  wt/f  rc  Mii  ipfiut  ■ /xircunjrri  _ 

tie,totuplexeti  et  / ‘ r fetior  ipfiiu 
S e {fetioris.  Si  igitur  equi»  t&  4 
x,circwtjirentuipfi>  r dremferett 
eie,  eq:u'lS  eft  o~  ■'  “ X,  fetior  ipfi 
1 1 r fetiori.  E t fi  excedit  A x,circun 
ferentis  ipftm  i » circunferentism, 
excedit  quoque  c T S t x,  fetior  ip- 
fim  1 1 r, fetiorem:  cr  fi  deficit,  de- 
jicit.Qu  ttuoritm  ext/ientibus  ms-  _ ^ 

goitudinib.dusbus  inqusm  / y,et  i / N » 

ctrcunjerentlji.duobuiq;  *4>,CT<  > /fetioribus,  fufeipiuntur  eque  multiplices  ipfi:»  quidem  4 > circun- 
ferentuciplht  * fiyjetioris,boc  ejl  4 \drcunferrntijtey  u * x fetior, tpfius  *u:em , {:  circunferatttu 
(yipftmdi  {, fetioris, circun ferentis  nempe  i r,  ej  fetior /ir.  Et  oflenfum  esi, quod fi  cnemferentu  fi  X 
excedit  ipfsm  ctrcunfirenttsm  t r, excedit  quoque  cr  fis  x,  fetior  ipfum  t /r  feti  orentter  fi  equslitrequs 
lutcrfi  deficit, defic  it.E3  igitur  (per  comierfionemuhffmuonitfexti)]icut  circunfcrentis  fi  y^sd . /,/jc 
* Cy, fetior  sidi  /fetiorem.  . 

COKRELARIVil  Et  msnijeflum  efl.quod  ficut  fetior  id  fetiorem  ,ficsngulut  id  ungulum. 

SEXTI  LIBRI  FINIS. 


EVCLIDIS  MEGARENSI  S GRAE- 

CI  PHILOSOPHI,  GEOMETRICORVM  ELI. 

• mentorum  Liher  Jef/timtu, 


Ex  Cmpmo  triplex  principiorum  geni».  Primum.  Diffinitiones. 

Nitas.eft  qua  unaqujcp  res  una  dicitur,  a Nu 

merus, eft multitudo  cx  unitatibus c5pofita. 

3 Naturalis  feries  numeroru  dicitur.in  qua 
fecundum  unitatisadditionc  fitipforum  c5' 
putatio.  4 Differentia  numcroru.appcllatur 
numcrus.quo  maior  abudat  a minore,  j Nu- 
merus primus  dicitur.quifola  unitate  meti- 
tur. 6 Numerus  compofitus  dicitur,  quem 
alius  numerus  metitur.  7 Numeri  cotrafe  primi  dicutur.qui  nullo 
numero  excepta  fola  unitate  numerantur.  8 Numeri  adinuicccom 
pofiti  fiue  communicantes  dicuntur,  quos  alius  numerus  punitas 
mctitur.nullusqj  eorum  eft  ad  alium  primus.  $ Numerus  per  aliu 
multiplicari  dicitur,qui  toties  Gbi  coaccruatur.quoties  in  multipli- 
cante eft  unitas,  to  Produtftusuerd  dicitur.qui  cx  eoru  multiplica- 
tione crefcit.  u Numerus  aliu  numerare  dicitur.qui  fecundu  alique 
inultiplicatusillu  producit.  «Pars, eft  numerus  numeri  minor  ma 
ioris.cum  minor  maiore  numerat.  Et  qui  numerat,numeratis  multi 
plex  appellat,  ij  Denominas, eft  numerus  fccudu  que  pars  fumit  ia 
iuo  toto.  14  Similes  dicunt  partes,  q ab  code  numere  denominant. 

Prima 


) 
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ty  Prima  fimpla  numeri  pars.eft  unitas.  1 6 Quando  duonume 
ripartem  habuerint  communcm.tot  partes  maioris  dicetur  effc  mi. 
nor,quoties  eadem  pars  fuerit  in  minore:  totae  ucrd.quotics  ipfafu 
erit  in  maiore.  17  Numeri  ad  numerum  diciturproportio  mino, 
ris  quidem  ad  maiorcm,in  eo  quod  eft  maioris  pars  uel  partes.  Ma 
ioris  uero  ad  minorem,  fecundum  quod  cum  continet,  & cius  par. 
tem  uel  parces.  18  Cum  fuerint  quotlibet  numeri  continue  propor 
tionaIcs,dicetur  proportio  primi  ad  tertium  Ocut  primi  adfecun. 
dum  duplicata, ad  quartum  uero  triplicata.  19  Cum  continuatae 
fuerint  eaedem  uel  diuerfa:  proportiones,  dicetur  proportio  primi 
ad  ultimum,ex  omnibus  compofita.  20  Denominatio  dicitur  pro. 
portionis  minoris  quidem  numeri  ad  maiorem, parsuel  partes  ipli- 
us  minoris  quae  in  maiore  funt.  Maioris  autem  ad  minorem,  to. 
tum  uel  totum  Sc  pars  uel  partes,  prout  maior  fuperfluit.  21  Si. 
miles  (iueunaaltj  eadem  dicuntur  proportiones,  qua:  eandem  de. 
nominationcmrccipiunt.  Maior  uero.quae  maiore.  Minor  autem, 
quae  minorem.  22  Numeri  uero  quorum  proportio  una,  propor 
tionalcs  appellantur.  Termini  fiuc  radices  dicuntur,quibus  in  ca. 
dem  proportione  minores  lumi  inipofsibilc  eft. 

Petitiones. 

i Cuiuslibet  numero,  quotlibet  polle  (umi  aequales  prout  libet, 
uel  multiplices.  2 Quolibet  numcro.aliquemquancumlibct  (ume. 
re  polfe  maiorem.  3 Seriem  numerorum.in  infinitum  polfe  pro. 
cedere.  4 Nullum  numerum  in  infinitum  polfe  diminui. 

Communes  animi  conceptiones. 

1 Omnis  pars.minor  eft  fuo  toto.  2 Quicunqueeiufdcm  liue  g. 
qualium  fuerint  aeque  multiplices, ipfi  quocp  erut  xquales.  3 Qui. 
busidem  numerus  aequi  multiplex  fuerit,  fiuc  quorum  arqucmul. 
tiplices  fuerint  xquales,&  ipfi  etiam  erunt  aequales.  4 Omnis  nu 
meri  pars.eft  unitas  ab  iplo  denominata,  y Omnis  pars  eft  minor, 
quae  maiorem  habet  denominationem,  maior  uerd  quae  minorem. 

6 Quilibet  numerus  totus  eft  ab  unitate,quota  parsipfius  cft.uni- 
tas.  7 Quicucp  numerus  in  unitate  ducitur,feiplum  producit, & in 
feipfum  numerat.nnitas  quoqj in  qucmcuncp  dutfta,  producit cun. 
dem.  8 Quicuncp  numerus  numerat  duos,  numerat  quoqt  com. 
politum  ex  illis.  9 Quicuncp  numerus  numerataliquem.numcrac 
omnem  numeratum  ab  illo  10  Quicunqj  numerus  nume. 
rat  totum  & dctraftum.numerat  refiduum. 

FIMIS. 


* 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE- 

ci  philosophi,  ARITHMETICORVM  ELB- 
mcntorum  Liber Jcptmus. 

s 

Eudid.  ex  Zxmbcrto.  Diffinitiones. 

Nitas  eft.quaunumquodq?  eoruqux  funt, unum  di 
citur.  2 Numerus  autem,cx  unitatibus  copo  (ita  mul 
titudo.  3 Pars.eft  numerus  numeri  minor  maiori», 
quando  dimetitur  maiorem.  4Partesautcm,quan 
do  non  metitur,  y Multiplex  uero,  maior  minoris, 
quado  eu  metitur  minor.  6 Par  numerus  cft.qui  bifaria  diuiditur. 

7 Impar  uero.qui  bifariam  non  diuiditur,  uel  qui  unitate  differt  a 
pari.  8 Pariter  par  numerus  eff, quem  par  numerus  metitur  per  nu 
merumparem.  s>  Pariter  autem  impar  eft.que  par  numerus  meti- 
tur  per  imparem  numerum,  to  Impariter  uerdpar  eff,  que  impar 
numerus  dimetitur  per  numerum  parem,  n Impariter  uero  impar 
numerus  eff.qucm  impar  numerus  metitur  perimparc  numerum. 

ii  Primus  numerus  eft.quem  unitas  fola  metitur,  13  Primi  ad  in» 
uicemfunt  numeri,  quos  unitas  fola  dimetitur  communi  menfura. 

14  Copofitus  numerus  eft,'quc  numerus  aliquis  metitur.  ly  Co- 
politi  autem  adinuicc numeri,  funt,  quos  numerus  abquis  comunt 
dimcnfionc  metitur.  i«S  Numerus  numerum  multiplicare  dicitur, 
quando  quote  funt  in  iplo  unita  tes, toties  cSponitur  multiplicatus, 
& gignitur  aliquis.  17  Quando  aute  bini  numeri  fefcad  inuiccm 
multiplicantes,  aliquem  fecerint , factus, planus  appellatur . Latera 
uero  illius, multiplicantes  (efc  inuiccm  numeri.  18  Quando  uero 
tres  numeri  (efc  muli  iplicates  adinuiccm  fecerint  aliquem,  faiftus  fo 
lidus  appellatur:  latera  uero  illius,multiplicantes  fefe  inuice  nume- 
ri. ip  Quadratus  numerus  ell,  qui  xquearqualis,ucl  quifubduo» 
bus  xqualibus  numeris  cStinetur.  20  Cubus  uero,  qui  equi  f qua- 
lis xquc.uel  qui  fub  tribus  aequalibus  numeris  cotinetur.  21  Nume 
ri  proportionales  funt,quando  primus  fecundi, & tertius  quarti  at- 
que fuerit  multiplex.uel  eadem  pars,  uel  eaedem  partes.  22  Similes 
plani  & folidi  numeri  funt.qui  proportionalia  habet  latera.  23  Per- 
ferus numerus  cil,qui  fui  ipfius  partibus  eft  xqualis. 

Muchd.ex  Cantp.  P ropofitio  i. 

I a maiore  duoru  numeroru  minor  dctrahatur.doncc  mi- 
nus eo  fupcrfi t,ac  deinde  de  minore  ipfum  rcliquu  donec 
minus  eo  relinquac,  itemcp  a reliquo  primo  rcliquu  fccun 
du.quoufqi  minus  eo  fupcr(it,atcp  in  huiulcemodi  conti- 
nua detractione  nullus  fuerit  reliquus  qui  ante  relictu  numeret  ufqt 
ad  unitatem, eos  duos  numeros  contra  fc  primos  elTe  ncccfle  eft. 

Campimu. 
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C A M P A N V S . Sint  duo  numeri  a b & e d,c  d,minor;detrahafuriy  e d ex  a b quoties  poteft  8C 
fit  refiduu  e b.qni  erit  minor  c d.altoqm  poffet  ex  ipfo  adliuc  detrahi  c d, detrahatur  6C  ipfe  e b ex 

c d, quoties  potcft.fitip  refiduum  t d,  led  & f d detrahatur  ex  e b quotu  s a e...g.b 

poteft.  S C fit  refiduu  g b.quod  fir  unuas,dico  tue  numeros  a b 3C  c d,cfie  cotra  Te  primos.  Si  enim 
iunt  iompofiri,  numerabit  eos  communirer  per  diffinitione  aliquis  numerus  pnrter  unitatem, 

quifith.&qmahnumrratcd.numrrabirarperpenultimSconceptionem,  c f . . . d 

K quu  idem  numerat  a bnumerabir  etiam  e bper  ultimam  conceprione.ergo  8i  c f per  penulri 
m.im,quare&  f d pei  ultimam, ergo  &gcperpcnulrimam,igirur&gbper  ultimam,  b . . 
SC qiua  gb  eft  unitas, (equitur  numerum  efie partem  unitatis  uel  fibi  rquaIem:quod  efi impoliti 
bile.  Erunt  igitur  a b & c d,  contra  fe  primi,  quod  eft  propofitum. 

CAMPANI  iJditio.  Quod  fi  duo  numeri  a b & c d finr  cotra  fe  primi, non  erit  in  hac  murua 
detractione  (rarus, antequam  ad  uttirarcperueniarur.Ereft  iftudcouerfiim  eius  quod  aurorpro 
ponit.  Si  autem  in  hac  mutua  detrafttonefiicrirftarus  antequam  perueniatur  ad  unitatem, firut 

Sb  fit  numerus  qui  detrahatur  ab  fd,&  nihil  fit  refiduum:  igitur  g a e...g.b 

numerat  f d.ergo  per  pcnulrimam  coceptionem.numerat  SC  eg.-flc'  quia  erii  numerat  fetputm, 
numerabit  per  anrepenulnmam  conceptionem  rorum  e b.  ergo  per  penulri-  c....  f...  d 

mam  numerat  cf.  Sed  oftrlum  cft  prius,  quod  numerat  fd,  ergo  per  antepenultimam  numerat 
totum  cd, quare  per  penulrimam  numerata  e.  & quiaoftenfum  eftprius  quod  etiamnumerat 
e b,  (equitur  per  anrepenulnmam  ut  etiam  numerat  a b.-quia  igitur  numerus  g b numerat  urrun 
que  duorum  ab&cd.  numeri  ab  SCcd  funteompofiti : non  igitur  contra  fe  primi,  quod  efl 
contra  hypothefin.  Per  hanc ergo  uiam,  propofitis  quibufqur  duobus  numeris,  mucftiga~ 
mus  utrum  ipfi  finr  contra  fe  primi,  fi  enim  rah  fa&a  mutua  dctra&ione  perueniatur  ad  unita' 
tem,  ipfifunt  contra  fe  pnmi.  Si  autem  fit  ftarus  antequam  perueniatur  ad  unitatem, ipfi  Tunc 
compotio. 

. Eudid.  cx  Z4mb.  Tkcoraiu  1.  Fropofuio  1. 

> Si  duobus  numer/s  incqualibus  expofitis,  fublato  femper  mino# 
rc,a  maiore  reliquus  minime  metiatur  prccedente.quoad  affiimpta 
fuerit  unitas, qui  a principio  numeri,  primiadinuiccm  erunt. 

TH  E O ttcxZumb.  Duobus  lurna;  inaqualih is  numeris  propofttis  * /i  er  y A,  fublato  femper  mino 
re  i mnorcjrcliiiuM  minimi  metimur  prmdetem, quoad  fumpta  fuerit  unitM.  Dico  quod  ipfixfetyA 
primi  adinutcem  funi: hoc  rft  quod ipfoi  xfadyA  unilatfola  dimetitur.  Si  autem  x/ejyAnon  [unt  pri  t 
mi  admmtem.eos  aliquis  numeruimetictiut  metiatur,  efloq;  r,cr  y A ipfum  l / 
metiens, relinquat  fe  minorem  /*:  at  * f ipfum  A y mettens, relinqui:  fe  minore  > , . 

• } : cr  ' > ‘f fum  1*  metiens, relinquat  unitatem  $ «.Quoniam  igitur  i ipfum  A A...  a.,  y 

ymetitur^yyAipfumjS  /metitur,  igiturviipfumf/metiturMetitur  autem  t /..  i .m 

Cr  totum  f*,er  reliquum  igitur  a f metietur . At  * [ ipfum  A . metttur^y  • igi- 
tur ipfum  diu  metietur : metitur  autem  ty  totum  Ay,<y  reliquum  igitur  y « metietur.  At  i » ipfum  /t  me- 
titur,cr  < igitur  ipfum  / » metietur  .metitur  autem  cr  totum  /«,  er  reliquam  igitur  • t metietur  unitatem, 
numerus  exifl  ens, quod  eil  impo/sibde.  igitur  ipfos « jS  c ry  A,nuUus  numerus  metietur . Igitur  xferyA, 
primi  adutuicemfuiU:  quod  demonftrare  oportebat.  . 

Euc lid.  ex  Camp.  Propojiuo  a. 

Ropofitis  duobus  numeris  adinuice  copofitis,  maximu 
numerum  comunem  eos  numerantem  inuenirc. 

CORRBLARIVM. 

Vnde  manifeftu  df,quia  omnis  numerus  duos  numw 
ros  numcrans.numcrat  numerum  maximum  ambos  numerantem. 

■Campanvs.  Sinr  duo  numeri  compotiri  a b & c d, minor  c d:  quia  ergo  numerar  eoa  coma 

niter  aliquis  numerus  per  diffinirionem,  uoloinuenire  maximum  a e b 

numerum, cos  communiter  numerantem.  Secundum  modum  &fitniliru'  c f. ..  d 

dinem  prioris,  minuo  minorem  de  maiori, quoad  polium, uidelicct  c d dc  a b,  & fit  g • • • • 

■refiduum  c b;ircmqj  c b dc  c d quoad  pofiuni,&  fit  refiduum  f d:fc  quia  huius  diminurio  no  po~ 

p » tcftfio* 
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rcft  fieri  infinitus  per  ultimam  petitionem, nec  poteft  enamad  unitatem  peruemre  in  propoftr* 

per  procedentem, quia  runcefleiun umeri  propofiri  contra  fe  primi,  a ..  e b 

quod  efteStra  liypothefimfit  ur  eu  detraxero  f d ex  ex  e b,  quoad  po  e f...  d 

tero.quodnihil  fit  refiduum:  dico  tunc  f defle  maximum  numerum  g .... 

numerantem  a b & cd.Quod  enim  numerat  eos, patet  per  penulrimam  & antepenultimam  eotl 
cepnoncm  alrernamn  quoties  oportuerit  repenras.ficurin  demoiifirarionecourrleprecedetif. 
Numerat  enim  f d,c  b.quia  aim  ab  ipfo  detrahitur  quoad  potrft, nihil  fit  refiduii,  ergo  & c f per 
penulrimam  conceptionem,  igitur  St  c d per  antepenultimam,  quare  a e per  penultjmam,igj« 
rur  &'  a b per  antepenultima. Quod  aurem  nullus  maior  f d.  numeret  a b,j&  c d lic  paret . Si  enim 
fieri  porefi,  fit  numerus  g maior  fd,  numerans  utrunque  duorum  numerorum  ab 8£cd: quia 
igitur  g numerat  c d,  numerabit  per  penulrimam  conceptionem  a e : St  quia  numerat  a b,  nu- 
merabit per  ultimam  fd,  maior  uidelicct  nunorem:  quodcftimpofsibilc  Ex  hoc  fecundo  pro- 
ceflu  liquet  correlar  lum. 

E uckd.ex  Z mK  P roblemd  «.  p ropofitio  %. 

Duobus  numeris  datis  non  primis  adinuicem,  maximam  eorum  » 
communem  dimenfionem  inuenirc. 

T H E O N ex  Z jit.  b.  Sint  diti  bini  numeri  non  primi  adinuicem ,*  fi  cy  ^ oportet  iam  ip forum  * 

/ C ryA,maxirr.am  dtmenjionem  inuemre.  Si  quidem  y /ipfum  « l metitur, metitur  autem  crfnpfum.1gfi 

tur  y 4, tp forum  y/f?«fi  communis  dimenfto  efi: C7  manifrjhm  efi, quod  nu  fi * 

xima, nullus  cmm  nutor  ipfo  y <A,ipfum  y / metsetur.Si  autem  y d non  metitur  / • . • • y 

ipfum  *fitipfcrum*  fi  cy/fubLto  (per  prtmdfepumi)fcmper  minore  amd  fi • ....  « 

iorej  fumetur  numerus  aliquis  qui  metietur  procedentem,  unitas  quidem  non  / y 
fumetur.  St  autem  non, erunt  *fiejy d primi  adinuicem, quod  non  fuppenitur.  Sumetur  aliquis  numerus 
igitur  qu  metietur  procedentem,^  y / qutdcm  ipfum  * fi  metieris  s(  per  primam  fept  imi)  rchnquatfe  mi- 
tiorem * »:  et  i autem  ipfum  y / meticstrchnquat  fe  minorem  y /,&  y /ipfum  * t metiatur.  Qnonia  igitur 
y f ipfum  o i metitur, o~  * ' ipfum  d/metitur.igitury/  ipfum  A /metutur  .metitur  et  feipfum^totu  igi 
lury/  metietur.  At  y A ipfum  fi  • metitur,c?>  figitur  ipfum  fi  \ metiturmetitur  autem  CT 1 *. igitur  et  to 

tum  fi  * metietur, metietur  quoque  ipfum  y figitur  y /ipfos  *fi  cr  > <4  metitur . fi *....« 

iguur  y /ip forum  a fi  vy/  communis  dimenfio  ejl . D ico  enim  quod  c/  mari-  * . . . 

ma.fiy  /tpforum  xfi&y/non  efi  maxima  communis  menfura,  metietur  ipfot  / y 
*lejy/  numcroialtquis  numerus  maior  exiflcns3tpfoy  /metiatur, eflocp,  *.  Ef  quoniam  * ipfum  y 
y / ipfum  fi  t mctitur,c?»  igitur  ipfum  fi  * metitur . Metitur  autem  c totum*  fi,  c reliquum  igitur  ut 
metietur:  at*y  ipfum  <4  j metitur , c r * iguur  ipfum  / / metietur : metietur  autem  c T totum  yACT  reli- 
quum igitur  y /metietur jnaior  minorem , quod  ejl  mpofiibtlc.  Igitur  ipfos  ufifjy/  numeros  numerus 
tton  metietur,  mator  exijlcns  ipfo  y f.  Igitur  y /ipforum  *ficy  4 maxima  efi  communis  menfuraiquod 
eportebat  fuere. 

CORRELARIVM.  Ex  hoc  manifeflum  efi,  quod  fi  numerus  binos  numeros  metitur  cr  meti 
n tam  communem  eorum  dimenfionem  metietur. 


Puclid.ex  Camp.  Propofitio  r. 

Ropofiris  tribus  numeris  adinuicem  compoGtis.maxi'  i 
mum  numeroru  cos  communiter  numrrantiu  inuenirc. 

CAMPANVS.  Pnufquam  hanc  tertiam  condufionc  demonftrcmus, demon 
firandu  arbitramur  ipfiusantccedcs,uidclicerpropofiris  tribus  numens, quali- 
ter poteiimus  certificare.an  ipfi  finr  adinuicem  compofirt.  Sint  itaque  tres  nu-  a 

meri  a b c,de  quibus  uolo  uidere  utrum  ipfi  fmt  adinuicem  eompofiri:perpri-  b 

mam  igitur  inquiro, an  duo  primi  qui  funra&b  finr  adinuicem  primi,  quod  c... 

f fic,  nou  erunt  a,  b,  c,  adinuicem  compofiri  per  diffinitionem.  5i  aurem  a & b funr  adinuicem 
compofiri,  fit  per  procedentem  d maximus  numerus  eos  nu- 

merans.qui  fi  numerate,  erunt  per  dilfimrionem,  a,  b, e,  adin-  a d .... 

aiicem  compofiri.  Si  autem  non  numerat  ipfum,  fed  ipfi  c&d  b e.. 

quidem  funr  contra  fe  pnrm.non  erunr  a,  b,c,  adinuicem  com  c .... 

|K>firi:  nam  quicunque  numeraret  cos.numcrai  et  etiam  d per  c • 

cprrelarium  procedentis,  ficipcficntd&c  compofiri,  quod  eft  e • 

contra 
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conrca  hypotheftn.  Si  aurem  c Si.  d funt  compofiri.er  ur  etiam 
a.bc, adinuicem  compotiri.  Sir  enim  per  pnrmitTame.maxi- 
mus  numerans  c & d.  qui  etiain  per  pcnulnmam  conccprio- 
nem  numerabit  a & b. quare  per  diffinitionem  a b c.funt  adm 
uiccm  compofiri.Simili  quoqt  modo  fciefur.propofiris  quot* 
libet  pluribus  quam  tribus, an  omnes  fint  adinuicem  compo 
fui.  Propofitis  iracp  tribus  qui  funt  adinuicem  ccpofiri,  qui 
etiam  fint  a,b  c,  uolo  inuenire maximum  numeru  numeran- 
tem omnes.  Sumo  fccundu  doilrinam  prpnitT^d  maximum 
num n antem  a & b.qui  fi  numerat  c.ipfecft  quem  qurrimus: 
alioqui  per  correJarium  prxcedrnns  fequeretur  maiorem  nu 
merare  minorem. Si  autem  non  numerat  c, erunt  tamen  c & d 
adinuicem  compotiri  perhypothefin  SC  correlariu  prfceden# 

• ns  & diffinitionem:  fit  igitur  maximus  eos  numeras  e, dico  e 
cile  maximum  niimcraurem  a,  b c-  Qyod  enim  eos  numerer, 
paret  per  hanc  ultimam  hypothcfin.qux  eft  ipfum  rfle  maxi- 
mum numerantem  c 6C  d,&  per  penulrimam  conceptionem.  Et  quod  nullus  eo  maior  numeret 
coc.fic  pateri  fit  enim, fi  porefi  fien,f  maior  e, qui  numeret  a b c.qui  cum  numeret  a &i  b,  numera 
birpercorrelarium  prrmi(Txd:&.'quiacriam  numera  w,  numerabit  per  idem  correlarium  ema 
ior  uiddicet  minorem, quod  eft  impofsibile . Non  erit  igiiur  numerus  aliquis  maior  c,  nume- 
rans a b c quod  eft  propofirum. 

Campani  adduicf 

Simili  quoquemodo  inuenierur  maximus  numerus  numerans  quorliber  plures  tribus  adin 
uicem  compofiros.  unde  non  oportuit  Euclidem  de  pluribus  tribus  hoc  docere,  quia  idem  eft 
modus  8C.  ars  in  tribus  Si  pluribus* 

Ex  ultimo  aurem  huius  dcmonftratiofui  procefiu,  pofiumus  etiam  iftud  correlarium  huic 
tertixcondufioniadj|cere. 

* CORRELARIVM. 

Vndemanifeftum  eft.qucd  omnis  numerus  numerans  quotliber  adinuicem  compofitos. ntt 
merat  maximum  numerante  cos  omnes,  & etiam  maximos  numet  ires  binos  & binos  eorum. 

EucliJ.cxZmb.  Problema  s.  Propofitio  j. 

i Tribus  numeris  datis  non  primis  adinuicem  .maximam  eorum 
communem  menfuram  inuenire. 

THE  OK  ex  Zmb.  Sint  diti  Im  tumeri  itcttprmxdinuicem  •Cy,oportet  ijm  ipforum 
Xbnam  c cmmunc  dimen/ionem  inuenire.  Sumatur  ipforum  * C, maxima  comunis  menfura  A,  (per  i fepti- 
m. ) Im  ipfc  A,tpfm  y aut  metitur  aut  non  metitur  metiatur  prm;um:metitur  autem 

tpfoscr Igii  ur  metitur  ipfcs  «fulgitur  ^,ipfonm  * fi  y,  ce  munis  dimnfio  r A.  * 

Diiotamquodcmaxima.Siautem  A ipforum  * fi  y non  eH  maxima  communis  men  fi 

furayinetietur ipfcs « £ umeros a liquit numerus  maioripfoA.  Metiatur, C7 e flo r.  y .... 

Quoniam  a im  r metitur  ipfos  * fi  y ,metict ur  igitur  c ipfcs  * fi.  igitur  c r ipfos  um*  A 

fi  jnaximasr.  communem  menfuram  metietur,  (per  cerularum  feeunda-fcpirm.'.)  Ip-  t ... 

forum  autem  *fi,  maxima  communii  menfura  rft  A.  igjjury  ipfum  A m netur, maior 
minorem, quod  eft  impofibile(p<r  ccnflruihone  w.)  ipfos  igitur  « fiy  numeros, numerus  alicis  non  me - 
tieturjnaier  ex: flens  ipfo  A.  igitur  A i tpfcru  m*Cy  .maxima  ct  mmums  dimifloeR.  New  metui  ur  im  A 
ipfum  y . D :co  qued  primum  A fj  yjtcn  funt  primi  adinuicem-  Qt.oniam 

enim  * fi  >,  (per  hypotbe/in)  non  funt  primi  adir.uice,  metuture  os  altius  * 

numerus.  A : ipfos  afiy  mcticwjixtictur  & ipfos*  fi,cr  ipfoi  urnae  fi  ma-  fi • 

ximam  menfuram  A metietur  ( per  corr elanum  fecunda  feptim.)  Metitur  y 

autem  c r y • ipfcs  igitur  A y l uir.erosju  mn  us  aliquis  jrericiur : igitur  A A 

Cy, non  funt  primi  adinuicem.  Sumatur  (per  t fepi mi) igitur  ipforum  i . . 

• Ay,  maxima  c emunis  menfura  >ey  quoniam  t ipfum  A meatur  ,at  A ipfos  fi ... 

a C,  metitur, cr  • igitur  ipfos  * fi, metitur,  metitur  autem  & y.  igitur  i ipfos  *fiy,  metitur.  Igitur  * ipfo- 
rum m fi  y,  communit  dimcnfto  efl.  Dico  autem  quod  & maxima . Si  auu  m i ipforum  * fiy,  non  c fi  ma- 
xima menfura , tpfas  *fiy  numeros  metietur,  alia  is  itxmerw  r.aicr  extflem  ipfo  t.r.ciatvr.  C7  e flo  fi. 
Ef  quoniam  / ipfos  m fi  ymctitur,cr  ipfos  mi'  metitur,  <7  ipforum  « fi»iguur  ccrmvrnm  maximam 

p t menfuram 
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menfurm  metietur  (perccrreLrtum [ecuruUfeptimi .)  ipforum  autem  * 

m C, maxima  communis  mefiara  esi  igitur  /ipfum  A metitur : metitur  fi 

autem  cr  y . Igitur  fipfos  A yjnetiturc?  ip forum  4 y , maximam  com - y 

munem  menfuram  metietur  (per  idem.)  At  ip  forum  <d  y maxima  com-  ^ -. 

munis  menfura  efl ».  Igitur  / ipfum  • metitur, nuior  mmorem:quod  rfi  # . . 

impofhbile.  Ipfos  igitur  • fi  y ,numeros  numerus  aliquis  non  metitur  ma  / . . . 

lor  exijlent ipfo  i.  igitur t ipforum ufiy .maxima communis dmen/io efii: quod ftaffe  oportuit. 

CORfttLARIVM. 

Proinde  roamfcftum  eft,  quod  fi  numeras  aliquis  tres  numeros  mcrinir,&'  mkximam  eorum 
communem  dimenfionem  menerur.  Similiter  aurem  AC  pluribus  numeris  dans  non  primis  ad- 
inuicem.maximacfimmunisdimenfioinuenicmr&correlarium  fucccder. 

Euchd.  ex  Camp . Propofitio  4. 

Mnium  duorum  numerorum  inxqualium,minor  ma-  4 
loris  aut  par*  aut  partes. 

C * M P A N V S.  Sint  duo  numeri  i Si  b.b  minor:  dico  g>  b cft  par*  ud par- 

tes  a.  Auf  enim  b numerat  a, aut  non:fi  numerar.pars  eius  cft  a 

■ per  diffinitionem  Sinop  numerar  ipfum, aut  ergo  Itmtadm  b .... 

uicem  primi. aur  non:fi  non  funradinuice  primi,  habebant  per  ditfinitionem  b 

pariem  communem, quf  quoties  fuerit  inbrot  partes  a dicetur  ciTcb  perdii»  b 

fininonem:  fi  aurem  finr  adinuicem  primi , quia  tamen  omnis  numen  pars 
cft  unitas  ab  ipfo  denominata,  parer  idem  per  unitates. 

Euchd.cxZatnb.  Theorema  x.  Prcpc/iti'04.  • 

Omnis  numcrus,ois  numeri  minor  niaioris  aut  pars  cft,  aut  partes.  * 
THEONrxZjmS.  Sint  tim  numen  u fi  y.ejfit  miner  f y.  Dico  quod  fi  y ipfiut  *jut  pari  eft  aut 
psrta.lpfi  enim  * fi  y,aut  primi  adtnuicem  funt.aut  no:  fini  primum  « fi  y, pri- 
mi a dinuiteiti . Dimfo  etenim  S y in  eu  qui  in  ipfo  funi  unitates  frit  uniquique  • . 

unius  urii  qui  irtjly,pirt  aliqui  tpfiui  w.promde  partet  funt  fi  yjpfiut  ».  Non  fi y 

fint  Hiem  tpfi  y, primi admuitem.  lam  fi  y ipfum  i aut  metitur,  aut  no  mrti-  fi y 

tur,Siqmdnnig:turtyipfum*mctitur,parscsKyipfiiui.Siaucncn,fuma,  fi ...  «...  /..y 

tur  (per  fecundam  feptimi  )tpfcrum  i C;  Manna  communit  menfura,  fitq;  i.  ri ... 

jyiuiiiturlyiniquaiciipfiifioccilti.ifcriy.ttquoniamJipfumimeti-  • 
turpari  cft  «!  tpfiut  *:  iquahs  autem  a untcuque  ipforum  t',<[(?fy:  O unufquifque  igitur  ipforum  fi 
•» ' fejfy.  'pfm  I eft  pars.  ditare  pariet  eft  fi  y tpfiut «.  Omnis  tgttur  mmem , citw«  numen  minar 
maiori t aut  part  rft  aut  portet:  quod  demonftrare  cporttbat. 

Zudti.  rx  Camp.  Propofitio  t. 

I fuerint  quatuor  numeri,  quorum  primus  tota  pars  *. 
fecundi,  quota  tertius  quarti,crunt  primus  & ternus 
pariter  accepti  tota  pars  fecundi  & quarti  pari  ter  ac- 
ceptorum, quota  primus  fecundi. 

CaMPAN  VS.  Voles  Euclides  hos  hbiosdenume  a C 

ri  jaliquoprxcedcntmm  non  indigere,  fcd  per  feipfos  b ....  d. .. 
ftare, partem  eius  quod  propolim  per  pnmi  qumri  de  quariraribus  in.gcnere  proponit  per  hic 
quinr  5 huius  fepnmi  dc  numeris.  Sint  igirur  quatuor  numeri  a b c d,fitcp  b rota  pars  a, quota  d, 
c:  dico  quod  b & d pariter  accepti  fimr  rora  pars  a & c pariter  acceptor  u,  quota  b eft  a.-diuifis  c- 
nim  a AC  c fecundu  quantitatem  b AC  d, argumentare  ficur  in  prima  quinri. erit  enim  ur  tonde  fint 
partes  a.quor  c per  pofirionem,  AC  ur  aggregatum  ex  prima  parre  a AC  prima  c , fit  arquale  aggre- 
gato ex  b 8C  d:  fim  tlirer  quoq;  AC  aggregatu  ex  fecunda  parte  a & fecunda  c .AC  quia  bcc  aggrega- 
tio toties  poteft  fieri, quoties  cotinctur  b in  a.fequitur  ur  numerus  cquahs  aggregato  ex  b & d, 
toties  commeatur  in  aggregato  ex  a AC  c,  quoties  b continetur  m a:  quare  confiat  prop  ofitum. 

Eudid.  ex  Zxmb.  Theorema  3.  Propofitio  r.  * , 

Si  numerus  numeri  pars  fuerit,&  alter  alterius  eadem  pars,  & u*  l 
tcrqueuiriufque  eadem  pars  erit,qux  unus  unius. 

T H E O N rx  Zamb.  Numerus  enim  «.numeri  fi  y eflo  pars,cr  alter  * alterius  • /eadeparstquiC  efk 
m ipjius  fi  y.  Dico  quod  uterque  * djurtufifr  fiycnf  e udem  pars  tfyu*  cr 

«If/iw 
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mjpfiin  t y.Qtiomea  ersuit  * fers  efl  ipfissfi  y.exdcmq;  pire  eH  * ipfiui  i /.  quot  y 

igitur  funt  in  ipfo  fi  y numeri  eqssiki  ipfiui  •.totfunt  cr  in  ipfo  i / numeri  equi-  «1 .. . . 
lesipfiA.  Dhuditur,inquim,  fiyin equiles ipfi *,  bocdlf  «er  «7, cr> /nequi  «...  ■■/ 

lesipfiul,hocefi‘fi,cr>/fritiiinequttiimultitudo  ipfonmfi 

tudirti  tp forum  ■ .‘cr  I/.  Et  qucnil m tqutlil  eft  fi  . ip/l «,  cr  < 4 ipfi  e, igitur  A « c r • <> « a funt  equilrt. 

|i  propterei  enim  uyspfiu  eSi  equilis,  cr  i /if/i  -> : tp/i  ts««r  •>/ ip/«  * <f  equdeifunt.  Quot  igitur 
flasti»  ipfo  l>  numeri  equulei  ipfi  e/iotlMicrm  fi  yfets /equulei  ipji  u^.Qjiotiiplex  igitur  eUfiyip- 
fiat  *,toluplex  eri  tr  utera  fiyeT’  [lUITwfa  *,<Qne  igitur  pun  efl  * ipfiui  > y.  e idem  pars  r/f,  cr  « • 
»tr,j  *,/,ittriufy  lyejt  /-.quod  oportebit  deimmSnn. 

E uclii.  ex  Cimp.  fropofilio  <. 

I fuerint  quatuor  r.umeri.quoru  primus  totx  partes  fer 
eundi  quota:  tertius  quarti, erunt  primus  & tertius  pa' 
riter  accepti  totx  partes  fecundi  & quarti  pariter  accc' 
ptorum.quotx  primus  fecundi. 

Campanvs.  Qyod  propofuir  prxmilTa  de  parre, proponit  a C 

ifta  de  parfibus.Sinr  ir.ivj?  ut  pnus  quatuor  numeri  a,b,  c,  d,  firqj  ut  b . . . .d 

b fit  tot  & rotf  partes  a quot  81  quotx  d eft  c:  dico  quod  b &!  d.pari  g 

ter  accepn  erunt  tot  & totx  partes  a & epan fer  acceptorum , quot  e. . f. . . . 

& quotx  b rft  a.  Dico  autem  tot  8t  roras,  quia  partium  pluralitas  h . . k . . . 

duobus  numeris  diffmttur.quorum  alter  numerator  dicitur,  alter 

denominator.ur  ciim  dicimus  tres  quintx.temariusnumerar, quinarius  denominat.  Quia  igi- 
tur b eft  partes  a,fir  ur  (Tnr  partes  eius  numerarxab  h & denominat?  a k,  eritijj  f militer  per  poti 
tionem,d  partes  c numerarx  ab  h 3i  drnominarr  a k.  Vna  itacp  partium  b ftr  e,  & una  partium  d 
fit  f.erirqj  per  hypothcfin.e  pars  b denominata  ab  h‘8(  pars  a denominata  a k.  Similiter  quoque 
& f erit  pars  d fecundum  li.fiC  pars  c fecundum  U Compotitus  igiturexe  & f (itg.erirqj  per  prx- 
milTam.g  pars  b 8C  d pariter  acceptor  um.  fecundum  h,  iremip  per  eandem  erit  pars  a & c pariter 
acceptorum, fecundum  k quare  per  »6  diffinitionem,  erunt  b 8C  d pariter  accepti  partes  a SC  c pa 
riter  acceptorum  numerarx  ab  h &* denominat?  a k,eo  quod  eorum  commmums  pars  eft  g mi 
noris  fecundum  h 8i  maioris  fecundum  k,&  quia  ficerat  b.a.conftat  propofTrum. 

CAMPANI  * nnoutio.  Potes  aurem  8C  per  banc  Si  prxnnffam.quod  proponit  de  quatuor  nu 
ineris,  ad  quotlibet  numeros  ampliare,  quod  (i  quotliber  numeri  minores  ad  totidem  maiores 
comparentur, fuerintq»  (Tnguli  Ungulorum  rora  pars  aut  partes,  quota  uel  quotx  primus  fecun- 
di, erunt  quoque  omnes  parii er  accepti  tora  pars  aut  partes  omnium  pariter  acceptorum,  quo- 
tauel  quorx  primus  fecundi, quod  facile  probatur pcrhanc&prxminam, quoties  oporruent  re 
petitas. Er  fi  crederemus  efleinrctionem  Euclidis  a Humere ex  prius  demonftraris.ahqua  ad  de- 
monftrarioncm  eorum  qux  hic  proponir.ex  ij  quinti  facile  demonftraflcmus  hanc  fexram.Nuc 
autem  quia  uiderur  oppofirum  (aliter  enim  fuperuacue  propofuifler  multa  de  numeris.quf  de- 
monftrata  funt  in  quinto  de  quantitatibus  in  genere)  neceffe  habuimus  proprqs  uri  demonftra 
fionibus  ranquam  ex  prioribus  nihil  fumcnrcs,folis  huius  feptimi  contenti  principqs  : propter 
quod  & petitiones  &i  communes  animi  conceptiones, propoli ro  proprias  noninconucnicnter 
huius  feprimi  principio  appofuimus. 

Euclid.  ex  2 tmb.  T bcorem*  4.  Propofitio  e. 

« Si  numerus  numeri  partes  fuerit,  & alter  alterius  exdem  partes, 
&uterqj  utriufqt  exdem  partes  erunt, qux  unus  unius. 

THEONeacZIb.  NfimoiK  enim*  fi^iumcri  yeflo  partes  jy  diter  ait,  4 

alterius  /exdem  partes, qua  * £ ipfiut  y.  Dico  qujJ  cr  utercp  * fi  c rd/,«-  y 

tnufcp  /,f,etede  partes  funt.qu*  * fi  1 pftus  y.Qgottu  enim  quales  partes  eft  rf. « 

* Cip  fius  y,e*dem  partes  ede?  4 upjiusf  quot  igitur  partes  funt  in  ipfo*  /. 

fi  ipfiui  tjtot  partes  cr  1 n*  t, ipfiut  /.Diuidaturquidc  m * Ctn  partes  tpfius 

yjboe  cfl*u  c r*ljtecnon  d « in  partes  ipfius  fyhoc  eft  d /,cr  d t.  Ertt  multitudo  ip forum  * #,  * /a^uslti 
multitudini  ipforum  d quoniam  qualis  pars  eft*»  ipfiui  yytalis  pars  eft  cr  d d ipfiut  f qualis  igi- 
tur pars  eft*»  ipfiui  Italis  pars  eft  c r uterq;  x*&<At  utnufq}  >,/.  Id  propterea  c P*rs  * (ipfiut 

y, tahs  pars  eft  cr  uterth  # fi  cr  d i,utriuf $yf.  Quales  igitur  partes  funt*  fi  ipfiut ) , tales  partes  funt  cr 
ttertfr  «fiv  f»utriuf <£ y,fiquod oportebit dcmonftwe, 

p 4 EneW, 
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ExduUx  Catp.  Propofitio  7. 

I fuerint  cluo  numeri,  quorum  unus  alterius  pars,  detr»'  '* 
haturq?  ab  ambobus  ipla  pars.erit  reliquus  tota  pars  re 
iiqui,quota  totus  totius. 

CAMP.  QuodproponirliicEuelidMdenuineria.propofuirfupe-'  g 
rim  in  quinta  quinti  de  quiritatibus  in  genere.Sit  ira  utquora  pars  eft 
tortis  a tofiusb.rorus  fit  c detraflus  ab  a,d  detracti  a b.dico  quod  ro-  . ’ • 

ta  erit  e reftduus  a f.refidui  b.quora  eft  torus  a totius  b:&  hpc eft  quafl  • m • 

courrfa  qumrr  Sit  enim  per  petitionem, e tora  pars  g.quoraceftd.c-  • 

rirq»  per  j ,rora  pars  acompofifi  ex  g&  d. quota  e,d:  quare  & quota  eft  • 

a.b  igitur  per  fecundam  conccpnonemcompofitus  ex  g&  d eft  xqua  . y. 

lis  b:  dcmproiracp  ab  urrocp  numero, d,  erir  g trqualis  f, quare  erit  cto  • 

ta  pars  f, quota  eft  a, b,tora  enim  erat  e, g:quod  eft  propofirum.  b 


EudidxxZmb.  T beoremaf.  Propofitio  7. 


a 

...e.. 


Si  numerus  numeri  pars  fuerit  qualis  ablatus  ablati,  & reliquus  7 
reliqui  pars  erit  qualis  totus  totius. 

T H E O N e x Zdmb.  Humerus  enim  * fi  numeri  y 4 pars  edlo  .qualis  ablatus  * 1 dbUti  y /.Dico  quod 
C T reliquus » fi  reliqui  /4  eadem  cfl  pars, qualis  edi  totuu  * fi  totius  y /.Q nolis  enim  pars  edi  * * ipfius  y f, 
talis  pars  eslo  cr  ‘ / ipfius  y *.E t quoniam  qualis  pars  edi  a 1 ipjius  y / talis  pars  esk&tfi  ipjhtt  y •tqualit 
igitur  pari  eft  * * ipfius  y /Jalis  esi  (per  s feptimi)  cr  * C ipfius  f ".Qualis  autem  pars  eH  * 1 ipfius  y /jA* 

Us  pars  fupponi  tur  * S ipfius  y 4. Quatis  pars  igitur  eft  m fi  ipfius /•, 

talis  pars  eft  * fi  ipfius  y 4:igitur  ^ fi,utnufq;ip  ferrum  "/cry  4 cade  * . . ..  y /.  ...4 

pars  cB  :rquahs  igitur  edi  /*  ipfi y 4.  Communii  auferatur  y /.  Re/i-  C 

quus  igitur  • y, reliquo  /4  efl  aqualis.  Et  quoniam  qualis  pars  eft  * • 

ipfius . /ytalii  pars  cfl  1 fi  ipfius  h y,  aqualis  autem  eil , y ipfi  /4:  qualis  igitur  pars  eft  * . ipfius  y /,  talis 
pars  edi  ipfius  / 4.  Sed  qualis  pars  eft  * » ipfius  y /,talis  pars  edi  cr*  fi  ipfius  y S .qualis  igitur  pari  eft 

» fi  ipfius  / 4 ,t  alti  pars  eft  cr  * fi  ipfius  y /.Et  reliquus  igitur  • fijrliqui  / 4 talu  edi  pars,  qualis  totum  fi 
totius  y 4uqu  od  oportebat  Jemonftrarr. 

Euclid.  ex  Camp . Propofitio  f. 

Ii  duobus nL’mcrjs(quoriimalccr  alterius  partes^propo* 
fitis  partes  ilkc  fubtrahantur,  erit  reliquus  reliquicacdcm 
partes  quae  eft  totus  tonus. 

1J  C A M r.  Hxccftquaficcucrfafexrar.urfifirquorAf  qtiorp  par* 
tes  eft  rorus  a totius  b,  tor  &'  for*  c-dctrallus  a,  b,  ad  derralti  a b.  erit ercfiduuo 

a. ror  & totf  partes  f refidui  b quoi  quorp  eft  a b.Sit  enim  guna  partium  a.&'  h 
una  parrium  e .eritq;  pr  opter  hyp  orlicfm.g  tota  pars  aequora  li,c,&  tora  b, quota 

b, d:detraha:ur  h d g,&  r 1 manear  k.ern qj  k per  przmiflam,  rora  pars  e,  quota  g, 

*.&  tora  f per  eandem, quota  g,b  : quia  igitur  e&fhabrnr  pariem  communem 
qup  eft  k.erit  per  is  dtffinirionem.e  partes  f tot  quidem  quota  pars  eft  k,c:8£  to 
tx.quora  eft  k,(.&  quia  tot  & tot*  erat  a,b  patet  propofitum. 

Euclid. ex  Zamb.  Theorema  6.  Propofhio  t. 

Si  numerus  numeri  partes  fuerit  quae  ablatus  ablati,  & reliquus 
reliqui.cxdcm  partes  crir.qua:  totus  totius. 

THEON  ex  Zamb.  Humerus  enim  * f numen  y 4 partes eflo.qua  m ...  A fi 

ablatus  * •Ablati  y f.  Dic 0 quod  reliquus « fi, reliqui /4  eadem  partes  eft,  y / . . .4 

qua  (fitus  * fi  totius  y 4.  Ponatur  emm  ipfi  * ("aqualis  * fi,  qua  igitur  pdr  r .fi 

tes  edi  ipfius  y Ajadc  partes  r#cr  «'  ipfius  y /.  D iuidatur  quidi  »/w  ipfius  y 4 partes  Jboe  eft  anet 
utcjjn  in  ipfius  y /partes  hoc  cH*x  et  As  erit  autem  aquatis  multitudo  ipforu  * net  * t multitudini 
ipforu  *\ct  a e,  et  quoma  qualis  pars  edi  * * ipfiui  m 4Jtalis  pars  cfl  et  * xjpfuis  y f imaior  ante  efl  y 4ip 
foyf,  maior  igitur  eft  et  y*  ipfo  « a,  ponatur  ipfi*  \aquahs  m s.lgitur  qualis  pars  edi  • n ipfius  y /,tdit 

parstft 


b 

f...d 

a 

R..k. 

h.. 
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rjl  CT  y f-CT nliqm  Igitur  * . (prr  yfepumi ) reliqui  MefJem  pm  rfl fail  toti,,  . « 

Mt > A.nurf:,,  quemum  quelu  pandi,  lipfiu,  y*,t  dii  puri  r/l  cr  mipfMy/.muioruutitftydl  hfo 
y (.  maior  igitur  cftcrJ*  ipfo  i \,porutur  ipfi  e a equalis  u r.  Qualis  igitur  pars  cft  * aptius  y Jl,  talis 

pars  eftcr*'  ipfhn  y f,&reliquus  igitur  r C (per  7 fcpt  imi)  reliqui  {A  eade  pars  « 

ejlt  qur  totus  « t totius  y4:patuit  autem  quod  & reliquus  t*  * reliqui  /*f  eadem  *.•.**.*.  ..r.d 

pars  e/}, qualis  totus  * n totius  Ay.ej  uierq^  igitur/*  * cr  ' * (per  s feptimi)  ipfius 
4 {tcAcm  partes  eBtqux  totus/»  totius  y<fi%  Aequatis  autem  <ftuterq;jhnul«  « # r j 

qJ^^A^S^!rHlivm  ^ 

Etr/id.  «tCintp.  Tropoptio  9. 

.1  luerint  quatuor  numcri.quoru  primus  Iccudi  rora  pars 
jquota  tertius  quarti,  erit  permutatim  tota  parsautpar* 
tes  primus  tertii, quota  pars  aut  partes  fecundus  quarti. 

I Si- t"  P A S' V S»?!5 •1,Pnmu! i10™  P>rs  *> fcciindi^ quota c tertius  d quartiilinttu 
. ..  a «-b  minores  c&d:al;rcr  enim  eflorcvontici  foci  quod  b...  d 

proponir.dico  quod  quota  pars  ucl  panrs  rfti.c.rorauclror*  a...  "c.  * 

r m^l"“lartUrfn'rn  b q"ld,<'m lVcundum quanritaron  a,d utrti iViundum c.mmtioptr prr 

d c rft auLma’  °' Fan"  b'qu0rd;4f  quu “MI»** P'l”'um  1) rlt «qua!» a, Si unaqjrj 

aurm,  a.c.par.  au'  partr.  prrprf  (nurm  hyporhrfin.8;  prr  quartamhuius.trir  unaquoa 

b T "n,pi* “ pambus d urprima P""1* fa»d»fi4 decanrru ,o,a p,“S 
qUOr:r!  a"*  C’ P"»  «I  < rubdifiunifnoncquoL opormmr  repetitas  mr 

tora  pars  aur  partes  M.quor.i  ucl  quotx  eft  nequod  eftpropofitum.  P 

Eucltd  cxZamb.  Theorema  7,  Vropofitio  9. 

* S' numerus  numeri  parsfucrit,&alteralterius  eadem  pars  &ui 
ctfsim  qualis  pars  eft  uel  partes  primus  terti},  eade  pars  erit  uel  par' 
tes  fecundus  quarti.  r 

r!il,ol?(\ZZlmbr'  N7fr'“  7"?  ' T™#  "V^.cr  rlw  J abem, , /rado*  pun.quulit 

F",  1 > ‘Ffm * emm qmU, par. r/} » ,pfm f u,Ui pan efl a-*ipL'U»ot 
iguierfum  ,nH>  mmen  eqia!ei  ,pfl  *,to'funtcr  ia , /aj,u!n  ipflA  Dmm.lur  ...  1 

qiudrm  fi?m  ipjj*  njiulet,ijoc  ril^*rt*>,er*/.n  tpft^njHjIesJioc  tjle6et  t 

//,ra  ume.jiuI.imutli.-iiJo  tp'orum  fu  cr  • r,mnltit«Jmi  iplbrum  ,>rrffcr  r!  ' 

juonum  e^leifmti . cr  • j numen  limacem,  ej  ..  / 

fmle^cr  yutocfi  mub, luJoipfnnn  f .er.ymJumdmipforL , /er //.«aafc.  mldpert 
eftt . ipjmxluel  partrt, etdcmpencp.yipfiu,  f/uelcedcmpJli.  I/a7i qZus par.nl  ff  ^Tt 
uelptrea  .al.. par, r/Jcprr  . cr.  frumi)* 

EucMexCmp.  Propofiiio  ,o. 

|l  luerint  quatuor  numcri.quorum  primus  totae  partes  fecun 

rldi  quota-  tertius  quarti , erit  permutatim  primus  tota  pars 
'aut  partes  terti}  quota  ucl  quotae  fecundus  quarti 

,s;su:c5zss-“r“'r*“*'” 

cfta.c,tofaurlron:cftb.d.b.uidj„turrnimniinor«m  a 

parres  illas  qui  funr  a 8(  c.mrnjj  prr  prxfrnrc  ii  vporhrfin  ror  Darrr«j  a mmr  ^ v * * • 

«partili m a «I  rota  par.  b, quora  quriibna pan.bu.rrtd?W  q 7 u & ‘,mn un^,,x,f 
pothcli)rrir  prrmutarim pcrprxmllram,  ur quota pareVu^attrscftb'"^ nqdra I1/ 
qupqi  ex  partibus  a fur  copans  cx  pambus  c:  prr  qnln^m  tefturndtf  fui*  d?^  U/>f°tX  Un:i^ 

Euclii.cxZmb.  Thcorime Propcfmo  ,o. 

m bi  numerus  numeri  partes  fuerit,&alter  alterius  efdepartes  & ui 
* - cifsitn 


& 


t 
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cilsim  qux  parces  eft  primus  terti}  ucl  pars.eaedem  partes  erit  & Ce' 
eundus  quarti  ucl  eadem  pars. 

THEONr*Zjiii. Nam!  enim  « fimumeri > pertei eslo,cr  eher  A i,elieriui /eed em cRo per- 
tet.pt  dutem  x C,  ipfo  y A minor.  D ico  quii  cr  uuifim  quelcipertel  eftxf  ippin  * •,  «i  fers  cedi  per- 
t es  est  cr  y ippm  f uri  eedem  peri.  Qsonum  enim  quelei  pertei  e!\  x i ipfiil  y , eedem  pertei  cfte T*  ‘ 
ipftel  /.quot  igitur  funt  ut  ipfo  x f pertei  ippui  ySct&mAi  fiuu  pertei  ipfiui  /.Duudetur  qutde  xCi» 
ippui  > pertei  (equxlei)  hoc  eA  x , cr  • (Uidiej;  hin  ipput  / pertei  (equulei)  hoceR  Jiet  i i,  erutum 

equula  multitudo  ipforunt  e -er  * r.mulutudiru  ipforum  A I cr  d t.  EI  quottiem  /. 

quela  peri  eft  x ttpp.U  y. eedem  peri  cA  cr  AS  ipfiut  /uiciptm  quo  $ (per  pre-  A / < 

cedente ra)  quelil  pun  eAx  , ippui  A t uri  pertei, eedem  peneftcry  ippui  /uri  y 

eedem  portci.llpropteree  quela  perteft  * f ippui  h uel  periti, tela  peri  eft  et  e.  ,e..f 
CT  y ippui  /ucl pertei. Qn ere  quelil pen  eft  x tipftmA  1 ucl  pertei  sedem  peri  eft  crx  fi  ippui  A mri 
eedem  pertei  (per  diguiitionem ) Sed  (per  ifepttmi)  quelil  pencAx,  ippm  A S ucl  pertei, tela  peno- 
ftenpa  eft  er  > >pPu<  /.  ur!  eedem  pertei,  <y  (perit  quinti ) qualo  igitur  pertei  eft  cr*  fi  ipfiut  A > «i 
peri, eedem  pertei  eft  eyytpfiiu  / ,ucl  eedem  persiquod  epertebet  demonArere. 

Buclid.cxCemp.  Propoptio  il 

jl  fuerint  quatuor  numeri  proportionalcs.quoru  primus  » 
Ifecudo  & tertius  quarto  fit  maior , erit  fccudus  tota  pars 
f aut  partes  primi.quota  uel  quotx  quartus  terti}.  Quodfi 
[■fecundus  fuerit  tota  pars  aut  partes  primi.quotaucl  quo 
ta'  quartus  tertrj,  quatuor  numeros  proportionales  elleconucniet. 

C A M P A N V S.  Sif  proportio  a ad  b/icur  c ad  d/intip  a 8£  c maiores.  Dico  quod  quora  par» 

autparres  eft  b a, rora  ucl  rotx  eft  d,c,&  cconuerlo.  a C 

Erit  enim  per  conucrfioncm  diffinitionis  fimilium  b...  d.... 

proporrioiium,ur  quories  b in  a,  toties  iit  d in  c.&  fi  qua  pars  aut  parte*  b fuperfluunt  in  a,  tota 
pars  aut  partes  d fuperduanr  in  c,  fi  iratp  corineatur  b in  a fine  fuperfiuitate  partis,  quta  toties  fi- 
ne fuper  lluitatc  continetur  d in  c,  erit  per  diffinitione  fimilium  partium  quora  pars  b a,tot  ad  c; 
Qpod  fi  quoricshbct  continetur  b a cum  fuperfluirarc  parns.rotics  cottnetur  d in  c cu  fuperflui- 
tarcfimilis  parris.diftin^lo  a fecundum  b ut  fuperfluirare,  artp  a C 

c feciidumd  ut  fuperfluat  f, cnr  tora  pars  cb  quora  f,d.  At  quia  ....e..  f • • » • 

roties  continetur  b in  dirfcrcnria  a ad  e,  quoties  d in  dirferen*  b d 

riacadf,  erirper  comunem  fcienrrf  roties  e in  a quoties  f inci  .... 
cum  igirur  a & b habeant  c partem  comunem,  fimiliter  c & d.f,  fit  iraq?  e in  b quories  f in  d.iteipe 
in  a auories  f in  c.erit  per  if>  diffinitionem,  b tot  Si.  totx  paites  a.quot  Si  quotx  d c.Siautc  quo 
ticslibcrbcotineriirinacum  fuperfluitate  quothbet partium,  a c 

tones  continetur  d in  c cum  fiiperfiuirarc  totidem  Si  fimilium  e f • • 

partium,  dirimet  o a fecundum  b ut  fuperiluat  e , fimiliter  c fe*  b d 

cundu  d ut  fupertluatf:  erit  e tot  Si  tote  partes  b,  quor&quo«  

tx  f.d.Sumpra  iraqt  una  ex  ipfis, argumentandum  ut  prius, ficip  paret  primum. Secundum  fic.  Sit 
b,a,rora  pars  aut  partes.quota  uel  quot;  d c.dico  quod  erit  proporrio  a ad  b.ficut  cad  d.-fi enim 
eft  rota  pars.conftar  propofirum.Si  autem  totx  partes, diuifis  ris  fecundum  partes  illas,  patebit 
roties  effebin  a,quonrsdin  c,&  rotam  partem  aut  partes  b,fuperfiuerema.  quota  an  quowd 
fuper iluunt  in  c,per  diffinitionem  iraq;  elt  proportio  a ad  b.ficur  c ad  d,ficq; liquet  totum.  # 

Hxc  undecima, in  Zambcrto  nullam  habet  rcfpondcntcm. 

Euclid.ex  Camp.  Propofittou. 

ii  1 i duobus  numeris  fecundum  fuas  proportiones  duo  numen 
I ri  detrahantur,  erit  proportio  reliqui  ad  reliquum  tanquam 
^ proportio  totius  ad  totum. 

Campanvs.  Quod  propofuir  Euclides  in  19  quinti  de  quantitatibus  in  b 

gencrc.proponithicdeuumens.Vt fi  fitproportio  fotmsaadtcmrabficut  c d . . • f.. 
detracti  ab  a ad  d detraftum  a b , en  t e refidui  a ad  f refiduum  b,  fic  ut  a ad  b.  Si  a 
enim  a fit  minor  b,  erit  per  prxfemcm  hypothcfin  Si  per  conucrfioncm  diffi- 


. Liber.  $Ep'Ti*rtvl‘  t?f 

nitionls.c  tota  pirs  aut  partes  d. quota  ucl  quotf  «ft  a,b:per  7 igitur  ucl  B.erlr  e tora  pars  anr  par 
res  f.quora  uel  quorxefta.b:  per  diffinitionem  igitur  erit  pro  portio  una, quod  b 

v «rt  propofitum.  Qijodfia  fit  maior  b.erir  per  primam  parrem  pnrmiffx  quota  d . . . f . . . 
par»  aut  partes  b a,totauel  rotx  d,c:  quare  per  7 uel  S.tora  ucl  tot*  erit  f,  e,  iracp  a 

per  fecundam  parte  pr.rmilfx  ente  ad  f, ficut  a ad  b,  quare  confiat  propofirum.  c ....  c ...  • 
CAMPANI  annituio.  Cedunt  autem  huic,  7 & fi.hxc  en:m  fola  quod  ambxiJIx, continet.  Vo 
lunt  aurem  quidam  fecundam  partem  huius  probare  per  >9  qumn.fed  li  hoc inrcderet  Euclides, 
ciim  illa  proponat  particuIaritcr,quod  illa  uuiuerfaliter.uane'  (illa  demonfirara  in  quinio)  pro- 
pofuifTct  hanc  lucin  feprimo,  Si  quia  iterum  non  demonfirant  eam  fimpheiter  per  19  quinti.  Ac 
uerd  nec  modum  demonfirationis  illius  poflunt  affirmare  ad  demonfirationem  huius, ciim  il- 
la demonfiretur  in  quanriratibus  in  genereper  proportionalitarcm  permutaram,  quxinfra  de- 
monftrarur  m numeiis.Exiftinioauteni,&  rationabiliter  conuinci  uidetur  Euclidem  (que  uni- 
tum demon n ra toris  aritlimenci.graria  decnm,in  quo  fine  numeroru  aliqua  prpcognitiotir  tra- 
fire  non  poterat,  conila  r atlumere)  idcirco  plurima  eorum  qup  in  quinto  de  quanti  ratibus  in  ge 
nere  dewionftrauir,lttc  repetere  demonftranda  de  numeris,  quoniam  per  alia  principia  propria 
uidclicet  numerorum, que  magis  nota  funt  intrlleftui.quam  ea  per  qup  proccfsir  in  quinto, ipfa 
demonftrarc  intendit,  principia  enim  quinti  propter  malitiam  quanrirarum  incommunicantiu 
difficilia  funr.-principia  uerd uumerorum.magis  ultro  fc intellectui  applicanr.tacihusqf quam  tl 
la.  Egent  enim  illa  inrclleftu  magis  difpofito. 

Hxcfcqucns  undecima  Euclidis  ex  Zambcrro  propofitio.duodccimp 
prpccdenti  ex  Campano  rcfpondcr. 

Euclid.exZamb.  Theorema  9.  Propofitio  n.  d 

u Si  fuerit  ficut  totus  ad  totum,  fic  ablatus  ad  ablatum,  & rcli- 
quus  ad  reliquum  crit,(Icut  totus  ad  totum.  I * 

THEONexZrmt.  E;7o ficut totus x fi  ad totu y A,  fic ablatus xtad ablatum y {.Dico quod  . 

CT  reliquus  1 5 ad  reliquum  /A,e[l  ficut  totu s m fi  ad  totum  y A.Quoniam  num  eft  ficut  m fi  ad  y «♦,  . 
fic  x » adyf-.qu  alisigitur  pars  cjl  a fi  ipfius  y A uel  partes , cade  pars  r/1  CT  * * ipfius  yf  uel  eadem  . f 
partes  ,cr  reliquus  igitur  1 C(pcr  Sfcpttnu)  reliqui  \A  eadem  pars  esi  ucl  partes  ,qux  x Ctpfiut  y -fc  c 
eji  igitur  (per  u quinti )Juut>  fi  ad  /Ajic  x 6'ad  y A .quod  oportebat  demon]}  rare, . 

E uc/id.cxCamp.  Propofitio  ij.  . • 


a c 


II  fuerint  quoilibctnumeriproportionalcs.quatus  erit  unus 
antecedens  ad  fuu  confcqucntcm, tanti  erunt  omnes  antccc- 
detes  pariter  accepti  ad  omnes  cofequctes  pariter  acceptos. 
C A M p.  Quod  proponit  Euclides  per  ij  quinri  de  quantitatibus  in  genere.proponit  per  h Jc 
de  numeris.  Vt  fi  fint  a,b,fl£  c,d,&  e, f, proportionales, dico  $ qux  eft  proportio  a ad  b ca  c fi  qux 

a,  c,  e, panter  accceprorum  a . . . . c . . . e . . b d f ... 

ad  b,d,f,paiircraccepros.Si  enim  a,c,e  fint  minores  b,d,f.erir  per  conuerfionediffininonis  quo 
ta  pars  aut  partes  a b.tota  ucl  torx  c,d,&  c,f,  per  5 ergo  uel  per  6 quoties  oportuerit  repcriras.e- 
rir  quota  pars  uel  partes  a,b,tora  ucl  totf  a, c,e,parirer accepti  b,d,f,pari:er  acceptorii, quare  per 

diffinitionem, proporrio  una-Si  autem  a, c,e, funt  maiores  b,d,f,erir  a c 

per  primam  parrem  u, quota  pars  ucl  partes  b,a  b ....  d ...  f ..  • 

tota  ucl  tot*  d.c  & f,e,per  j ergo  ucl  6 quoties  oportuerit  repetitas, erit  quota  pars  ucl  partes  b* 
a, tota  ucl  torj  b,d,f,panrer  accepti  a,c,e,parirer  acceptorum : i taq,-  per  fecundam  partem  n,  pro- 
pornoaad  b,ficut  a,c, c, pan ter  acceprorum.ad  b»d,f,paritcr acceptos: quod  eft  propofituin. 


E uclid  exZamb.  Theoremate.  Propofitio  n. 

♦1  Si  fuerint  quotcucp  numeri  proportionales.erit  ficut  unus  antece 
dentiu  ad  unii  fcqucntiu , fic  omnes  antcccdctcs  ad  oes  cofequctes. 

THEO  Nor  Zmb.  Sint  quotcunq;  numeri  proportionales  fi,  y ficut  a adCJicy 


ad  A.Dico  a.eft  ficut  * adt  jic  funt  * c~  y ad  fi  c?  A-Q3°nu  erum  (per  hypothcfin)cil  fi  , . d 

cut  x ad  C,fic  y ad  Jt,  qualis  igitur  pars  efl  * ipfius  C ucl  partes  yeadc  parscBety  ipfitu  A ucl  . . . c 

partes, &(per  f f irptimi)uter< y igitur  *,y,utriu[q;li,A,cad<  pars  eft  uel  eadem  partcs,<pue  b 

0 ipfirn  Oc/l  igitur  (per  1 1 qumn)ficut  x ad  C,fic  *yadl  A.quvd  erat  demon ftrandum.  4 


EmcUX 


<!• 


S*? 


AMITHMET.  ELEMENT.  EvCLIDlJ 

Budid.ex  Cdmp.  • Prcpofhio  14. 

I fuerint  quatuor  numeri  proportionales,  permutatum* 
quoque  proportionales  erunt. 

C A M P.  Modum  arguendi  qui  dirimr  proporrionalitas  permutata, quam 
demonArauir  Euclides  peri*  quinti  in  genere,  proponit  hic  demonArandii  in 
numeris. Vt  fi  fir  proportio  a ad  b, ficut  c ad  d erit  peimutatim  a ad  c,  ficui  b ad 
d, erit  enim  a maior  b aut  minor.fimiliter  quocp  St  maiorcaut  minor. 

Sit  itat;  primo  minor  urroqt.erit ergo  per  pritreniem  hypothefin  8 C conuerfionem  diffinitio 

nisa  tota  pars  aut  partes  b,  a . . b . . . . c . . . d 

quota  ucl  quorx  c,d,per  p iraqi  uel  io,erit  permutarim  a tota  pars  aut  partes  c,  quota  uel  quorx 
b.d.quare  per  diffinitionem  proportio  una.  Sit  fecundo  a maior  utioqi,  erit  perprimam  par- 
tem h, ut  quota  pars  aut  partes  eAb.a,  a b..  . c. . . . d .. 

tota  uel  tone  fit  d.c,  quare  per  9 uel  10  tota  pars  aut  partes  erit  b,  d.  quota  ucl  quorx  e,  a.  Igitur 
per  fecundam  parte  11  erit  a ad  c, ficut  b ad  d.  Sit  tertio  a maior  b,8f  minor  c.eritqt  per* primam 

partem  11  tota  pars  aut  partes  b,a,  a . . . . b . . c d . . . 

quota  uel  quotir  efi  d c, quare  per  9 uel  10  quota  uel  quotf  eft  a c.tota  uel  totx  erit  b d.per  diffini 
tionem  iraqi  proportio  una.  Vltimb  quocp  fit  a minor  b,maiorip  e c erittp  ut  tota  pars  aut  par- 
tes fie  c,  d,  quota  uel  quotxeAa,b,  a...b c..d.... 

per  9 iraqi  uel  10  erit  tota  uel  rorpd.b, quota  uel  quotxc,a,  quare  per  fecundam  partem  underi- 
mx.b  ad  d,  ficut  a ad  c.ficip  confiat  propofirum.Huic  autem  cedunt  9 uel  io,quialixcfola  quod 
ambcillf  proponit. 

EucUi.  er  Zomb.  Problema  n.  Propo/it/oi*. 

Si  quatuor  numeri  proportionales  fuerint,  & uiafsim  propor'«f 
tionnlcs  erunt. 

THEON  exZomb.  Sint  qutlucr  numeri  proportionalrl  *J,y,A,  ficut  * ai  C,fic  yaiA,  Di»} 

CT uicifiim proportionalet erwujicut «aiyJixfiaiA.  m f. ... 

Quoniam  etiam  (per  bypotbtfin)  eft  ficut « ai  f,/ic  > ai  ^qiulis  igitur  paneii  y * . . . 

* I tPM  fuclpartet , eadem  paneA  er  y ipfiut  A uel  portet  ( per  * /rpiiuti.)  Vin/Jitu  igitur  qiulri  pari 
db  * ipji.H  y uel  portet, eaie  pari  e,1}  cr  hpjiatA  uri  portet  (per  9 frptuiu  c » eiufiem.)  Sicut  igitur « 
ad  yjic  (ai  A (per  11  quinti)  quod  erat  dr.nenfbaiulum. 

E aclii.ex  Camp.  Propofitio  if. 

1 fuerint  quotlibctnumerialifcpfccunclumeorumnimies,, 
rum , omnesq;  duo  ex prioribus  fecundum  proportione 
omnium  duorum  ex  pofterioribus^n  proportione f qua 
litatis  proportionales  erunt. 

C A M P.  Modum  arguendi  qui  dicitur  pqua  proportionali»!,  quam  demonftrauit  Euclides 
perit  quin  ride  quantitatibus  ut  gencre.propotiit  liicdemonArandum  in  numeris  direfbe  pro 
portiqnalitarisixquam  autem  pioportionaliratem  quam  demoArauir  per  :j  quinri  dequantita 
tibus  indirea*- proportio nalitatis, no  proponit  drnionfirandu  in  numeris,  fod  eam  demonftra 
bim  us  infra  fuper  .9  Inuus  nec  eA  neceiranii.ui  prfdcmonAremus  in  numeris, qnod  demonflra 
tu  eA  per ..  quinti  de  quiritanbu»  ingenere.uidelicer  fiquotl.bet  proportiones  in  numeris  fue. 
sint  un,  xquales  uel  erdem.ipfas  tf Ii fib.  aquales  ucl  eafdem.liocenim  manifefhim  eA  per  diffi 
monem.Vrfiaadc.&eadf»  a c c..  b.  d .f 

£',rlC“'b.ad  J-mr  ”"}  J c, quam  e f tota  parsaut  partes.quola  uel  quetx  b.d.aut' totiesconrinc 
oira.c.oc  t, quoties  b.d.K  tota  parsaut  partes  fupei  fluente  in  a,8£  fin  e.quotauel  quotxdin  b. 
qua  ergo  quota  pars  aut  partes  eA  a e.  tota  uet  rotx  eA  e f,  aut  quoties  a continet  c tones  e,  f,  K 

rr.rS  pjr"s  c f‘'p"rtu“n' 1 'O”  ro»f  f i"  «rit  per  diffinitiones  ad  c,  ficut  e ad  f. 

5int  igitur  uti  proponitur, numen  a b e,&  alii  totidem  c.d.f.fitn,  a ad  b 

a •. c . . . . b d . . . c. . . . f . . 

f>Ccu.r<l!d  f:dic°  1udd  erit  in  pqua  proportionriitate  a ad  e.  ficur  cad  f,  erit 
1 b 3drdX'd  & b ad  f ad  f.quare  a ad  c, ficut  e ad  fi.girurper 

tandem  a ad  e, ficut  cad  f.idem  erit  fumptis  pluribus.fic<p  conflat  propofitum. 

c A M P a Ni  adimo.  Qiioniam  autem  Euclides  exteras  quatuor  fpecies  proporrionalitaris, 
en/a^?rM>nUfrk,COnlU,l^a*dlP,Un*^,cueid"a'  proponir  demonArandas  111  iiunieris.conueni- 
tns  arbitramur  eas  quas  non  autor  tanquam  facili  dcmonArabtlcs  prxtcnnifit , detnonflrare. 

Primum 


LIBER  SEPTIHVS.  iSt 

Primum  itatp  detnortrabimus  couerfam.ut  fi  fira  ad  b,  ficut  c ad  d:  dico  quod  erit  ccoucrfo  b ad 
a e b . . . . d. . . 

a, ficur  d ad  e:  fi  enim  fuerit  a minor  b,ruuc  quotp  erit  e minor  d,5t  rora  pars  aut  partes  a b, quo- 
ta uel  quota:  e d,  quare  per  fecundam  partem  n.erir  bad  a, ficut  d ad  e fi  aurem  fuerit  a maior  b, 
erit  quoque  8£c  maior  d,8£  per  primam  partem  n b tota  pars  aut  partes  a,  quota  ucl  quotae  d e,  / 
per  diffinitionem  igitur, b ad  a.ficut  d ad  e. 

Dxfiuncftam  proportionalitatem  oftendere. 

Vt  fi  fit  a b ad  b,  ficu  t e d ad  d,cnr  a ad  b,ficut  e ad  d.erit  enim  permutarim  a b ad  e d.ficut  b ad 

d, & per  12  ficur  a ad  e,  a b...  e d.. 

quia  ergo  a ad  c,ficut  b ad  d,crir  permutarim  a ad  b.ficur  cad  d. 

Coniuniff  cc  proportionalitari  demonftrationcm  afferre. 

VtfilHaadb,ficurcadd,cntabadb.ficutcdadd:  erit  enim  per  a b...  e ....  d .. 

mutatim  a ad  c,ficut  b ad  d:  quare  per  u a b ad  e d.ficut  b ad  d,permurarim  igitur  erit  a b ad  b,(T« 
cute  dad  d. 

Euerfam  proportionalitatem  reftat  in  numeris  ftabilire. 

Vtfifirabadb,ficutcdadd,erirabada,ficutcdadc;eritenim  a b ...  e ....  d .. 

permutati  m a b ad  cd.ficilt  b ad  d.quare  per  u ficut  a ad  e, permutarim  igirur  erit  a b ad  a,  ficut  e 
d ad  e,  pater  itaque  totum.  Ex  Ius  quoq;  leue  cft  demonfirare  in  numeris, quod  Euclides  propo 
nitperpenultimam  quum  de  quantitatibus  in  genere  uidclicct. 

»»  Si  proportio  primi  ad  fecundum  fuerit  ficut  tertrj  ad  quartum, 
quintiquoquead  fecundum  Geutfexti  ad  quartum,  erit  proportio 
primi  & quinti  pariter  acceptorum  ad  fecundum, (icut  tertrj  & fexci 
pariter  acceptorum  ad  quartum. 

Vt  fi  (in  ad  b.licur  e ad  d,it«n<K  e ad  b.ficut  fad  d,  erunt  a tl  e pariter  accepti  ad  b,  ficut  e Bi  t 

pariter  accepti  ad  d:  erit  enim  per  a e....  e f ...  b ....  d ... 

conuerfam  proporrionaliratem  bad  e,  ficut  dad  f:  quare  per  xquam  proportionalitatem  a ad 

e,  ficur  e ad  f.crgo  con  t uni  tim  a & e ad  e, ficu  t e & f ad  fiiraque  per  aequam  proportionalitatem 
t a & e ad  b,  ficut  e & f ad  d : quod  eft  propofitum . Eodetnq;  modo  probabis  econucrfo,  fi  fit 

b ad  a,  ficut  d ad  c.itcmqf  b ad  e,  ficut  d ad  f.erit  b ad  a 8£  e.ficur  d ad  e SC  f,  erit  enim  per  conucr- 
fam  proportionalitatem  a ad  b,ficur  e ad  d:  quare  per  xquam  a ad  e,  ficur  cad  f,  & coniunltim  a 
& e ad  e,  ficut  e & f ad  f : igitur  econuerfo  e ad  a & e,  ficur  fad  e & f,  per  xquam  itaque  propor- 
nonalirarem  erit  b ad  a & e,  ficur  d ad  e & f,  quod  erat  propofitum . Ex  hoc  quoque  mnnife- 
ftum  eft.qudd  fi  fuerit  proportio  quotliber  numerorum  ad  primum  ficur  totidem  aliorum  ad 
fecundum, ent  aggregari  ex  omnibus  antecedentibus  ad  primum  ad  primum,  ficut  aggregari 
ex  omnibus  antecedentibus  ad  fcaindum,adfecundum.Irem(pecoiHierfofifuenr  proportio  ' 
runiad  quotliber  numeros  ficur  fecundi  ad  totidem  alios, erit  primi  ad  aggregatum  ex  omni- 
us confeque  tibus  ad  ipfum,  ficut  fecundi  ad  aggregatu  ex  omnibus  confcquentibus  ad  ipfum. 

E udid.  ex  Z amb.  T hcoremd  t x,  Propofuio  14. 

Si  fuerint  quotcunqi  numeri,&  alrj  eifdejquales  numeros  * cum  rui  Air,  bini, 
duobus  fumpti,  & in  eadem  ratione,  & ex  x* 
quali  in  eadem  ratione  erunt. 

THEON  ex  Z mb.  Sint ijucitainj; numeri *,$,y er 4ij cifJm 
dtp tales  numero  cum  duobm  fumptis  in  rudem  ratione  *A,ufJicut  qui-  I 

dem  * ad  ffic  <A  ad  1 ficut  q;  fi  <ti  y,(k  y ad  / . Dico  quod  er  ex  raua- 
li  ficut  et  ad y ,fic  A ad  /.  Quoniam  enim  ( per  hypotbefin)  cft  ficut  * 
adfi,ficAad »:  e ruicifiim  igitur  (per  1 j feptimi)  cft  ficut  * ai  <A,ficfi 
ai  t . Rurfut  quoniam  esi  ficut  £ ad  >,  fic  esi  1 ad  /,  uicifim  igitur  ( per  • 

eandem)  eft  ficut  fad  t\fic  y ad  fjtcut  autem  fi  ad  t,  fic  a ad  <4,  er  ficut  . . 

igitur  (per  1 1 quinti ) * ad  Jyfic  y ad  /.  Via  fit  m igitur  (per  «1  j eptimi ) . . • 

tsificutxddy,ficdadj:quodoporiuu,dcmonfiraf]C'  . . . 

t ' A 


duo  er  duo. 
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«I»  arithmetr.  element.  evclidis 

Ewcfii.  ex  Cump.  Vropofitio  16. 

I numeret  umeas  aliquem  numerum, quoties  quilibet 
tertius  aliquem  quartum,  erit  quoq;  permutarim,  ut 
quoties  unitas  numerat  tertium,  toties  fecundus  nume 
rct  quartum. 

CAMPANV9.  Vr  (Tfir  unitas  ad  a.firur  b ad  d.erii  permutarim  imitas  ad  b, 
ficur.1  ad  e.  Non  fupcrfluir autem  hxc.dcmonftrara  permuniri  propor  unitas  b. . 
tionc,non  enim  ex  lila  porrft  concludi,  quod  hic  proponitur.  Nam  illa  * . 

detnonftrata  eft  de  quaruor  numeris  proportionalibus,  uiuras  uero  a ....  e 

non  eft  numerus  per  difhninoncm.  Hoc  ergo  modo  parear  propofirum.  Diuidarur  a per  uniri» 
tes,&  e.rccundurn  quanmarem  b.erunrcp  per  prxfcnrrtn  hyporliefin  tor  partes  a.quor  4 SC  quia 
unaquxq;  parnu  a eft  unitas, & unaquxqr  partium  c eft  xqualis  b , erit  ut  quoties  unita* in  b,to* 
ties  unaquxq;  partium  a in  fua  compari  ex  parrtbus  c,  per  modum  iraqj  demonftrarionts  quin- 
tx,fcquctur  tones  efle a in  c, quoties  unitas  m b:  quod  eft  propofirum. 

Euchd.  cx  Zatnb.  TbcorcmJtj.  Propojitio  i/. 

Siunitasnumerumaliquemmeriatur.paritcrautemalternume-  »< 
rus  alium  quempiam  numerum  metiatur,  & uicifsim  pariter  unitas 
tertium  numerum  merictur,&  fecundus  quartum. 

THEONtt  Z-tfflb.  Vnituipnqusm,  * numerum  aliquem  fi  } metistur , puriter  uutrm  uliutnwne- 
rm  dolium  quempiam  numerum  i / metimur.  Duo  quod  cr  uicijiim  ptnter  *tpftm  d!  nmuru  metietur, 

& Cy  tp/am  i /.  Quoniam  enim  eque*  mu u ipfum  fi  > numerum  metitur,  ej  d ipfum  t fi:  quot  tuitur 
funt  infiyunuutei  tot  junt  in  f /numen  ulputaipfid.  Dmlduturpnquua.fi  y in  «. 
cui  quem  ro  funt  mitutelfioe eft  t'.,.  t & i \pje  uero  i !in  ipfid  equulei,  hoc  fi  .i.i.y 
e jit «,«  * cr  * />rif  tum  equulis  multitudo  ipforu  f »,  uleyly,  multitudini  ipforii  d., 
t n, U Acr  a j‘tcr quemjm 4*, .fer  dyumtueifihiinmeemfuntequelei,  &'*,  «... 
u a cr  a/ numrrt jiil iniucemfunt equulei,  cr  eft  equulu  multitudo  tpfurum  fiu,  u!  & / y um/afn» 
multitudini  ipforum  t «,.*  c T a t numerorum, eft  igitur  ficui  fi  . unuui  ud  < » numerum, ficeft  u luta- 
tu ud  « Aimmmo»,er  t > unituu  id  xfi numerum:  erit  igilur(per  u fcptimi ) cr  ficui  imuiuntcceden- 
fiu  ad  unum  confequentium.  fic  omnei  untecedentci  ud  omnei  coafcqucntei.  Eft  igitur  ficut  fi  n unituu  ud 
,,  numerum,  fic  fi  y ud  i itequulii  uutem  eft  fi  *umutip/?«umtsit,er  ‘ « numeruc  ipfi  d!  numero : eft 
igitur  (per  ,iquinti)ficut  uunitue  uddnumerumjicfiyui  ■ f:  puriter  igitur  • mutui  ipfum  di  nume- 
rum metitur, CT  t > 'Pfunt  (/:  quod  oportuit  demonlhufe. 

PuclilexCump.  Tropofuio  it. 

I duorum  numerorum  uterque  ducatur  in  alterum.qui  ,r 
inde  producentur  erunt  arquales. 

Cahpanvs.  Sicut firx  a in  b proueniatcb,  fit  exbina  proucniar  d,erut 
c & d xqualrs.  Cum  eniin  b multiplicatu,  pera  producat 
" - ■ c.erit  per  conuerfionem  diffinitionis  b in  c, quoties  uniraa  unitas, 

in  a,  ergo  per  prxmiflam.erit  a in  c,  quoties  unitas  in  b . Et  quia  toties  eft  a . 

etia  in  d, quia  ex  b in  a fit  d.leqiiitur  ut  toties  fit  a in  e.quoties  in  d.-pcr  con- 
ccptionemigtnircfitdiiinrrquales.  _ (,.... 

Campani  aimouno.  PofiTumus  quoip  hancconclufionrm  alio  modo 

proponere.  Si  duorum  numerorum  uterq;  ducatur  in  alterum, idem  nume  c... 

rus  utrobiqi  proueniet.ut  fi  ex  a in  b proueniat  e.  idem  etiam  ex  b in  a pro-  d . i 

uemct  Qiua enim exainbfit e, ent prius  per  conucrfionem  diffinitionis 
b in  e.quoties  unitas  in  a.  Et  permutarim  per  prmmifiam  a in  e.quoties  uni- 
tas in  b:  quia  igitur  a toties  libi  coiceraarur  in  c.  quoties  in  b eft  unitas,  fcquitur  per  diffinitio- 
nem quod  ex  b in  afite. 

' E uclid.  cxZumb.  Theormu  14.  Propojitio  1 4. 

Si  bini  numeri  multiplicatcsfc  adinuiccm,  fecerint  aliquos,geni.  ,4 
ti  ex  eis  xquales  adinuicem  erunt. 

THEON 


* 
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LIBER  SEPTI  MVS.  »tj 

THE  O Nex  Zmb.  Sint  bini  numeri  x,fi,  er  * quidem  ipfum  fi  multiplicas,  • . 
efficiat  y,cr  fi  ipfum  xmultiphcas.efficutJ.  Dico  quod  equilis  eft  y ipft  J.Quo  * .. 
num  enim  * ipfum  fi  multiplicas ,y  fecit, ej  fi  igitur  ipfum  y, metitur  per  e as  que  fi... . 
in  x funt  unitates- metitur  aute  er  • unitas  ipfum  * numerum  per  ejf  que  ut  eofunt  y ........ 

utut  at  es  • pariter  igitur  ( per  u quinti ) t unitas  ipforum  * numerum  metitur  er  fi  

ipfum  y.  Vtcifim  tgttur  (per  isfepthni)  pariter  • unitas  ipfum  fi  numerum  metitur,  ej  <*  ipfum  y.  Rurfui 
quonta  fi  ipfum*  multiplicans,  jecit  ipfum  A,  igitur  * ipfum  J metitur  per  eat  que  in  tpfo  fi  funt  unitates. 
Metitur  autem  c r • unitas,  ipfum  fi  per  eas  que  ut  eo  fuiu  unitates : pariter  igitur  ( per  n quinti ) i unitas 
ipfum  fi  numerum  metitur,  cr  * ipfum  pariter  autem  • unitas  ipfum  fi  numerum  metitur,  c r » ipfum  y. 
Pariter  tgttur  *,  utrunque  y <A,  metitur:  equahs  igitur  edi  y ipft  Jt : quod  erat  dcmonjlrandum. 

E uclid.exCamp.  Propofitio  «8. 

I unus  numerus  in  duos  ducatur,  tatus  erit  duorum  in- 
de prodiuftorum  alter  ad  alterum,  quatus  duorum  mul 
tiplicatorum  alter  ad  alterum. 

CAMPANVS.  Multiplicer  a utruncp  duorum  nume-  a c 

rorum  b fle  c,fl(  prouenianr  d Si  e.  Dico  quod  erir  proportio  d ad  e, ficut  b 
ad  c:fequitur  enim  per  conucrfionem  diffinitionis  eius  quod  eft  multipli- 
cari, ut  b in  d.fli  c in  e fir.quoties  unitas  in  a : quare  per  difininoncni,  pro- 
portio d ad  b.eft  ficut e ad  c:  «qualiter  enim  eos  connenr.quia  quoties  a u« 
nlrarem.ei  go  peimuratim  d ad  e, ficut  b ad  c:  quod  eft  propofirum.  Vnitas 

E uclid.  ex  Zxmb.  Theorema  ir.  P ropofitio  tt. 

Si  numerus  duos  numeros  muhiplicans,fceerit  aliquos, geniti  ex 
cis,  eandem  rationem  habebunt,  quam  multiplicati. 

T H E O N ex  Zimb.  Numerus  enim  * duos  numeros  fi,y,nudtipltcds,  / . 

efficiat  ipfos  A*.  Dico  quod  eft  J icut  Cad  y,fic  eft  <A  adi.  Quoniam  enim  * « ... 

ipfum  C multiplicans, ipfum  J jecit,  cr  fi  igitur  ipfum  metitur  per  eas  que  fi  .... 
in  * funt  unitates.  Metitur  autem  cr  /unitas, ipfum  * numerum, percas  que 
in  eo  funt  uiutates.  Pariter  igitur  / unitas  ipfum  * numeru  metitur ,cr  fi  ip- 

fum  J:  eft  tgttur  ficut  /unitas  ad  * numerum  fic  cftCadd.  P ropterea  tam  i 

C"  ft  e ut  /unitas  ad  * numerum,  Jic  y adi:  cr  ficut  igitur  ( per  »•  quinti)  fi  ad  Afic  yadt.  Vtctfsm  igitur 
(per  if  feptimi)  eft  ficut  fi  ad  y,)ic  eft  J adi.  Si  igitur  numerus  duos,cj  reliqua  quefequuntur : quod  opor 
tcbatdcmonftrarc. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  19. 

jjjrt  Iduo  numeri  unum  multiplicent,  erit  proportio  duO' 
rum  inde  produ<ftorum  tanquam  duocum  multipli- 
cantium. 

CAMPANVS. Ex conuerfioneantecedentis pnrmifljr.condudirur  hxc ea- 
dem pafsio  qux  in  prxmifTa.ur  (i  uterqi  duorum  nume»  d c 

rorum  b & c multiplicet  a,&  prouenianr  d & c,  erit  d ad  e,  ficut  b ad  c:  erit  a..  « 

enim  per  ante  prxmifTam  ut  ex  a in  b & c fiant  d & e:  quare  per  prfmifiam 
d ad  e,  ficut  b ad  c:  quod  eft  propofirum* 

CAMPANI  anno  latio.  Potes  aurem  quod  proponit  per  hanc  &'prar-  b...  c..., 

mifsS  de  duobus  numeris, ad  quorliber  numeros  ampliare.quod  fi  unus  multiplicet  quotlibet, 
crirproductonim  &'  multiplicatorum  una  proportio.  Similiter  quoq;  fi  quotlibet multiplicent 
unum, erir  productorum  & multiplicantium  unaproportio,quod  per  hanc  pnemifiam  quo- 
ties oportuerit  repetitas , facile  probabis.  Hic  aurem  (ur  lupra  polliciti  fumus  ) demo  mirare 
uolumus  «quam  proporuonalitatem  in  quotlibet  numeris  duorum  ordinum  indireltxpro* 
porrionalitans,  quam  demonftrat  Euclides  per  1)  quinri(  m quantitatibus  in  genere.  Dici- 
mus igitur:  v 

Si  quotlibet  numeri  totidem  alrjs  fuerint  indircifleproportiona 
leSjCxtrcmi  quoq;  in  eadem  proportione  proportionales  erunt. 

q 1 
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184.  AR1THMET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

Vr  E fit  a ad  b.ficur  d ad  f,&'  b ad  e,  ficur  c ad  d,  erit  a ad  c,  ficur  c ad  f g 

ducatui  enim  c in  d &!  f,& pronemini  g&  h.rnrq;  per  premi  (Tam  gad  Ii 

h,  ficut  d ad  f,  quare  ficur  a ad  b,  ducatur  item  f in  d,  &i  proucmat  k:  a c.... 

cririp  per  hanc  19  gadk.ficurcadf.&quiarxfind  fir  k.ficr  idem  econ  b d ... 

ucrio  per  10  ex  d in  f,  quia  igitur  ex  c&d  in  f fiunt  h&k,  erit  prrhanc  c....  f.. 

19,  b ad  k, ficut  c ad  d, quare  ficut  b ad  c,&  quia  iam  oftcnfum  cft, quod  k 

cft  g ad  h ficur  a ad  b,  erit  per  ij,  a ad  e.ficut  g ad  k.fed  fic  erat  etiam  c ad  f:  eft  igitur  a ad  c,  ficur  c 
adf,  quod  cft  propofitum  .Idem  probabw.fi  fuerint  in  urroque  ordine  numeri  plures  tribus, 
quemadmodum  probatur  in  z j qumti.de  quantitatibus  pluribus  tribus. 

E uctid.ex  Zsntb.  T bearem*  1 6.  Propcfiiio  it. 

Si  duo  numeri  numeru  aliquem  multiplicantes,  fecerint  aliquos,  •# 
geniti  ex  eis  eandem  habebunt  rationem,  quam  multiplicantes. 

T H E O N ex  Zamb.  Duo  enim  numerum  aliquem  y multiplum-  * . . . . 

tetj  efficiant  ipfoi  /, «.  Dico  quod  cft  ficut  *adZfficeftJad  #.  Quoniam  * fi 

rnnn  multiplicatu  ipfum  >,  ficu  ipfttm  ^,cr  / igitur  ipfum  * multiplicam ,fk  y ... 

dt  ipf um  »1.  Id  propinca  > ipfum  fi  multiplicans, ipfum  • ficit.  Ntmerm  iam  «d 

y duos  numiros  multiplicans  Jecit  ipjos  Efttgttur  (per  17  feptimi)  t 

ficut  * ad  fi,  fic  eft  A ad» : quod  oportuit  demonfira  [fc. 

, /Y  W 

EuctiJ.  ex  Camp.  Yropofitio  to. 

I fuerint  quatuor  numeri  proportionales, quod  ex 
daJlu  primi  in  ultimum  producetur,  aequum  erit  ei 
quodex  ductu  fecundi  in  tertium.  Si  ucro  quod  ex 
primo  in  ultimum  producetur,  sequum  cft  ei  quod 
ex  fecundo  in  tertium  , illi  quatuor  numeri  funt 
proportionales. 

CAMPANVS.  Quod  propofuit  Euclides  per  1 f fex-  e 

ti,de  quatuor  lineis  proportionalibus , proponit  lue  de  g 

quatuor  numeris  proportionalibus,  uerbi  gratia:  Sit  pro-  f • •••• 

pornoaadb.ficui cadd.fiarip  exaiud.e  8ib  inc,f:dico  a c*... 

quod  c & f funt  «quales,  tC  econuerfo . Ducatur  enim  a in  b . . • d • • 

b,&  fiat  g,  rritq?  per  «8  gad  e, ficut  b ad  d:&’  quia  per  17  ex  b 

m a fit  g.i'  ex  e ode  b in  c,f,erit  per  18  g ad  f.ficura  ad  c. «quales  igitur  funt  f 8C  e, quod  eft  primi. 

Nec  opoitct  prfde  w>nfrrarc  fi  unius  numeri  ad  duos  fit  una  ^portio, qood  funt  f qualestaut  fi 
ipfi  funt  «quales, quod  unius  ad  ipfos  fit  una  ,pportio.  Sienim  cft  una  proportio  g ad  e &adf, 
aut  ipfc  erit  rota  pars  uel  partes  e,  quota  nel  quota:  idenr  eft  f,  & tunc  per  conceptionem  patet  c 
& f efle  «quales,  aut  toties  g continebit  e quoties  f,  &!  fuperfluent  in  eo  tota  pars  uel  panes  e, 
quota  uel  quotx  in  eodem  fuperfluent  f,  & tunc  etiam  per  concepnonem  paret  eos  efle  «qua- 
les. Quod  fi  ipfi  fuerint  «quale», parer  per  conceptionem,  quod  aut  gerit  tota  pars  uel  panes  e, 
quota  uel  quorxf,  & tunc  per  dtffinirionemeriripfins  gad  utrunque eorum proporrio una, 
aut  «qualiter  continebit  utrunque  cum  fuperfluitarr  fimilium  Sitor  numero  panium,&  tunc 
etiam  per  diffinitionem  erit  eius  ad  utrunque  proportio  una. 

Secundum  fic  patet.  Sit  e productus  ex  a in  d,  «qualis  f produco  ex  b in  c:  dico  proportio» 
ad  b eft, ficut  c ad  d,  8C  eft  hf  cconuerfa  prtmx  partis.  Sit  enim  ut  prius  g,  qui  fit  ex  a in  b,  & quia 
e & f funt  «quales;  erit  gad  utrunque  eorum  proportio  una,  8C  quia  ut  prius  per  1*,  g ad  f ficut 
a ad  c,&  ad  c ficur  b ad  e,  erit  a ad  c, ficut  bad  d, quate  pcrmuratim  a ad  b, ficut  c ad  d. 

Campani  annotatio.  Non  proponit  autem  Euclides  de  tribus  numeris  continue  propor 
nonalibus, quod  ille  qui  ex  dulhi  primi  in  tertium  producitur, fit  «qualis  quadrato  medii,  & 6 
ille  qui  ex  primo  in  tertium  pi  oducitur, fuerit  f qualis  quadraro  medfi.quod  illi  tres  numeri  fint 
continue  proponionales.ficur  proponit  in  t6fcxri.de  tribus  lineisdtoccnim  facile  demonftra- 
tur  per  hanc  zo.medio  illorum  trium  numerorum,  «quali  afliimpto,  quemadmodum  in  fexro 
de  rnbus  lineis  probatur  per  quatuor^tfumpta  quarta  «quali  medix. 


E acUd, 


LIBER  SEPTIMUS.  «*» 

tuetid.exZsmb.  Theorem*  i t.  Vrcpcpttotp. 

99  Si  quartior  numeri  proportionales  fuerint,qui  ex  primo  & quar 

to  fit.xquus  eflci  qui  exfecudo  & tertio . Etfi  qui  exprimo  & quar 
tofit  numerus  aequalis  fuerit  ei  qui  ex  fecundo  & tertio,  ipli  qua> 
tuor  numeri  proportionales  erunt. 

THEONa  Zamb.  Smt quatuor numeri proportionales *, fi, y^A,  * 
fu  ut  * ad  fijic  y ad  A:  cr  * qui de  m ipfum  A mult  ipLcans,  efficiat  tpfum  • 

/,cr£  ipfum  y multiplicam,  efficiat  ipfum  /.  Dico  quod  squalis  edi  $ ipfi  .] 

/.  Ipfc  autem*  ipfum  ymuUiplicans,efficiat  ipfum  *.Qncnia  igitur  *ip»  . 
fumy  multiplicans, ipfum  * fecit,  multiplicans  autem  ipfum  A,  ipfum  t jr~  • 

(it, numerus  tam  a duos  nnmerosy  A,  multiplicans,tpfos  «,»,/rc itxr  igitur  • 

(per  \r  feptimt)  ficut  y ad  Ajk  eft  * ad  <.  Sicut  autem  y ad  A,ftc  a ad  /:cr  • . 
jient  igitur  (per  u quinti)*  ad  fi,  fic*  ad ».  Rvrfus  quoniam  * ipfum  y mul  . , 
tiplicans,  ipfum  t fecit,  fed  fi  ipfum  y multiplicans , ipfum  / fecit,  duo  iam  . 
numeri  *,fi,  numerum  aliquem  y multiplicantes  ipfos  fecerunt  »,f:eft  igf - : , 

tur  (per  1 9 feptmu ) ficut  * ad  fi,  fica  ad  fifedficut  * ad  fijic*  ad  <>cr  ficut  • 
igitur  ( pern  quinti )*  adi, fic*  ad /.  Igitur  * ad  utrunque  ipf  orum  •,  {,  ean  • 
dem  habet  rationem : squalis  igitur  eft  * ipfi  f (per  7 quinti. ) Sit  uero  rur-  . , 
fussquahsitpfif.DicoquodeftficutxadCficeftyadA.Eifdemnanque  • 
dijpofitis,  quoniam  * ipfos  y*t, multiplicans, ipfos  *,i,ficit,  edi  igitur  ( per  . 

»7  feptimt) ficut  y ad  A, fic*  ad  1:  squalis  autem  cfti  ipfi  / :rfl  igitur  ficut  . 

» adi, fic  *adf(  per  fecundam  partem  feptims  quinti .)  Sed  ficut  quidem  * . 
ad  f,ficyad  A:  ficut  igitur  y ad  A,  fic  * ad  /:  ficut  autem  * ad  f,fic«ad  fi,  . , 

(per  »1  feptimt)  ficut  igitur  ( per  uqumti)*  ad  fi,  fic  y ad  A : quod  opor-  m f t A y fi  m 
ttbatdemonftrarc 

E udid.  ex  Z amb.  Theorema  1 8.  P ropofitio  %•. 

*•  Si  tres  numeri  proportionales  fuerint,  qui  fub  extremis  aequali- 
bus cil  ei  qui  i medio.  Et  ii  qui  fub  extremis  aequalibus  fuerit  ei  qui 
ameclio.ipfi  tres  numeri  proportionales  erunt. 

THEONrx  Zjmb.  Siisttres  numeri  proportioisdes  *,f,y,ficut«udt,ficfi 
udy.  Dico  quod  qui  rx  ipfis  e, y,  equus  cfi  ci  qui  exfi.  Ponatur  enim  ipfi  fi  equulis  A 
eh  iguurfiiutnud  fi, fic  4 jJ  y.  tgiiur  qui  ex  ipfis  * y,  equus  cfi  ei  qui  ex  f.  «*,  itqui 
ex  fi,*,  equus  esi  ei  qui  ex  fi:  equulis  enim  cR  C ipfi  «*.  Qui  igitur  ex  e,  y , equus  e!i 
etqui  f.  Sedqwex.r,y,equus  e fio  ei  qui  ex  fi.  Dico  quod  ficut  * td  fi,  fic  eiLfi  ud 
' jtQSonim  erum  qui  ex  x,  y,  equus  eR  ei  qui  ex  fi,  qui  uero  ex  C,  equus  rft  ei  qui  ex 
C,/,csligitur(pcriiaiditti)/icHtuadfi,fic*ad  y,  equus  autemeR  fi  ipfiA  migi- 
tur  ficut  e ud  fijic  C udy:  quod  aut  demonjlrundum. 


tuclid.  ex  Cum  f. 


Propofisio  tu 


* , t • 


e.. 

a. 


Vmeri  fecundum  quamlibet  proportionem  minimi, 
numerant  quoslibet  in  eadem  proportione,  minor  mi> 
norem , & maior  maiorem  aequaliter. 

CAMPANVS.  Sint  a &.  b,  minimi  numeri  in 
fua  proportione,  firepead  d, ficut  a ad  b:dico  quod  a 
numerat  c,&  b.d.f  qualirer.  Cum  fit  enim  a ad  b, ficut  c ad  d,  erit  per- 
mutarim a ad  c, ficut  b ad  d:enr  igitur  a,c  tora  pars  ucl  partes,  quota 
uelquorxb,  d.-fiiracp  fuerit  pars,  confiat  propofirum  .At  fi  partes, 
fit  e una  partium  a,&  f una  partium  b,  & quia  tora  pars  eft  e,c  per  hy 
porhcfinquoraf.d,  ent  per  diffinitionem  proportio  eadc,ficurfad 
d:  quare  permuratim  e ad  f,  ficut  c ad  d,  quare  etiam  ficut  a ad  b;  non  firnt  itaque  a 8(  b,  minimi 
iuacpropoi  rioms,quod  cft  contrarium  pofitii. 

q 3 Simili' 
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GEOMETR.  ARITHMBT.  EirCI.IDIJ 
Similiter  quotp- 

QjtotIibctnumeri,fiue  in  eadem  proportione, fiucin  diucrfis  mi  . 
nimi, numerant  omnes  in  eadem  proportione  quifcpluum  correla- 
rium  aequaliter. 

Vr  fi  fint  a.  b.c.m  mi  mi  in  eadem  proportione  ue!  in  diucrfis,  d e f ....  , 

fintip  in  ca  Jcm  uel  eifdcm  d,c.f.  ira  quod  fir  d ad  e,ur  a ad  b,&  c 

ad  f,  ut  b ad  c:  dico  quod  a numerat  d,  &b,e,  St  c,  f,  arqualircr  a....  b..,.  e., 

qa  enim  eft  a ad  b , ur  d ad  e, erit  permuratim  a ad  d,ur  b ad  e:  6C 
quia  b ad  c,  ur  c ad  f,  ent  eril  permuratim  b ad  e,  ut  c ad  f, quare 
b ad  e,&:  c ad  f, lkut  a ad  d:&  quia  a b,c,funr  minore*  d.e.f.eric 

b.c.&c,  f.rora  pars  aut  partes,  quora  eft  a,d.Siiraq>  pars,  conftac  d ........  e f.;.. 

Eropoiirum.  Atii  panes,  fir  g una  partium  a,  &h  una  partium 
,&  k una  c,  entqj  per  prxfentem  hypothefin  tora  pars  h,  e,  & a....b..*C**  . , 

k.f,  quora  g.d;  quare  per  diffinitionem  h ad  e,  kad  f,  ficut  g 
ad  d.pcrmucatim  igitur  erit  gad  h.utdadc,  &hadk,ureadf:  g...  h ..  k. 

quare  g ad  ii.  ut  a ad  b,&  h ad  k,  ur  b ad  c,quia  ergo  g.l^k/unt  t 

minores  a,b,c,  in  eadem  proportione.fcquirur  contrarium  pofiri. 

Eudid.cxZamb.  Theorema t9.  Propcfitio  tu 

. Minimijiumcri  eandem  rationem  habentium  cis,mctiunturean  « 
dem  rationem  habentes  xqualitrr, maior  maiore,  minor  minorem. 

THEO  N exZtmir.  Sint  enim  minimi  numeri  eandem  rationem  habentiuumipfisx,  fi,  ipfiy^CT 
i fi.  D ico  quod  aquabtrr  y 4 ipfum  metitur,cr  • fipfum  fi.  Ipfc  enim  y s.jpjiu  » non  efl  partes.  Stem» 
pofii’  Icrfttryd  ipfius  xpartes : CT  / figitur  ipfius  fi  eadem  partes  efl,  qua  vy^ip-  y . • «r . . A 
fius «.  Igitur  quot  funt  ur  y Spartes ip fi m «,tt>r  fimter  in i fi,  partes  ipjm  fi . D mda-  i ..fi  .fi 

tur  quidem  y m ipfius  k partes  J?oc  cjlync»^.  Sicq;  • fi  in  ipfim  fi  partes, hoc  cfttfi  * 

et  i fi, erit  tam  aquali^  multitudo  ipforum  ycr*  ^multitudini  ipforum  • f c 7 fi S-QT  fi 

quoniam  aquales  funt  >»CT*/ numeri  admiucem,  funt  autem  & et,  fi  fi  numeri  inuicem  aquales,  ejlcfr 
piultttudo  ipforum  y*c aqualis  multitudini  ipforum  ifi&fi  fixft  igitur  ( per  7 quinti ) ficut  yagl 
4 fi,fic  inti  ad  fi  fi.Erit  igitur  (per  nfeptnm ) cr  ficui  unas  antecedentium  ad  unum  fcquentutm ,fic omnes 
antecedentes  ad  omnes  fequentes.  E/i  igitur  ficut  y*ai  1 fi,fic  ydadtf.  iguur  y » er • fijpfut  y d cr  * / 
to  eadem  ratione  fur.t,  minores  exiflentes  eir,  quod  eil  impefiibilc.  Supponuntur  enim  ipfiy*&t  fi  mi- 
nimi, eandem  rationem  habentium  eis.  Igitur  y A muume  partes  efl  ipjus  x ,pars  igitur, & • i igitur  ipfiut 
fi.eadem  pars  efl  qua  c T y d ipfius  x,  puriter  igitur  y d ipfum  x metitur  ,cr  • fi  ipfum  fcquodopor 
tebat  demonstrare. 

Huic  ex  Zamberro  propofirioni  refpondct  id  quod 
* fupra,  ad  19  addidit  Campanus.  0 . 

. • EucliiLexZamb.  Theorema  »0.  P ropofitioxi. 

■ Si  fuerint  tres  numeri,&alrj  eifdcm  aequales  numero,»  cum  duo*  “ 
bus  fumpti  & in  eadem  ratione,  fuerit  autem  perturbata  corupro' 
portio,  & ex  aequali  in  eadem  ratione  erunt. 

THEON  ex  Zatnb.  Sint  numeri -r,  A y.crabj  eifdcm  equalctmimrrod, t,[, 
eum  duobus  fumpti,  cr  m eadem  ratione:  jit  autem  perturbati  rorum  propono,  f....  t 

ficut  quidem  « ad  t fic  i ed  /,  cr  ficut  t id  y,  fit  d td  t.  Dico  quod  cr  n equuli  eR  y... 

ficut  •«  c. d ; fic  cR  Ji  td  /.  quoniam  enim  cR  ficut  * ad A fici  ad  f,  qui  igitur  ex  «.  /,  •* .. 

(furto  feptimi)  eqiulu  esi  ei  qui  ex$,t.  Rurfut  quoniam  eR  ficut  f ad  y, fic  efl  d t 

ad  i:qut  igitur  ex  * y,rqualucflci  qui  ex  d,t:oflenfmnautmrR,qiibdqui  ex*f,  f ...... 

equus  eR  ei  qui  ex  f.i,  cr  qui  ex  r,  s igitur  (per  >o  frptimi)  equus  r R ei  qui  cx  at.y. 

E.t  igitur  (per  11  quinti ) ficut « ad  y,fic  Aadyjicdad  /:  quod  oportebat  demonfirere. 


tudid,  ex  Camp . Propcfitio  i». 

I fuerint  duo  numeri  fecudum  fuam  proportionem  minimi, 
iplieruntad  inuiccm  primi. 


ii 


Campakvs. 


LIBER  SEPTIM  U ifp 

CAMPANVS.  Sint  duo  numeri  a & b, fecundum  fuam  propor-  «*•»•••  b.i..*i 

nem  mmimidico  quod  ipfi  funr  cotra  fcprimi.Si  enim  no,  numeret  e. . 

eos  e fccundu  d e:  eri rep  per  «8  d ad  c.ficur  a ad  b:  & quia  d 8f  c fune  d . . . . e. . . 

minores  a & b.  fequirur  a & b non  efle  fux  proportionis  minimos, 
quod  eft  contrarium  po/irioni. 

Similiter  quoque. 

Si  fuerint  quotlibet  numeri  in  continuatione  fuarum  proportio 
num,  fiue  (eadem  (iuc  diuerfg  fuerint)  minimi,  nullus  numerus  nur 
merabit  omnes. 


VrfTfTnrab  c, minimi  in  continuatione  fuarum  pro-  ......  •••b c 

porrionum:dico  quod  nullus  numerabit  omnes. Sin  au  • d.. 

tem  numerer  eos  d,a  quidem  fccundu  e,  b uerri  fecundu  e f . . . . g. . . • 

f,&  c fecundu  gremip  prriS  ead  f, Acuta  ad  b,&.'  fadg.fi 

oit  b ad  c.quia  ergo  e f g,funt  minores  a b c,  & fecundum  proportione  eorum,  non  erunt  a b c, 

1 quales  pofiri  funr, quod  eft  mconueniens Quanquam  aurem  nullus  numeret  a b c,  fi  fuerint  mi 
nimi.potrft  ramen  efle  ut  quoslibet  duos  ex  cis  numerer  unus:  dufto  etenim  quolibet  numero 
in  aliquem  ad  fe  primum,  ac  urroqj  eoru  in  aliquem  tertium  ad  utruncp  pnmu,  proueuient  tres 
numeri, quoru  quicp'duo  erunt  compofiti, nullus  ramen  numerabitomnes.Sint  enim  a b c,  tres 
numeri, quorfi  quifq;  fir  primus  ad  alios, ducatur*]»  a in  b & c,&  proucniat  d 6C  e.itcmq»  b in  c,  6C 
proucniar  f:dicoquof<pduos  ex  d e f.efle  adinuiccm 

compofiros.tamcn  nullus mimerabir omnes. Duos  g 

quofqj  paret  efle  compofirosa  enim  numerat  e,  e . . . . b. . . c. . 

burrAd,&f&c,eK£.  quod  aurem  nullus  numeret  f e f 

omnes,  patebit  prius  demonftratoquddaeft  maxi- 
mus numerans  d K r,  b quotp  maximus  numerans  d & f,&  c maximus  numerans  c&f-  Hoc  ata 
rem  lTcconftar.fi  enim  a non  eft  maximus  numerans  d fif  e, fit  itaque  g,  numerctq»  d fecudum  h. 
4 : ^efecundunik.erirperfecundampartem  xo  aadg.ftcutliadbsircmtppcrcandca  adg.lTcutk. 
ad  c.Qpia  ergo  a eft  minor  g, erit  b minor  Ii,&  k minor  c:6C  quia  h ad  k,flcur  b ad  -c.utratp  enin» 
eft  ficur  dada  per  iubisaflumpram.funrauremhkrninoresb&c.crirpcTimmediarc  fcqurn- 
tem , & hachyporhefin,  qudd  b & c funr  contra  fe  primi,  reperirc  minimis  minores  :quod  quia 
eft  impofsibile.erir  a maximus  numerans  d&  e.  Hodemcp  modo  probabitur  quod  b fit  m axi* 
mus  numerans  d 8£  f,  SC  c maximus  numerans  e 5£  f:fi  quis  ergo  numerat  d e f.percorrelariuni 
fecunda  ter  aflumptum,ipfc  numerabit  ab  c.fed  quifquc  eorum  primus  erat  ad  reliquos, accidit 
igitur  impofsibilc. 

Similirerquoque. 

\ Quotlibet  numeri  quos  unus  non  numcrat.fecuncJum  continua 
tionem  fuarum  proportionum  funt  minimi. 

VrfT  (Tnr  ab  c.quilibet  numeri  quos  omnes  nullus  nu  i b c...... 

merandico  quod  ipfi  funt  in  continuatione  fuarum  pro  d e. . ..f . . . 

portionum  minimi.  Alioquin  finr  minimi  d e f,qui  per  n g. . 

numerabunt  a bc,  quifqj  fuum  rclariuum  xqualircrflter 

go  ut  fecundum  g.eririp  per  17  ut  uiceuerfa  g numeret  a b c,fecundutn  de  Aquare  accidit  contra 
num  politioni. 

E uclid.cxZ.imb»  Theorema  iu  Propofitio  xj. 

si  Primi  numeri  adinuiccm , minimi  fune  eandem  rationem  haben 
tium  eis. 

THE  ON  ex  Zamb.  Sint  primi  numeri  adinuicem  * fi.  Dico  quod  ipfi minimi  funt  eunde  ratio- 
Mtm  babentiu  eir.fi  autem  fi' non  funt  mimmteande  babenhu  ratione  en,  erutaltqui  numen  ipfii*  fi* 

5 4 minores 


v 


ilf  ARITHME*.  EtEMtNr.  EVCLIDTS 

minoret  In  eadem  ratione  exijlentes  ipfis  a fi. fini  autem  7 4.  Quoniam  igitur  minimi  umeri  eandem  H* 

tionembabentium, eis  metiuntur  eandem  rationmhabenlespariter,maiormaioremjmiiorminore(pet 

» > feptimi)  hac  eft  antecedent  ipfum  anteee  dentem, c (oufequoa  ipfum  eonfequentem, 

eqnahtcr  igitur  7 ipfum  a metior, er  4 ipfum  fi.Quotut  iam  7 ipfum*  metitur,  tot  uni  u 

tutes  ftnt «•,©-/  igitur  ipfum  fi  mctitur,pcr  eat  quemipfoi  funi  unitates,  er  quoniam  fi : 

7 ipfum  • metitur  per  eat  que  in  ipfo  - funt  unitates,  igitur  er  • ipfum  emetitur  per  eat  t. . 

quem  ipfo  7 fu  :tunitates.ldproptaea  er  > ipfum  fi  metitur,  per  eas  quem  ipfo  /■  funt  7.... 

unitates. Igitur  er  • ipfos a Cjnetiturpnmcs exifientes  admutcem.  Quod eft mpoflibite  4... 

(per  i}  diffinitionem  feptimi ) Non  erunt  igitur  aliqui  numeri  ipfis  at,  mmores  m eadem  ratione  ipfitM' 
tes  ipjis  a fi.niiumi  igitur  funt  a er  Mandem  rationem  habentium  cis: quod  oportuit  dcmonflrajje. 

Sequens  cx  Campano  ; t.prxccdenti  ijexZamberro  rrfpondcr  prxccdcns  autem 
ex  Campano  ii.fcquciinexZamboto  14. 

EucU.  ex  Camp.  Prope/i tio  i|. 


Vilibet  numeri  contrafeprimi.funtfecudumfuam  propor/  *» 
tionem  minimi. 

c*  MP*  N,v  s-  H«  rft  «nuerfa  pcarmilGe.ut  Ii  duo  numeri  flnta&b  comnfepri 
mi.ipli  erunt  fecundum  luam  proportionem  minimi:  a......  b..... 

fin  autem, finr  minimi  in  «dem  proportione  (fipoist  e# 

bile  eft)  c&d,  conftjr  itaque  per  i i,quodc  numerata,  c....  d... 

X d.  f qualiter  dirigitur  ut  fecundum  e.erir  per  it  ut  uiceuerfa  e numeret  tib.a  quidem  fecoa- 
dum  c,8C  b fecundum  d:non  fum  igitur  a 8i  b contra  fepritni,quod  eft  contra  hypothefg». 

Ej iclid.ex  Zamb.  Theorema  11.  Prcpofmo  14.  Ccnuerf a prece  dentia. 


Minimi  numeri  eandem  rationem  habentium  eis,  primi  adinui/  M- 
cem  funt; 

T H E O N ex  "Zamb.  Sint  minimi  numeri  eandem  rationem  habentium  eis « m....  ... 

f.Dico  quodat, primi  admUiccm  funt.  Si  autem  afi,udmuicem  nem  funt  primi,  fi....... 

metietur  aliqutt  numerus  ipfos  a f, metiatur  cr  rfto  >:«  quoties  quidem  7 ipfum  7.... 

• metitur, tot  unitates  fint  in  aliquoties  autem  7 ipfum  t metitur  jot  unitates  fmt  4 77 

in  /.Et  quoniam  7 ipfum  a mttuur  per  eas  quem  4 unitates  exiftunt,  igitur  er  #.. 

t ipfum  4 mutiplicans ipfum  a fzeitiidpropterea  er  7 ipfum . multipUcunsjpfumfificifjiumemitfitr 
y duos  numeros  4 ,, muli, plicans  tpfo, . fi  ficu.  Efhper  ,r  feptimi,  er  per  „ quimi)  ,g,iurficut4ed,.fic 
tjl  a ad  fiupfi  igitur  4 1 ipfis  a fi  ut  eadem  funt  ratione  minores  exiftentes,  quod  eft  impofitbile.  Ipfos  121- 
tura.fi  numeros  numerus  eliques  no  metietur.lffturipfin  C.pnmunuiccfmf.quod  demo fir. fle  oportuit. 

EucUcxCamp.  Propo/uio.4. 


|S1 1 fuerint  duo  numeri  cotra  fe  primi.ii  quis  unum  eorum  >4 
\ . •'umrrct.ad  ait  eru  eife  primus  neceifario  comprobatur. 

C AMPANVS.SintaSibconrrafeprimi.cuerdnume  a....  b 

I reta.  Dico  quod  c primus  eft  ad  b,  alioquin  numeret  eos  d.  c..  d...  : 

c u/ 1 ^Ur  Pcnu*r'n,am  conceptionem  numerabit  etiam  a.n5 

lunt  ergo  a ac  b contra  fe  primi.d  enim  numerat  ambos. 

. Euctid.exZamb.  _ Theormaa,.  Propofitio  ,f. 

01  bini  numeri , primi  adinuiccm  fuerint,  unum  eorum  metiens  « 
ad  reliquum  primus  erit. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  bmt  numeri  primi  admuicem  a er  f Ipfum  aut  a me- 

tielnraUquisnumcniiy.Dicoqubdetyfi.primidJmucefunt.Siautemyfi.nofunt 

adimuec  primi, metietur  ipfos  7 fimliquis  numcrutnuctiatur  er  efto  /.Et  quenia  4 
ip/um  7 metator, er  7 ipfum  a mctitur.ct  4 igitur  ipjun  "meliturmtetiturautetfi. 

IffUurJttfo,  .fimetuur, primos  adumei  extftites.quod  e fi  impofiibiUcpu  diffi- 


7... 

d.... 


rationem 


LIBER  SEPTTMVS.  it, 

nittoncn  feptimi.)  Ipfos  igitur  Cy  numeros,  numerus  aliquis  non  metietur.  Ip/T  igitur  yfip rimi  ddirtuicevt 
funt.quod  erat  demo  ni}  ruri  dum. 

Euclid.  ex  Camp.  Vropofitio  if. 

1 1 fuerint  duo  numeri  ad  alium  quemlibet  primi,  qui  ex 
ductu  unius  in  alterum  producetur,  ad  eundem  erit  1 


primus. 

C A M P.  Sir  iircnp  duorum  numerorum  a b, primus  ad  e,  & ex  a in  b fa  d. 
Dico  qubdd  eft  primus  ad  c,  aliter  enim  numerer  eosed,  quidem  fecundum 
fenrip  per  fecundam  partem  xoaad  e, ficutfadb,5(quia  a &c  a...  b.... 

funt  primi,  & e numerare, ipfe  erit  per  14  primus  ad  a,  quare  c 

per  :*  a &c,funt  fecundum  fuam  proportionem  mmimi.lequi  d 

tur  ergoper  :i,  ut  enumeret,  b:&.'  quia  pofirum  eft,qudd  ipfc  e..  f 

numerer  c,  non  erunr  b & c contrafe  primnquod  eft  contra  hypotliefln. 

Eudid.ex  Zamb.  Tneorcma  x*.  Vropofitio  16. 

**  Siljini  numeri  ad  aliquem  numerum  primi  fuerint,  &ex  eis  geni 
tus  ad  eundem  primus  er  it. 

T H E O N ex  Z.tm&.  B tm  enim  numeri  *C,aS  aliquem  numerum  y primi  pnt , cr  * ipfum  fi  multipli- 
cant,ipfum  A efficiat. D:co  quod  ipfi y A, primi  funt  adinuicem.Si autem  y Ajion  funt  primi  adinuiccm  fme 
ttcttir  eos  aliquis  numerus,  metiatur  cr  e fio  i.Et  quonurn  1 <*  primi  adwui-  fi.., 

erra  funt, ipfum  autem  y metitur  aliquis  numerus  i,tgitur  • «(per  1 r feptimi)  y 

primi  [unt  adinuiccm.  Quoties  tanti  metitur  ipfum  A,  tot  unitates Jintm/:  A 

crftgitur  ipfum  -f  metitur , per  eat  qtue  m t funt  unitates.  Igitur  > ipfum  / * . . . 
multiplicans  ipfum  A /ecit.Sed  cr*  ipfum  fi  multiplicas  ipfum  A,fccit:*qua  /. . 
lis  igitur  cft  nui  ex  1 /ei  qui  cx  * fi.Si  aut  qut  jub  extremis » equus  fiiertt  ei  qui  fub  mrdijs.quatuor  numeri 
proportionales  funt  (per  t9feptimi'jEfi  igiturCper  u quinti)  ficut  i ad  *fi\c  cfi  fi  ad  /.Ipfi  aut  * »,primtipfi 
autem  primi,  cr  minimi  ■Mirtimi  autem  numen(per  11  feptnm)  eandem  rationem  habentium  eis , metiun- 
tur eandem  rationem  habentes  pariter, maior  maiorem, minor  minorem,  hocefl  antecedens  antecedente, 
cr  confequens  confcquentem.  Igitur  1 ipfum  fi  metitur:  metitur  autem  c T igitur  * ipfos  y h metitur  pri- 
nos exi  fi  emes  adinutcem,quod  efi  impofitbile  (per  1 j diffinitionem  feptimi)  Ipfos  igitur  y */’,  numeros  nu - 
mens  aliquis  non  metietur. Ipfi  igitur  y A primi  adinuicem  funt.quod  oportebat  demonstrare. 

Euclid,  ex  Camp.  Vropofitio  xtf. 

7»  1 fuerint  duo  numeri  cotra  fe  primi.qui  exuno  eorum  in 
feipfum  produeitur,ad  reliquum  eft  primus. 

CAMP.  Sinftontrairprimia&b.&cx  ainfefiarc.  a. ..  b.... 

Dico  quod  c primus  elt  ad  b.fit  enim  d.pquabs  a,  eritip  c ... . 

d pri  mus. idb&cxamd,  fiet  c,  per  prxmiflam  igitur  d... 

parere  primum  eflTe  ad  biquod  propoluimus. 

Euclid. ex  "Zamb.  Theorema  if.  Vropofitio  >7. 

*7  Si  duo  numeri  primi  adinuiccm  fuerint,qui  ex  uno  eorum  fit , ad 
reliquum  primus  erit. 

THEON  rx  Zamb.  Sint  bini  numeri  primi  adinuice  * fycr  ufeipfum  mid  *.. 

tiplicb,  ipfum  y efficiet.  Dico  quod  ipfi fy, pruni  admuieem [unt.Poiutwr  aum  y 

ipfi*  xqiuhi  «.Ei  quonam  * >,  primi  idmuucm  [uni,  equulu  tutem  eft*  ipfi  «t  <rf... 

cr  <d  fugitur  primi  tdamern  funt:  uter  q;  igitur  ipfurum  Jl*,adfprimw  esi, et 

qui  cx  a!  *, igitur  jit  ud  fprmuieft  (per  ,6  feptimi)  Qju  tucm  cx  «i  *,jit  numerui.eA  y, igitur  y f,  pri 

mi  adinuiccm  funt.quod  erat  dcmonjtrandum. 

Eut/iJ.rxClmp.  Propofitlo  >7. 

1 duobus  numeris  ad  alios  duos  comparatis,utcrcp  ad  utrun 
que  fuerit  primus,qui  cx  duobus  prioribus  ad  eu  qui  ex  duo 
bus  poftenoribus  producetur, erit  primus, 

CAMPANVS, 


b.... 


AR1THMET.  ElEBENT.  EVC11DI! 

C A 19  p.  Sint  a & b priores, c 8C  d poftcrioresifiiip  «terqi  duo  a . . 

rum  a 8i  b,  primus  ad  ulrutj)  duorum  c & d,8t  ex  a in  b fit  c.er  ex  e 

c in  d f:dico  quod  c primus  crt  ad  f.  Hoc  autem  >|  ter  affumpta  e-  c...  c. 

uidenter  concIiidit.Cum  enim  Eat  c ex  a in  b.quomm  uterq;  pri  f 

mus  cfl  a ad  c&ad  d.eritprripiiim  e primus  ad  c,&item  perip 

fam  primus  ad  d.  Quiaitemffitcxeind,quorum  utcrqj  primus  eft  ad  e,  erir  rurfus  pcripfaraf 
primus  adeiquodcftpropofiruni, 

E ucbd . ex  Zemb.  Theorema  i e.  Propefitio  it. 

Si  bini  numeri  ad  binos  numeros  uterqj  ad  utruq;  primi  fuerint,  »» 
& qui  ex  eis  fient,  primi  adinuiccm  erunt. 

T HEON  exZamb.BinietiimitumerixfatdbinotnumaoiyA  i...' 

Uterq;  a.!  utrunq-,  primi  fmt:  cr  * qui  Jc  ipfum  /multiplicam,  efficiet  A 

ipfum  i,cryiplt‘>n  A multiplices, efficiet  ipfum /Dico  quod  >/j>ri-  i 

pii  fmt  idimucc.Qgomi  enim  uterq;  ip  forum  x tetdipfumyprimus 
est,c:  qui  ex  * /.igitur  fit  (per  i c fepthni)  ei  y primus  cfi : qui  eutem 
fit  ex  x f,cfi  i, igitur  i y pruni  funt  edinuiccmAd propteree  et  ipp  > A, 
primi  funt  admulcento"  uterqj  igitur  ipforu  yA,adi  primus  e fi, a-  qui  ex  y A, igitur  ii  i primus  ffi,  (per 
eandem.)  Qnt  eutem  fit  ex  y A, cfi  f.lgitur  ■ /, primi  funt  admicemtquod  eret  demonstrandum. 

ZudliexCemp.  Propofitio  it. 


r- 

a.... 


b. 

d.. 

f.. 


I fuerint  duonumericorrafeprimijducaturqjcorumu.  ,, 
terqjin  fcipfum.cruntinde  produtfti  contra  fe  primi. 
Itcmfcp  fi  inutrunqjproduftorum  fuum  ducatur prin* 
cipium,crunt  quoque  produtfli  contra  fc  primi. 

C A M P.  Sint  a & b. contra  fe  primi,  ducanircp  uterqj  in  fe,  a . . 

& proucnianr  ex  a quidc  c,ex  b uero  d.iremqj  ducatur  a in  c,  c.  * . • 

proueniat  c,&  b in  d,&  prouemat  f:dico  c 8C  d rfle  contra  e 

fc  primos,  ltemtp  c 8C  f,  contra  fe  primos.  Eft  enim  per  16 
c primus  ad  b : per  eandem  igirur  erit  d primus  ad  a ad  c, 
ficip  conftat  pnmum.quod  eft  c & d efle  contra  fc  primos. 

Reliquum  fle,  eft  enim  uterqj  duorum  numerorum  a & 
c, primus  ad  urnintp  duorum  b 8C  d,  ita<p  per  ir  erit  e primus  ad  f,  quod  eft  reliquum.  Non  fo!5 
autem  erit  e primus  ad  f.fed  etiam  per  n ,ad  b & ad  d,iremqj  per  tandem  f ad  a & cSitfjr  fi  infiiti* 
tics  duceretur  urmnqj  productorum  in  fuum  principium,  eflent  omnes  produlti  contra  fe  pr w 
ini.Sk  non  fotum, fed  quilibet  eduftus  ab  a,ad  quemlibet  cdmflum  a b. 

E ucUd.ex  Zmb.  Thcorcm  »7.  Propofitio  i9 . 

Si  bini  numeri  primi  adinuiccm  fuerint,8<:  multiplicans  utercp  fe. » 
ipfum  fecerit  aliquos,  qui  exeis  fiunt,  primi  adinuiccm  erunt.  Et  fi 
qui  in  principio  genitos  multiplicantes  fecerint  aliquos,  & illi  quo-  , 
que  primi  adinuicem  erunt,&  femper  circa  extremos  hoc  cStinget, 

THEON  cx  Zemb. Sint  bini  numeri  «... 

primi  adinuicem  xf.cu  feipfum  multi-  y 

plicas, efficiet  y, ipfum  uero  y multiplicet,  i i. 

efficiet  i.At /feipfum  multiplicem  efficiet 
A/pfum  eme  A multiplicem  efficiet Di- 
co quod  y A o"  I /,  primi  fmt  adinuicem. 

Quoniam  enim  e t,  primi  adinuicem  funt, 

CT  « feipfum  multiplicem  fiat  ipf umy , igitur  y Aprini  fimt  adinuicem  ( per  lyfeptimi. ) Quoniam  igi- 


A.. 


tury/  primi  funt  adinuiccm ,cr  (feipfummulttplicans  ipfum  d ficit, igitur  y A primi  funt  adinuicem.  Rjar 
fui  quantam  x I' primi  admuic  e funt  (per  eendi)  cr  t feipfum  multipltcamfipftm  et  ficit.  Igitur  * d,  primi 
funt  adinuicem  (per  eadem.)  Quoniam  igitur  bini  numeri  eyed  fcuiot  numero  s A Ajitercp  ad  utrunq,  pri 
mi  funt  (per  ,7  fcptimt ) cr  qui  ex  a y, igitur  fit  ad  eum  qui  ex  > A, primus  eft:  qui  autem  exxy,  elbi,  qui 
ex  Afuero,  eft  /-.igitur  • /, primi  funt  aimmemtquod  oportuit  demonfirafie. 

• • " " Exciit 
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EidiJ.cx  Camp.  Propofttio  M. 

I fuerint  duo  numeri  cotra  feprimi.qui  ex  ambobus 
coaccruatur,ad  utruqi  eorum  erit  primus.Si  ucro  ex 
ambobus  coaceruatus  ad  utrunq?.  eorum  fuerit  pri' 
mus, duo  quocp  numeri  adinuicem  erunt  primi. 

CAMPANV  S.Smr  a 9i  b,  contra  (e  primi,  dico  quod  cx  eis  compofiru9 
a b,ad  uminqj  eorum  erir  primus,  &'  cconucrfo:nam  fi  d numerat  rorum  a 
b & alterum  eorum  numerabit  per  communem  fcientiam  & reliquum:  quare  non  erunt  contra 

fe  primi.fed  hoc  pofirum  fuerat, patet  ergo  primum. Secundum  fic.  a . . . b 

Sit  ab  primus  ad  utruncp  fuorum  componenrium  quifunt  a &b,  d.. 

dico  quod  a b,  funt  contra  fe  primi.  Pofito  enim  quod  d numerer  utruncp  duorum  numero- 
rum a 3 £ b.fcquitur  per  communem  fcientiam, quod  etiam  numerer  a b ex  eis  cotnpofitutn  ,qua 
re  ad  neutrum  duorum  numerorum  a & b,erir  a b primus, fcd  pofirum  erat  quod  efict  ad  utrun 
que.accidir  igitur  impofsibile.  _ . 

CAMPANI  dimotjtio.  Eodem  quoqj  modofi  coaceruatus  ex  duobus,  primus  fuerit  ad  alte- 
rum, primus  quoque  erit  ad  reliquum:  ideoip  coaceruati  inter  fe.  Sit  enim  compofitus  exa  b, 
primus  ad  a.dico  quod  ent  etiam  primus  ad  b, alioqui  numeret  eos  d.qui  per  coceptionem  nu- 
merabit & a, cum  numeret  totum  &dctra<ftum:hoc  autem  mconueniens,erat  enim  compofiru* 


cx  a & b, primus  ad  a. 

Euclid.ex  Zmb.  Thcoranx  18.  Propofuio  jo. 

Si  bini  numeri,  primi  adinuicem  fuerint,  & utcrq;  fimul  ad  alte- 
rum ipforum  primus  crit.Et  fi  utcrcp  fimul  ad  unum  aliquem  eoru 
pritmis  fucrit.xqui  in  principio  numcri.primi  adinuicem  erunt. 

THEONn  Zamb.  Componitur  enim  Inia  numeri  pnmi  adinuicem,*  (0  g y-  Dtco  quii  ej  iter- 

que  * (y, fimul  ai  alterum  ipforum  *g,<  >, primus  eh.Stautemyetug  a (.....  y 

primi  adinuicem  non  f mt, metietur  eos  aliquis  numerus  rnictiatur.cr  eho  *...._ 

•I.Quominl  igitur  Ztp[oly*cr-g  metitur,  c r reliquum  igitur  g y metietur.  Metitur  autem  ej  * «•  >2* 
tur  at  tpfot  *tvh  metitur, primo  i aah  cutes  aduiuicem,  quod  efl  impofiibtlr  (peru  diffinitionem  7.) 
ipfot  igitur  y*(j*  (numcroi.numerus  aliquis  non  metietur.  Igitur  y*0*  C, primi  ddinuicc  funt.  Id  pro 
pterea  tam  0 ipfiy  *0  ( y pruni  funt  admuicem.lgitur  * y,  ad  utrunq;  ipforum  *g0g  y primus  eli. 
Suit  rarfis  y*0*(, primi  adinuicem.  Duo  quod  ipfi  agcl(y  prmii  adinuicem  funt.  St  cmmipfi*g,g 
y,  primi  non  funt  adinuicem,  metietur  1 pfos*>  0 f y,  numerus  aliquis, metiatur  cr  eho -i.tr  quoniam  A 
utrunq;  ipforum  * Cet  C ymelitwr.ct  totum  igitur  y ujmetieturtmeltetur  autem  cripfurr.  * (.Igitur  ■*,  ip 
fos  y *,ct  * (primos  adinuicem  rxifteles  mctictur.quod  ( per  >1  diffinitionemfcpttmt)  eh  mpofhbile.  Ip- 
'fos  igitur  •>  cr  h numeros,  numerus  aliqm  non  metietur.  Ipfi  igitur  *(  cr  f y,  pnmi  adinuicem  funt: 
quod  oportuit  dctnonjrafe. 

Euclid.ex  Camp.  Prcpofitio  to. 

8 Mnis  numerus  compofitus, ab  alio  primo  numeratur. 

C A M P.Sit2,quiItbetnumeruscompofinis.Dicoqu6da!iqmsprimusnuine 
rat  ipfum.quia  enim  efl  compofitus, numerabitur  ab  aliquo  numero  qui  fir  b:qui 
|fi  fuerit  primus, uerurn  erir  quod  dicirur 1 fi  aurem  compofitus,  fit  c qui  numerar, 
Henm  q".  eriam  per  communem  fcientiam  numerabit  a:  fi  ergo  ipfe  fuerit  primus, 

conitar  quod  dicitur.  Ar  fi  compofinis.ncceffarid  numerabit  eu  a 

alius  qui  fit  d,qui  etiam  per  communem  fcientiam  numerabit  a,  b 

de  quo  ratiocinare  ut  prius.Quia  ergo  quoties  occurrit  compo  c 

firus  ncceifeclt  minorem alTumcre.qui  compofilum  occurren.  d... 

tero  numerer.fequirur  ut  randem  deuenurur  ad  aliquem  primum.alioquin  accidet  impofsibile 
K contrarium  penriom, numerum  in  infinitum  decrefcert. 

Euchd.  ex  Camp.  Propo/tttoji. 

Omnis  numcrus,aut  cit  primus,aut  a primo  numeratur. 

**  C A MP  A NVS.  Sit  a quilibet  numcnis.dico  ipfum  c(Tc  primum,  a 

uel  numerari  i primo, quia  fi  non  eft  primus.erit  compofitus, qui-  a 

libet  autem  ra!is,ab  aliquo  primo  numeratur  per  prfmifiami  a igi- 
tur uel  primus  cit.ud.ipnmo  numerat  urquod  proponitur. 

Euclid, 


\ 


Zamb.}  | 


Zamb.}  4 


IJ»  ARITHMET.  ELEMENT.  EVCL1DIS 

E uchd.ex  Camp.  Propofitio  $u 

zmI.m  Omnis  numerus  primuSjad  omne  que  non  numerat,  cft  primus,  i* 

C A M p a N V S.  Sir  a numerus  primus  non  numerans  b.dico  quod  a b 

a & b, Ium  conrra  fc  primnfi  enim  c numerar  cos, non  cft  ucmm  quod  a fit  primus.  c . . 

Euchd.exCamp.  Propofitio  jj. 

' z» it.ji  - Si  numerus  ex  duobus  produiftus,  ab  aliquo  primo  numeretur,  i» 
lieceflc  cft  eundem  primum  alterum, illorum  duorum  numerare. 

C A M P A|M  V S.  Sit  c produftus  ex  a in  b,&  fit  d numerus  primus  qui  ponatur  numerare  cdf 

coqudddnumcr.it  a uelb.numeret  enim c,fccundumc:fi ergo  a*...  b 

non  numerat  a, erit  primus  ad  ipfum  per  przrmftam , & ideo  c-  c 

. runr  fecundum  luam  proportionem  minimi  perii:  & quia  a ad  d...  e 

d, fu  ut  c ad  b,per  fecundam  partem  10,  fcquirur  ut  d numeret  b per  uigefimam  primam : quod 
cftpropofirum. 

CORRBLARIVM. 


Vnde  manifefium  cft.  quod  fi  aliquis  numerus  numerar  produ&um  ex  duobus , uel  fi  eidera 
fuerit  commcnfurabilis.commenfurabilis  quotp  erit  alteri  eorum. 

» Campanus  Qpatuor  pricedenres  ex  Campano.Euclidis  propofitiones,  quaruor  fcquc tibus 

)o  31  ji  31  cx  Zamberto  propofirionibus  hocpnrpoftcro 

ordine  rcfpondcnt. 

Puclii. ex  Z 4mb.  T beoremd  19.  Propofitio  tu 

si  34  v i>  Omnis  primus  numerus,  ad  omnem  numerum  quem  non  meti',, 
ztpbrrtM  primus  eft. 

THEONex  Z amb.  Sit  primtu  numerus  *,ej  ipfum  fi  non  metUtur  .Dico  quod  ipfi  l x,primi  adm- 
uicem  funt.Si  autem  ipfi*  fi, non  funt  adinuicem  primi, aliquis  numerus  eos  metietur, metutur  y ipfe  y,no 

eft  unitas. Quoniam  igitur  y ipfum  ('metitur,  cT  * non  metitur  ipfum  fijgt*  ........C 1 

tur  y ipft  * non  eft  idem. Et  quoniam  y ipfos  * C metitur , c 7 * igitur  metitur  7,,... 

primum  exiftentem , non  extbens  ci  idem, quod  cft  impoftibile  (perit  diffinitionem  feptimu ) Ipfos  igitur 
m fijiumerus  aliquis  non  metitur.  Igitur  ipfi  u fi, primi  admuicem  funt:quod  oportuit  demonfbaflc. 

Euclides  ex  Zamb.  Theorema  jo.  Propofitio  ji. 

Sibini  numeri  multiplicantes  feadinuiccm  fecerint  aliquem  ,fa'  u 
«ftumaute  excis  metitur  aliquis  primus  numerus, &unum  eorum 
qui  in  principio  metietur. 

THEONa  Zjbi b. Bini cmm numeri. fi.mtltiplicantctfc adinuicem, ipfmrfficiaitty, ipftmatt- 
ti  y metiatur  aliquis  numerat  p rimui  /.Dico  q.  /.unii  ipforu  . fi.metitur.ipfm  • no  metutur,  rfl  j pri 
muc /.Igitur. /,pri/niadii:uice  funt  (per  prxcedente)  Etquotiet/ipfumymelimr.totunitaletfinti* 
.Qgo nii iguur  / ipfum  y metitur prrcM cur  >n  i funt  unitatesiigftur / ipfum  /multi  • . . . . 

(S licis, ipfum  y efficit. Ataut  cr  .ipfum  fi  mulripticiijpfim  effeit  y.  equulis  igitur  eft  /... 
qutexS ',ciqui cx./.Eftigitur(periofeptmi)/kut.  ad/jtcfiadi.lpfiait/.pri-  y. ........... 

mi  funt, primi  aicleet  mimmi:  minimi  uero  metiantur  eunde  rationi  h abites  /qualiter,  fi 

maior  mas  ori, cr  minor  minori  (peru  frptirn)  hoc  esi  antecedis  antecedenti,  [equis  . . . 
fequcnti.lguur/ipfum  fi  metitur.Stmiiitcr  quoq;  oflendemus,q,  cft  / ipfum  fi  no  metiatur  metietur  et 
..Igitur /janu ipforu . Umetilurt.juod erat demonjlrandu.  EucluLexZah.  Theor.tu  Popojit.,u 


Omnis  compofitus  numerus , fub  alicuius  primi  numeri  dimen*  „ 
lionem  cadit. 

THEO  Nrx  Zomb.Sit  compofitus  numerus  u.Dico  $ *fub  alicuius  primi  numeri  dimenfionemci* 
dit. Quoniam  enim  * compofitus  csl  metietur  eu  aliquis  numerus  ( per  14  diffinitione  feptimi ) metiatur 
CT  efto  fi.crfi  fi  primus  eft, mani fidum  iam  eft  quod  quierimus  y . . . 

(per  eandem , ) Si  aut  copofit  ut, metietur  eu  aliquis  numerus  (per  fi 

candem)metiaiur,o’ ejlo y.  Et quonidy  ipfum  fi  metitur,  c ~fi  « *. 

ipfumjr  metitur, a y igitur  ipfum  * menturter  fi quide  y primus  cft,  mnifibu  ii  eft  id  quod  quaeritur.  Si 
aut  copo fitus  eu  aliquis  numerus  metietur,  tali  uero  fida  cofideratione, fumetur  aliquis  numerus  primus 
qui  metietur  prrcedctem,  qui  c 7 ipfum  a metictur.St  aut  no  fumetur, metientur  ipfum  * numeru  infiniti 
numeri, quoru  alter  altero  minor  eft, quod  cft  impoftibilc  in  numeris.  Sumetur  igitur  aliquis  primus  nume 

rus  qui 
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ttrt  qui  metietur  precedentem, qui  er  ipfum  « metietur.Omnem  igitur  compofitm  numerum,  primrn  i- 
Uquwuimerui  dtmetitur.quoi  oportuit  demonfirnffe. 

A L I T E R.  Sit  copofitut  numerui  *.  Dico  quod  eum  nliquit  primut  numenii  metitur. Qnoniictm 
pojitm  cfi  ipfe  x,  metietur  eum  nliquit  numeriu  (per  14  diffinitionem  feptimi)  effit  minimut  metienti- 
um  eum  (.Dico  quod  ( primut  eft.  Si  nutem  (,prmin  non  e fi,  metietur  igitur  eum  eliquii  numerui. Cu- 
det fub  dimenfionein  ipfimy.  igitur  yipfoCminor  efitej  quoninmy  ipfum  Cmcli-  x 

tur.ee  $ ipfum  * metitur,  cr  > igitur  ipfum x metitur , minor  exiBent  ipfo.f  ipfum  f ... 

xmetiaitiumminimofquodnbfurdumefi.lgiturfnoneficompofitiit.jedprimut.  y ■ ■ 

Puelid.exZnmb.  Tbeorenutu  tropofitio  14. 

»♦  Omnis  numerus  aut  primus  cft,aut  cum  aliquis  primus  metitur. 

THEONrx  Zumb.  Sit  numerui  x.  Dicoquodx.nuteftprimui.nuleum  nliquit  numerui  prtmM 
metitur.  Si  quidem  pnmui  e fi  e, futium  ium  efiid  quod  qu uritur. Si  nutem  compofim, 
cum  nliquit  numerui  primut  mctictur(  per  a feptimi)  Omitti  igitur  numerui  utut  pri-  «... 

BIIH  e fi,  nut  cum  nliquit  primut  numerui  mctiturupiod  oportuit  dcmonfirnjfe.  ne. ... , . 

Cudid.exCnmp.  Propofilio )+. 

Vmcros  fecundum  proportionem  numerorum  afeigna 
torum  minimos  inuenire. 

CORRELARtVM. 

Vnde  manifeftum  eft,  maximum  numerum  duos 
communiter  numerantem,  fecundum  minimos  illius 
proportionis  eos  num crare. 

C A M I»  A N v S.  Sint  a & b numeri  propofiri,  fecundum  quorum  proportionem  uolumut 
inuenire  minimos : fi  ergo  fuerint  contra  fe  primi,  funrqualesin- 

quirunus,  per  2;.  fi  aurem  compofiri,  fumatur  (ut  docet  fecunda)  a......  b 

maximus  eos  communirer  numerans  qui  fit  c,  num  ere  rq;  eos  fecun  c . • 

dum  d&e.eriirlp  in  eadem  proportione  per  i8,quos  dico  efle  qua-  d...  c.... 

lesqurrimus.  Sin  autem, fint  f g, qui  per  n numerabunt  a &.'bx-  f..  g... 

qualiter; lingitur  ur  fecundum  li, eritqt  per  fecundam  partem  *o  cad  h # 

h ficu  r f ad  d,  uel  ficur  g ad  c:  quare  c eft  minor  h,  itaq?  cum  Ii  nu  me- 
ret a & b,non  fuit  c maxima  cos  numerans,fed  erat  pofitum  quod  fic:  ergo  contra  hypothdim» 
# Campani  * ddhio. 

Numeros  fccudum  continuitatem  proportionum  numerorum 
afsignatorum  minimos  reperire. 

CORRBLARIVM. 

V nde  etiam  manifeftum  eft,maximum  numerurti  quotlibet  com 
muniter  numerantem,  fecundum  minimos  proportionum  eorum 
eos  numerare. 

Vt  fi  fint  a b c, fccudum  quorum  proportiones  uolumus  minimos  inuenire,  (Tue  fuerint  in  ea 
dem  proportione, fiue  in  diuerfis,  fi  nullus  numerus 

numerat  cos  omnes, ipfifunr  quos  qujrimus,  per  xj.  a...*.,  b c 

hoc  enim  ibi  dcmonftratum  eft . Si  autem  unus  nu-  d . . 

merat  omnes, fumatur  ut  docet  tertia,  maximus  eos  e...  f....  g * 

communiter  numerans  qui  fit  d.nu  meret  cp  eos  fe-  . h..  k...  I..... 

eundum  c f g,  qui  erunt  in  eadem  proportione  per  ^ 

1 f.dico  cos  dTe  quos  quarimus,  alioqui  fint  h k I,  qui  per  21  numerabunt  a b c,  xqualitcr,  fir  ut 
fecundum  m,cririp  per  fecundam  partem  iodad  m,urhade,urlkadf,uellndg.  Minor  eft  igi- 
tur d quam  m,  quare  cum  m numerer  ab  c,  non  fuird  maximus  cos  numerans,  quare  fequicur 
impofsibilc:  fuit  enim  d.  maximus  numerans  a b e. 

Euclid.cxZmb.  ProbUmd  ij.  Tropofitio  n. 

jr  Numeris  datis  quotcunque,inuenirc  minimos  cafdcm  rationes 
habentium  cis, 

T THEON 


t 
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THEONfx  Zamb.  Sint  dad  quotcimcj;  numeri  »fiy.  Oportet  Um  inuentre  minimos  eafden  Hth* 
nes  habentium  eifdem  *fiy.  Ipfiemm  * fi  y*iut  primi  admuicem  funt,  aut  non.Si  quidem  ipfiufi},  prtmi 
funi  adinuicem  .minimi  furrt  eandem  rationem  habentium  eis  ( per  xj  feptimi ) Si  autem  non  fumatur  (per 
t fcptlm  i ) ip forum  xfi  j ymaxima  communis  dimenfio  A,&  quottes  A ipiumqueq;  ipf  orum  * fi  y metitur, 
tot  unitates  jtnt  in  unoquoq;  ipforum  • /*>cr  unufquifq;  igitur ipforum  • /»,  wiumquenq;  ipforum  efiy, 
metitur  pereas  qua  in  ipfo  A funt  unitates,  igitur  tpfi  • / *,ipfos  «fiy.  eque  metiuntur . Igitur  (per  it  fe- 
ptimi ) ipfi  > * r y,in  exie  funt  ratione.  Dico  iam  q,  et  muww.Si  enim  tpfi  t f*jio  funt  motim  ei * 

. dem  rationem  habentium  eifdem  * C y.erut  aliqui  numen  ipjis  i {*  y minores  tn  e 

eadem  ratione  extentes  ipjis  * fi  y.Sint  i * *,eque  igitur  * metitur  ipfum  «,CT  fi 

Uterfy  ipforum  *\utrunq;  ipforum  fi  y.  Quoties  autem  iipfum  emetitur,  tot  y 

unitates  fmt  in  ipf  o cr  M>uter$  igitur  (per  u feptimi)  ipforum  « a jitrunq, ; ip-  # A .. 
forum  (y  metitur  per  ejt  que  tn  m funt  unitates.  Et  quoniam  6 ipfum  * metitur  • . .. 

per  eas  que  in  m funt  unitates , cr  m igitur  ipfum  -t  metitur  per  eas  que  in  i / . . . . 

funt  unitates.  I J propterea  m utrunq ; ipforum  fi  y,meutur  per  eat  que  in  utrun - * 

que  ipforui*  funt  unitates.  Igitur  Mjipfos  * fi  y,mctitur. Et  quoniam  fipfunt 

m metitur  per  eas  que  tn  m funt  unitates f igitur  * ipfum  m multiplicans,  ipfum  * * ... 

fiat . I d propterea  c’  *»  ipfum  A multiplicans , ipfum  efficit  * . Aequalis  A .... 

igitur  efiqui  ex /m  (per  1 6 feptimi  )Efi  igitur  (per  19  feptimi ) ficutiad  /,  **... 

fic  e fi  i*  ad  A, maior  aut  e efl  »,i ipfo  f.mator  igitur  esi  et  m ipfo  ^,o~  metitur  ip 

fos*fi  y,quod  e fi  impofiibile.  Supponitur  nanq;  A,  ipforum  * Cy\  maxima  communis  dimenfio . igitur 

non  erunt  aliqui  numcnjnmorci  ipjis  • /"jiu  eadem  exidentes  ratione  ipfis  e fi  y. Igitur  t / »ymuumi  funt 

eandem  rationem  habentium  ipjis  e fi  y.  quod  ficijfe  oportuit. 

Eucitd.exCemp,  ?ropofitio  ?r. 

I Vilibcc  duo  numeri  minimos  numeros,fusc  proportio-  t % 
His  maior  minorem,  & minor  maiorem  multiplicantes, 
j minimum  ab  ipfis  numeratum  producunt. 

CORRBLARIVM. 

Vndemanifcftum  eft minimum, quem  duo  numerant, quemli. 
bet  £>  eis  numeratum  numerare. 

CAMPANVS.  Sinr  duo  numeri  a & b.minimitp  in  corii  proportione  c & d.eritty  per  primf 
partem  x o,ur  ex  a in  d,&  b in  c,  fur  idem  numerus  qui  fit  e.  quem  dico  cfTc  mi  a . . . . b . . . • •* 

nimii  numeratum  ab  a & b.alirer  enim.fir  f.quem  numerent  a & b fecundum  c . 1 d • 

It.eritcp  per  fecundam  partem  xo,  h adg  ficata  ad  b,  6C  ficur  cad  d,  & per  e 

t$  erit  c ad  h.ficut  e ad  f.cum  itaque  per  xi  c numeret  h,  e numerabit  f,  maior  f 

minorem,  quia  ergO  hoc  eft  impo  fsibiie.conftat  uerum  e(Te  quod  dicitur.  g ...  h .....  * 

Euckd.  ex  Cemp.  Propojttto  j 6. 

Ropofitis  quotlibet  numeris  minimum  ab  cis  numera*  ** 
tum  reperirc. 

CORRBLARIVM. 

Manifeftum  etiam  ex  hoc  «ft,  minimum  numerum 
quem  quotlibet  numerat,  quemlibet  ab  eis  numeratum  numerare. 

Campamvs.  Sinrpxopofirinumc  a.... 

ria  bcd.  Voloinucnircminimunumc*  b „.M. 

rii  numeratum  ab  eis.  Inuenio  iratp  pri  • c . . 

mominimu  numeratum  ab  a &b:quod  d.., 

fi  a munerar  b,tto  erit  aliusquamb-.fi  au  e * 

fc  non  numerar  eu, nec  econuet  fo*  fi  ipfi  f 

fnnr  corra  fe  primi,  ex  uno  in  altcru  pro-  g. .... 

uenu.erit  minimus  per  prymiflam.  h «... 

Qyodfi  funt  communicanres.fumanrur  minimi  eoru  proportione, tir  docet  14  Si  maiore  intni 
noremeorumutriplicaro.proucniere.quienrminimus  numerariis  ab  eis  pcrpnrmiflam.  Simi 
Ii  quoqi  modo  inueniatur  minimus  numeratus  ab  e Sf  c,qui  fit  f.erir^  f minimus  numerar  us  ab 
a b c,fed  &C  minimus  quem  numerant  f SC  d,fit  g,  eririp  g minimus:  que  numerit  numeri  propn 
iiri.  quod  enim  opines  ipfum  numeren^patet  per  conceptionem:fed  fi  no  cft  minimus,  ponatur 

ergo 


LIBER.  SEPTIMVJ.  . 

«rgo  h.qurm  quia  numerant  a 8£  b, numerabit  etiam  ipfum  e,per  corrrl.iriu  prxmttfp  r per  idem 
quocp  corr  dari  ii,  numerabit  ipfum  f,fed  8C  g maior  iraqi  numerat  minoroquod  eft  impofsibile. 

CAMPAN  l additio. 

Hxc&T  prxmifia  proponunrur  in  alio  loco  fub  tribus  condufionibus.quarum  prima  pquiua 
let  pnrmiflf, 'fecunda  componitur  ex  correlarqs  ambobus,  tertia  proponit  de  tribus  quod  lixc 
dequothbct  numeris.  Eft  iracy  prima. 

Datis  duobus  numcris,rninirnum  ab  eis  numeratum  inucnirc.  zmb.„. 

Dati  numeri  finr  a & b,  quorum  minor  fi  numerar  maior?,  eft  maior  quem  a . . . b . . .. 

qufrimus,  alioqm  maiorem  eorum  numeraret  minorem  fe.  Si  autc  neuter  neu  c 

rru  numerer, fi  ipfi  funr  contra  fe  primi.erir  qui  ex  a in  b prouemt  (qui  fit  c)mi~  d 

nimus  omnium  quem  numerant  a b.  Nam  fi  minorem  eo  numerauerinr,  e-  e.,  f 

fio  d.quern  n umerent  fecundum  e & f,  eritcj?  per  fecundam  partem  i o a ad  b,  ficur  f ad  e:&'  quia 
a SC  b funt  fuv  proportionis  minimi  per  renumerabit  a f.per  1 i.&'  quia  per  »3  eft  c ad  d ficur  a ad 
f,nam  ex  b in  a 6C  f fiunt  c & d.lequirur  c numerare  d.fed  erat  d minor  c.quare  impofsibile-  Si  au 
tem  a & b finr  communicantes, negotiare  propofirum  ut  in  if. 

Secunda  trium  condufionum  ex  ambobus  correlanis  eft  confe&a. 

Siplurcs  numeri  numerum  unum  numfrcnt.neccfle  cftutmini-  z my,7 
mus  quem  numerant, eundem  numerum  numeret. 

Vr  fi  fit  quilibet  numerus  quem  numerara&'b,d:minimuscp  abeifdem  numerarus  c, erit  ut  c 
numeret  d.cum  enim  fit  d maior  c,fi  c cu  numerat  ipfum, numerabit  tamen  aliquid  eius.fircp  plu 
rimum  quod  numerar  c,8C  refiduum  firf,crirqj  f minus  c quia  igitur  a &b  numerante,  numera 
bunt  per  communem  fcientiam&.'e,fed  numerabunt  d iracp  per  aliam  com  a..  b... 

munem  fciennam  numerabunt  f:  inconueniens  ergo  fequirur.quddc  non  d 

fuit  minimus  quem  numerant  a &'b.  Idem  quod  conuinces&eode  modo  e f... 

de  quoliber  numerato  a quorliber  plurimis, fcilicer  quod  minimus  ab  illis 
quorliber  pluribus  numerarus  eunde  numeret.  Ylnmatriu  codufionum.  c 

Propofitis  tribus  numeris, minimum  numerorum  ab  cis numc  zamb.it 
ratorum  inucnirc. 

Tres  numeri  propofiti  funr  a b c.minimusrp  quem  numerSt  a & b fit  d.qui  fumetur  ur  prima 

trium  condufionum  docer.  Sic  igitur  c numerar  d,fcito  d efie  quem  qup*  a ...  b ....  c 

rimus.  Si  enim  ab  c, minorem  co  numeranr,fit e, quem  per  pnrmifiam  d 

condufionem  numerabit  d, quod  eft  impofsibile.  Si  aurem  c non  nume-  c 

tatd, fumatur  e minimus  numerarus  ab  eis.Qtjod  aurem  e numeretur  ab 

a b c, parer, quia  c numerar  ipfum,  & d fimiiirer.  ergo  & a b,  qui  numerat  a ...  b ....  c 

d, quare  e numerabitur  ab  a b c Eritip  e minimus  quem  numerant  a b e.  d 

Sin  aurem. fit  f, quem  per  prfnuifam  condufionem  numerabit  d,fedcnu  e 

merat  f,  quia  ab  c,  numerat  eum:  quare  cd  numerabunt  eum : ideo  per  , f „..i 

’ pncmilTam  e numerabit  eum.maior  minorem : quod  efie  non  poteft.  Idem  inuenies  & eodem 
modo,  quotliber  propofitis. 

Duae  prarcedetes  cx  Campano  propofitiones,;?  fcilicct& 
jtf.tribus  ex  Zamberto  fequentibus  Euclidis  {jropofitionibus 
fic  refpondent.ut  correlarium  3 j ex  Campano,37  ex  Zamber. 
torefpSdcatljtfautcm  cx  Campano, (ic  ad  36  & 38  cx  Zamber» 
to  propoficioncs  uniucrlales. 

Euchd.exZimb.  Problema  4.  Propojitio  16. 

, 6 Duobus  numeris  datis,inucnire  quem  minimum  metiuntur  mi' 
merum. 

THEON  ex  Zamb . Sint  dati  bini  numeri  a fi,  oportet  iam  inuenire  quem  minimum  numerum  me - 
timtur.ipfi  * fi  certe  aut  primi  funt  sdinuicam-^ut  non.Smt  prius  * fi-prmi  admuice,e 7 *,ipfum  fi  md 
tiplicas,effrciat  ipfum  >,c T fi  igitur  ipfum  * multiplicant, ipfum  efficit  y (per  »6  ffptimi)  igitur  ipfim  fi  tp 
fum  y metiuntur.  Dico  iam  quod  cr  minimum. Si  autem  non^ipfi  numeri  'm  fi  ,metiuntur  aliqui  numerum 
minorem  extjlentcm  y metiantur  cr  e fio  quoties  *, ipfum  J metitur  fiot  unitates /mt  tn  1,  quoties  au 

tem  fi,  ipfum  y metitur , tot  unitates  fint  in  {.  Igitur*,  ipfum  • multiplicans, cfjvcit  ipfum  «*,cr  A multipli-’ 
eans  ipfum  y, egvat  ipfum  J^cualu  igitur  cfl  qui  cx  * i,ci  qwcxfificft  igitur  (per  18  fepumi)  fient*  ad 

r » fi  facit 


t$6  ARITHMET.  ELEMENT.  E V C L ! D T S 

fi,fic  efl  /ad  #,ip p dutcm  a fi,fant  primi, primi  aute  (per  i » feptimi)  cr  minimitmirti  /e.'.'.  fi ..,1 

tm  uero  metiuntur  eunde  ratione  bibentes  aquahter  .maior  matorem}cr  minor  mi-  y ............ 

norem.  Igitur  (per  x 1 feptim)  f uxtitur  ipfum  ',fcqucnf  uidelcct  fcqucnt? . Et  quo-  A 

ttiam  i pfot  fi,  f,  multiplicans  ipfot  y A , ficitxti  igitur  ( per  1 7feptimi)  ficut  fi  id  • .... 

0,/ic  y id  A.  At  fi,ipfum  i metitur, metuur  erg)  cr  y,  ipfum  A,  mutor  minorem,  quod  / 

tk  Impofibtle.  igitur  ipfi ce  fi,ncn  metiuntur  aliquem  numerum  minorem  cxitirntrm  ipfo  y, quando  ipf  et 
C,  primi  adinuicem  fuerint.  ]gitur  y,minimus efl, qui  fub  ipforum  « fi, dimenfionem  cadit . Non  (imprimi 
ipfi  CdJinuicnn,cr  fnmmur  (per  ir  feptimi)  minimi  numeri  eandem  rationem  habentium  ipfi*  fi, fimtq; 
{ecqualis  igitur  eti  qui  ex  * /,et  qui  ex  fi  • (per  19  feptmu)  & * ipfum  • multiplicans , efficiat  ipfum  y,  er 
fingitur  ipfum  ce  multiplicans  effiat  ipfum  y.  Igitur  a fi, ipfum  y ,metiuntur.Dtco  iam  quod  cr  nummum, 
fi  non,metiunlur  ipfi  numeri*  fi  ^liquem  numerum  minorem  exiflentcm  ipfo  y,  metiamur  cretio  A,ej 
quoties  quidem  *,ipfum  A,mctitur . tot  unitates  fint  in  * . Quoties  autem  fi,  ipfitm  Aanctitur,  tot  unitates 
fixi  in  S ce, igitur  * inulriplicans, efficit  ipfum  A,tpfc  fi  uero  ipfum  /,  multiplicans , efficit  ipfum  A,  aqua- 
lis igitur  eti  qui  ex  * *,ei  qui  exfd-Eti  igitur  (per  19  frptmi)  ficut  a, ad  fific  eti  $,ad  ».  Sicut  autem  * ad 
fific /ad f,<y (per u quinti) igitur ficutfadrfictad  »jpfiautrm  /r.mtnimiuc  /..  . 

ro  eandem  rationem  habentes  rque  metiuntur:  maior  maiorem, cr  minor  rmnore  1...  fi...... 

(per  it  feptimi)  igitur  1, ipfum  imetiAr.cr  quoniam  *,ipfosi /multiplicans,  ip-  y /. 

fos  ficit  y A, efl  igitur  (per  17  fepitmi)  ficut  1 ad  «,fic  eti  y,ad  A.  At  /,  ipfum  * me-  A 

tirur,o"  y igitur  ipfum  A metitur  maior  minorem,  quod  'eti  impofiibile . I pfiiff-  • . . 

ticr  ce  fi, non  metientur  aliquem  numerum  minorem  exiflentcm  ipfo  y.  Igitur  1 • .. 

nimiis  cxiflcns,  fub  ipf  orum  « fijimenfioncm  cadit:  quod  oportuit  (icere. 

E uclid.  ex  Z amb.  Theorema  tj.  Propofittojy. 

Si  bini  numeri  numerum  aliquem  mcnfi  fuerint,&  mininius  qui 
fub  eorum  ditn  cnfionem  cadit,  eundem  metietur. 

THE  O N’  ex7.mb.  bini  ntim  numm  * fi, numerum  tliquem  y fi  meiitiur, mutimui  uero  Jit  i.  Di- 
eo  quid tquoq-,  ipfum  y fi.nuttlur.  Si  tutem,, ipfum  yfi.non  metitur  ipfum  ... 

fi  fimetiens  ipfe  i, relinqu.it  feipfo  minorem, boc  at  y /,c  quciut  m ipfi*  fi,  fi... 

ipfum  1 metiuntur# ,, ipfum  fifxr  tpft  «f, igitur  ipfum  fi /.metientur une-  < 

tiutur  tutem  c fotum  y *!,cr  reliquum  igitur  y /, metietur  muiorem  nofio  - >.'•••/ 

tem  ipfo  y.qtiod  efl  impoflibtle.  H tud  igitur  non  metitur  i, ipfum  y fi, metitur 
CTg::  quod  erttdemonflrtndum. 

F.uchd.ex  Ztmb.  Problenu  ,.  Vropofitio  jS. 

Tribus  numeris  datis.inucnire  que  minimum  numerumetiutur. 

THEON  rx  Ztmb.  Sintitti  numeri  .fi  y .oportet  itm  imienire.que  minimi  numerum  metiuntur. 
Sufltpitturenim  (per  ,6  feptimi)  minimut  nuaerur  fi,  qui  fub  tpforum  * fi.dtmenjioncm  ctdtt.  Umy,ip- 
fum  J'-tul  mrtitur,tut  non  mclUurunctittur  priittunetiumur  tutem  & ipfi*  fi  ipfum  y .igitur  ipfi*  fi  y, 
ipfumfi  metiuntur.  Dico  quod  & minimum.  Si  tutem  nontipfi  * fi  y,numerime-  «... 

lientur  numerum  minori  ipfo  fi, metutur '.  Quemitm  ipfi*  fi  y, ipfum  i metiun-  (.... 

turugitur<y*fi,ipfumtmclMw,crmimmMtgiiurqucipfi*fimctiuiur,me-  y 

tietur  ipfum  e,  per  n fcptflki . At  minimm  quem  ipfi  * fi  metiuntur, cA  fi.  Igitur  fi 

fiflpfum , metietur.nutor  minorem, quod  en  mpofiibde . Ipfi*  fi  vgifitr  »5  me  

tietur  mme rum  tliquem  minorem  euiflentem  ipfo  a.  Igitur  ipfi.  fi  y uninimu  .<unetiiantr . Non  metit- 
tur  rurfut  y, ipfum  t.crfufcipijlur  (per  j 6 feptimi)  minimui  numerut  t.qnem  metutur  ipfi  y a Quonil 
* fi, ipfum  t, metiuntur#  fi  ipfum  i metitur  /j  • ( ipfum  i,  igitur  metiatur : metitur  tutem  er  yfipftm  f, 
igitur  tpfi*fiyjpfum  t, metiuntur.  Dico  quod  cr  mimmum.fi  tutem  non  ipfi  *fi  y, metiuntur  tltquc  nu- 
merum minorem  exiilentem  ipf. ,, metunt  ir/.  Qjionii  ipfi  * Cy, ipfum  {,mctuuuut,<?  ipfi  * fi  igtturip 
fum  [ metiuntur, emittimus  igtm  quem*  fi,  metiuntur,  ipfum  !,  «... 

metietur  (per  n feptimi)  immmut  tutem  quem  ipfi*  fi  metuitur  /.,... 

efl  fi.  Igitur  fi  ipfum  /,mttilitr  tutem  er  y, Ipfum  ’ Igituripfifiy  y 

ipfum  i mctiutur.qutrf  (per  rtndcm)  cr  minuunt  quem  ipfi  y fi.  fi .' 

metiuntur,  ipfum  t, metietur.  At  minimut  quem  ipfiy  fi , metiun-  e .'. . 

turefti.  Igitur , ipfum  'mctilur.mttor muiore.quodeU mpofii-  / 

btlc.  Ipfi*  fi  y,  igitur  non  metiuntur  tliquem  numerum  minoro»  exiflentcm  ipfo  i.  Igitur  i minimi.  % 
quem  ipfixfy  metiuntur : quod  oportebat  fixere, 

ludii 


Eiiclnf.  ex  Camp.  Propoptio  jr' 

I numerus  aliquis  alium  numerum  numeret,  erit  in  nu- 
merato  pars  <1  numerante  denominata. 

CAMPANV  s. Huius  fenfus  eft  quod  omnis  nummis  nu  uniras 

mera  rus  a ternario,  habet  tertiam, & numeratus  a quinario 
Inberquinr.rft^qrdccarreris,  urft  b numrrera.erir  in  a pars  denominata  ab:  e...  e.. 

numerer  enim  ipfum, quoties  uniras  in  c.crirqj  per  »6utc  quoque  toties  nu-  a 

meret  a, quoties  uniras  in  b, quare  rora  pars  eft  c a .quota  uniras  b:&  quia  uniras  cft  pars  omnis 
numeri  ab  ipfo  denominant  per  communem  fcienriam,  erir  epars  a,  denominata  a b : quod  eft 
propofirum. 

E uclid.cx  Zmb.  Tbeorcrru  14«  Propcfitio  j.>. 

Si  numerum  aliquis  numerus  metiatur,  menfus  cognominatam 
partem  habebit  metienti. 

THEON™  Zamh.  Nwnr rum  enim  •jumenta  liquit  f, metiatur.  Dico  quod  *,  cognominati  par 

tm  habet  ipp  f.  Qa otici  enim  fi, ipfum  * metitur Jot  unitates  funt  in  Qbo-  * 

niam  C,ipf m x, metitur  per  eas  qua  in  y funi  unitates, metitur  autem  er  4,uni- 

taa  ipfum  y,  per  eat  quxin  eo  funi  unitates  ,aque  igitur  (pensfeptimi)4uni-  $ .... 

tas  ipfum } .numerum  metitur, er  f,ipfum  *.  Vicijim  igititr(pcrcandc)  eque 

at  unitas  ipfum  fi  metitur  numerum, metitur  nero  er  >, ipfum  *.  Qualitatis  igi-  y... 

tur  pars  cfi  4,  unitas  ipfmt  fi  numen, talis  pars  cli  er  y,  ipfrus  e.  At  4 imitat, 

pars  esi  ippus  ( et  cognominata,  er  > igitur  ipfius  *,  pars  r/I  cognominata  ip-  4. 

pf.  Qtjare *, partem  habety cognominatam tppfiquoderat demonftrandum. 

Euclid.  ex  Camp.  Propoptio  jS. 

1 1 numerus  aliquis  partem  quotamcunq;  habeat,  numt- 
rabit  ipfum  numerus  ad  illam  partem  dnftus. 

| CAMPAM V S.  H«c eft conucrfitpramufTpcuius cft inrenrio.qudd omnis 

numerus  habes  tcrriam.numerirur  a ternario,  habens  quintam,  d quinat  io, 

I ficiy  de  Cfreris,  ut  fi  b fit  pars  a denominata  ac, fcquitur  umut 

Utcnumereta,  quia  enim  b eft  pars  a denominata  a c,fed&'  unitas  eft 
pars  c denominara  ab  ipfo  c per  conccptionem,fcquirur  ur  quoties  uni-  b . . c . . 

ras  num  erat  e, toties  b numerer  a,iraq?  per  io  quoties  unitas  b, toties  c nu 

merata,  quare  conftar  propofirum.  Aliter  idem.  Cum  fit  b pars  a,  fit  to  a 

ta  uniras  c,  eritip  per  hac  comunem  fcienriam, unitatem  efle  parte  omnis 

numeri  ab  iplo  denominaram  ctdenoininans  bina:  &quiarft  bina  quoties  unitas  in  c,euiden 

rerfequitur propofirum  peri tf. 

Euclid.  exZmb.  T heeremir.  Propofitio  40. 

4°  Si  numerus  partem  habuerit  quamlibct,cum  numerus  cognomi- 

natus parti, metietur. 

THEON  ex  Zamb.  \u::ientl  inquam  .partem  habeat  quamlibet  fi.cripp  fiparii  ccgrnunatus 

ftt  numerus  y.  Dico  quod  y, ipfum  * metitur.  (Quoniam  enim  fi.ippus  • pars  eft  eo  x 

gummata  ipp  y,eii  autem  CT  4 unitas  ippus  yfars  cognominata  ci:qualit  igi - 
turparteft  4,  unitas  ippus  y, numeri:  talis  pars  eftej  fi  tppus  t^qui  igitur  4 uni  fi  .... 

tat  ipfum  y numerum  metitur.  ©■  fi, ipfum  « . Vicifim  igitur  (peri  e feptimi ) t- 
quc4,umtu  ipfum  fi  numerum  metitur  cry  ipfum  *,cr  y igitur  ipfum  • metitur:  y 

quod  erat  demonftrandum.  .f  _ 

E uclid.  ex  Camp.  Propoptio  j». 

Vmcrorum  minimum,  propoli  taru  denominationum 
habentem  partes  inuenire. 

CoRRSLARIVM. 

Exq  manifeftu  eft  cp  minimus  numerus  numeratus 
' a qtlibet,  eft  minimus  habes  partes  denominatas  ipHs. 

CAMPANV  S.Sint  a b c d, denominantes  partes  propofitas.de  e minimus  numeratus  ab  cis 

r l fumpiu* 


ipS  ARlTHMET.  ELBMENT.  EVCL1DIS 

fumprus  fecundum  Ipfum  c dico  die  que  quarnmus.  Sinr  enim  fecundu  r „• 

quos  numerant  ipfum  i g Ii  k,  entip  per  » 6 & hanc  communem  fcienriara,  i , , f 

«initas  efr  pars  omnis  numeri  ab  iplbdi&a.uruiceucrfafghk,  numerent  e b ...  g...« 

fecundum  a b c d,quar e luur  partes  erus  ab  illis  di<fbe:eA  igitur  c habes  par  c . . • . h . . . 

tespropoficarumdcnommaiionum.  Minimus  etiam, quoniam  fi  alter  fue  d k.. 

rir  ut  l.fmr  partes  l dic  t*  ab  eis  m n p q,  erunrcp  per  u &L  praediatam  communem  fcicnriam  a b 
c d.uiceuerfa  partes  l diitar  ab  m n p q, quare  non  erat  e minimus  quem  numerant.a  b c d;quod 
eA  inconueniens. 

C AM  pani  «moretis.  Habito  minimo,ficura  cA  habere  fecudii, aut  quot&cuq?  Iibcr.fi  fecun 
dii  quidc.fume  duplu  minimi, fi  terti  ii,  triplum, & adiiunc  modii  in  ahjs . Cum  enim  omnis  mul 
riplex  ipfius  e numeretur  ab  a b c d,  per  hanc  communem  feiennam  omnis  numerus  numerans 
altum,  numerat  omne  numeratu  ab  illo  incceflccft  per  utomnts  multiplex  e habear  panes 
denominatas  ab  a b c d,fi  itaqt  duplus  e, non  fuerit  fecundus  habens  partes  proportrarum  deno 
fcmnahonu.ent  alius,  quem  ficur  feqmtur  efle  maiorem  e,ficfcquitur  cfTe  minore  duplo, & quia 
illum  numerantabcd,perj$,fequirurpercorrelariumj6  quod  e numerer  eu  1 ...... ... , 

dem,  quod  eftimpofsibile:  cum  enim  numerer  fe,  numeraret  per  hanc  cornu*  m * 

nem  fciennam.ommgnumerusnuincranstorum&derra&um,numcrarrcfi-  n 

duu.differentiamilluisadle.quf  cum  fit  minor  eo, maior  numerus  numeraret  p ..... . . 

minore,  quod  efle  non  porefi.  Sequiruriraip  duplum  e,  efle  fecundu  numerum  q ... 

habmrrm  propofixarum  denominarionum  partes.  Similiter  quotp  argues  rriplu  e efTe  ternum, 
probaro  duplo  cife  fccudum.alioqui  quia  eflet  triplo  minor  & duplo  maior, Coqueretur  e numc 
rare  aliquem  mtrr  ipfius  duplum  & triplum, quod  ut  prius  paret, cA  impofsibile:probaro  aurem 
triplo  eife  ter tium.ad  huius  fimilitudincm  probabis  quadruplum  efTc  quamim;&  fic  in  arteris» 
CAMpANIaddmonn.  . 

Minimum  numerum  habentem  partes  propofitarumdenomi- 
nationum  fumpraruni  continue,  rcpcrirc. 

Vt  minimum  numerum  habenrem  fecundam,  qua:  fecunda  habear  tertiam,  qux  etiam  tertia 
habear  quarri.aur  qualuercunq;  conringar  eas  ab  eifdem  uel  diuerfis  denominari.  Multiplicare 
oportet  denoniinatorcprimxpartisin  denommarore  fecunde, & excis  produ<ftu  in  denomina 
tore  tertiar, producum  quoqj  in  denominator?  quarnc.ficcp  de  'cpreris  ufqr  ad  ultimam  a prima 
uel  ulqi  ad  primam  ab  ulnma:&  qui  prouenenr.erit  qui  inquiritur,  ut  propofiro  60  uel  S4.  Hoc 
aure  ira  efle  demon  Arariul  fic  habeto.  Sinr  numeri  partes  propoficas  denominantes  a bc,  uola 
mus  inuenire  minimum  numerum  qui  habear  partem  denominatam  aba,ira  quod  illa  pars  ha- 
bear parrem  denominatam  a b,fcd  S£  liare  aliam  di&am  a c.Du  f 

caruriraqjcinb,&prouetiiarc,&ein  a,[&proueniatf,cu  dico  e .......  * 

efle  quem  qufrimus.Cum  enim  fproueniar  ex  a in  e.eritepars  c ....  c»~  a., 

f dicta  ab  a,fcd  & propter  hoc  erit  c pars  e dicta  ab,  & quia  uni  unitas 

fas  eA  pars  cdifta  ab  ipfoc,  parer  f habere  partes  ut  proponi'  . vl 

tur.  Si  ergo  fnon  fuerit  minimtis,firg,fir<ph  par»  eius  difta  ab  g - 'jj,. — „Lm 

a,«  k pars  h diifta  a b,I  quocp  pars  k dufta  a c.  eririp  per  il,  f ad  h ... 

g.  ut  eadh,& e ad  h,ut  c ad  k.iremcp  c ad  k,ut  unitas  ad  1, quare  k 

permutarim  f ad  e,  ut  g ad  h,8t  c ad  c,ut  h ad  k,  & c ad  unirarem  1 .. 

ur  k ad  I,  ergo  per  ij.cnt  in  proportionexqualitans  f ad  unitatem, ut  gad  I.ergo  permutarim  e- 
rir  f ad  g,ur  umra9  ad  l.quare  cum  g fir  minor  f^prit  1 minor  unirare,  fcquirur  igitur  impofsibilc 
partem  numeri  minorem  eife  unirare:  erit  itatp  f minimus,  habens  partes  ut  proponitur . Quo 
inucnro  fi  cura  fuerit  habere  fecundu  aut  quorikuncp  liber.per  minimi  multiplices  (ur  prius  di 
Aum  eA)  fumendi  erunt.hoc  aurem  39  proponitur  in  alio  fecundum  hunc  modum. 

Propofitis  partibus  quotifcunquelibet,minimum  numerum  «as 
continentium  inuenire. 

Vrfiparrespropofinrfinrabc.finriprasdenoini-  a tertia  d ... 

nantes  d e f,&lumarur  minimus  quem  numerftd  c b quinta  e **..  v . 

f,qui  fir  g,hunc  dico  efle  quem  quzrimus.eruntenim  c fexta  f ...... 

in  eo  propofirx-  partes  per  17,  qui  fi  non  fuerit  mini-  g 

mus  eas  continens;  fit  ergo  h,  quem  numerabunt  dc  h 

f,P"  >*.  iguurnon  rmgm.mmut  numeratus  ab  eis.quod  eftincouraicns.  quia  minimus  erat. 

Campani  mu» . InieUigo  uero  partes  a b c,  indeterminate  pom , non  fub  quan- 
ta rate  certa:  aliter  enam  non  effet  nccdTanura . ut  minimus  numetu. , quem  numeramdef. 

edet 


LIBER  SEPTIMVL 

«flet  minimus  contines  partes  propofitas.plurimas  enim  conringit  partes  reperire.quas  nume 
rus  numerarus  ab  eorum  Jdenominaroribus  non  conrinet:uerbi  grata.  Tres  numeri  qui  fune 
uo,9o  81  70»,  funt  eiufdf  numeri partes, primus  quidem tmia.fecundus  uerd  qnarra.fV  tertio» 
quum. nec  tamen  minimus  quem  numerant  denominat  ores  eorum  qui  efi  6 o .partes  illas  con 
tiuer.liifiandum  igitur eft  (fi  partes  fub  certa  quannrate ponantur)  pnmx  confrqucntix  huius 
dcmonfiranonis.Non  enim  fequitur  ut  arguit  per  >7  fi  ternarius  hunc  numerat,  ergo  hic  nume 
rus  politus  eu  eius  tertia,  fed  ergo  habet  tertiam,  quapropter  i dem  efi  quod  proponitur  fecun- 
dum utrtinip  modum, fed  fecudum  primum,  conueiuenhus  uidetur  quod  intenditur  proponi. 
Attendere  aure  opotter  cum  omnis  pars  habear  qu.innratc.quod  in  eo  contingit  ponere  quoeli 
betSI  quaslibet  partes  fecundum  quantitatem,  8i  inquirere  quis  minimus  eas  continet,  & fub 
quibus  denominationibus.  Minimum  aurem  eas  continentem  confiat  efle minimum  numera- 
tum ab  eis/ecudum  quos  uerd  numerat, funr  qui  illas  in  illo  dcnominanr.Cdringtr  iterum  po» 
nere  quorhbet  & quaslibet  denominationes,  8C  inquirere  in  quo  minimo  hx  denominatione» 
repenuntur  SC  fecundum  quas  quant  itares. Minimum  qucxp  confiat  efle  minimum* n umerarum 
ab  illis, fecundum  quos  urro  numerant, funr  qui  quanrirares  determinant,  urrobiey  aurem  iddr 
co  inquiritur  minimus, quia  infinirifum  hinc  quidem  qui  has  partes  conneiitMiidc  ucro  in  qui- 
bus hx  denominationes  reperiuniur.Conringirrurfu9  ponere  quorhbet  partes  & totidem  de- 
nominationes uclquothbet  denominationes  3i  totidem  partes, non  aurem  quusliber  cum  qui- 
bushbcr:ied  certas  cum  cerris.  Si  enim  ponam  partes  tres,  quartior,  quintp,  denominationes 
earum  6,-, s,&  inquiram  quis  numerus  continet  has  partes  fub  ifiis  denominationibus:  limitis 
rro  mquifirori  uano  qufrenri  impofsibile. Certas  igitur  conuenir  ponere  partes  cum  denomi- 
nationibus certis  8C  non  ut  contingit,  81  inquirere  quis  numerus  pofiras  partes  fub  poliris  de* 
nominationibus  continet, non  aurem  quos  minimus.unicus  enim  efi.nam  fiuc  propolua  tuent 
una  pars  & una  dctiominario.fiue  plures  8C  plures.non  erit  fumere  plures  nurrteros  quod  pro- 
politum  erit  continentes. Solus  enim  efi  cuius  ternarius  efi  quinra.non  plures.  Solus  quocp  cu- 
ius ternarius  o«5iaua,  & fenarius  quarta,  non  plurrs.Ideoip  proponentem  partes  & denomina* 
tionrs  iplarum  in  toro,  non  efi  quxrcrc  quis  minimus  continet  has  partes  fub  ifiis  denonuna- 
nombus;  fed  quis  unus  contiiier,proponentem  autc  partes  ranrum, contingit  qua  rei  e quis  mi 
nimas  continet  BL  i quibus  meo  denominantur  ifolasquotp  proponentem  denominationes, 
conuenir  quatere  qux  partes  ab  illis  di(hc8t  in  quo  minimo  rcperiunrur.  Conuenienrius  autc 
uidetur  partes  per  denominationes  inquirere,  quam  denominationes  per  partes , diucrfitarem 
quidem  denominationum  :non  partium, comitarur  proportionum  diuerfiras. 

E ucUd.  cx  Zmb.  Problcmd  €.  P ropofitio  41 . 

, Numerum  inuenire.qui  minimus  exiftens  habeat  datas  partes. 

T H E O Not  Zirai.  Sint  dutu  purtes  *f,?,oportetium  numerum  inuenire,qui  minima exifiensbu 
heA ipfutuj,), pertes.Sint(pcrif  feptimi) ipfe*,t,y, purtes cognominet* numeris  A, «,/,  c r fumetur 
(per II  feptimi) njmiitimtH numerus, quem  J,i,f,ntetiuntur.Quonti igitur ipfi  metiuntur  «,cog na 

minutum  purtem  Met  *,ipfil  U,i,f,  (per  m feptimi.)  Ipfit  tutem  J,iJ,cogncmiiut*pertesfuru  *J,y.ljf 
tur  tjtubet  purtes  Dico  quid  o minimus  exiflent.  St  tutem  ..non  exifiut 

minimus  hebens  tpfts.x,S,y,ptrtes:  erit  tliquis  numerus  minor  ipfo*, qui  bebe-  t fecunde  d.. 
buipftt  purtes  uJ.y.Stt  (per  t e feptimi)  t,quoniem  d, hebet  tpfes  pertet «,  f,  b tertie  e... 
p,  igitur  numeri  cognommuti  perttbus  x,f,y,metientur  ipfum  f, penibus  ente  c quurtu  f:... 

•t  y,  numen  J,t,f,<ognominete  funtAgitur  ipfi  *,x,[ipfum  t metietur,  quinti  g 

nor  efi  ipfo  t. Quod  efi  impofitbtle.Non  erit  igitur  tliquis  numerus  minor  ipfo  h 

*,  qmbubeut  ipfts  *J,),purtet:quod  oportebit  demonfirtre. 

SEPTIMI  Ulli  PINU.  j 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE- 


ci  PHILOSOPHI,  AR.ITHMETICOB.VM  ELE- 
mtntorum  LdieroBaum, 


E*  Campano. 


Hiffnitlonn. 


Atera  numerorum  dicuntur.quorum  multiV 
plicationc  numeri  producuntur,  j Superfi- 
cialis appellatur  numerus,  qui  fub  duobus  la 
tcribus  continetur.  3 Solidus  uero  qui  fub 
tribus , ex  quorum  continua  multiplicatione 
habet  procreari.  4 Quadratus, eftnume' 
rus  fupcrficialis , xqualibus  lateribus  conG' 

_ ftens.  y Cubus.eftfolidus xqualibus  conG» 

ltens lateribus.  6 Similes dicunturnumerifuperficialesGuefolid/, 
quorum  latera  fun  t proportionalia. 

Buclid,  ex  Camp.  Vropoptio  t» 

I numeroru  quotlibct continux  proportionalitatisduo« 
extremi  fuerint  cotra  fe  primi,  cos  omnes  fccundumfua 
proportionem  minimos  eflcneccfleeft. 

rCn.T„  C*y  PA  N y s-S|nr «Jnrtnuc proportionales, a.b.c.duoqj exrremi  qui funta, 

ciinrconrra  reprimi,  dico  quod  in  eadem  proportione  non  rc-  a. . . . b 

pe-nenturrotidc  minores.Sr  aurem  conringir.finrd.e.f.eriri»  per 

v leptimi.aad  c.ficurdad  f,St  quia  a furit  minimi  in  fua  pro-  d...e f 

portione  per  ij  ei ufdem,fequmirpcr  1 1 ur  a numerer  d,fitc,f,ma 

lores  fcuicet  minores, quod  e, Te  non  polefl. 

E ucUd  ex  Zamb.  Theorema Pmppptio 

I I fuerint  quotcunq;  numeri  continui  proportionales,* 
extremi  uero  ipforuprimi  adinuiccmfuerint,  minimi 

j funt  eandem  rationem  habentium  cis. 

THEON  ex  Zamb.  Sint  quotcunq;  numeri  continui  proportioiulet  .,f,y,J,ex 
eandem  raTonem  h .muUc  'K<V  dtprimtfmt  adtnuici.  Duo  quod  ipji  .,d,)^,mtniMifutt 

‘^™ra.ionemhabtntiumets.Siautemnon:fintmino  « 1 

res  medjm  ralioneexifleu-  f. 

teicts.Btquonum  ,/>m  eodem  [mu  ratione  i-  v 

£/«'>/>»>  ‘(Trqiatltseii  multitudo  ipforum  >,/,»,# ,at  4.... 

«,  mdluuMm ipforum eque igitur e(i flcut * > 

. '**  adimucrmprimt  uero  crmi-  / 

mm,  (p*r  i+fotmii)  minimi  tutem  numeri  metiuntur 

r^dcmrationcm  baUn^dtfidit^dntccalcns  antecc  6 ; 

fibde.  loTjrwn^t^jmlCm  (P<T  l‘fcP,lm}  bfetitur  igitur  a.ipfum  t, maior  minortmstftoi  efl  imptf- 

eadem  noufu.it  ratraie^/k  latiir  u.tH.4. 

- imi  junt  eandem  rationem  habentium  entquod  oportebat  demonftrare. 

Euelld.ex  Camp.  Propoftios. 

Vmcros  quothbct  continux  proportionalitatis/ecun- 
dum  proportionem datam,minimosinucnirc. 

Vade 


ilBBK  OCTXvrs:  um 

CORRBLARIVM. 

Vnde  manifeftum  crit.quod  fi  fuerint  tres  numeri  continu  x pro 
portionalitatis  fecundum  eam  minimi,duocxtrcmicrunt  quadra' 
ti:quodfi  fuerint  quatuor, erunt  extremi  cubi. 

CAMPANV S.Sinr dat*  proportionis  minimi, a Si  b a . . 
ducarurcp  a in  fc,&  fiat  c.Si  in  b,&  fiat d.b.quocp  in  fe,8C  b... 

proueniare,enitqjc,d,e,cotinuc  proportionales  in  pro  c....  »• 

portione  aadb,peri3  8(19  feptimi.  Er  quia  c c funr  d...... 

contra  fe primi  per  sleiufdem, erunt c,d  c, fecundum  da  c. ........ 

tam  proportionem  minimi, per  pnrmiffam. Ducatur  ire  f 

rum  a in  omnes  illos, Si  prouetiiar  f.g,  h,  Si  b in  e,& pro  g 

ueni.it  k,&  erunt  etiam  f,g,h,k,corinue  proportionales  h 

in  proportione  a ad  b.prr  >s  Si  19  feptimi:  mininu  quorp  k • 

per  28  eiufdem  Si  promittam. Hac  uia  Si  ratione  inuenicnrur  quin<p,uel  fex,ucl  quorliber. 

Euclid.cxZmb,  Problemdu  Propojhioi . 

Numeros  inuenire  continue  proportionales  minimos.quotcun 
que  imperaucrit  quifpiam,in  data  ratione. 

THEO  Nrx  Zjmb.  Sitdalaratioin minimis  mcncns.tpfius  * ad  l, oportet iam numrros  inuenire 
conlmM  proporttonalts  minimet  quotcurug  imperauit  qwftnam  i»  ipfiiu  « ad  fi,  rarioue.lmperctur  iam 
quatuor,<y  afeipfumanidtiplicans  efficiet  yjpfum  uero  fi,  multiplicant,  efficiat  ipfum  A : c in;  uper  C, 
ftipfm  multiplicans, ipfim  efficiat  i.E t infuper  * ipfos  y,A,tjnultiphcans, ipfot [,u,  t, ficui, at fi,  ipfum 
t, multiplicans  efficiat  ipfum  ».  Er  quoniam  •feipfum  multiplicans  ipfum  effecit  y.  tp/im  autem  f.  multipli 
eans  ficu  ipfum  Agtmierm  tam  *,  binos  numeros  a,  (,  multiplicatu  efficit  f,A.Ejl  igitur  (per  Jec  unam 
feptimem  fepti-  at... 

mificuta, ad  fi,  f..., 

fic  c fi  y,  ad  A.  

JUpjw  quonu  A 

*, ipfum  f,mul: i*  • — \ 

plicans  ipfum  A,  / 

fecit, acS.fcipfii  

multiplicam  ip-  t 

fum  jccin.uter-  

que  igtturipfo- 

rumaj  ipfum  f, multiplicant  efjccit  utrunque  ipforum  At.  Ei)  igitur  (per  decimamoilauam  feptimi)  ft 
tutu  ad  fi.jic  e/lAadi.Sedficutuad  f,fic  eflyad  «!,©■  ficut  igitur  (per  uniecmam  quinti)  y ad  A,  fic  tfb 
A ad*  Et  quoniam  a,ipfos  y, A, multiplicans  ipfos  /,.  fecit  aft  igitur  (per  ir  feptimi)  ftcut  y ai  A,  fic  esi !, 
ai  uj&teut  autem  y ai  A, fic  erat  * ad /,&  ficut  igitur  (per  undecimam  quinti)  « ad  fi.fic  e H {ai  «.  Rurfut 
quoniam  uapfcs  A,,  muitiplicansjpfos  efficit  «,/,r ft  igitur  (per  eandem  17 ) ficut  Aaic,ficcfl  taif,fei 
fic  ut  A ai  I,  fic  esi  U ai  fi4  & ficus  igitur  ( per  undecimam  quinti  )*ai  f,fic  uad«,ty  quoniam  tpfi*J, 
ipfum  ijnultiplicantcs , ipfos  cfjicerunt  i,.:efl  igitur  (per  decimamoilauam  feptimi)  ficut « ad  fific  4 ai 
m: patuit  autc  quod  ficut  * ai  effic  f,ad  «,©• • ai  4,  cr  ficui  igitur  (per  undecimi  quinti)  faiu,tyuad4, 
fic  cS  i ai  e. Igitur  ipfi  y,A,i,sy/,,,i,^proportionalesfuntm  ipfius  * ad  fi  ratione.  Dico  quod  cr  rami- 
mitquontam  cmm  tpfiu,  fi, minimi  funt  eandem  rationem  habentium  cis, minimi  autem  eandem  raiicnenu 
tabentium  primi  funt  aiinuicem  (per  « fepumi,)ipfi  a fi,  igitur  primi  funt  adir.uiccm,  cr  u:erq;  ipforu 
aj.fapfim  multiplicans, utrunq  ipforum  y^fecitiutrunq  autem  ipforum  y,i,multipiicanSMrunqi  ipfo 
rum/ , u, ficu  dgllui  (per  1,  fcpiimigpfi  y,*CT  /.■sprinti  funt  aimuicc  m.Si  autem  fuerint  quothbct  numc 
ri  continue  proportionales,  extremi  autem  ipforum  primi  aiinuccm  fuerint  imimmifunt  tandem  ratio  • 
nembabentiumcis(perprimamcHaiii)lpfiy,A,i,igiucrcr{,u,f,u,minmifunteatiicmratmemhal>eti 
ti  um  ipfis  uj-.quod  oportuit  ficijfe. 

P O R I S M Afiue  corrclarwm  Proinde  manifestum  esi  quod  fi  Ires  numeri  continue  proportionales 
m‘ " minimi  fuerint  eandem  rationem  habenttu  ets, extremi  eoru  quadrati  fanr.fi  autc  quatuor, cubi 
| Euehd.ex  Camp.  Propcfiuo  j. 

II  numeri  quotlibcc  continue  proportionalesfecundu  fuam 

propor* 


aoi  ARITHHET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

proportionem  fuerint  minimi.duos  eorum  extremos  contra  tepri' 
mos  eiTeneceflario  comprobatur. 

CAMPANV  S.Hfcrcrria  cft  conuerfa  primar.Sint  enim  a,b,c,d, continue* proportionales,  8 C 
fecundum  fuam  proportionem  minimi,dicoqudda&  a.......* 

d extremi, erunt  adinuiccm  primi,  minimi  enim  in  pro 
portione  a ad  b,fint  c S.  f.erunrq;  per  22  feptimi  contra 
fe  primi, per  hos  ergo  duos  fecundum  doctrinam  prx- 
imlfar  mueniantur  roride  continui  proportionales  & 
minimi  quor funt  numeri  propofiri , primo  quidc  tres 
qui  funtghk,  deinde quaruor  quifuntl.m,  11,  p,  & ad 
hunc  modum  continue'  per  additionem  unius, quouftp 
fianr  tot  quot  funt  numeri  propofiri.ut  funt  hic  1,  m,  n, 
p:fequirur  ergo  I,m,n,p,xqua!es  eflea,  b,  c,  d,  eo  quod 
in  eadem  proportione  funt  urriqj  minimi,  &C  quia  1 SC  p 
funt  conrra  fe primi  per  28  feptimi, erunr  quoqj  a & d il  1 
lis  arquales,  conrra  feprimi,  quod  eft  propoHnitn.  p . 


b. ... 

c. . .. 

d. ... 

e. . 

f. .: 

g. ... 

h. ... 

k. ... 

l. ... 


E uclid.  ex  2mb. 


Thcorcnuk  j 


P ropojitio  j 


Conuerfiprim*. 


y ...... 

A 

»... 


Si  fuerint  quotcuncp  numeri  cotfnui  proporrionaics.minimi  ean  * 
dem  ratione  habentium  eis, eorum  extremiprimi  adinuiccm  erunt. 

THEON  cxTrtmb.  Sint  quotcunque  numeri  continue  proportionales, minimi  eandem  ratione  ba- 

titiii  as,*,C,y,U.Dlco  quod  extremi  corii  * 

boceJl^et^primiddmuiccfunt.Sumitn-  t 

tur  enim  (per  » oftaui  urit;  feptimi ) Uni 
numeri  minimi  in  ip[oru*,C,y,4,  r titione, 
hoc  cli  1 /.T res  aut  utu,ctfcmp  deinceps 
uno  plus,quoad^fmpta  multitudo  equa 
fitmtdtitudiniipjorii.x,(,y,a.Su[apiilur 
fintij;  A u r t. Igitur  (per  i.  feptimi)  corii 

extremi  A J, primi  adinuicc  ftmt.Quomi  e-  n i 

mmtf  primi  funt , utcrq-,  aut  corii  feipfii  A 

multtphciis  ulrunq-  ipjorii  »,*, fecit  utrun  p 

que  aut  tpforu’  multiplicis  utrunq;  ip-  r 

/ orum  a,  i, jecit  igitur  (per  19  fcpttmt)ipfi  /. 

u^jprimtfunt  cr  A /.Er  quoniam  tp fi  minimi  funt  eandem  rationem  hahentiumcisfunt  autem  & 

a>“>  *,  f , minimi  in  eudem  ratione  extUentes  tpfts «,  A > , -t,  cr  aqualis  multitudo  tpfortm  e,f,y,ey 
mollitudini  tpforum  *,M*,t,iuiufqmfo  igitur  tpfcrum  *,(,),ei,imicuiq;  ipforum  xttiJrJfJeH  equulis  *- 
qiuhs  igtturcd  *,tpfi  x,<y  Si  ipfi  /,©■  quoniam  ipfi  A,/,  primi  adtnulicm  funt,  equalll  autem  cjlxipfie, 
C I>ipfi  *(tguur  cr  ipfi  a, j', primi  funt  aJinutccmiqucd  demonidraffe  oportuit. 

Eudtd.exCump.  Fropo/itio  4. 

Imilitudinem  afsignataru  propor 
tionum  in  minimis  numeris,  fecua 
dum  ipfas  proportiones  continua 
tim  proportionalibus  inuenire. 

CAMPANVS.  Afsignarar proportiones inminirrfis terfni 

nis  inuenianrur, ut  docet  ,4  feptimi, fintip  prima  inter  a K b,fe 
cundainterc&d, tertia  inter  t SI  f,ficquoqtde  pluribus  (1  iue 
rint  plurcs.uolo  has  proportionrs  in  quaruor  minimii  nume 
ris  continuare.Sumoergogminimuqurm  numerant  b&c, 

&' quoties  bnumerar  ipfumg,  toties  a numeret  li.d  quoque 
toties  numeret  k,quoties  eg.ltaqt  fi  e numerat  k,fit  ut  f nume. 
ret  l.eruntqj  h,g,k,l,quos  quxrimus.-conftat  enim  per  11  fepti- 

mi.quod  fit  h ad  g,  ficut  a ad  b,&g  ad  k,  ffcut  cad  g,a  t k ad  I,  fi 

eut 
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cur  cai  f.  Minimi  qtiocp,  nam  fi  abj  fint  minimi  utmnp  q.oportebif  per  ai  feptimi , bis  alTum- 
ptam  ut  urcrqueduorum  b fli  c numeret  p,  quare  & g numerabit  eundem  per  corrclariura  jj  fe- 
pntni,quod  cft  incoiiuemens.Sunt  igirur  h,g,k,l>niiiuini. 

Atuero  fi  e non  numerat  k, fit  m minimus  a..,  b.. 

numeratus  ab  cis  fcilicet  e SCk,  quem  quo-  c....  d.., 

ties numerat  k,  toties  Ii  numeret n,&gro-  e f.,.. 

ties  p, erutty  perit  feptimi, npm,  in  propor  g 

cione  h g k,  qua  re  n ad  p,ut  a ad  b,&.'  p ad  m,  h 

urc  ad  d,fcd  quoties  c numerat  m,  toties  f,  k 

numerer  q,  & erit  per  eandem  m ad  q,  ficut  n .. ........... ... 

cad  f.Manifefiu  igitur  $ afsignanr  propor»  p 

tionrs.cotinuatx  funrinquaruor numeris  m 

quifuntnpmq.  Qui  fi  no  fuerint  minimi,  q .7! 

fint  (fi  pofsibilecft)alq  qui  fint  r,f,r,x,  quia  r 

iratp  perii  feptimi,  bis  afiumprliirerq?  duo  • 

ru  numeror»  b & c,  numerat  s,fequitur  per  r 

correlariu?/  feptimi,  ut  g numeret  eunde,  

• quare  eti3  k numerabit  t : at  quia  per  1 1 feprimi.ur  e numerat  eunde  r,n5  erit  m minimus  qne  nu 
inerat  k & c. Hac  ratione  quarta  iliis  & quorlibet alias  fine  otrfni  offendiculo  connuare  potens. 

Euclides  ex  Z amb.  P roblenu  a.  Propofitio  4. 

4 Rationibus  datis  quibufcuncp  in  minimis  numeris,numeros  in^ 
ucnirc  continui  proportionales  minimos  in  datis  rationibus. 

THEON  ex  Z amb.  Sint  datr  rationes  in  minimis  numeris  ,tpfius  « ad  fi,c r i/f»W  y ad  ipfiut 

t ad  Reportet  ia  mmier  os  in  ucnirc  continue  proportionales  minimos, m ipfius  x «... 
ai  /,CT  y ad  A,ej  1 ad  / ,ratione.Sumatur  cmm  * finimus  numerus, que  metiun  />■■•• 
tur  fi \,et quoties  quidc  fijpfum  \mctiturfiotics *,ipfum  fmctiaturiquottesau  y.. 
te  y ipfum » metitur,  toties  ipfum  M,metixtur.  At  > ipfum  h aut  metitur  aut  no  «*..• 
metitur. Metiatur  primu.  Et  quoties  y ipfu  « metitur.totiet  ctfipfu  a metiatur , 

et  spionia  x, ipfum  tueque  metitur  cr  fi,ipf m *,  eft  igitur  ( per  17 feptimi ) fu  ut  / 

X ad  fijic  eftf^td'.\d  propterea  cr  fuut  y ad  Jjic  »#d  «,et  injuper ficut  1 ad  f,  •/ 

/ic  ji  ad*.  Igitur  ipfi  *tn\,  continue  funt  proportionales,  cr  m ipfius  « ad  (,ty  m 

ipfius  ) ,ad  uif iper  ipfius  t ad  fratione.  Dico  quod  cr  minimi.  Si  aut  e ipfi  m 

• * / u\jion  funt  continue  proportionales  mimmi  in  ipfius  a ad  J,cr  ) ad  J,et  1 ad  a 

frationibus.erut  aliqui  numeri  rtilnorcs  ipfis  *■>*  a,uj  ipfius  x ad  fi, et  y ad  Jljcj  p..,. 

t ad  frationibus:fint  autem  pft*  e.Et  quonia  cfi  ficut  x ad  fjic  p adf,  ipfi  aut  e x /...... 

fi, rrunim  i^nmi  nu  aut  e (per  21  feptimi)  metiuntur  eandem  habentes  xque, maior  m x 

maiore  et  minor  minor ejioc  eji  antecedis  antecedente, et  feques  fcqucme, igitur  • 

C ipfum  f metitur,  id  propterea  c r y » ipfum  f metitur.  Igitur  y fi  ipfum  /,  metiuntur , cr  minimus  igitur 
que  ipji  1'yjnetiuntur  (per  j 7 feptimi)  ipfum  i metietur  minimus  aut  e quem  ipfi  fi  y, metiuntur, cft  «.Igi- 
tur » ipfum  l metitur  maior  minorem , «.. ..  f......  t 

quod  esi  wipofiibtle.Non  er  ut  igitur  ali - y,.  4 . . • 

qui  ‘numeri  minores  (per  is  fcptimi)ipfis  #....  /..... 

a fu  r,  cotinue  proportionales  tn  ipfius  J • • 

x ad  6’xt  y ad  ^,cri  ad /,rat:onc.Ko  me  * 

tiatur  tam  vpfum  «,  cr  fumatur  (per  jtf  n 

feptimi )mimmus  numerus  quem  metiun  / 

tur  ipfi  1 *,cr  fit  M,et  quoties  quidem  *,  p 

ipf  um  **,  metitur , toties  utcrq ; ipforum  m I 

* *ulrunq;ip forum  pj, metiatur.  Qga-  t 

ties  autem  >,ipfum  v, metitur, toties  et  f,  31. 

ipfum  /.metiatur.Et  quoniam  « ipfum  p,  p 

CT  t, ipfum  f}£que  metit  ur.cfl  igitur  fi - 9 

cut  i ad  n,fic  efipadf.  Sicut  aut  e f ad *,  r 

fic  efl  x ad  fi,ey  ficut  igitur  (p  ii  quinti) 

x ad  CJic  f ad  p .Id  propterea  etiam  ficut  y ad  Jljiceft  fi  ad  m -Rufus  siuomam  quoties  1 jpfum  n metitur,- 
toties  v/yipfut.cjl  igitur  ficut*  ad  ffic  eftuad  p.lgitur  ipfi  pf,t*e*onnue  proportionales  funt  in  ipjiut 
fii&y  &dJitv  uif,  rationibus  i Dico  $ cr  mimmu  Siautcm  ipfirft*p,non[imtcontuwepropor‘ 
• ’ ' * tionalet 
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tiottaln  minimi  in  ipforum*(  y A i frntionibus, erunt  aliqui  numeri  ipfii  l',u  t, minores,  continue  pro» 
portionales  i» ipforum ufiyA.  fjrationAut.Sint  n per.it  qucnii eil  fuut a adp  jie e ft *,ii  t.ipji au- 
tem a fi, minimi,  minimi  aut  e (per  n feptimi)  metiuntur  eandem  rationem  habentes  eis  squali  ter  antece- 
fient  antecedentem  cr  fequent  [equitem agitur  fi, ipfum  p metilur.U  proptereactiam  ) ipfum  p,  metitur. 
Igitur  ipfi fi, y.tpfum  p metiuntur,  cr  minimus  iguur  (per  >S  feptimi)  quem  tpft  a ),metiuntur,ip[um  me- 
tietur p.ntinimus  autem  quem  ipfifiy  metiuntur,  efl  «.Igitur  a ipfum  p meatur, estq^/i. ut  a, ad  p.Jkejl  a, 
afi  e,  cr  a igitur  ipfum  e metitur, metitur  autem  cr  <,ipfum  e.  igitur  ipp  t n, ipfum  a,  metientur,  cr  mini- 
. mus  quem  ipft  • *,metiuntur,(per  eanfiem)  metietur  ipfum  e.MinimiHautem  quem  ipp  ■ «,  metiuntur,  c/t 
/«.Igitur  u, ipfum  e metitur  maior  minorem, quofi  c/l  ntipoftbilc.  igitur  non  ertmt  aliqui  numeri  minoret 
ipps  r i,/a  t, continue  proportionales  mtppusuai  fi,  cr  > afi  Acr  • afi  farationibus.  Igitur  ipp  r{ja  v<w- 
tmue  proportionales  minimi  funt  in  ipforum  * A>{, rationibus:  quofi  oportuit  pctfe. 

Eu clii.ex  Camp.  Propoptio  j. 

«|  Mnium  duorum  numerorum  compofitorum  propor-» 
'I  lio  unius  ad  alterum, eft  cx laterum  fuorum  produ&a 
Jl  proportionibus.  . 

JJ  CAMPANVS.  Quod  proponit  14  fexti  de 
"*  fuperficic bus  xquidiftantium  laterum , propo- 
nit hxc  de  nummis  compo(Tri8.Sinr  duo  numeri  compotiri  a b, 

Urera  a.finr  c 6 i g |.»rcra  b.finr  e & f,  dico  iracp  quod  proportio  a 
adb,  conftatexcaqU£Cftcacje&  dadf.Sitemm  urexdin  c.fiar 
g-Qyia  ergo  ex  d ^ c fira,&  ex  f in  e fit  b.  per  conuerfionem  diffi 
nirionis  larerum:erir  per  isfcprimi.a  ad  g,  ficut  cad  e,&  per  19  e- 
iufdcm  g ad  b t ficut  d ad  f : quare  per  diffinitionem, proportio  a 
ad  b.compofira  eft  ex  ea  qux  eft  c ad  e &:  ea  qux  eft  d ad  t.quod  eft  propoflrum. 

CAMPA^]  «MJtotetio.Nec  eft  neccflarium  ut  continuemus  proportiones  laterum  (uidcliccf 

eam  quae  eft  cad  e SC  eam  qux  eft  d ad  f)  in  minimis  numeris  a 

feperris .fecimd ii doftrmamprrccdcntis.utdoceiirquidam,  a ... 

hoc  enim  eft  propofito  prfter  neceftarium.  Arguunt  enim  po  b . 

firo  quod  illi  minimifint  Ii  k 1,  ira  quod  (it  h ad  k,  ficut  cad  e c..* 

& k ad  1, ficurd  ad  f, proportionem  Ii  adi  efle  compotitam  ex  t'.,,» 

propofitorum  laterum  propoitionibus.  Sumproqjg  fieri  ex  d 

d in  e.arguum  a ad  g, ut  Ii  ad  k.quia  ut  cad  e,&fg  ad  h ut  k ad  f. ...  . 

I.quiautdad  f.ideofy  fecundum  pquam  propornoiialitarem  h 

& a ad  b.uth  ad  I, concludunt  igitur  a ad  b,  componi  ex  qui-  k 

bus  h &C  l.uerum  quidem,  fed  non  neceftarium  affumpto.  1 j , , 


a. .. 

b. . 

C.: 

d. .. 

e. .. 

f. .. 

g. .. 


E uclidex  Zamb.  Theorcpta  j.  P ropofitio  $. 

Plani  numcri,adinuicc  ratione  habent  compofitam  ex  lateribus.» 

THEON  ex  'Zsmb.  Sint  plani  numeri * fiappul  qutfie  a fiat  er  a pnt  y Afippus  autem  fijint  t /Xtico 

quod  0 ad  fi, rationem  habet  cx  lateribus  compofitam.  Rationi  m 

bus  enim  datis  quas  habent  yadt,CT  4, ad  f,  fu fa piantur  (per 
4 Otflaui)  numeri  continue  proportionales  minimi  in  ipforum 
y »>CT  4 Arationibus, fintq;  * 6 n.ut  fit  ficut  y ad  i,fic  eft  *,ad  t 
ficut (j;  JMAfic  6, ad  h.  I pfi  igitur  0*0  habent  laterum  ratio- 
nes . Sed  ipfiui  Hdd*  ratio  compofita  edi  cx  ca  quam  habet  9 
ad  6/y  cxcaquam  habet  fi, ad  0,  tpfi igitur  *adn,  ratione  ha- 

bet  ex  lateribus  compofita.  Dico  igitur  quod  eft ficut « ad  fi,  

fic  0 ad  0,ipfe  enim  4 ipfum  1 multiplicans , efficiat  ipfum  a.  i 

Quoniam  4 ipfum yjnultiplicans  ipfum ficit  *,  multiplicans  n 

autem  ipfum  • efficit  a, eft  igitur  ( per  17  feptimi ) ficut  y ad  t, 

fic  efl  0,  adi  Sicut  autem  y ad  t fic*  ad  fi, & fient  igitur  (per » 1 quinti)  ijic  u ai  *.  Rurfus  quoniam 

* ipfum  (A, multiplicans  ipfum  ficit  *,fed  cr  ipfum  /,  multiplicans  ipfum  jecit  fi.  efi  igitur  (f  er  »7  feptimi ) 
ficutAd<rf,fice{l\,ad  fi.Sed  ficut /ad /Jicfjlfiyad  *,cr  ficut  igitur  (pcr.u  quinti)  /,  ad  • <,fic>,adC3pa - 
tuit  autem  quod  fic  «t  0,ad  fijic  efl  a ad  K Aeque  igitur  eil  (per  1 a feptimi)  ficut  * ad  m,fic  eft  *,  ad  fi,  ipfc 

autem*  ad  0,rationembabct  tempofium  cx  Ut  eribus : cr  \iguur  ad  ^raiiomm  habet  cempefitam  cx 

lateribus. 


A.. 
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Utrtib.quod frciffc  oportuit.  E ucltd.  ex  Cdmp.  Propojitio  6. 

I numerorum  quotlibct  cotfnuc  proportionalium  pri- 
mus fecundum  non  numeret,nullus  eorum  numerabit 
ultimum. 

CAMPANV  s.  Sint  a,  b,  c,  d,e,  corinuc' proportionales, dico  quod  fi  a non 
numeret  b, nullus  eoru  numerabit  e . Manifeftum  autem  eft  quod  fi  iplum  nu- 
meret,omnes  numerabut  e,&  fimplidter  quilibet  prxcedens  quemlibet  fequentem.  Si  autc  noq 

numerat  ipfum, pater  quod  d non  a 

numerabit  e , nec  fimplidter  ali-  b • 

quis  eorum  proxime  fequentem  c 

e.quiafuntpofiticorinuepropor  d—  — * - — 

nonales  Sed  quod  nullus  alius  ut  e ■■■•«. —•••—• 

c numeret  ipfum,  fic  conflat.  Su-  f... 

mantur  fecundum  doctrinam  i g 

huius,  totidem  minimi  continui  h 

proportionales  in  proportione  eade, quot  funripfec&  omnes  fequenres.qui  funt  f.g,  h.erfitrp 
per  j huius  SCf8C  h, contra  fe  primi, & quia  perxquam  proportione  m cad  e ut  f ad  It,  cum  f non 
numereth,ncccnumerebite:eode  modo  necaliquis  aliorum, quare  liquer, quod  propofitueft. 

EuchJxxZamb.  . T horema^..  Propojitio  6. 

Si  fuerint  quotcuncp  numeri  continue  proportibnalcs,  primus 
autem  fecundum  non  metiatur,&  alius  nullus  nullum  metietur. 

THEONk  'Z.mb.  Sint  numeri  continue  proportionulet  xJ,y,J,-.  tpfe  tutem  xypfunt  Ano  metit 
tur.Drco  quid  cr  tliut  ruunt, nnUum  metietur.  Quod  quidem  ipfi *,f,y,A,t, continue  udmuiccfcfe  non 
metiuntur, nwufeslum  cli:  quii  neq:  *,ipfum  f metitur, dico  itm  quod  neq;  tlm  uStti,  ullum  ultum  metie 
tur.  Dico  quid  neq;  x, ipfum  y metietur,  quot  rnmfmttp/ixJ,y,totfumunlur(pcr;s  feptmi  ) «mimi 
numeri  eundem  rutione  hubcnltum  tpfts  x,(,yfintq;  fit,  Ef  quonium  ipfi  /,»,  t,  m eudem  r itione  finit 
ipfiu,xj,y,v  eft  equulti  muitttudoipfortm  *,0,y, multitudini  ipforum  /,»/,  ex  equuli  igitur  (per  14 
fepumO.eUficut  x,udy,ft<  eft  f,  udi.  Et  quonium  c[l  ficut  ",ud  (ficeti  [M  .,ncm  metitur  .tutem  *, 
ipfum  fl.igiturnrquc  [ipfum  u.mctitur.  igitur  finon  eil  unitui.  Si  enim  fi  efiet  unit  ut,  omnem  numerum 
metiretur.  Et  fit, (.per , ofaui)  primi  funt  udmuic  em.  Igitur  neque  f, ipfum  ( unentur, creflficut  fiud/, 
ficu, id  y, neque  igitur  x,  tpfum  y metitur.  Similiter  quoque  oftcndemm, quod  neque  utiut  uDut  ullum  me - 
lietur,  quod  oportuit  demontbruffe. 

Eucltd.cx  Cump.  Propojitio  7. 

I numerorum  continue  proportionalium  primus  ultL- 
mutn  numerct.idcm  ipfe  & fecundum  numerabit. 

CAMPANV8.  Sinrqui  prius, conti  a., 
nue  proportionales, dico  (T  a numerat  c:  b..,, 

ipfe  numerabit  b,  alloqui  ex  prxmifTa  non  c 

numeraret  e,  quod  eft  contrarium  & impofsibile.Nonfolu  d 

autem  numerabit  b:fed&omrurs,&qtiifqueeorum  quem*  e 

libet  ipfum  fequenrem. 

Eudid.exZmb.  Thcortm  r.  Propojitio  7. 

Si  fuerint  quotcunque  numeri  continui  proportionales,primus 
autem  extremum  mctiatur,&  fecundum  quocp  metietur. 

THEON  rx  Zumb.Sint quotcunq.numeriproportionulcs u,A),Juit u,tp[umdl  metiutur . Dico 

quod  CT  X, ipfum  C metietur. St  autem  non  metitur  x, ipfum  C,  ntqi  «... 

uliutuUtulpcn  Otfaui)  ultuuUu  metietur, quod  c per  bypothefin)  f 

cHhnpofhhlc,fupponiturcmm  x,ipfum  J metiri, metttur uutix,  y 

Ipfum  u, metitur  igitur  cr  X,  ipfum  [.quod  oportuit  demonfiruffe.  «t > 

Eucltd.exCump.  Propojitio  t. 

I inter  duos  numeros  numeri  quotlibct  in  continua  propor. 
|5gP‘  tionalitatc  ceciderint,  totidem  inter  omnes  duos  in  eadem 
Bss“’s  proportione  relatos  cadere  necefle  eft. 


Campa. 


i9i  arithmet.  element.  evcudis 

CAMPANVS.  Sini  a & b,in  ter  quos  cadunt  c & d in  continua  proportione  habei*f«£r 
in  proportione  e ad  f,dico  quod  roride  cadunt  inter  c&i  in  eade  proportione,  quod  inter  a 
& b.  Sint  enim  g,h,lc,I,  toride  mmimiiquor  funt  a & b qui  inter  eos  cadur>  fumpti  queadmodu 
docer  i huius,  continue  proportionales  in  eadem  proportione,  a . . 
cruntcp  per  3g&l, contra  fc  primi,#  per  xquam  proportiona*  c..,. 

hratem erit g adi,  flcuta.ad  b, ideotp, # ficui c ad  t, &!quiaiptT  d 

funtinfuaproportioneminimiperijfeprimi,fequirurper2i  c-  b 

iufdemutg  numeret  e,#  I,f  aequaliter,  toties  igitur  numerer  h,  e... 

m, #k,n,pofitis<$m&.'n intere# f.conflatpcns  feptimi,e,m,  

n,  ferte  continue  proportionales  quemadmodum  funt  h,k,I,#  n 

ideo  quemadmodum  a, c,d,b:quare  paret  qtoddufiumcft.  f „ 

C A mpani  annoUho.  Ex  hacconrtat  nullam  fiiperparti  g. 
cularem  pofleperxqualiadiuidi.fi  enim  hoc  effer, oporteret  in#  h . . 
ter  duos  numeros  fola  unitate  diftanres  numerum  cadere  me-  k .... 

dium, quod  efle  non  poteft:  ideoqt  tonus  in  muflca,quem  fcfqui  | 

oftaua  continet  proportio,  in  duo  uera  femitoniadiuidi  non  poteft,  fed  neceflario  diuiditurin 
minus  fenmonium  # maius. 

E ucltd . ex  Zamb.  Theorema  d,  Propofmo  g. 

Si  inter  duos  numeros  continue  proportionales  ceciderint  nu- 
meri.quot  in  cos  ceciderint  numcri,tot& inter  eadem  rationem  ha 
bentes  cis  continue  proportionales  cadent. 

T H E O N ex  Zmb.  Inter  binos  enim  numeros  «,fifotinuc  proportionales  cadat  numeri  yyATiatcp 
fkut  x9ad  C,Jk  h*d  /.  D:co  quod  quot  inter  ipfos  «9faotinue proportionales  numeri  cadunt,  tot  quoque 
inter  ipfos »./,  continue  proportionales  cadent.  Quot  enim  funt  multitudine  ip/i  *9  £,y>  #f,  tot  fumantur 
(per  i s feptimi ) nummi  numen  eandem  rationem  habentium  eifdem  Igitur  ertrr- 

nu  ipforumJjoc  efl  a ,*,pnnufunt  admuiccm  (per  % odaui.)  Et  quoniatpfi *,y, er  J,£,ipfis  *,«,&  *>*,m 
eadem  funt  ratione, c equahs  rfl  multitudo  ipforum  *,y,cr  JJ^nuiiuudim  ipforum 
quali tgituriper  »4 feptimi) esi ficut  **d  fijiced  *,ad  \Sicu* autem *,adfljic  ijd  f,ut  igitur 
eif  iyad  /.  I pfi  autem  t,Kprinti  «... 



<A / 


••  «...i 


funt,  primi  nutem,  0-  minimi , 
minimi  uero  numeri, em!  em  ra 
tionem  bibentes  en  eque  me- 
tiuntur miior  maiorem  Cf  mi- 
nor minorem  ( per  u [rptinf)  d ...  5i  «C| 

hoc  eH  antecedens  antccrdctcm  n 

er  fcquens  ftequentem . Aeque  n t 

igitur  .apfum  1 metitur,  er  *,  i 

ipfum /.Quotici autem «,i pfum  ia  .... 

1 metitur,  totiei  ty  uterque  ip-  r ,* 

forum  d,u,uiruque  ipforum  m,  / ...... 

rpnetutur.  I pfi  Igitur  *,d,*,\i pfes  eque  metiuntur.  Igitur  (per  .6  feptimi)  ipfinj,  u,  K ipfis  ,, 

/S7./* In  eadem  funt  ratione.  Sed  i pfi  nj,t*,\,ipfis  ec,y,Jt,$,in  cadi:  funt  rationc^j  ipfi  fi, igitur, ip- 

fls  ‘,u, ”, in  eadem  funt  ratione  I p/t  autem  *,y,dj>  continue  funt  proportionales, cipfi  J,  igi- 

tur continue  proportionales  funt . Quot  igitur  inter  ipfosu/,  continue proportioiulci  muneri  cecide- 
runt, tot  cr  inter  ',!,eontumproportionalcs  cadunt:  quod  oportuit  demonftrajfc. 

H ucltd.  ex  Camp.  Propofmo  9. 

linter  duos  numeros  c5tra  feprimos  numeri  quotlibet  , 
continua  proportionalitate  ceciderint,  inter  utrunque 
eorum  8c  unitatem  totidem  continua  proportionali  ta* 
te  cadere  neceileeft. 

AN  V.S'  Sun  a li  b contra  fc  primi,  inter  duo»  cadant  in  conrinaa 
proporttonalitarc  c St  d.  Dico  quod  toride  enim  continue  proportionales  inter  a St  unitatem, 
itemejf  totidem  inter  b & unitatem.  Sint  enim  in  illa  propornone  minimi  c St  f.fumpri.ut  docet 
,4  fepumi.ex  quibus  fumantur  (res  continue  proportionale.  St  minimi  in  eorum  proportione 

prout 


LTBEROCTAVVl  So f 

^routdoccfj  huius, qui  finrg.h.k, deinde  quaruor, qui  fintl,m,n,p,&hoctorie*  fiat.ufqucquo 
fic  fumpri  fiant  roridem  quot  funt  numeri  propofiti.ur  funr  hic  a ......  *. 

l,m.n,p.  Confiat  iraqj  (cum  fint  a,c,d,b,  in  fiia  proportione  mi  1 

nimi  per  primam  huius,  fintep  I,  m,  n,  p,toticiem  minimi  in  ea-  g . . .. 

dem,no  (st  aurem  pofsibile  ede  aliquid  minus-  minimo ) quod  

numeri  l,m,n,p,arqualcs  erunt  numeris  a,  c,  d,b,  quifcpfuo  re-  m e.. 

latiuo,  crt  igitur  I,  arqualis  a,  & p,  b.  Manifeftum  aurem  eft  ex  h 

fecunda  huius, quod  ex  finfe  fit  k,&  ex  eodem  in  k,p,  per  difft-  n f.w 

turionem  igirur  euts  quod  eft  multiplicari,  rrufmk.k  quoque  d 

in  p.quotics  unitas  eftinf, iraqj  unitas,f,k,p,funr  continue  pro-  

portionales,  fimilirer  autem  & unitas  e,  g.  I.  Sumptis  ergo  a &.  p .. 

b loco  I SC  pfibixqualiu  erunt  inter  a & unitate  g,&  e,  & inter  b 

b & unitatem  k & f,con  rinuc  proportionales  tonde,  quot  fu  nr  inter  a & b : quod  eft  propofitu. 

EucluL  eae  Z amb.  Theorema  7.  P ropoptio  9. 

Si  bini  numeri  primi  adinuicem  fuerint, & intercos  cotinuepro. 
portionales  ceciderint  numeri.quot  inter  eos  continui  proportio- 
nales ceciderint  numeri,  tot  quocp inter utruq;  eorum  St  unitatem 
continue  proportionales  cadunt. 

THEONfX  Zamfi.  Sim  Uni  numeri  primi  idiituicem  *,  fi,  <y- inter  eos  continue proportioiulei 
cadant  y,Ji,C7  ponatur  1 unitu.  Dico  quot  quot  inter  *,fi, continue  proportionales  ceciderunt  numeri , 
tot  quoty  inter  utrunq ; ipforum  *,  fi,  cr unitatem  continue  proportionales  numeri  cadent . Sumantur 
(per  fsfeptimi)  bini  numen  minimi  in  ipforum  t,r,y, 4,fi, ratione  exi  fleat  es  ,pntq;  autem : pnth;fi, 

*,a,  cr  femper  ordmatm  uno  plus, quoad  squalis  fiat  multitudo  ipforum  .multitudini  ipforu  *,y,*,fi,f* 
nantur, fintq;  r,/,e.  Manifeflum  umeft  quod  /,feipfum  multiplicans, fecit  tpfum  fi,  ipfum  autem  6 mul 
ti plicans, ipfum  effecit  /*,  cr  tfeipfum  multiplicans,  tpfum  a,  effvcitupfum  autem  \ multiplicans , ipfum 
t fecit.  Et  quoniam  ipfi  (per  hypotbcfin)  minimi  funt  eandem  rationem  habentium  ipfis », /funt 

autem  (per  t o/hui)>et  ipfi  *,y,  fi,  fi, minimi  eandem  rationem  habentium  ipfis  •,/.cr  squalis  eft  multitii 
do  ipforum  multitudini  tpforum  unufquifq ; igitur  ipforum  wj,.’,  unicuiq ; ipforum  «, 

y,.fi,fi,cft  squalis.  Aequalis  igitur  eft  vipp*,  ac  

CT  •,  ipfi  fi  ■ Et  quoniam  f feipfum  multi - t* 

cans , ipfum  efficit  d, igitur  ( per  » <s  feptimi ) fi 

/,  ipfum  fi  metitur  per  eas  qus  in  *,funt  uni-  y 

tatrs:  metitur  autem  cr unitas  ipfum  / ,per  * « 

eaf  qus  in  ipfo  funt  unitates, pariter  igitur  (per  U • 

« r feptitn . ) • umt.ts,ipfum  f numerum  metitur , f 

C7  fcpfum  fi . E fl  igitur  peut  t, unit  at  ad  / ,nu - Jl 

merum, pc  eft  /ad  fi.  Rurfus  quoniam  /ipfum  x 

4 npAltipltcanSytpfum  effecit  m,  igitur  fi  ipfum  • 

M, metitur  per  eas  qus  in  / funt  unitates.  Me-  fi 

titurdutc  amitas  ipfum  /numerum, per  eas  qus  in  ipfofunt  unitates,sque  igitur  ( per  eandem)  ignitas 
ipfum  /,  metitur  humerum, crfi  ipfum  » .E$  igitur  peut  t, unitas  ad  /numerum  pc  eft  fi, ad  r . O ftenfum 
autem  eft  quod  cr/ic«f  i,unitat  ad  fjtumcrum , pc  eft  /,  ad  fi,  & peut  igitur  (per  1 • quinti) »,  unitas  ad  f 
numerum:  pc  eft  /,dd  fi, cr  fi  ad  m.A tf*,ipp  -*,eft  squalis, eft  igitur  peut  1 unitas  ad  / numerum  Jic  eft  /,ad 
#,C T fi  id  fi  Id  propterea  (per  7 ty  \ \ quinti)  cr  peut  1, unitas  ad  n, numerum  :pc  6 ad  A,cr  n ad  fi. Quot 
igitur  inter  ipfos  *,fi,continuc  proportionales  ceciderint  nunurutot  cr  mter  utrunque  ipforum  «,  fi > C 7 
ipfum  1 , unitatem  continue  proportionales  numeri  cadunt  :quod  erat  demonftrandum. 

Euc'id.  ex  Camp.  P ropopuo  10. 

I inter utruqt  eorum  unitate  quotlibet  numeri contiV 
nuaproportionalitate  ceciderint,  ambobus  numeris  to 
tidem  cnminua  proportionalitate  interefle  nccelfc  cft. 

CAMPANVS.  Sinrduo  numeri  a &'  b.fimcjt  c &’  d.c  d ulter  a & uniratr.e  quo 
qua-  m f mter  b 3C  unitatem , continue  proportionales  Duo  roride  ede  tnrcraSi  bcStinur  pro- 
portionales. Haec  cft  coucrla  prioris, excepto  quod  adlubiecium  pramiOx^ppofiium  erat  a It 
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b dfe  contra  feprimos, quod  non  apponitur  hic  ad  pafsioncm, quapro- 
pter uniuerfahor  ert  pafsio  huius, fubiefto  illius.  Qpia  igitur  quoties  u- 
nitas  in  d.  toties  eft  d in  c.  Si  toties  c in  a,  confiat  quod  ex  d in  l'e  fitc,8i  ex 
eodem  d in  ca.  Similiter  quoip  ex  fin  fe8i  in  c,fient  e Si  b.  Ducatur  itaqt 
d in  f,6C  produilus  fitg.  iremqj  idem  d ducatur  ing  Si  e,  8i  fint  producti 
h & k.  Confiat  igitur  ex  ii  feptimi,  quod  cad  g,  ut  d ad  f.  Si  ex  19  quod  g 
ad  e, ut  d adf.  quare  c.g.e/unt  continue  proportionales  in  proporrione 
d ad  f.  Item  peris  iterum  fuma  adh  licurcadg,  Sili  ad  k ficui  gade.SC 
peri?  kadbITcutd  adf,  igitur  funt  a,  h.k,!;,  continue  proportionalea. 
Quare  confiat  propoiitura. 

Eudid.exZimb.  Theorcnu.  s.  P ropoptio  10.  Commfdpreteicnlis. 

Si  inter  binos  numeros  8c  unitatem  continue 
proportionales  numeri  cefiderint.quot  inter  utriie 
que  iplorum  Si  unitatem  continui  proportionales 
ceciderint  numeri.tot  8c  inter  eos  cStinuepropor' 
tionalcs  cadent. 

T H E O N fx  2 jm&.  I nter binos  enim  numeros *, /, cr  unita * 
t em t, continue proportionales  cadant  numeri  Ai,cT  /,* . Dico  quod  quot 
inter  utrunque  tpforum  ipfam  y unitatem , continue  proportionales 

ceciderint  numen : tot  quoque  inter  *,Js,  continue  proportionales  cadent. 

Igitur  Jyipfum  /> multiplicans  Apfum  efficiat  4,  uterque  autem  tpforum  A, 
f,  ipfum  i multiplicans  afficiat  ipfos  «,a.  Et  quoniam  ejlficut  y,uriltasad 
A numerum, fic  eft  Ajd  r.tque  igitur  y .unitas  ipfum  A, metitur  numerum, 

& A ipfum  *.  1 pf a autem  y unitas, ipfum  A,  numerum  metitur, per  eas  qtue 
t n ipfo  funt  A unitates,  cr  A igitur  numerus  i metitur , per  eas  qtu  in  A, 
funi  unitates. Igitur  A,fe:pfum  mulrtplicans. ipfum  t, fiat. Kurfus  quoniam 
e/l  ficut  y, unitas  ad  A n umerum, fi  c cfi  i ad  *,cque  igitur  yjinitas  ipfum 
«4,  numerum  metitur  ,&  ',ipfum  a.  At)  unit  as, ipfum  s, numerum  metitur 
per  eas  qur  in  ipfo  A,  funt  unitates , c 7 '» igitur  ipfum  *,  metitur  per  eas 
que  in  ipfo  A, funt  unitates.  Igitur  Ajpfum  » multiplicans, ipfum  a jecit.  I d 
propterea  etiam  [feipfim  inultiphcansjpfum  *,ficit, ipfum  autem  -arud 
nplicans, ipfum  A, jecit.  Et  quoniam  A,  feipfum  multiplicatis  ipfum  t fecit , 
ipfum  autem  /, multiplicans  ipfum  fecit  S,  efl  igitur  (per  decimam  feptimi ) 
ficut  A»xd  {fic  efl  i ad  4.  Id  propterea  etiam  ficut  A, ad  j,fic  ».E/  ficut 

igitur  (per  undecimam  quinti)  / ad  4,  fic  4 ad  /..Kurfus  quoniam  A utrunq ; 
tpforum  >,4, multiplicans, utrunq;if  forum  *,*, fecit:  eft  igitur  (per  17 [e- 
ptimi)  ficut  f ad  f.fic  <x,  ad  n.  Sed  ficut  t,ad  4,  fic  eft  A*df,&  ficut  igitur 
(per  undecimam  quinti)  A ad  {, fic  *M",  Kurfus  quoniam  uterque  f fo- 
rum A, f, ipfum  4, multiplicas, utrunq;  ipforum  ",*  ficir.efl  igitur  (per  de 
ama  feptma  feptimi)  ficut  A, ad  /,fic  * ad  >.Sed ficut  A,gd  {.fic  at, ad  *,cr 
ficut  igitur  (per  undecima  quinti) «,  ad  n ficu  ad  a.  Infupcr  quoniam  /,  u- 
trunque  ipforum  4,*,  multiplicans,  utruque ipforum  A,  C,  ficu : eft  igitur 
(per  decimam  fepHmam  fepthm)  ficut  4 ad  t,  fic  a,  ad  /.  Sicut  autem  4 ad 
a,  fic  Aadf-.CT  ficut  igitur  (perit  quinti)  A ad  / fic  a ad  C.  patuit  autem 
quod  ficut  A ad  f9fie  **ad  «,cr  * ad  a,ct  a ad  C,  igitur  ipfi conti- 
nue f unt  proportionales.  Quot  igitur  inter  utrunque  ipforum  y,u- 

nitatcm.contmue  proportionales  cadunt  numen : tot  & inter*.  A*  conti* 
nue  cadunt : quod  dcmonftrajfe  oportuit. 


c : g . 

<1  f 

unitu 


Harc  undecima  cx  Campano, duabus  ex Zambcrto  fequen- 
tibusrelpondcnt. 
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LIBER  OCTAVVS. 

E uclid.ex  Oanp.  Tropo  fit  io  io. 

T fuerint  ambo  quadrati,  erit  proportio  unius  ad  altcru 
tancp  fui  lateris  ad  latus  illius  proportio  duplicata.Si  uc 
rdainbo  fuerint  cubi,  erit  proportio  alterius  ad  altcru 
tanqua  fui  lateris  ad  latus  alterius  proportio  triplicata. 

laMpai-JVS.  Sinr  duo  quadrari  a & b.&'  duo  cubi  c&  d,  larcra  tam  quadra  torii  quam  cu 
borum : finr  r, quidem  a & c f uero,b  & d.  Dico  quod  proportio  a ad  b erit  ficut  e ad  f duplicata, c 
utro  ad  d llcur  rade  rriplicara.  Manifcftu  rn im  eft  quod  ex  c in  fc  fit  a,&  ex  ipfo  c in  a,c, fic  quoqj 

exfin  fefirb.&exipfoinb  d ducatur  igitur  e inf,  c 

CC  proucniat  g & in  g&'b,  proucnianr  h&k,  a.... 

eritip  per  iSfepnnii  a ad g, ficut  eadf, &pcri9  g e..  h 

adb.ficureadf,  g rurex  diffinitione,  a ad  b, ficut  e g 

ad fduplicara:quodeft  primum. Secundum  eodem  f...  

.modo  conflat.  Sunt  enim  per  .8  iterum  c ad  h ficut  b 

aadg,& h adk,  ficurgnd  b,&pcr  igk  ad  d, ficut e d 

ad  f.  quare  c.li.k,d,  funt  etiam  continue  proportionales  in  proportione  c ad  f,pcr  diffinitionem 
igitur  erit  c ad  d,  ficut  e ad  f,  rriplicara:  quod  efl  fecundum. 

EucltJ.exZamb.  T heorcmx  9.  Propofitio  il 

p DEorum  numerorum  quadratorum , unus  medius  proportio, 
nalis  eft  numerus.  Et  quadratus  ad  quadratu  duplam  habet  ratio, 
nem  ,quim  latus  ad  latus. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  quadrati  numeri  «r.f,  cr  ipfius  quidem  f,  latus  fity.ipfiu  i ur rb  t,' fit  Utut 
A.  Dico  quod ip forum  xj,  unus  medius  proportionalis  efl  numerus,  cr  •*,  ad  fi,  duplum  habet  rr. tonem 
quam  yM  A.  I pfe  enim  yjpfum  < muluplicansjpfum  efficiat  1.  Et  quonu  .r,  quadratus  eft,  latus  autem 
eiui  eft  y, igitur /feipfum  multiplicans  ipfum  ejfieit  a,  id propterca  cr  A feipfum  multipli  ani  ipfum  fi. 
fiat.  Quoniam  igitur  y.ununq ; ipforum  y,A,muUipUcans  utrunq:  ipforum  x,i,effecit : ejl  igitur  (per  17 

feptkni)  ficut y ad  A. fic  efl  xjd  t.  R urf  H quoniam  yjpfum  A,multip!icarts  x , 

ipfum  efficit  »,uM,  Jeipf um  multiplicans  ipfum  efficit  fi, duo  iam  numeri  y ... 

yt  A ,unum  cr  eundem  multiplicantes  A, 1 pfos  i,fi,ef)ecerunt.  Efl  igitur  (per  t 

it  feptimi)  ficut  y 4 i A,ficefi  • ad  fi.  Sed  ficut  y ad  A.fic  efl  * adi  ( p-  ficut  A .... 

igitur  (per  1 1 quinti)  x ad  t,  fic  eft  • ad  fi.  I pf  orum  igitur  fi,  unus  medius  fi 

proportionalis  eft  numerus  1.  Dico  tam  quod  cr*ad  SJuplam  rationem  habet, quam  y ad  A.  Quoniam 
enim  tres  numeri  proportionales  funt  s*,fi,  igitur  (per  »0  diffinitionem  quinti ) x ad  fi,duplam  rationem 
habet  quam  *dd>.  Sicut  autem  * ad  t.fic  y ad  A.  igitur  * ad  fi,  duplam  rationem  habet, quam  y latus  ad 
Alatus:  quod  oportuit  demonjlraffe . 

Eucltd.exZamb.  Theoremata • Propofitio  1». 

“ Duorum  cuboru  numeroru.bini  medrj  proportionales  funt  nu. 
meri.  Et  cubus  ad  cubit  triplam  ratione  habet,  quam  latus  ad  latus. 

THEO  Nrx  Z-tmb.  Sini bmuubi numeri *J,cr ipfius quidem *, latus efio y, ipfius autem (datat 
tfio  d.  Dico  quod  ipforum  te,(,bim  medq  proporttoeulei  funt  numeri.cr  * ad  P,  tnpUm  ratione  hjbet, 
quam  y dd  d.  Igitur  y, feipfum  multiplicdni,ipjum  efficior,:  ipfum  jutem  *,mul.  ipll.ant  ipfum  effiant  f, 
at  d feipfum  miilt, plicant, ipfum  »,ficidt.  Vterq;  autem  ipfomu  },*,  ipjum  [multiplicans,  utri inj  ipfo- 
rum f,*, fidat.  E:  quonii  . cubui  e (Idpfius  autem  at 

latus  efl  r, igitur  y feipfum  multiplicans  ipfum  efji  

cit  efipfum  autem  r, multiplicant  ipfum  . confiat,  * 

Id  propterca  & J feipfum  multiplicans,  ipfum  . f .... — 

effhiti  ipfum  aulem  ., multiplicans, ipfum  efficit  y ... 

/.  Etquonid  > utrunq,  ipforum  y,J,  multiplicans,  d.,., 

mtrunque ipforum  ,,/,ficit:rfl  igitur ( per  it fepti-  i 

nu)  ficut  y ad  Jjic  rft  t,  ad  [Id  propterca  etiam  [ 

(per  eandem ) ficut  y ad  d.fic  [ ad  u.  Rurftts  quo-  

nutu  > utrunque  ipforum , [multt  plicam  juruntf  ipforum  *J.ficit:  eft  igitur  ficut  i ad  [fic  u ad  f. ficut 
autem  ,,ad/jicyad  u.Rt  ficut  igitur  (per  t,qutnti)y, ad  Ul.Jic  ejl.  utd  d.  Rarius  quoniam  utcrqi  ipforum 
,,  d,  ipjum  1 muUipUeonsparimq;  ipforum  d,  u,fiat:efi  igitur  ( per  it  fepimt)  ficut  y ad  at,J ic  ejl  dad  «. 


H.  ARITHHET.  ELEMEKT.  EVCLTDIS 

Rur/iii  quoniam  i utruneh  ipforum  )',i,ni'Jliplicjnl,u!rur.q-  ipforum  n,t,fecir.  cd  igitur  ( per  17  feptU 
mtj  ficut  /j  i .Jic  esi  H ai i fjicut  autem  ! ai  a, ficeti y ai  01,  ty  ficut  igitur  (.perit  quinti)  y ai  a,fic  u^ti 
f.  Patuit  autem  quod  & ficut  y ad»  Jic  rd  a ad»  ,ty  », ad  *,ty  u^d  C.  ipforum  tgilur  -r,  (bini  medii  pro 
portionales  [an!  ,bcc  ril  4 x.  Dico  iam  quod  cr  « ad  ( triplam  rationem  habet ,quam  y ad  at.  Quoniam 
enim  quatuor  numeri  proportionale!  funt  •,*,*,(.  igitur  (per  10  diffinitionem  quinti ) * ad  SjnpLtm  h* 
bet  rationem  quam  * ai»,  ficut  autem  ejl  * ,ai  »,fic  efiyai  Jl.lgitur*  ai  f tripla  rationem  habet, quam 
y ai  «fc  quod  oportuit  demoulbajfe. 

• . Uudid. ex Camp.  Propofitio  i». 

i I numerorum  continuxproporcionalitatis  quifcpinfe/ 

1 ipfumducatur.qui  inde  producentur  fubcotinua  pro- 
! portionalitatc  efle.  Quod  finem  in  iplos  productos 
principia  fua  ducatur.inde quocp  produdos  continuae 
pioportionahtatis  cfie , neccfle  eit.  Idemcp  in  omnibus  hoc  modo 
productis  extremitatibus. 

C A M P A N v 8.  Sinr  a, b,c, continue  proportionale  s,  quor  u quifep  in  ( c ducatur,&  proumiic 

cx  a quidem, d ex  b,uero,e.ex  c,f.  Dico  quod  d,e,  a....  c 

f/unr  continue  proportionales,  quod  fi  irem  a b 

ducatur  in  d&' proueniar  g,  b quoque  m e SC  j 

prouenijt  li  c in  f.proueniar  k,  dico  ena  9»  g,  | *4 

h,k  crfit  continue  proportionales.  Sir  enim  ex  * — — ^ 

ainb.l,  & ex  c in  eundem,  m.eruntcp  per  il&  c i __ 

19  feptimi  d.I,  e,  m,f,  continui  proportionales  m 

in  proportione  a, b,c,itaqj  peCcqui  proportio-  f 81 

nalirarcargued  jde.ficuteadf.-qdertpnmum.  - r 6 ^ 

R eliquii  Ik:  Ducatur  a ini  & prouematn&  * t— — ■ . ■••96 

p,c  quoqj  ducatur  in  c&m.&  proueniJrq&r,  . __ 

cruntippereafdemg  n.p.li.q.r.k.corinuequo*  P . 

que  proportionales  m proportione primoru,  " v_ 

perrquam  igitur  proportionaliratem  codude  ^ 5*4 

gadh.licutliadkrquod  eilreliqiiu . Eade  eril  r * “ “ 48d 

ratio, quotielVriqj  primi  tn  produ&os  ducatur.  K * 

Euchd.  cxZmb.  Tbeorentdn , Propofitio  tf. 

Si  fuerint  quotcuqt  numeri  cotinuc  proportionales,  8f  multipli' 
ens  unuqfcp  (l-ipfum  fecerit  aliqs,  q fiutex  ipfis  proportionales  crut. 
Et  fi  qui  in  principiogcniros  mu1tiplicantes,fecerint  aliquos,  & ipG 
quocp  proportionales  erunc.&T  femper  circa  extremos  hoc  eucnic. 

THEON  rx  Zdb.  Sint  quotlibel  numeri  continue  f...  y 

proportionales  y, ficut  a adi, fic  (ai  y,ej  ip/iqui-  •*.... 

iem  *J,yJcipfot  imltiplicaies.efficiantipfoi  ip-  * 

foiaiiti.ij multiphcantes,ipfol efficiant »,/,« .Dico q,  ' 

ejippiuJ&tpfi  •,»,*, continue  funt  proportionales,  f ' — ' 

Ipfe itanq;*upfum  (multiplicas, ipfum  efficiat *, uter j i e\ 

autem  ipjorum  ajipfum  multiplicant  \ efficiat  utrunep  

ipforum  u,e,cr  rurfus  ipfe  SJpfum  y, multiplicat, ipfum  

efficiat  l,uterq;  autem  ipforum  t,yjpfumJmuliipLcai,  > 

utrunqy  ipforum  e, n, faciat . Similiter  iam  cxpracedetis  \ 1 ,l  ^ 

tbeorcmaitt  difcurfuojlcndcmut  quod  ipfi  1 *+ 

r,»,cetmue  funt  proportionales  in  ipfiut  * ad  j!  ratione:  • i R 

et  ipfi  »,a,n,n,funt  proportionale!  in  ipftutf,  ad  w i i r* 

yjratione  EI  ejl  ficut  A, ad  f,  jic  ctt  $ id  y,e?  tpfi  d,a,t,  K , — ■ . 

igitur. ipfis  (,/,/,  in  eadem  funt  ratione  ej  infuper  ipfi », 

v, ’,»,tpfis,»,',n,u,  cr tqualit  rft  quidem  ipforum  e>S-,i,multituldo,  multitudini ipfcru  i,f,f,eiau:c<nin 
ipforumefi  ea  qua  ipforum  e fi  t, »,«, «.  Ex  aquali tguuriper  14/cplimi)  tfl  ficut  qudia^xd ,, 

jic  efl  1 ,ad  f. Sicut  autem  « ad  aJiccHu  ai  i.  quod  oportebat  iemonfiare. 

Badii 
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LIBER  OCTAVVST  «i 

EikM  fxCimp.  Propoftio  n. 

I quis  quadratus  numerus  alium  quadratum  numeret.la 
tus  qcp  fuu,  latus  illius  numerare  probatur.  Si  ucrd  latus 
fuu latus  illius  numeret,  quadratus  numerat  quadratu. 

CAMP.  Sinr  duo  numeri  a & b quadrari,larera<$  eorii  c & d.dico  91  fi  a numerat  b,c,quo<p  nu 
merabit  d,&  econuerio.  Coftar  enim  quod  ex  c in  fe  fit  a, ex  d quotp  in  fe,  b fiat  igitur,  «Jcx  c in  d 
eriitqj  per  is  8t 19  fcpnmi,  a e b.corinue  proportionales  in  proportione  c ad  d.  a . . . . 

Si  igitur  a numerat  b,  idem  ipfe  per  7 huius, numerabit  e,quare  & c d,quod  eft  c 

primum.  Couerfa  fic  paret.fi  c, numerat  d,a  numerabit  e, propter  id  quod  j>ro  b : 

portioaade,ficutcad  d,&  fi  numerat  e, ipfe  numerabit  b,  propter  hoctjuod  c.. 
funt  continue  proportionales.  Euchd.exZamb.  Theon*.  Propo/ir.  14.  d. .. 

»4  Si  quadratus  numerus  quadratu  numeru  mefus  fuerit , Si  latus  la- 
tus metict.Et  fi  latus  latus  metiaf,&  quadratus  quadratu  metietur. 

THEON  ex  Zmb.  Sint  quadrati  numeri  * C, latera  uero  ip forum  fimi  y A,  at  «ipfum  fi  metutur . 
D/co  q,CTy  ipfum  A mctieiur. Igitur  y,  ipfum  A multiplicam,  efficiet  ipfum  /.Igitur  (per  17  cr  it  fepti - 
wt.cr  •»  quinti  f ac  tj  oftaui)  ipfi  * * fi, contutue  proportionales  funt  in  ipfius  yadA  ratione . Et  quoniam 

ipfi  x » fi, cotinuc  funt  proportionales, cr  metitur  « ipfum  fi,mctitur  igitur  (per  7 « 

oftaui)  cr  * ipfum  y.Eftij;  ficut  * ad  * fic  y ad  A, metitur  igitur  c T y ipfum  A. Sed  

iam  metitur  cr  y ipfum  A.  Dico  qcr*  ipfum  A metitur , eifde  naniy  diffofms  fi - a 

militer  oftendemus  quod  ipfi  *i  iycotinue  funt  proportionJes  in  ipfius  yadA,r*  y . , . 
tione.et  quonia  eft  ficut  y ad  A,fic  c(l*ad<  ,metttur  aut ; ipfum  A,  metitur  igitur  A.... 

Cr  *ip[um  i,e?  funt  ipfi  «1  fi, cotinue  proportionales, metitur  igitur  cr*  ipfum  C.Si  quadratus  igitur  47 
lique  fcquiwtur  reliqua: quod  oportebat demonfi.  E uchd.ex  Cimp.  Propojitian. 

[ lcubus  alium  cubum  numeret,  latus  quocp  fuum  latus  al 
Itcrius  numerabit.  Siuero  latus  fuum  latus  alterius  nu. 
_Jmcret,cubus  numerabit  cubum, 

CAM  P.Smrduo  numeri  a & b cubi.lareraq;  eoru  c&  d.dico  9»  fia  numerat  b,  c quoq?  numera 
bit  d,&'  econueiTo: ducatur  emm  b in  fe.&fiatc.d  quoq;  in  fe,&  fiat f, confiat  igirur  9«  excin  e fic 
a,&  ex  d in  gb.fiat  iraq?  f,  ex  c in  d:  eruntq;  per  17  & ’c  feptimi.c  fg,  continue  proportionales  in 
proportione  c ad  d.fcd  & h,&  U.prouenianr  ex  cin  f X g per  enfdem  igitur  erunt  a It  k b,  conti» 
nue  quocy  proportionales  in  eadem  proportioneiiraq;  fi  a numerat  b.idem per  7 huius  numera 
bith, quare &c.d,eft  enim  c ad  d, ficut  a ad  h.cofiar  igitur  prima  pars.  Conuerfa  pater,  ficut  co_ 
u er  ia  prioris.Ni  fi  e numerat  d.a  quoq;  numerabit  h.quem  fi  munera  t:  nccefic  eft  ut  numeret  b. 

E uclid.ex  Zmb.  Theorema  u.  Fropofitio  if. 

,1  Si  cubus  numerus  cubum  numerum  menfus  fuerit,  & latus  latus 
metietur.  Et  fi  latus  latus  menfum  fuerit, & cubus  cubum  metietur. 

THEONn  Zmb.  Cutiii  enim  numertu  ata&uf  metuturae  if /ii«  quidem  u, lutui  pt  yuffm  i» 

tem  fi  fit  A.  Dico  quod  > ipfum  A metitur.  Igitur  * 

yfeipfum  multiplicas  ipjum  efficiat  1 et  infuper  t 

yjpfum  A multiplicans  ipfum  efficiat  /.A  dAfd  u 

pfum  multiplicans  ipfum  efficiat  ».Vterq;  autem  fi - 

tpforu  y A ipfit  f multiplicans  utrunq;  ip foru  3* 
ficiatMamfxftuuin  eft  ( per  1 7 et  18  feptimi  et 
u cfiaut)  quod  ipfi  1 f * et*  *n(,  cotinue  funt 

proportionales, in  ipfius  y ad  A, ratione.  Et  quo  / 

tui  ipfi  *t*  fifCounue  funt  proportionales,  cr  * 

metitur  * ipfum  b, metitur  igitur  (per  7 oftaui)  cr  *jpfu  /,c refi  ficut  * ad  tyfic  e fi  y ai  A.  Metitur  igitur 
CT  y ipfu  A.Sed  iam  metutur  y ipfum  A.Dico  q,  cr  * ,ipfu  ^metitur, E ifde  nicp  difpofiiis:  fimiliter  oflen- 
demus  quod  ipfi  «tn  fi  cotinue  proportionales  funt  in  ipfius  y ad  A, ratione:  quonti  emm  y ipfum  A,  me - 
titur.eftqi  ficut  y ad  Afic«ad  f,cr  * igitur  ipfum  9 meiUur.Quarc  cr  * ipfum  fi  metitur. Si  cibus  igtiur 
numerus  crreliqua:qucd  oportuit  demcr.fhaffc.  E uchd.ex  Camp.  Frcpofinoif. 

I numerus  quadratus  quedaaliu  quadratu  no  numeret,  nec 
sB£b31  latus  fuu, latus  illius  nnmcrabi  t,Si  uero  latus  fuu,  latus  illius 

• 4 non 
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ili  UITHMET.  HEMEHT.  ETCHD1S 

non  numeret.quadratus  is  quadratum  illum  non  numerare  exne* 

celsitatc  conuincitur.  1 

C A MPANVS.  Harc  if  proponit  negationes  conucrri,  qu; affirmationibus  quas  uhufu* 
couerti  propofuir  opponuntur.' Vr  fi  finr  duo  numeri  quadrari  a 6C  b.quoru  Iarera  c SC  d,fi  a non 
numerat  b.cquoqj  non  numerabic  d cconucrfo  etiam  IT  c non  numerat 

d,ncc  a b.  Sit  enim  primo  ut  a non  numeret  b,fi  iratp  c numerat  d,  per  fc  a ....  b » 

eundam  partem  ij  huius  SC a numerabit  b,  quod  eft  contrarium  pofirio* 

ni.ficfp  pater  primum-Seaindum  quoqj  fic:  fu nrenon  numeret  d , itaqt  c. . d . . . 

fi  a numerer  b,pcr  primam  parte  i;  necefle  eft  ut  c numerer  d,  necefle  eft 

igitur  ut  c numeret  ipfum : aim  numerat  ipfum : quod  eft  impofsibile. 

CAMPANI  MKoutio.  Quemadmodu  aurem  necefle  eft  couerti  negationes  oppofitas  affir-» 
marion:bus  quas  i j dcmonftrauir  conucrti,  fic  quocp  necefle  eft  eas  negationes  qu*  opponun- 
tur illis  affirmationibus, quas  prpmfla couerti  deinonftrauir.couemntur.Vndefi  cubus  no  nu 
merar  cubfi,nec  larus  eius  numerabit  larus  illius.-econucrfo  quotp  fi  larus  unius  no  numerat  la~ 
rus  aitenus.nec  ipfe  cubus  numerabit  alterum  cubum  :demonftratur  aurem  hoc  per  prxmifiam 
adeftruiftioneconfequemis,  ficur  quod  propofitum  eft  pcrij,  idcoq;  hoc  au  tor  non  propofuir, 
fed  per  id  quod  propofitum  eft, ipfum  dedit  inrelligi. 

Ha:  fequentesex  Zambertoduarpropofitiones  prarccdcnti  ex 
Campano  cum  annotatione  ciufdcm  rcfpondent. 

EudidrxZamb.  Theorema  14.  Propoptioit.  Conuerfa  14. 

Si  quadratus  numerus  quadratum  numerum  menfus  no  fuerit,  ■« 
necp  latus  latus  metietur.  Et  fi  latus  latus  menfum  non  fuerit,  necp 
quadratus  quadratum  metietur. 

THEONrx  Zimb.  Sint  quadrati  numrri  * fi,  eorum  aut  laterapnty  *.  At  * ipfum  fi  non  metiatur. 

Dito  q,  nr  q;  y ipf m d, metietur.  Si  uutemy  ipfum  4 metitur, metitur  * 

(prri4  oltaui)  cr  r ipfum i:non metitur  autem  (per  hypotkefm)#  fi 

ipfum  t,  nrq:  igitur  y ipfum  Zmetietur.  No  metiatur  autem  rurfuty  y... 
ipfum  *.  D.-co  q,  neq;  • ipfum  fi.mettctur.Si  aiit*  ipfum  (metitur,  et  «t... . 
y ( per  14  o&aui)  ipfum  J.Non  metuur  autem  y, ipfum  * ( per  bypotbefm ) neque  a igitur.ipfum  fi  metie- 
turtquod  erat  JanenRrandum. 

Euclid  exZtmb.  Theorema if.  Tropcptio  17.  Conuerfa if. 

Si  cubus  numerus  cubum  numeru  non  metiatur,ncq?  latus  latus  >7 
mctietur.Et  filatus  latus  non  metiatur , necp  cubus  cubu  metietur. 

T HEON  exZamb.Cubut  enim  n umente  * cubum  numerum  fi  non  metiatur,  cripput  quidem  a la- 
lli' elioyjpput itero  fipt  alDico  quod  er  > ipfum  Uncn  metietur Ji  enim  y ipfum  / metitur,©" 1 ipfum 
fi  metietur  (peru  ofilauij  non  metitur  autem  *,ip[um  fi  (perhypctbepn)net^  Igitur  y ipfum  «i  metietur. 

Sed  iam  non  metiatur  y ipfum  a. Dico  quod  ej  * ipfum  fi  non  metie - « 

tur.p  enim  * ipfum  fi  metitur , er  y ipfum  Emetietur  (per  ij  o/laui)  fi 

non  metitur  autem  y ipfum  U(prrhypotbepn)nc$*igitiir  ipfum fi  y 

metietur.quoi  oportuit  Jrmcnjlrafie.  / 

Eueltd.ex  Camp.  Propojitio  i e. 

«I  duo  numeri  fuperficiales fuerint  fimiles.necefic  eft  ter^** 
Jtium  numerum  fecundum  proportionalitatem  con^ 
Innuam  cis  interefie.  Eritqt  proportio  unius  numeri  ad 

(alterum  fibifimilem.uclutunius  lateris  fui  ad  latus  alte' 

rius  ipfum  refpiciens  proportio  duplicata. 

CAMPA  NVS.Sinr  duo  numeri  a &blfupcrficialcs&ftmilcstdico  a 

quod  inrer  ipfos  cadet  unus  numerus  in  continua  proportione,  late-  g 

ra  enim  a fint  c & d,b  uer d latera, fint  c & f.e runtb  ex  conuerfione  dif-  b 

finitionis  numerorum  fimilium,c  ad  c.ficurd  ad  t,conftar  aurem  quod  c.. 

ex  c in  d fiat  a,  &<xcinf  b,fiat  iraqr  gcxeind,  criripper  ipfeprimi.a  d....  f , 

ad  g,ticur  c ad  c,&i  per  t*  ciufdcm  g ad  b,ficut  d ad  f,  quare  a ad  g.ficut  e... 

gadb,  c 
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LIBER.  OCTAVVt  at, 

g ad  b,eft  iraqj  g, continua  proportionalitare  medius  inter  a # b,quod  eft  propolim-  Correla- 
num  aut  pater,  cu  (ita  ad  b per  diffinitioni  ficur  a ad  g duplicata,  quareade  eft  illi  quf  efte  ad  e. 

E ucluLcxCdmp.  Propojkb  17.  " 

•7  IKl\  WK  I fecundum  continuam  proportionalicatcm  tertius  nu. 

merus  duobus  numeris  interfit,illi  duo  numeri  fupcrfi' 
cialesfunt&  fimiles, 

CAMP.  Hfc  eft  conuerfa  prxmiflx.  Vr  fi  inter  a # b fit  c fub  continua  proportionalitare  cofti 
turus.a  & b erunt  fuperficiales  # fimiles,  fint  enim  d & e minimi  in  proportione  qua  cotmuan- 

rur  a c b.qui  per  21  fcprimi, numerabunt  a # c xqualircr,fir<p  ur  fecundu  f,  a 

&'per  eandem  c#  b xqualirer,firqj  urfccundu  g,  erunt  igitur  per  diffini- 
tionem a # b fuperficiales,#  erunt  etiam  per  (diffinitione  d & f,  latera  nu 
meri  a,e  quoqj  # g latera  numeri  b.Qiiod  aurem  ipfi  (int  fimiles, fic  habe* 
lo.ciim  enim  ex  d in  g.fir  c,&  ex  e in  f.fit  idem  c,crir  per  fecundam  partem 
aofcprimi,  d ade.ficur  f adg,  per  diffinitionem  igitura  & b funt  fimiles,  f ... . 
quodcftpropofiru.Kocaurulnmuquodefta#  beffefimiles.poteftetia  g.,.,.,  * 

haberi  per  19  # 1 6 fcprimi.#  per  Ius  hyporhefes  quod  ac  b.  funr  corinue  proportionales  in  pro 
portione  d ad  e minimorum  » umeran  tium  a # c fecundum  f # c,  & b fecundum  g. 

E ucltd.exCmp,  Propofitio  18. 

I fuerint  duo  numeri  folidi  fimiles,ncccfle  eft  eis  duo* 
numeros  fecundum  continuam  propottionalitatcmin 
tcreilc.critep  proportio  unius  folidi  adalterufibi  fimi' 
lcm.uclut  cuiuslibet  fui  lateris  ad  latus  alterius  refpici' 
ens  fc  proportionalitcr,proportio  triplicata. 

C A M PA  N V S.  Sint  duo  numeri  a # b, folidi  fimiles,  dico  quod  inter  ipfos  cadent  duo  nu~ 
ri  in  continua  proporrionc.Sinr  enim  larera  numeri  a c d e-Iarera  uero  b,  fint  f g h,  erunrip  ex  co 
uerfibnc  diffinitionis  numeroru  fimi  liuin.c  ad  f,#  d ad  g.ficut  c ad  li.Sit  igitur  ex  c in  d,  k # ex  £ 
ing  l.eruntcp  ex  diffinirione.U  # 1, fuperficiales  # fimiles,quare  per  16  huius, unus  numerus  ca- 
dit inter  eos  medius  fecundum  proportionem  cad 
f.qui  fit  m.Manifcftum  autem  eft  quod  ex  e in  k,  fit 
a,#  ex  h in  I b,fi  igitur  ex  e in  m,#  1 fiant  n # p.crut 
peritfeprimi.aad  n.ficutkadm  # n ad  p , ficur  m 
adl.quarcan  p, funt  corinue  proportionales  in  pro 
porrione  c ad  f,#  quia  per  19  riufdcm  p ad  b, ficur  e 
ad  Ii,#  ideo  ficur  c ad  f,lequirur  ut  quatitor  numeri 
a n p b.finr  continue'  proportion  ales  fecudum  pro- 
portionem c ad  f.funt  iraq;  inrer  a # b duo  numeri 
n#p,medq  in  corinua  proportionalitare  fuorum 
laterum  inrerpofiri.quod  eft  propofitum.  Corre 
larium  autc  paret, cu  proportio  a ad  b,fi  r per  diffini 
rioncmficuraad  n triplicata  quae  eft  eadem  illi  qup 

“ j eft  cad  f.  E udid.  cx  Camp.  p ropo/irio  19. 

[ leis /ccundurh  continuam  proportionalitatc  duo  nume 
l ri  lnteriacct.quilibetduonumeri.folidi  funratq;  fimiles. 

| CAMPA  N VS.Harcefteourrfapnrmiflir.urlTimrra&b  fini  duo  numeri  c St 

d medi)  in  corinua  proportione,  eriit  a 

c 

d - • 

*....  h..  k..  n.. 

extemaqdc&g.fimrconrrarcprinn.idcotppcriifc  g m...  I...  p... 

primt.in  fua  ,pportioe  minimi,  K <ja  per  arqui  ,pportionaliratc  fur  a ad  d SCc  ad  b.ficut  ead  g.  Te 
quirur  per  n feprimi,  ut  ipfi  numerer  a 8i  d arqualiter,  qd  fir  fecundu  n. « ire  c & b rqualiteoqd 

fit  fecundi  p.Quia  igitur  01I1  in  kfite.&exeinn  fita.fcqumirpcr  diffinitione  ut  a fit  lolidus.c- 

lusqr  latera  h k n.fimiliter  quia  otl.in  mfirg.K  exginpb.feqturetrJ  ut  bfitfolidus.K eius  late 
> ta‘.m.pIfio»aute  effit  fimilcc  fic  coftabit.  Ciim  exginnfiatd,  & ex  eodcinpbicnt  perii  fcpri- 

mi. 


l:;: 

c. . 

d. .. 

c.. 

f. .. 

g. ... 

h. .. 

k.... 
m... 
1 
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a # b folidi  # fimiles.  Sumatur  enim  tres  minimi  in 
cadc  proportione  corinue  proportionales:qui  fur  e f 
g.crurq;  per  17  e,#  g fuperficiales  er  fimiles:  fint  ergo 
h # kjarera  e,at  I # m.latera  greririp  per  correi.  16  hu 
ius  e ad  («ficur  H ad  l,aut  ficur  k ad  m.Mamfeftu  aur  eft 


EVCLIDIS  MEGARENSIS  GR  AE" 

CK  PHILOSOPHI»  AR.ITHMETlCOR.VM  BLE- 
mentorum  Liber  oclaum, 

E*  Campam».  Diffinitiones. 

Atcra  numerorum  dicuntur.quorum  multi* 
plicationc  numeri  producuntur,  i Superfi- 
cialis appetatur  numerus,  qui  fub  duobus  la 
ccribus  continetur.  3 Solidus  uero  qui  fub 
eribus , ex  quorum  continua  multiplicatione 
habet  procreari.  4 Quadratus , cft  nume- 
_ __  ( rus  fuperficialis.xqualibus  lateribus  confi- 

— — ■ ^'1  Acus,  f Cubus.eft folidus xqualibus conii* 

iteus  lateribus.  <s  Similes  dicuntur  numeri  fuperficiales  fiuefolidi, 
quorum  latera  funt  proportionalia. 

Eacbd.exCamp.  Prope  fi:  io  i. 

I numeroru  quotlibct  continua-  proportionalitatisduo< 
extremi  fuerint  cotraie  primi,  eos  omnes  fccundumfua 
proportionem  minimos  cfle  necefic eft. 

t fintconrra  f nriJ!  Te  * N T S'mJcon,inu<!  propoirionales.a.b.c.duol],  exrretni  qui  funt  a, 

. nr  contra  leprimi.dico  quod  in  eadem  proportione  non  re-  a....b..  e 
pmentur tonde minorn.Si aurem conringir.finrd.e.f.eririn per  ' 

yfepnmi,aadc,ficurdadf,Kqujaa«tcfuntmmirtiiinfuapro-  d..,e f 

por  ‘Oneperajetufdem.feqnirurperii  uranumeretd.&c.f  ma 
«ores  Iciucet  minores, quod  e.Te  non  poreft. 

ex  Zaxib.  Theorema ..  Propofitio 

| fuerint  quotcunqj  numeri  continui  proportionales,» 
extremi  uero  ipforuprimi  adinuicem  fuerint,  minimi 
lunt  eandem  rarionem  habentium  cis. 

THEON  c-xZamb.  Sint  tjuotcunq^  numeri  continue  proportionales «.  fi,y,J,ex 

rCS  i»,P,  in  eadem  ratione  exiden 

taeK.EtauoHUminn  , e . e: 1 r. .... 


. r/“  •P^V^meademrationeexSen-  (. 

T,  T *■*>>  eadem /iin(  ratione v 

,cretjtulneB ,pforum  ../.  i .f  j 

r* 

’4  'Pr'«i/u«adinmrrmprimtJicrocrmi-  /. 

, numeri  metiuntur 

Z,ZrT  fm,c,t‘i‘ulurr'‘Mc"im • 

EucliJ.exCamp.  P ropojitiou 

Vmcros  quotlibct  continux  proportionalitatis.fecun- 
um  proportionem  datam, minimos  inutnire. 


Vnde 


«01 


UBER.  OCTAVV*: 

CORRBL  ARIVM. 

Vnde  manifolium  erit, quod  fi  fuerint  tres  numeri  continu  x pro 
portionalitatis  fecundum  eam  minimi,duocxtrcmicrunt  quadra' 
ti:quodfi  fuerint  quatuor, erunt  extremi  cubi. 

CAMPANV S.Sinr datae  proportionis  minimi, a SC  b a . . 
ducaturq?  a in  fe,SC  fia r c,&  in  b,&  fiat  d.b.quocp  in  fc,  8C  b . . • 

prouemat  e, erutq?  c,d, e, cotinue  proportionales  in  pro  C....  t 

portione  a ad  b,  per  tS  19  fcprimi.  Et  quia  c & c funr  d 

contra  fc  primi  per  s8  eiufdem, erunt  c,d  e, fecundum  da  c ........ . 

tam  proportionem  minimi, per  prxmifTam. Ducatur  ire  f ’» 

rum  a in  omnes  illos, & proueniir  f.g,  h,  &.  b in  c,8C  pro  g 

ucniark,&  erunr  etiam  f,g,h.k,cortnuc  proportionales  h 

in  proportione  a ad  b.per  >s  & 19  fcprimi:  minimi  quorp  k 

per  28  eiufdem  S£  prf  miffam.Hac  uia  8C  ratione  inurinentur  quinq?,uel  fex.ucl  quorliber. 

Euclid.exZmb.  Problema  u Propofirioi. 

, Numeros  inuenirc  continue  proportionales  minimos, quotcurt 
queirnperaucritquifpiam.in  data  ratione. 

T H E O N ex  Zxmb.  Sit  data  ratio  in  minimis  monens,ipfius « di.  5,  oportet  iam  numeros  inuenire 
conti n0  proportionales  minimos  quotcunq;  imperauit  quifrum  in  ipftns  t ad  fi,  ratione.  Imperetur  iam 
quatuor, CT  a/eipfum Multiplicans,  efficiat  yjpfum  utro  fi,  multiplicans,  efficiat  ipfum  <A : c m,  «per  £ 
feipfum  multiphcansjpfum  efficiat  i.E t infuper  <*jpfos  y,A,i, multiplicans,  1 pfos  /,*,  9, faciat,  at  fi,ipfunt 

r,  multiplicans  efficiat  ipfum  *.E t quoniam  «,feipfum  multiplicans  ipfum  efjvcit  y. ipfum  amem  C,  multipli 
cans  fecit  ipfum  Jl/imcrusiam«>  binos  numeros  *,  C,  multiplicans  effecit  y,  A.  Ejt  igitur  (per  decimam 
feptimam  fepti - «... 

m)ficut *3difi%  i..v 

fic  eff  y,  ai  A.  

Rurfus  quonia  A 

mjpfum  fi, multis  

plicans  ipfum  A,  / i!«, 

/r cit,att,feipfu  

multiplicans  tp-  / 

f mfecirt.urer - « 

que  igitur  ipfo- 

rum.J ipfum i, multiplicat effecit utrunque ipforum  *s.  E/) igitur ( per iecmuaoBeUutmfcptimi) fi 
tutu  ai  i, fic  tfl  ii  i.Sedfiiut  • ti  fific  efiyai  ‘t.crfiiut  igitur  (per  undecimam  quinti),  ai  J,fic  ijt 
4 ai' Et  quoniam  atfipfot  y,J,multtplic/ns  ipf os  t.aficiufi  igitur  (per  17  frptlmi)  ficu  y ai  A,  ficeti  {, 

ai.  Stckl  autem  y ai  Afic  erat  *adf,crfi<ut  igitur  (per  undecimam  quinti)  « ai  i. fic  c Ii  fai  «.  Rurfue 

quoniam  uipfasA'  multiplicans  jpfos  effecit  .,l,efl  igitur  (pcrcanicm  <7)ftcu  A ai,,  fic  c fi  « ai  i,  [ei 
ficutAai>,lkeR*sifi,  a- ficu  igitur  ( per  uniectmam  quinti ) *ai  fi, fic.  ai  i,  t?  quonum  tpfiujl, 
ipfum  /.multiplicantes , ipfos  effecerunt /,.:efl  igitur  (periecimamoRauam  feptimi)fnut  « ai  f, fic  « ai 
upatutt  aut  e qubificut  * ai  tfic  f, ai., erui  t.crficU  igitur  (per  undecimi  qiumDfai  . ,cr  .ai/, 
fic  cR  (ai  *.  Igitur  ipfiy,A,<,cr  f,',/,.,proportionales  fimtmipfius  . ai  f ratione.  Dtcoquoiejmmt- 
muquoniam  enim  ipfiu,  i, minimi funt  eaniem  rationem  habentium  eis.mmmii  autem  eaniem  rationem 
habentium  primi  funt  aiinuicem  (perm[cplimi,)ipfi*t,  igitur  primi  fune  admuieem,  C7  utere., ipfori 
•JfctpfuK  multiphcans,utnmqi  ipforum  yoftat.utrunq,  autem  ipforum  y,i,multiphcans,utrunq:  ipfo 
rumj  ,H,fecir.\gituT(pcr  a,  fcptimtypji  f,nqrrimijuntadir.uicem.Si  autem  fuerim  quoillbetnume 

ri  continue  proportionales,  extremi  autem  ipforum  primi  aitmeem  fuerim:  minati fimt  eaniem  ratio  • 

nem  habemium  cis  (per primam  oRauL)lpfiy,A,i,iguurcyf9n,/,., minimi funt  eaniem  rationem  habnt 

tium  ipfis  ujhquoi  oportut  ficiffe. 

P O R I S M A fine  corrclarium  Proinde  manifeslum  esi  quod fi  tres  numeri  continui  proportionales 
““  mmimi  fuerim  eaniem  rationem  kabentiu  eis, extremi  roro  cuadratiftnt.fi  aute  quatuor, cubi. 
Euclti.  ex  Camp.  Prcpcficio  1. 

I numeri  quodibet  continue  proportionales  fecundu  fuam 

propor' 
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proportionem  fuerint  minimi,duos  eorum  extremos  contra  fepri' 
mos  ede  neccflario  comprobatur. 

CAMPANV  s.Hf  c tertia  cft  conuerfa  primar.Sinr  enim  a,b,c,d,continuc'  proportionales,  8 C 
fecundum  fuam  proportionem  minimi, dico  quod  a &C  a ...... .. 

d extremi, erunr  adinuiccm  primi,  minimi  enim  in  pro  b 

porrioneaad  b.fint c&f,erunrip  per  u feptimi contra  c ...» 

ie  primi, per  hos  ergo  duos  fecundum  dofoinam  pr*-  d 

mtifar  mueniantur  tonde  continue'  proportionales  8C  e . . 
minimi  quot funt numeri propofiri, primo quidc  tres  f...‘ 
qui funtghk, deinde quamor  qui  funt I,  m,  n,  p,  & ad  g.... 

liunc  modum  continue  per  additionem  unius, quoufqr  h 

fiant  tot  quot  funt  numeri  propofTri,ut  funt  hicl,m,n,  k 

p:fequirur  ergo  I,m,n,p,7quales  efTea,  b,  c,  d,  eo  quod  1 

in  eadem  proporrione funt utricp minimi, 8C quia  1&  p 

funt  contra  fe  primi  per : 8 feptimi, erunr  quoqj  a &C  d il  n 

lis  zquales,  contra  feptimi,  quod  eft propofirum.  p 

E uclid . cx  Zmb.  Tbeorem  x.  P ropoptio  j . Conuerf It  primt. 

Si  fuerint  quotcuncp  numeri  cotinue  proportionales.mininji  ean  * 
dem  ratione  habentium  eis,eorum  extremi  primi  adinuicem  erunt. 

THEON  ex  Xsmb.  Sint  quotcunque  numeri  contimieproportioiules,  minimi  eundem  ratione  bi- 
bet iit  ea,  , A.  Dico  quod  extremi  eo ru  * 

hoc  eft  *,et  d.pnmi  sdmuicc  funt.Sumun-  i 

tur  enim  (per  • oftum  uel  n feptimi ) Uni  y , . . . 

numeri  mumni  ut  tpforu  *,C,y,A,  ratione  A .... _ 

hoc  e/h /.Tres  aiita/u,  et  feinp  deinceps  «...  . 

uno plus.quoaiafjimpta multitudo  equa 

fttmidlitudiniipjoru.r,f,y,A.Sufcipiatur  » • 

fintip  * u r/.  igitur  (per  eo  feptimi)  eo ru  ! 

extremi  a pruni  adtnuicc  funt.Quoma  e-  n 

nim  I /.primi  funt , utcrq:  aut  e ori  feipfu  X 

multiplicas  ulrunq- tpforu  *,H,frcit  utrun  u • , 

que  aut  tpforu ' multiplicat  utrunq;  ip-  , ......  _ . ,MI 

jorm  x,  !,jicit  igitur  (per  19  fcptimippfi  { 

: f, primi  funt  cr  a /.E t quoniam  ipfia,f,yypninmifimtaandem  rationem  habentium  eu  funt  autem 
minimi  in  eadem  ratione  exiRentes  tpfts  *,d,y,A,ff  aqualis  multitudo  ip  ferum  *,/,y, 
multitudini  ipforum  X,*,,,  l,unufquifq;  igitur  ipfcrsim  a,6,y,A,unkuiq;  ipforum  x,v,r,f,eB  aqualis  ue- 
qualii  igitur  e ii  u.ipfi  s.eyA  ipfij.cr  quoniam  ipfi  A,/,  primi  adinuicem  funt,  aqualis  autem  ejlxtpfia, 
Vldpfi  A, igitur  ej  ipji  •,A,primifunt  adimuecm-.quod  dcmonUrtffe  oportuit. 

Euchdcx  Camp.  Vropofttso^. 

Imilitudincm  afsignataru  propor  , 

donum  in  minimis  numeris,  fccua 
dum  ipfas  proportiones  continua 
tim  proportionalibus  inuenire. 

CAMPANV  s.  Afsignatx  proportiones  in  minirrfis  terni  j 
nis  inueniantur.ut  doccr  )4  feptimi.fintijr  primi  mrrr.i»M>.fr 
eunda  inter  c&d, terna  inter  e Af.ficquoqj  de  pluribus  (I  fue 
rint  plures.uolo  Has  proportiones  in  quatuor  minimis  nume 
iis  conrinuaie.Sumocrgogminimu  quem  numerant  b&cf  I*. 

& quoties  bnumeraripfumg,roticsanumereth.dqnoque  ">  • 

toties  numeret  li.quoties  eg.Itaqi  fi  e numerat  k,fit  ut  f nome,  n • • 
rer  I.eruntqr  li,g,k,l,quos  quxrimusrconftat  enim  per  u fepti-  P • • 

mi,  quod  fit  h ad  j,  ficui  a ad  b,& g ad  k,  ficui  c ad  g,ar  Ic  ad  I,  fi  q • ■ 


b. .. 

c. .. 

d. .. 

e.  .. 

f. .. 
h.. 

&■■■ 

k.. 


LIBER  OCTAVVS.  sof 

cur ead  f.  Minimi  quoqj,  nam  fi  ali)  lini  minimi  ut  m n p q.oportebir  perit  reprimi , bis  afTum- 
ptam  ut  urcrque’duorum  b flC  c numeret  p,  quare  SC  g numerabit  eundem  per  correlanura  jj  fe- 
primi.quod  eft  inconucniensSunr  igitur  h,g,k,limimmi. 

Aluero  fi  c non  numerat  k, fit  m minimus  a...  b.. 

numeratus  ab  eis  fiilicet  e &k>  quem  quo-  c....  d.M 

ties  numerat  k,  toties  Ii  numeret  n,&gro-  e f.... 

tiesp.erfirqjperii  fcptimi.n  p m,  in  propor  g 

• (ionehgk,quarenadp,utaad  b,&'padm,  Ti 

ure  ad  d,fed  quoties  e numerat  m,  toties  f,  k 

numerer  q.  & erit  per  eandem  m ad  q,  fi  cur  n • 

cad  f.Manifeftii  igitur  9.  afsignarr  propor*  p ........ 9 

liones.cocmuarar  funtinquaruor numeris  m 

qui  funtnpmq.  Qiiifino  fuerint  minimi,  q ..7T..... 

finr(fipofsibileeii)  jltj  qui  finrr,f,r,x,  quia  r. ... 

iraqj  per  2 1 feptimi,  bis  aifiimptS  urerq;  duo  '. 

runumerorub&c,  numerat  s.fequitur  per  

correlariu  1$  feptimi , ut  g numerer  eunde,  

• quare  etiS  k numerabit  t : at  quia  per  2 1 feprimi.ur  e numerat  eunde  r,no  erit  m minimus  que  na 
inerat  k & e.Hac  ratione  quarta  illis  & quorliber  alias  fine  onfni  offendiculo  corinuare  potens. 

Euclides  ex  Zmb.  P roblema  2.  P ropofitio  4. 

4 Rationibus  datis  quibufcuncp  in  minimisnumeris,numeros  in' 
uenirc  continue  proportionales  minimos  in  datis  rationibus. 

THEON  f x Zmb.  Sint  dat*  rationes  in  minimis  numeris  ,ipfius  « ad  j?,cr  ) ad  >A,  cr  ipfiut 

0 ad  f oportet  ii  numeros  in  ucnirc  continue  proportionales  m mimos, m ipfius  * «... 

ad  /»CT  ) ad  J,c r • ad  f, ratione. Sumatur  enim  •>, minimus  numerus,que  metiun  fi . • • • 
tur  fi  y,et  quoties  quide  fijpfum  \mctitur,toties  «Jpfi m / mctiatur.quottes  au  y . . 
tly  ipfum  • metitur, toties  4,ipfum  m, metiatur.  At  y ipfum  * aut  metitur  aut  no  A . . • 
metitur  Metiatur  prnnu.  Et  quoties  y ipfu  » metitur  .toties  ct/ipfu  \ metiatur , r . . . . 

etqtionii  xjpfum  t-xque  metit  ure?  fijpfum  «,edl  igitur  (per  17  feptimi  )pcut  f 

at  ad  /fic  eft  Syxd  *.  Id  propterea  c fu  ut  y ad  A fic  **d  «,et  injuper  ficut  * ad/,  • 6 

fic  h ad,K  Igitur  ipfi  ./«a,  continue  funt  proportionales , cr  m ipfius  **dC,r?  * 

ipfius  y,ad  A,cj  ntfuper  ipfius  1 ad  f ratione.  Dico  quod  c 7 minimi.  Si  auteipfi  « 

■ «t«  Kjion  funt  continue  proportionales  minimi  in  ipfiits  *ads,&y  ai  A,et  t ad  A 

frationibutierut  aliqui  numeri  nfinores  ipfis  * J * a, i»  ipfius  a ad  fi, et  y ad  *fl,c r r . . . . 

t ad  /rationibus  :fint  autem  »/m  e. Et  quonia  edi  ficut  «ad  CJic  p ad/,  ipfi  aut  e m / 

/,minimynininu  aut  e ( per  11  feptimi)  metiuntur  eandem  habentes  *que, maior  t» % 

maiore  et  minor  minore, hoc  cfl  antecedes  antecedente, et  /eques  fcqucnte, igitur  0 

C,  ipfum  f metitur,  Ul  propterea  cr  y . ipfum  /metitur  Agitur  y fi  ipfum  /,  metiuntur,  cr  minimus  igitur 
que  ipfi  Cy, metiuntur  (per  17  feptimi)  ipfum  i metietur  minimus  aure  quem  ipfi  fi  y, metiuntur  ,eft  «.Igi- 
tur ■ ipfum  [ metitur  maior  minorem,  «....  C . 

quod  cslimpofiibile.Honerut  igitur  ali-  y..  *?... 

qui  numeri  minoret  (per  ts  fiptimi)ipfis  1 . . .. 

»/*r , eotimte  proportionales  in  ipfius  d 

madCftyadAy&iad/ratione.Uomc  * 

tiatur  iam  vpfum  cr  fumatur  (per  is  * 

feptimOminimus  numerus  quem  metiun  / 

tur  ipfi  1 *,cr  fit  M,et  quoties  quidem  «,  r 

ipfum  *•,  metitur , toties  utere/  ipforum  /t ’ 

* 9 utrunqjp forum  r/, metiatur.  Q»o-  

ties  autem  t, ipfum  v,metitur,totics  et/,  n .... '. 

ipfum  ^metiatur. Et  quoniam  * ipfum  r,  f 

C /. ipfum  /y*aue  metit ur:cSl  igitur /1-  a 

cui  6 ad  «fic  en»  ad/  Sicut  aute /ad« , r. 

fic  efl  x ad  /,cr  ficut  igitur  (p  1»  quinti) 

«ad  CJic /ad  ».ldoropterca  etiam  ficut  y ad  A fic  cjl  /ad  u.Kurfus  iiuorrum  quoties  ijpfum  m metitur , 
toties  CT  fyipfu  r.efl  igit  ur  ficut » ad /fic  eft n ad  #.  1 gttur  ipfi  »f,Mf*oi  inue  prop  ortionales  f unt  in  ipfiut 

■ * id  fi&y  ad  4 0*  1 adf,  ratiombhu  £>*C0  $ c t minutu.  Si  autem  ‘pfi'j**  '»non  funt  continue  propor - 

• - - - * ' " ‘ nonales 


tiondlcsmmimiinipforumictyAiirttiottibut.cruntdUquinumcri  flislrtt,., minoret,  ccntintie  pro- 
portionolcs  iu  ipforum  /jritionibus.Sint  * f ir.it  quonii  rft  ficui  «i  ttLffic  eftx^i  (i.ipp 

tcm  x f, minimi,  minimi  mi  (.per  »i  fcptimi)  metiuntur  eundem  rttionem  habentes  eis  equuliter  m uece- 
dcns  antecedentem  cr  fcqucrufcquctemugttur  f, ipfum  ? metitur!  Jproptcrci  etumyjpfum  f,  metitur. 
Igitur  ipfij!,r,ipfum  e metiuntur,  t7  minimus  igitur  (per  i6feptimi)  quem  ipfi  xy, metiuntur, ipfum  me- 
tietur (.minimus  tutem  quem  ipfi  fi  y metiuntur,  eft  *. Igitur  « ipfm  f metitur, cilipficut  a,td  (,ficefi  «, 
td  »,cr«  igitur  ipfum  t metitur, metitur  tutem  CThipfum  e.  Igitur  ipfi  i u,ip[um  e,  metientur,  c T mini. 

. mus  quem  ipfi  • n,mctiuntur,(per  etndem ) metietur  ipfum  r .Minimus  tutem  quem  ipfi t «,  metiuntur,  eft 
/t.lgtluru, ipfum  e metitur  nuior  minorem, quod efi  impofitbile.  Igitur  non  erunuUqul  numeri  minorei 
ipfis  • l,(i  t, continue  proportionales  in  ipfi  ut  * td  (,&  y td  Jl,ey  i td  firttionibus.tgltur  ipfi  v®»- 

tinueproportioiules  minimi  funt  in  ipforum  t Cj  A • /.titionibus:  quod  oportuit  ficifie. 

tuehd.ex  Ctmp.  Propofitio  j. 

Milium  duorum  numerorum  compo(icorumpropor>r 
tio  unius  ad  alterum  ,eftexlaterum  fuorum  produda 

CAMPANVS.  Quod  proponit  24  fexti  de  a 

**  — J fupcrfuubus;rquidil'taiitiumljrmim,propO'  b 

• nitli*cdcmimfr,sComp0fjtjs>Sinrduo  numeri  compofiri  a b,  c.; 

latera  a.linr  c & gjarera  b,fint  eSCf,  dico  iraqj  quod  proportio  a d 

adb, conthitextaqUfCftcadc&  dadf.Sirenim urexdin e, fiat  *..*• 
g.Qyiaergoexd^cfija^ 

ex  f in  e fit  b,  per  conuerfionem  diffi  i . . . 

nirionis  Iarcrum;crjf  pfr  ■sTeprimi.aadg.ficutcade.&per  19 e-  g... ........ ...... 

iuidem  g ad  b # fioir  d ad  f : quare  per  diffinitionem, proportio  a 

• ad  b.compofira  eft  ex  ea  qua:  eft  c ad  e.  6C  ea  quar  eft  d ad  f,quod  eft  propofi  rum. 

CAMPA^i  4MNONtio.Nec  eft  neceffarium  ut  continuemus  proportiones  laterum  ( uidelicet 

eamquxeftcadc&camquxeftdadfjin  minimis  numeris  a 

repertis  .fecundu  doftrinam  prarcedrnris.ur  docent  quidam,  . . , . . ••••••••• 

hoc  enim  eft  propofiro  prf  ter  ncceflarium- Arguunt  enim  po  b,.,, 

fito  quod  illi  minimi  finth  k 1,  ira  quod  (it  h ad  k,  ficurcade  c..* 
fiikadl.ficutdadf.proportionemhadl  eftecompofiraraex  e!*v 
propofttorum  laterum  proportionibus.  Sumptocpg  fieri  ex  d 

d in  e,arguunr  a ad  g.ur  b ad  k.quia  ut  c ad  e,&g  ad  liurk  ad  f. ...  - . 

l,quia  ut  d ad  f.ideoqj  fecundum  f quam  propornonalitatem  ll«  ......... .. 

& a ad  b:  ut  h ad  l.condudunr  igitur  a ad  b,  componi  ex  qui-  k 

bush  &l,uerum  quidem,  fed  non  neceftarium  afiumpto.  1 

'Euclid  ex  Ztmb.  Thcorqru  j . Propofitio  g. 

Plani  numeri, ad  inuicc  ratione  habent  compofitam  cx  lateribus.» 

THEON  cx  Zamb.  Sint  plani  numeri  * fi.ipftus  quide  *, Utera  fint  y Ajpfiui  tutem  fi,fint  t fiDico 

euod  • si  jl, rationem  habet  ex  lateribus  compofitam.  Rationi  m 

tus  enim  dans  quas  habent  y ad  /,&  A,ad  /,  f ufa piantur  (per  k , 

4 oflaui)  numeri  continue  proportionales  minimi  in  ipforum  C , , , , , . 

y »>cr  A /sdtiombusyfmtq;  *6n.ut  fit  ficut  y ad  1 yfic  eft  »,ad  t y . . * 
ficutq;  dyddffic  d ,ad  m.  Ipfi  igitur  *Ih  habent  Uterum  ratio - A. . . . .» 
nes.  Sedipfitn  * ad  «ratio  compofita  eft  ex  ea  quam  habet  • e,... 

ad  S/y  ex  ea  quam  habet  t,ad  *,  ipfi  igitur  *ad«,  ratione  ha - /. . * 

bet  ex  lateribus  compofiia.  Dico  igitwr  quod  eft  ficut  m ad  fi,  » 

ficMdd  H,ipfe  enim  A ipfum  1 multiplicans , efficiat  ipfum  K i 

Qjtoniam  A ipfum  yjnultiplicans  ipfum  ficit  *,  multiplicans  x. .* 

autem  ipfum  • efficit  a, eft  igitur  (per  17  feptim  ) ficut  yadi , 

ficefimtadf.  Sicut  autem  y ad  i, fic»  ad  ficut  tguur  (per  1 1 quinti)  9, ad  fjic  * ad  x.  Rurfus  quoniam 

• ipfum  A >m ulti plicans  ipfum  fictt  *,fed  cr  ipfum  /,  multiplicans  ipfum  ficit  fi.  eft  igitur  (f  er  17  f cptimi) 
ficut  A ad* f yfic  eft  x, ad  fi.  Sed  ficut  d ad  ffic  tfl  fi,ad  «,  c r ficut  igitur  (per.  1 1 quinti)  t,  ad  ><,fic  >3ad  Cy  pa- 
tuit autem  quod  ficut  *, ad  fi  Jic  eft  * ad  >.  Aeque  igitur  eft  (per  14  feptimQ  ficut  * ad  *,fic  eft  ad  fiytpfe 
autem  h ad  *,  rationem  habet  tompofitam  ex  lateribus ; C r\igtiut  ad  f, rationem  habet  compofitam  ex 

lateribus , 


LIBER  OCTAVVS.  loj 

Utmb.fioi ftciffe  oportuit.  E uclid.  ex  Omp.  Propofitio  6. 

I numerorum  quotlibct  cotinuc  proportionalium  pri- 
mus fecundum  non  numeret, nullus  eorum  numerabit 
ultimum. 

C A M p A N V S.Sin  t a.  b.  c,  d,t . cotinuc  proportionales, dico  quod  (i  a non 
numeret  b, nullus  eorfl  numerabit  e . Manifrfhim  autem  eft  quod  fi  ipfum  nu- 
merer,omnes  numerabur  e,8c  (Impliciter  quilibet  prxccdens  quemlibet  fequenrem.  Si  autc  noq 

numerat  ipfum.patet  quod  d non  a 

numerabit  e, nec  (impliciter  ali-  b ••••# 

quis  eorum  proxime*  fequenrem  c a 

e,  quia  funt  politi  cotinuc  propor  d - - - 

rionales.Sed  quod  nullus  alius  ut  e m 

c numeret  ipfum,  fic  condar.  Su-  f... 

mantur  fecundum  doctrinam  x g 

huius,  totidem  minimi  continue  h 

proportionales  in  proportione  cade, quot  funt  ipfe  c & omnes  fequcnr es.qui  funr  f,  g,  h.erutcp 
per  j huius  8C  f 8C  h,conrra  fc  primi, & quia  per  sequam  proportionem  c ad  e or  f ad  h,  cum  t non 
numeret  li,neccnumerebif  e: rode  modo  necaliquisaliorum.quarc  liquer, quod  propofituefh 
E udi  d. ex  Zamb.  . Thoremaj..  Propofitio  6. 

Si  fuerint  quotcunq;  numeri  continue  proportionales,  primus 
autem  fecundum  non  mctiatur,&  alius  nullus  nullum  metietur. 

THEONn  Z.imb.  Sint  numrri  continue  proportionales  *J,y,dl,<.  ipfe  autem  ajpfmn  fi,no  met M 
tnr.Dico  quo J cr  alius  nullus, nullum  metietur.  Quod  quidem  ipp  *,l,y,al,',continueadmiccfefenoit 
metiunturynanifeslum  e ii:  qttu  neq;  »,i pfum  f metitur, dico  iam  quod  neq;  aluit  «Sue,  ullum  alium  mctic 
tur.  Dico  quod  nea;  x.ipfum  y mettetur,  quot  enim  funt  ipfi  *,fi,y, tot  fumantur  ( pcrtsfeptimi ) minimi 
numeri  eandem  rationi  habentium  tpfit  *,f,y,fintq;  /,»,  i.  Ef  quoniam  ipfi  /,»,  t,  m eadem  ratione  fluit 
ipfis,*,S,y,c  cjl  aqualis  multttudoipforum  r,f,y, multitudini  ipforum  /,«,(*,  rx  aquati  igitur  (per  14 
feptmi) , ellfieut  «,  ad  y,fte  cft  /,  ad  f.  Et  quoniam  ejl  ficui  *,ad  f, ficeti  fytd  r,non  metitur  autem  «, 
ipfum  fuguur  neque  f ipfum  »,  metitur.  lgitwrf,non  esi  unitas . Si  enim  f,  efict  imitat,  omnem  numerum 
metiretur.  Etf,d,lpcr , oihui)  primi  funt  adinuicem.  Igitur  neque  /,  ipfum  dynetttur,  creftfieut  fiadd, 
fica, ad  y, neque  igitur  «,  ipfum  y metitur.  Similiter  quoque  ojlcndcmm.quod  neque  alius  uUut  ullum  me- 
tietur. quod  oportuit  dcmonUrajJe. 

EucliJ.ex  Camp.  Propofitio  7. 

I numerorum  continue  proportionalium  primus  ulti- 
mum numeret, idem  ipfe  & fecundum  numerabit. 

Cam  PANVS.  Sint  qui  prius,  conti  a., 
nue  proportionales, dico  fi  a numerat  e:  b..., 

ipfe  numerabit  b,  alloqui  ex  prsrmifia  non  c 

numeraretr,  quod eft contrarium  6C  impofsibile.Nonfolu  d 

autem  numerabit  b:  fed  Si omnes,&  quifquc  eorum  quem*  c 

libet  ipfutn  fequenrem. 

Eudid.cxZdmh.  T beorem  r.  Propofitio  7. 

Si  fuerint  quotcunque  numeri  continui  proporcionales,primus 
autem  extremum  mctiatur.&lecundum  quoq?  metietur. 

THEONtx  Zamb.  Silii  quotcunq-  numeri  proportionalei  aJ,y,Jlyit ,, ipfum  di  metiatur . Dico 
quod  r7  *,ipfum  C metietur. Si  autem  non  metitur  a, ipfum  l\ncq;  a... 

alius  ulhil(pcr  7 oftuto  ahu  uOu  metietur, quod  (per  hypothe fin)  f 

cRimpof!iHlc,fuppomtur enim  a, ipfum  dmetiri.metiturauti «,  y 

ipfum  dynetitur  igitur  cr  *.ipfum(:quod  oportuit  demonflrajfe.  Jl .• 

EueUd.ex  Camp . Propofitio  1. 

I inter  duos  numeros  numeri  quotlibct  in  continua  propor. 
tionalitatc  ceciderint,  totidem  inter  omnes  duos  in  cadent 
proportione  relatos  cadere  necclfe  cft. 


Campa. 


LIBER  OCTAVVS.  So  f 

prout  doeetihutus, qui  (inrg]h,kldcindcqu.aruor.quinnrl,m,n,p,&hoc  toties  fiat,ufquequo 

fic  fumpri  fianr  totidem  quor  funt  numeri  propofiti.ut  funr  hic  a 

l,m.n,p.  Condar  itacp  (cum  linr  a,c,d,b.in  fua  proportione  mi  1 

nimi  per  primam  huius,  finrcpl,  m,  n.p.rotidem  minimi  in  ea-  g.... 


dem.no  Iit  aurem  pofsibileelfe  aliquid  minus  minimo  ) quod  e 

numeri  hm.n.p.arqualcs  erunt  numeris  a,  e,  d,b,  quifcpfuo  re-  m e.. 

lanuo,  cft igitur  l.xquatis  a,  & p,b.  Mamfcftum autem  eft  ex  h ...... 

fecunda  huius.quod  ex  f in  (e  fit  k,  ex  eodem  in  k,p,per  difft-  n f . . * 

mrionem  igitur  eius  quod  cft  multiplicari,  erit  fink.k  quoque  d 


in  p, quoties  unitas  eft  in  f.iraq?  unitas, f,k,p, funr  continue  pro-  k I 

porrionales.fimilirer  autem  & unitas  e,  g.  I.  Sumptis  ergo  a 8C  p 

l>  loco  I St  p fibi  xqualiu  erunt  inter  a St  unitate  g,  St  e,  St  inter  b 

b St  unitatem  k St  f,  continue  proportionales  tonde,  quor  funr  inter  a Si  b : quod  cft  propofitu. 

EuchcL  ex  Zamb.  T heonmx  7.  P ropofitio  9. 


Si bini numeri primiadimiiccm fuerint,&  liucr eos conniie pro- 
portionales  ceciderint  numeri,quot  inter  eos  conrinue  proportio- 
nales ceciderint  numeri,  tot  quoq; inter  utruq;  eorum  & unitatem 
continue  proportionales  cadunt. 

T H E O N ex  Z mb.  Sint  bini  numeri  primi  adinuicem  *,  fi,  cr  inter  eot  continue  proportionale* 
CdcUnt  y, <4, cr  ponatur  t uniM.  Dico  quot  quot  inter  <*,fi,  continue  proportionales  ceciderunt  numeri , 
tot  quoq • inter  utrunq ; ipforum  *,  fi,  cr »,  unitatem  continue  proportionales  numeri  cadent . Sumantur 
(per  fffcptirm)  bini  numeri  minimi  in  ipforum,cr,y,Ji,fi, ratione  exi  flentes, fintq;  f,vjrrs  autem . fintq; -d, 
■,a,  cr  femper  ordinat tm  uno  plus,quoad  squalis  fiat  multitudo  ipforum -multitudini  ipforu  *,>  ,A,fi,fu 
nantur, fintq;  Manifillum  ume  fi  quod /feipfum  multi  plicans, fiat  ipfum  d, ipfum  autem  6 mul 

tipbeans,ipfum  effecit  /»,  cr  *, feipfum  multiplicans,  ipfum  \,  ejficit.ipfum  aurem  a multiplicans,  ipfum 
tficit.  Ef  quoniam  ipfi  (prr  bypotbefin)mtnimi  funt  eandem  rationem  habentium  ipfis  *,  / funt 

autem  (per « o/hui),et  ipfi  *,y, «f,  fi,minimi eandem  rationem  habentium  ipfis  »./,cr  squalis  eft  multita 
do  ipforum  multitudini  ipforum  unufquifip  igitur  ipforum  unicuiq. ; ipforum  «, 

y^,  fi,csl  squalis.  Aequalis  igitur  eft  m ipfi*,  * 

CT  *,  ipfi  fi  - Et  quoniam  f feipfum  multi - m ; 

cans , ipfum  efficit  d, igitur (perta  feptimi ) S 

/,  ipfum  i metitur  per  eas  qus  tn  funt  uni-  y .... ..........  /... 

tater.  metitur  autem  cr »,  unitas  ipfum  f,pcr  r .... 

taf  qus  in  ipfo  funt  unitates,  pariter  igitur  (per  & . ...........  t. 

1 r feptim . ) • unius, ipfum  [ numerum  metitur , f - - .. 

cr  /jpfum  d . E fi  igitur  ficut  1, unit  at  ad  /,nu-  A „. m. * .... 

merum,  fic  eft  f ad  d.  Kurfus  quoniam / ipfum  x 

4 multiplicans apfum  efficit  igitur  d ipfum  • .. 

^metitur  per  eas  qus  tn/  funt  unitates.  Me-  fi ... 

f if«r  aut  e 1 janitos  ipfum  /numerum,  per  eas  qus  in  ipfo  funt  unitatrs^eque  igitur  ( per  eandem)  1, unita* 
ipfum  /,  metitur  numerum, cr/  ipfum  t*  .Eft  igitur  ficut  t janitos  ad  / numerum  fic  efi  djd  m . O fienjunt 
sutem  eft  quod  cr  fiiut  1, unitas  ad /jtumerum,  ficeft  /,  ad  d,v  ficut  igitur  (per  n quinti) »,  unitas  ad/ 
numerum : fic  eft  f,ad  d, cr  d ad  m.  At  m, ipfi  *,eft  squalis, eft  igitur  ficut  1 unitas  ad  /numerum  fic  efi/,  ad 
4,cr  drdd  «.  I d propterea  (per  7 cr  1«  quinti)  cr  ficut  tjmitas  ad  *, numerum: fic  d ad  x,cr  ad  fi. Quot 
igitur  inter  ipfos  *,fijcntinuc  proportionales  ceciderint  numtrijot  cr  inter  utrunque  ipforum  •*,  fi,  CT 
ipfum  i,  unitatem  continue  proportionales  numeri  cadunr.quodcrat  demonfirandum. 


Eucid.  ex  Camp.  Propofitio  10. 

g|!  I inter  utruq?  eorum  & unitate  quotlibet  numeri  conti* 
nuaproportionalitateccciderint,  ambobus  numeris  to 
tidem  continua  proportionalitatcintcrcficnccettc  cft. 

CAMPANVS.  Sint  duonumeria&b.finrqjc&d.ed  inter  a&unirntc.e  quo 

qu.i-oc  f inter  b St  unitatem  .continue  proportionales  Dico  totideeife  inter  a 8(bconnuc‘ pro- 
portionales. Haec  cft  coucrfa  prioris, excepto  quod  ad  fubicftum  pramiflar.appofuum  enr  a fC 

t a b clTC 


ao|  ARITHMET.  ELEMENT.  ETCLIDIf 

b e fle  contra  fe  primos, quod  non  apponitur  Ilie  ad  palsionem, quapro- 
pter uniuerfalior  eft  pafsto  Imius. fitbiedlo  illius.  Qpta  igitur  quoties  tr- 
imas in  d.toties  eft  d in  c,  K toiies  c in  a,  confiat  quod  r x d in  (e  fitc,8(  ex 
codrm  d in  ea.  Similiter  quocp  cxfmfcflt  in  c,ficnr  efif  b.  Ducatur  itarjt 
d inf,XproJu,‘insfirg, ittinqtijcinddueaniring&:c,&fim  producti 
Ii  6!  k.  Conftar  igitur  ex  ilfepnmi,  quod  cadg,  ut  d ad  f,  8.'  ex  19  quod  g 
ade.utdadf.  quare  c,g  e.funtcontmutproportionales  in  proportione  ; ■ 

dadf.  Item  perii  iterum  funta  adliliciucadg,  (Kliad  klicutgadr.K  i : 

per  ijkadb  ficut  d adf,  igitur  funta,h,k,b,  continue  proportionales.  : : • 

Quare  conflat  propolituiu.  : : 1 j 

EudW.fxZimfr.  TheoretM  ».  P ropoptio  io.  Conuerf a procedentis.  a ; ^ j 

Si  inter  binos  numeros  & unitatem  continui  c : g : 
proportionales  numeri  ce?iderint,quotinterutrue  d f 

que  iplorum  Si  unitatem  continui  proportionales 
ceciderint  numeri,toc&  inter  eos  cotinue'propor' 
tionales  cadent. 


e 


T H E O N ex  2-imfi.  Infer  binos  enim  numeros  *,  /,  c r unitu - 
temi, continue  proportionales  cadant  numeri  A i,  cr  /,e.  Dico  quod  quot 
inter  utrimque  tpforum  *J,0'  ipfum  yum talem,  continue  proportionales 
ceciderint  numeri:  tot  quoque  inter  *,(,  continue  proportionales  cadent. 

Igitur  Ajpfum  /.multiplicans  upfuni  efficiat  /,  uterque  autem  tpforum  A, 
f,  ipfum  d muUtplicans.efjia.it ipfos  «.a.  Et  quoniam  cfl  ftcut  y.utSttas ad  ; 

A numerum, flo  e:l  Autd  neque  igitur  yamitas  ipfum  A, metitur  numerum,  : 

(f  A ipfum  *.  Ipfa  autem  y unitas,  ipfum  A.  numerum  metitur. per  ena  quot  • 

tnipfofuntAunitates,  ej  * igitur  numerus  i metitur,  per  eas  qium  A , 
funt  unllalrs.lgtiur  AJcipfnm  multiplicam, ipfum  i.pcu  Kurfui  quoniam  . , : 

eft  ficui  y, unitas  ad  A numcrum,ftc  eft  i ad  a, eque  igitur  y,umtat  ipfum  j • 

A, numerum  metitur, cj  ijpfum  a.  At ) unitas, ipfum  U.numcrum  metitur  : • 

per  casque  inipfo  A,  funt  unitates  ,CT  igitur  ipfum*, metitur  pereas  • ; 

que  ut  tpfo  A.funt  ttnitates.lgttur  Ajpfum  • multiplicans, ipfum  * jecit.  I d 
proptcrcaetiamffcipfummialtiplicansapfumi.frcit.ipfumautcmujnul 
tiphcansapfum  .i, ficti.  Et  quoniam  A,  feipfum  multiplicatis  ipfum  i fiat,  ■:  : _ ; 

ipfum  autem  / multiplicam  ipfum  fecit  t,  r/1  igitur  (per  dccimamfepnm  ) • • • 

ficut  A, ad  ffic  efhadt.  Id  propinca  etiam  fcut  A^id  i,fk  tM  i. Et  ficut  j : : 

igitur  (per  undet  imam  quinti) ' ad  t.ficd  ad  i.Rurfus  quoniam  A utrunq;  : • : 

tpforum  t ,S, multiplicans, utrunq;  tpforum  a.u.frcll:  eft  igitur  (pernfe-  • • • 

ptttni)  fi:  ut e ad  d,pc  et,  ad  u.  Sed  ficut  t,ad  t,ficeH  A.ad  fet  fit  ut  Igitur  • j j 

(per  undecimam  quinti)  A ad  ffic*, ad*.  Rurfus  quoniam  uterque  ffo-  ! ! . 

ruui  A,i.ipjum4,mulliplit*s,utrunqiipforum  *, a, freireft  igitur  (per  de  • : : J 

cmd  feptma  fcptimi)  jicutA.ad /Jic  « adi.  Sed  ficut  A, ad  /ftc  *,ad  a.cj  J ; • • : 

flait  igitur  (per  undeamd  quinti)  *,ad  nficad*.  Infuper  quoniam  /,  u-  « • ^ ;A 

trunque tpforum  f,*, multiplicans,  utruqueip forum  4,(,jccit:tfiigftnr  j • 

(perdecimamfeptmamfcptlmi)pcutdad*,fic>i,ad f.  Sicut  autem  I ad  * • • / • 
m,ficAad  /:ej  pati  igitur  (per,,  qumli)Aad  [fica  ad  C.  patuit  autem  * • • 

quod  fit  ut  A ad  ffic  *Ad*,cr*  ad  x.cxadt',  igitur  tpfi*,*,\fi,  conti-  * • • 

ime  funt  prcportumales.  Qimt  igitur  inter  u trunque  tpforum  *J',e7  y,u- 
nitatem, continue  proportionales  cadunt  numen : tot  cr  inter  «,  A conti-  * 

nue  cadunt : quod  denwnflraffe  oportuit. 


Hxc  undecima  ex  Campano, duabus  cx Zamberto  fequen- 
tibusrclpondcnt. 


tuclil 
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r 


i 


LIBER  OCTAWS. 

'Euclid.ex  Cdmp.  tropofitio 

■»51  rfucr/nt  ambo  quadrati,  erit  proportio  unius  ad  alteru 
|j  tantp  fui  lateris  ad  latus  illius  proportio  duplicata.Si  uc 
ro  ambo  fuerint  cubi,  erit  proportio  alterius  ad  alteru 
tanqua  fui  lateris  ad  latus  alterius  proportio  triplicata. 

L.  a M i»  A U V S.  Sinr  duo  quadrari  a b duo  cubi  c8C  d,  latera  ram  quadrarorii  quam  eu 
borum:ftnr  e, quidem  a & e fuero, b & d.  Dico  quod  proportio  a ad  b erit  ficui  c ad  f duplicam.c 
urro  ad  d lien  r cade  triplicata.  Manifefiii  enim  efi  quod  ex  e in  fc  fit  a,&  exipfo  e in  a,c,uc  quocp 


f.. 


exfinfefirb.&exipfoinb  d ducatur  igitur  e in  f, 

K proueniat  g & in  g&b,  8C  prouenianr  hflfk, 
eririp  per  t8  fcpnmi  a ad  g,  ficui  e ad  f 8(  per  19  g 
ad  b, ficut  e ad  f,  g rurex  dittinirione,  aad  b,ficurc 
ad  f duplicata:  quod  efi  primum. Secundum  eodem 

,modo  confiat.  Sunt  enim  per  ,8  iterum  c ad  hficut  b 

aadg,&hadk, ficutgad  b, &pcr  iwk  add.ficurc  d 

ad  f quare  c.h,k,d,  funt  etiam  continue  proportionales  in  proportione  c ad  f,per  diffinitionem 
igitur  erit  c ad  d,  ficut  e ad  f,  triplicata:  quod  efi  fecundum. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  9.  Tropo fitio  u. 

Dborum  numerorum  quadratorum , unus  medius  proportio^ 
naliseft  numerus.  Et  quadratus  ad  quadratu  duplam  habet  ratio* 
nem.quim  latus  ad  latus. 

T H E O N e x Zamb.  Sint  quadrati  numeri  «r,  Ct  cr  ipfius  quidem  latus /it  y,  ipfius  urro  fi,  fit  Utut 
Jt.  Dico  quod  ipforum  *J,  unus  medius  proportionalis  c/l  nmnerm,  c 7 x,  ad  fi,  duplam  habet  rationem 
quum  yM A.  I pfc  enim  y, ipfum  A, multiphcansapfum  efficiat  1.  Et  quonu  .r,  quadratus  efi,  larus  autem 
eius  efi  yAffturffeipfum  multiplicans  ipfum  efficit «,  idpropterca  cr  A fetpjum  multiplicans  ipfum fi, 
fiat.  Qapmain  igitur  y, utrunq;  ipforum  y,A,multiplicans  utrunq-,  ipforum  x,i, efficit : ejl  igitur  (.per  17 

frptimi)  ficut  y ad  A Jic  efi  «,adt.  Rurfus  quoniam  ydpfum  A, multiplicans  x , 

ipfum  efficit  >,  ut  Jt , fcipfum  multiplicans  ipfum  efficit  fi, duo  iant  numeri  y ... 

yt  unum  cr  eundem  multiplicantes  A,  ipfos  tyfi,tjficerunt.  Ejl  igitur  (per  t 

1 f feptimi ) ficui  y ad  A,fic  efi  1 ad  fi.  Sed  ficut  y ad  A,fic  cjl*  adi(p-  ficut  A .... 

igitur  (per  1 1 quinti) xadtyficefiiad fi.  Ipf 5 rum  igitur  x,  fi,  unus  medi us  fi 

proportionalis  efi  numerus  t.  Dico  tam  quod  &xad  fi^iuplam  rationem  bxbct,quam  y ad  A.  Q noniam 
enim  tres  numeri  proportionales  funt  ,fi,  igitur  (per  10  diffinitionem  qiunti)  x ad  fi, duplam  rationem 
habet  quam  x adi.  Sicut  autem  x ad  tjic  y ad  d.  igitur  x ad  fi,  duplam  rationem  habet  }quam  y Litus  ad 
Alatus:  quod  oportuit  demonjlraffe. 

Euchd.exZamb.  Theoremata,  Vropofitio  1». 

1 Duorum  cuboru  numcroru.bini  medii  proportionales  funtnu. 
meri.  Et  cubus  ad  cubu  triplam  ratione  habet,  quam  latus  ad  latus. 

T H E O N ex  Zmb.  Sitit  bini  cubi  numeri  xj,&  ipfius  quidem  x, latus  efio  y,ipfius  autem  fijatus 
f fio  A.  Dico  quod  ipforum  *yfiybini  medij  proportionales  funt  numeri,  cr  ■*  ad  A,  triplam  ratione  habet , 
quam  y ad  A.  Igitur  y.feipfum  multiplicans,  i pium  efficiar  r.  ipfum  autem  JjnuLipUcans  ipfum  efficiat  f, 
at  A fcipfum  multiplicans, ipfum  *, factat.  Vi  er  q;  autem  ipforum  y,A,  ipfum  / multiplicans , utrunq ^ ifjo- 
rum  deficiat.  Et  quonu  x cubus  e&jpfim  autem  x 


A. 


latus  efi  y, igitur  y fcipfum  multiplicans  ipfum  effi 
cit  /, ipfum  autem  f, multiplicans  ipfum  x conficit, 

Jd  propterea  er  A fcipfum  multiplicans,  ipfum  « 
efficit : ipfum  autem  u,  multiplicans,  ipfum  efficit 
fi.  Etquonia  y utrunq ; ipforum  y,A , multiplicans , 

Vtrunque  ipforum  i,/ficit:cjl  igitur  (per  n fcptt- 

tni)  ficut  y ad  Ajic  rft  t,  ad  /.  Ii  propterea  etiam  / 

(per  eandem ) ficut  y ad  A.ficf  ad*.  Rurfus  quo - * 

mam  y utrunqtie  ipforum  1 /.multi  pltcam.utrunq;  ipforum  xj.ficit:  efi  igitur  ficut  1 ad  f.fic  x ad  t, ficut 
autem  • Mffic  y ad  A.Et  ficut  tgttur  (peri  1 quinti)  y,ad  A.fic  efi  *,ad  d.  Rurfus  quoniam  uterqi  ipforum 
y,  A , ipfum  j multiplicans, utrunq;  tpjorum  /,  *,ftcit:eft  igitur  ( per»  8 feptimi)  ficut  y ad  A,fic  efi  d ad* 


t > 
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H»  ARITHMET.  ELEMBMT.  EVCLIDIS 

Kurfiti  qutnUm  dt utrunqMtrim  /, .multiplicem, utrunq;  ipforum  fi  Jecit:  esi  igitur  (per  17  /rpt/. 
miy  ficut [ad.JictH.ed  (Jicut  cutem  [ id .,/ic rS > jd  *(,  cr  /icut igitur  (pcruquiilli)ycd  et,fic.ji 
fi.  Pctmt  cutem  quod  u fient  y cd  dJiccRned  d,c  >,cd  «,cr  «,sd  f.  ipforum  igitur  ■>,  C.bmimedif  pro 
portionclee  [uni, hoc  efidn.  Dico  um  quod&ucdCtrtplcm  rctionan  hebet, quem  y cd  n.  Qjionum 
enim  queuior  numeri  proportionales  funt «,/,«, A igitur  (per  10  diffinitionem  quinti)  * cd  fi,tnplcm  ha 
bet  retionem  quem  * cd]t,ficut  cutem  eft  * ,cd  !,pc  tflyed  JUgitur  *ed  fi  tripli  renonem  bchcr,qucm 
yedJi:  quod  oportuit  dcmouflrcffc. 

. „ Eudid.exCcmp.  tropoplio  ti. 

i I numerorum  continuae  proportionalitatis  quife^infe'  •* 
ipfuniducatur.qui  inde  producentur  fubcotinua  pro- 
portionalitate  ellc.  Quod  fi  item  in  ipfos  produdos 
principia fua  ducacur,indc quoq;  produdos  continux 
proportionalitatis  efle , neccflc  elt.  Idemq?  in  omnibus  hoc  modo 
produdis  extremitatibus. 

Campanvs.  Sinra.b.c, continue  proportionales,  quoru  quifijj  in  Ce  ducatur, 6i  proucmit 

ex  aquidem.d  ex  b,uerd,e.exc,f.  Dicoquodd.e,  a....  e 

f/unt  continue  proportionales,  qu»d  fi  irem  a b 

ducatur  in  d&  prouentar  g,  b quoque  in  e & j 
proueniatli&cinf.proueniatk,  dicocruq.g,  | 24 

h,k  ertir  continue'  proporttonales.  Sir  enim  ex  w 

a in  b.l,  & ex  e in  eundem,  m,  erunttp  peni  8C  c 1 

^feptimi  d,l,  e,  m,f,  continue  propornonales  m . 

in  proportione  a,  b.c.itaq;  per  equa  proportio-  f 81 

nalirarcargued  jde.ficutead  fiqdettprimum.  „ r"  " 6 4 

Reliquu  (ic:  Ducatur  a ini  & proueniut  n & * i — — ^ 

p,cquocpducarurinc&m,&‘proueniiirq8Cr,  , 

criinrqjpereafdemg  n,p,h,q,r,k,c6tinuequo#  P ___ 

que  proportionales  111  proportioneprimoru»  ^ . ___ 

per  arquatn  igitur  proportioiialiratem  codude  9 3*4 

gadh.ficutltadkrquod  eftreliqtiii . Eade  erit  r 1 " 4Sd 

ratio, quoncfcftq;  primi  in  productos  ducatur.  K yZp 

E uchd . ex  Z4 mb.  Theorema  »u  Propofitio  1 » . 

Si  fuerint  quotcuq?  numeri  cotinuc  proportionales,  & multipli' 
eas  unuqfq;  fcipfum  fecerit  aliqs,  q fiut  ex  ipfis  proportionales  erue. 
Et  fi  qui  in  principio  genitos  multiplicantes, fecerint  aliquos,  &Tipfi 
quocp  proportionales  crunt.&femper  circa  extremos  hoc  eucnit. 

THEON  ex  Z Sint  quothbet  numeri  continue  fi....  y 

proportionales at/,  y.ficut * ad fi,pc Cad  y,ej ipfi qui-  ^ .... 
dem  *J,?3feipfo{  multiplicares, efficiantipfos  d,tj,ip-  A 

fosaut  4,tJ  multi  plicantes, i pfos  efficiat  *J,nDico  q,  • .....I  . ' * 

€7  ipfi  4,'J.cr  ipfi  'pt^coiitinue funt  proportionales.  / •—  » 

Ipfenjnq;*,ipfum  fmultipluJstipfum  efficiat*,  ut  er  % /1 5 c± 

autem  ipforum  *J>  ipfum  multiplicans  a efficiat  utrunq.  

ipforum  rurfus ipfe  /S,ipfum y,tmdnphca's,tpfum  

efficiat  f,uterq ; autem  ipforum  fi,yjpfum / multiplicus,  * 

utrunty  ipforum  efficiat.  Similiter iam  expraceJctif  ^ 1 ft ^ . 

theorcmdtM  difcurfuoftcndemiu  quod  ipfi  1 ^4 

pj,cetmuc  funt proportionales  in  ipfiuiaradfi  ratione:  • l— ~ 1»® 

et  ipfi  'iU/ft  proportionales  in  ipfi  tu  fi,  ad  * \ ■ ■■■■■■  xft 

y, ratione.  Et  efificut  «,ad  fi,  ficeft  fi  ad  y , c T tpfi  -4,^,  « , S »* 

igitur, ipfis »,/,/,  tn  eadem  funt  ratione  cr  infuper  ipfi  t, 

a*,pJ»tpfisJf»,myt,  cr  aqualis  eft  quidem  ipforum  J Sl,  t jmdtit  uldo,  multitudini  ipfcru  i,f,f,ci  autc  cu£ 
ipforumeft  ea  qua  ipforum  e (i  i,  ',n,  h.  Ex  aquali  1 gitur(per  14  feptirm)  e fi  ficut  quide  t, 

fic  eft  i,ad  f. Sicut  autem  *ad*Jiccft*ad  K quod  oportebat  demonftare. 

Zudil 


A 


LIBER  bCTAtvS.  in 

Euctul.  ex  Camp . propo /itio  u. 

I quis  quadratus  numerus  alium  quadratum  numeret, la 
tus  qq;  fuu,  latus  illius  numerare  probatur.  Si  uerd  latus 
fuit  latus  illius  numeret,  quadratus  numerat  quadratu. 

CAM  P.Sinr  duo  numeri  a & b quadrati, lateraty  coru  c 8C  d.dico  5»  (T  a numerar  b,c,quoqj  nu 
merabir  d,&  econuerfo.  Cofiar  cmm  quod  ex  c in  fc  fir  a,ex  d quocp in  fe,  b fiat  igitur,  tjex  cin  d 
criirtp  per  1$  8C 19  feptimi,  a c b,c5tinuc'  proportionales  in  proportione  c ad  d.  a . . . . 

Si  igitur  a numerar  b,  idem  ipfe  per  7 liuius, numerabit  e, quare  &c  d, quod  eft  c ‘ 

primum.  Courria  ficparet.fi  c, numerat  d,a  numerabit  e.propter  id  quod  [pro  b 

porrioaade.ficurcad  d,& fi  numerat  e, ipfe  numerabit  b,  propter  hocquod  c.. 

(inir  continue  proportionales.  Eudid.exZamb.  Tbeorn.  Propu/;:.  14.  d. .. 

*♦  Si  quadratus  numerus  quadratu  numerumefus  fuerit,  & latus  la- 
tus metief.  Et  fi  latus  latus  metiat,&  quadratus  quadratu  metietur. 

THEON  ex  Z amb.  Sint  quadrati  numeri  * (JLttera  uero  ip forum  fmt  y at  * ipfum  fi  metiatur. 
Dico  q,cry  ipfum  A mctie:ur.lgitur  y}  ipfum  A multiplicans,  efficiet  ipfum  t. Igitur  (per  17  <y  a fepti- 
mi,& u quinti,ac  »j  ofldui)  ipfi  * • t, contuutc  proportionales  funt  in  ipfiiu  yadA  ratione . Et  quoniam 

ipfi  * 1 fiycotinne  funt  proportionales ,C7  metitur  * ipfum  ^metitur  igitur  (per  7 * 

odaui)cr*  ipfum  y.Eftq:ficut  *adt,ficydd  metitur  igitur  crytpfum  A.Sed  t 

iam  metitur  cr  y ipfum  A.  Dico  a c * ipfum  A metitur , eifde  nanepdifoofitk /?-  \ 

militer  oftendcmm  quod  ipfi » 1 Cycotinue  funt  proportionales  in  ipjius  y ad  Ayra  y... 
tioneiet  quonia  efr Jicut  y ad  /,fic  eft  * ai  •jnetilur  aut  y ipfum  At  metitur  igitur  St.... 

CT  * ipfum  1,  cr  f 'int  ipfi  «e  1 fi.cotmuc  proporticrulcs, metitur  igitur  c 7*  ipfum  (.Si  quadratus  igitur  y& 
jqitx  fcquuntur  reliqua  quod  oportebat  demon/t.  Euchd.ex  Camp.  Propofttian. 

T lcubus  alium  cubum  numeret,  latus  quoqs  fuum  latus  al 
Itcrius  numerabit.  Si uero  lacus  fuum  latus  alterius  nu- 
_|  meret,cubus  numerabit  cubum, 

C A M P.Sinrduo  numeri  a & b cubi.lareratp  eoru  c & d.dico  q*  fia  numerat  b,  cquoqt  numera 
bit  d,&  econuerfo:ducarui  enim  b in  fe,&  fiat  c,d  quoq;  in  fe.SC  fiat  f, confiat  igitur  q*  ex  cin  e fir 
ex  d in  gb.fi at  iraqj  f,  ex  c in  d:  eruntq?  per  17  & »9  feptimi, e f g,  continue  proportionales  in 
proportione  c ad  d.fcd  & k.proueniant  cx  c in  f St  g-per  enfdcm  igitur  erunt  a Ii  k b,  conti- 

nue quotp  proportionales  in  eadem  proportione: iraqj  fi  a numerar  b,idem  per  7 huius  numera 
bttli. quare  & c.d.cft  cmm  cadd.flcur  aad  h.cofrat  igitur  pr<ma  pars.  Conuerfa  pater,  ficutco 
ucrfa  prioris.Ni  fi  c numerar  d,a  quotp  numerabit  li,quem  fi  numeratmeceffc  eft  ut  numei  ct  b. 

Euchd.ex  Zamb.  Theorema  u.  Propofitiots- 

,1  Si  cubus  numerus  cubum  numerum  menfus  fuerit,  & latus  latus 
metietur.  Et  fi  latus  latus  menfum  fuerit, & cubus  cubum  metietur. 

T H E O N f*  Cuius  enim  numerus  *fciiiS  f metiatur,et  ip/ius  quidem  *,lat ut  fit  yipfius  au 

tem  t fit  /.Dico  quod)  ipfum  a metitur.  Igitur  n 

yfeipfum  multiplicas  ipfum  efjiciit  ictinfuper  I 

yjpfum  a multiplicum  ipfum  efficiat  f.M/fci  u 

pfum  multiplicum  ipfum  efficiat  *.Vterq i;  autem 
xpfar*  y^tpfu /multiplicam utrunq; ipforii  >. 
fiaat.Mcnijcuu um  fit  iper  it  rr  18  feptimi  et 
u oiS Jui) quod  1pfi1f.et.tuC,  cctinue  funt 

proportionalcs,in  ipfiut  y id  /aratione.  Et  quo  / 

nia  ipfi *l.fi,cottnue funt  proportionale! ,rx  

metitur  .ipfum  t, metitur  igitur  (per  7 oflaut)cr.,tpfu/>creJlficiit.  id  Ijcefl,  ad /.Metitur  igitur 
Cr  y ipfu  a. Sed  iam  metiatur  y ipfum /.Dico  q,  cr  a,ipfu  C'mctitur,Etfdc  nicp  dijpofitif:  f militer  oflcn - 
dem  ut  quod  ipfi  .In.lcdttnue  proportionales  j unt  in  tpfius  y ad  a, ratione : qiiontd  enim  y ipfum  a,  me- 
titur,enc£  fictu  y ii  a Jic  «ad  t,ej*  igitur  ipfum  t metitur. Quare  cr  » ipfum  ( metitur. St  ctihus  igitur 
IQ  numerus  c rehquatqucd  oportuit  denor.ftrajfc.  EucItd.cxCamp.  Vropofituis- 

ig  I numerus  quadratus  quedaaliu  quadratu  n5  numeret,  nec 
™ latus  fuu, latus  illius  nnmerabit.Si  uero  latus  fuu,  latus  illius 

• 4 non 
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nonnumerer.quadratusis  quadratum  illum  non  numerare  cx  ne* 
cefsitate  conuincitur.  1 

C A MPANVS.  Hxc  i>  proponit  negationes  conucrti.quf  affirmationibus  quas  ulminf 
couerti  propofuir  opponuntur.  Vr  fi  fint  duo  numeri  quadrati  a 6C  b.quoru  latera  c SC  d,ti  a noti 
numerat  b.cquoq?  non  numerabit  d.econuerfo etiam  II c non  numerat 

d.nec  a b.  Sit  enim  primo  ut  a non  numeret  b,fi  iratp  c numerat  d,  per  Ce  a ....  b 

eundam  partem  ij  huius  & a numerabit  b,  quod  eft  contrarium  pofirio* 

ni,fictp  paret primum-Secundum  quorp  fic:  fir ut cnon  numeret  d , itaty  c. . d . . . 

fi  a numeret  b,pcr  primam  parte  i;  neccfle eft  ur  c numeret  d,  necefle  eft 

igitur  ut  enumeret  ipfum : ciim  numerat  ipfum : quod  cft  impofsibile. 

CAMPANI  annouiio.  Qucmadmodu  autem  necefle  eft  couerti  negationes  oppofiras  afHiv 
manombusquas  ij  dcmonftrauir  conuerti.fic  quocpneceffe  eft  eameganon  es  qur  opponun- 
tur illis  affirmationibus, quas  prfmifla  couerti  demonftrauir, couertantur.Vndefi cubus  no  nu 
mei  at  cubu.nec  larus  eius  numerabit  larus  il!ius:econuerfo  quocp  fi  latus  unius  no  numerat  la- 
rus  altenus.necipfe  cubus  numerabit  alterum  cubum  :demonftratur  autem  hocperprxmiiTam 
a dcftrutfiioncconfcquemis,  ficut  quod  propofirum  eft  peri),  ideotp  hocauror  non  propofuir, 
fed  per  id  quod  propofirum  eft.ipfum  dedit  in telligi. 

Hx  fequentesex  Zambertoduxpropofitiones  prxccdcnti  cx 
Campano  cum  annotatione  ciufdemrcfpondent. 

EuchdxxZumb.  Tbeornrut+.  Propoftuo  i*.  Cortuerft  14. 

Si  quadratus  numerus  quadratum  numerum  menfus  no  fuerit,,* 
neq?  latus  latus  metietur.  Etfi  latus  latus  menfum  non  fuerit,  liccp 
quadratus  quadratum  metietur. 

THEONn  Ziml.  Sini  quxdrmi  numeri • fi,  coram  tut  Ut  tu  finit  fi.  fit  “ipfum  fi  non  metimur. 

Dico  IJ.  neq;y  ipfum  fi,metietur.Si  autem  t ipfum  a metitur, mrtitw  * 

(pert+ofliui)  c *ipfum  >:nonmetitur  tutem  (par  hypotbcjin)  fi  fi '♦ 

tpfum nrij,-  igitur  y ipfum  fi  metietur. Ko  metietur  tutem  rwrfm  y y... 
ipfum  fi.  D.co  q net j; « ipfum  {.metietur. St  iit • ipfum  i'  metitur,  et  fi.... 

> (per  14  oifijiajipjam i.ticn met uur iutem  y,ip[umfi(pcrbypotbcjm  ) neque  m igitur fipfum  fi  tnrftr- 
turtquod  erit  demoitilundunt. 

Euelid  exZimb.  Theorcmitf.  Tropoptio  >7.  Conuerfitf. 

Si  cubus  numerus  cubum  numeru  non  metiatur,ncq!  latus  latus  >7 
mctietur.Etfilatus  Iatusnon  metiatur, neqj cubus cubii metietur. 

THEON  ex  Zimb.  Culta  enim  tumente  ee  cubum  numerum  fi  non  metimur, ey  ipfius  quidem /1  U- 
tue  cRo  j .ipjiue  uerofipt  fi.Die  0 quod  ey  y ipfum  fi  non  trelielur.Si  enim  y ipfum  ! metitur  c*  ipfum 
fi  metietur  (pmeo{lm)nonmeUturieUem  •.ipfum  fi  (pcrhypakepn)netp  igitur  y ipfum  «i  metietur. 

Sed  iam  non  metiitury  ipfum /.Dico  quod  &■•  ipfum  fi  non  metic.  • 

tur.fi  enim  • ipfum  { metitur,  eyy  ipfum  fi  metietur  (per  i,  odiui)  fi 

non  metiturautemy  ipfum  i (per  kypotbejin  ) nej  « igifur  ipfum  fi  y 

metietur: quod  cpcrlutt  demouftnjle.  fi 

EueltdxxCimp.  Prop  optio  16. 

■I  duo  numeri  fuperficiales  fuerint  (Tmiles.necelTc  eft  ter/ 
[cium  numerum  fecundum  proportionalitatem  con. 
Innuam  eis  interefle.  Eritcp  proportio  unius  numeri  ad 

(alterum fibiGmilcm.uelut unius  laterisfuiad Iatusalte' 

rius  ipfum  relpicien  J proportio  duplicata. 

c A M P A N V S.  Sinr  duo  numeri  a &b)fijpcrficiales&.'  fimiles.dtco  a.... , 

quod  inrrrtpfos  cadet  uno*  numerus  in  continua  proportionc.Iate-  g 

ra  enim  afintc&d.b  uerd  latera,  fint  e&f.ciumfccx  conucrfionedif-  b :.... 

finitioni,  numerorum  (Tm:lium,  cad  c.fiaitdad  f.cor, Itat  aurem  quod  c.. 
excmdfiata.&excmf  b.fiaritaij  gcxemd.cntippcr  ipfeptimi.a  d....  . , 

ad  gdicur  c ad  c,&  per  u aufdcm  g ad  b,ficut  d ad  f,  quare  a ad  g, ficut  e... 

gadb,  c 


c.  . ... 

b 

d. . 

e. .. 

f. ... 
g- 


LIBER.  OCT IH!.  au 

E ad  b.eft  iraqi  g,  continua  proportionalirate  medius  inter  a fli  b.quod  eft  propofiru-  Correla- 
numautpater.cu  lita  ad  b per  diffinitioni  ficutaadgduplicata,  quxeade  eft iliiqueert cade. 
1 1 “1  EwbiexCsmp.  Propojiuo  17.  - 

I fecundum  continuam  proportionaliratem  tertius  nu» 
nicrus  duobus  numeris  inierfit.illi  duo  numeri  fuperfi' 
i c/alcsfunt&  fimiles, 

C A M P.  Hfc  eft  conucrfa  prarmiflr.  Vt  fi  infer  a & b firefub  continua  proportionali rare  cofti 
turus.a  & b erunr  fuperficiales  & fimiles,  fmr  enim  d St  c minimi  in  proportione  qua  cdnnuan- 

tur  a cb.qui  per  st  fcprimi, numerabunt  a &carqualir<r,firtputfrcunduf,  a 

&per  eandem  c & barqiialitcr/itqr  ut  fecundu  e,  erunr  igitur  per  diffini- 
tionem a & b fuperficiales,&  erunt  etiam  per  <4iffinirionc  d & f,  latera  nu 
meri  a,e  quoqj  & g latera  numeri  b.Quod  aurem  ip(i  fint  fimiles, fic  habe* 
to.ciim  enim  ex  d m g.fit  c,8C  ex  e m f, fit  idem  c.erit  per  fecundam  partem 
aoleprimi,  dadr,fiair  fadg,  per  diffinitionem  igitur  a &b  funr  fimiles, 

quod  eft  propolim.  Hoc  aut  ulnmfi  quod  eft  a & b efte  (Tmiles.poteft  etia  g 

Jiaben  per  19  SC 18  fcptmu.  &'  per  has  hyporhefes  quod  a c b.  funr  corinue  proportionales  in  pro 
portione  d ad  e minimorum  numeranrmm  a & c fecundum  f & c,  & b fecundum  g. 

Euchd.cx  Cimp.  Propojiuo  1 8. 

I fuerint  duo  numeri  folidi  fimiles,ncccfle  eft  eis  duos 
numeros  fecundum  continuam  propouionalitatcmin 
. terefle.cnVcpproportio  unius  folidi  adalterufibi  fimi* 

lem.uclut  cuiuslibet  fui  lateris  ad  latus  alterius  rclpicie 

ens  fe  proportionaliter,proportio  triplicata. 

CAMPANVS.  Sint  duo  mimeri  a SC  b, folidi  fimiles,  dico  quod  inter  ipfos  cadent  duo  nu- 
ri  in  continua  propornone.Sinr  enim  latera  numeri  a c d filarer*  uero  b,  fint  f gh,  mtnrty  ex  c5 
uerfionc diffinitionis  numcrorufimilium.c ad f,&ld  ad  g.ficutc  ad  li.Sit  igitur  rx  cind,  k&  ex£ 
in  g I.eruntip  ex  diftinirionc.k  St  i,fuperftdales  Si  fimiles, quare  per  16  hunis.untis  numerus  ca- 
dit inter  eos  medius  fecundum  proportionem  cad  a.» 

f,  qui  fit  m.Manifeftum  aurem  eft  quod  ex  c in  k,  fit  . 

a,&  ex  h in  1 b,ft  igitur  ex  e in  m,&  1 fian  r n SC  p,criit 
perisfeprimi,aad  n.ficutkadm  &nadp,ficurm 
adi, quare  an  p,funr  corinue  proportionales  in  pro 
porrionec ad  f,&  quia  per  »9  eiufdem  p ad  b.ficur  e 
ad  h,&  ideo  ficur  c ad  f,fequitur  ut  quartior  numeri 
a n p b.fint  conrmuc  proportion  ales  fecudum  pro- 
portionem c ad  f,funr  iraqj  inter  a & b duo  numeri 
n&p,raedq  in  corinua  proportion  alitate  fuorum 
laterum  inrerpofiti,quod  eft  propofirum.  Corre 
larium  aute  pater, cu  proportio  a ad  b,  fit  per  diffini 
tionem  ficut  a ad  n triplicata  quar  eft  eadem  illi  qug 

V eft  cad  f.  Euclid.  cx  Camp.  P ropofttio  19. 

j Ieisfccundurti  continuam  proportionalitatc  duo  nume 
} ri  interiacct,quilibet  duo  numeri, folidi  funt  atep  fimiles. 

) C A M P A N V S.Hxc  eft  couerfa  prxmiflx.ut  fi  inter  a SC  b fint  duo  numeric  8£ 

r <i  medi]  in  cotinua  proportione,  eriit  a 

aocbloudiocfjRijltt'  Sumitur  enim  tres  minimi  in 
ea  de.  proportione  corinue'  proportionales:qui  fiire  f 

g, erurqj  per  17  e,SC  g fuperficiales  et  fimiles:  fint  ergo 

h St  k,latera  e, at  I & m.Iatera  gieritiji  per  conel.  16  liu 
tus  e ad  f.ficut  h ad  l,aut  ficutk  ad  m.iManifeftu  aut  eft  r 

extertiaqdeaig.funtcontrafeprimi.ideoipperjtfe  g m...  I...  p... 

ptimi.mfua^portioe  minimi,  KqaperxquiqiportionabtatefutaaddSCcadb.fieuteadg.re 

quirur  per  • ■ firprimi,  utipfi  numeret  a & d xqualiter,  $d  fitlecundu  n.&itfcScb  xquahtenqd 

titltcundu p.Qjju igitur cxhinkfite.&rxeinn fita, fcquiturpcrcbffininoncuta fit folidus  c- 

tusqi  larera  h k n.fimilirer  quia  ex  1, in  m fug.& exgm  p b.feqiur  etia  ut  b fu  lohdus.Si  eius  late 

, ix  i,ni, p.Jploi  aute  eiTefimilcsficcoftabir.  Cum  exginn  fiat  d,8(rx  eodem  pb:criiperufcpri- 

mi. 


P 

c. . 

d. ... 

e. . 

f. .. 

g. ..... 

h. .. 

k 

m 

1 


b... 

h.. 
f. 


k.. 


•1 4 ARITHMET.  ELEMENT.  EVCLID1S 

mi,n  ad  p,  ficut  d ad  b,&  quia  fic  erat  h ad  I,&  k ad  m,pcr  diffinitionem  manifedum  clt  b,  tf~ 

fc  fimiles  :quod  cft  propoli  tum. 

Quatuor  prxcecedentes  ex  Campano  Euclidis  propofitione* 
fciliceti6,t7,i9,i9,quatuorfequentibuscx  Zambcrto  propoli 
tionibus  puta  ts,ts>,  io,ti,hoc  ordine  refpondet.prima  primae, 
fecunda  tertix,tcrtiafccundar,quarta  quartx. 

Eudidct  cxZjmb.  Theorema  tis.  Propofuio  n. 

Duorum  (imilium  planorum  numcrorum.unus  medius  propor-  .( 
tionalis  cft  numerus.  Et  planus  ad  planum  duplam  habet  ratione, 
quam  fimilis  rationis  latus  ad  fimilis  rationis  latus. 

THEONrx  Z imb.  Sint  hm  pUm  fmiles  numen  *C,cr  ipfmi  •lucri  fml  y Jjpfixs  aUt  (fint, 

• /.Et  quoniam  fimiles  plani  f uni, qui  proportionalia  habent  latera  ( per  jt  diffinitionem  fepiimi)ed  igi- 
tur Jicut  rad  Ajtc  eff  t ad /.Dico  igitur  quod  ipforii  a fi, unus  medius  proportionalis  cft  numerus,  er ‘ai 
f duplam  rationem  habet  quam  y ad  mei  a ad/,  boc  eff  quam  fimilis  rationis  latus,  ad  fimilis  rationis  la- 
tus. Et  quoniam  eti  fic  ut  yad  A,fic  efliad/,  uiafiim  igitur  cft  (per  iifeptimi)ficut  y id', ftccti  AcJ/Et 
quoniam  apianus  etifipfius  autem  latera  funt  y «t agitur  A, ipfum  y multiphcans.ipfum  ‘ fecit.  Id propte 
rea  etiam  i, ipfum!  multiplicans, ipfum  efficit  fi.  At  4,  ipfum  < multiplicans  ipfiim  efficiat ej  quotus  d, 
ipfum  quidem  y muhiphcansapfum  efficit  a,  ipfum  autem  • multiplicans  ipfum  ficu  »,  cft  igitur  (per  If 

[optimi)  ficut  y ad  ific  eti  ‘ ad  i.Scd  jicut  y ad  tfic  eti  A ad  * 

/,crfi‘ut  igitur  (per  n quinti)  «t  ad  /fic « ad  n.Rurfusquo  

luam  i,  ipfum  quidem  A multiplicans  ipfum  efficit «,  ip/um  fi 

autem  /,  multiplicans  ipfum  ejicit,  eft  igitur  ( per  17  fepti-  y . . 

mi)ficutAad!ficeftsad/,otienfmnautcmeti  quod  cr fi  A 

cutAad/ficeft‘ad«,erficutig/lur(pers  1 quini  t)  rad  » /... 

fic  eft  sadfi.  Igituripfi  a s fi, continue  funt  proportiona-  fi 

ks.  Ip forum  igitur  • i unus  mtdms  proportionalis  eft  numerus.  Dico  iamquodey*  ad, s, duplam  rationi 
habet, quam  fimiis  rationis  latus  ad  fimilis  rationis  latus, hoc  eti  quam  y ad  1,  uri  quam  A ad  f.  Quoniam 
enim  ipfta.  fi, contutus  proportionalcsfunt,igitur  (per  to  diffinitionem  quinti ) * ad  fi , duplam  habet  ra 
tionem  quam  ad  a, er  eti  ficut  t ad  ‘fic  eti  y ad  1 ,cr  A ad  /,c T a igitur  ad  fi,  duplam  ratione  habet  quam 
yM  luelAad/quoderatdcmontirandum.  Euchd.exZimb.  Theoremaiy  [Propofitlo t». 

Duorum  (imilium  folidorum  numeroru,  bini  medrj  proportio-*» 
nalcs  funt  numcri.Et  folidus  ad  folidum  fimile  triplam  rationem  ha 
bct,quam  fimilis  rationis  latus  ad  (imilisrationislatus. 

T H £ O N f x Z amb.  S;nt  bitu  fimiles  [olidi  numeri  «C,  * 

CT ipfius quide «ftotera finty  At , numeri ipfius autem C fint  r 

/*f»C rquonia  (per  tx  diffinitionem  feptimi)  fimiles  [olidi  / 

Utera  habet  proportionalij.efl  igitur  ficut  y ad  A, fic  eft /ad  fi 

•ficut  aut  A ad  tfic  * i.Dico  q,  ipforu  a i\bim  medij  pro-  y.»  * 

portionales [unt  numcri&  q,*«d  A, triplam  ratione  habet , A . . 
tJM.tm  y ad  f,uel  A ad  n,ucl mfuper  y ad  '.Igitur  ytp fu  Amul  t . . 
tiplicis  ipfu  efficiat  n:at  fipf iim « multiplicans  ipfu  efficiat  /. , 
a. E/  quonu  ipfi  y , ipfis  )*\n  eade  [unt  ratione,  ex  ipfish;  • ... 
y A gignitur  ntex  ipfis  aut  / •,  gignitur  a , igitur  « A fimiles  I ... 
piant  [ mt  numeri  Ipforu  igitur  h a ,unus  medius  proportio  * .... 
nalis  eft  numerus(pitoftaui)fitv.\gituri.i  ex  ipfis  A /gigni 

tur,  quemadmodit  ex preccdcti patuit  theoremate . E ftigi»  A 

tur  ficut « ad  ffic  eti/*  ad  A.Etquonia  A ipfu  quide  y multi 

plicas  ficu  ipfu  H,ip[um  aut  /multiplicis  ficit  ipfum  M,eft  igitur  (p  17  feptimi)  ficut  y ad /fic  eft  u aduy 
fed  ficut  h ad  M,fic  f*  ad  x.tpfi  igitur  m m *,cottnucfunt  proportionales , in  ip  (ius  yad  /jratione.  E t quonu 
eft  ficut  y ad  A fic  eft  /ad  *jucifiim  igttur(p  ij  feptimiyft  ficut  y ad  /,  fic  eft  A ad  t.Rurfus  quonu  ett.fi- 
cut  A ad  >fic  h ad  /}uicifim  igitur  (p  t§  fcptimiyft  ficut  A ad  ificett  1 ad  /.Ip/i  igitur  k a /4  cottnue  funt 
proportionales  in  1 pfiusyM^ty  A ad-  ratione ,cr  infuperipfitts  t adi.  Vterqueiam  ipforum  * fjpfum 
t*  multiplicans, utrunfy  ipforum  ffficiat9c  quoniam  a folidus  cft, latera  autem  hus  ipfi  y A i,  igitur /ei 

qui  ex 


_ LIBER  octavvs.  __ 

mi  n y AAmtltiplkant  ipf um  effiat  qui  gignitur  ex  y A.cdx.  Igitur  i ipfum  xmdtiplicattsfipfum  e f. 

fiat  a.ld  propterea  etiam  I ipfum  qui  gignitur  ex  /*,boc 

A multiplicant,  ipfum  efficit  f.  Et  quoniam  i,  ipfum  n n 

multiplicans  ipfum  x cjficu.fed  ej  ipfum  u multiplicant,  f 

ipfum  e effecit, e/l  igitur  (per  1 7feptinu  ) ficut  *aAu,  fic  f i 

efi  x ad,  Sicut  autem  k ad  u,fic  ebyad  Icar  Aad*,crm  y., 

fuperiadl,ficutigituryad!,adadu,a‘add,ficefl  «f..  . i 

uadr.  Bjirfus  quon-am  utcrq;  ipforiiit ipfum  multipli- 

tanSM,utrunq;ipforurfficit,ciHgiturCperufcptimi)  /.. 
ficut  I ad  t.fic  efi' ad  f.Scd  ficut  i ad  l,fic  eH  y ad/,  a A x... 

ud  ,,aficut  igitur  (prru  quinti) > ad/,et  A ad  ',cr  i ad  /...  -f 

i,ficcfixad',v  'adJ.Rur/iitquoniiit.ipfitmumulti-  ..... 

plicans  coficit  ipfum  },fed  et  ipfum  a multiplicans, ipfum  “ 

effiat  (,cft igitur (per  ly  fep:nr,i)C\Ut  ad 'fici,  sdC.  x 

Sed  ficut  U ad  xjic  efi  > ad  /,c~«  ad  ,,cr  • ad  t, cr  ficut  igitur  yadficrat  ad  »,©■ , ad  tfiic  no  fotu  f « it. 
fed  a « ad  r, a*  ad  j.lgitar  tpfi  a rjf^onlinuefimt  proportionales  in  prediflis  laterum  rationibut-Di- 
co  infuper  quid  cr  * ad  t, triplam  rationem  habct,qium  fimilis  rationis  latus  adfimihs  rationis  latui, hoc 
efi  quam  y, nummis  adiuel  A ad*,ey  infuper  quam . ad  I.  Quoniam  e mm  quatuor  numeri  continue  funt 
proportionales, hoc  efi ,«  »/  f,igttur(pi  r io  diffinitionem  quinti)  a ad  f,  triplam  rationem  habet  quam* 
ad  r, Sed  fit  ut  X ad  ',fic  patuit y ad  i,  A ad  «,cr  infuper  / ad  l.  Igitur  x ad  triplam  rationem  habet,  qui » 
flmilu  rationis  latus  adfimihs  rationis  lalut.hoc  r;l  quam  y numerus  ad/numerii, et  A ad  u*t . ad  liquod 
erat  dem onilrandum.  Euchd.cxZamb.  Theorema  18  Propofihoao. 

>•  Si  binorum  numerorum  unus  medius  proportionalis  fuerit  nu/ 
merus,  (imiles  plani  erunt  ipfi  numeri. 

THEON  cr  Zantb.  Duorum  enim  numerorum  a Pomus  medius  proportionalis  efio  yotumerus.Di 
co  quodipfi  . tfimiles  piatu  fiunt  numeri.Sumantur  (per  isfeplimi)  enim  minimi  numeri  eandem  rasione 
babenttu  ipfis  x y PJuofuUq;  Ai.eA  igitur  ficut  Audi, ficcllx  ad  yfed  ficut  x ad  y,fic  efiyadfot  ficut 
igitur  (per  n quinti)  Aadi/tcyadl.  Aeque  igitur  Aipjumx  metitur,  e?  i tpfum  y, quoties  autem  A ip- 

fum  X metitur, tot  unitatetfint  in  /Agitur  [ipfu  A mul  x 

tipheans  ipfum  effiat  x.tpfum  autem  i multiplicans  ip  y, 

fum  ficit  y, quare  x, planus  efttlatcra  anticius  funt  At  / (. 

( per  at  diffinitionem  frptimt)  B.urftu  quoniam  tpfi  A i A... 
minimi  f mt  eandem  rationem  habilium  ipfis  y fxque  i. . . . 

igitur  (per  II  fcptmi)A  Ipfum  y metitur, cr  * ipfum  f.  f 

Quoties  aut  e t, ipfum  > metitur,  tot  unitates [uu  in  ip.  « 

fo  *.! gttur  I ipfum  fmctitur  per  eat  quum  'funt  unitates ugitur  Hoc  fiet, per, sfeptimi.fumendo  ipfo 
x ipfum  imultiphcansApfum  effiat  f Agitur  planus  eftipersi  d,f  rum  aut  xyjuty  P,  maximam  dimm 
finitionem  feptimi)latera  autem  eius  funt  i k. Igitur  ipfi»;  fi,  piant  fionem,per  quam  muenientur  duo  in 
funt  duo  numcri.D.co  infuper  quod  et  fmilcs. Quanti  enim  uter  eadem  ratione  minimi , hoi  eri  d ».> 
que  ipf  orum  /*,  ipfum  e multiplicans  ,utrunq;  ipjorum  y fi  efficit , 

efl  igitur  (per  i7feptimi)  ficut  f ad  *,fic  esi  y ai  /5.  Sicut  autem  y ad  fjic  d*dttcr  ficut  igitur  (per . » 
quinti ) dad  i,fic  fad  ».  Ipft  i gttur  * Cjimiles  plani  funt  numeri , eorum  enim  latera  proportionalia  funtz 
quod  erat  dcmonUrandum.  EucltdxxZamb.  Theorema  19.  Propojitio  u. 

>1  Si  duorum  numeroru  duo  medij  proportionales  fuerint  numc- 
ri,Gmilcs  (olidi  funt  ipfi  numeri.  *•  • * . ... 


T H E O N ex  Z amh.  Duoru  enim  numerorum  d — 

M$,duo  medij  proportionales  Jint  numeri  y A:dico  £... 
a ipfi » fiy fimiles  folidt  funt. Sumatur  enim  (per  tf  1 . . 
fcptimt  aut  i oflaui)  minimi  numeri  cande  ratione  /. . , 
k4hentiueifdc*yAfi,tret,fintqib!9.  lgitur(per 
§ odiam ) eorum  extremi » » , pruni  adinuice  funt , / . . 
O*  qitonia  ipforum  t *jmus  medius  proportionalis  «... 
f fi  numerus  Jimilcs  igitur  planifunKp  10  oflau.)  a.*.  . 


......  Hoc  fiet  per  iffept.f  umendo  ipfori 

aut  a y y A ^maximi  dtmctt 

fionetperqui  munitentur  tres  in 

ead:  ratione  minimi.  Aut ipforu  uda  y ucl y 
AyUci  d f, fum  endo  maxima  iimefwnc  p qua 
fumetur  duo  tu  cade  ratione  minimi , p quot 
fer  1 oduui  fumentur  irctjwc  efi  •/«, 


i,s  ARITHMET.  EIHHEKT.  EVCLTDlS 

Sint  igitur  ippuiqutdem  t, Utera  f xppfiut  autem  *,  f-nt  t.  o Mani  filum  iguurtU  cx  htK}qucdipp*fx, 
continue  proporcionalct  funt  iit  ipfm  t,  ad  a rattcrx,  cr  ipfius  *,ai  Et  quoniam  ipfii  / *,mwim:fltnt 
eandem  rationem  habentium  ipfis  x y A, ex  rquall  igitur  (per  14/rf  fimi)rtl  ficue  iad  u,peetlxad  4.  At 
> »,(pfr  1 ollaui primi)funt,pmii autem, cr  minimi, minimi uero (perit  feptmi)  metiuntur  eandem ra 
tiono  habentes  aqualitcrtmaior  matare  x?  minor  minori, hoc  e fi  antecedet  ante  cedenti, e?  {equit  fe  que» 
temiaque  igitur  <,ipfum  x metitur, cr  e ipfum  at 

t- 

fi... 


quoties  igitur  1 , ipfum  « mi  titier, tot  unit  atri  fint 
in  ipfo  r.  Igitur  ejtpfu  m e,multiplicant,ip[um  efji 


... 

x, 

M.. 


eit  x.M  ',eflcx>  «. Igitur  >,rtim  qui  ex  S «.gigni 
tur  multiplicat  ipfum  efficit  x.  Salidut  igitur  rft 

x,  latera  autem  cius  funtlx  e.Rurfut  quoniam  i- 
p jl  1 / u, minimi  funt  cattlem  rationem  babitium 
tpfis  yJ'  fS.aquc  igitur  1,  ipfum  y mtitur,&-iip 
fu  m fi  .Quottct  autem  u, ipfum  d metitur : tot  uni 
talct pnt  mf.  Igitur  » . ip/um  ( metitur  per  eoa 
qua  in  fjunt  unita! es, Igitur  [,  ipfum  * multipli- 
eansdpftm  efficit  f.  At  • cft  ex  a ^Agitur  t.eum 
qui  ex  Ji  f gignitur,  multiplicans  ipfum  /frit  fi. 
goltdus  igitur  efl  f, latera  autem  ciut  funt  ts/af.  Igiturtpfi  * fi,folidi  funt.  Dico  infuperquidcrpaikf, 
quoniam  r f, ipfum  1 muliipiicantesupfos fecerunt  *y,cftigitur(per  tefcptimi) ficut  r ad},pc cfl x ody, 
tj,ocefttadl.Sedpcutead  ffic  cfil  ad  *,cr  x ad  m, (7  igitur  (per  ■ 1 quinti ) fad  u,fie  xaduvadf.cr 
fulte  quidem  tpfi  <*',  latera  ipfius  xjpfiuerofn  m, latera  funt  ipfiut  fi.  igitur  ipfi  « i, numeri  folidijuufi 
mi  lestquod  oportuit  demon/lrafie. 

Eudid.exCamp.  Propofitio  »0. 

[trium  numerorum  continui  proportionaliu  primus  *• 
fuerit  quadratus,  tertium  quoq?  quadratum  eire. 

C A M P A N V S.  Sinr  rres  numeri  continue'  proportionales  a b c,fir<p  a qua 

dra  rusi  Duo  quod  c eft  etiam  quadratus  :funr  a....  b c.. ....... 

||cmm  per  17  a 6C  ciuperficiales  & fimilcs.cum  igitur  a fit  quadratus  per hy- 
porlicfm  ,erit  c quadratus. 

E uchd.ex  Zamb.  Theorema  io,  Propofitio  12. 

Si  tres  numeri  continui  proportionales  fuerint,  primusejt  fuerit  u 
quadra  tus,&  tertius  quadratus  erit. 

THE  O Sex  Zamb.  Snttrci  numeri  continue  proportio  * 

nulcs  -» fi  y primus  auteft  q luJratus.  D ico  quod  et  terttm  q tu  fi 

drr.us  rft, quoniam  enim  tpjortnn  *y  (per  »0  oflauyMUS me - 

diw  proportionuis  cft  numerut  figitur  * yjimtles  pUmfunt,  at  quadrat  m cfi  «e,  quadratu*  igitur  ejl& 

y. quod  erat  demonjlrandum. 

E uclid.  ex  Cmp.  Propofitio  ai. 

1 1 quattior  numerorum  continue  proportionaliu  primus»* 
fuiteubus, quartum  cubum  cfleneceflc  eft. 

I C A M P.  Sint  quatuor  numeri  conrinuc  proportionales  ab  c d,fit(p  a cubus,  di 

I coquodd  eft  etiam  cubus,  conftar  enim  pcri9>qudda&d<func/olidifinul<s,8£ 

quia  a eft  cubus  per  Ityporlicfin.cnr  etiam  d cubus.  . 

Eucltd.  ex  Zii mb.  Theorema  tu  Propofitio  13, 

Si  quatuornumeri  continue  proportionales  fuerint,  primus  au'»* 
tem  cubus  fuerit, &T  quartus  cubus  erit. 

THEON  ex  Zamb.  Sint  quatuor  numeri  proportionales  * 

continue  *£)•«),  pt  autem  x,  cubus,  dico  quod  c A,  cubus  erit,  fi 

Qnojiuw  enm  ipforum  x Jl,  duo  medi/ proportionales  funt  nu-  y. 

meri  fiy. Ipfi  igitur  x Jl,fimiles  funt  folidi  numeri, at  xixbustfl,  A...,. 

«ntui  igitur  cft  cr  Aiquod  demon/h-afie  oportuit. 

. • Ei telii- 
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L\*ZK  OCTAVVt  k i,r 

E uclid.  cx  Camp.  propofitio  »». 

I duorum  numerorum.quorum  proportio  ficut  quadra 
ti  ad  quadrarum,  fuerit  unus  quadratus,  alterum  quoqr 
quadratum  cflc. 

_ Campanvs.  Sint  duo  numeri  a &b,inproportiofic  duorum  quadrato- 

J rum  qui  lunr  e,SC d.fircjj  a ucl  b quadrarusrdico  reliquum  cfte quadrarum. Cum 
enim  c&d.finr  quadrari, (equitur  cos  efle  fuperficrales.  Idcoq;  per  1 6 cadet  unus  medius  inter 
eos  in  conriuua  proportione:quarc  per  8 inter  a &i  b.per  16  igitur  conftat  propolitum. 

E uclid.  cx  Zamb.  Theorema  t u Propofitio  x 4. 

Si  bini  numeri  ratione  habuerinr,qua  quadratus  numerus  ad  qua* 
draeu  numcru,primus  aut  fuerit  qdrar us,«£ccudusquadratus  erit* 


fi .... 
*•••• 

-f...  . 


Cxmp,  xx 
Zamb.  14. 


THEON  ex  Zamb.  Bj hi  enim  numeri  * fi 
adinuicem  rationem  habeant,  quam  quadratus  nu- 
merus y od  quadratum  nurr.crum  A.  ]p[c autem* 
quadratus  pt.dico  quod  er  fi  quadratus  e# . Quo- 
niam ipfi  y A,  funt  quadrati,  ipfi  > A,  igitur  Jltmles 
piatu  fuut.  1 pforum  igitur  y A (per  tf  ofizut)  unus 
medius  proportionalis  eft  numerus. Et  fi  ficut  y ad  A, 

pe*  ad  fi.  1 pforum  igitur,*,  fi, unus  medius  proportionalis  eft  numerus . At  * quadratus  cft,  er  fi  igitur 
quadratus  eft:  quod  erat  derr.onftandutn. 

Eucltd.  ex  Camp.  Propofitio  tf. 

I duorum  numeror, uquorum  proportio  unius  ad  alte- 
rum  (it,  iicut  cubi  ad  cubum, alteruter  fuerit  cubus,& 
alterum  cubum  ede. 

Campanvs.  Sinr  duo  numeri  a in  proportione  duorum  cuborum 

qui  furite  & d.flrq?aurIbcul>us:dico  reliquum  elfe  cubum.  NeceiTc  eftcmm 
quod  c&dfTntfoIidifimiles, quippe  omnes  cubi  funrfimilcs  & folidi,  itaque  per  18  inter  ipioi 
cadent  duo  medij  in  continua  proportione:  totidem  igitur  per  8 cadcnr  inter  a &C  b , iuquc  per 
aitnamfcftum  cft  quod  dicirur. 

Eudid.ex  Zamb»  Theorema  xr.  Propofv.io  if. 

1 Si  bini  numeri  adinuiccrationc  habuerint, quam  cubus  numeru* 

ad  cubum  numeru,primusautc  cubus  fucrit,&  fccudus  cubus  erit. 

T H E O N ex  Z amb.  Bnu  enim  numeri  * ?,jdinutcc  ~ , 

rationem  habeant, quam  cubus  numerus  y ad  cubi 1 nume- 
rum A, cubus  auteefto  *.Dico quod cr fi cubu: cft.Qno- 
niam  enim  ipfi y A,cubi  funt, funt  igitur  ( per  19  ofhui) 
ipfi  y Afimies  foltdi,ip[orum  igitur  y A,  bini  medij  funt 
proportionales  (per  1«  odhui)  quot  autem  inter  tpjos  y A 
continue  proportionales  cadunt,  tot  idem  cr  inter  eadem 
ratjonem  habentes  cadunt  numeri.  Quare  ej  inter  a fi 
duo  medij  proportionales  cadum  (per  9 ofhui ) cadant 
ipfi  1 /.  Qgoniam  igitur  quatuor  numeri  * * / fi, continue 
proportionales  funt,  cr  xysbus  eft,  cubus  igitur  edi  ( per 
i)  oflaui)  cr  d:  quod  erat  demonftrandum. 

E uclid.  cx  Camp.  Propofitio  14. 

«j  Vmcrorum  fupcrficialium  fjmiliu  cft  proportio  uniu» 
ad  alterum, ficutproportio  quadrati  ad  quadratum. 

CAMPANV  S.Sint  a&  b fuperficiales  (Tmiles.dico  a ....... . 

quod  unus  ad  alterum  eft  proportio,ficur  quadrati  ad  'c 

quadrarum,crircmm  per  16  inter  cos  unus  numerus  b 

medius  ,m  connua  ,ppornone qui  fir  c.fumpris itaqj  mbus  minimis  in  d . .. . 

proportione  corii  qui  funt  dcf,cr  iit  per  corrclinu2,d&f  quadrati;  & t 

C f.. 
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»*8  ARITHMET.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

quia  per  equam  proportionali  tarem  cft  a ad  b ficur, d ad  f.conftat  uerum  efTt  quod  proponitur. 

EuiUd.cx  Zumb.  Thoremax 4.  P ropofitio  16. 

Similes  plani  numeri adinuicem  rationem  habent.quam  quadrae 
tus  numerus  ad  quadratum  numerum, 

THEONa  Zumb.  Sint  Jhm!ei  plani  numeri  «A  

Dico  quod  * ad  Cranone  habctquJm  quadrati»  «ume-  y 

rut  ad  quadratu  numeri*.  Q nomam  ipfin  fijinula  pld-  fi 

ne  funt,  uuer  ipfos  iguur  * fijuuu  medo»  proportiona - A 

Ut  cadit  numeri»  (per  «S  o&Mtf)  Cadat y cr  fit  y,af[uman  1 

turtji  ( per  ff  fcptmt)  minum  numeri  eandem  ipfis  «$y,  /, 

habentium  rationem, fint  q;  A # f.  ipfi igitur  ip forum  ex- 
tremi,hoc  eh  A f/unt  quadrati . Er  poma  eftficut  Aadfjk«dd  Ao*  ipfi  A f,fimt  quadrati Jgitur  « id 
fi  rationem  habet, quam  quadratu*  numen»  ad  quadratum  numerumiauod  demonftrare  oportebat. 
ZuclitLex  Camp . Fropofitio  x t. 

Mnium  duorum  folidoru  fimilium  cft  proportio  uni* 
us  ad  alterum, ficut  alicuius  cubi  ad  aliquem  cubum. 

CAMPANVS.  Sint  a St  b (olidi  Omilcs.dico  quod  cft  proportio  unius  eo» 
rum  ad  alrcrum.cft  ficur  alicuius  cubi  ad  alique  alium  cubu . Sunt  quide  per  ti 
inter  eos  duo  numeri  medi)  fecudum  continua  proportione.qui  fint  c & d,  flC 
in  eorum  proporrione  fint  minimi  quatuore  f g h.quorum  e & h erunt  cubi  per  corrclarium  fc« 
«undx:quia  igirur  pet  equam  proportionaliratem  cft  a ad  b, ficur  e ad  h.liquer  propolirum. 

Euchd.cxZamb.  Theorema  ir.  Fropofitio  27.  , . 

Similes  (olidi  numeri  adinuicem  rationem  habent,quam  cubus  *r 
numerus  ad  cubum  numerum. 


T H E O N ex  Z atnb.  Sintfimdes  [olidi  numeri  u fi.  Dico  quii  u id  fi  r itionem  bebet, quem  cubui  nu - 

merus  ad  cubum  numerum.  Quoniam  enim  ipfi*  fi, fimi-  m 

lesfobdifunt,  inter  ipfos  igitur  « t ( per  i.  othui ) lini  y 

cadunt  numeri  proportionales, cadant,  cr  fint  i Jt.  Acci-  , , ,,,  ,u 

punturij;  (prr  itfeptim)  minimi  numen  cjndrm  hjben  fi  , 

itum  rationem  ipfis  *yd  (.fintip  ipfis  uqtales  muttitu-  • 

iuui[*l.  ipfi  igitur  1 (, eorum  attremi  cubi  funt : eftif  J 

ficutiditfic  * td  fi. Et • igitur  ad  fi  rationan  habet,  

quanteubut  numerus  ii  «tam  numerum : quod  opor-  fi..,,.-- 

tute  dcrmnftraffe. 


EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE- 

ci  PHILOSOPHI,  ARITHMET  1CORVH  ELB- 
mentorum  Liber  nonus. 

Ex  Campeno.  Diffinitiones. 

Ar  numerus,cft  qui  poteft  in  duo  xqualia  di  • 
uidi.  2 Impar  numerus,eft  qui  in  duo  aequa 

lia  diuidi  non  poteft,  additi^  fupra  pare  uni» 
natem.  3 Pariter  par  eft,quem  eundi  pares 
eum  numerantes,  paribus  uicibus  numerant. 

4 Pariter  impar  eft,quem  eundi  pares  eum 
numerantes,  imparibus  uicibus  numerant. 

y Pariter  par  StC  impariter  cft,  quem  pares 
eum  numerantes, quidam  paribus, quidam 
imparibus  uicibus  numerant.  6 Impariter  impar,quem  eundi  im» 

parca 

* *.  . ''iP*#;.  * 
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LISEROCTAVVS.  «» 

pares  eum  numerantes  .imparibus  uicibus  numerant.  7 Perfc- 
<frus  numerus  appellatur,  qui  in  omnibus  partibus  fuis  quibus  nu* 
mcratur.cft  tequalis.  8 Abundans  dicitur,qui  omnibus  fuis  par 
tibus  minor  eft.  9*  Diminutus  ucro,  qui  maior. 

E tulid.  ex  Camp.  Vropoptio  1. 

1 I fuerint  duo  numeri  fuperficialcs  fimiles, qui  ex  dutftu  alteri^ 

us  in  alteru producetur,  numerum  quadratu  efle  neccflecft. 

Campanvs.  Sinra&bfupeificiales  fimiles,  cx  quorum  multiplicatione  pro- 
tieniar  c,  dico  c efle  quadratum : fiat  enim  d ex  a in  fe,  critep  per  1 1 teprimi,  d ad  c,  lient  a ad  b,  fiC 
quia  inter  a&  b cadit  medius  fecundum  continuam  proportionalitatem  per  trfo&aui,  fequitur 
per  l eiufdem.ut  unus  quoque  cadar  inter  d & c.uaque  cum  d fit  quadrarus,crit  per  20  ciuldem, 
cquoque  quadratus:  quod  eft  propofitum. 

Euchd.exZjtnb.  Theoremdu  Propitio «. 

> Si  bini  fimiles  plani  numeri  fefe  inuicem  multiplicares, aliquem  fe 
cerint,  fa<ftus  ex  cis  quadratus  erit. 


THEONrr  7amb.  Sint  bini pmilet  plani  nume  y 

ri  «/,cr « ipfum  fi  multiplieant,ipfum  efficiat  y. Di-  

to  quod  y quadranti  cpipfe  mim  * fe ipfum  multipli  Jt. . .. 

C4m,ipfum  * efficiat, ipfe  igitur  Jl,quadralui  r/i.Qiio  j8 

num  igitur  t feipfum  quidem  multiplicent  ipfum  fe-  ..... 

dtdpfum  mitem  d multiplicent  ipfum  y pcittcA  (per  «r . . . , 


17  feptimi)peutuad  C.pc-lady.Ei  quoniam  ippuf  JimiletpLtnipint  mmeriamutmejiut  (perit  o/ft- 
ui)proportwiiebi  cedit  numcrut  i pforum  «,<!  Si  autem  inter  btnot  numera  continue  proportionale!,  nu 
meri  proportionales  cecidennt.quod  inter  tpfot  cadunt, tot  idem  quoq;(pert  oiijui)cr  inter  eandem  n - 
tionnn  habentes  cador.  Quare  cr  inter  ipfos  y a,  una  mediat  proportionaltt  numcrut  udiuli  tutet» 
ipfe  J,quadratut  quadratur  igitur  cfty.cjuodoftcndcre  oportuit. 

Ej ictid.  cxCamp.  Vrop  optio  x. 

cxduftu  alterius  in  alterum  tetragonus  producatur, 
duo  quilibet  numeri  funt  fuperficiales  fimiles. 

CORREL  ARIVM. 

Ex  his  itac^  pates  eft, quia  fi  tetragonus  in  tetragonu 
ducatur,  qui  cx  cis  producet,  tetragonu  efle.  Si  uero  ex 
ductu  tetragoni  in  numeru  alique,  tetragonus  producatur,  illu  nu- 
meru  alique  eiTe  tetragonu.  Itemcp  fi  ex  duclu  tetragoni  in  numeru 
alique, non  tetragonus  producatur,  cum  numeru  alique  non  tetra- 
gonum  efle.  Si  uero  tetragonus  in  numerum  aliquem  non  tetrago- 
num ducatur,qui  inde  producetur.non  tetragonum  efle  ncccflc  eft, 

C A M P A N V 8. 1 lare  eft  conuerfa  prioris. Vr  fi  cx  3 in  b fiat  c,  c 

fuerirtpquadrarus.erunrafif  b,fnprrfirialcsfimiIcs.Sirenim  dex  

a in  fe.cnrlp  per  18  lepnmi.d  ad  c.luur  a ad  b.  Per  1 6 aurem  ofiaui,  d . . . . 

' cum  d&cfim  fuperficiales  fimiles. eo  quod  funr  ambo  quadrari,  b...*...» 

erir  inrer  eos  unus  numerus  medius  fecundum  corinuam  propor  .... 

rione:per8iraqreiuldcerirrnamunusinrera&b,igiturperi7e-  • a., 
iufdcm.a  8i  b funr  fuperficiales  limtles.-quod  efi  propofitum  Prima  pars  eorrelarij  parer  per  pr( 
miflam.funt  enim  omnes  rerragoni, fuperficialcs  fimiles.  Secunda  parer  ex  hac,  cum  fir  folus  re- 
rragonus  fimilis  rerragono.Tertia  pars  paret  ex  prima  ipfius  corrdarn  parte,  ;i  dcftrultionecS 
fequenris.  Qy arra  uero  parer  ex  eiufdem  parre  fecunda, .i  deftru&ioneconfcqucntis. 

E uchd.cx  Z xmb.  Theorema  a.  Propofiuo  u 

% Si  bini  numeri  inuiccm  fefe  multiplicantes.quadratum  fecerint, 
fimiles  plani  funt. 

t » THEON 


U9  AMTHMET.  ELEMEKT.  EYCLIDIS 

THE  O Nex  Zaiab.  B ini  erum  numeri  * fifinuicem  fcfe  mu!:  ipUcantcs,  quadratum  effici  at  y.  Df 
co$&  ipfi*fi,fimiles  pinui  funt  numeri.  Ipfe  enim  * feipfum  multiplicas,  ipfum  A efficiat:  A igitur  qud 

dratus  eft.  Et  quoniam  * feipfum  quid?  multiplicans  

ipfum  A fecit, ipfum  autc  C multiplicas  ipfum  y fecit,  • . . • 

crt  igitur  ( per  »7  feptimi)  pcut  * ai  fijk  Aady:  <7  A 

quoniam  A quadratus  ef),  fed  cr  yjpfi  igitur  A yfi-  fi 

nules  plani  fint.ipforu  igitur  A y(perit  oftaju)unut  

medius  proportionalis  ef l numerus,  creft  ut  Aady,  «... 

fic-x  ad  fi.  1 pforii  igitur  * fi  ( per  8 ofihut)  unus  medius  esi  proportionalis . Si  Jute  binoru  numeror u unut 
medius  proportionalis  etl  numerus  (per  18  o(\aui)fmiles  plani  funt  numeri : ipfi  igitur*  fi  fimiles  plani 
[unr.quoi  oportuit  demojlrafie.  E uclid.  ex  Camp.  Propofitio  j. 

SI  numerus  cubus  in  (eipfu  ducac,q  indc^ducec  erit  cubus. 

Campan  VS.Sir  a cubus,  ex  quo  in  fe  dufto  fiat  b,dico  b efle  cubu.fit  enim  c U 
rus  cubicit  a.ex  cuero  in  fe.fiar  d, parer  iracp  quod  ex  c in  d.fira.funr  igrtur  uniras  c 

da,ccm»ueproporrjon.iIes,quodexilfeprimi,&:pixfemibushyporliefsbusma- 

nifeftu  eft.flC  quia  eft  a ad  b,ficut  uniras  ad  a, eo  quod  quories  umras  eft  iu|a,rories 
a in  b,erur  inter  a & b.duo  numeri  medii  fecundu  proportionalirate  continua  per  8 oftaui.cum 
igitur  ex  hypothefi  fir  a cubus, enr  per  u ciuidcm,b  quotp  cubusrquod  oportebat  dcmonftrare. 
Euclid.exZamb.  Theorema  Propofitio  j. 

Si  cubus  nurherus  feipfu  multiplicas  alique  fecerit,  fa<fb>  cubus  erit. 

THEONn  Xnmb.  enim  nwnt vm  ..feipfum  muitiplienfppfum  efficiat  f.  D ico  quii  fi  cu- 

bus efl,neeipinturenim  ipput  .Jntuty^t y feipfum  nudtiphcnsipfum  efficiat  4pnnnip/hminmeii,qubi 

yipfum  -l  multiplicant, ipfumejjieitn-.ffquo-  fi  ,. - ..... 

nii  y feipfum  multiplum,  ipfm  a p at,  igitur  - 

y ipfum  ut  metitur  pereat  quum  ipfofmt  unita  

tet.  Sei  c y unitu  ipfum  y metitur, per  eu  que  in  * • 

ipfofttnt  umtjtcs.  E&  igitur  p<  ut  utut  at  ai  y,ftc  4.... 
y id  a.  Rurfut  quoniam  y ipfum  «i  multiplicum,  y .. 
ipfum  cjjicit  e, igitur  ipfe  Jt  ipfum  e metitur  per  Vnitnt . 

eu  qut  in  ipfo  y funt  unitates.  Muttitu  ipfum  y metitur  per  eu  quem  ipfo  funt  unitates.  E/J  igitur  fkut 
unitu  ni  y,ftc  4 ni  ..  Sei  pcut  unitu  ni  y.pcy  ni  4 ea  (perii  quinti ) igitur  pcut  unitu  ni  y,pc  yjti  4 et 
Jt  ni  m.  tpput  igitur  mutatis  a «>  tini  meiij  funt  continue  preportionnlei  minuri  y 4 . Rurfut  quoninm  * 
feipfum  multiplicans, ipfum  fi  pcu.igitlir  . ipfum  C metitur  per  eu  que  in  ipfo  fluit  uiutnt  et . metitur  eu 
tem  a unitu  ipfum  e per  eu  quem  ipfo  funt  unitntct . E/i  igitur  ficut  unitu  ni  pe  n ni  fi.lpltut  nute 
e a unitntii,bmi  medif  funt  proportionales  numeri-c  ipforu  m igitur  . (,tini  meiij  proportionnlet  funt 
numen  ( per  l oihui)  St  nute  binorum  numerorum  bmt  meiij  proportionnlet  fiicrint  numeri, pr mu  nu- 
tem cubui  fuerit, a qunrtut  cubui  erit  (per  n oflaui)  r (laute  u cubui,  a i igitur  cubui  ethquoi  often- 
iere  oportuit.  Buclii.  ex  CJmp.  Propofitio  4. 

I cubus  in  aliu  cubum  ducatur.qui  inde  producet  erit  cubus. 

CAMPAN  VS.  Sint  a & b cubi,fiarip  cexa  in  b(dtco  ccffc  cubum:  fiar  enim  d ex  a 
I in  le.erirqj  per  primi  iTam  d cubus.St  quia  per  it  feprimi.rft  a ad  i>,  ficui  d ad  c.conftat 
ex  i j occam,  c effc  cubum:  quod  eft  propofmun. 

Butlti.  ex  Z nmb.  Theorema  4.  Propofitio  4. 

Si  cubus  numerus  cubum  numerum  multiplicans.aliquam  fecen 
rit,  fadlus  cubus  erit. 

T H E O Nor  Ztmb.  Cubui  enim  numerat  n,cub  umnu  e I-  » a r 

merum  fl  multiplicam ,efpcint  y.  Vico  quii  y tubut  eft. ipfe  ni  , , . 

que  • feipfum  multiplicant, ipfum  efpeut  e.  igitur  J cubui  tH  f + 

(per  pr  e,  cientem)  Etquonum  e feipfum  multiphcnntjpfwm  * 1 

Jlpcitjpfum  autem  { multiplicans, ipfum  y peu.eh  iguur(per  * 1 — 

ry  feptimi  )peut  *aifi,pc  4 ai  y.tt  quonin  ipp.fi  cubi  funt, 

pmtletfoUiifunttpp.fi.  lpforum  igitur  .((per  i,  cdnm ) bini  meiij  funt  proportionnlet  numeri. 
Quare  cr  (per  s eiufiem  1 pf trum ) 4 y,bini  meiij  proportionnlet  funt  tumeri, cH  tutem  4 attutjubut 
tguur  ett  ej  y.quoi  iemonftrtre  oportebat. 


LIBER.  NON  VS.  m 

Euclid.  exCamp.  Propojttio  r. 

I numerus  cubus  in  numerum  alium  ducatur,  fuerit^ 
que  productus  cubus,m  quem  duftus  eft,numerum  eu 
bum  efle  necclle  eft. 

CORRBLARIVM. 

Vnde  &manifeftum  eft,quiaexdu<ftu  cubi  in  non  * 
cubum,  producitur  non  cubus.  Du<fto'que  cubo  in  numerum  ali' 
quem,  fi  fuerit  qui  inde  producitur  non  cubus,  in  quem  ille  du&us 
luerit  neccfle  eft  efle  non  cubum. 

C A M P A N V s Sit  enim  ex  a cubo  in  b numerum, produ&us  e cubus, dico  b efle  cubumifiat 
«nim  d a in  fe.qui  per  anteprf  miflam  erit  cubus, quia  igitur  eft  per  1 1 feptimi  a ad  b ficut  d ad 
c.eftep  a cubus, fed  & d 5C  c cubi, erit  per  xj  ocbui.b  cubus,  quod  eft  propofitu. Prima  pars  corre 
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larii  patet  ex  hac  quinta,. i drftru<f>ione  cofequenris,fccunda  per  prctniflTam,fi. 
militer ;i  deftrucltoneconfequenris.  C.f 

Euclid.  cx^amb.  Theorema  f.  Propofitio  y.  Z./. 

t Si  cubus  numerus  numeru  aliquem  multiplicans,  cu 
bum  feccric,^:  multiplicatus  cubus  erit.  , 

THEON  ex  Z dmb . Cubat  enim  numerat  .r  numeru  aliquem  fi  multi* 
plicans, cubum  efjicut  y . D ico  quod  fi  cubat  ctl.  Ipfe  enim  * feipfum  multi - 
plicam,  ipfum  Ji  efjicut.  Cubus  igitur  e8(  per  j noni)cripfe  «^,c r quoniam 
m feipfum  multiplicans, ipfum  J jecit  apfum  autem  fi  multiplicas  ipfum  y fecit , 
eh  igitur  (per  »7  feptimi) Jicut . r ad  fi,jic  Aady,  c~  quoniam  ipfi  Jy,cubi  funt,fimiles  fo  17 
lidi  funt.  Ipforum  igitur  «t  y,(pcr  19  ottaut) bini medij  funt proportionales  numeri.  Eficfc  | 
jicut  Jad),ficcft  *jifi  :cr  ipf orum  igitur  * fi  (per  s eiufdem)  bini  medij  funt  proportio  I 
nales  numeri, esi  q;  ^ cubat, cubm  igitur  cr  fiiquod  oportuit  dcmonllrajfc.  j. 

Euchd.cxCamp.  Propofitio  tf. 

I cx  ducftu  cuiufdam  numeri  in  feipfum  cubus  produca> 
tur,cum  efle  cubum  ncccflario  comprobatur. 

CampanvS.  Sit  ut  exainfcfiatb.fitcpb  ji*  c 

cubus:  dico  ergo  a efle  cubum.  Fiat  enim  c ex  a * ■■  ■ , 

in  b.eritq;  ex  diffinitione,  c cubui  :&  quoniam  6+  b 

conitar  ex  18  feptimi,  quod  firaad  b,  ficut  b ad  r g “ 1 J 

c.cum  finr  b & c cub/, (equitur  ex  xj  octaui,  a efle  cubum : quod  - 

rft  propofltum. 

Euclid.  ex  Z amb.  Theorema  6.  Propofitio  6.  “ 


Si  numerus  feipfum  multiplicas,cubu  feceric,&  iple  cubus  erit. 

T H E O N ex  7amb.  Numrrm  enim  * feipfum  multiplicans, cubum  efficiat  fi . D/ce  quod 
• cubufcil.  ipfe  enim  -r  ipfum  fi  multiplicatu, ipfum  efficiat  y.  Qjron;im  igitur  * feipfum  tf  iti- 
dem mullipticans  ipfum  i' jecit, ipfum  autem  fi  multiplicans  ipfum,  fecit,  igitur  y ( per  4 nom)  J- 
cubui  ell.  Et  quem  am  * feipfum  multiplicans  ipfum  fifecit,  ipfum  autem  fi  multiplicam  ipfum 
efficit  y.fmit  igitur  (per  1 7 feptimi)  v ad  fific  fi  ad>. Ut  quoniam  ipfi  fi  y cubi  fun:,fimi!tsfo- 
Ldifmtdpforum  igitur  fi  y ( per  19  oHaui)  bini  funt  medij  proportionales  numeri,  eft  fy  jicut  fi 
asd  y,fic  a ad  fi.tr  ipf arum  igitur  * fi  bini, medij  funt  proportionales  numeriiper  eandi  m)eflai 
tem  fi  cubus, cubus  igitur  eft  c r *:  quod  ojlendcrc  oportuit. 

Euchd.cxCamp.  Propofitio  r. 

1 numerus  compofitus  in  numerum  quemlibet  ducatur 
qui  inde  producetur,eritfolidus. 

CAMPANVS.  Sit  a numerus  compoflrus,qui  duca 
tur  in  b&proueniar  c,  dico  ceffc numerum  folidum 
Cum  enim  a fit  compofitus , numeratur  ab  aliquo  nu 
mero, qui  fit d.numcrcrq;  eum  feaindume.Quia  igi- 
tur ex  e in  d fit  a, S.'  cx  a m b c.erir  ex  diffinitione  fohdor  um  c folidus;  c- 
iusijf  latera  c d b:  quod  cftpropofituui. 
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tt»  ARITHMET.  elemeht.  etclidij 

EucliiLcxZimb.  Theorema  7.  tropofhio  7. 

Si  compoficus  numerus  numeru  aliquem  multiplicans.aliquem 
fccerit/adus  (olidus  erit. 

THION  « Zib.  Cbpoptus  enim  numerus  « numeru  eliquem  j'"  . 

t multiplicas.ipfum  y efficiet.  Dico, quod  yf diduc  e it.  Qt pnu  emm 
« compofitm  ejl,eum  eliques  numeru  metietur  ( per  diffinitione)*»-  ' 

itatur  cii  quoties  dipfum  « mctitur,tot  mitatesjint  in  1.  Igitur  f 

• ipjum  ei  mcdtiphcls,ip[im  efficit  *.Ei  quohiam  * ipjum  f multipli  u 

eai,ipfum  y jtcitft  •*  ejl  ex  ut  i,qui  igitur  ex  d .,1 pfum  f multipLcas,ipfumefjicit  y.cr  figitur  eu  qui  ex 
d y, multiplicat  ipjum  y fecit. Igitur  yfoltdut  ejl  Mere  mitem  ipjimjunt  ipfi  -4  < ftquod  oft  edere  oportuit . 
Etteltd.ex  Cemp.  Propofitio  8. 

I fuerint  numeri  ab  unitate  continue'  proportionales,  ter 
tius  ab  unitate  erit  quadratus,  ac  deinceps  uno  femper 
intermiflb.  Quartus  ucro  ab  unitate,  cubus,  ac  deinceps 
duobus  femper  intermifsis.  ItenVqj  feptimus  ab  unitate, 
«it  quadratus  cubicus, ac  deinceps  quincp  femper  intermifsis  qua- 
dratus  cubicus  continud  (equitur. . 

C A M P A N V S.  Sint  corinuc  proportionales,  uni  409$  » 

m a b c d e f g h k I m n.  Dico  b ede  quadrarum, & d,  

•miflbc.&Ticalios  uno  femper  obmillo,  unde fimpli 
citer  omnes  exiftenres  in  locis  imparibus, funr  quadra 
ri, ut  funrrerrms, quimus  & feptimus.  Dico  item  cede 
cubu,&f, duobus  obnnfsis,  ficHcin  exteris.  Omnistp 
fimplicirrr  ed  cubus,  cuius  al^umrare  locus  addit fu- 
. per  temariu.uel  quebbet  multiplice  ipiTus  ternarii  uni 

tatc.urfunt  quartus, feptimus, decimus,  rertiufdeci- 
mus  V.  fcxtufdecimus:  m hoc  enim  coueniunr  omnes 
qui  anos  trafmirt ut.  Iteqi  dico  f ab  unitate  feptimum, 

«de  quadratu  cubicfi,&!  limihter  n.qumtp  numeris  in* 
icrmifsis,idcq;  in  ccteris.Simplicirer  aut  dico, cuius  lo 
cus  ab  unitate  addit  fuper  fenariu,  uel  quebbet  multi- 
, pliceipdus  unitatem  .ut  fuiitfeprimus.tertiufdecimus, 

decimufnonus,&  uiecdmufquinrus  illum  ede  quadra 
tu  cubicum:quadraru  quide  quonii  eius  locus  impar, 
cubu  autc  quonii  fuper  mulripUcf  remarii  addit  uni- 
tate, quippe  fenarq  multiplices,  cun  ftos  temarq  necef  • 

fc  eft  ede  multiplices.  Qyx  autc  propodta  funr,fic  con 

frar.  Eft  enim  ex  hypothed  a in  b, quoties  unitas  in  a,itaqr  b ex  diffinitione  quadratus.  Qy  ia  igif 
b c d,funr  comme  proportionales.cu  b fit  quadratus,  paret  ex  17  uel  xooltaui.d  ede  quadra  tum. 
Eade  ratione  & f.quia  d e f,funt  corinuc  proportionales, & d eft  quadratus.  Ide  in  efferis  uno  in 
termido.Coftat  iraqj  primu.  Secundu  fic:Cu  fit  b in  cquoties  a in  b ex  hypothefi,fcquirura  diffi 
ninone  ut  ex  a in  b fu  ii  quadratu  fiat  c,  igif  ex  diffinitione  cubi,c  eft  cubus.  At  quia  ede  f, furit  co 
tir.uC  ^portionales, fed  & f g h k,eft  autc  c cubus,  ncccde  eft  per  19,  uel  21  Oifhui,  ut  f quoqj  fit  cu 
bus.ideocp  k.ldety  in  Cftrri$,duobus  trafmifsis.Quare  liquet  fccundu.Quoniif  autc  in  f fcpri- 
mo,&  in  n decimorcrt  io.cxrcrisqt  qumcp  medios  obm  irtetibus,  fimplicitcr  uero  & in  omnibus 
quoru  locus  fuper  quebbet  multiplice  fenarii  addit  unitate.termmerurquadraroru  et  cuborii  co 
purariones.in  his  quide  unius,  in  illis  aute  duoru  obmifsione,  fequirur  ipfos  ede  quadratos  ex 
huius  prima  parte, SC  cubicos  ex  fecunda  quare  quadrati  cubid . Coftat  ergo  rotu  quod  didtur* 
• Eudid.exZamb.  Theorema  i.  Propofitio  8. 

Si  ab  unitate  quotcuncp  numeri  ordine  proportionales  fuerint, 
tertius  ab  unitate  quadratus  eft,  8c  unii  relinquentes  omnes,  quar> 
tus  autem  cubus,&  binos  relinquctes  omnes,  feptimus  uero  cubus 
(Imul  & quadratus  & quinque  relinquentes  omnes. 

ifut  continue.  THEON  exZab.  Sint  ab  imitate  quilibet*  ordmatm  proportionales  numeri*  tydej  Dico  q, 
tertiut  quide  ab  unitate  fdluct  1 S,eft  quadratus  ,cr  1 mu  relinquetes  0 es,  quartus  aute  y c[l  cubus , cr  binos 
relinquctes  oes, feptimus  uero  f cubus  et  firmi  quadratus  ,et  quin$  relinquetes  omnes. Quonii  emm  eft  fi - 
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LIBER  NOMVS.  «i 

kut  unitu  ai  *,pc  n di  fi, eque  i$tur  unitu  ipfum  * numerii, cr  x ipfum  Cmetitur,at  unitu  ipfum  n meti 
tur  per  eu  que  m xfunt  unitates,  igitur,  & * ipfum  f metitur  per  eas  que  in  ipfo  *funt  mutues: cr  quo 
nUm  tt  ipfum  fi  metitur  per  eu  que  tn  ipfo  * funt  unit  ites, igitur  x fcipfum  multiplicans,  ipfum  effecit  fi, 
quadratus  icitur  esi  fi.  Et  quorum  ipfi  fi , y,  -f,  ordinatim  funt  proportionales , sf  fi  quadratus  efl,  igitur 
(per  it  ofldui)  c T <A  quadratus  ejl,&ia  td  propterea  c T / quadratus  efl. 

Similiter  Um  demonstrabimus  quod  cr  uimm+clwqucnt es, quadrati  funt 
cmnes.Dico  um  quod  cr  quartus  ab  unitate,  hoc  cft  y,  c«bi«  cft,ej  bi- 
nos reliquent  es  omnes.  Quoniam  enim  efl  /icut  unitas  ad  * numerum, fic 
fi  ad  y.rque  igitur  unitas  ipf  m x numerum, cr  fi  ipf  amy  metit urjt  wm- 
tas  ipfum  m metitur  per  eas  que  in  m funt  unitates  ,igitur  cr  fi  ipfu *»  > nie 
titur  per  eas  que  m ipfo  a f wit  unitates, et  m igitur  ipfum  fi  multiplicans, 
ipfum  effecit  y.  Quoniam  igitur  « fcipfum  quidem  multiplicans , ipfum 
effecit  C,  ipfum  autem  fi  multiplicans  ipfum  A fecit , cubus  igitur  efl  ipfe  Vnitat  * 
y.Et  quoniam  ipfi  y+ W»  ordinatim  funt  proportionales,  ipfe  autem  y cubus  efl. & figitur  ( per  n o#4~ 
Hi ) cubus  efl.Demonflratum  autem  efl , quod  / feptimus  ab  unitate  cxtflens  quadratus  efl.  Igitur  /cubus 
efl  cr  quadratus. Similiter  Um  otlcndemus  quod  c r quW%  relinquit  es  cubi  funt  omnes  c T quadratiiquod 
oportuit  dentortjlrajfc.  Euchd.ex  Camp.  Propoptio 9. 

1 1 numeris  cjuotlibct  ab  unitate  continua  proportionali' 
tate  difpofitis,unitatem  fcquens  quadratus  fuerit,ca:te' 

, ri  quoqj  omnes  erunt  quadrati.  Si  uero  qui  unitatem  ic 
quitur  luerit  cubus,  exteri  quocp  omnes  erunt  cubi* 

C A M PA  N V S.  Suu  qui  priui  continue  pro»  n p 

portionales  ab  unitate, firip  a quadratus,  dico  om  ■ ■— » 

net  etfc  quadratos.  Aurfitidcm  cubus,  tunc  quo*  ** 

que  dico  omnes  effe  cubos  ,b  enim  conftar  e(te  V 

quadrarum  pcrprarmilfam , quia  ergo  a ad  b,  fi-  *“  £ 

cut  b ad  c , ex  z 1 o&aui , fcquitur  c efle  quadra-  . — ■ 1 — 

Vum,  idem  quoque  ex  eiufdcm  17  uel  zo  potes  ar-  _ b 

guere.  De fcquraribus  aurem  idera codrmip  mo- 
do probabis . quare  pater  primum.  Secundum 
aurem  fic.  Cum  bfiat  rx  a in  fc,  fi  fuerit  a cubus, 

«rir  per  tertiam  ipfe  quoque  cubus:  c uero  confiat 


\ 


eife  cubum  per  pnemifiam,  iraque  per  a;  oc  taui, 
d omnesq?  fequenrcs  cubicos  effe  probabis,  eft e- 
nim  a ad  b.iicur  c ad  d.  Idem  quoque  arguere  po- 
tes ex  1 9 uel  21  eiul'dem:funr  enim  a,b.c,d,  fed  fle  b, 
<,  d,  e,  finguliip  quaruor  continue  fumpri,  conti- 
nue proportionales. 


unius 


Euclid  exZrnb.  Theorema  f.  Propoptio 
> Si  ab  unitate  quotcucp  numeri  «coniequeter  proportionales  fue  'l 
rint.qui  uero  poli  unitatem  quadratus  fuerit, & reliqui  omnes  qua' 
drati  erut.Et  ii  q poli  unitate  cubus  fuerit,&  reliqui  oes  cubi  erunt. 

TH  E O N ex  Zamb.Sint  ab  unitate confequenter pro- 
portionales quotcuq,  numeri  *,A,y^>?,qui  uero  pofl  uni 
tatem*  fit  quadratus.  D ico  quod  c T reliqui  omnes  quadra 
ii  erunt. Quod  quide  tertius  ab  unitjte , fi pt  quadratus  c 
1 mu  relinque  tes  omnes,patet  (rx  procedenti.)  D ico  q,&rc 
liqui  omnes  quadrati  funt  JS’a  quonii  ipp  y , ordinatim 

funt  proportionales, cr  tt  efl  quadratus, igitur  ( per  ix  offa- 
li*)CT  7<fl  quadratu*. Rurfui  quonid  ipftC,y,J>  ordine  funt 
proportionales ,cr  f efl  quadratus  & JL  igitur  (p  x x oflaui) 
efl  quadratus.  Stmiliter  ii  oflendemus  q,cr  reliqui  omnes 
quadrati  funt. Sed  ii  efloa  cubus. Dico  quod  reliqui  omnes 
fpbjwtf.  Quod  qtudem  quartus  ab  unitate , boceftycu- 

l * N 
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A R I T H M E T.  ELEMENT.  EVCLID1J 


SiK  rft.CT  lino  i relinquentes  omne  (,( ex  prxccdcnti ) petet.  Dic  o um  quod  er  reliqui  omnes  cubi  futtC. 
Qjtonum  enim  ell  fient  unitus  udufiiuui  i,xquetgitur  umtMipfum*  numerum  metitur,  er  « ip/itm  S 
metitur.  Vinus  uutcin  ipjum  n metitur  per  rus  qux  m tpfofunt  unituies-.cr  « igitur  tpfum  fi  metitur  per 
eu  qur  m tpfo  ftnt  umtutes. Igitur  -u/rip/um  multiphcuns,tpfum  f ficU.Efi  uutetn  er  ucukiu.Si  autem  eu 
tui  nuih  eu*  fetpftm  mulnpkcM  jecerit  ui.quem , fidus  cubus  ril  (per  tertum  noni)  er  figitur  cubus 
cfl  %t  quonum  quutuo  r numen  ordine  proportionales  fintjpfix,  C,  y,  A,  ej*  cubus  ril,  cr  A igitur  {per 
,t  o!leui)cubus  cfi.lum  tdproptereu  cr»  cubus  ell,cr  fimtiiter  reliqui  omnes  funttquod  oportuit  demon 
Eucltd.  ex  Cnmp.  Propofitto  io. 

I numeris  quotlibct  ab  unitate  continua  proportiona  ■* 
l|  litate  difpofitis.unitatem  fequens  non  quadratus  fue' 
rit,non  eritaliorum  quilquam  quadratus, exceptis  ab 
unitate  tertio  & rjs  qui  deinceps  uno  femper  intermif 
fo  reperiuntur  tetragoni.  Si  uero  fecundus  ab  unicate 
non  fuerit  cubus,nullus  exterorum  erit  cubus , exce' 
ptis  ab  unitate  quarto, & deincepsqs  qui  duorum  femper  intermif' 
fionc  formantur  cubicis. 

C A M P A N V S.Hrcex  oppofiro  fubie&i  prxmi(Ta\infcrr  partem  oppofin  p.ifsionia.Dico  au 
tem  partem  quom  3 ex  8 conftat  omnes  in  locis  imparibus  coftiruros  efle  quadratos,  omnestp 
quorum  locus  luper  remariu  uel  quemlibet  ipfius  multiplicem  addit  umrarem.efle cubos.  Sine 
itaqj  qui  prius  ab  umtare  continue  proportionales.non  fit  autem  a quadratus. fed  nec  cubus,di 
co  nullum  ex  omnibus  eflfe  quadrarum  aut  cubicum, nift  quos  o&aua  proponit. Si  enim  quis  a- 
liu^ponarur  quadratus. lequitur  per  u oft.iui.a  efle  quadratum.  Qijod  fi  cubus,  {equitur  per  x| 
eiuldcm.a cflic  cubum. quorum  utrunq? contrarium eft  hypothefl.Conftat  ergo  propofitum. 

Euclid.  exZamb.  Tbcorcnu  io.  Jpropofitio  io. 

Si  ab  unitate  quotcunqt  numeri  ordinatim  proportionales  fue'i» 
rint,qui  uero  poft  unitatem  non  fuerit  quadratus,  neqs  alius  nullus 
quadratus  erit,  exceptistcrrio  ab  unitate  &unum  relinquentibus 
omnibus  : & (i  qui  poli  unitate, cubus  non  fuerit.necp  alius  ullus  cu 
bus  erit  .exceptis  quarto  ab  unitate  & binos  relinquctib.omnibus. 

T H E O N ex  Z amb.  SfJ  ab  unitate  ordinatim  proportionales  quilibet  ^ 

numeri  *,fi,y,A,t.  /fqu  uero  pofl  unitatem  * non  fit  quadratus.  Dico  quod  ,4* 

neqi  alius  ullus  qiudratus  erit , exceptis  tertio  ab  unitate  cr  unum  relnquen 
tibus  omnibus. Si  enim  pofiibde^flo  y quadratus , esi  autem  cr  fi  quadratus: 
ipfi igitur  fi,y,  adtnuicem  ratione  habent,  quam  quadratus  numerus  ad  qua- 
dratum numerum. Ef  ^ ficut  t ad  y.fic  «ad  fi, ipfi igitur  *,fit  admuuem  ra- 
tionem habent,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum:  quare 
(per  16  oflaiu)  ipfi  «ffimiles plani [unt,CT  quadratus  rfl  figitur  meft  qua - 
drdtiu,quod  non  Juppofitumefi.  Igitur)  non  eft  quadratus,  neq,  ullus  alius  Ynitas  m fi  y A t / 
eadem  ratione , exceptis  ab  unitate  tertio  cr  unum  relinquentibus  omnibus.  Sed  um  « non  fit  cubus.  D ico 
quod  ncfy  alius  ullus  cubus  erit,  exceptis  ab  unitate  quarto  cr  binos  relinquentibus  omnibus.  Si  enim  efl 
pofiibtlejit  A cubus. Eft  autem  cr  y cubiti  (per  t noni)  quartus  enim  ab  unuatr.Eftq;  ficut  y ad  A,ficC,  ad 
7,  igitur  fi  ad  y rationem  habet  ,quam  cubus  numerus  ad  cubum  numerum , quare  (per  27  oflaui)  ipfi  fi,  y, 
fimiles  fohdi  funtyCT  cubus  efl  y, igitur  fi  cubus  eft.  Eftyfiait  mutas  ad  m,fi(  xad%  At  unitas  metitur  ip- 
fum  «,per  eas  qiu  m ipfofunt  unitates, igitur  cr  *ipfum  fi  metitur  per  eas  qux  m tpfofunt  unitates.  Igi- 
tur «feipfum  multiplicans, ipfum  l cubum  effecit. Si  uero  numerus  fetpfum  multiplicans, cubum  fecerit, cr 
ipfecubus  erit  (per  a noni.)  Cubus  igitur  eft  cr  «,quodfuppofitum  nonejl.lgitur  Acubus  non  eft. Simili- 
ter um  o/lendemus  quod  neq;  alius  ullus  cubus  eft , prxter  quartum  ab  unitate  cr  binos  relinquentes  om» 
ner.quod  oRendendum  fuerat.  Euclid.  ex  Camp.  Propofitto  u. 

RJgggl  I numeris  quotlibct  ab  unitate  cotinua  proportionalitatc  di  * 
EgSn  ipofitis aliquis  numerus  primus  ultimum  numerct,cum  quo 
que  qui  unitatem  fcquitur  numerare  nccefle  eft. 

CAMPANVS. 


fJONVf 

CAMPA  N V S.Sinf  ufip  ad  d corinuc  proportionales  ab  iint- 
tarc:firqr  c numerus  primus, de  quo  ponarur,ipfum  numcrare.d 
dico  quod  idem  numerabit  a.Nam  fi  non,  erit  ad  ipfum  primus 
per  i j reprimi, & quia  ex  a in  fe  fir  b,  (equitur  ex  i 6 eiufdc  ut  iple 
quocp  fir  primus  ad  b,fed  & ad  c &C  ad  d,  (equitur  ipfum  eifepri* 
snu  per  i j eiufdc, eo  quod  ex  a in  b fir  c.flC  ex  eode  in  c,d,non  er- 
go numerat  d,cu  fir  primus  ad  ipfum,  quare  accidit  contrarium 
hyporhefi.  Idem  alirer.  Cum  fir  eprimus.fi  non  numerat  a, pri 
mus  enrad  ipfum  per  j*  feptimi,iraque  per  j»  eiufdem,  erunt  mi 
itimiinluap  wHm  ‘ ‘ 
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Sed  numerat  eandem  f fecunda  b, 
«financp  per^quam  proportionaliratc 
dadf,  ut  unitas  ad  b.  Dccquom  parer 
eodem  modo.quod  fecundum  feipfum 
numerer  eum.Econuerfo  quoqj  a nume 
rat  eu  fecundum  e.eo  quod  ficur  umtas 


mmi  m lua  proportione;  quia  autem  e ex  hyporhefi  numerat  d, 

fit  ur  fecundum  f,  confiat  uerd  quod  ex  a (n  c.fiat  d.ergo  per  fecundam  partem  jo  fcpumi,  erit» 
ad  e.ficitt  fad  c, quare  per  u eiufdem, enumerabit  c,&  fit  ut  fecundum  g,&  quia  ex  a in  b fite,  fe 
quirui  quocp  per  eafdem  Sf  eodem  modo  ur  e numeret  b i cfto  ergo  quod  fecundum  h , &c  quo- 
niam rurfus  exa  iu  fe  fit  b.neceifecft  iterum  per  eafdem  ut  e numeret  a,  fcd  politum  erat  non  nu 
mcrarc,crgo accidir impofsibilc.  EucUd.  ex  Ctmp.  Vropofuto  i». 

N numeris  ab  unitate  continui  proportionalibus.minor 
maiorem  numerat,  fecundum  aliquem  in  illa  proportio' 
nalitatc  difpofi  tum. 

C AMPANVS.  Sint  ab  unitate  ufip  ad  f continui  proporrionales.dico  nullum 
ipforum  numerare  f,nifi  fecundum  aliquem  aliorum. Confiat  enim  quod  e numerat  ipfum  f fe- 
cundum a,cfi  enim  e ad  f, ut  unitas  ad  a.  £ ......... M 

c...v...... .i. 
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Vturas . 

ad  ejra  ad  f,b  ucro  fecunda  d.crt  enim  ur  unitas  ad  d,in  b ad  f,ueru  igitur efi  quod  proponiruf» 
Quippe  quotus  quifep  qui  proponitur  ultimu  numerare, fuerit  fub  ultimo  fecundum  fotu  fupra 
unitatem. numerare  ipfum :conuincitur  per  yquam  proportionaliUtcm&  diffinitionem. 

Sequentes  dux  ex  ^.amberto  Euclidis  propoli riones, duabus  prxcedenribu*  • ; ) 

ex  Campano  ordine  prxpofiero  refpondenr. 

Euclid.jxZmb.  Theircm  ».  Prcpofmo  n.  t 

i,Si  ab  unitate  quotcucpnueri  cotinu^  proportionales  fuerint.minor 
maiore  metit  per  alique  prxexifientc  in  proportionalib.numeris. 

THE  O Nor  V.imb.  Sint  ab  unitate  u.quotcunq  numen  continui proporiioiuleiC,y,.1,i.  Dico £ 

ipfontm  minor  fjpfum  > maiorem  metitur  per  aliquem  ip forum  y,4  > 

Quoniam  mmcjlfkut  * umlM  ad/Jic  d td  i.xqui  igitur  * imiiM  ipfum  tim  4 

merum  metitur A ipfum  rMcifiim  igitur  (per  isfeptimtyaque  a unitu'  ip-  y. ... 
fum  Emetitur.  ipfum  • umlot  ipfum  A mentur  ,per  eu  qua  iuipfo  f..  _ 
funt  uniutet : erugitur  ipfum  • metitur  per  eu  quam  ipfo  e.  'fttnt  lodmes.  «. 

Quare  minor  t ipfum  i maiorem  metitur  per  eliquem  numerum  pracxulentem  in  proportionalibus  m- 
merisiquod  cflendere  oportuit. 

Buclid.  ex  Zsmb.  Problenu  11.  Propofitio  u. 

u»  Si  ab  unitate  quotlibet  numen  continui  proportionales  fuerint, 

quot  primorum  numerorum  ultimum  metientur,tot&  eum  qui  a* 
pud  unitatem  efi:  metientur. 

T H E O H rx  Zmierto.  Sint  ab  mime  quothtet  continue  proporlioniki  numeri  uj, y,  A Dica 
quid  quot  primorum  numerorum  ipfum  A metiuntur,  tot  quoque  & ipjuiu  amtttcniur  imciuiur  enim 
ipfum  Anumenu  tUquitprimut  i.Dico  etiam  quod  i ipfum  « mctietur.no  oim  metietur  tipfum  »,rft  uu 
trn » pnmut . omnis  autem  numerus  ad  omnem  numerum  quem  non  meatur.  primus  cit  ( per  trigefi • 
muir.pnmuinftplfm  )ip fugitur  e.  I. primi  futit  adittuicem. Et  quoniam  t iplum  A metitur.  metiatur 
ipfum  per /.Igitur  t ipfum /multiplicans , ipfum  efficit  A.Kwrfm  quomem  a ipfum  A mitirur  pereat  quo 
OB  ipfo /funi  umiatei, igitur  • ipfum  y muliipkuippfum  A cfait.sed  <j  < ipfum  hnuinphcmt.  ipftm  A 

effiat. 


„<•  A R ! T H M E T.  tlEMIST.  BvClIDIS 

ejfMt.1gitiV  ffltt  ex  * y,  ei  qui  e x i /,c/f  uqut  is . E;t  igitur  ficui  *id  t.ficeft  fiiy.At  ipfi  ■»>  *.  primi , pri-» 
im  uero  cT  mtiwni.msmmi  curent  metuntur  eadem  renonem  bibente!  tquiliter(per  11  fepum ) untr* 
cedett  ultleccdcirrma  lequens  [equentetnimetitur  igitur  i ipfurn  ypnetutur  ipfurn  per  ».  lgitof  t ipj un  » 
multiplicius  .tpfumeffccttylSrdn.’  to'Utur  cy  i ipfurn  fi  muhplicint, 
ipfurn  effecit  y.qui  igitur  ex  a,fi,ci  qui  ex  ',*,tfi  equulis.  E/i  igitur  ficut 
« «td  ' Jie « ?.lpy? <«frm  »,  primi,  primi  itero  u mimmi.miniui nu- 
tem numeri,  ( per  ti  [optimi ) metiuntur  eadem  r itionem  bibentes  eu 
equuiiter.intcccden! intctcicntcm.c?  [cquensjeqncntem : metitur  igi- 
tur i ipfurn  f.metutur  ipfurn  per  i,  igitur  ■ ipfurn  i multipli  eum,  ipf m 
fi  effeeii.Sc!  cr  * fnpfum  mulitphcnis,  ipf um  cjjicu  fi:  qui  igitur  ex  i fi, 

tiqiuex*eilxqujlit,c)hgiturlkuti*d*,ficuidfi.  At  ipfi  *,>,  primi,  _ 

primi  jute  cr  minimi : minum  urro  (per  iifepttmi  Jmetiuntur  eindent  u fi  y fi  I fi  u / 

as  ntiotiem  hibexet  equihitruintecedeiiiiitteeedentem,(yfequenifequeiilem.lgilur  i ipfurn*  metitur, 
fed  cr  no  metttmr^uod  ei!  impofitbtle.lpfitgitur*,itnonfunt  edinuicem  primireompoftlt  igitur.  At  com 
pofitot  numerot  jhquis  primitt  mimenit  metitur.  Ipfi  igitur  u,  r.fub  theuiut  Humeri  primi  dimenfionrm 
sidunt, cf  q sonum  i primus  fupponitur.  At  primus  numerus  [ub  iltcnui  numrri  mmfunm  non  adit  (per 
diffinitionem)  quem  [ub  fibi/pfiut.igitur  i ipfas  u,i, metuur, quire  i.ipfum  a metiturmtetitur  tutem  ej*. 
Igiur  i ipfos  *,*,iUetitur:fi  nihrcr  um  demon/br ibimus, quod  quot  numeri  primi  ipfurn  fi  metiuntur,  tot 
V ipfurn  i meuemunquod  oUndere  oportuit. 

tuchd.ex  Ctmp.  Vropofitio  i 

Voilibct  numeris  ab  unitate  continue  proportionali,  i» 
bus.fi  qui  unitatem  fequitur.fucrit  numerus  primus,ma 
ximum  eorum,  nili  de  numeris  in  illa  proportionali tate 
dirpontis,nullus  numerabit. 

C A M 1'ANV  S.  Sinr  ut  prius  ufep  ad  d corinttr  proportionales 
ab  unirarc,  fiecp  a numerus  primus.  Dico  quod  nullus  numerabit 
ultimum. nrc  (impliciter  aliquem  eorum,  nift  aliquis  eorum,  qui 
antecedit  ulnmu.uel  eum  qui  ponitur  numerari  Sit  enim  ( IT  pof- 
fibilecfOediuerfusab  eis, qui  numeret  d, qui  IT  fuenr  primus  per 
ii  numerabira:ncn  igirui  efl  a primus,  quod  cft  contra  hyporhe- 
fin.Si  autem  ipfcfuintcompofirus.necelTceft  per  lofeprimi.urali 
quis  primus  numeret  eum, qui  non  erit  nili  a.  Nam  IT  cft  a>ius  ab  a 
ut  f cum  necefle  fit  ipfurn  numerare  d,  arguetur  etiam  eandem  nu 
merare  a per  i i.fic  quoq?  □ non  erit  primus.Eft  igirur  a primus,  numeris  e Quoniam  aurem  e nu 
mera  td,fir  ut  fecundum  gentip  per  fecundam  partem  20  fcptimi.a  ad  c.ficurgadctfttcnimdcx 
a m c Qyare  cum  a numerer  e,  & g numerabit  c.firtp  ut  fecundum  li,fcquirurip  ut  a numeret  g, 
ITcut  fequcb  itur  ur  numerarer  e , alioqui  IT  g quidem  eft  primus,  cum  numeret  c . fequitur  per  it 
ipfurn  numerare  a Si  autc  copofirus,  per  cande  fequitur  numci  ii  primi»  numerante  g numerare 
a, quod  eft  inconuenien  s . Iraqj  a numerat  eu.  Sequitur  ergo  per  fecundam  parte  20  fcpnmi.ur  h 
numerer  quoqj  b,eo  q>  tam  ex  a in  b,quam  ex  g in  h confiat  produci  c, numeret  h icaq:  ipfurn, fe- 
cundum k.  Conftar  auremCur  prius  d eg)quod  a numerer  h Nam  fi  non, non  erit  a primus, iraqp 
per  fecundam  parte  20  fcprimi, fequitur  ur  k numerer  a»  f?t  enim  tam  ex  a in  fequ.im  ex  li,in  k b. 
Mn.ufcftum  eft  aurem  k non  elfe  a, nullus  enim  numerorum  g,h,k,  eft  aliquis  ex  a b,c,d:  IT  enim 
fi  elfcr  aliquis  ex  eis, cum  ipfe  numerer  d fecundum  e,  e fler  per  pnrmiflam,  e quocp  aliquis  ex  eis: 
led  non  erat,  igitur  g.Similiter  cum  Ii  numerer  c fecundum  g non  erit  h aliquis  ex  a,b,c,  nam  cf- 
fet  per  prxmiffam  8C  gioftenfum  eft  autem  quod  non.nec  igitur  h. Eadem  rarione  nec  k,  cum  e* 
nim  ipfe  numerer  b fecundum  h,fi  ipfe  cflet  a.eonuincf  rctur  per  pnrmiffam,  h quoque  clTeal  At 
non  erar.nec  igitur  k erir  a Numerat  autem  ipfurn,  non  eft  iraip  a primus  : quod  eft  impofsibile. 

ALITER  idem.  Si  e diuerius  aba.b,c,d,numerar  d,  fit  ur  fecundum  quia  a numerus pri* 

mus  numerat  dproduftum  ex  e in  f.fcquirurex  j«  feprimi.qudd 
ipfe  numerer  c uel  f,  numeret  ergo  e:  quia  igitur  ri  ex  a in  c,  quam 
cft  e in  f fit  d, erir  per  fecundam  partem  :o  feprimi.aadc/ITcurfad 
e.numerar  109  f.c,fir  ur  fecundu  g.erirqr  per  ftfeprimi,ur  a quot* 
numerer  f uel  g.fiiip  urf.Sequirurip  per  fecundam  partem  20  eiuf- 
dcm.urg  numeret  b.fnqj  ut  fecundum  h.Vt  prius  igirur.a  m’me~ 
rabit  g uel  ficut  numeret  g,h  ergo  per  fecundam  partem  :o 

numerabit  a. Si  itaq;  li  non  eft  srqualis  a,non  erit  a prunus.  Quod 

cft  contra 
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liber  non  vi  *'  n7 

eft  contra  hyporlicfinSi  autem  xqualis,erir  unufquifqj  numerorum  g,f, e, aliquis  exa,b,c,d,  per 
pnetniifam  quoties  oportet  affumptam.  Non  eft  igitur  e diucrfus  ab  cis,  quod  eft  eriam  contra 
hypothefm.It.iqj  conflat  uerum  efTe  quod  proponitur. 

Euclid.cxZamb.  Theorema  tj.  Propofitio  tj. 

» Si  ab  unitate  quodibet  numeri  ordinarim  proportionales  fue* 
rint,qui  ucro  poft  unitate  primus  fuerit.maximum  nullus  alius  me- 
tietur,prxtcr  prxexiftentes  in  proportionalibus  numeris. 

T H E O N ex  Z amb.  Sint  ab  unitate  quodibet  numeri  continue  proportionales  *,f,y,A,qui  ucro  poft 
unitatem  fit  primus  Jjoc  eft  a. Dico  quod  maximum  eorum  A nullus  alius  met  ietur,pr ater  ipfos  «,f>>.Si  e* 
nimpofiibile  metiatur  ipfum  »,cr  i nulli  ip[orum  *,fi,y,  A,  fit  idemmanififtum  quod » primus  non  cft.  Si 
enim  i primus  eft,&  ipfum  A metitur /j  ipfum  * metietur  primum  exiftcntem,eidem  non  idem  exi /lens, 

quod  eft  impofiibile.  igitur  • pri - / 

mus  non  cft:  compofitus  igitur,  * ‘ » * • 

Omnis  autem  compojitus  mime-  i * ‘ 

mi , fub  alicuius  primi  menfuram  t 

udtt.Dico  qui  d eum  nullus  alius  

metietur, prarter  *.Si  enim  aliquis  y . 

alius  primus  ipf  m i metitur ,cr  # fi 

ipfum  A metitur, & ipfc  igitur  t*  «... 
pfum  A metietur.quare  c 7 ipfum 
• metietur  primum  exiftentem,  unitas 

tum  ei  non  fit  idem , quod  eft  impofiibile.  Igitur  at  ipfum  t metitur.  E t quoniam  • ipfum  A metitur , metid- 
tur  ipfum  per  /.Dico  quod /milii  ipforum  •£y,ejl  idem.  Si  enim /alicui  ipf  orum  *J,y  eft  idem, & me- 
titur ipfum  A, per  /,  unus  igitur  ipforum  ipfum  A per  i,fed  ttmis  ipf orum  ipfum  A me 

titur  per  aliquem  ipforum  *J,yJgitur  • uni  ipforum  ">fi,y,eft  idan,quod  non  fuppomtur. Igitur  /uni  ip- 
forum *,£>yjson  eft  idem.  Similiter  iam  oftcndemiH  quod  * ipfum  /metitur ,o  ften  Jentes  rurfus  quod  ! no 
eft  primus-Si  enim  cft  primus,  & metitur  ipfum  A ,&•  ipfum*  metitur  primum  exiftent  em  non  exiftens 
ei  idem, quod  eft  impofiibile.  I gitur  /non  eft  primus.  Compojitus  igitur , c T pcrinJceum  aliquis  primus  m» 
merus  metietur.  Dico  q,  eum  nullus  alius  primus  metietur  preter*.  Si  enim  aliquis  alius  primus  ipfum/ 
neti  tur.  at  [ 'ipfum  A metitur , c r iUe  igitur  ipfum  A metietur, quare  & ipfum  * metietur  primum  exiften 
tem,cum  et  non  fit  idem,  quod  eft  impofiibile.  igitur  * ipfum  /metitur.  Et  quoniam  * ipfum  A metitur  per 
fjpfe  igitur  t ipfum  /multiplicans, ipfum  efficit  A.  Sed &*  ipfum  y multiplicans, ipfum  A fi  c it:  qui  igitur 
ex  at,yfi  qui  ex  f,/xft  equilis:  proportionali  ter  igitur  eft  ficut  * ad  1 ,/tc /ad  >.  At  * ipfum  1 metitur , cr  / 
igitur  ipfum  y mctiturjnetutur  ipfum  per  *>fimiiitcr  oft  cniemus  quod  ipfe  •mulli  ipforum  «,fifft  idem , 
CT  quod  cum  metitur  ipfe  er. Et  quoniam  / ipfum  y metitur  per  1 : igitur  a ipfum  / multiplicans  ipfum  ficit 
yfedcr*  ipfum  Cmultipbcans  ipfum  ficit  y : qui  igitur  cx*S,ci  qui  cxf,H,cft  aqualis:  prcportioiuiucr 
igitur  eft  ficut  * ad  /,fic  * ad  fiimetitur  autem  * ipjum  /, metitur  igitur  cr  * ipfum  Emetiatur  ipfum  per  t. 
Similiter  iam  oftendemus  quod  ipfixnon  eftdidcm : c T quoniam  * ipfum  £ metitur  per  eas  que  intfunt 
unit  dies , igitur  » ipfum  6 multiplicans  ipfum  efficit  Csed  cr  * feipfum  multiplicans , ipfum  fi  jrat.Qgt  ex 
A,  figitur, ei  qui  ex  * quadrato  eft  squalis. Eft  igitur  ficut  d ai  *Jtc  * ad  *, metitur  autem  * ipfum  r,meti 
tur  igitur  cr  f ipfum  * primum  exifl  entem, non  exiftens  ei  idcm,quod  abfurdum  eft. Igitur  ipfum  A maxi- 
mum alter  numerus  non  metietur  preter  ipfot  *,fi,y:  quod  oportuit  dcmonftrare. 

Euclid.  ex  C amp.  ' Propofitto  1 4. 

teUgra  Ipropofitus  fuerit  numcrus.minimus  quem  numerat  primi 
'*  QBfcjfl  afsignati.non  numerabit  eum  aliquis  numerus  primus,prx> 
BSobHH  ter  illos  afsignatos. 

C AMPANVS.  Sira  minimus  numerus  numeratus  d numeris  %,  

primis  qui  funtb,c,d.  Dico  quod  alius  primus  prxter  eos  non  nu»  ^ 

fncrabira.Sinaurem,fircpnmusnumeranseumfecundumf:quia  n 

ergo  quilibet  numerorum  bj^d.numrrat  a producum  ex  e in  f,eft  o. . . 

aurem  quilibet  eorum  primus.fequitur  ex  5 jfcprimi, ut  quilibet  eo  1%  T 

runinumcreteuelf.fedenullus numerat cumfir primus  .'quilibet  — 

ergo  eorum  numerat  f.cum  itaque  fit  f minor  a,urpore  qui  numerat  eum  fecundam  e, non  erit  a 
jaoioimus  numeratus  ab  illis, quod  cft  inconucnicns. 


t 
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Euclid.  exZamb.  Theorema  14.  Prcpofiuon. 

Si  minimum  numerum  primi  numeri  menfi  fuerim,nullus  alius  1, 
primusnumcrusipfummctictur,  praeter  cos  quiin  principio  me- 
tiuntur. 

THEON  « Z imi.  Minimus  enim  quem  ipfi<,y,d,  primi  metiuntur, /it  x.  Dico  quid  tpfum  x md- 
luf  ii  ut  primut  numerus  metietur, preter  (,y,.(.jientm  pofiibi.  a..—*—.— — 
kjnetiatur  eu primus  numerat «,  cr  nulli  tpforum  f,  y,  *,  eflo  ( 
idem. Et  quoniS  1 ipfum  * metitur, tpfum  metitur  per  lupfe  igi-  y... 

tur  1 ipfum  fmiditpltcans.ipfum  effecit  *.  Et  ipfum*,  primi  m-  <A 

meri  metiuntur  if  autem  buti  maneri  fefe  inuicem  multi-  ■ 
plicantes  ffcrr.nt  ah  que,  /iflumueriexeis  metiatur  aliquis  pri  / 

mttt  numerus, er  unum  eorum  qui  iit  principio  metietur  (perys  feptimi)  ipft  igitur  f,yrf,  unum  ipfor  um 
•J, metientur.  Ipfum  autem  ■ non  metientur,  tum  1 primus  tft,cr  mdUipfmm  AyAeft  idemtipfum  igi- 
tur l metiuntur  minorem  extllctem  ipfo  a, quod  ejl  impofibilc.NamxfupponUur  minimus,  quem  ipft  t, 
yS,metiunlur.lpfum  igitur  *,  numerus  primus  non  metietur,  preter  f,  >,  A:  quod  oportuit  dcmunflrarc. 

Hzc  dccimaquinra  fcqucns  ex  Campano  propofilio, nullam  in 
Zambcrto  rcfpondcntcm  liabct. 

Euclid.  ex  O mp . Propoftio  1 j. 

Iquotlibet  numeri  continue  proportionales  fecundum,» 
fuam  proportionem  fuerint  minimi,  quicuncp  aliquem 
illorum  numerat,  alteri  terminorum  tllius proportionis 
erit  commcnfurabilis. 

CAMPA  NVS.  Smra,b,c,d,  a 

continue  proportionales 8C  mi-  b 

nimi  fecundum  proportionem  f 

adg, quifintinfua  proportione  d ••••»•••• 

minimi, er  ponatur  h numerare  c.  e ..  «»»».. W W<‘» »•—♦»»«»«— **»—** **** *»*■«■  •«•••••••“•H 

Dico  quod  hcftcommenfurabi*  k 

lis  f uel  g, fumantur  cn  im  in  eade  I ........... . 

proportione  quaruor  minimi,  m 

qui lunrk,l,m,n, confiat  aurem  

exxo&aui.quodexfiumfitc.a*  p...« 
lioqut  contingerer  efic  minus  mi  q ...... 

rimo.quodcffcnonpored.  Iracp  

per  correlarium  jj  feptimi,  erit  h f. . g. . . h 

commcnfurabilis  f uel  m.quod  fi  f,confrat  propofitum  :fi  aurem  m, fumantur  in  eadem  propof* 
tionc  tres  minimi  qui  fitir  p,q,  r,  entq;  ex  x oftaui.ut  fiar  ex  f in  r,ne  minus  minimo  aliquid  efle 
cogamur  concedcre:quarc  per  prxdilium  coirclaiiunt  h efi  commenfuiabili6fuelr,lcdnon  c- 
rat  f.fic enim  conflabar  propofitum  .commcnfurabilis  igirui  efi,  qui  cum  ex  x cltaui,  fiat  cxgitt 
fc,fcquitui  ex  difto  corrclario.ut  h fit  commcnfurabilis  g,quod  efi  propofitum. 

Euclid.  exGmtp.  Propofitio  if. 

I fuerint  numeri  quodlibet  continue  proportionales  in  (ita '* 
proportione  minimi, quilibet  eorum  ad  compofitum  exre' 
liquis  primus  cflc.necelTario  comprobatur. 

C A M PA  N VS.  Sint a,b,c,d,conrinuc  proportionales  & minimndicoccmpo^ffni  exa.b.c, 
primum  efiir  ad  d Si  enim  non, aliquis  numerus,  qui  fite.compcfitum  ex  a,b.  c,  numei abit  & d: 
perpramifiam  igitur  eiire,  communicas  alteri  tetminotum  illius  proportionis  qui  funrf& g, 
crititaqt  numerus  abquis  numerans  c,fl£  alter  um  duorum  fg,qui  fit  lu  quia  ergo  h numerat  e, 

numerabit 
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numerabit  d,St  copefirum  ex  a,b,  e,  St  quia  numerat  f uel  g,  quorum  utercp  numerat  urrunque 
mediorum.fit  ITmplidter  omnes  fi plures  duobus  fint,  ex  i oftaul,  fequitur  ut  ipfc  numeret  b 

fit  c.ergo  St  a,  quia  numeratiori»  a,  a 

b,c,  non  fuut  igitur  a St  d contra  Te  b 

primi , quod  eft  inconucniens  per  c e . 

joitaui.  Similiter  quoque  coii»  d . 

(rabit,  compofirum  ex  a,  b, d, pri-  a b ;...c 

mumefle  ad  c.Si  enim  ut  prius  cnu  a b d. 

merut  ambos.fcquiturpcrprctnif-  e 
fam.  ut  aliquis  numerus,  qui  etiam  f . . 
ffth.  numeret  e Sialrcrum  duorum  g... 
f,g,  itaque h numerat  c,  St  totum  a,  h — — 

b.d.fed  St  b,  cum  urraque  radicum  numerer  omnes  medios:  igitur  Si  compotitum  ex  a fit  d.  Et 
quia  neceflar io  numerat  alterum  duorum  a,d,cum  numeret  alterum  duorum  f,g,  numerabit  fit 
reliquum.  Non  funt  igitur  a fit  d contra  fe  primi, 8i  ira  idem  ut  prius. 


C AM  PAN!  dttnoU tiones.  Demonftrit  autem  idem  aliter  de  tri  a. ... 
bus  continue  proporrionalib . & minimis  fine  adminiculo  prx-  b...... 

nii(Tr, probant  enim  ex  quibufqt  duobus  compotitum  primum  c 

effe  ad  reliquum.  Sint  iraque  tres  continue  proportionales  St  mi  a ....  b 

nimia, b.c,  quorum  termini  dfii  e:  dico  tunc  compotitum  ex  a fit  c !... 

b, primum  etfead  c,  fit  compofirum  ex  b fit  c,ad  a,  irrnitp  ex  a & c,  b c • 

ad  b.  Manifcftum  enim  eft  ex  fecundo  oftaui,  quod  ex  d in  fe,  fit  a . . . . 

a,Si  in  efir  b,Si ex  ein  fe,c,8icx»»  feptimi,  quod  d fit  efunr  con-  d .. 

trafe  primi.  Iraque  ex  prima  parte  29  eiufdem,  erit  totus  d e pri-  e... 

mus  ad  urrunque  corumtquia  igitur  uterque  numerorum  d & d d . . e . . . 

c primus  eft  ad  e.erir  per  2 5 eiufdem  qui  ex  d in  d c producirur  (fit  ipfe  eft  compotitus  ex  a St  b ) 

primus  ad  e:  fequitur  ergo  per  1 6 eiufdem  ut  etiam  compotitus  ex  a & b fit  primus  ad  c,fir  enim 

c ex  e in  fe,  fimili  quoque  dcmonftratione  probabis  compofirum  ex  b & c primum  efte  ad  a. 

At  uero  compofirum  ex  a St  c, primum  efle  ad  b.fic  habeto.  Cum  fit  enim  uterqj  duorum  d St 
e primus  ad  totum  de, erit  per  **  feptimi,  qui  ex  d in  e producirur  (fit  a .... 

ipfe  eft  b ) primus  ad  d e,  itaque  per  16  eiufdem  qui  ex  d e in  fe  proue-  b 

nir(  Si  ipfe  eft  qui  componitur  ex  a St  c St  duplo  b)  primus  erit  ad  b:  c 

feqiiimrergocompofiiumex  a St  c primum  cfle  ad  b,necetTe  enim  a... . c......... 

eft  ut  ex  duobus  compofitus.  cum  primus  fuerit  ad  imum  eorum  ex  b 

quibus  componitur,  fit  primus  ad  reliquum : dcmonftratum  autem  d. . 
rfthocfuprd  feptimi.  Oportet  autem  ftabilire  ad  robur  iftius  de-  e... 
monftratioms  compofirum  ex  a St  b produci  ex  d in  compofitum  ex  d . . e. . 

d St  e.fuppofiro  quod  cx  d in  fe  fit  a 8t  ex  eodem  in  e,b,  itemqj  quod  ex  d e in  fe  producatur  com 
pofirum  ex  a St  c fit  duplo  b.fuppofito  co  quod  prius, Si  quod  ex  c in  fe  fit  c.Huius  iraque  gratia 
proponimus  luce  dcmonftranda. 


, Quod  fit  cxdutfu  unius  numeri  in  quotlibct,  tantum  eft  quan- 
tum quod  cx  dudtu  eiufdem  in  compofitum  ex  illis. 

Idem  proponit  prima  fecundi  de  lineis.  Sit  enim 
ut  cx  a in  b fit  in  c fit  in  d,  proucniant  e fit  f fit  g.  Di-  a . . 

co  quod  cx  a in  compofitum  ex  b fit  c fit  d,proucnit  b...  c..,.  d 

compofitum  cx  e Si  f 8t  g.  Sequitur  enim  ex  con-  e f g ...» 

uerfionc  diffinitionis,  eius  quod  mulriplicarur,  ut  a . . 

iota  pars  fit  b c tora  cf,fcd  fit  d rora  g.quou  eft  uni*  b...  c....  d 

tas  a.  per  s itaque  feptimi,  tora  quoque  pars  erit  c f g 

compofitus  exb  St  c fit  d,  compofiriexefitffitg, 

?uota  eft  unitas  a,  ergo  per  diffinitionem  exa  ia  copofitum  exb  St  c 8t  d,  fit  compofitus  cx  e St 
St  g:  quod  eft  propofitum. 

» Qy  od  fit  ex  duiiu  quotlibct  numeroru  in  unu,xquu  eft  ei  quod 

u ficcx 


t»  ARlTHMEt.  fcLEMENT.  EVCLIDIS 

fit  ex  compofito  eorum  in  eundem*  *>•••  e....  d 

Hoc  eft  conucrfumeius  quod  modo  demon*  t , 

ftrarum  eft.  Vtflexbfle  c flC  dina, fiant  eflff  flC  *••••••  * 8** 

g.tiet  quoque  compotitus  ex  his  ex  illorumcom-  d...  C,.., 

pofico  1:1  eundem, quod  ex  17  fcprimi,  CC  prxmon  a •• 

ftrato  facile' concluditur.  e......  *********  g 

Quod  fit  ex  du<ftu  quotlibct  numerorumin  quotlibct  alios,*/  r 
quum  eft  ei  quod  fit  ex  compofito  horum  in  compolitum  illorum. 

Vr  (T  a,  b,c,  multiplicent  d,e,f, quilibet  quemlibet.iun- 
gatuurip  produifta,  dico  aggregarum  ex  produci*  elfe  a..  b...  C....  # 

xqualeprodufto  ex  compofito  ex  a flCbflCc,  in  compo-  d....  «.  ( 

firumcxdflC  eflf f.  Eft  enim  per  prxmiflamquod  fit  ex  a.,  b.1.. 

. compofito  exa.b.c,  in  d,  quantum  quod  exfingulia  inii  d...  c 

Ium  d,(icflC  in  e flC  in  f:  ex  compotito  autem  horum  a, b, 

c,  in  quemlibet  illorum  d,c,f,  per  antepracmilTam  fir  quantum  ex  compofito  in  compotitum,  i- 
taque  condat  propoli  tum. 

Numero  in  quotlibct  partes  diuilo,  tantum  eft  quod  fit  ex  toto  4 
eo  in  fe, quantum  quod  ex  eo  in  omnes  luas  partes. 

Idem  proponit  fecunda  fecundi  delincis.  Vt  ti  a diuidatur  in  b, 
flC  c Aid,  dico  quod  tantum  fir  ex  a in  fe,  quantum  in  omnes  illos  b ..  c...d...« 

b,c,d:pofito  enim  e ( quali  a,conftar  ex  prima  harum  incidentium  c 

tantum  fieri  ex  e in  a.quanrum  m omnes  partes  a,  fed  per  concc- 

pnonem  ex  c in  a fit  quantum  ex  ainfc,£Ccxciupartcsa,qiunmmcxaintafdrin*  Manifeftura 
l ergo  cft,ucrumclTc  quod  dicitur. 

Numero  in  duo  diuifo,quod  fit  ex  toto  in  alterum  diuidentium  1 
tantum  eft, quantum  quod  ex  eodemin  fe  & in  alterum . 

Idem  proponit  tertia  fecundi  de  lineis.  Sit  enim  a diuifus  in  b AC  c,  * 

dicorantumtieriexainc.  quantuniexcmfeflCinb.Namquodexa  b 

in  ceti,  quantum  quod  ex cma.per  17 feprimi. Sumpto iraqjdxqua-  d .• 

Ii  c.erir  a in  c.quanrum  d in  a.  Ar  perprimam  harum,  d in  a,  eft  quan* 

tum  in  b AC  c.  Quia  ergo  d in  a flC  in  b flC  in  c,ert  quantum  cin  a. flCin  b flC  in  fe  propter  xqualita* 
tem  c flC  d.conftar  propofitum. 

Numero  in  duo  diuilo,  quod  ex  du<$u  totius  in  fe  eft,  quantum  « 
quod  ex  ducftu  utriufque  diuidentium  in  fe  & alterius  eorum  bis  in 
alterum. 

Idem  proponit  quarta  fecundi  de  lineis.  Vr  ti  a diuidatur  in  b & c.dico  tantum  fieri  ex  a in  Cc, 
quantum  ex  bin  fe  AC  c in  fc.AC  ex  b bis  in  c.  eft  enim  per  4 harum, qi  od  ex 
ainfc,quanrumquodexeoinbfleinc:exeo  autem  in  b,  per  pracmilTam  a » 

eft  quantum  ex  b 111  fe  fle  m c,ar  ex  a in  c.per  eandem  eft  quantum  cx  c in  fe  b C . .. 

flC  in  b. Er  quia  ex  c in  b tantum  eft  quantum  cx  b in  c per  17  feptimi,hquec 
ucrum  efte  quod  proponitur* 

Numero  per  duo  aequalia,  duoqj  inaequalia  diuifo.quod  fit  cx  r 
maiori  inaequalium  in  minorem  cum  quadrato  intermedij  aequum 
eft  quadrato  medietatis  totius. 

Idem  proponit  de  lineis  t fecundi . Vt  tia  b diuidatur  in  duos  numeros  xquales,  qui  finta  c 
fiecb.iremlpin  duos  inxquales,quorti  tit  maior  ad,  ACmi-> 

nord  b:dico  quod  illud  quod  fit  ex  roto  ad  in  db  cum  t)ua  a * c...  d..  b 

dmto  c d.xquale  eft  quadrato  c b.  Per  pnrmiflam  enim, 

quadrarum  c b,  eft  xquale  quadraro  c d,fle  quadraro  d b flC  ei  quod  tir  ex  b d in  cd  bis . Sed  exb 
d in  fe  fle  in  c d ranru  fi  r, quitum  in  c b per  primam  harum, flC  ideo  quantum  m a c . Iraquc  ex  b d 
in  fe  AC  in  cd  bis,  quantum  cx  ipfobdm  a d:  per  eandem  igitur,  quadraturae  bluperatidquod  - 
tir  cx  b d in  a d in  quadraro  c d,  conflat  ergo  propofitum» 

Cum 


f 
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• Cum  fuerit  numerus  in  duo  aequalia  diuifus,  eicp  alius  numerus 
adifi(ftus,quod  fit  ex  dutftu  totius  copofiti  in  adiun&u  cum  quadra 
to  medietatis,  aequum  cft  quadrato  copofiti  ex  dimidio  8c  adiufto. 

Idem  proponir  6 fecundi  de  lineis.  Sir  enim  a b diuifus 
in  duos  aequales  numeros.quifinr  ac& cb.addarurqjei 

numerus  bd:  dico  illud  quod  fitex  tota  a din  d b,  cum  >•••«  c....  b d 

quadraro  b c.effe  arquale  quadraro  c d.  Eft  enim  ex  6 ha- 
rum, quadi  arum  c d xquale  quadraro  d b,  & quadraro  b 

etSC  ei  quod  fir  ex  d b in  b c bis.  Sed  per  primam  harum,  ex  b d in  fe  & in  b c bis,  eft  quanrum  ex 
b d in  d a,funt  enim  a c 8£  c b, aquales.  Iraque  quadrarum  c d,fuperat  id  quod  fir  ex  b d in  d a,  in 
quadrato  c b:  quod  eft  propofitum. 

» CuiTl  numerus  in  duo  diuiditur,  quod  fit  ex  toto  in  fe,  cum  eo 
quod  ex  altero  diuidentium  in  fe.eft  aequum  ei  quod  ex  toto  in  e. 
undem  bis  cum  co  quod  ex  altero  in  fc. 

Idem  proponir  7 fecundi  de  lineis-  Sir  enim  numerus  a diuifus 
in  b & d:dico  quadrarum  a cum  quadraro  d, ranrum  elfe, quantum  a 

quod  fitex  a in  d bis  cum  quadrato  b.Confttr  quidem  ex  6 harum  d..»# 

quod  quadrarum  a tantum  eft.quanrum  quadrarum  b & quadra- 
tum b & quod  fir  ex  d in  b bis.  Iraq;  quadratum  a cum  quadraro  d,  ranrum  eft  quanrum  quod 
rx  d bts  in  le,&  bis  in  b cum  quadraro  b.  Sed  ex  d bis  in  fe  & bis  in  b fir, quarum  ex  d bis  in  a per 
primam  harum:  ergo  quod  fit  ex  d bis  in  a cum  quadraro  b,eft  quitum  quadrarum  a cum  qua- 
draro d:  quareparer  propofitum. 

»•  Cum  fuerit  numerus  in  duo  diuifus,ci'q?  additus  aequalis  uni  di. 
uidentium.quadratum  totius  compofiti  equum  cft  quadruplo  eius 
quod  fit  cx  priori  in  additum  cum  quadrato  alterius. 

Idem  proponir  i fecundi  de  lineis.  Sir  numerus  a b diui- 

fusinac&  cb,  cui  addatur  b d,  qui  ponatur  xqualis  c b.  a..#  C.,,.,  b d 

Dico  quadrarum  a d ranrum  elfe,  quanrum  eftid  quod  fit 

cx  a b in  b d quater  cum  quadraro  a c.  Eft  nanque  ex  6 harum, quadrarum  a d,  r quum  quadra-* 
fzbdC  quadraro  b d,&  ei  quod  fir  ex  a b in  b d bis.  Er  quia  quadrarum  b d eft  xquale  quadra- 
to  c b.ent  quadratum  a d f quale  quadraro  a b & quadraro  c b ,SC  ei  quod  fir  eX  a b,tn  b d bis. Per 
.r  » prxraifiam  autem, eft  quadrarum  a b cum  quadraro  c b,  quanrum  quadrarum  a c cum  eo  quod 
fit  ex  a b tn  b c bis.  Iraque  quadrarum  a d ranrum  eft,quanrum  quod  ex  a b in  b d bis,  & ex  a b in 
bebis,  cum  quadraro  a c.Er  quia  ex  a b in  b a ranrum  fit  quanrum  inb  d,  confiat  ucrumefie, 
quod  propofitum  eft. 

•i  Cum  fuerit  numerus  in  duo  aequalia  duo'que  inaequalia  diuifus, 

quadrata  amborum  inaequaliumpariteracccptaduplum  iuntqua- 
dratQ  medietatis  & quadrato  eius  quo  maior  portio  excedit  mino- 
rem pariter  acceptis. 

Idem  proponir  f fecundi  de  lineis.  Sir  enim  a b diuifus  per  duos  xquales,  qui  finr  a c & c b,& 
per  duos  inxquales  qui  finta  d 8£  d b.  Dico  quod  qua- 
drata duorum  numerorum  a d 8C  d b pariter  accepra, 
funt  duplum  duobus  quadrans  duorum  numerorum  a......  c...  d...b 

a cKcdparirer  acceptis.  Eft  enim  per  6 harum,  qua- 
drarum a d, quanrum  quadrarum  a 6C  c quadrarum  cd 

& duplum  eius  quod  fir  ex  a c in  cd . Quia  aurem  a c eft  arqualis  c b.erir  quadrarum  a d quan- 
tum quadrarum  b c & quadratum  c d duplum  eius  quod  fir  exb  cin  cd.  Iraqtfe  quadrarum  a 
d cum  quadrato  b d, funt  quanrum  quadrarum  b c quadrarum  c d 6C  duplum  eius  quod  fit  ex 
b c in  cdt&quadrarumbd.  Duplum  autem  eius  quod  fit  exb  cincdcum  quadraro  bd,eftx- 
quale  quadrato  bc& quadraro  cd  per  9 harum.  Ergoquadrata  duorum  numerorum  a d&d 
b.funr  quanrum  quadrata  duorum  numerorum  b cfiCcd  duplicata.  Er  quia  b c&ca  funt  a qua 
les,  paret  propofitum» 


a s Cum 
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Cum  fuerit  numtrus  in  duo  aequa  diuifus,alius'queadiun<?his,  o 
quadratum  totius  compofiti  cum  quadrato  adiuncli , duplum  funt 
ad  quadratum  medietatis  ipfius  cum  quadrato  compofiti  ex  medie 
tate  Si  adiurufto. 

Idem  proponit  io  fecundi  de  lineis.  Sir  enim  numeru9  ab  diuifus  in  duos  xquales  ac  Sic  b, 
flri-p  libi  admnet u«  numerus  b d:dico  quadrarum  a d cum  quadraro  b d, duplum  effc  ad  quadra* 
tum  aecum  quadraro  e d.Cum  fimum  numerus  e d in  duo  diui* 
fus.fibiqjfiac  additus  xquahs  unidiuidcnum,  erit  peno  harum,  a.,.,  e.*.,  b... 
quadratum  a d quantum  quod  firexedin  ea  quater,  cum  qua- 
drato b d.Quia  uerd  a c,efr  xqualis  cb.erir  quadrarum  a d quanrum  quod  fir  ex  d e in  e b quarer 
cum  quadrato  b d.  Iraque  quadratum  a d cum  quadraro  b d.erir  quanrum  quod  fit  ex  d e in  cb 
quarer, cum  duplo  quadrari  b d.  Hoc  autem  per  19  harum,duplum  rrt  ad  quadratu  e d cum  qua- 
draro e b.  Cum  igirurfir  quadrarum  e bxquale  quadraro  a e,  confiat  propoli  rum. 

Numeru  aliquem  ita  diuiderc,  ut  quod  fub  toto  & una  eius  poiv  u 
tionecontinetur.aequum  fit  quadrato  alterius.eftimpofsibile. 

Qjjod  11  fecundi  proponit  faciendum  in  lineis,  dcmonftrar  hoc  impofsibile  eftein  numeris. 

Sir  enim  quilibet  numerus  a.b.  Dico  impofsibile  efie  ipfum  fi  e diuidi,ut  popomtur.  fi  e enim  di 
uidercrur  fecundum  proportionem  habentem  medium  & duo 

extrema, ut  pater  ex  diffinitione  5C 10  feprimi.  Si  aurem  poreft,  a e . . . . e. . d . . b 

diuidaturin e,  fu  q;  ab  adbc.ficur  bcad  ca.mtitaq;  ac  minor 

cb,derraharurigirurabeozqualisfibiquificcd,quia  igitur  eft  proportio  torius  ab  ad  rorum 
b c,ficur  b e derrafti  ab  a b ad  e d decrad um  ab  b e,  erir  eadem  a e refldui  a b ad  b d refiduum  b 
e,  quare  b cad  e d.ficur  e d ad  d b,enr  igitur  e d, maior  d b.  Detraho  iraque  d e decd,ur  fir  d ear- 
qualis  d b.erir  etiam  proportio  b e ad  e d,ficut  e d ad  d c.quare  fic  d b refidui  e b,ad  e e refiduum 
e d.*  porefr  igitur  e e detrahi  ab  e d,non  erit  itaque  finis  iftius  detractionis,  quod  eft  impofsibi- 
te.  Nunc  ad  propofitum  reuerramur. 

EuclilexZamb.  Theorema  if.  Tropofitio  if. 

Si  tres  numeri  continui  proportionales  fuerint  minimi,  eandem  ** 
cis  habentium  rationem,  bini  quilibet  compofiti  ad  reliquum  pri* 
mi  erunt. 

T H E O N ex  Z.tmb.  Sint  tres  numeri  continue  proportionales, minimi  eandem  eis  habentium  u itio* 
non  *,fi,y.  D ico  quod  ip  forum  «,fi,y,bini  quilibet  copofiti,  ad  reliquum  primi  funt,[cihcet  tfiady,  er 
fiyod*,cr«yodfi.  A (fumantur  ( per  %\  feptimi)  bini  minimi  numeri  eandem  tpfis  y,  habentium 

rationem,  fintq;  A i,  t fimamfiftum  um  cft  quid  A tfeipfum  * fi 

multiphcans/pfum  effecit  *,c r ipfum  • {multpltcans, ipfum  

fi  Jecit, cr  infuper  t / feipfum  multiplicans,  ipfum  effecit  y.  fi  ...y 

Er  quoniam  ipfi  A ,,t  /, minimi  f unt, primi  admuicc  funt(per  »4| 

14.  feptimi.)  Si  autem  bini  numeri, primi  adinuicc  fuerim, et  y « • . 

uterq;  ftmul  ad  alterum  primus  eft( per  3 o feptimi. ) luitur  A fi  

/M  ut  runq ; ipforu  A 1,1  f, primus  eft.  Sed  et  A /adi  / primus  A ./ 

esi.  Ipfi  igitur  A f,A  i,jd  ipfum » / primi  funt,  y qui  ex  A ftA  figitur  adi  {(perii  feptimi ) primus  eft.  Si 
nero  bini  numeri  primi  fuerint  adinuice,qui  ex  uno  eorum  gignitur  ad  reliquum  primus  eft  (per  »7  fepti- 
mi) quare  qui  ex  A f,A  i,ad  eum  qui  eft  ex  t /, primus  eft.  Sed  qui  ex  {A,  A tfft  qui  ex  At  «ni  cu  eo  qui  ex 
A s'  />  (per  tertiam  fecudi. ) Qui  igitur  ex  A 1 «ni  cum  eo  qui  ex  A rtt  fad  eum  qui  cx  1 /primus  eft.  Eft 
autem  qui  ex  A 1,  ipfe*,  qui  uero  ex  A t,i  /,  ipfc  fiiqui 

autcmextfaft  y. ipfi  * fi, igitur  compofiti, ay  pri - Si  enim  qua  exAiunicueoqu*ext/,crquifub 
mi  funt.  Similiter  oftendemus  quod  ipfi  fi,  y*d*pri-  A 1,«  /,no  effient  prmi,cum  cornutus  dimenfio  me - 
mL  D ico  um  quod  ipfi  «,  y,  ad  f primi  funtmam  tiatur  copofitu.no  erunt  qui  ex  A *,f  /,«ni  cam  eo 
quomam  A / ad  utrunque  ipforum  At,i  {,  primus  quifub  A f,t  /,ctquifub  A i,ffyprmi.At  iteru  cum 
eft,  cr  qui  ergo  ex  A /,  ad  eum  qui  fub  A 1 ,1  /,  comunis dimefio metiatur  &c‘>pofitum,nocruc 
primus  eft.  Sed  ei  qui  ex  A/,  aquales  funt  qui  ex  qui  ex  A v {juta  cu  eo  quifub  A,,  1 / bis:et  quifub 
J 1 j>  una  cum  eo  qu  bn  eft  fub  A t,  t f,  A /,/  fodinuiccprinti, cuius cotrortu  cft  oftefum. 

It  qui 


LIBER  NON  TS. 

Et  qui  ex  A r,r  fugitur  uni  cum  ijtqutlufubAt,  ,fad  cum  qui  fui  A i,e  f.  primi  funt.  Ttiuiicnio  quo, t 
qui  ex  A 1,1  fumi  cum  eoquifubAi.i  'fr  imi  funt  j d eum  qui  fui  A i,,f  lofupcr  dtutdendo,  qui  ex  A i,  A 
/,M  eum  qui  fui  A 1,1  f, primi  funt.  Eft  uutcm  qui  ex  A ippfe  *,qu  i ex  i fupfey.qui  uero  fubA,,t  fipfcfi. 
Ip/irrg)  •,),cmupt>ftti,ud  fi  primi  funt.  quod  offendere  oportuit. 

Euchd.exCtmp.  Propofitio  ir. 

01  fuerint  duo  numeri  contra  fe  primi,quantus  e fi:  primus  eo t 
rum  ad  fccundum,tantum  e(le  fecundum  ad  tertium  quem# 
quam  impofsibile  eft. 

Campa \'  V S.  Sint aSfbconrrafe primi, dico impoisibilc 

efle,  aliquem  cis  in  continua  proportionaliratc  adiungi.  Si  enim  c — . 

potert.fit  c,  qui.1  igitur  a ad  b,  ficut  b ad  c,  funt  autem  a & b in  fua  b 

proporrione  minimi  per  n feptiim.icquirurpcrii  eiufdem.uta  a... 
numeret  b.qui  cum  etiam  numeret  fe,  non  erunt a8£b  contra  fc 
primi:  quod  cit  contrarium  politioni. 

T.udii.ex'Zimb.  Tbeorem  ii.  Propofitio  is. 

Si  bini  numeri  primi  adinuicein  fuerint,non  erit  ficut  primus  ad 
fecundum,  fic  fecundusad  aliquem  Ilium. 

THEONft  2 il.  Bini  enim  numeri  */■,  primi  fint  adinuicem.  y ■ 1 ■ 

DicoquodnoeUficutttdfi.ficfitdtUquitliu.  Stemmimpofiibdc,  /i 

fit  ficut  - td  fi, fic  fitd  y Ipfi  tutem  t,  C,  primi  funltprimt  tuti  es  mt-  „,.... 
nmilper  u feptimipnimmi  ueri.metiiitureandem  rtlioni  hubentn 

fcjuulitcr  (per  u [cptimi)antcceJcni  untecedentemer  fcquensfequcntcmunetitur  igitur  *ipfumC,dnte- 

adensmtradntem.meMir  tutem  erfeipfum:  igitur  tipfos  t,  fi, metitur  pnmoi  tiinmcem  erifientes, 
quod  e ii  Afurdumjm  efi  igitur  ficu, « td  fi, fic  ftdy.  quod  ofieniere  oportebit. 

Eu  chd.cxCtmp.  Propofitto  ,B. 

jjl  I quotlibetnumeroru  continue  proportionalifi  duo  ex- 
tremi  fuerint  cotrafeprimi.quatuscft  primus  ad  fecum 
j£g|  du.tatum  c(Ie  ultimu  ad  aliquem  alium,  eft  impofsibile. 

Sti\  Ca  M p A ^ v s-  Sint  a.b.c^onrinuc1  proportionalea.lintqr  a & cconrra  lepri 
mi.  dico  quod  ineadc  proportione  nonporefteis 
adiungi  aliusrn  enim  poreft.fir  d.Qiiia  igirur  eft  aad  b ficur  cad  d d — ~ 

«rirpermurariniaadc,ficutbadd:funraufema&c,infuapropor  c.... 

tione  minimi,  per  i j feprimi,ira<y  per  »i  eiufdrm  a numerat  b.qua*  b .*.*.*.* 
reeciam  numerate, numerorum  enim  corinu^  proportionalium  a...*."' 
f»  prunus  numerat  fecundum, ipfe  numrrar  omnes  /impliciter 

prtmi':fquodC^Inc(Miucn!cnit/<'^Ufntfm:ar^lUaftUmnUmerJt^C' n0n  minfa  & c contra  fe 
Eucltd.exZtmb.  Tboremtlj.  Propofitio  ,7. 

bi  luerint  quotcunq,  numeri  continui  proportionales,  ipforum 
autem  extremiprimiadinuicem  fuerint,non  erit  ficut  primus  ad  fe- 
eundum, ficultimus  ad  aliquem  alium. 

THEON  cx  Zib.  Sint  quoteuncp  numeri  eotinue  i e — t 

proportiontletyt/.p.A.ipforumdutrmextremim  fifint  A.. 

primi  tdtnuiccm.Vicoquodnon  efi  ficut  t,tdf,fic  A td  n 

eliquem  tUum.Sienim  pofiibde,efio ficut  ttd  fi,  fic  A fi..  ,..  ..,  . 

ei  I : uiafiim  igitur  (per  1 1 fcpnmi ) cif  ficut  * td  A,  fic  fi  . " 

td,.  Ipfi  tutem  t,  Ati primi  funt, primi  tutem  es  minimi: 

» > Eudii, 


ARlTHMET.  ELEMENT.  ETCLID1S 
EucUlrxCimp.  Prcpofilic  i».  _ 

Ropofitis  duobus  numeris, an  fit  ci«  tertius  cotinue  pro 
portionalis.pcrfcrutari. 

C AMP  AN  V 3.  Sinta&b  duo  numeri  pro - 
pofiri,  uolo  inquirere , an  ei*  pofsit  tertius  fub 
continua  proporrionalirare  adiungi.  Igirurfi 
ipfi  funr  contra  fe  primi,  impofsi  bile  eft  per  17.  fi  uero  compo* 
fiti.ducarur  b in  fe,8£  proueniat  c.quem  fi  a numerat, erit;  fi  ue 
ro  non  numerat, non  erit.  Numerer  enim  eum  fecudum  d,qui 

erit  quem  quarnmu*  per  x partem  io  feprimi.Sit  ergo  utnon 

numeret  eum, eft  tamen  ut  a ad  b,  fic  b ad  d,  iraque  quia  exb  in 
fe  fit  c.fequirur  per  primam  partem  1 o feptimi.ut  ex  a in  d fir  i- 
dem : igitur  a numerat  c fecundum  d,  fed  erat  pofitum  quod 
non,  quare  lequiturimpofsibile. 

E uclid.  ex  Zamb.  Theorema  it. 
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Propofitio  1«. 

Binis  numeris  datis,  confiderare  fi  pofsibtle  eft  eis  tertium  pro*  ■> 
portionalem  inuenire. 

T H E O N ex  Zmb . Sint  bini  dati  numeri  *,fi, 
diwifu  foq.  + opportunum  fer  ut  ari,  fi  eft  pofiibile  eii  tcr~ 
tium  inuenire  proportionalem.  lam  ipjt  *,fi,autfu>U 
primi  ad;nuicem,autnon.  Si  quidem  igitur  primi 
funt  adinuiccm, patet  (per  16 noni) quod  tmpifiH - 
leed  eis  inuenire  proportionalem  tertium . Sed  tam . 
non  fint  ipfi  *J,prtmi  adinuicem,crfifcipfum  mul- 
tiplicans ipfum  efficiat  y.  lamm  autipfimt  y metitur 
aut  non  metitur.  Metiatur  prius  per  d.  Ipfe  igitur  m 
ipfum  d multiplicans,  ipfum  effecit  y.  Sed  cr  fi  /cip- 

fum multiplicans,  ipfum  y efficit, qui ex «,  d, igitur  ....  . 

ei  qui  ex  f eft  aqualis . Eft  igitur  jicut  *adfi,ficfiadd(  per  fecundam  partem  19  fep*hni. ) Ipfi*  igitur 
* fi,  territu  inuentiu  esi  d.  Sed  um  non  metiatur  x ipfum  y.  D ico  quod  ipfit  *t  fi,  impcfiibile  eft  tertium 
inuenire  proportionalem  Humcrx  m.  Si  enim  pofiibtle,  inueniatur  d.  1 gii ur  qui  ex  a,d,  ci  eft  iCtJtUR  qui  ex 
fi,  qui  autem  ex  fi  fipfc  eft  y.  Igitur  qui  ex  «,d^equm  eft  ipfi  y.  Q gare  « ipfum  d multiplicans , tp;mn  efft 
csty.  Igitur*,  ipfum  y metitur  per  d.  Sed  fuppomtur  etum  non  metiri,  quod  eft  im  pe  fi. bile.  N on  rfti- 
gitur  pofiibtle  ipfit  *,  fi,  tertium  proportionalem  inuenire,  quando  « ipfum  y non  metitur  quodo- 
portutt  ofteniere. 

Euclid.  ex  Camp.  Prcpofitio  »0. 

Atis  eribus  numeris  continue  proportionalibus,  an  Gta*  *• 
liquis  quartus  eis  continue  proportionalis  inquirere. 

C A M P A N V 8.  Sint  continue  proportionale*  a,b,e.  Volo  inquir  ere  an  aliu» 
eis  fub  continua  proporrionalirare  pofsit  adiungi , igitur  fi  a BC  c funr  contra  fe 
primi.iinpolsibileeftperiS.  Si  autem  compofitus  dqui  prouemf  ex  bine,  quem 

fi  numerat  a, eri r:  fi  uerd  non  numerat, non  erit.Nu  d ■■  - -■ 

meret  enim  eum  fecundum  e,  qui  erit  quem  quxri~  * 

mus  per  fecundam  partem  10  feptimi.  Sit  ergo  ut  <—•••• 

non  numeret  eum, eft  tamen  ur  a ad  b.ficut  c ad  e,  U b ..*•••• ► • • •• 

taque  quia  ex  b in  c fit  d,  fequirur  per  primam  par-  a ~ • 

ccm  10  feptimi. ur  ex  a in  e fit  idem,  ergo  a nume-  d " 

rar  d fecundum  e, fed  pofitum  erat  qu6d  non.  Idem  e •'<  •••»•«* 

pote*  perferurari , quotliber  continui  proportioni  c 

libus  propofitis.fi  enim  duo  extremi  fint  contra  b 

feprimi, finem  habet  intentio  per  i&.fi  autem  com  a 

pofiri , dufto  fecundo  in  ultimum , fi  produftum  • ' 

numeret  primus.i*  fecundum  quem  eum  numerat,  c...* 

«ft  quem  qurrimu*  per  fecundam  partem  10  fepri-  b.  •••,. 
mi:G  autem  prunus  produ&ii  non  munerar, nullus 

erit. 


LlBfeR  NONVl  *ii 

erit  quorlibet  enim  poffro,  per  primam  partem  eiufdem  fecundum  ipfum  politum  numerabit 
primus  producum, quod  politum  erat  non  numerare. 

E uclid.  cx  Zamb.  T heorema 19.  Tropo  fit  io  19. 

V Tribus  numeris  datis.confiderarelieftpofsibile  eis  quartum  in' 

' uenire  proportionalem. 

TH-EOSfX  Zjmb.  Sintddtitrctnuitirri,*l,Jttci;*oppor  i Ai.,  i, m 

tunum  conieflare , fi pcfiibilc  eR  cis  quartum  proportionalem  muc-  A 

nire.  I j m ipfi  « fi  y,  aut  continue  funt  proportionales,  & eorum  ex-  

trem  * yjitnt  primi  adinuicem , aut  non  funt  continue  proportione  fi 

les,cr  eorum  extremi  primi  funt  adinuicem, aut  continue  funt  propor  * .... 

tionales,  cr  eorum  extremi  non  funt  adinuicem  primi,  uel  neque  funt  . ' 1 ' ' 

cotinueproportionalet, neque  eorum  extremi  primi  funt  adinuicem.  y 

Si  quidem  igitur  ipfi  «&y,  continue  funt  proportionales : cr  eorum  fi 

extremi  * y fiunt  primi  adinuicem, patet  per  17  noni, quod  efl  impof  « 

fibile  ett  quartum  proportionalem  inuenirc  numerum.  Non  fint  iam  ipfi « Cy . continue  proportionales t 
extremis  rurfus  primis  exiflenttbus  adinuicem.  D ico  quod  <7  fic  quartum  proportionalem  muemre , cit 
impofubile.  Si  enim  pofiibdeflnueniatur  A.Vt  fitficut  * ad  fi,fic  y ad  A.fiatq;  ficut  fi  ad  y,fic  A adi. Et  quo 
niam  eR  ficut  quidem  * ad  fi,fic  y ad  Aficut  autem  ( ad  y.fic  A ad  1, ex  equuli  igitur  (per  u fepttm)  ef} fi- 
cut* ad  yficy  ad  1.  A t * y, primi  funt , primi  autem  cr  minimi , minimi  uerb  metiuntur  eandem  ratio  nem 
habent  es, antecedens  antecedent cm,crfcqucns  fcquentem  (per  ai  feptimi ) metitur  igitur  * tpfum  y , ante- 
cedent  antecedent  em-.metiturdutem  crfeipfum.  Igitur  «ipfos*y,  metitur  primos  adinuicem  exi j\cnttf% 
quod  eR  impofiibile  .ipfis  igitur  * fi  y /juartum  proportionalem  inuenirc  % 1 4 

cflimpcfiibile.Sed  iam  rurfus  fint  ipfi  « fi  y, continue  proportionales,  at 

* x*n  onfint  primi  adinuicem. Dico  quod  eis  quartum  proportionalem  in  x?  tJfm 

y Uemrc efl  pofiibtlc.Sam^  ipfum  y multiplicans,  ipfum  efficiat  A.  Jgitur* 
tpfum  A aut  metitur ,aut  non  metitur.  Metiatur  pnus  ipfum  per  1.  igitur 
*ipfam  1 multiplicans,  ipfum  effiat  A,  fcd  cr  fi  ipfum  y muli  plicans  tp- 
fum  A effecit.  Igitur  qui  ex  * i,ei  efl  aquus  qui  cx  fi  y,  proportionalis  :gi  4f 

tur  eft  ficut*  ad /,/icy  ad  i.lpfis  igitur  *Cy,inuctuscR  quartus  propor  s 
tionalis  1 [c dicet.  Sed  umnen  metiatur  * ipfum  / : dico  quod  ipfis  * fi  y, 
quartu  proportionale  muenire  eR  inipofiibilc.Si  enim  pofiibile,  inuenia 
tur  f. Igitur  qui  cx  * »,c  i qui  ex  fi  y,efl  aqualis. Sed  qui  ex  fi  y ,e(l  ipfe  A, et 
qui  ex  *%,  igitur  ipfi  A efl* qualis.  Igitur  * ipfum  • multiplicans  ipfum 
efficit  A.igttur*  tpfum  A metitur, feder  non  metitur, quod  cRimpofftbi  * fi  y t A 
U figitur  ipfis  « fi  y, quartum  proportionale  muenire  numerum  efl  impoj>ibile,quando 
fam  A no  metitur.  Sed  iam  ipfi*  fi  y,neq}cotinue  fint  proportionalcs,ncq;eOruextrcmi'ad  «fi  y 1 A 
inuice fint primi,c^ ipfum  > multiplicans, ipfum  efficiat  /. Similiter  oRendetur  q,fiq>iiic  «ipfum  A me* 
titur.pofiibile  e/l  eis  proportionali  inuenire.fi  aut  e no  metitur,  efl  impofiibileujuod  cjledcre  oportebat, 
Euclid.exCarjtp-  Propofitio  21. 

Atis  qubtlibet  muneris  primis,  aliquem  primum  ab  eis 
diucrium  eflenec.eilceft. 

CAMPA  NVS.  Nihil  aliud  intenditur,  nili  a...  b c 

quod  numeri  primi  finrinfiniti,  demonftrare.  d u,f  f.g 

Sinrenimabc.numeri  pnmi.dico  effe  aliquem  primum  diucr«  . 
fum  ab  eis,  Iit  quidem  dfminimus  quem  numerant,  cui  addita  h yj 

unitate  fiat  d g.qui  eft  primus  aut  compofitucfi  primus, conflat  - 1 — ■ 4 

propolitum.il  compofitus, numerat  eum  aliquis  pnmus.qui  Iit  h.qucm  non  edpofsibilc  cfle  a* 
liquem  ex  primis  propofitis.Si  enim  eflet  aliquis  eorum, ciim  quilibet  ipforum  numeret  d f.iple 
quoque  numerarer  eundem.ar  quia  numerat  d g,  oporteret  ipfum  numerare  f g,  qui  crt  umrar, 
quod  ert  impofsibUe.Idem  fequitur  polito  d f quorliber  numero , quem  numerant  a b c ; quare 
condar  propoli  tum. 

Euclid.exZsmb.  Theorema  ne.  Vropofitio  10. 

•i  Primi  numcri,plures  funt  omni propofita  multitudine  primoru 
numerorum.  ...  r. 

■ 4 THEON 


■ j 


k 


\lt  ARITHHET.  ElIHiHT.  EVCUDl* 

THEON  cxZmb.  S.ntpropofitipriminwncri.ty.Dico  m .. 
quod  ipfis  .fy,plwrcsfunt  primi  nmcri.Accipintur  enim  (per  tp  t 

fcptimi)  minimus  quem  ipfi*h  metiuntur, fit  if  A i^ddjturifr  A y 

• unitas  A [jum , /,<mt  ril  primus  dut  nen, fit  prius  primus, inuen-  114 

ti igitur funtprimi  numeri «fyif, plures ipfis xfy.  Sedium  non 


»» 

,A.[ 


ftt  % primus : igitur  eum  eliquii  numerus  primus  metitur  ( pf  r 14 
feptimi)  metietur  eum  numerus  primus «.  Dico  quod,  nulli  ipforum  y,eft  idem.  Si  enim  • elicit 

ipforum  xf  f,eft  idem,  ipft  tutem  <u  t ydpfwm  A , metiuntur,igitur  ©•  • ipfum  A 1 nKtietur,metitur  uutem 
et  I /,©•  reliquum  A /mitutem  metietur  . numerus  cxifirm,quod  eHubfurdum:  igitur  . non  eft  idem  uni 
ipforum  u S y,<pfc  uutem  fupponiturcr  primus.  Inuenti  igitur  funt  pruni  numeri  plura  propofitu  multi 
tudine  ipforum  */y,ipfi  xfiy  "tquod  ojlendere  oportuit. 


Esu.lid.ex  Cump. 


Propofuio  > 


[)I  coaccruen  turquotlibet  numeri pares.to  tus  quoque »» 
j ab  eis  coaccruatus  erit  par. 

C A M PAN  VS.Sirquilqj  numerorum  ab  c, par.  a..b....C 

I Dico  ex  cis  compofirum, efle  parem  rhabet  enim  ex 

I conuerfionc  diffinitionis  quilqj  eorum  medietatem,  fint  ergo  eorum  medie 
rates  d ef.quia  igirur  ficur  aad  d,ficbad  e, er  c ad  dentex  u ieptimi  ficuta  ad 
» d, fic torus  a bcad  totum  d e f,itaqjd  e f,cft  medietas  a bc,  ergo  per  diffinirio 
nem  a b c,  efr  par : quod  eft  propoli  tum. 

Euclid.exZamb.  Theorema  yu  Propofuio  tu 

Si  pares  numeri  quotcunq?  componantur,  totus  par  eft.  lt 

T H E O N ex  Z antb.  Componuntur  enim  numeri  quilibet  pares  ipp  * /,  A i.  Dico  quod  totui 

* 1 pjr  ej}.  Nam  quoniam  unufquifq • ipforum  *C>$ytyA>  / A • 

4 *.par  eft, partem  habet  dimidiam , quare  c r totus  * • habet  partem  dimidiam  mumerus  autem  par  rft,qd 
bifitriam  diuiditur  ( per  diffinitionem)  igitur  *r  par  eft:  quod  oftendere  oportuit . 

Euclid.  ex  Camp.  Propofuio  i % • 

\]  numeri  impares  numero  pares  coaceructur, totus  quoqp ^ 
|cx  eis  coaccruatus  erit  par. 

C A M P.Sit quilibet  numerorum abcd.im  a...b (««•••••({ 

par. dico  ex  eis  compo(itu.efTeparem,  dempta 

enim  a quolibet  unirare,  conflat  rrfiduos  efle  pares , & quia  ille  unitates , demptae  componunt 
parem, cum  fuit  numero  pares, confiat  propofitum  perprxmiflam. 

Euclid. ex  Zamb.  Theorema  xx.  Propofitio  xx. 

Si  impares  numeri  quotcunqj  componantur,  fuerit  autem  multi  u 
tudo  par,totus  par  erit. 

THEON  ex  Zimb.Componantur  enim  impares  nume  y A.**t 

ri  quotcunqi,  multitudine  pares  *ltBy,y  A,A  t.  D ico  quod 

totus  * • par  eft . Nam  quoniam  unufqmf j;  ipforum  *wyty  AtA  i,  impar  e ft, ablata  unitate  ab  uno  quofy* 
wiufquify  reliquus  par  erit.  Quare  cr  compcfttut  ex  ipfis  par  erit  ( per  xi  noni ) Eft  autem  CumtatuM 
muhtt udo  par , totus  igitur  -r  f pare fl:  quod  ojlendere  oportebat. 

Euclid.ex  Camp.  Propofuio  14. 

1 1 numeri  impares  numero  impares  coaccruentur,totum 
I quocp  ex  eis  coaceruatum  imparem  efle. 

I CAMPANVS.  Sir  quilibet  numerorum  ab  c,im 

4 par.  Dico  totum  ex  cis  compofirum  efle  imparem.  a. . . b c. 

Erit  enim  per  pramiflam  compofitugcxa&b,par:&quia  c,dem- 
pra  unimte.cft  par.erir  peranreprxmiflam  totus  a bc,d< 


que  confiat  totum  efle  imparem. 


ictnpta  unitate  par.  Per  diffinitionem  ita 
Euclid. 
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E uclid . ex  Zamb.  T beor  em*  »|.  P ropofitio  si. 

Si  impares  numeri  quotcuncjjcomponantwynultttudoauteim- 
forum  fuerit  impar,&  totus  impar  erit. 

THE  O NrxZami.  Comporuitlur  'mm  quouunry  * f y 

impuret  numeri  quorum  multitudo  Jit  impur  « C,t  y,y  tf.Dico quod lotul.S, impur eii.Aitjrrutur ub tp- 
foyd,umusUh,reliquusigituryipttrcJlxJlsutem  cr*yp*r, <7 lotui igitur */ptrcii:efl  aut n**  » 
initus,  totus  igitur  * d impar  litrquod  oportuit  dmon/lrafic. 


E uclid.  exCimp. 


Tropojttio 


I a numero  pari  numerus  par  detrahatur , reliquus  e. 
ritpar. 

j C A M p A N V S.  Sit  a totus  par,;i  quo  detrahatur  b,  qui  quocy  fit  par,  5C  re 
fiduus  fit c.Dicocefteparcm.fir  enim  d medietas  a,e  a 

quocpfit medietas  b.dcrra&oipc de d,fir reliquus  f,  d. ....£••• 

'critper  rjfeptimi, cadf,ficuraadd,quarefeft  me#  b c 

dictas.ttaqjeftpar.quodeftpropofitum. . .....e..., .* 


'Euclid.cxZamb.  Theorema*.  Tropofitio  % 4. 

14  Si  a pari  numero  par  auferatur, reliquus  par  erit. 

T H E O N ex  Zamb.  A'  pari  enim  x ^auferatur  par. Dico  quod  reliquia  xy  par  x ......  y....  fi 

tft.  N am  quoniam  x fi  par  efttbabet  partem  dimidiamiiam  id  propterea  cr  fi  y,  ha* 

bet  parte  dimidiam, quare  cr  reliquus  y x habet  parte  dimidii , par  igitur  ejl  x y:quod  oflendere  oportuit» 

- E uclid.exCamp.  ■ Tropofitio  »a. 

1 denumero  pari  impare  tollas.qui  relinquitur  impar  eft. 

CAMPANVS.  Sirab  par,  ;i  quo  tollatur  a c,  qui  iit  impar. 

Dico  c b refiduum  e(Te  imparem, fubrraliatur  enim  ab  a c,  uni-  a . . . , d . C. . . b 
tas  qux  fit  c d.erittp  a d paiyraq?  pe  :/,d  b quoqj  erit  par. Quia 
'4  iguur  d c eft  unitas, fequitur  c b dTe  imparem:  quod  eft  propoiirum. 

E uclid.  ex  Z amb.  Theorema  25.  Tropofitio  iy. 

1 Si  ipari  numero  impar  auferatur,reliquu$  impar  erit. 

THEONtr  Z sml>.  A'psrintnq,  nu mero  « f,  aujrrslur  mper  t y.Dico  j reliquus  > f impar  rih 

Auferatur  abipfo  fi  y, unitas  y / jgitur  / fiypar  eft. Eft  autem  x fi  quoq;  par, & x y C 

reliquus  igitur  x /, par  e fi, at  y / eft  unit  as  agitur  x y impar  cft:quod  oflendere  oportuit. 

E uclid . ex  Camp.  Tropofitio  1 7. 

I a'  numero  impari  detrahatur  impar,reliquus  erit  par. 

C A M P.Sir  a b numerus  impar, a quo  detra 

haturbc.qui etiam (irimpardico  reiiquC  qui  a c....d.b 

eft  a c.efte  parem.  Detrahatur  enim  ab  urrotp 

duorum  numerorum  a b & b c, unitas  quf  fit  b d,  erit  urertp  duorum  refiduo- 
rum  qux  funtad  & d c,  par:  per  prxmiifam  itaque  conftatta  c eifc  parem» 
quod  eft  propofitum. 

Euclid.exZamb.  Theoremata . Tropofitio  16. 

- Si  ab  impari  numero  impar  aufcracur,rcliquus  par  cr it, 

**  T H E O N ex  Z amb.  Ab  impari  nanque  x npar  auferatur  C 

y.Dico  quod  reliquus  y x par  efl,nam  quoniam  x fi  impar  efi,aufi  m ....  y /.fi 

ratur  unitas  fi  01:  reliquus  igitur  x /,par  eft.  Um  id  propterea  cr  y 

/par  eft  ( per  diffinitionem)  quare  c reliquus  yxpar  efiiquod  oflendere  oportuit . 


ili  ARITMMET.  ELEMENT.  EVCLIDtj 

E uclid.  ex  G tmp.  Propofitio  *8. 

I a numero  impari  numerum  parem  fubtrahas,qui  re  a 
linquiturimparcft.  v 

CAMP.  Sir  ab  impar,  a quo  dcrralurur  a......  C....  d.  b 

a equi  (irpar.Dicob  creliduum  eflcimparem.Sir  enim  bd  uniras.enripad 
par.  Et  quia  a c eft  par, eri r per  2;  c d par,  cum  iraqj  fir  d b unitas , erit  c b im~ 
par:quod  eft  propofirum. 

E uchd.  ex  Zmb.  Toeoremixj.  Propofitio  17. 

Si  ab  impari  numero  parauferatur.reliquus  impar  erit.  *» 

THEONnc  Zamb.  Ab  impari  nanq;xC,par  referatur  fi  y. Dico  quod  reli  a.J....y....fi 
quuiy*  impar  efl.  Auferatur  iirutat  a Jugitur  J fi  par  e/hefl  autem  fi  r par,  cr  reliquus  igitur  y Jfar  e/fc 
efl  autem  cr  unitu  J a, igitur  r * impar  e/}: quod  offendere  oportuit. 

— Eudid.cx  Camp.  Propofitio  a,. 

I numerus  impar  in  numerum  parem  ducatur , qui  inde  u 
producetur  erit  par. 

CAMP.  Lix  i;  manifclium  eft  quod  dicitur. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  lr.  Propofitio  ij. 

Si  impar  numerus  parem  multiplicans,aliquem  fecerit, qui  gigni  a» 
turpareft. 

THEOKnZ amb.  Impar  enim  numerm  a parem  t multiplicans, ip  y 

fum  efficiat. Dico  quod  y par  efl.Nam  quoniam  aipfum  t multiplicans,  i-  fi..., 

pfum  r jiat, igitur  y ex  totidem  tpfifi  aquthbm  quota  funt  m « unitates  «... 

compomturiesiq;  i par, igitur  y ex  paribus  componitur.  Si  urro  numeri  paret  quoteunc^  componatur,  to 

tus  par  efl  (per  a»  notu)  igitur  ypar  efliquod offendere  oportuit. 

EucliiLexCamp.  Propofitio  ,o 

I in  imparem  ducatur  impar.qui  producetur  erit  impar.  <• 

C A M PA  N V 5.  Hsrc  quoque  ex  :4  m.i  nifefta  eft. 

Hac  fequemet  duae  ex  Campano  propoli  tionet,  nullai  fibi 
exZamberto  relpondentcs  habenr. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  tu 

Si  numerus  impar  numerum  parem  numeret , numero  pari  eum  ** 
numerabit. 

Campanvs.  Si  enim  numero  impari  eum  numeraret,  ex  impari  in  impare  fieret  par,  quod 
rftinconucnicnsper  prxmiftam. 

Eucltd.cxCamp.  Propofitio  ju 

Si  impar  imparem  numcret.impariter  eum  numerat. 

CAMP.  Si  enim  pariter  eum  numerarer, cx  numero  impari  ui  numerum  parrm  fiertt  impar 
quod  eft  inconucntens  prr 

Exdtd.cxZamb.  Theorema  a,.  Propofitio  a». 

Siimpar  numerus  imparem  numerum  multiplicans,  fecerit  ali' 
quem,  fadlus  impar  erit. 

THEON  cxZamb.  Impar  rmm  numerm  x,imparcm  numerum  fi  mul  y 

tiphcds,tpfum  efficiat  y . Dico  quod  y impar  eft.  Nam  quoniam  « ipfum  fi  mul  fi 

tiphtans.ipfum  ficit  y,  igitur  y ex  Solide  ipfiC aqualibus  quota  funt  in*  uni  «... 

lates, componitur.Etl  autem  utcrq;  ipforum  * fi.  impar,  igitur  y ex  imparibus  conflatur  materis,  quoru 

nudtitudo  impar  eft.  Quare  (per  i,  noni)  impar  efl:  quod  ojlcndcrc  oportuit. 

_ | Eudid.  ex  Camp.  Propofitio  js. 

jtf  I numerus  impar  numerum  parem  metiatur,  eiufdem  quoe#« 
^.dimidium  ipfum  metiri  neccifc  eft. 


Campanvs. 
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CAM  PAN  VS.  Sir  a nummi»  par,  cuius  dimidium  b,fir<pcnu  a.... f 

merus  impar  qui  numeret  a:dico  quod  c num  rrabir  b,  numerer  c-  b e.. 

nira  a fecundum  d,critqj  per  ;t,d  numerus  par*Efto  igitur  cius  di-  c...  d.... 


midiu  r,  ducatori?  c in  t,8i  proucniarf.eririp  peris  reprimi  a ad  f.ficurdad  e,  6f  quia  ena  eft  a ad 
b.ftcut  d ad  e,fequitur  b St  f c(fe  .rquales  :cu  iraq;  c numeret  f,idc  numerabit  bquod  cffjppofitu. 

E uclui.  ex  Zamb.  Theorema  jo.  P ropefitto  jo. 

Si  imparnumcrus  parem  numerum  menfus  fuerit,  & cius  dimi<* 
dium  metietur. 

T HEON  ex  Zamb.  Impar  enim  numerus  <*tpjrem  numeru  t metiatur,  «... 

D ico  quod  er  cius  dimidium  metietur.  Nsw  quonia  «tpfmn  Cmctituryipfum  y 

metui  ur  per  y .Dico  quod y no  rfi  tmpjr.  Sierim  ppfiibi!cyfit  impar. Et  quo-  fi 

niam u metitur ipfum  Cpery, igitur • tpfmn  y isi Jtipbcansjpfum efjicufi.lgitur  fi ccmponuur  ex  impa- 
rtbus  rtunierts, quorum  multitudo  impjr  tlt.  Igifw  fi  impar  ejl,  quod  e{\  abfisrdtm , fuppomtur  enim  par  . 
Igitur  impar  non  cft, par  igitur  efi  y.Qjiar:  ■*  ipfiun  fi  metitur  pariter , er  > igitur  ipjun  fi  metitur  per  «: 
habet  autem  uterq ; ipform  y fitpartcm  iimidimjfftigttur  jicut  y ad  Ctfic  dimidium  ad  dimidium;  meti- 
tur autem  ydpfum  fper  *,&  dimidium  ipfiut  metietur  tofm  C dimidium  per  « : igitur  «dimidium  multi- 
plicans ipjiufy  dimidium  ipjuis  b efjiat.lgttur  m ipfiu t C dimidium  metuurytctuurlj,  per  ipjius  y donidiu . 
Id<jj  propterea  * ipjius  dimidium  metktunqiiod  ojlendere  oportuit. 

EucliJ.  cx  Ctmp.  propofu  io  % 4. 

*♦  numerus imparad aliquem  fuerit primus.idem  ad  ciup 

Pw^^Jdcm  duplum  erit  primus. 

f G a MP  AN  VS.  Sita  numerus  impar  primus  adb.cu-  c d 

ius  duplum  firc.Dico  quod  a eft  primus  ad  ofmanrcro,  *...,  d ' ' 

numerer eosd  Cumfyalitimpar.fcquirurdefic  impare,  b 

quicumy  enim  impar  earem  numeiar.pari  numero  cum  nuumerabitperp.pcrprpmiiramiraqi 
a numerabit  b,non  funr  igitur  a 8t  b conrra  fe  primi:quod  efi  contra  hypothedn. 

Euclid,  ex  Zamb.  Th cornu  n.  Propcfitio  ju 


b Si  impar  numerus  ad  numerum  aliquem  primus  fuerit,  8i  ad  ip* 
Gus  duplum  primus  eft. 

THBONft  Zamb.  Impar  enim  tiumerm ad numerumaliquem  fif  * 

primus  ei lo,  ipjius  tutem  i, duplus  e jio  y.  Dito  ijiuii  « ti  > primus  rfi . Si  f 

tutem  « y,tm  futa  primi  petitur  eos  aliquis  mmermmetutur,er  eHo  «f.  y 

eft  autem  impar  numerus  *, impar  igitur  cr  /.  E/  quoniam^  impar  exiiles  •t  ' 

ipfum  y metitur, esi  autem  c ry  par  agitur  Jt  metietur  ipjius  y d.  mitium  ( prrpracedcntem ) Dimidium  au 
trm  ipl’USy,efl  (, igitur  «t  tpfum  t,  metitur.metitur  autem  cr  «Ijifir  «2,  ip/of  * f,  metitur  prima  annui 
ttmexiftentes,quod eft abfurdum. Igitur aady primus cft. ipfi igitur  » ;■  .primi JuMadmuiecmiquode. 
ratoftendendm. 

tuclid.  ex  Ctmp.  Trope fitio  sf. 

Vmeri  a duobus  dupli.funt  pariter  pares  tantum. 

CAMPANV  s.Sinr  unitas  ab  c d, continue’ proper  d 

I nonales, fitq;  a binarius.Dico  omnes  eo*  efie  pariter  pa  — n 

I res.cistp  fecundum  liane  proportionem  in  in  finitu  au»  c 

J ctis.nollum  alium  elfe  pariter  parem.  De  his  quidc  con  

rtat  per  diffinirionen^cum  per  »1  quilibet  prarc  edens  nu  b^ 

meret  quemlibet  fequcnrem  per  aliquem  eoru  quos  omnes  oportet  ef-  ....  * 
fe  pares,  & nullus  alius  numerer  aliquem  «orum,  per  ij  eo  quod  a qui  a 

eft  binarius  uni  ratem  fcjucnscft  primus.  Quod  autem  nullus  lmsab 
hia  itt  pariter  par, condar  (ic.  PolTroenimaliquo.diuidarurind  me- 

alictates,eius(p  medietas  in  duas,&  hoc  toties  Har.quoufq;  numerus  auc  Vniraa 

■snitasdiuifionemimpediar.quodneceflVrdeuenirrper  ultimans  pc:v- 
fionem.Siquidem  numerus  hanc  prohibeat  ipleerir  impar,  qm  eum  xtumeret  parirer  parem  pa 
firum  non  erat  pariter  par, qui  politus  cicpanter  par.  Si  autem  uuiras,nou  critis  alius  i conu- 
nue  duplis  ab  unitate. 

' - •-  y ' . ?ucltJ 


\ 


l+#  arithmet.  elemeht.  etclidj* 

eucliiexZimb.  TtraoMJi.  Propo/mo 

A'  binario  duplorum  unufquifcp.pariter  par  eft  tantum.  »» 

T H E O N e x Zamb.  A’  binario  enim  «, duplicentur  quotcunq;  numeri  fiyJ.  Dico  quod  ipfi  < y 

T iter  pares  funt  tantum.  Quod  quidem  unufquijq,  par  Uerparc^manifr  Sium  eft:  / 

4 binario  enim  cjl  duplicatus. Dico  quod  cr  tantu.  Exponatur  umtas  t.  Quoniam 
igitur  ab  unitate  quothbet  numeri  continue  proportionales  funt , qui  autem  pojl 
unitatem  « primus  eft/naximu  ipforum  xfiyjjoc  efl  ipfum/ nullus  metitur, pr«  ».. 
ter  ipfos  * fi)  (per » j noniyft  autem  unufquifq ; ipforum  x fi  ),pariterparAgttur 
/ panter  par  cjl  autem.  St  militer  iam  oflendemus,quod  ct  unufquif  j ipforum  « fi 
y,pariter par  efl  tantumiquod  oportuit  dcmonftrarc. 


y.., 

fi ... 


VlNfcf 


Eudid.  cxCamp. 


Propofitio  $s. 


Vmcrus  cuius  medietas  cft  impar,  cft  pariter  impar.  ** 

C A M P A N V S.  Sit  a numrrm, cuius  medietas  qux  fit  b,fir  impar.Dico  a,dTc 

pariter  imparem.  Sit  enim  c binarius, mamfeftum  iratp,  a 

quoniam cxcinb fita.  Sirautcd quilibet  numerus  par  b b... 

numerans  a. qui  numerer  eum  fecundum  e, erirq;  per  fe-  c..  d 

eundam  partem  *o  feprimi.ead  b,  ficut  c ad  d Igitur  c numerat  b,  quia  c nume- 
rat d.Eritcp  tracp  e numerus  impar.erat  enim  di.  b,per  diffinitionem  icitur  a eft  pariter  impar. 
Euclid.cxZamb.  Theorema  jj.  Propojitio  jj. 

Si  numerus  dimidium  imparem  habuerit,paritcr  impar  eft  tantu.  i* 
T H E O N ex  Zamb.  Numerus  enim  x,dimidiu  habeat  imparem.  D ico  quod  « partta  impar  eft  tan 
tum. Quod  quidem  parita  impar, eft  maniftslumietus  nanq;  dimidius  impar  exi ftes,  eum  parita  metitur 

(pa  diffinitionem ) Dic  o quod  tj  untum.Si  enim  a parita  par  efi,cr  * 

eius  dimidius  par  eft  ( pa  diffinitionem)  metietur  igttur  eum  par  numaus,  pa  parem  numaum.  Quare 
& dimidium  cius  metietur  (per  19  numaus)  par fimpar  exiftens,quod  cft  abfwrdum. Igitur  /pariter  im • 
par  eft  tantum:  quod  oportuit  offendere. 

E ucUJ.ex  Camp.  propofitio  17. 

Mnis  numerus  a duobus  non  duplus,  cuius  medietas  cft»? 
par, cft  pariter  par  & impariter. 

CAMP.  Sit  numerus  a,non  duplus  a duobus, cuius  medietas  qup Ctbponarur 

par:dico  ipfum  elTe  pariter  parem  di  imparirer.Sit  e-  a 

nim  c binarius,  de  quo  manifrftum  cft  quod  ipfenu  b d... 

mei  ara  fecundum  b:quia  ueio  a non  eft  duplus  a duobus,  neceffe  c..  c.... 

eft  fi  eius  medietas  qux  eft  b,  in  alias  duas  medietates  diuidatur,  medietatis <p  medietas  in  alias 
duas, ut  tandem  occurrar  numerus  impediens  diuifionem.qui  propter  hoc  quod  diuifionc  non 
recipit, erit  impar.fi tqj  is  in  quo  fiftit  diuifio  d.  In  numero  quippe  neceffe  eft  ftare,  quia  fi  ufcpad 
imitarem  pcrumirerdiuifio, effeta  denumeris  duplis  a binario, dequibusnon  cft, de  dueroma 
nifeftfi  eft  quod  &ipfe  numerata  per  lianc  comunem  frienria.Omnis  numerus  numerans  aliti, 
numerat  omne  numeratu  ab  ilto.Numerer  ergo  eu  fecundu  c.crirq?  e par,  alioquin  cum  d fit  nu 
ior  impar.fequercturperjc  a efle  imparem.  Quia  igitur  b numerus  par  numerat  a fecundum  c, 
quiquoepeft  par  (eft  enim  binarius)  atuero  c numerus  par  numerat  eundem  fecundum  d qui 
<ft  impar, confiat  ex  diffinitione  numerum  a cfie  pariter  pare  & impariter  :quod  eft  propofiru» 
Euclid  ex  Zamb.  Theorema  s 4.  prop  cfmo  14. 

Si  numerus  neq?  a binario  fuerit  duplus,  nccpdimidiuihimparcs. 
habuerit,pariter  par  eft  & pariter  impar. 

T H E O N ex  Zamb.  Numaus  enim  « non  Jit  4 binario  duplus, neq-  di  ’ «... 

midium  habeat  imparem.Dico  quod  x parita  par  efl  et  parita  impar  ,quod  quidem  «paritapar  eff,tva 
niftff  um  efhdirr.idiii  nan$  non  habet  imparem.Dico  iam  quod  cr  parita  impar  efl. Si  enim  ipfum  «biff- 
luneurwt'  rum  fccucnmus,  idq:  ft mpa  efficientes,  in  quedam numaum  n define mus  imparem ,qut  ipfum  metietur 
t*cr,  made-  m prr  parem  numaum.  Si  aut  i non  defmemus  in  quendam  impari  m numafm . qui  per  parem  numaum 
mus'  metiatur  ipfi«:ad  binarii  enim  kcmcmus,cnt$  ipfe  «ex  ijs  qui  a binario  duplicati  funt,  quod  no  fupa- 

ponitur 


LlBtR  SORTI  - _ »4» 

ponitur.  Qjtaexpsriltr  itrtpjr  r/t.p/twf dutim  quod ry  puritrrpjr.  Igitur  upuritctpur  cft  erptn- 
ter  impjr:  quod  ojlcndcrt  oportuit. 

E udid.cxCimp.  Propojitio  >». 

| Idcfccudo  a tq;  ultimo  numeroru  continue  proportio* 
nalium.f  quale  primi  dcmatur,quantu  cft  reliquu  fecun 
diadprimu,  tantueile  reliquu  ultimi  ad  coaceruatum 
I cx  cuiuftis  procedentibus  ncceflario  comprobatur. 

Campanvs.  Sinr  continue'  proportionales  a b,cd,e  f,g  h.deman  turq?  de  c d rqualis  a b, 
qui  fit  c k,3£  degh  qui  firgl.  Dico  tunc  quod  proportio  Icd  ad  a b.cft  fient  I h ad  copofiru  exef, 
c d.&  a b.  Sumatur  ex  g Ii  arqualis  e f.qui  firgm  rqualis  c d qui  f«r  g n,  critip  I n aequalis  k d. 

Manifeftu  auteftperu  fepnmi  ,quod cu firgli adg  o f m m 

raficutgmadgn.erirhm  refiduumadtnn  refidu-  ® ‘p 

U(n,ficurghadgm,ideo<pficurefadcd,fimiliquo«  f* •••••••# 

quemodoerir  mnad  I n fi cur cd  ad  a b.  Permuta-  c k....d 

riinigirurcnrhmadef&mnadcd.fTcutnlada  b:  * • 

itaque  coniun£h,per  u feptimi.crir  I Ii  compotitus  ex  h m.m  n 8C 1 n,ad  compofirutn  ex  e f,<  d SC 
a b;  ficut  I n ad  a b:idco<p  fi cut  k d ad  a b,quod  cft  propotirum. 

E uclid.exZtmb.  Theorcnusr.  Propofitiotr, 

r Si  fuerint  quotcuncp  numeri  cotinuc  proportionales,  auferantur 

autem  i fecundo  8c  ultimo  xqualesipGprimo,  erit  ficut  iecundiex' 
cefTusad  primum,(icultimiexcefl'usadomncsfcprocedentes. 

THEON  ex  Zamb.  Sint  quotcunq;  numeri  continue  proportionales  *,  Cy  y,  «4,i,  /,  incipientes  di 
m minimo  ydufirjturq;  ab  ipfis  fiyc nfipfi*  squalis  uterq;  ipforum  y,»,f>fi.Dico  quod  efi  ficut  /?,*  ad  *, 
fice&fiiad  x£yA  Pondtur  enim  ipfi  quidem  0tytsq*di*  /u,ipfi  autc  A squalis  /a.  E t quomi[»,ipfi  y 
fiesl  xquahstquoru  f *jpfi  y * eft  squalis:  reliquus  te. . . . 
igitur  i n reliquo  *Cefl  squalis. Et  quonid  e fi  ficut  fi  ..  ,y 

i fdd  tdffic  e fi  «d  ad  fi  y, et  y fi  ad  «:squus  autcfiJl  «f 

ipfi  fi  y ipfi  {*,&«  ipfi  fd:eft  igitur  ficut  t. x 

ad[\fic\fad  /*,cr  * fad  fi:  diuidendo  ergo  (perir  quinti ) c r ficut  i*ad*fJ1cMtadf*fcrfi*ddm 
fi.  E B igitur  cr  ficut  unus  antecedentium  ad  unifmfequentium}fic  omnes  antecedentes  ad  omnes  fequetes. 
E&  igitur  ficut  h dadffi, fici  \,\fitKfi  adipfos\ftf*t{  fiucqualisautemefiitf  ipfi  fi*,cr  [fi  ipfi».  ]pfi 
autem  /a,/  fi, ipfis  y,«,efl  igitur  ficut  fi»  ad  *fic  tfiadJtfi,yf«.E(l  igitur  ficut  fecundi  e xcefiut 

ad  primum  fic  cft  ultimi excejjus  ad  omnes  feipfum  prscedentes:  quod  oftendere  oportuit. 

Euclid.  ex  Camp.  Tropofitio  19. 

V m coaptati  fuerint  numeri  ab  unitate  cotinuc  dupli, g 
cSiuncfh  faciat  numeru  primum^xtemus  coru in  aggre 
gatum  cx  cis  duftus  producit  numerum  perfctftum. 

Campanvs.  Sint  ab  unitate  conrinuldupIi,a,b,  y fl  „ t6f  » 

C,d,ex  eis  aurem  & unitate  coaceniarustir.qui  ponatur  » *— 

cflenumerus  primus.in  que  e multiplicetur  d.&proue--- — 

niar  f g.dico  f g cfle  numerum  perferum. Sumantur  igi 

turh,  k.I,  continue  dupli  ade,  urrorfinre,  h.kj.quor  w 11 

fine  continue  dupli  ad  unitatem  fumpri,  eritcp  per  rquj  “ 

proportionalirarc  l ad  e.ficut  d ad  a : quare  per  primam 
parte  sc  feprimi.ex  a in  1 prouenir  f g,  nam  ipfe  f g pro- 
uenir  ex  d in  e.  Er  quia  a eft  binarius.eft  f g duplus  ad  1, 
funt  igitur  e, h,k,l,&  f.g.eonrinuc’  proportionales . De- 
matur igitur  ex  h rqualis  e. qui  fit  mh,  8C  refiduush  o, 
qui  erit  etiam 'rqualis  e,  iremtpexfg  dematur  eidem  e 
«rqualis  qui  fit  f n,  critcp  per  prxmiifam  n g . quantum 
aggregatum  exe&h&k&  L Sed  & fn cum  fir rqualis 
r,  cft  quantum  aggregatum  exa&b&c&d&l  unitatQ 
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ARITHMET.  ELIMENT.  EVCLID1S 
iiemcp  torus  fg cftquirus  aggregatus  cx omnibus  Ilis  fciliccr,a,b,c,d,&  unitate, & illis  e,h, lt.f, 
de  quibus  omnibus  mamfettum  cft,quod  numerant  eum  fcdicct  f g,c  quidem  fecundum  h.&  h 
fecundum  U.quodexpnma  parte  xo  feptimi  conuincitur.adtuuitcxqua  proportionahtate  ficu 
bi  opus  fuerit.  enim  ut  a ad  c.fic  k ad  h,&  ut  d ad  b,Ac  k ad  e,per  sequam  proportionahtat  :m, 

quare  & ex  c m h,&  ex  b in  k,nece<Ic  eA  prouenire  f g.quern  dudum  produxerat  d in  e.  Si  igitur 
nullusalius  ab  his  numerat  fg,ipfe  erit  per  diffinitionem  numerus  perferus.  Quod  autem  nui 
his  alius  eum  numeret, pater.  Si  enim  hoc  pofsibile  ert.fit  p qui  numeret  eum  fecundum  q.eritip 
per  jj  lep: imi, ut  e numerer  alrerum  eorum,  ponatur  que  quod  numerer  p.  Et  quia  per  fecui»' 
djm  partem  10  feptimi,  eA  q ad  d ficui  ead  p,  fequirur  ut  q iiumerer  d, quare  cum  a qui  fequinur 
unitatem  (it  primus  (eA  enim  binarius  ) erit  q per  ij  huius, aut  a aut  b aur  c,quicunque  autc  ho- 
rum fuerit, erit  p,aurl,aur  k, auth.fi  enim  q fuerit  a,  conAar  quod  periti:  quod  fi  fuerit  b,  perit 
k,fi  autem  c,p  quoque  ent  h non  eA  igitur  p diuerfus  ab  iliis  ut  fuerat  p o fi  tum,  relinquitur  ergo 
quod  fg  At  numerus  perfectus,  quod  erat  demon  Arandum. 

• Tc.uclid.cx  ZiinK  Theorcmdj6.  Propojitio  %6. 

Si  ab  unitate  quotcunq;  numeri  cStinui  expofiti  fuerint  in  dupli 
ei  proportione, quoad  totus  compofitus  primus  fuerit,  & totus  in 
ultimum  multiplicatus  aliquem  feccrit:quigignitur,perfe<ftuserir. 

THEON  rx  Zamh.  Ab  unitate  fiquidem  exponentur  quotcmqinumcricontimie  iuplicipopor- 
tionc, quoad  totus  compo/i/w  primut  fit  e,6,y,d, cr  toti  xij»u>  rffo  a, er  > ipfum  A multiplicans,  ipfum 
efficiat  f.a.Dicoquodf  upcrfifius  efi.  Qkottnimfunt  multitudine  ipfi  aa,fi,y,d,  totidem  ah  accipiatur 
i»  duplici  proportione, hoc  efi  i,J,u,u,m. 'T.  i aquali  ignur  (per  n feptimi ) efi  fient  ‘id  d,fic  efi  t ad  ea. 
Igilur  qui  cxt,dfitfi  equut  qui  cx  *,u,ctiq;  qui  ex  i,J,ipfcf*.  Igitur  <{ui  ex  *,M,ipfi  fu  fft  equalk.  I»> 
turetpfumi.multipltcaus,ipfumejlccitfu:igiiuri‘ipfumf.mcli- 
tur  per  eat  qui  in  .rfunt  unitates.  Efi  autem  bmariut ac,  duplut  erg 
etl  /uipfillt  a-.  Sunt  autem  cr M,x,d,u,eotiiiue  duplicetadtnuicem, 
igitur  i,/,H,u,M,I,u*cntinue[unt  proportionales  m duplici  proper 
tione.  Aufiratur  iam  dfccitndo  u l,cr  ultimo  / ujpfi  t primo  equu- 
lis utcrtpipforum  t 'CT  f fligitur  (perprecedentem  ) ficui  fecundi 
numeri  exccfTus  ad  primu:  fit  ultimi  Vtcejfin  ad  o mcesfetpfumpre 
crdcntcs,efi  igitur  ficui  r i ad  i.fic  rfl/  « ai  ipfoi  At  efi  r 

u ipfi i equut, cf  *:  igfUefjpfis n^.l.a.i,  cfl  equut . Eft  xjitrm  et} 
fipfi  I equ  alit, at  i ipfit  x.l.y.Jet  unitati.  Tot  ut  igitur  fu  equut  efi ' 
cripfit '.i. u.b-.u.ey ipfis d.C unitati.et fub  eorudlmcfio - I 
nem  caJit.Dicoquodipfwrl /a  miliis  altus  metilmyprater  ipfot  a,  unit,  aa  f>  y A i d X ja  f 
f,y.d,.,t,  unitate.  Si  enim  pofitbilc  metietur  ipfum  f.ipfet, 

ey  anuUiipforu*,(,y,d,,,f,.,x,i.,efto  idem, <y  quaties  .ipfum  /•  mrtitufjolunitatctfintinr.lgilura 
ipfum  u multiplicam  ipfum  fecit  f *.  Sed  & e ipfum  Jl  multiplicat, ipfum  effecit  f t:  efi  igitur  (per  i9  fepti- 
mi) ficut  I ad  ajic  * ad  a.-.uicifitm  igitur  (.per  9 feptimi)  fictu  'linjiciadd.  Et  quomaab  unitate  conti- 
nue proportionaleifunt  ipfi  *J,yJ,qui  ueropofi  unitate  « primut  e fi, igitur  * nuUtu  alim  numerus  meti 
(urprxffr  *,fi,y(pcr  11  nont)Suppomtur  que  nuUt  ipforu  *,fy,ipfc.  tdcngitur  ipfum  U ipfc.ob  metitur. 
Sedficul a ad  aijic . ai  n.nrifi  i igitur  ipfum  n metitur, efi*  i primus.omms  aut  i primut  numeruta  dom- 
item que  non  metuar  primut  efi  ( per, , feptimi)  igitur  ippa.ee,  prmufunt  mulcem,  prmi  autem  crtm- 
nimt, minimi  nero  metuatur  tende  rationi  hakentet  equaluer  (per  ai  feptimi  ) antecedens  antece ditem, 
C fequent  fequentem.  Elicpffcut  a ad  vffc  a ad  dneque  igitur  t ipfum  / m(titur,ts-  x ipfum  d.ScdUnd 
lut  aluit  metitutpreter  *,ii,y,iguur  u uni  tpforum  *,£,y, efi  idem.  Sit*  ipfi  fitdem,  ey  quot  funt  ipfi  fl,- 
y,i,multuudute,tottdc  afjumatur  ab  ipfo  I ipfi u,a:funt  autc  ipfi  i ipfit  i,y,Uqn  eidi  ratione, 

ex  equili  ergo  per  afsfijicut  i ad  4,fic  t ai  Kigitur  quicxtA,ei  qui  ex  d,  i,  edequaht.  Sed  qui  ex 
ecqui  cx  r ,,efi  equaks.u  qui  ex  n >, igitur  tiquiexfaeti  aqualis.  Ei)  igitur  ficui  * ad  f,fic  A ad  rsfiq; 
«•  ipfi  fi  ticm.cr  a igitur  ipfi  a rft  iditquod  efi  impofiihle.Mm  a nuUiexpofitoritfupponUur  idcmiigitier 
ipfum  ! a aliquu  numerus  non  metitur  preter  aaJ,ya*,,J,aAja,  cr  unitatem,  cr  ofienfum  efi  qi todf,  ip- 

fit  *Ay,J,‘,K*,Ku,ej  unitati  efi  aqualis  -.perfiaus  autem  numerus  efi  (per  dtffmlianem)  qui 
fuu  p artibus  efi  aqualis, perfefius  igitur  efi  fatquad  offendere  oportuit. 

NONI  LIBRI  riNIf. 
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EVCLIDIS  MEGARENSI  S G R AE- 

CI  PH1LOSOPH.I,  GEOMETRICORVM  EU- 

mentorum  Liber  deamm. 

Ix  Cm  fino.  Diffiutiona. 

Vantitates  quibus  fuerit  una  quantitas  conv 
munis  eas  numerans,  dicetur  comunieantcs. 
i Qyibus  uero  non  fuerit  una  comunis  qua 
titas  eas  n umcrans.dicentur  incomcnfurabi' 
les.  3 Linex  in  potentia  communicantes  di' 
cuntur,  quarufuperficies  quadratas  una  com 
munis  fuperficics  numerat.  4 Linex  incom 
menfurabilesinpotentia  dicuntur,  quarti  fu- 
perficies  quadratas  non  numerat  una  communis  fuperficies.  Qux 
cum  ita  fint.manifcftum  eft  quia  omni  linex  pofitx,multg  alix  fun  t 
incommenfurabilcs;  quxdam  in  longitudine  tantum,  quxdam  in 
lengitudine  & potentia.  y Omnisautemlineacumquaratiocina 
mur polita, uocetur rationalis.  6 Linexcp  ei  communicantes,di 
cuntur  rationales.  7 Eidem  autem  incomunicantes.dicuntur  irra 
tionales  (Tuefurdg.  8 Omnis  uero  quadrata  fupcrficies,de  qua  per 
hypothefin  ratiocinamur,dicitur  rationalis.  9 Superficies  uero  ei 
comunicantcs,dicunturrationales.  10  Eidem  autem  incommcnfu' 
rabiles  luperficies, dicuntur  irrationales.fiue  furdx.  11  Latera  ue- 
ro  qux  in  illas  quadratas  pofiunt,dicuntur  irrationalia. 

huc  lui.  ex  Zrxmb.  Diffinitiones. 

Ommcnfurabiles  magnitudines  dicutur.quas  eade  men 
furadimetietur.  1 Incomenfurabiles  aute,quxfub  nui  * 
lius  comums  mefurx dimenfione  cadunt.  3 Rctftx  linef 
potentia  comenfurabiles  fun t,quando  qux  ab  ipfis  qua* 
drata,eadem  area  dimetitur.  4 Incomenfurabiles  au  te,  quiido  nui 
la  area  comunis  menfuraelTepoteft  corii  qux  ex  ipfis  funtquadra' 
torum.His  expolitis  indicatur,qudd  propofita  reifta  linea, hoc  eft  i 
qua  &:  cubitales, &palmi,&  digitales, ac  pedales  fumunturmefure, 
jpls  funt  rcctx  linex  multitudine  infinitx  comenfurabiles  & incom 
mefurabiles.  5 Comenfurabiles  quide.aut potentia  tantu,  aut  po- 
tetia  & longitudine  fimul:  incomenfurabiles  uero,  aut  longitudine 
tantum,aut  longitudine  & potentia  fimul.  6 Vocatur  igitur  lpfa 
quidem  propolita  refta  linea, rationalis.  7 Et  qux  huic  comcnfu- 
rabilcs  (iue  longitudine  & poten tia,fiue  potentia  tatum.rationales. 

8 Qux  autem  incommenfurabilcs  perutruncp.hoc  cft  longitudi 
ne  8c  potentia, irrationales  appellantur.  9 Et  quod  quidem  ii  pro* 
pofitaredlalineaquadratum, rationale,  to  Etquxhuiccommcn 

x x furabilia 
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furabilia, irrationalia.  u Et  qux  huic  incommcnfurabilia,  irratio# 
«alia  dicuntur,  u Et  ipforum(  fi  quadrata  fuerint)  latera,  fin  au 
rci.n  alia  quxpiam  rcdhltnea,  ipfa  potentes  xqualiacp  ipfis  quadrata 
defcribciues,  irrationales  uocentur. 


Badii.  txCamp.  Propofnio  t, 

_.vil  I duabusquatitatibusinxqualibutfpropofitis  maius  di  » 

amidio  a maiori  dctrahat,itcqj  de  reliquo  maius  dimidio 
dcmatur.deinccps  quoq?  code  modo.necefie  eft  ut  tam  ' 
dem  minore  politarum.minor  quantitas  relinquatur. 

CAMPANVS.  Smr  dusr  quantirarc  s inxquales  a & b c,b  c maior:  dico  quod  toties  poteft 
maius  dimidio  detrahi  ab  ipfa  b c,uel  eius  refiduo, quod  necefle  erit  reliqui  quSri- 
fatem  nunorem  cfTc  a.  Multiplicetur  enim  a toties  quoufque  excedat  b c,  fircp  eius 
multiplex  d e f maius  b c.  Detrahatur  itaque  ab  ipfa  b c maius  dimidio,  quod  fit  b, 
d.  Itcmtp  ex  refiduo  quod  eft  g e, maius  dimidio  quod  fit  gh.hocquoqj  toties  fiat, 
quoufque  bediuifa  fit  in  totpaites,  quoties  a commerui  indcf.  Dico  tunc  quod 
ultimum  refiduum  ut  eft  hic  a c,eft  nunus  a.MuItipbcefur  nanqj  h c.quoties  eft  mul 
riplicata  a in  d e f.fitqj  eius  multiplex  k 1 m . Qyia  igitur  unaquxip  quantitatum  k, 
l.m.cft  f qualis  h c fequirurur&kfir  minor  bg.fed  Sil  minor  gh,  at  quia  meft  x- 
qualis  h c,em  per  conceptionem  k l m minor  b c, quare  minor  d ef.  Cum  fit  ergo  d 
c f ad  a ficur  k l m n ad  h c.fitqj  d e f maior  k 1 m.fequirur  per  14  quinti, quod  a fir  ma 
ior  h e, quod  eft  propofirum  Idtmqt  fcquirur.fi  a maiori  dimidium  demarur,itcm« 
que  dereliquo  dimidium,  fiat‘que  toties  quoufque  maiordiuidatur  in  for  partes 
quoties  continetur  minor  in  quolibet  luo  multiplice  maiorem  pofi tarum  quan~ 
tum  libet  excedente. 

CAMPANI  ddditio.  Attendere  autem  oportet,  quod  huic  propofirioni  uideturdechna- 
quinta  ternj  contradicere,  proponens  angulum  contingentix  minorem  fore  quolibet  angulo 
i duabus  lineis  reftis  contento.  Pofito  enim  angulo  quolibet  reftilineo.fi  ab  ipfo  maius  dimi- 
dio demarur.iremip  de  refiduo  maius  dimidio.nrcetfe  uidetur  hoc  toties  pofie  fieri , quoufque 
angulus  reftilineus, minor  angulo  contingentix  relinquatur, cuius  oppofirum  1?  tertii  fyllogi- 
far.Sed  hi  non  funt  uniuocc  anguli, non  enim  eiufdem  funt generis  fimplicirercuruu  6C  reftum. 
Atuero  nec  angulum  contingenti*  toties  contingit  fumi,  ut  qualemcunque  reftilineum  excc- 
daf,quodnecelT*ariumeft(utexprxhabirademonftrationepatet)  adhocurconfequensex  an- 
tecedere fequatur.Pianum  ergo  eft  ctiam,quemlibet  angulum  reftilineum,infinitis  angulis  cos 
tingenti*  efte  maiorem. 

E ucltd.  ex  Tbeorcvui  u Vropojitio  ». 

Duabus  magnitudinibus  inxqualibus  cxpofitis.fi  a maiore  aufe 
ratur  maius  quam  dimidium, & eius  quod  reli&um  eft  ma 
ius  quam  dimidium.idqj  femper  fiet, relinquet  ur  quxdam 
magnitudo  minor  minore  magnitudine  expoGta. 

y THEONnt  Zamb.  Sint  bina  magnitudmet  inaquat»  *,  /, quarum  maior  fit*/. 

Tlicoquodfiab ipfa * /, mjrntw maiiu  quam  dimidium, cr reliqui maiut  quam dimidium, 

C hoc  femper  fiat,  relinquetur  quadam  magnitudo  minor  minore  magnitudine  nepofiu  y.  • 


Et  quonum  minor  eft  y,  igitur  y multiplicata,maior  Unde  erit  quem  * /,  Multiplicetur.cr 
el io  A 1 ipfim  quidem  y multiplex, metor  eutem  qui  m a/.Diuiialurq;  A i in  aqualeupfiy, 
boc r/i 4 1.  Aufer aturq-  eh ipfa „ f maiiu  quam  dimidium  /d.crab  ipfaad  maiut 


quamdimidium.hoceftda-.crhocfial  femper, quoad  quam  u/funt  diuifionet  aqualet 
fint  multuudinreit  qua  in  ipfo  A < funt  dmifiombm,  fintq;  igitur  ««,«/,  cr  d /.diuifionet 
aqualet  eriftentes  multitudine  ipfid  A J,f  a,  cr*‘».  El  quonum  maior  eft  A .,  quam*/, 
ablatiiq.eft  ab  ipfa  A i minui  quam  dimidium,  hoc  eft  i a,  ab  ipfa  autem  a /maiue  quimdi 
midium  / d:  reliquum  igitur  y/  reliquo  / * malui  eft.  Et  quoniam  maiiu  eft  ad  quam  d *,  ablalumlp  A 
ipfa  u A dimidium  boc  eft  a A,ex  ipfa  autem  *d  mauu  dimidio,  boe  eft  um  reliquum  igitur  A /reliquo  * • 
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kuim  efl.  Aequale  ante efl  fi  /ipfi  y,cry  igitur  ipfo  * * maius  eflsmimu  igitur  efl  a*  Ipfa  y.  Kellnquilur 
igitur ex * fijnagnitudinc ipfa** magnitudo, minor c xiflens minore expofita magnitudine y.quod  cpor 
luit  demon flrafic.  Similiter  quoque  oflcndeturfi  dimidia  fublata  fuerint.  j 

ALITE  Ridem  oflendere.  Conflent  bina  magnitudines  inaqualcs  *,  f,  y.  Sit  autem  f 
y minor.  EI  quonia  minor  eH  y, igitur  y multiplicata, maior  erit  tdde  quam  ujjmdtiplicc- 
tur  er  e flo  /*  tpji.il  y multiplex  Diui  datur  f /it,tn  ipfiy  aqualia, hoc  efl  n 1,1  *,*  fxt  ab  A 
ipfa*  f auferatur  huius  quam  dimidii  1 147  ex  ipfa  < * matut  quam  dmidii,hoceft  t fi, et 
hoc  fiat  quoad  qua  in  ipfa  fu  diuifiona  aquales  fiat  ipjit  qua  funt  in  * t dmifionihis,  fiant 
aute  fictu  fi  1,1  fi,  V*  * ■ Ht  ipfi  fi  * unaquaq;  ipfarii  * a,*  rfeflo  aqualis  a?  hoc  fiat ' 

quoad  dimfiones  qua  funt  in  * f fiat  aqualet  eis  qua  funt  in  uf.Et  quonia  s i ,maior  c fi  quam 
dimidtu  ipfitts  * fi. ipfa  C < maior  cfl  quim  • *, multo  maior  igitur  esi  fi  i quiun  fi*.  Sed  ipfi 
fi  * aqualis  efl  n Kigitmrfi  i maior  efl  quim  rf.Kurfus  quonia  fi  i maior  cfl  quim  dimidtu 
ip filis  i *,ipfa  igitur  fi  < maior  esi  quim  fi*,fed  ipfa  fi  * aqualis  cfl  tpfi \ >:  igitur  ipfa  fi  i 
maior  efl  quim  a '■  Tota  igitur  fi  fi  maior  efl  quimfx.Scd  ipfa  fi  * aqualis  efl  ipfi rf.Tota 
igitur*  fi  maior  efl  quim  *{.  Sed  ipfa  u /maior  efl  quim  fi*, multo  maior  igitur  efl  n/ 
quim  a/.  Et  quonia  / a *fibt  tnutce  funi  aquales, cr  fi,d  »,cr  » ffib i imiicc  funt  f 7 

aquales,  er  aqualis  efl  multitudo  ipfarii  qua  in  m !, multitudini  ipfarii  qua  in  * p.efl  igitur  ficui  nfiad/  '•» 
fknrad*d,e7’ladi  ungitur  (per  II  quinti) ficut  * a ad  /,,fic  / * ad  }u.  Maior  aut  efl  { u quim  a i ana 
ior  igitur  eflcr  /* quim \*.at/a aqualis  efl  ipfi*x,ip fi* fi.  Igitur  y maior  efl  quim*  fitquod  opor- 
tuit demoflrare.  Eucltd,  ex  Camp.  Propofiito  i. 

I fuerint  dux  quatitates  inequalcs.detrahaturq;  a maiori 
cqualc  minori.donecminus  eo  fuperfit, ac  deinde  d mino 
ri  ipfius  reliqui  xqualc  demat,donec  minus  eo  relinqua- 
tundenuo  quocp  reliquo  primo  gqualc  reliqui  fccudi  do 
nec  minus  eo  fupcrlit,  auferat  & inhuiufmodicotinua  detradtione 
nullum  reliquum  quod  ante  rclicfhim  numeret,inucniatur:eas  duas 
quantitates incommcnfurahiIese(re,necc(Te  eft. 

CAMPANVS.  Simile  huic  propoluir  prima  frprimi  in  numerisSint  duf  quiritares  inpqua 
les  a & b maiora,quibus(fi  fur  reciproca  quoad  poreft  derraftio)no  > 

occurrar  (etiam  fi  infiniries  fiar)  aliqua  quanriras  dcrrasftioneimpe- 
diens.fiueanterelufluni  numerans,  dico  eas  incemenfurabiles  eflir.  f c 
Si  aurem  fintcomnicnfurabi!es,fircomunis  earum  mefura  c.Detra-  y * 

harur  igitur  b ex  a quoties  poreft.fitqj  refiduu  d .quod  refiduu  derra- f ■•*■■■  1 1 ' 

hamrexbquones  poreft,&fir  refiduu  e.Fiatqt  rotirsilta  dcrratfio.quoufqj  ex  alrerurra  duarum 
quantitaru  a & b remanear  minus  c.hoc  enim  necefle  eft  effe  pofsibile  per  prf  cedente,  firfp  hic  e 
minus  c.Cum  igitur  c mefuret  b detrahi  ab  a,8d  eni  a menfurabir  per  conceptione, d refiduum: 
idcoq;  cum  menfurer  d derrad l um  ab  ipfo  b,&  eriam  ipfum  b menfurabir  e refiduum,  fed  erat  t 
minus  c:  maior  ergo  quantitas  menfurar  minorem,  quod  eft  impofsibile. 

EudidxxZmb.  Thorema  a.  P ropofmo  *. 

Si  duabus  magnitudinibus  inaequalibus  expoiitis.fublata  femper 
minore  a maiore  reliqua  minimi  metiatur  prxccdctem,  in. 
commenfurabiles  erunt  ipfx  magnitudine*. 

THEON  exZamb. Duabus enim magnititdimbut inaquahbut exifietibus *,(, y, fi,(f 
exiflente  minore  ipfa  * Cfublata  femper  minore  ipfa*  fi, i maiore yfi,rehqua  nequaqua  me 
liatur  pracedenlem.  Dico  quod  incommenfurabiles  funi  ipfa*C,  y fi,  magnitudines.  Si  enim  * 
funt  comcnfurabiles  metietur  (peri  diffinitionem  decimi ) eae  aliqua  magnitudo  metiatur  fi 
pofiblle  efl, cr  e flo  I cr«A  ipfam  fi  f mittens, relinquat  feipfa  minorem  y f.  fityflpfamC* 
me  t iens  (per  i decimi ) relinquat  feipfa  minorem  * t,c T hoc  femper  fiat,quoadfumpta  fiicrit 
quadamagnuudo  qua  fit  minor  quim  < fiat, er  (.per  praccdentc)fumatur  * * minor  quim  i. 

Quonia  igitur  i tpftm  * fi  metitur  fed  * fi  ipfam  fi  f metitur.  Igitur  i ipfam  fi!meuctur,meti 
lur  aut  cr  tofi  y fingitur  cr  reliqua  y /metietur. Sed  y / ipfum  C*  metitur,  er  • igitur  ipfam 
(imetitursmetitur  autc  cr  totam  * Ac  reliqui  igitur  * * metittur,maior  minori  ,quodcfl  fi  i fi 

x i hnpofiiUm 


1 


•4«  GEIOMET.  EI/HMCHT.  B V C L I D I S 

impofibilc.lpfM  igitur*  f,y  <A,nullx  metietur  mxgnitudo.Ucommenfurxbilengnurfuntipft*i!,yd.Si 
b. ne  igitur  mjgmiu  hnrs  intquxles  exponuntur , xufnxturq;  femper  x mxiore  minar, & rchqux  t-tr.eu 
(recedentem  non  metietur, ipfe  mxgmtuduiei  erunt  incommcnfirxbilesiquod  oportuit  dcmonjbrxre. 

Euclid.  exCxmp.  Propojitio  i. 

Ropofitis  duabus  qualitatibus  inaequalibus  communicari 
tib.  maxima  quatitatecomuniter  eas  numerante  inuenirr. 
CORRELARIVM. 

Ex  hoc  itaq?  manifeftu  cft.qutc  duas  metit  quatitates.maxi 
mu  quoqt  comunitcrabasmcticte  metiri,  i * 

CA.MPANVJ.  Huius demonflrationem , (I i frpnmi  I e. 

noignoras.nopoiesignorare.SienimnuniennoineinquItitatiinomecourrtas.ide  jnfuthic 
& illic  efficies.procdTiis  enim  urrobujj  ide  em.  Eucitd.  ex  Zamb.  P robi.  i.P ropofitio  ^ 

Duabus  magnitudinibus  commefuralibus  datis,  maximam  carum 
communem  inuenire  menfuram. 

THEON  ex  Z amb.  Sint dat* bmr magnitudines  comcnfurabdei 0ifi,CTy,A9quayu minor fit 
oportet  ia  ipfaru  0 fi, et  y,Atma: i ima  comune  inuenire  menfura.  Igitur * * fi  aut  metitur  ipfam  y A^atntut. 

Si  enim  metitur, metitur  aute  eyfeipfam, igitur  0 fi,i pfaruxfi  cjyA  comunis  efl  ditncnfio.Ec  manifc/Ium 
tft  i juod  c 7 maximi  nuor  njntp  tpf a * fi  magnitudine  ,ipfam  0 fi  non  metietur.  N on  metiatur  jutem  * fi, 
ipfam  y A.SubUta  igitur  femper  minore  i maiori  ,id  quod  relinquitur  metietur  quandoq;  praecedentem, 
eoquuipfrxfi^yAfunt  comenfurabilci.cr*  fi  ipfam  • A metiens  relinquat  feipft  minorem 
1 y.at  1 y ipfdm  fi  fi  metiensjclinquat  fe  ipfa  tmnorem , hoc  eft  [*,  at  {0  ipfam  y • metiatur. 

Quoniam  igitur  0 / ipfam  y » metitur ,fed  y % ipfam  ffi  metitur, cr  * ftptur  ipfam  / fi  metit 
tur.  M:ritur  autem  e7  f ripfam,cr  totam  igitur 0 fi  metietur  ipfa  • /.  Sed  « fi  ipfam  A 1 me- 
titur agitur  * / ipfam  • A metteturanetitur  autem  cr  y totam  igitur  y A metitur.  Igitur  , 

" / tpf  ai  * f c Ty  A metietur  agitur  0 fipftrum  0 fi  ejy  A communis  eft  dimenfio.  Aio  quoep  * 
quod  cr  maxima, f enim  non  erit  aliqua  magnitudo  maior  ipfa  0 f,qwe  1 pfas  *C<?yA  me- 
tu tur. fit  iyt  inquam  *.  Quoniam  igitur  * ipfam  0 finetttur.fcd  0 fi  ipfam  • A metietur  Meti- 
tur aute  cr  tota  y «1*7  reliquam  igitur  y t metietur  ipfa  1.  Sed  y • ipfam  {fi  metitur  c 7 «ip 
fum  ffi  metietur  .metitur  ai*t  cr  tora  « fi,cr  reliqua  igitur  0 f metietur  jmaior  minore, quod 
cftfmpofiibile.  Igitur  maior  aliqua  magnitudo  ipfa  0/ tpf  at  *fi  A magnitudines  non 

metietur.  Igitur  at /tpf arum  «fi&yA  maxima  communis  dimenfioeft.  Diufritt  igttur  ma 
gmruduubus  comenf arabilibus  datis  *£&y  A maxima  comunis  dimefio  inuenta  efl  * {quod  ficiffe  opor 

tUit-  CORRELARIVM. 

Ex  hoc  manifeflu  c II, quod  fi  magnitudo  binas  magnitudines  menfa  fuerit , cr  maxima  earu  comunem 
dimenfionem  metietur.  Euclid.  ex  Camp.  Prepofitio  4. 

Ropofitis  tribus  quantitatibus  communicantibus,maxi  4 
mam  cas  communiter  numerantem  inuenire. 

CAMPANVS.  Hrc  ex  terria  frprimi.fic  parer,  ficur  pnrmilTa  ex  fecundaiA- 
i muliy  correlarium  ex  hac  deduces, ur  illic  ex  fecunda  dedultum  eft. 

E uclid.cxZamb.  Problema  1.  Propofitio  4.  * 

Tribus  magnitudinibus  commcnfurabilibus  datis.maximam  ea.  4 
. rum  communem  menfuram  inuenire.  ‘ 

T H E O N cx  Zxmb  Si  at  dxte  tres  mxgniiudines  commrnfurxbilei  *,/,y  .opertet  im 
ipfxri  *,>,)  .in.ximS  comune  mrnfurxm  inuenire. Sumxtur  enim  (per  i dei  imi)  ipfxri  diu 
rum  *J, mxxmx  comunis  menfurx./hq;  ilh  *.  Igitur  a tpfxm  > tui  metitur,  xul  non  mrti- 
tur.metutur  primum.  Qij oniS  igitur  d ip/iim  > metitur  metitur  xuti  cr  ip fm  * C igitur  * 
ipfa  *,l,\oneiitur.  Igitur  Jl ipfxru  *J,y, comunis  dmaijio  rft  .Et  mxmfifttm  quid  mxxi- 
mx,mxiarnxq;i}uxm4mxgni:uJo.ip[ts*,/S,?,nonmetictur.Sicnimpoliibilc,metiaturip- 
(m  *,t, ) .mcgiutudine  4 mxior  ipfx  i.E t quomx  i ipfxi  *J,y, metitur, metitur  cr  ipfxs  •/, 
cr  ipftru  igiturtf  mjximS  comune  mefmrx  metietur  J>oe  efl  ipjxm  Jl, maior  uiJrbcet  mi- 
nore,quod  eil  impetibile.  Njn  melixturum  d tpfxm  yudico  quod  cbmenfurxbiles  funt  ipfe  * f , A 
y a.Qjom.m  erum  commenfurjhles  funt  ipfe  *,S,y, metietur  em  xltqux  wugmluio.que  u idelicet  cr  ip- 
fm  *,/,mciictur,quxrc  cr  ipftrm  *J,mxx.m*m  communem  menfurxm  Emetietur  ( per  ccrrcltrium 
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preeedentis)  metitur  autem  er  t,quafedilla  aliqua  magnitudo  metietur  ip fit  )>  4.  Comntcnfurabilcs  igi- 
tur ftuu ipf e y,A.Sumatur(per  j decimi)  eurum  communis  maxima  dimenliofttcp. Quoniam  igitur  1 I- 
famA  ruentur. fedA  ipfas  «,$,mctitur,Gr  t igitur*,  C,  metituranctitur  autent  c Vy-lgitur  1,  ipfaru  e,  fi, 
y, communit  cfl  mefura.Dico  qubdcrmaxima.Sienim  poftibilrjit  magnitudo  f, minor  r 
quam  htr.eti  uurij;  fspfatufiy£t  quoniam  fipfas  *,fi,y, metitur, metitur  cnpfas  *£:el 
■tpfarum  igituru((pcrprecedem  correUnum ) maxima cbmunc  menfuram  medetur. 

At  ipfaru  *,(, maxima  comunismenfura  eft  A.igitur  f ipfum  ut  metitur,  metitur  uutern  et 
7.  igitur  ftpfas  y Jl  metitur,  ©•  ip  furum  ergo  y,  ut,  muximum  commem  menfurum  (per 
praecdens  correUnum)  metietur  f.maxmu  u ero  communis  menfuru  ipfurum  yS,rfti, 
igitur  (ipfatu  t metitur  muior  minorem,  quod eft  impofiUile.  1 pfi  igilurinugiutudine  1 

muiorutiquumugtiitudoup[us*,fi,>,nomctitur.lgitur<,ipfurii*,l,->,muximucoi>iums 

eft dimcfioptso  metietur 4 ipfd y.Si aut mettutur,ipfu eft A.Trtb.  igitur  magmtudimb. 
eomenfurabiltbJatts,  muximu  commis  eurii  dtmejio  mueta  eft,  quod /icere  oportebat.  * ( y A > 1 
COR  R E L AR  1 V M.  Ex  hoc  proinde  maniftftu  eft,  ^ fi  magnitudo  tres  magnitudines  rr.cn fu 
Herit,crmax;mam  quoq;  eurum  cbmuncm  dimeisfionem  metietur:  Simihtcrcfi  tyin pluribus  er  commu 
Itis  muximu  menfuru, e?  fubittdecorrelurmm.tnucmetur.  Euehd.cx  Cump.  Prcpo/itio  j. 

Ium*  ■.rrs^Mnium  duarum  quantitatum  communicantium  cfl  pro* 
portio, tanquam  numeri  ad  numerum. 

C A M P A N V 3.  Sint  dux  quantitates  a SC  b, communicantes.  Dico  quod  carQ 
proportio  eft  ficui  alicuius  numeri  ad  alium  numerum.  Sit  enim  c maxima  quali' 
hras  communirer  menfurans  .1  8i  b reperta, uc 

docer  fecunda  huius,  quxmcnfurer  a fecundum  nnmrmm  f , _ _ * i ... 

d, &b  fecundum  numerum  c,  eritqj  a. id  c ut  d ad  umrarem,  e 

co  quod  ficur  a eft  multiplex  c,  ira  d eft  multiplex  unitatis  ac  ' f,  • ' 

c ad  b,ur  uniras  ad  e:  quoniam  ficurceft  fubmulriplex  b,  ita  * ■ ■■  •*  « •» 

unitas  eftfubmulriplex  e, igitur  per  xqu3  proportionalirate  a ad  b,ur  d ad  c,quod  eft  propofitiL 
EucUd.ex  Zxmb.  Theorema  j.  P ropofitio  5. 

r Commcnfurabiies  magnitudines,  adinuiccm  rationem  habent 
quam  numerus  ad  numerum. 

THEONot  Zamb.  Smt commcnfurabiies mugnitudinrs uf.Xjfto quod a ed [rationem hebet, qui 
numerus  tsd  numeru.  Qiiomi  enim  commcnfurabiies  funt  * (,  metietur  eat  aliqua  ma- 
gnitudo,metiatur  er  efto  y.Et  quot, et  y ipfum  « metitur, Id  unitates  fini  in  A, quoties 
uu>  y ipfum  (■  metitur , tot  unitates  fuit  m •.  (Quoniam  igitur  y ipfum  a metitur  per  eat 
<ju<  m at  funi  unitates , c r utut  st  mciiiur  ipfum  di  per  eas  qua  in  ipfo  funt  unitates , x- 
fttte  ‘gttur  unitae  ipfum  at  metitur  numerum,  c r y magnitudo  ipfum  •,  eft  igiturjicut 
} ad  «r./ic  cfl  unitas  ad  A, contra  igi iurfpcr  cerrdanum  4 quinti)  ficut  a ady,fie  A ad 
unitatnv.Rurfus  quoniam  y ipfum  f metitur  per  cai  que  m ,funt  umtatet,mctiturau- 
tem  et  unitas^  ipfum  i per  eat  que  m eo  funt  unitalet.equngilur  unitas  ipfum  i metitur, 
cry  ipfum  .'Eft  igitur  (peridem)ficutyadfi,fic  eft  unitas  ad  t.  Patuit  autem  quod  a 
ficut  uadypcdl  ad  unitatem,  ex  equuli  igitur  (per  „ quinti ) eft , ficu  • ad  fi, pe  eft  A 
numerus  ad  < nm.nerum.Commcnfurahles  igitur  magnitudinis  a f,admuicem  rationem 
habent, quam  numerus  A ad  numerum  r.quod  oportebat  demonftrare. 

E uefid.  ex  Cump.  Propofitio  6. 

‘BS^Ifuerinto^xquantitatesquaru  fit  proportio  unius  ad  altera 
Bo$tacti  numen' ad  numeru.eas  duas  comunicates  efle  ncccflc  eft, 

CAMP  AM  VS.Hjfceftcouerfiprioru.ut  ftfttaad  b w 

ficut  numerus  e ad  numeru  d,  ctu  t dux  quatitares  a & b cornum  — * 

canres.Sir  enim  e roricsmcnfurSsb.quories  eft  uniras  ind.&ro»  ( . « f 

fies  menfurSsf, quoties  uniras  inc.  Cfi ftngirurfadeut cad um  e 

tarf , ac  e ad  b ur  uniras  ad  d,erit  per  xquam  proportiouaJitatem  r . • • 

fad  butcadd,  quareeti.im  uraadb.  Igitur  per  primam  partem  — ■ ■ h % •• 

9 quinri.f  eft  xqualis  a.  Ciim  itacp  e men  furet  f.per  coceprio  nem 
mcnfurabita:igitur  a & b communicantes.nienfurabat  enim  Si  btquod  eftpropofiruni. 

. Euclid . ex  Zdorth.  Theorema  4.  P repolit  10  6. 

binae  magnitudines  adinuiccm  ratione  habuerint  quam  nume 
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rus  ad  numrrum.comincnfurabilcs  erunt  ipfx  magnitudines. 

THEO  Nor  Zamb.  Binaenim  magnitudines  a,  fi,  adinuicem  ratione  habeant, quam  numerus  A ad 
Humerum t Dico  quid commenfurabtlesfunt ipfa  afimagnttudmes.Qjiotenmfuntlnipfof  umtatcsjn 
tot  aquales  Juuiatur/per  9 fcxti)  ipfa  a est  uti  rarum  aqualis  cfio  j.Qgot  <tmm  unstamfunl  im.exto 
tidcm  magnitudines  ipfi  > aquahbus  componatur  /.Quoma  igitur  quot  / unt  unitates  m Ipfa  Ajot  magni- 
tudines f ot:  cr  in  ipfa*  aquales  tpfiy  qualis  igitur  pars  cft  umtai  tpjrn  A. talis  pun 
r!i  crripfr.it  *■■  tfl  igitur  ficut  y ai  «,fic  • uniutud  i pfum  A Metiturautem  * unitu 
ipf :m  * ««nurum,  metitur  igitur  ©■  y ipfum E t quonii  rfl  ficui  y ai  *,  fic  eftu  uni 
tasainumeruii  Ater  contra  (p-.tr  correUrmm  + qumtl)  ficut  eji*  ai y,  fic  rft  Anu- 
mrut  4d  . unitatem.Rurfus  quoniam  quot  unitates fuit  in  , (olfiat  & i»  ‘pfd  /aqua 
Io  magnitudines  ipfi y:e)l  igitur  ficu  y ai /Jic>  unitu  ad  /numerum  Patuit  aum  et 
fient  U ad  J,fic  est  A ad  unitatem  «.Er  aquali  igitur  (perii  quinti)  esi  ficut  * ai  /Jlc 
tfi  A ai  i. Sci  ficut  A ai  i ficeta  ai  f. Igitur  ( per  i . quinti)  et  ficut  a aifficeficr  * 
ai  /.igitur  a ai  utranq ; ip forum  (, /eandem  babet  rationem, aquatu  (per  ? quinti)  igi 

tureti/ipfi /.metitur  autcmyipfam /.metiturigitur  crtufei  er  ipfama.lgitur  yip- 

f u a,(,mctitur.CommcnfurabiUsigiturefl  a ipfi  (Si  bina  igitur  magtitudmei  adinui 
enn  rationem  habuerint  quam  numerut  ai  numerum,  commenfurabilctfunt  ipfa  ma-m 
gnituitnerquoi  erat  ofienienium. 

C ORRELARIV  M-Hx  hoc  proinde  manififtum  eft.fi/uerintbininumeri  A, e,  er 
reaa  linea  ficula, quod  datur  vfiftu  eji  pof.tbtle  ficut  numerus  ad  numerum  fic  retia  Ii 
ttea  ai  retiam  lineam.  Sr  autem  ut  tpfarum  «,/, media  proportionalis  fumpta  fuerit  ficut  ( 
erit  ficut  * ad  /,f,c  quod  ex  ipfa  «aitiquod  ex  ipfa  Cfoc  eji  ficui  prima  a ad  tertiam /fic 
quod  a prima  ai  ii  quod  ex  fecunda  fimtlcfimlitcrq,  (cfmptim(pcrcorrelanum  t9fe. 

«0  Sed  ficut  a ai/ .ficcflA  numerut  ai  i numerum : fit  igitur  ficut  A numerus  ai . nu me- 
rum.fic  quod  ex  artit  a linea  ai  ii  quod  ex  f retia  Irnea. 
alite  RiJon  oflenicrc.  Bine  ernm  magnitudines  *,(,  aimuicira. 
tionem  habeant, quim  numerus  y ai  numerum  Aulico  quod  ipfa  magnitudi- 
nes fnnt  comenfurabiles.Quot  enim  funt  inipfoy  unitates,  m tot  aqualia  ii-  . 

•udatur  «,cr  uni  cari  aqualis  cflo ,.  Eri  igitur  ficut  unitas  ai  y numerum, 
fic  eji,  ai  «,ol  aut  «r fient  y ai  A, fic  « ai  f:  ex  aquali  igitur  (per  1 1 qumii)tft  ficut  unitat 
ai  ipfum  A numerujtc  rft,  ad  f,  metitur  tute  unitas  ipfum  Atmetitur  igitur  i ipfum  fi me . 

: •“""‘«T  xfluomi  oMatyfmn  I.  Igitur . utranq,  ipfaru.,l,meti,ur.lpfa  igitur  njag 
; , mmfurabiasfuntyO-iipfarucomunisrlliimenfio.  Eudii.exCamp.  Vropofit.i. 
y a Mmu  duaru  fuperfiderii  quadrataru.quarum  latera  in  15'  < 
em  gitudme  comunicant.eft  proportio  unius  ad  alrera.tanqj 
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numeri  quadrati  ad  numeru  quadratu.  Si  uerd  fuerit  pro 
portio  iuperficici  qtiadratar  ad  iuperfide  quadrata,  tanen 

nronnrf ir»  num»ri  m.m  . J 


■ proportio  numeri  quadrati  ad  nu' 
meru quadratu, erut  latera earu in  logitudine 
comunicatia.  Quod  fi  fuerit  proportio  luperfi 
dei  quadratae  ad  fupcrficic  quadrata,  no  uelut 
numeri  quadrati  ad  numeru  quadratu,  latera 
earum  erut  in  longitudine  incomcnlurabilia. 


r C IT™  N VS' *®ib du* Iin<* quadrarx.quarii quadrata  g b.... 

Jintcflld.Dicoquodiia&bcflmunicantinlongirudinc.crirpro-  «....  f.. 

■tn^mtri^“drariadn“m"“qujdra'fl-&fcon“^oSi>“tP«>POrtiocJdn5 
q-afra,"  ad  "“"f™  qu»drJlu,a  4C  b rrut  incomcnfunibilci  in  logitudinc.K  ecS 

ennlr  i / argun,f,“  "°n  proponir.Primtim  paro  Itc.Si  a Ii  b communi- 

CantinJogltudmc.ipfjrocrf  erufinnrr»f>rtrrtrtnj.W..ft.-r.  a. e --  - et  < 


«nt.nUom.dimu  c 6 V M 1 ,,0,,ProPon,r,inmumParcf,,^5ia«bcoinmum- 
J? p„, ?? ^nCl'Pf,cP"l  "“J'n  pcopomoncduoru  numeroru  quj  fint  e & f.quorB  quadr* 

cad d cficuidola fad d’5f?' a ad biP™?0010 duplicata po-  ,1  fexn  Icquirur niTu  «il 

taddc,ficutdcoaadf,dupUcan,fcdcuani,pariioftaui,gadh,utcadf  dupbcataicrgocadd. 
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ficut  g ad  h,  quod  efi primum.  Secundum fic.Sitcadd.fkiitgnumenisquadranis  adii  numerii 
quadrarum,  dico  quod  a & b erunt  in  longitudine  communicantes.  Cum  enim  fit  c ad  d.ut  a ad 
b.duplicara  per  tS  icxri,&  gad  h,per n oltaui  ut  c ad  f ad  g duplicata, quare  & fimpla  a ad  b, ficut 
fimpla  e ad  f, per  6 igitur  funta&  b communicanrcs,quod  eft  fecundum.  Ternum  uero  paret  ex 
primo  a deftru<ftione  confcquctis.  Similiter  quartu  patet  cx  fccudo,a  deftru&ionc  cofequemis. 

CAMPA  N 1 additio.  Ex  tertia  parte  liuius, nota  diametrum  efTeincommenfurabilcmcoUjr. 
Cum  enim  fit  quadrarum  diametri  duplum  quadraro  colir,  dupla  uero  proportio  non  fit  ficut 
numerorum  quadratorum. fequiturdiametrum  efleincemmmfurabi» 
lem  cofhr  in  longitudine.  Alioqui  ciiin  quaternarius  Hr  numerus  qua- 
dratus.cHent  omnes  pariter  pares , quadrati,  etiam  alq  infiniti,  qui  non 
funt  quadrati.Ducic  autem  Ariftoteles  ad  iftud  uiconueniens,  fi  diame 
ter  ponatur  commeniurabilis  cofnr,  quod  imparnumerus  erit  aqualis 
pan,quodfic  patet.  Sit  enim  diameter  ab  comenfiirabilislareriac,  erit 
que  per  s a b ad  ac,  ficut  aliquis  numerus  ad  aliu.  Sinr  ergo  hi  numeri  e 
&'f.quifint  minimi  in  fua proportione, en tepob hoc alrcrcoru  impar. 

Si  enim  urcrqucpar.uon  erunt  minimi,  quadrati  quoque  eorum  fintg&  h:  fi ergo  ccfi  impar» 
. eritqudqucexjononigimpar,  firira- 

que  k duplus  ad  h,ent<pk  ex  diffinirio  e...  f. ... 

nepar.Qi)!aiginirabadacurcadf,e«  g Ii 

rit per t lexti, & 1 1 o<ft.iui quadratu  ab  k 

ad  quadrarii  a c ut  g ad  h:cft  iruq?  g du' 

plus  ad  li.fic  enim  eft  quadratum  ab  ad  e..  1..  f 

quadratum  a c.perpenultimam  primi.  m..M  k h .... 

Er  quia  cnS  k efl  duplus  ad  Ii,  fequirur 

per  noni  quinti, utputa  g numerus  impar  Itr  f qualis  k, numero  pari.  Quod  fi  e «qualis,  f im- 
par erit  proportio  f ad  dimidium  e quod  fi  1 1,  ficut  a cad  dimidium  a b , quod  fit  a d : ideo  erit 

proportio  quadrari  a c ad  quadrarum  a d.fTcur  proportio  numeri  h qui  eft  impar, per  jo  noni  ad 
quadrarum  numeri  I,qui  fir  m,cui  k ponarur  efle  duplus,  eritep  k per  diffinitionem  par-  At  quia 
quadrarum  a ceft  duplum  ad  quadratum  a d per  pcnulrimam  pruni, enr  b duplus  ad  m,cumtp  k 
ftf  etil  duplus  ad  m.crir  per  9 quinti  numerus  impar  b f qualis  k numero  pari:quod  eft,ppofittS. 

Sequentia  d uo  ex  Zamberro  Theoremara,in  Campano  niliil  rcfpondens  habent. 

Euchd.  exZamb.  Theorema  f.  V.opofitio 7.  Conucrfa qtiint*. 

7 Incommenfurabiles  magnitudines  adinuiccm  rationem  non  ha/ 
bcnr.quam  numerus  ad  numerum. 

THEONrx  Ztmb.  Sint iiKommenfwrjbiles  mignituiinet  «/.Dica  quii ttiC rationem  non ha- 
Ict  quam  numerus  ad  numerum.  Si  enim  habet  * ad  fi  eam  rationem 

quam  numerus  ai  numeru ,comcr. fur abilii  erit  *ipfifi(perfextamdc  Rr.  «<»  * 

cimi ) Non  e fi  autem  :igitur  /cad  fi  rationem  non  habet,  quam  nu  me-  Rei  jT  fi 

rus  ad  numerum . Incommenfurabiles  igitur  magnitudines  rationem  ’ 

non  habent  adinuicem,qium  numerus  ad  numcrum:quod  oportuit  danonslrajf  r. 

TZuclid.  ex  Zamb.  Theorema  6.  PrcpoJitio8.  Conuerfafcxtr. 

• Si  bina’  magnitudines  adinuice  rationem  non  habuerint,  quam 
numerus  ad  numeru,  incommenfurabiles  erutipfa: magnitudines. 

T HE  O N cx  Ztmb.  B int  enim  magnitudine!  «,£  adinuice  non  em  bab eunt  et 

ratione.quamnumeruiainumerum.Viico  quii  ipfa  f,magnituiines  fune  ineo  • I 

menfuraiilet.Sienim  commenfurabilit  efl  « ipfi f arationem  habebit  qu  m nume  >.  — * < 

russi  numerum  ( per  decimam  quinti)  non  bibet  tutem.  Incommenfurjhlci  igi- 
tur [unt  tpfx aJt.magnitudmcs.Si  bint igiiurmagniludinet,cr quajequuntur rehquf.quoi erateflenden 
ium.  EncM.fxZamh.  Theorema  7.  Propo/1110  ». 

9 K longitudine  cSmcnfurabilibus  redis  lineis  quadrata.adinuice 
ratione  habent  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.  Et 
quadrata  adinuice  ratione  habetia  qua  quadratus  numerus  ad  qua' 
draiumnumcru,lateraquoq;habcbuc  Iogitudinc  comenfurabilia. 
A'  longitudine  uerd  incommcnfurabilibus  redit  lineis  quadrata 

adinuiccm 


t 


If>  GEOMET.  ELBMEMT.  EVCLID1* 

adinuicem  rationem  non  habenr,quam  quadratus  numerus  ad  qua 
dratum  numerum.  Et  quadrata  adinuicem  rationem  non  habentia 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, necp  latera  ha' 
bebunt  longitudine  commcnfurabilia. 

T H E O N ex  Ximb.  Sint  enim  h longituJinccommenfitrtbiUl.Duo  quod qiudrdlumquod  n * 
di  ii  quod  ex t fi  quadratum  ratione  habet , qua  quadrat  ut  numerus  ad  quadratu  numerum . Qnonid  ent  m 
comenfurabilis  efl  a ipfi  fi  logitudmc  igitur  * ad  fi,ratione  habet  qua  numerus  ad  numeru  (per  % decimi) 
babeat,inqua}quam  y ai  A.Quonii  igitur  efl  ficut  * ad  fifite  efi  y numerus  ad  A numerum,  frd  ipfius  qnt- 
dem  a ai  fi  sationis  dupla  efi  ipfius  • quadrati  ai  ipfhs  (/juadratu  ratio  ( fimiles  namq;  figar*  (per  19  [e* 
Xti  CT  per  correlarium  primis  10  fexti)  m dupla  funt  ratione  fimilis  rationis  lateru ) ipfius  autem  y nume- 
ri ad  A numerum  rationis, dupla  efl  ratio  ipfius  y quadrati  ad  ipfius  A quadratu  (binoru  etenim  quadrato 
rum  numerorum  ( per  u 0 flatu)  unus  me  dius  proportionalis  e fi  numerus, 
tj  quadratus  ad  quadratum  duplam  rationem  habet  quam  latus  ad  latus ) 
ejl  igitur  ficut  quadratum  quod  ex*  ad  quadratum  quod  ex  fi,  fic  ej  ex  y 
numero,  quadratus  numerus  ad  eum  qui  ex  A numero  quadratu  numeru . 

ALITER  idem  demenfirare.  Qnomd  enim  commenfurabilis  efl  * 
ipfi  fi,ratione  habet  (per  s decimi)  qua  numerus  ad  numeru,  habeat  au 
temquam  y ad  «fl,c ryfeipfum  multiplicans, efficiat  • jpfum  autem  Jmid 
tipltcans, efficiat ipfum / ad  A,fapfum  multiplicas, efficiat  ipfum  *.  Quo 
ttiam  igitur  y feipfum  multiplicans  ipfum  effecit  t,  at  multiplicans  ipfum 
A ficit  ipfum  fiefi  igitur  (per  1 7/rpnmi)  ficut  y ad  A, hoc  efl  ficut  * ad  fi, 
fic  e fi » ad  f.  Sed  ficut  * ad  C,  fic  id  quod  ex*  ad  id  quodfub  *fi(perife- 
xti)Efl  igitur  ficut  quod  ex  * ad  td  quod  fit  fub  *,fi,pc  t ad  f.  R urf as  quo 
mi  y ipfum  A multiplicans  ipfum  effiat  f,  A aut  e multiplicans  ipfum  effe  ■ 
tit  fugitur  (per  ryfeptimi ) ficut  y ad  A,  hoc  efi  * ad  fi  fic  efl  f ad  u. Sed  fi 
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cut  * ad  fi  fic  efi  quod  [ub  * ,fi,ad  id  quod  ex  fi, e fi  igitur  ficut  id  quod  fub 
*,fi,ad  id  quod  ex  fific  efl  fad  *,  Sed  ficut  quod  ex*  ad  td  quodfub  * fi, 
fic  t adf.cx  * quali  igitur  (per  11  quinti  ficut  quod  ex  * ad  td  quod  ex  ( fic 
efit  ad  fxfl  autem  uterque  ipforumi,r,  qujdratin,i  quidem  ab  ipfoy,  at  " ^ v 

* efi  ab  ipfo  A.Q* odiguur  ex*  ad  id  quod  ex  fi, eam  habet  rationem  qui  ' 
quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru : qued  t pertebat  demenfirare.  1 .. 

Sed  um  ejio  ficut  quadratu  quod  cx*adtd  quod  ex  fi  fic  qui  ex  y qua  % 

iratus  ad  eum  qui  ex  A quadratum.  Dico  quod  * ipfi  1'commcnfurabihi  e fi  longitudine.  Quoniam  enim 
efl  ficut  quadratum  quod  cx  * ad  td  quadratum  quod  ex  fi,fic  qui  ex  y quadratus  ad  eum  qui  ex  A quadra- 
tum,frd  ipfius  quide  quadrati  quod  ex  * ad  id  quoi  cx  fi  ratio,efi  dupla  cius qur  efl  ipfius  * ad  C, quadra- 
ti aut  qui  ex  y numero, ad  eu  qut  ex  A numero  <ruadratu(per  * 1 oflaui)  ralio  dupla  efl  1 itu  rationis  qiu  efl 
ipfius  y numeri  ad  ipfum  A numeruiefi  igitur  ficut  * ad  (fic  efi  > numerus  ad  A numeruJgttur*ad  (ciha 
bet  ratione, quam  y numerus  ad  A numeru. Commcnfwrabihs  efl  igitur  (per  6 decimi ) * ipfi  fi  longitudine. 

ALITER  idem  demon  Arare.  Sed  habeat  tam  quod  cx  *ad  td  quod  ex  S,  eam  rationem  qui  qua- 
dratus numerus  1 ad  quadratum  numerum  ».Dico  quod  commcnfurahlis  efi»  ipfi  fi. S t enim  ipfius  * Utut 
ydpfius  autem  *fitA&y  ipfum  A multtplicans  ipfum  efficiat  f.lpfi igitur  «,/,*, continue funt  proportio* 
nalcs , \n  ea  qu * efi  ipfius  yalA  ratione  (per  17  cr  i*  fepttmt)Et  quoniam  eorum  qua  ex*  efi,  medium 
proportionale  efl  id  quod  fub  *( (per  17  fexti ) cr  ipforum  • * ipfe  /;  efi  igitur  ficut  quod  ex  * ad  id  quod 
fub  *,(,  fic  1 ad  f ficut  autem  quod  fub  *,fi,ad  id  quod  ex  Cficf 

ad*.Sedficutquodcx(adidquodfub*,fiJiceft*adfi.lgitur  *Rf.  _ f Rr.  9. 

m cr  / commenfurabilu  funt,rationem  etenim  babcnt.quam  numerus  1 ad  numerum  /hoc  efl  yoa*, quod 
oportebat  demonflrare . Sed  tam  incommatfurabths  e flo  * ipfi  i longitudine : dico  quod  quadratum 
quod  ex*  ad  quadratum  quod  efi  C eam  non  habet  rationem  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nu 
merum.  Sit  enim  quadratum  quod  ex*  ad  quadratum  quod  ex  ( eam  habet  rationem  quam  numerus  qua- 
dratus ad  numerum  quadratum,commenfurabtlis  erit  * ipfi  fi,  non  efl  autem.  Igitur  quadratum  quod  ex 
*yid  id  quadratum  quod  cx  fi  (per  procedentem)  eam  non  habet  ratione  quam  quadratus  numerus  ad  qua- 
dratum numerum. 

Rmfus  quadratum  quod  ex  n ad  id  quadratu  quod  ex  ( rationem  non  habeat , quam  numerus  qtudra- 
> tus  ad 


• t E t B f R B fi  2 i M V 1 _ 

kK«{  mimrim  qtudntum.  Di  eo  quod  ineommenfunbtlis  tfl  * ipfi  t loitgiluJine.  Si  enim  finit  commi 
funbihi  « ipfi  f .quidntum  quod  ex  * id  qiudntum  quod  ex  f,  eum  ktbebit  r itione  quum  nummis  qm 
deitas  ud  numerum  quidntum, non bitet  autcm.lgitur  cmmenfunbtVs  non  i fi  «ipfi  f,  longitudmeAn- 
tommenf unbilis  igitur  e fi  m ipfi  f longitudine . A ‘ longitudine  commenfuribilibus  igitur  qutduu,  ej 
que fequuntur reltquitquod dcmondnfie cporUut.  CORREUHI  VM. 

Et  manifclf  um  eft  ex  his.quod  longitudine  commenfurabiles  rea 
2tacJinca:,oiTmino  funt  potentiaiqusc  autem  potcntia.non  omnino 
longitudine:  longitudine  uerd  incommenfurabiles.non  omnino 
potenriarquae  autem  potentia, omnino  & longitudine. 

Quonitm  enim  ex  longitudine  commenfurtiilibus  redis  Irneis  qualnti  ntionem  bibent  quia  que- 
drttus  numerus  id  quidntum  r.umerum,it  que  [itionem  bibent  quum  niimerui  id  numerum,  comam- 
fuTibilu  funt  (per  6 decimi)  longitudine  igitur  commcnfurditcs  rede  linee,  non  fotum  tono,  iufincfu.lt 
tommenf unbileifid  cr  potentu.  Kurfus  quonii  queam  q,  quednti  ntionem  bibent  quum  nummis  al 
numerum  eommcnfunbilufunt  (per  6 icctmi ) ttquitenus  ntionem  bibet  quam  quidntus  numerus  ii 
numerum  quedruum  eorum  liten  longitudine  commenfunbilii  funt,  queeunque igitur  quidnuntur 
nenr non  bibent  quim  quidntus  numerus  id  quidntum  numerum,  (ed  fimplnit  er  quem  aliquis  numerat 
td numeri, ebmrnfunbilii  potentu  quide bibent  liter i, non  m ite tylongitudine.Qntre lonptueUb qui 
dem  comenfunbiles  rede  linee, omnino  crpotetinque  iilt  poteliimn  omnino  12 guu<Une,mfi  naastZ 
bduer.nl  torum  quidntt  quim  quidntiis  numerus  id  quidntum  numeri.  Dico  um  q/iod  cr  que  iom- 
gitudincinco:nmci[uribJes,:tonomnino  cr potentii  Qu  in  laquidi  qusdrittcommaifunb:l:.:,pcfiunt 
ntionem  bibere  non  quide  qiu  quidntus  id  quidnlu,  [ed  fimpliciter  qui  iliquis  numerus  id  r. umeri, 
Orobtd  potentu  comineiifunbtlu  liten  bibebunt,  cr  longitudine  incommenfuribilu . Quire  que  Ioni 
ptudine  incommenfur  abdes  redelwee.non  omnino  ej  potcntii-Scd  longitudine  exifientes  incommtid » 
nbtlci  pojjjnt  cr  potentu  efie  iacommenfunbiles,fieorum  quidnta  [uni  imommnfunbilu.  Qgeiu- 
tem pol emuincomntcnfieribile!. omnino  et  Longitudine  incommenfur ubilcs.Si  enim  longltudir.ccommert 
[arabiles  fuerint,  erunt  quoq;  cr  potem  ii  cmmenfunbilet.  Supponuntur  tutem  cr  incommenfunbtlts, 
quod  efi  dfurdum  Que  igitur  potentii  incommetifudibileiiomnino  cr  longitudine. 

Euclid.exCamp.  , Propofitiot. 

|1  fuerint dua:  quantitates uniquantirati communicantes, 
ipfas  quocj?  inuicem  commeniiirabilcs  cfle  necciTe  eft. 

C A M PA  N VS.  Sit  urraque  duarum  quantitatum  a X b, communicans  quan- 
titati c.dico  a & b cflc  cotnmffurabilcs.Eft  enim  per  j.aad  c, ficui  nummis  ad  nu- 
merum, fimiliicr  quoque  per  eandem.c  ad  b, ficur numei us  ad  numerum.  Sitita- 
que  numerus  d ad  numerum  c.tiqir  a ad  c,numerusfp  f ad  nu- 

merug,  ficur  c ad  b.  At  proportiones  qux  luntd  ad  c&fadg,  — , 

comitietur  in  tribus  terminis  qui  funt  h,U,l,ur  docef  4 o iftaut,  . - - r 

crittp  per  xquam  proporrionalirarem  a ad  b,  ficut  h numerus  t- 

adi, numerum, per  6igirurfunta&bcommmunicantrs, quod  , 1 

cftpropoiirum.  £ • ■ • « 

CAMPANI  tddttio.  Exhacquoqj  fequitur,  q>  fi  fuerint  dux  » 1 * 1 Jc  • * • 

quantitates  (ibi  inuicem  communicantes,  cuicunqtun.*!  carum  }»•■  / •« 

communicat,#  reliqua  cuicunqr  una  non  communicat, nec  re  g ■ a 
liqua.  Sitit  enim  dux  quantitates  a & b communicantes : pona 
furip  quxlibet  quiritas  qux  fit  c, cum  qua  communicet  .a,  dico 
q»b  comuntcabit  c3  eade.quod  ex  haco£taua  paret cu  utruncp— 
carum  communicer  cu  a ex  hypothefi.  Quod  fi  iterua#  bfint 
communicanres  ur  prius,  ponatur  cquxlibcr  quicjtare cu  qua 
non  communicet  a,dico$b  non  communicabit  cum  eadem. 

Sienim  ccomumcarctcu  b,cum  a quoip  per  hypothefin  communicetcu  eodeb.effenr  per  hanc 
ollauam  a c communicantes  fed  politum  erat,  quod  non  erTencquarccoftar  quod  diximu». 
Eudid.cx  Ctmp.  Propofitto  9. 

J Ifuerintduac  quantitates  communicantes,  toruquoqtcx ei» 
j confedlum  umep  carum  erit  comunicans.  Siucrofiicritrotu 
11  utriq?  commenfur*bilc,erunt  ambae  commenfurabiles. 

CAMPANVS, 


"flu 


jr 


i 
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1 1%  arithmet.  elememt.  evclidis 

C AMPANV5.  Sinr  dux  quantitates  a & b eo  rumen  Curabiles,  dico  totfi  ex  cis  compolTnim 
quod  lir  c.utriqr  earfi  efle  commenfurabiIc,&  cconucrlo.  Adhuc  quorp  fi  torum  ex  eis  compofirii 
uni  earum  communicer.dico  quod  cSmunicabir  alteri,  & ipfx  fimiUrcr  inter  Tceriam  communi* 
cabunr.Idem  quoqj  in  contrario,  fi  enim  a & b finr  in  communicantes , dico  quod  c urricy  rarum 
erit  incommunicans:  Si  econuerfo,fic  alteri  earum  fit  incommunicans, erit  quoque  incommuni 
cans  Si  altcri,&  ipfx  eri  ani  inter  fe.Sinr  itaque  primum  a Si  b . 

communicares, firq?  earum  communis  menCura  d,  qux  cum  a 
urranq;  carum  numeret  per  conceptionem  fimilcm  antepes  t 

nulum  xfeprirm.n  uni  crabir&c,  quare  per  diffinitio  ni*  cco-  11  1 1 1 ~ r 1 

municabit  utriqj  earum  Ccilicct  a & b.  Econuerfo  quoque  fi  r-  - t 

< communicet  utrique  earum.fit  omnium  commuhis  tncnfura  d, confiat  itaque  per  diffinitione 
at  Si  b communicari  res  efTe.Scd  communicet  c cum  altera  earu  qux  fit  a, dico  quod  communica^ 
biteum  b,&  a etiam  & b communicabunt  adinuicem:  fit  enim  deommuuirermenfuranse  & a. 
Quia  igitur  d menfuratrotum  Si.  detraftum.perflenccprionem  ipfamenfurabitrefiduum  uide* 
licet  b,per  diffinitionem  ergo, Si  c communicat  cum  b,& a comfnunicar  quoque  cum  b. 

CAMPANI  tddttio.  Si  autein  a & b fint  incommunicantes.enr  c incommunicans  utrique  ea* 
rum.Si  enim  cum  urraque  leu  etiam  cum  altera  earum  communicaret.fifipfx  communicarent 
adinuicem  quod  eft  conn  a liypothefin. Similiter  quoque  econuer  fo  fic  eft  incommunicans  urri 
que  earum,leu  etiam  alteri  carum,  erit  quoqueincommmudtsrcliqux,fl£  ipfx  inter  fe,  quod  pa 
lim  eft  ex  pnrdcmoriftratis.i  dcftru&ione  confcquentis. 

ExliJ.ex  Cmp.  Propojitioto. 

Mnium  quatuor  quantitatum  proportionalium, fi  fuerit « 
prima  communicans  fecundae, tertia  quoq;  erit  commu- 
nicans quartae.  Si  ucro  prima  incommcnfurabilis  fuerit 
fccundx,tertia  cjuocp  incommcnfurabilis  tritquartae. 

° P,A„ N V *•  Sinr quatuor  quAritares  proportionales  a.b.c,  d:  dico  quod  (I*  communi- 

< quoqi  communicabit  cum  d in  potentia  tantum:  ucruntamcn  it * 

lud  non  proponit  autor.quia  facili!  patet  ea  denioniiratione  prio  b' 

rum.  Si  enim  a communicat  cum  b.erir  perj  a ad  b.ficur  numerus  ' — • 

ad  numerum, fit  ergo  (icut  e ad  f.  At  quia  per  hvpothefin  a ad  b.fi  ' — i — -c — _ 

cutcad  qdiciit  numerus  ead  numeni  f.per  6 igitur  eft  c commu-  d 

fiicans  cum  d:qtiod  eft  primum.  Secundum  patet  exprimo;!  de-  c 

ftrufuone  conlequenris.  St  enim  a eft  incommeiurabilis  b.opor-  “ ' * * * * * 

tetcefTcmcommeiirurabilemd.namliefleteicomenfurabitfs.ciimfitutcadd.iicaadb  nerh» 

'fistpc  priinam  partem  a communicans  cum  b:  fcd  non  erat.  Qpare  conflat totum 
quod  proponit  auror.Qyod  autem  adiunximus.uidclicctqudd 

fi  a communirer  cum  b in  potentia  tantum, c communicat  cum  d - _ 

in  potentia  ranrij, fic  pater.  Ciim  enim  a non  communicet  cum  b 

an  longi tudiite.ncccquoqiiecxpartcrecunda huius, communi- 
cabit cum  d in  longitudine.  At  uero  riim  quadratum  a communi 
«tcum  quadrato  b « hypothefi,  erit  per  r.quadratum  linef  a ad 
quadratum  tinea  b.ficut  iiumei  us  ad  numerum  qui  (int  e X f.  Ec 

2d  OMdmrnm  d "d,^JdrJmm  d- fif«  quadrarum  a ad  quadratum  b,  erit  etiam  quadratum  c 
ad  quadrarum  d.ficur  numerus  c ad  numerum  f.per  6 igitur  c Si  d,  commumcanc  in  ponrcnria. 

^ quia  non  communicant  in  longitudinc,conflarpropofirum.  ^ *** 


I Kc.  »3 


Zdmb.14' 


una  communicer  cum  ai» 


Euclid.exCtmp.  tropofuic  ,u 

Ropofita  qualibet  refla  linea,d  uas  eiincommefurabiles  „ 
alteram  in  longitudine  tantum,  alteram  in  longitudine 
potentia  re&as  lineas  inucnirc. 
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LIBER  DECIMVJ.  %ff 

«c8C  in  porenria.Sumoiraep  duos  numeros  nequaquS  fe  habentes  in  proportione  aliquorum 
numerorum  quadratorum, (intep  iii  b &C  e, quo»  facile  eft  fumere.cum  quilibet  quadratus  nume 
rus  ad  quemlibet  non  quadratum  eam  habear  proportionem,quam  nequaquam  habent  aliqui 
numeri  quadrati.conflrmanrehxcsxoftaui  Duobus  talibus  numeris  fumptisinuenio  lineam 
d,ad  cuius  quadrarum  fe  habear  quadrarum  line*  a, ficur  numerus  b ad  numerum  c . Hanc  aure 
lineam  ita  reperio.  Diuido  lineam  a in  tot  parte»  fquales,quor  funt  unitates  in  numero  b.quod 
facile  facio  adiuuante  ii  uel  u fexti, dehinc  fuper  extremitatem  line*  a, erigo  lineam  eperpendi- 
cularircrtin  qua  rories  contineatur  una  ex  partibus  a, quoties  unitas  eft  in  c.  Quia  igitur  ex  p ri- 
ma lexn  proportio  quadrari  line*  a ad  fuperficie  m qu*  fit  ex  a in  e eft  ficur  a ad  c,  & ideo  fleor 
numeri  b ad  numerum  c:  ponatur  d medio  loco  proportionalis  inter  a & 
cficut  docet  9 lexri  Quia  tunc  per  primam  partem  deiufdem  quadrarum 
erir  rqusle  fuperficiei  produ/br  ex  a m e, erit  proportio  quadrari  line* 
a ad  quadratum  line*  d, ficur  numen  b ad  numerum  c .-quare  afi£d  funr 
commcnfurabiles  iu  porentia  ex  diffinitione, per  ultimam  partem. ipff 
funrincommenfurabiiesui  longitudine, reperta  eft  itaque  d prima  linea,  . 
quam  propofitum  erat  inquirere . AI  rer.nn  fle  reperio.  Interpono  ut  do' 
cef  9 fexti, lineam  f medio  loco  proporrionalf  inter  a &’  d,erit<p  per  cor» 

- relarium  17  fexti  quadrarum  a ad  quadrarum  f, ficur  a ad  d, itaque  per  fe- 
cundam partem  10, quadrarum  a eft  incommcnfurabilequadrafof,  igi- 
tur linea  f eft  incomnunfurabilisline*»  in  potenria, quare  & in  longitndine.eft  itaque  f fecun- 
da linea  quam  pi  opoflrum  erat  reperire:  & fle  pater  propofltum. 

EuctiJ.  cxCamp.  Propofttio  u. 

Mnium  quatuor  linrarum  proportionaliu  fi  prima  tari' 
to  amplius  pofsit  fecunda,  quantum  eft  quadratum  ali' 
cuius  Irneae  communicantis  (ibi  in  longitudine , ncccfle 
eft  tertiam  quoque  tanto  amplius  pofle  quarta.quatum 
elt  quadratum  alicuius  linea:  communicantis  (ibi  in  longitudine. 
Quod  fi  fuerit  prima  potcntior.fccunda  quadrato  alicuius  linear  in' 
cSmenfurabilis  libi  in  longitudine.erit  quocp  tertia  potentior  quar 
ta  quadrato.alicuius  linear  libi  incommcnfurabilis  in  longitudine. 

C A M P A N V S.  Sint  quatuor  lin  e*  ,pporrionale*  a b c d.fitcp  a maior  b,&  c maior  d,fit  quo- 
quea  porenor  h quadrato  line* e:fl£cporcnrtord,  quadraro  li  a 

«c*  f.dico  quod  fi  z commmunicet  e in  longirudme,  c quoque  1 1 

communicabit  f in  longitudine:  quod  fla  non  communicare  

inlogitudine.nec  c communicabit  fin  longitudine.  Quod  & fl  e 

a communicat  e in  porentia  ramum, c quoque  communicabit  f 1 c * 

in  porentia  tantum  . Verunramcn  iftud  ultimum  non  propo-  1 

nirautor,  quia  facile  patet  ex  priorum  demonftranone.  Cum 
flr  enim  proporrio  a ad  bfleute  ad  d,  erit  quadrari  ad  quadra- 
rum b.flcur  quadrati  c ad  quadratum  d . Er  quia  quadrarum  a 
eft *quale quadratis  duarum  linearum  b«5f  e, flmilirer  quadra- 
tum c quadratis  duarum  linearum  d & f.  erirproportio  quadratorum  duarum  linearum 
ad  quadrarum  e, ficur  quadratorum  d f ad  quadrarum  f,  ergo  difiuneiim  erit  quadrarum  b ad 
quadrarum  e, ficur  quadrarum  d ad  quadratum  f,  ergo  b ade  fcurd  adf.iem  pcr*quam  pro- 
portionalirarem  eritaade,flcutcadf,ergoperprimam  par  rem  deum*  conftat  prima  pars  hu- 
ius,^' per  fecundam  fecunda, & per  rertiam  ibi  adiumftam, tertia  hicadiuxiwta. 

Quintp  prxcedcnre*  propofltiones  ex  Campano  cu  fuis  additionibus, feqttenribus 
feptem  ex  Zamberto  cum  fibi  prxni  ifsis  lemminbtis  hoc  ordine  refpondenr.  Ofta- 
ua  apud  Campanum  cum  additione  duodecimx&decimxrerrix  ex Zamberto  pro# 
pofltionibusrefpondenr.  Nona  apud  Campanum  eum  additione  decimxqtiintx 
Si decim.rlexr.r  ex  Zamberto  propofirionibus. Decima  aurem  Si  undecima  apud 
Campanum  decimx,&'  undreimp  ex  Zamberto  propofitionibiis  prepoftero  refpon 
dent  ordine.  Duodecima  uero  apud  Campanum, dcdmxquart*  cx Zamberto  pro- 
pofitioni  refpon  der. 

y Quo* 
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GEO  MET.  ELEMENT.  ETCtJDIS 
THEON.  Lrmmx 

Qaonia  aute  oftcnfum  eft  in  arithmeticis  ( ex  16  otflaui)  quod  (i- 

milci pl.mi r.imffUdinulccm  nlionan  b ibent  quam qiudntiu  numerm  « 1 qujdrjtu  numerum,  er «pii 
Jibm  numen  timuicm  rulionem  hubuermt,quum  qiudrutui  numerm  td  quudrulii.numcru 
ipfi  pleni  numen  (per  «4  ciufdm)  m.tnfrftum  ex  bis, quod  difimlei  pUm  numen.boe  eH  Utrru  propor- 
tioiulu  non  btbeices,  tdinuicem  ntionem  non  hebent  quem  quedrelm  numerus  ud  quudrutu  numerum. 

Si  enim  hebebunt  ,/tuiks  ipfipUm  erunt,  quod  quidem  non  f uppomtur.  Difiumlcs  igitur  pl em  numeri  ud 
inuicem  rationem  non  hebent, quum  quedrelm  numerm  ed  quedretum  numerum. 

B uclid.  ex  Zemb.  Probleme ».  tropofmo  10. 

Propolitx  retffx  Hnex  binas  recftas  incomenfurabiles  inuenire  li-  “ 
neas, alteram  quidem  longitudine  tantum,  alteram  aute  & potetia. 

THEON  exZemb.  Sltpropofiteredhhnee  * .oportet  lem  tp fi ...  bmet  redu  tnuemrc  incSmenfu. 
rabiles, alteram  quidem  longitudine  tantum,altera  autem  cr  potentia.  Ponantur 
bini  numeri  t A,adinuuem  ratione  non  habetes,quam  quadrat  ut  numerm  ad  qua 
dratu  numerum, hoc  csl  no  fimiles  plani  ( jimilet  naq ; plani,  per  16  ofautyadinut 
ce  ratione  habet, qua  quadratus  numerm  ad  quadratu  numeru)  cr  fiat  ficut  fi  ad  ? 

. yjic  q,  ex  a quadratu  ad  id  quod  ex  A quadratu.comenfurabtU  igitur  ejl  quod  ex  - 
m,ei  quod  ex  A.comenfurabiits  igitur  potetia  efl  a ipfi  A,cr  quonia  fiaiy  ratio-  ** 
ne  nb  babetqua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru, neq;  igitur  quod  cx  « 
adi  i quod  ex  A ratione  habet  ,quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum, 
incommcnfurabiin  igttureR  (per  9dcchni)x  ipfi  A,longitudineXapiatur  (per  u *•  A 7 fi 
fexti)  ipfarum  •*  t, media  proportionalis  i,cft  igitur  ficut  * ad  AJtc  quod  ex  * quadratum  ad  id  quod  ex  t. 
Incommenfurabihs  autem  esi  ipfi  A longitudine yincommenfurabilc  igitur  eHcr  id  quod  cx*  quadra - 
tum, ei  quod  ex*  quadrato  1 ncbmenfurabths  igitur  eft*jpfi  i,  potetia.  PropofiU igitur  re fl* linee  * in- 
uentxjunt  bina;  r eft  alne*  mcommenfurabiles  longuudme,tn<iuam  tantum  tpfa  4*t  * potentia  & longi- 
tudine.Propofitx  igitur  refla  Ime* rationali, a qua  diximus  menfuras  capi, mdelicet ipfi «jnuentaejltait 
tum  potentia  commenfurabilts  Ajhoc  esi  rationalis, potentia  tantum  commenfurabilis,  irrationalis  autem 
t,  irrationales  enim  in  umuerfum  appellat  Jongitudmc  cr  potentia  ipfi  rationali  mcommenfurabiles. 

Euclld.exZamb.  Theorema  9.  Propcfitlo  u. 

Si  quatuor  magnitudines  proportionales  luerint, prima  autem 
fecundx  fucri t commenfurabilis,&  tertia  quartae  commenfurabilis 
erit:& fi  prima  fecundx  incommenfurabilis  fuerit,  & tertia  quartae 
incommcnfurabilis  erit. 

T H E O N ex  Z ab.  Sint  quatuor  magnitudines  proportionales  • 

aeCy  di, ficut  * ad  fi.ficy  ad  A,Jit  autem  * ipfi  f commenfurabilis . ^ "~“ 

fc.co  quod  c y ipfi  A ,efi  contenfurabilit . Quonia  enim  commcn - 

fur abilis  ejl  «ipfi  fi, rationem  habet  (per  fdecmi)quum  numerus  y - 

ad  numerum.  Eflq,  ficut  «ad  fi.ficy  ai  A.  Igitur  cr  > ad  Aea  ha - 4 

bet  ratione, quam  numerus  ad  numeru.  Commenjurabilts  igitur  ejl 
y ipfi  A.  Sed  um  * ipfi  C tn comenfurabilis  efto.  Dico  quod  cryip-  * 

fi  Ac fl  incommenfurab: hs.  Quonia  enim  incommenJurabiUs  eil  * * —■ 

ipfi  fi  Agitur  (per  7 quinti)  « ad  fi, non  habet  rationem  quam  nume 
rus  ad  numcrum,cr  eil  ficut  * ad  fi,fic  y ad  A.  igitur  (per  ofihuam 
decimi)  y ad  A, non  habet  rationem  quam  numerus  ad  numerum. 

Incom  menfurabihs  eil  igitur  y ipfi  A.  Si  quatuor  igitur  magmtudi 
ncs&  quxfequuntur  reliqua:  quod  oportuit  demonslrafie.  . . 

Euclid.exZamb.  Theorema  9.  Propcfitio  ts.  (bllCS* 

Qug  eide  magnitudini  comefurabiles.&admuicefuntcomcfura  , 

THEON  cxZamb.  Vtraq;  enim  ipfarum  * fi, ipfi  y fit  commenfurabilis.  Dico  q,ty*ipfifietl  com 
mefurabths.Qnoma  enim  c omcfurabilts  cfl  * ipfi  y, igitur  (p  f decimi)  * ad  y* a habet  ratione  qua  nume 
rus  ad  numeru  habeat, quam  A ad  i.Rurfus  quonia  come fur abihs  ejl  y ipfi  fi, igitur  (p  cande  )yadfi  habet 
ratione  qua  numerus  ad  numeru ,habeat  aut  qua  [ad  *.E t ratiomb. datis  qbujcuqj  ea  fcihcct  qua  habet  4 
ad  r,cr  {ad  H,captd:ur(pa  ottaui)  numeri  cotinue  proportionales  ut  datu  rationib.fintq;  fi  * xJiaU  ■*  ai 
iffic  fi  », ficut  fad  afiic  n ad  KQ&omi  igitur  ejl  ficut « ad  yjic  A ad  t,fcd  ficut  A ad  *Jic  fi  ai  *,cil  igitur 
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(per  1 1 quinti)  fieut  * ad  y.fic  ti i tui*.  R.urfus  quoniam  cA  fient  • ' 

yadfijicfad  u,fe d ficu  }ad  u,fic  mi  a, er  ficui  tgiiur  y ad  fific  « y 

ad*,c(l  autem  ct  ficuta  ady,ficcAdadu,eic  aquali  igitmXper » fi  . 1 

quinti)cjlficucaaifi,liccAdada.\gituraadfirationihabcc,qua  A /.... 

numerus  t ad  numerum  a.Comcnfurabihs  efl  igitutdper  adeunti)  i .. .,  

* ipfi  fi.  Q^asdem  igitur  magnUuduu  commenfurabiles.gradm-  t ... 
uitem  funi  commcnjuTibtlci : quod  oportuit  dtmtnAraffe. 

THEON.  Umma. 

Si  fuerint  binae  magnitudines.  Se  altera  quidem  commcnfurabi- 
lis  fuerit  eidem  .altera  uero  incommcnfurabilis.incommcnfurabtlcs 
erunt  ipfx  magnitudines. 

Sim  enim  bina  magnitudines  * fi, er  alia  quadi  y.er*  ipfi qui-  a 

dm  y c flo  commcnfurabilissts  fi  ipfiy  tflo  mcommcnfurabihs.nl — -o 

eo  quod  er  *,tpfi  f eil  incommenfurabilis.  Si  enim  eommenfurabi  

Ia  f A « ipfi  fi,  e A quoque  er  y ipfi  ',cr  y igitur  {per  n decimi  )ip  * 

fifitftcommcnfurabiits:  quod  nonfuppotutur. 

EucM.rx  Zamb.  Theorema  im.  Propofitio  t!. 

i,  Si  binae  magnitudines  commenlurabifes  fuerint,  altcracp  earunt 
magnitudini  alicui  incommenfurabilis  fuerit,  & reliqua  eidem  in* 
commenfurabilis  erit. 

THEON  n Zamb.SintbmamagnitudinescomenfurA  a 

hies  * fi,  c irum  q;  altera  uiJchcet  a, alicui  hoc  e A y, fit  incomi  y 

furablhs.  Dico  quod er  reliqua  finpfiy  ineamenfurabth<eA.  y ■ ■ ■* 

Si  enim  comenfurabtlh  efl  fi  ipfi  y,um*  ipfi  fi  commenfurabilis  r/l  er*  igitur  (per  i»  decimi)  ipfi  y.cont 
mcnfurabihs  eA.fcd  er  ineommenfurabiltSMiiqd  eA  impofiibile.  Igitur  f rr  yfum  mcommenfurabiUs.Si 
baca  igitur  nugniludmcscomnienfurabllcs  juermt.cr  qua  fcquimtur  reltquaiquod  erat  cflendcndum. 

THEON.  Lemma. 

Duabus  datis  retflisiincis  inxqualibus , inuenire  quo  maius  po* 
teft  maior  minore. 

THEON  rx  Z amb.  Sint  bina  data  inaqualei  refla  linea*  fi  y,quarii 
maior  fit  * fi, oportet  iam  inuenire  quo  maius  poteA  * fi, quam  ipfa  y. Defer  i 
batur  fuper  * fi,  fem: circulus  * A fi, cr  in  tpf  um  Iper  i quarti)  coaptetur  ipfi 
y aquatu  * A.eonneflnturq;  A t.manifefium  eA  tam  quod  angulus  *Afi  re- 
flas eA.er  quod  * fiipfa  * Ajioc  eA  quam  ipfa  y maius  poteft  ipfa  A fi.  S.ml  [_ 

Itter autem  ey  duabiu  datis reflts lineis, potens ipfasficinuemetur  Sintdata  , 
bina  refla  tinea  * AyA  f,oporteatq;  inuehirt  potentem  ipfas.  Ponantur  enim  7 

ut*A,  A fi, comprehendant  teflum  angsilum  qui  fub  aA  fi,connelhturcg.a  ' 1 

fi.  Hanififlum  rurfus  eAlperyr  primi)  quod  tpfas  * A, A f potent  e A ipfa  a fi. 

tuclid.exZamb.  Theorema  n.  Propofitio  14. 

M.  Si  quatuor  rciflxlincx proportionales  fuerint, potueritqt  prima 
fecunda  rfiaius  eo  quod  fit  ab  eidem  logitudinccommenfurabili,& 

. tertia  quarta  maius  poterit  eo  quod  fit  ab  eidem  longitudine  com- 
menfurabili.  Et  fi  prima  fecunda  maius  potuerit  eo  quod  fit  ab  in* 
commenfurabili  eidem  longitudine,  & tertia  quarta  maius  poterit 
eo  quod  fitab  eidem  longitudine  incommenfurabili. 

THEONrx  Zimkerto.  S.nt  quatuor  refla  linea  proportionales  afiy  A , ficutaadfijk  y ad  A, 
ff  * qmdi.ipfa  t, maius  pofht.ro  quod  fit  ex  i,y  uero  ipfa  A,  eo  quid  fit  ex  {.Dico  quod  fi*  ipfi  1 efl  eom 
menfurabilis, commenfurabilis  eA  quoq;  y tpfif.fei  fi  a ipfi  i,uicommrnfurabilis  efl.  incomenfurabslis  efl 
quo^y  ipfi  f.  Q&cruam  enim  e A ficui  *ad  (,fic  eA  y ad  A, efl  igitur  ficui  id  quod  ix*,adid  quod  euffic 
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eHidquod  ex  y, ad  id  quod  ex  A Sed  ei  qude  quod  fit  ex  * xqu  a funt  ex  que  fiant  ex 
. £«4*™.  quod  fi,  ery.epax  funt  ,a  quxfiuni  ex  J>  f. Igitur  (per  a q.ml,  l?f  „r 
ex  i^addquodcxdjicquxexd  f,ad  ,d  quod  ex  Admdcndo  igiturefi  (per, 7 amn 
ti)  j ficu,  ex  ,,ad  iiquoicxd.fic  e fi  id  quod  ex  fad  id  quod  exui.  E,<!  crficu, 

'/vT  a ?'l“"/'ra  *!'“  * (P"^fextiAfcorreUrum  4 quui„)ficu, 
t ad i.jkcft  ut ui  f,efi  autem er  ficut  .adf,fice!i  yaddt-.ex  xquali ,g„ur r pa- . , 
ciunti)  cjljicut*  ad  ijic  cR  > *J  / Si  tg»  f «r  commenfurabihs  cR  m ,pfj  t.commcnfurd 
tilii  cft  quoque  (per  II  decimi)  y ipfif.fi  aero  mcommcnfuruhilit  esi « ipfi,  incom- 

menfurabili,cil,ipfif.siqua,uor,guurreaxlinexp,opor,ionalet.r-r  r,f »..„■■ 
turreliquai  quoderat  demonjlrandum.  * ' “ 

Zuclid.exZamb.  Theorema  Propofitio 

St  bine  magnitudines  c5mefurabiles,copolitg  foerint,&  tota  utri  <# 
que.pfarucommcnfurabil.Serit.Etfitotauniearu  comenfurabilis 
t»»mU7  ,n  Pr,nc,pi°  magnitudines  commenfurabilescrunt. 
THEON  "famb.^omponaniurbmxmagmtuduiescommenfurabiUi.fi.ty.Dicoquidlotant 

g«ras=5; 

fnitudo  mctaiur.creftod.  QuouU^uHpf^.C.tumxIitur.  * 1 * 

crreliquamigiiurmeiietur/ly.meiiturautemo-atfi^turulipfaa  * ' . 

W , «rtirtur. Comenfurab,le,,g,,urfun,..(xTfy.S,binxig,,ur  __T_ 
magmludineicrrcliquaquxfequunturquodoportebatdemonfirarr. 

2»clid.exZmb.  Theorema Propofino Procedenti,  conan-fa. 
bi  binp  magnitudines  incomcfurabilcs  copoGtg  fucrint,&  tota  utri  •< 
queiplaruincomcfurabilis  erit.Et  fi  tota  uniipCiru  incomcfurabilis 
fuerir,&  quae  in  principiomagnitudines.incommenfurabileserut. 

THEON  ex  Zamb.  Componamur  enim  bine  magnitudines  incommcnfurxbtles  * f.f  y.Dtco  quoj 

*ota.y.umq;,pfarumnfiJ>.i„;o„menfurMl,,efi.Slenmy..cra^  . 

fMdtquxmrneturmxgmiudocper,  dtffimUonemdecmi)  metiatur  fi  efi  pofiibilefi^ut.cyuomamtzi- 
tur  * ipfau  yn^nf  me, Uur.cr  reliquam  f > metietur, ruentur  au, i cr  * Mgitunijpfa,  fifrr  f 

furaMcugitur  funi  ipft  y «,©■  « Similiter  um  demo  nftrabmue,  quod  sr  1/1/4  *y,wy  f,  imomminiu 

rxbtlesfunt.Stdiantipfxny^ntipfarum  * fi.fr £ y.incommenfurabdu  • f t 
f<>ifP^um,pfiui.Dicoquddcripfxa,dJly,i„eommenfurabiU,' 

funt.  Si  enim  funt  commcnfurabtles,  metietur  eai  aliquamagnitudo  ( per  * 

cande  m ) metiatur  fitq;  *.  Qg  oniam  •g,turUt,pfa,.f.a-{y  met, turlet 

toiamigiiur.ymeiieiur  mcmiturauiemcr.t.  tgnurdppfeay^.Cnaetiiur.  Commenfurabiesl. 

..  EucUexCamp.  Propofifio 

1 'urr‘nc  imep  infqualcs,quarft  longiore  in  duo  comuni.  «* 

catiadiuidatfuperficiesfibiadiun<ftainsequalisquart;cparti 
quadrati  breuionslinec.cuiadiGifffrupfic.eidelit ad  coplcn 
datotamlineafuperficies  quadrata,  neceiTeeftipfam  linealooiore  Ii 

nea  breuiori  uto  amplius  poflc,quatum  eft  quadratualicuiu.  linee 

communi» 
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tSmunfcatis  cidclogioriin  logitudine.  Siucro  logior  fuerit  potens 
tior  brcuiori,augmeto  quadrati  linea?  comunicatis  fibi  in  longitudi 
ne,cicp  adiugat  lupcrficics  cqualis  quart£  parti  quadrati  breuioris  Ii 
nca?,cui  defit  quadrata  fupcrficies,  iupcrficie  fibi  adiufla,  cadc  linea 
longiorem  in  duas  portiones  commcfurabilcs  diuiderc  ncceflc  eft. 

CAMPANVS.  Sint  dux  linex  inxquales  a b & c.maior  a b,&  adiungatur  ad  linei  a b,  quar 
la  pars  quadrati  lincx  c,ira  quod  defit  ad  coplendam  lineam  a b,  fuperficiet  quadrara.hoc  enim 
eft  pofsibile  per  17  fexti.Quod  facile  fiet  hoc  modo.Diuidarur  a b in  duas  lineas  a d & d b,  ira  q» 
inter  eas  cadar  medietas  linex  e,  coti  nue  proportionalis.  Hoc  aurem  qualtrer  fiar.in  fine  demon 
Arationis  huius  doccbitur.Eritq?  ex  16  fexti, fupcrficies  b d in  d a, que  fit  b e, cqualis  quadrato  me 
dictans  linex  c, quare  ex  4 fec udi  erir  eadem  fub  quadrupla  quadrari  linex  c,d:cft  quoq;  ad  com 
pledam  lineam  a b, fupcrficies  quadrata, cum  & a d fit  xqualis  d e.  Dico  itatp  quod  fi  fuperfkies 
bediuidatlineam  a b in  duo  comumcantia,  erir  linea  ab  porcinior  linea  cin  quadraro  alicuius 
linex  fecum  cdmunicanrit  in  longitudine, & ccoucrfo.  Cum  enim  fit  linea  a b maior  linea  c.non 
erir  a d xqualis  d b.ficenim  efTet  fupcrficies  d e quadrata, & quia  ipfa  eft  p qualis  quadraro  medie 
taris  linex  c.efter  a d xqualis  medietati  c,8C  rora  a b toti  c.quod  eft  cofra  hypothefiji.  Non  eft  igi 
tur  a d pqualis  d b.  Irarp  dc  maiori  carum  qup  fit  d b.abfcindarur  d f, xqualis  a d:erirq?  per  s fecun 
di  quadratum  totius  a b.xquale  ijs  qux  funr  ex  d b in  d a quarer  8C  quadraro  f b,  quare  jinea  a b, 
erit  potenrior  lineacin  quadrato  linepfb.qui  necefte  eft  comunicari  rotiab.fi  linea  ad  eft  com 
mu  means  linex  d b:fi  enim  hocfuerit.erit  d b comunicis  d f.cius  pquali,  quare  per  ?,bfcomtnu 
nicat  cum  fd.& ideo  rori  a d & propter  hoc  cu  rora  a f, igitur 
6C  cu  rora  a b. Sicq;  patet  primum . Conuerfum  huius  fic  pa- 
ter.Sir  a b porcnrior  cin  linea  f b quf  communicer  cum  eo  in  , 
logirudine.Dico  tunc  quod  quarta  pars  quadrati  linex  c.ad 
di»  ad  linei  a b,ita  quod  defit  fupcrficies  quadra», diuidet 
lineam  a b,in  duo  communicatu.  Diuidarur  enim  f a per  p- 
qualia  in  d.& fiar  fupcrficies  b e ex  d b in  d a,&.'  deerit  ad  co- 
plendam  lineam  a b.fuperficics  quadrata,  eritq;  per  8 fec  fidi,  e 

quadrarum  a b xquale  quadruplo  fupcrficiei  b c cum  quadraro  f b:  igitur  quadruplu  fuperficiet 
b c eft  xquale  quadrato  c,cu  fupcrficies  defit  xqualis  quarrx  parti  quadrari  c-  Dico  igitur  quod 
db  cfteomunicans  cum  a d,cum  fit  f b communicatis  cum  a b . Si  enim  hoc  fuerit  ur  quod  ad  Iit 
communicans  cum  a b.erit  etiam  communicat  cum  a f,pcr  nonam,  quare  & cum  a d:fed  & cum 
d f,i»qr  & d b eft  communicans  cum  ad,  quod  eft  fecundum. 

N V N C autem  moftrandum  eft  qualiter  Imea  a b (cum  ipfa  pofi»  fuerit  maior  linea  a c)pof«» 
fit  fic  diuidi.ur  inter  partes  cius  cadar  medietas  linep  c,c5tinu«f  proportionalis  . Cum  enim  fic  fue 
rir  diuifa,  fupcrficies  qux  fiet  ex  una  in  alrerl.erir  fupcrficies  xqualis  quadraro  medietatis  linex 
c,&  ipfa  erit  fupcrficies  pqualis  quarrx  parti  quadrari  linex  Ciadiunfta  ad  linea  a b,ita  quod  de- 
fit ftipci  fi  cies  quadratadiocenim  fic  fiet.  Duifaa  bpxqualia 
in  d, lineetur  fuper  eam  femicirculus  a f b,8£  fumatur  b e perpe 
dicularis  ad  a b,qux  ponatur  xqualis  medietati  linex  c,&  du- 
catur c f xquidifians  ad  1 b,ufquequo  fecer  rircunferentiam  fe 
mtcirculiin  punfto  ffneceflfc  eft  enim  ut  fecer  eam, cum  linea  a 
b fit  maior  linea  c)  & ducatur  f g,  perpendicularis  ad  a b,  qux 
cum  per  14  primi  fit  xqualis  linex  e b,crit  quoq;  xqualis  me- 
dietati linex  c.  Ducantur  itaq;  linex  f a,  f b,  eritq?  per  primam  r 

partem  ;o  lertij, angulus  a fb,rc£hts:&  ideo  per  primam  partem  correlarq  sfexri,  erir  linea  fg 
medio  loco  proportionalis  intera  g & g b, quare  medietas  linex  C qup  eft  fibi  pqualis,  erir  criam 
propo  rtionalis  inter  eafdem:  quod  eft  nofrrum  propofitum. 

THEON.  trmm. 

Si  ad  aliqua  rect.i  linea  .comparce  parallelogramu, deficies  forma  »«s»*w«vp 
quadrata, ipfum coparatfi xquucftei quod (cdtinef) fub fegmetis 
rctftc  linee,qup  ex  ipfa  coparationc  funt  facta.  , 

THEON  ex  Zumb.AdahquumreftamUnem  « fi, comparetur 
peraUetogrcmmum  xJ,  dejiciens  formd  quudrutu  d fi.  Dico  quod  * d 
equum  eft  ei  quod  fub*y,yfi,cr  ex  fcipfo  nunifefUm  eft . Qu  ortum 
aum  quadrutum  eft  d fi,  equulis  eft  d yjpfiy  f,  cr  * d, cjl  quod  fit  fub 
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* y>> Afioc quod[ubu),r?yfi.Siad aliquam  igitur redam  luteam,  V que fequuittnr reliqua : quod 
fuerat  dcmonfirandum. 

Euclid.exZamb.  Theorema  14.  Propofttion. 

Si  fuerint  biiix  re&xlineg  in£qualcs,quartx aure  patti  eius  quod  »y 
«x  minore  xquu  ad  maiorem  cdparata  fuerit  deficies  forma  quadra 
ta,&  in  comcfurabiliaipladiuiferitlogitudine.maior  minore  maius 
poterit  eo  quod  ex  fibi  logitudine  comcfurabili . Etfi  maior  minore 
maius  poterit  eo  cp  fit  a fibi  comcnfurabili  longitudine,  quartp  uero 
parti  eius  quod  i minore  xquale  ad  maiorem  cSparatum  deficiens 
forma  quadrata , incommcnfurabilia  longitudine  ipfam  dii  tribuet, 

T H E O N ex  Zamb.  Sint bina  reda  linea inaquales  *,&  fy, quarum miorfit fi y, quarta urro per* 

Ii  eiut  quod  Jit  cx  mittor  e ipfa  x,boc  efi  ei  quod  cx  dimidio  ip/iui  a.atquum  ad  ipfam  fy, campa:  ctur  (per 
xlfcxtOparaUrlogrammiim  dcficicm  fimaquadratafitq;  quodfub  (A,  ejAy,  commanfurabihs  autem 
eHo  (per  bypothefin)  fi  A ipfi  A y longitudine.  Dico  quod  fi  yfipfaamaius  poteft>eoquod  fit  afibilogitn 
dine commemorabili.  Sccetur enim (perioprhni)fi y, bifariam infigno  /,pona  fi  / t A y 

turq;  ( per  i primi)  ipfi  Ji  aqualis  > l reliqua  igitur  A y equilis  ed  ipfi  fi  [.Et  ' — * 1 1 — 1 -» 

quoniam  reda  Imcafiyficda  rfl  in  aqualia  in  figito  i,gx  in  i aequalia  in  Ajgi 
ti er  (per  j fecundi)  quodfub  fi  A,  t7  A y c omprebendttur  red  angulum  una  cum 
eo  quod  cx  y A.quairato  equum  eji  ei  quodexiy  quadrato.  Etipfa  quadrupli 
eia, quod  igitur  quater  fub  fi  r'er  «I  cum  co  quod  ex  t A, ficmpto  equi i e(l 

ei  quod  cx  quater  fumpto , y quadrato. Sed  ei  quide  quod  quater  fub  CAffAy 
aquueft  i d quod  ex  a quadratum, ei  autem  quod  ex  A fi  quater  Jumpto,equum 
eftidquod ex  A f quadratum, duplaenim  e&A/fip/iutAe.  Ei  autem  quodext 
y quater  fumpto, equ  im  esi  id  quod  ex  (y  quadrato,  duphtemm  rurfut  efi  fi  y, 
ad  tpfum  yi.Quaigiturexa&A  fiquadrataoequalia  funt  ei  quod  ex  ty  quadrato  .Quare  id  quodext 
y eo  quod  ex  « maim  rfl.ro  quodexA/.Iguurfi  y,ipfa  * maius  poted.ipfa  A [,  oft edendum  quodcrcoM 
meufurabiln  esi  fi  y ipfi  A fi  Qt/oniam  enim  commenfurabilts  ejl  fi  AdpfiAy  longitudine,commenfurabi- 
lis  igitur  rfl  (peris  decimi)  CTfiy,ipfiAy,fedyA,cr  [[commenfurabiiis  rfl  longitudine, aqualis  enim  ejl 
y A tpfilfi  fi,ey  fi  y igitur  ipfis  fi  /,cr  y A longitudine  commenfurabiiis  rfl  (per  1 1 deam ) igitur  (per  uCty 
fi  y ipfi  !A,commenfurabtlts  efi  longitudine.  Igitur  fi  y,qu'am  ipfa  a maius  polrft.ro  quod  fit  .i  fibi  longitu 
dine  ccmmenfurabtll.  Sed  tam  ipfa  fi  y.quam  » maius  pofiu  eo  quod  a fibicommenfurabtlitn  longitudine, 
quartaq;  eius  quod  ex  * aquale  ad  ipfam  fi  y,  comparetur  deficiens  firma  quadrata,fitq;  quod  fub  fi  A,  & 

A y.  Demontlr  andum  efi  quid  commenfurabibs  A y longitudine . Et  [dem  nanq;  difbofitis,  fimiltter  o fin- 
demus quod  6 y, quam  ipfi  a matus  pote  fixo  quod  fit  ex  [A,  pofrft  autem  fi  y aquam  ipfa  « maius  eo  quod 
ex  fibi  eommenfur abdi.  Commenfurabdii  igitur  efi  fi  y,ipfi  [AJongitudwc.  Quare  & reliqua  utriq;  ip- 
f urum  fi  /,cr  y A fimi  commenfurabiiis  longitudine  efifiy.Sedutraq;fi{,crA  y,  firmi  commenfurabiiis 
efi  ipfi  A y longitudine:  aqualis  enim  efi  fi  fapfi  A y,<y  fi  y igitur  commenfurabiUs  efi  ipfiy  A, longitudi- 
ne. Manififium  rfl  igitur  quod  fi  A ipfi  Ay, rfl  commenfi arabilis  longitudine . Si  fiierint  igitur  bina  ma- 
gnitudines maqualcs crrehquatquoderat  ofiendendum. 

E uelil  ex  Camp.  Propofitio  14. 

I 1 fuerint  duglincf  inxquales.quaru longiore  diuidat  in  duas  14 
J partes  incomefurabiles  fupcrficies  cqualis  quarte  parti  qua- 
sdrati  b reuioris  fibi  adiutfta,  ita  quod  defit  ad  eius  coplctione 
fupficies  quadrata,crit  logior,potctior  brcuiori.augmeto  quadrati 
lincg  incomcfurabilis  ipfi  logiori  in  logitudine.  Siuero  Iogior.pote 
tior  fuerit  breuiori.qdrato  lmec  incomefiirabilis  ipfi  logiori  in  logi 
tudine.adiugatqj  ei  fupficiesxqlis  parti  quartp  quadrati  breuioris, 
defueritep  logiori  fupficies  quadrata.neccfleeft  ut  ipfa  fupficies  fibi 
adiufta  eade  logiore  linea  in  duas  portioes  incomefurabiles  di  uidar. 

, , Campanu». 
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CAMPANVS.  Hxc  14  « contrario  antecedentis  prxmifTx  infert  contrarium  eonfequmris 
pnrm iflx,8<  non  differt  cius  difpofirio  a difpofitione  illius,  fcd  & modus  argumentandi  urrob* 
que  idem  .Si  enim  a d non  communicet  cum  d b.nec  d f fibi  a d xqualis  communicabit  aim  eaa 
dem  d b.itaqj  per  9 d f non  com  municabit  cum  f b. quare  n eq»  a f,  funt  enim  a f &£  d f communi" 
cantes  ranquam  numerans  & numeratum,  ideo  neqj  a b 
communicabit  cum  linea  f b.  Qyod  fi  hoc  fucnr  uideli- 
cer  fi  ab  non  communicer  cum  i b.non  communicabit  cu 
af.quare  neque  cum  ad  aut  df.  neque  igitur  ab  cum  d a. 

Poteft  quoque  hxc  14  demonfiran  per  prarmiflam,  pri- 
ma pars  huius  ex  fecunda  illius,&  fecunda  ex  prima,  a dc 
ftrutftione  confequeutis.  Si  enim  a d & d b non  coramu- 
tiicenr.nec  etiam  ab  &fb  communicabunt,  nam  fi  a bfl£  c 

b f com  unicarenr, oporteret  per  fecundam  partem  praemiflx  ut  a d communicaret  cum  d b , fed 
pofitum  eft  quod  non. Eodem  modo  de  fecunda  parte, fi  enim  b a & b f non  communicant, nec 
2 d & d b commumcabutmam  fi  fic.fcquitur  perprimam  partem  prxmifix,ut  a b & b f commu- 
nicent qux  non  communicannquare  patet  propofitum. 

Euchd.exZamb,  Theorema  if.  Propojitio  18.  Conuerfa  precedcntis. 

<8  Si  fuerint  binae  retflx  lineae  ing quales.quartg  aute  parti  cius  quod 
ex  minore  aequum  ad  maiore  comparetur  delicies  forma  quadrata, 
& in  incomenfurabilia  ipfam  diuiferit  logirudinc.maior  min6re  ma 

■ jus  poteft  eo  quod  ex  fibi  incomenfurabili  longitudine.  Et  fi  maior 
- minor  maius  potucrit.co  quod  ex  fibi  incomcnfurabili,quartae  aute 

jpfius  quod  ex  minore  gquu,ad  maiore  comparatum  fuerit  delicie* 
forma  quadrata.in  incommenfurabilia  longitudine  ipfam  difpefcit, 

THSONn Zsmb.  Sint bms rrflx linet intqudkt >g rf  y.qturum maior fn(y, quarte  autem 
parti  eius  quod  ex  x^ad  ipfam  fi  y,  equale  comparetur  deficiens  firma  quadrata,f;tq;  quodfub/SA,  cr  «1 
yilncommenfunbilts  autem  efto  fi  A,ipfi/y.  Dico  quod  C y}  quam  ipfa  x maius  poteft , eo  quod  a fibi  i»- 
comenfurabili.lpfis  nanq;  difpofitis  ut  m premifia,  I militer  demonftr  abimus,  quod  fi  y quam  1 pfa  x,  «4- 
iuspotr/}  eo  quod  ex  A ».D  rmonfirandum  igitur  quod  incommenfurabihs  eft  fi  y,ipfi  A /longitudine.  Qjfo 
num  enim  incommenfurabilts  eft  fi  yipfi  Jl  y,  incommenf urabilis  igitur  fi  f 1 A > 
efliper  16  decimi ) fi  y ipfi y A,  longitudtnc.Sed ipfa  Ji  y commenfurabi - 
tiseflutriq;cr^/crd  y fimul,  quia  C / ipfi / y eji  equahs,cr(), igitur 
(per  »i)  ipfis  fi  fer  * 7 incommenfurabthf  eft>cr  perinde  (per  16  deci- 
mi) cr  relique}  AJncommertficrabilis  eftcrfiy  longitudine.  Et  ipfa  fi  y 
quam  « naius  poteft  eo  quod  ex /d.  Igitur  1 pfa  fi  y,qudm  x .maius  poteft 
eo  quod  d fibi  commenfurabilt  longitudine,  p ofiit  tam  rurfus  fi  y maius 
quam  *to  quod  4 fibi  incommenfurabili,quirte  autem  parti  eius  quod 
ex  aquale  ad  ipfam  (y  comparetur  deficiens  forma  quadrata ,cr  efto 
id  quod  fub  ( A y. Demon  ftrandum  mod  i ncommenf urabilis  eftCA  ipfi 
Ay  longitudine  E ifdem  nanq;  dtjfiofitisfmiliter  dcmonftr abimus, quod  ipfa  fi  y quam  a,  maius  poteft  eo 
quid  ex  /A.  Sed  tam  (per  hypothefin)  ipfa  fi  y,  quam  xjnaius  poteft  eo  quod  a fibi  tncommenfurabili.  In- 
commenfurabihs eft  igitur  fi  y ipfi  /A  longitudine. Quare  ( per  decimi ) cr  relique  fi/  A y utric^in- 
commenfurabihs  eft  fi  y.Sed  utraq^fer  A y,ipfi  A y commenfurabihs  efi  longitudine.  Igitur  (per  y dea • 

■ mi)  (y  ipfi  A y incommenfurabths  eft  longitudine, quare  c T diuidendo  fi  A, ipfi  A y incommenfurabths  eft 
longitudine.  Si  bine  igitur  refte  line  t, er  reliqua  que  fequuntur  :quod  erat  dem  on  ftrandum. 

Euchd.exCamp.  Propofitio  ir. 

llMnis  fuperficies  retftangula,  quam  continent  duae  lineae 
in  longitudine  rationalcs,rationalis  cfle probatur. 

CAMPA  N VS.Sintduxlinexab&bccorinenrcs  c 

U fu  perfici  cm  rc&angula  a c rationales  in  longitudine, 
dieofuperficiemacefle  rarionale:  defcnpro  enim  quadrneo  cuiuf- 
uis  earum, ur  c d linex  b c,  erit  per  primam  fexri  cd  ad  a c,fioir  b d ad 
ab.  Qyia  igitur  bd  communicat  in  logirudinecu  ab  ex  hyporhcfi,  a g 4 

<0  quod  b c fua  xqualis, erit  per  primam  partem  decimp .c  d commu 

Dicans  a c«  Cuni  fit  iram  c d rationalis  per  diffinitionem, erit  # a c rationalis: quod  eft  propofitS*. 

7 4 THEQtf 
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THEON.  Lemnii. 

Quoniam  oltcnfum  eft,quod  quae  longitudine  comenfurabile*, 

onmino  etiam  potentia  funt  commenfurabiles, q me  ai item  potenti*  non  omnino  etum  longitudine,fcd  ui • 
dchcct,po fiunt  cr  longitulinc  commenfurabiles  cfie  & incommcnfurabiUsjnanipftvM  ejl  qftpojitard 
tionali  commenfur  abdis  aliqua  fuerit  longitudine, rationalis  appellatur,  cr  ei  commenfurabiiis  nonfolum 
longitudine, ueriim  cr  potentia, qua  enim  longitudine  commenfurabiles , omnino  cr  potitia.  Si  ante  pofua 
rationali i commcnfurabibi  aliqua  fuerit  potentia  Jiquidem  & longitudine  dicitur  etii  rationalis  & ei  co- 
menfurabdts  longitudine  cr  potentia.  Q ne  uero  expofit a rurfus  rationali  commenfurabiiis  exiflens  pote 
tiajongtudme  fuerit  ei  incmmatfurabilis}  dicitur  fic  rationalis, potentia  tantu  comenfurabilis.  Procli 
fch  oli  on.  Rationales  appellat  xxpofttx  rationali  longitudine  cr  potentia  commenf  'urabiles,  aut  potentia 
tantum. Sunt  autem  alir  quoq}  reda  linet  qua  longitudine  incommcnfurabiles  funt  expo fita  rationali,po 
tenua  nero  tantum  comenfurabtlcs,cr  id proptcrca  rurfus  appellantur  rationales, comenfurabdes  adinui - 
cem  quatenus  rationales.  Sed  comenfu'dbilcs  adinuicem  uel  non  folum  potentia tueruntamcn  cr  longitudi- 
ne, uri  potentia  tantum , cr  fi  longitudine  quide , cr  ipfa  rationales  longitudine  commcnfurabilcSy  audito 
quod  cr  potentia. Si  uero  potentia  tantum  adinuicem  funt  commciifurabilcstappeUanturc?  ipfe  rationa- 
les potent  id  tantum  eonmcnfurabilcs.Quod  autem  rationales  commenf arabiles  funtjbmc  certi  ejl. Quo- 
niam enim  rationales  funt  qua  expofit a rationali  funt  commenfurabiles,  qua  uero  idem  commenfurabiles 
CT  adinuicem  f i mt  commenfurabiles  ( per  i x decimi)  qua  rationales  igitur  funt  commenfurabiles. 

Euchd  cxZamb.  Theoremate.  Propoptio »». 

Sub  rationaIib.longitudinec5menfurabilib.redlis  lineis  iuxta  ali <» 
quem  prxdietoru  modoru  comprehefum  retftangulu  rationale  efL 

THEO  M ex  Z amb.  Sub  rationalibus  enim  logitudtne  commrnfura 
bilibus  redis  lineis  x fi,c T fi  >,  re  fi  angulum  comprehendatur  * y.  Dico  q, 

<*y,rauotulc  ejl.  Drftnbatur  enim  ( per  4 * primi ) ex  * fi, quadratum 
a rationale  igitur  efi  * /.Ef  quoniam  commenfurabiiis  cfixfi,ipft  fi  yt 
Ion  git  udi  ne  aquatis  autem  efl  a fi,ipft  fi  Jt,  commefurabihs  esi  igitur  fi  A, 
ipfiSy  longitudine, efiq;ficut  CJt  ad  fi  ypc  rfiJ*ad*y.  Commcnfurd - 
bilts  autem  ejl  fi  J ipp  fi  y,commen fur  abde  igitur  cr  **  *jpft  * y.rationa 
le  autem  <A  x, rationale  igitur  (per  u decimi)  ejl  c r*y.  Qgod fub  rationalibus  commenfurabilibus  igitur 
longitudine ,&•  rcltquaiquod  oportuit  oficndific. 

E udid.ex  Camp.  Propoptio  1 6. 

jVm  adiuiufla  fucritlincxinlogitudinerationalilupcrfi',* 
1 cies  rationalis  rccragula, latus  cius  fecudil  erit  in  logitudi 
inc  rationale,  Iatericp  primo  in  logitudine  cSmcfurabile. 

1 CAMP.  Hxctftquaficoutrfaprioris.Vrfifuprrfiriesacadiu 
ct 2 ad  lineam  ab  rationale  in  longitudine, fucnrrationalis.dico 
<j»  larus  cius  fecundii  quod  efl  b c.erir  criam  rationale  in  longitudine, comniu» 
nicans  lateri  primo.Sir  enim  a d quadratum  a b cririp  rationale  ex  diffini  none, 8C 
propter  hoc  erit  communicans  cum  fuperficiea  c rarionali.  Quia  igitur  per  pri* 
mam  fexti.ficur  a d ad  a c,ira  eft  criam  d b ad  b c,  communicat  autem  d a cum  a e, 
erit  per  primam  parte  decima:  b d communicans  cu  b c,  ergo  cum  b a fua  f quali. 

Sed  b a, rationalis  eft, quare  per  diffinitionem  & b c.Con fiat  itatp  propofirum. 

E uclidxx  Z amb.  Theorema  17.  Propojitio  xo. 

Si  rationale  ad  rationalem  comparatum  fuerit,  latitu' 
dinem  cfHcit  rationalem,  commenfurabilem'q;  ei  ad  quam  compa* 
raturlongitudine. 

T H E O N ex  Z amb.  Rationale  enim  u y^d  rationalem  iuxta  alique  ' 

prodi  fi  orum  modoru  m fi,  comparetur  Jahtudincm  efficiens  fi  y. Dico  q, 
rationalis  e fi  fi  y,  cr  comenfurabilis  ipp%  y longitudine . Defcnbaiur  e- 
nim  (per  4S  primi)  ex  x fi,  quadrat  i*  u A Rationale  igitur  (perp  dtfft».  i 
tiom  decimi)  efl  x rationale  aute  cr  * y, comenfurabile  igitur  (pereo 
uerponcto  diffinitionis)  efi  4 x,ipft*y.  Efiq;  peut  d * ad  * y.pc  efl  d fi 

ad  Cy:  commenfurabiiis  igitur  efi  (per  »1  decimi)  J fi  jpp  fi  y. Aequalis  autem  eflAfifipftfi  a,commenfura 
bilis  igitur  eft  * fi,ipp  fi  y.  Rationalis  autem  efi  m C,  rationalis  igitur  eft  (per  conuerftone  7 diffinitionis.) 


.i 
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er  fi  y>  cr  comme nfurebUit  ipfi  fi  *, longitudine.  Si  rttiotult  igitur  id  r itio  nent  competitum  fuerit , ef 
qujtfequuntur  reliqujtquod  aret  oilcndcndm. 

Subfequentes  ex  Campano  proportionales  17  IciV 
licet  & iS  relpondentap  & 30  cx  Zamberto  infra  fuo 
loco  & ordine  dilpoiitrs. 


E«c Hd.exCemp. 


Propofitio  17. 


Vas  lineas  inuenire  potentia  tantum  rationales  commcu 
furabiles.quarumfongiorpluspofsit  brcuiori.quadrato 
Ii  nca;  fibi  commenfurabilis  in  longitudine. 

CAMPANVS.  Propofirum  eft  inuenire  duas  lineas  rationales  pormria  tan- 
tum communicantes, quarum  longior  fir  potenrior  breuiori,  quadraro  linex  fibi  communicari 
fit  in  longirudine.Suino  iraq?  aliquam  lineam  rationalem, qux  fit  a b.fuper  quam  drfcnbo  femi 
dr culti  a c bt  di  fumpro  aliquo  numero  ut  d e,diuido  i pfum  in  duos  numeros  d f & f e,  ira  quod 
fir  proportio  d ead  d f.ficut  numeri  quadrati  ad  numerum  quadrarum  < non  fir  autem  propor- 
riodcadfe.ut  numeri  quadrari  id  numerum  quadrarum,ralis  autem  numerus  eft  quilibet  qua 
d ratus  diuifibilis  in  quadrarum  di  non  quadiarum.ut9quidiuidirurin4&',&  omnes  ho- 
rum xque  multiplices.  Er  inuenio  lineam  a d ad  cuius  quadratu 
fe  habear  quadrarum  linex  a b.ficur  numerus  dead  numerum 
d f:  qualiter  aurem  ipfa  reperiatur,  in  demonfiratione  5 di- 
d>utneft.  Hanc  lineam  inuenram  quxnecefTarioertniinor  a b, 
coapro  per  primam  quarri  intra  lemi circulum  a cb,  fitqja  c, 

(ub traham  lineam  c b.Dico  duas  liness  a b di  cb.efTc  quas  quf-  1 
nmus. Erit  enim  perprimam  partem  ;o  tertii. angulus  c reftus, 
fi:  ideo  per  penulrimam  primi,  quadrarum  ab  xquale  efftjua- 
drant  duarum  linearum  ac  Sic  b.Er  quia  proportio  quadrati  linex  a b ad  quadratu  linex  a ceft 
fi cur  d ead  fperhyporhefin , erit  per  euerfam  proporrionaliratem  proportio  quadrari  linex  a b 
ad  quadrarum  linex  c b,  ficur  d e ad  f e,  ergo  quadrarum  c b,  communicat  cum  quadrato  a b per 
6 Inuus,  erit  igitur  quadratum  c b,  rationale  per  diffinitionem , ctim  communicet  rarionali  fu- 
perficiei.Er  quia  c b di  a b fimt  inccmmcnfiirabiles  per  ultimam  partem  7,  confiat  duas  lineas  2 
b SC  c b efle  rationales, poren  ria  tantum  communicantes. At  quia  linea  a b eft  porenuor  linea  c b 
in  quadrato  linex  a c qiix  per  fecundam  partem  feptimxcomunicat  fecum  in  longitudine,  coa 
fiat  habitum  efle  propofirum. 

CAMPANI  «mho utio»  Si  autem  linex  plures  duabus 
potentia  tantum  rationales  communicantes,  quarum  una 
porentior  longior  fir  qualibet  aliarum  in  quadrato  alicuius 
linex  fecum  communicanrisin  longitudine, reperire,  ficut 
prius  linea  a b rationalis  in  longitudine,  fuper  quam  deferi- 
barurfemicirculusac  b.fiunarurqt  numerus  d quadratus, 
qui  fir  diuifibilis  in  multos  quadratos  & no  quadratos,  quo 
rum  non  quadratorum  minime  fir  proportio  ficur  aliquoru 
numerorum  quadratorum,  tales  autem  numeri  ulrro  fe  offe 
runt,  ut  56,  qui  eft  diuifibilis  in  if  &n  : iremque  in  16&10, 
rurfufque  in  9 di  27  , ac  iterum  in  4 & ji . iftorum  ue- 
ro non  quadratorum  qui  funr  u,  so.ir,  js.  adinuicem , non 
eft  proportio  ficur  alicuius  numeri  quadrari  ad  alium  nu- 
merum  quadratu.  Efto  igitur  ut  numerus  d quadratus  diui- 

datur  in  e quadrarum  &?non  quadratum . Sircp  quadrarum  I 

linex  a b ad  quadratum  linr.r  a c, ficur  numerus  d ad  nume- 
rum e.ducatur  linea  c b.&  cortaf  propofirum  :di  ut  prius  de-  p ....  q •• 

«nonftrarum  eft  a b & b c efTe  dua3  tales  lineas.qiias  inquiri- 

mus.  Similiter  quoqj  diuida  d in  g quadratu  di  h 1 6 quadratu  ,fitip  quadratu  linex  a b ad  quadri 
cum  linex  a k,ficut  d ad  g,  & ducatur  linea  k b.cruntcy  ut  prius  dux  linex  a b 8i  k b,  quales  inqui 
rjmu».  Eodem  modo,  fi  rurTus  diuidatur  4 in  l quadratum , & m non  quadrarum , di  ponatur 

proporti» 


d 

d 
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proportio  quadrati  linee a b ad  quadratum  linee  a n.  ficur  d ad  l,m  producatur  n b, erunt  dux  U' 
nex  a b SC  b n quales  inquirimus.  Qyod  ii  rurfus  diuidarur  d in  p quadratum  & in  q non  qua- 
drarum ,Si  fuerit  proportio  quadrati  tinea:  a b ad  quadratum  liner  a r ficu t d ad  p,  & prorra&a 
fuent  linea  r b erunt  etiam  dux  a b & b r, quales  inquirimus.  Sunt  iraqj  linea:  a b,  b c,b  k,  b n.b  r, 
potentia  tantum  rationales  &l  in  ea  communicantes,  quarum  una  uidelicet  a b eil  po tenor  qua 
libet  aliarum  in  quadraro  Unes  fecum  commumcanns  in  longitudine.  Si  igitur  quatuor  linea" 
rum  b c,b  k,  b n,  b r,  nulla  communicat  alq  in  longitudine,  confiat  propofuum.  Ifiud  aurem  (Tc 
proba  fur,  paret  enim  ex  prxmifsis,  quod  quadrarum  linex  b c ad  quadratu  linex  a b eft  ficut  nu 
merus  f ad  numerum  d,  BC  quadrarum  linex  a b ad  quadratum  Imexbk.  eft  ficut  numerus  fad 
numerum  d,&  quadratum  linex  a b ad  quadrarum  linex  b k eft  ficut  numerus  d ad  numerum  h, 
ergo  per  xquam  proporrionaliratem  quadrarum  linex  b cad  quadrarum  linex  b k,  eft  ficur  nu- 
merus fad  numerum  h.Trd  nullus  quaruor  numerorum  f,h  tn,k,fc  habet  ex  hyporhcfi  ad  alium  . 
ficur  numerus  quadratus  ad  numerum  quadratum.qqare  per  j partem  fepnmar.duK linex  b c,b 
k.funrincommmenfnrabiles  in  longitudine.  Eadem  ratione  quxlibetduxcxiiUs  quatuor  lutu 
incommcnfurabiles  in  longitudiiie.Liquet  ergo  quod  uolumus. 

Euriid.  ex  Gtmp.  Propofitio  ii.  • 

Vas  lineas  in  potentia  tantu  rationales  communicantes,» 
quarum  longior  plus  pofsit  breuiori  quantum  quadratu 
linex  fibi  incommenfurabilis  in  longitudine  inuenire. 

C A M P A N V S.In  hac  quoqt  remanear  eadem  diipofirio  exdemtp  hypothcfeo 
qup  in  pnrmifTa.lioc  folum  murato  quod  proportio  numeri  d c ad  neurrum  duorum  numero- 
rum d f 6C  f e,  fit  ficur  numeri  quadrari  ad  numerum  quadrarum, 
hoc  aurem  facile  fier,  pofiro  d e,  quorliber  numero  quadraro  di- 
uifo  in  duos  numeros  non  quadratos, ut  fi  d c fit  d f ,6,&  f e 

j .argumentando  ur  prius,  hoc  dunraxat  excepto  quod  a b & a c * 
lint  incommenfurabiles  in  longitudine  per  ultimam  partem  7. 

CAMPANI  iddttto.  Er  fdendum  quod  duf  linex  quales  hxc 
K prxmifla  docent  inuenire,  componunt  binomium,  & minori  4 . 
earum  abfcilfa  de  maiori,  qux  reliqua  eft  dicitur  refiduum.  Nora  d ••••••  > •••*  w 

etiam  quod  linep  tantum  potentia  rarionalescommunidtes,  pofTunrefle  una  rationalis  &T  alia 
irrationalis, ficut  latera  retragonica  duarum  fu  perii cierum,  quarum  una  fir  jj  pedum,  &’  alia  14, 
funt  rationalia  potentia  tantu  comunicanria.Iarus  enim  prime  fu  perficiei  eft  f,  latus  uerdfecun 
de  non  numeratur.  Er  pofiunr  e(fe  ambx  irrationales,  ur  latera  retragonica  duarum  fuperficie- 
rum , quarum  una  fit  14  pedum  & alia  i j,  neutrius  enim  numeratur  Larus,  funtqr  in  longitudine 
incommcnfurabilia  ex  ultima  parte  feprimx.  Qyod  fi  libeat  etiam  inuenire  plures  lineat  dua- 
bus porenna  tantum  rationales  commmunicanret.  quarum  una  fir  porenrior  qualibet  aliarum 
in  quadraro  linex  fecum  non  communicanris  in  longitudine,  fumatur  talis  numerus  qui  pofsit 
pluries  fic diuidi  quod  ipfius  ad  nullam  fuarum  partium  nec  alicuius  ad  aliquam  atiaru  fir  pro- 
portio ut  numeri  quadrari  ad  numerum  quadratum,ur  1 1 poteft  diuidi  in  a i xjiircm  in  ; 8C 1 o, 

& rurlus  in  7 & li.Et  fic  proccffqs  idem  qui  fuit  in  prxmtfia. 


Huclid.cxCtmp. 


Trcpojitio  1 


Mnis  fuperficies  quam  continent  dux  linej  potentia1» 
liter  tantum  rationales  communicantes, eft  irratio* 
nalis, dicit urcpfuperficies medialis, eiusque latus  te' 
tragon  icum.fcilicc  t quod  in  ea  poteft, eft  irrationale, 
JEadiciturqt  linea  medialis. 

CAMPANVI.  Sint  dux  linex  ab.bc.conrinenresfuperfiaemar.ftrionale*  potentia  ran- 
fum  communicantes, quf  qualiter  repertanrur,  ex  prxmifTa  & ante  prxmiffam  manifeftum  eft, 
dicofuperficiem  a ceffe  irrationalem.  Sit  enim  dc  quadratu  bc,erircp  rationale  per  hyporhelin» 
eo  qndd  linea  b c eft  rationalis  in  potentia.  Er  quia  ex  prima  fexri  a c ad  c d,  ficur  a b ad  b d , non 
communicar  autem  a b cum  b d quiaexhyporhefin^communicaraimfuaxquali.quxeftbc,  % 
fequirur  per  fecundam  partem  io,ur  etiam  a c no  communicet  cum  cd,  quire  per  diffinitionem, 
fuperficies  a ccft  irrationalis,ideo<y  8C  fuum  latus  tctragonicu  eft  etiam  irrationale.  Dicitur  an- 
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lem  h(C fuperfides  medialis,  qttoni  1 ipfa  eft  medio  loco  propor- 
tionalis mrer  duas  luperficies  rariomlcs,  uideheer  inrer  quadrata 
duarum  linearum  iplam  cotinentium.  Et  lineam  potens  inipfam 
dicitur  mcdialis.quoniam  ipfa  quoque  eft  medio  loco  proportio 
nalia  inter  duas  lineas  po  tenria  tantum  rationales  communican- 
tet.&hf  duc  linex  funt  latera  diftx  fu  perfici  ei.  Et  hoc  eft  quod 
uolumus.  * 

THEON.  Ummi. 

Potens  irrationalem  arcam, irrationalis  cft. 

Vofht  enim  *pirraHanal2  arcam, hoc  eft  id  quod  fit  ex  *yquadrstu  aquale  irrationale  ire  e.  Dico  quod 
• irrationalis  ejl:  fi  enim  eft  rationalis,  erit  rationale  quoy  id  quod  ex  * * 

quadratum,  fic  enim  in  diffinitionibus:  no  eft  tutem.  Irrationalis  igitur  eft  , , , 

*S>otcns  irrationalem  igitur ,cr  rcliqiutquod  erat  dcmonftrandum . 

Euclid.exZamb.  Theorema  iB.  Vropofitio  xt. 

11  Sub  rationalibus  poteria  tantum  commenfuralibusrrfns  lineis 
comprehenfum  rc&angulum,irrationale  eft,illudqj  potens  irratio' 
naliscft,uocccur'q?  media. 

T H E O N ex  Zamb.  Sub  rationalibus  enim  potentia  tantum  commenfuralibus  reflis  lineis  *C,crfi 
y comprehendatur  re fl angulum  * y.Dico  quod  * y,  irrationale  eft*  potens q - illud  irrati onalis ejl,  c 7 me- 
dia appellatur. Dcferibatur  cnint  (per  4.  c primi)ex  « fi,  quadratu  a #f,  rationale  igitur  eft  ipfpm  ce  ^.Et 
quoniam  incommenfurabilis  eft  * $,ipfi  C j,  longitudine  (potentia  nanq;  tantum  fu f ponuntur  ce  mmcnfu» 
r abdes ) squalis  aut  em  eft  * fi  ipfi  C 4 , incommenfurabilis  igitur  eft  cr 
CA,ipfi  Cy  longitudine  E flcfc  ficut  ACadl  yfic  eft  x/ ad*  ytincommen 
fur  abde  igitur  efl  (per  n decimi)  4 *jpfi  x y.  Rationale  autem  ejl  <A  xy 
irrationale  igitur  eft  * y,  quare  cr  ipfum  potens x y,  hoc  eft  potens  £- 
quale  ei  quadratum  jrrationahs  ejl  uoceturj;  media  ,co  quia  ex  ipfa  qua 
draturcquale  eft  ei  quod  fit  ex*l,crCy,ej  eo  quia  ipfa  media(perfecu 
dam  partem  17  fexti)  proportionalis  eft  tpfis*  fi, &()•  Sub  rationali-  w 

bus  igitur  potenti a tantum  cr  reliqiu:quod  oportuit  dcmonjbafie. 

E ucltd.ex  C tmp.  Vropofitio  se. 

Vm  adiucta  fuerit  linea:  in  longitudine  rationali  fuperG 
cicsarqualis  quadrato  linea:  medialis,  latus  cius  fecun- 
dum potcntialitcr  tantum  erit  rationale,  latericy  primo 
in  longitudine  incommcnfurabile. 

CAMPANVS.l  lare  eft  quafi  conuerfa  prcmiflx.Sir  a linea  me 
dialis, firtp  linea  b c rationalis  in  longirudine,  cui  adiungaturfu- 
perficies  b d xqualis  quadrato  linexa.Qyod  hoc  modo  fiet.  Sub 
iungarur  duabus  linei*  bc8! a,  hncacdin  continua  proportiona 
litate, ut  docet  10  fexri.eritqj  luperficies  ex  b c in  d squalis  quadra* 
tolinef  a.peridciufdcm:  dico  larus  eius  fecundum  quod  eft  d c, 
cfCc  rationale  in  potentia  tantum, & incommenfurabile  in  longi' 
rudine  lateri  b c.Erirtp  ex  prg  mitia  per  diffinitionem  linex  media 
li«,ur  linea  a pofsir  in  aliquam  fuperficicm  contentam  a duabus  li 
neis  potentia  tantum  rationalibus  communicantibus. qux  fir  fu- 
perficies  e g,cuius  latera  e f Si  f g.Eruntqj  duf  luperficies  b d e g 
perprimam  partem  ij  fexti  laterum  muruoru,  propter  hoc  quod 
ipfx  funt  xquales  8C  relhnftulp  .proportio  ergo  b c ad  e f,  eft  ficut 

f g ad  c d.  Quare  per  10  cum  b c communicet  in  potentia  cum  e,f:eo  qudd  quadrata  urriufqueea» 
rum  funt  rationalia  ex  hypothcfi,fg  communicabit  in  potentia  cum  c d.Ciim  igitur  quadratum 
fgfit  rationale  per  hyporhefin, erit  quoque  quadratum  cd  rationale  per  diffinitionem  Arquia 
luperficies  b d eft  irrationalis, ficut  fuafqualiscg, per  prpmiftam/equiiurur  qundurum  lincf  c 
d non  communicer  cum  fuperficie  b d-  Er  quia  quadratum  lmep  c d ad  fuperficiem  b d eft  rer  pri 
nam  fexti , ficut  cd  ad  c b,  erit  per  fecundam  partem  ic , urc  d non  communicet  cum  S c.  Quare 
cum  b c fit  rationalis  in  longitudine  ex  hypotlirfi . erit  c d irrationalis  in  longitudine,  & poteria 
farnum  rarionalis.Parct  ergo  propofira  condufio. 
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THEON.  LemtUd. 

Si  binx  fuerint  recbc  Imcx.eft  ficut  prima  ad  fccundam.fic  quod 
aprima  ad  id  quod  fub  duabus  reftis  lineis. 

Simbinx  rcflxlincx,?  «,f  *.D;co  q,  efl  ficut  fi,*d  t *tfic  efl  quod  exftjtd  id  quod  fub  !%,&** 
[cribxtur  enim  (per  4.6  primi  yx  /1. quadratu  A », copia' urq;  /*.Q no 
rui  igitur  ejlficut  ftad  1 mjic  cft /A  ad  /*,  rfl  qutda  /A,  id  quod  fit 

ex  f V*  / * id  ejl  quod  fub  J >,et  1 *Jjoc  efi  quod  fub /ftet  • »te}l  igitur  I f 

ficut  / \ :.l  I Myfic  quod  cx  /» ad  id  quod  fub  /«,ef  1 *Jinuliter  quoepet  fi 
<w:  quod  fub  * t,et  t / ad  id  quod  ex  • /thoc  efl  ficut  • AadAftfic  1 * «d  */. 

EadJ.exZ imb.  Theorema  19.  Vropojitio  

Quodamrdiaadracionalemcomparacurh,  ’ * 

latitudinem  cfticit  rationalem, & ei  ad  quam  comparatur  longitudi 
ne  incoinmenfurabilcm. 

THE  O NocZ-uab.  Sir  (per  n decimi)medU  quidem  n.rttionaUf  tutemy  t,erci  quidem  quod  et 
*,eque  id  i yxomparetur(per  4!  primi)  erra  redenguU  fi  fijatiludinem  tjjuient y *.  Dico  quid  rttio 
Iwfo  r'^  > 'V>'  incommenfurebilH  tpfty  fi  longitudine. Qtfoniam(per  ti 
decimi)*  mtdia  ejl  .arram  potrjl  comprtbenjam  fui  ruionalibm  poten 
tu  tentu  commenfurebiUhti , poftu  jpfam potefl  autem  cr  S «* , t- 
quulit  igitur  ejl  (JJpji  * /,e/i  tuter. 1 cr  «'  equiengula.  Aequalium  tute 
Cr<rquuxgulortmpirillelogranimorm  (per  nfexti)rcciproet  funt 
Ule n,que  circum  eqtulet  engjloi,proportiomltter  igitur  eH  ftcut  fy 
•d  • »,  Ite  < ItiyJ:,  «i  igitur  (per  1 1 fexll)cr ficut  td  quod  ex  fi  > tdid 
quod  ex  - r.fte  c/f  id  quod  ex  <! ad  ii  quod  ex  y ACommcnfurMe  tu- 
tem efl  (per  hypotbe/tn)  quod  ex  fi  j,el  quod  ex  t «.  Ritionalii  erum  efl 
utrtq;  ipftrum.Cemmenfurtbile  igitur  ell  (per  tideetmt)cr  quod  exy  • 

jttqucdexyti.Ktticrtile  outem  e!l  quod  ex  1 f rationale  igitur  et  quod 

exyrt.rttiontlisigmirelly*,  t.tquonttm tncommenfuribtlit efl i/,ipfit. longitudine (polctU enim ta 
tum  funt  eontmeiifurtbilet)  ficu!  tutem  '!  ad  ofo  (per  lemma  prncedent)  quodex  >f adii  quod  fub  1 f, 

Cr»  *,  incomtrenfurdbile  igitur  efl  (per  u decimi)  quod  ex  t fi, et  quod fub/t,cr  1 r.Sed  ei  quidem  quodex 
1 Jtcmmcnfurabtleefl  eiquod  ex  y/,rtttotuIei  enim  funt  potentia, eitutem  quod  fub /i,cr'e,eomr.cn 

fur  Me  en  id  quod , ub  et  y,pyy  fi,eru.:!tt  enim  funt  et  quodex  *.  Inccmmenfurabtle  igitur  efl  (per  ij  de- 
timoquod  cx,  dei  quod  fub  dycry  fi.Sxut  tulrm  quod  exy  * ,d  td  qued/ub  / y,ey  y fi.fic  (per  temni 
prxccdcM)ellJtyadyf.lniommenfurMn  iguurep  dy.ipflyf  longiiudine.Ralwntluiiiiurefty  S,ct 
tpft  y fi  longttudtne LOmixenitirabiltt .quod  erat  Jemonflrtndum. 

Eucbd.ex  Ctrnp.  Vropofitio  u. 

Mnis  linea  communicans  mcdiali.cft  medialis.  « 

• C\  MPANVS.  Sir  linea  a medialis, cui  ponarurlinea 
b effe  communicans  fiue  in  longitudine  fiue  in  potentia 
tantum.  Dico  quod  etiam  linea  beft  medialis.  Sit  enim  li 
nca  cd  rationalis  in  Iogirudine,  cuiadiugarurftipcrficies 
cfsrqualis  quadrato  linep  a:&  itrmfupcrficieteg  rqua- 
In  quadrato  linea:  b.lioc  aurem  quahrer  fiat, in  pnrmiflx  demonftrario- 
ne  didlum  eft.  Krircp  per  prxmilfam  linea  d f rationalis  in  potentia  tantii, 
fif  incommcnfurabilis  linearcd.Er  quia  per  primJ  fexti  egad  cf  fiefg  ad 

d f, communicat  autem  eg  cu  cf  eo  quod  quadrarum  b,comm«u..car  cum 
quadraro  aperhyporhelin.quib  quadraris ditfhrfuperficies  pofirxlunt 

rquales,  Tequitur  per  primam  partem  decimxuHineafgcomunicetcri 
liiiea  d f quare  t g cft  rationalis  m potentia  tantum,  ficur  cft  d f.  & incom 
mcnftlrabiU.  in  loug.tudmc  !;„«•  c f,  cu  lm«  d f Hbi  comunican.  (ir  in- 
comcnrurabdis  cidec  f.co  quod  funquali  Hoc  enim  probaram  cft  in  S. 
quodfifueiinc  dufc|nanmarc8  communicantes,  unianq,  una  rarum  no 
commumcat.necreliqua  intypcri,  critliipcrficirar  p medialis  SCe ius 
larus  tetragonicum,  quod  tft  b media  [eiquod  eft  propoli  tum 

1SlmiI""(Iuoqur  onrni»  luperficie,  rnmmu- 
tncans  lupcrncici  mediab , medialis  efTc  conuincitur.  Sit  enim  fuperfl- 
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cies  a medialis,  cui  ponatur  fuperficies  b cffe  communicans,  dico  fuperfTciem  b efle  medialem, 

quod  fic  conftabir.  Sit  linea  c d rationalis  in  longirudine,  adiungarurcp  ei  fuperficies  c e,  qux  Iit 

«qualis  fnperfidd  a,  quod  hoc  modo  fier.  Inueniatur  linea  cf,ad  quam  ficfe  habear  unum  ex  la 

tcribus  fuperficici  a.ficur  linea  c d fe  habet  ad  reliquum;  hxc  r- 

aurem  linea  qualiter  repcriarur,  in  io  fexri  duftuin  eft,  eritcp  ( 

ex  if  eiufdem  fuperficies  d f «qualis  a.  Irem  'que  eodem  mo-  J b 4 

do  ad  lineam  e fadiun  garur  fuperficieseg,  qux  fit  «qualis  I , 

b:  erit  iraque  peno  linea  c f potentia  tanrum  rationalis,  erit  1 ... 

quoque  line*  c d in  longirudine  incommenfurabilis.  Et  * • d 

quia  a &!  b erant  communicantes  ex  hyporhefi,  erunt  quoq? 

ce &c  g eis  «quales  communicantes, itaque  per  primam  f ____ — 

frxri& perprimam  partem  dccimxhuius.erunr  duxhncxc  —————  c 

f &fg>  communicantes  in  longirudine.  Eli  igirur  lineafg 

rarionalis  in  potentia  rantum.SC  linex  e fmcommenfurabi-  * L— ~ 

lis  in  longirudine;  quare  per  19  fuperficieseg  erit  medialis,  cum  linea  e f firnrionalis  inlon- 

rudineluurcd  fibi  xqualis.  Cum  fit  ergo  b xqualis  e g,  erit  quoqueb  medialis. quod  eft  pro- 

pofirum.  Er  nora  quod  omnes  fuperficies  mediales  communicanres,  componunt  fuperficiem 

medialem.  Vnderora  d g eft  medialis,  quiacum  duxlinexcf&f  gfinr  rarionalesm  potentia 

tanrum.  Se  non  communicanres  in  longirudine,  fequirur  ut  rora  c g fir  rationalis  inporenria 

tantum.  8e  non  communicans  c d in  longirudine,  itaque  per  19  d g eft  medialis.  Eodcmip  mo- 

dofifinrplurcs. 


E uclid.exZ*mb.  T hcoremio.  Tropofnio  %t. 

>1  Qiiar  mcdicc  commenfurabilis,  media  eft. 

TH  E O N cx  Zamb.  Sit  media x,  cr Ipp « commenfurabilis rfto  , 

CD ico qnidcrP  media  r/i.  E xponatur  aum  rationalis ,y  d,et  et  quod  — , 

ex  *pt  aqualr  ad  y * comparetur  area  redangila  y ■ (per  4.1  primi)  * 

latitudinem  efficient  ipfam , 4.  Rationali!  igitur  rd  (per  precedentem)  • y \ 

idljncommenfurabilulp  tppy*  longitudine,  ei  autem  quod  ejl .»  equi  

Ir  H comparetur  (per  44 primi)  .tru  rcdnngula  y /,  latitudinem 
rjpcirnt  4 !■  Qiionum  igitur  commenfurabilit  eii  * ipfi  S.commcnfu- 
r4hle  eilquoq:id  quod  ex  * ai  id  quod  eii  f.  Sed  ei  qui  de  quod  ex  *,e- 

qmePty.ei  autem  quod  exf,equu  ep,y /CommenfurabtU  igitur  r/l  a 

> ippy  /•  I’cat  'yadyf,pceih4  ad4{.  CommenfurabilK  igitur  1 

eS  (per  11  decimi) ' 4 ipp  4 1 longitudine.  Rationaliiaulem  ed  1 4,  er 
ipp4y  tncanmen(urabl!ll  longitudine.  RalionahsigilureUcrd  /cr 

ipp  * ) longitudine  ineommenfurablltt.  Igitur  y4(j4  {(peni  decimi ) rationale t funi  potentia  tantunt 
cmmen[urabilet.  QaoJ  autem  fub  rattonalibut  potentia  tantum  commenfurahliltu  redis  lineis  compre 
benditur  reddito alum,  irrationale  e P (per  11  decimi)cr  illud  pote nsjrrationalis  edutppeUaturit;  media, 
potens  igitur  ldquoijuby4,tj  d /.media  ed.potedq;  Cquadfvbyd  cr- /pt,  media  igitur  e»  C:  quod 

eratoptndendum. 

CORREL.  Hinc  igitur  cft  manip/lunt,  quid  media  area  rationali  commenfuratHU  media  cjr, 
toffuntcnim  caireda  linea  qua  potentia  funt  commcnfurabilrt, quarum  altera  medi  i,  quare  ty  reliqua 
media  ed.  Similiter  autem  eis  qua  de  rationalibus  cr  medijs  dida  [mt, (equitur  ut  media  longitudine  com 
menfurabihs,  media  apeUetur,  clq;  commcnjwrabiUs,  non  tantum  longitudine,  fedgg  potentia,  quoniam 
in  uniucrfali  longitudine  eommenfurabiltt  omnino  c T potentia.  Jl  ucro  media  eommenfurabilcs  potentia 
tantum, dicuntur  media  potentia  tantum  eommenfurabiles. 


Ettclid.  ex  Camp.  Tropcptio  i\. 

Mnis  differentia  quaabudat  mediale  a mediaii.irratio-  •ztmh.  xt 
nalis  cffe  probatur. 

■ C A M P A N V S.  Sit  utracp  duarum  fuperficierum  a b Se  a,mediaIis:dico  quod 

1 fuperficies  bqusr  eft  earii  differentia, eft  irrationalis.  Sir enim  linea  cdrationa 

81  Iis  in  longitudine, eui  adiungarur  fuperficies  d e f qualis  fuperficiei  a,&  fupcrft 

cies  d f «qualis  torali  fuperficiei  a b,hoc  aurem  qualirer  fiat,  in  prxmifTa  docuimus . Qyia  ergo 
d f cft  xqualis  a b,8£  d e xqualis  a.erir  per  cdccprionc  gf  p qualis  b.  Si  iraq?  fuperficies  b no  eft  ir* 
ranonalu,  fcd  raaonaCs, erit  &fgfua  xqualis  rarionaUs. At  cum  lincacg fit  rationalis  m longi  — 
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tu  d in  e ficut  Aia  xqualis  cd.erir  per \6 linea  e f rationalis  in  longirudincde communicans linffc 
, per  20  autem  eft  urraque  duarum  linearum  ccdec  f porcmialitcr  tJrum  rarionalifc,&Une«c 
incommenfurabilis  in  longitudine : iracp  e fli— 
n ea  eft  j n co m m en furabili s lm ea:  c e in  1 o ngirudi 
ne.  Er  quia  per  primam  Texti  quadrarum  linear  e 
fad  fuperficiem  qux  fir  ex  e f in  ce  eft,  ficut e f ad 
c e,  Tequirur  per  fecundam  partem  dccimx.uc 
quadrarum  linef  effit  incommenfurabile  fuper# 
ficiei  faftx  ex  efmc  e.quaftr&^pfum  quadratu 
erit  incom  m en  furabile  duplo  fuperfidei  ex  e f in 
c e:  quadrarum  ueroc  e cum  fit  rationale,  eft 
communicant  quadraro  e f,  rorum  igitur  ex  am 
bobus  copofitum  erir  per 9 communicans  qua- 
draro  ef.  Er  ideo  incommenfurabile  duplo  fu- 
pcrficteicxefmce.  Erquia  per  4 fecundi  qua- 
dratum linex  cfcft  xquale  duobus  quadraris  duarum  linearum  c e ef,  & duplo  fuperfidcicx 
c e in  e f , de  duplum  fuperficiei  c e in  e f eft  incommenfurabile,  aggregaro  ex  duobus  quadrarit 
duarum  linearum  cc&  e f,  Tequirur  per  ea  qux  addita  funt  in  *,ur  quadrarum  effit  incommen- 
furabile aggregaro  ex  duobus  quadraris  duarum  linearum  c e de  e f.  Ar  cum  aggregatum  ex  hil 
quadraris  fir  rationale,  Tequirur  quadrarum  linex  c f non  eiTe  rationale,  de  ideo  linea  c f non  eft 
rationalis  in  potentia,  de  idcirco  non  erir  fuperficies  d f medialis,  neque  ab  Tibi  xqualis,  quod 
eft  inconueniens,  cum  fir  contrarium  poliris.  Rclinquirur  igitur  quod  fuperficies  b,cft  irratio- 
nalis: quod  eft  propolirum. 


Zmb. 


Euclid.  n Cxmp.  Propofitio  %f. 

Mnis  fuperficies  quam  continent  duae  lineae  mediales  h 
potctialiter  tantum  communicantes,  aut  rationalis  eft, 
aut  medialis. 

Ca.mpanv*.  Sint  dux  linex  ab  debe  mediales  potentia  tantum  com- 
mun  icanres.dico  quod  fuperfidet  a c ab  eu  contenta  aut  eft  ranonalis,aut  mc- 
dialis.  Sint  enim.c  d quadratum  linex 
bc,de  a e quadrarum  linex  a b:erurcp 
cxhyporitefilixcduo  quadrata  corm 
municanha.flC  erir  per  primam  fexri 
fuperficies  a c medialis  medio  loco 
proporrionalis  inter  ipfa  quadrata  .Su 
marur  igitur  linea  f g,  qux  fir  rationa- 
lis in  longirudine,  cui  adiungatur  fu- 
perficies f h xqualis  quadraro  a e,&  h 
|c  xqualis  fuperficiei  a c,  de  kl  xquaiit 
quadrato  dc.erunrtp  hxtres  fuperfi- 
cies f h,h  k,&  k 1 conrinuc  proportio- 
nales, ficut  funt  xquales  a c,a  c.de  d c, 
quare  per  primam  fexri  erunt  etiam 
tres  linexg  h,h  m.de  m I.qux  funr  ba- 
fes  earum , conrinuc  proportionales. 

Et  cum  fuperficies  fh&klfint  com- 
municantes ficut  duo  quadrata  a ede  cd  eis  xqualia.fequirur  per  primam  fexri  de  derimam  fiu- 
Ius, ut  linea  gh  fir  communicans  cum  Im.urracp  aurem  earum  eft  rationalis,  in  porentia  per  xo 
huiusrigirur  fuperficies  unius  earum  in  alreram  eft  rationalis:  omnis  enim  fuperfidet  quam  con 
tinenr  dux  linex  rationales  in  potentia,communicanres  in  longitudine,  necefTario  eft  rationa- 
lis,ut  parer  ex  prima  fexri  de  prima  parte  decimf  huius.de  ex  diffinitione  fuperficirrum  rationa* 
lium.  Er  quia  ex  prima  parte  dcdmxfextx  quadratum  linex  I m eft  xquale  fuperficiei  ex  g h in  m 
l,  erir  quadrarum  linex  h m rationale.  Si  ergo  linea  h m eft  rationalis  in  longirudincfibi  commu 
nicans  linex  km, qux  eft  xqualis  linex  fg, erir,  per  it  fuperficies  hk  rationalis,  ideo  'que  de  fua 
xqualis  ac.  Si  aurem  h m fir  irrationalis  in  longirudine  fiue  incommenfurabilis  line*  k m.qux 
eft  xqualis  linex  f g.cum  ipfa  fir  rarionaUs  faltem  in  potentia , eo  quod  fuum  quadrarum  eftra>- 
rionale.enr  ex  19  fuperficies  h k medialis, quare  de  fua  xqualis  a c.  Conftar  ergo  propofitum. 

CAMPANI  annotatio.  Et  nota  quod  fi  dux  linex  a b & b c cflcnr  mediales  in  logirudine  coni 
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mumcnnres.effe  t fuperficies a c medialis  tantum, effi-t enim  fuperficies  accommnnicans  utnqt 
duorum  quadratorum  a e & c d per  primam  fati  & per  prxfentem  hypothcfin,&'  per  10  huius, 
& ideo  fuperficies  h U xqualis  a c.effet  ' r ' 

communicans  utricpfupcrfTcicifh&k  » 

1,  igitur  per  primam  fexri  8C  io  Imius 
linea  Ii  m clTet  communicans  urri- 
que  duarum  lanearum  g h & I m . Et 
quia  ha: ambsc  ertent  rationales  in  po* 
tentia  tantum,  non  communicantes  in 
longitudine  lineat f g,  clTer  quoque  Ii 
m rationalis  in  porcnria  tantum,  non 
communicans  in  longitudine Iinefc  fg. 
quare  per  19  edet  fuperficies  h k medi- 
alis r.mrum,&  ideo  etiam  a c libi  f qua- 
lis. Si  autem  dux  lineae  a b&bceffcnt 
mcdiaJcs,nc<p  m longitudine  neque  in 
porentia  communicantes, fuperfiae»  i c neque  effer  rationalis  neque  medialis  t fi  enim  fic  effer, 
fciliccr  quod  dux  linea:  a b & b c effent  mediales,  neque  in  longitudine  neque  in  potentia  com- 

mnnicanres,enenrduoquadrataae&cdincommunicanria,!faqiie&dua:  fuperficicsf  h&  kl 

eisxquales  quoque  edent  incommunicantes.qiiareSf  dux  linexgb&mledenr  incommenfu 
rabilrs  per  pnmam  fexri, K per  fecundam  partem  decimi . Et  quia  utraque  earum  cd  rationalis 
tantum  inporentia.peno  effer  fuperficies  unius  earum  adalteram  medialis  per  ts.Cum  ergo 
quadrarum  lintf  h m fit  xqualedicte  fuperficiei.qux  fit  ex  g Ii  in  m l.per  primam  partem  16  fexri 
effet  per  is  bnea  Ii  m linea  medialis, per  ij  ergo  non  tffet  fuperficies  h k rationalis,  nec  etiam  per 
xo  medialis,  quare  nec  Tua  xqualis  ac. 

Prxccdcntcs  dux  cx  Campano  propofitiones.fcil/cet  21. 8c 
23.  tribus'cxZambcrtofcquentibus,  uidelicct  24.  i;.8C  16. 
inuerfo  ordine  rclpondent,22 . nanque  ex  Campano,  2 6.  ex 
Zambcrto,z<s,autcm  cx  Campano,cum  addmonc,24.&  27. 
ex  Zambcrto  rclpondent, 

tuclid.exZimb.  Tbeorenu  il  Propcptio » 4. 

14  Sub medijs  longitudine  commcnfurabilibus  redtis  linei»  conv 
prehenfum  redlangulum,  medium  eft. 

THEON  cxZimb.  Sub  medijs  enim  longitudine  ecmmcnfunliUbits  \ 
redis  lineis*  fi,  fi  y,  comprehenditur  rcdinnuUmxy, dico  cpiod  *yme-  r 
dium  ep.  Dcfmbsturenm  (per  4«  primi ) ex  *fi,quidntum  * /,  medium 
igitur  eft  *<t  E t quonitm  ccnmenfuribitis  eSl  * fi  ipfiCy  longitudine,  e- 

2 Uilis  autem  ed  * fi  ipp  fi  il,eomntenfunHlis  igitur  eHJ  fi  ipfi  Cp  longitu 
ine.  Quire  A*  ipfi  *y(pcr  correi, trium  :j  decimi ) commenfurjbitc  { 
cH:  medum  uutem  o*  «1  u, medium  igitur  er  .J  ptquod  oportebit  oft  edere. 

Euclid.ex  Zumb.  T heoremi  IL  P ropoptio  tf. 

i,  Sub  mcdqs  potentia  tantum  commcfurabilibus  redii»  lineis  com 
prehenfum  rcdtangulum,au  t rationale  aut  medium  eft, 

TH  E O N ex  Zumb.  Sub  medijs  poteruu  unium  commenfurtbilibtu  redis  lineis*  y,  compre- 

benJjturrcdnngulum  * y.  Dico  quod  * yuiut  nttoiule,uus  medium  eft.Defcnbintur  enim  (per  +« pri- 
mi.) ex-sfiez  f ,quidrau  fi', medium  r fi  igitur  utrunej;  ipforum  * ut  ce  fi  1 . Exponetur  q:  rsttoni 

lis  ! » ippip  * A equum  id  fu  compiretur  (per  41  primi)  rcdanpulum  piritlelognmmum  » /,  ipfm  U- 
titudinem  efficiens  l>.  Ipfi  iutem  * y id  i u equum  co mpareturlper  eundem ) rcdingulit  psnliclogratn 
mum  /1  *,litistidincm  efficiens /*.  EtinfuperCper  eundem)  fi  I equum  fisuilitered  € r coperrtur  e n,ipfeM 
letiludmc  efficies  h ».In  redis  linas  igitur  fiunt  *\*y  quonii  utruq;  ipforu  uAtjC,  medium 

ed,eftqj  equile  x Ajpfi  u fi  1 ipfi  r x,mcdiu  igitur  eft  cr  1 itrisq;  ipforu  * >,n,et  id  ntiomlefu  com 
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p arata  funi.  Rationalis  igitur  e ft  (p  » decimi)  utraq;  ipfari  J!  cr  • a,  er  wc  omenfurabilis  ipfi  !y fogita 
dine.  Qttonia  igitur  commrfurabile  eft  a AipfiC r,comenfurabite  igitur  rf!  (prr  1 1 i/rtfira)  cr«/  ipftrx, 
eftq;  ftcut  ht  il\ r,pc  (per  i facti)  eft  /ladux.  Cbmenfurebilis  igitur  eft  ( pereundi  u){  dipfinx  lon- 
gitudine. Ipfe  igitur  /*,«  x, rationales  jitnt  longitudine  comacfurabiles,  Rationale  eft  igitur  (per  i/  deei- 
ea) quodftib  /t^x.Etquonumequa 

Iit  e Jt  quidem  A fi  ip  fi  fi  «,(J  (fi  ipji  fi  • i 

y,eft  igitur  flcut  Afiadfiy,fic  cftafi  7 

di  tj.  Sed  ftcut  quidem  A fi  ad  fi  y ,fic  - | 

eft(perifexli)crperiiquinti)Aaiad  ’ p 
«c  y,fic  ut  iutem  • fiadfi  ffic  cftayad 
y f,  eft  igitur  fieut  A aad*y,ficeftx 
yadyl,  aquum  autem  eft  a d ipfi « i, 
e?  eyipft  o *,v  yltpfi  * x,  eft  igitur 
(per  trfcxtbficut*  ludi*  nadrx eft 
igitur  ftcut  3- ; i di  tpfdm  dape  e illudi  ipftm  t K Igitur  quetdfub  //, « a,  *quimt  eft  ei  quod  fit  fu b I 
n.  Rdttotule  dutem  eft  quod  fub  {(,(?., rationale  igitur  eft  cr  quod  ex  I u. Rationalis  eft  igitur  (per  u de- 
cimi) ipfa I «, cr fiquidem  eommenfurabtlts efttpft  / i*,boc eft ipfi / • longitudine, rdttondleefiipcr i» 
*cimi)  tpfum  * /.St  autrm  acbmenfurabihs  e fi  ipfi  /» longitudine  jpfe  l*e?l  v rationales  (per  mitti 
mi)  potent ufolum  commtnf  icrabilesencdium  igitur  eil  I e, igitur  I*  aut  ruttondle  eft  du t medium, equum 
uutan  e fi)  • ipfi  « y, igitur  e y uel  ratt  onale.uel  medium  eft.  Sub  medijt  igitur  potent  u untum  comnen- 
ftlTdblltbtts.v  que  fequur.tur  reliqud : quod erdt  ofiendendmu. 

Euclid . ex  Zdmb.  Theoremd  ij.  propofttiosfi. 

Medium  non  excedit  medium  rationali,  •< 

T H E O N rx  Zib.  Si  enim  pofttbilejitedium  * fi,  medium  * y 
rxeeddt  rationali  A fi,',  enatura;  rdtiondlis ' f,  ipfiq;  * fi  e quum  d i * 

I [comparetur  (per 44  pritm)  paraHelogramnuun  redangulum 
fd, latitudinem  efficient  1 1:  ipfi  Ititent  u y equum  auferetur  {<, re- 
liquum igitur  fi  A (per  tertium  communem  fententiam ) reliquo  U 
left  equule.  Rationale  autem  eft  A fi,  rationale  igitur  efttyul. 

Quoniamigitur  medium  eft  utrunque  tpforum  a fi,  a y,eftq:afi 

ipfi  fi  equule  (per  correlarium  ij  decimi)  at  *y  ipfi  /*,  medium  

igitur  eft  turutiq;  i piorum  /#,/»,©-  ad  rationalem  1 ! comparate 
finit.  Igitur  rationalis  eft  u traq;  tp furum  1 1 cr  • *,cr  nicoramn»- 
furabtlu  ipfi ' (longitudine  (per  at  decimi.)  Et  quoniam  rationale 
eft  A fi,eftij;  ipfi  u/ equule  rationale, igitur  eft  cr  " l,ad  ratione- 
lemcj;  1 1 comparatum  eft,rationa!it  igitur  eft  (per  10  decimi  )•!, 

Cipfi ‘ / longitudine  eommenfurabtlts.  Sed  ia  rationalis  eft,  cr 

ipfi if  longitudine  incemntenfurabilu:  incommenfurabilu  igitur  j , 

tft(per  11  decimi)  1 • ipfi  ut  longitudine, eftq;  ftcut  1 u ad*  Ific 

quod  ex  1 n ad  id  quod  1 u O’ a ".  ineotnmenfurabile  igitur  eft  (per  11  decimi  cr  lemma  >1  decimi  )quoJeX 
te, ei  quod  fubrtffa/.  Sei l ipfi  quidem  quod  exta,ccmmenfurabiliafuni  que  ex> « cr  al,  a Iquadra- 
taprattonaliaetmlmutraq;,eiautemquodfubi  • ©■  »/  eommenfurabtle  en  ( per  ij  decimt  )ld  quod  bis 
fub  I » cr  * I, duplum  nan.jf  eft  illiut.lncommenfurabilia  fmt  (per  1 < decimi)  que  ex  1 »©■  *l,ei  quodbit 
fiii  1 » CT  * l,cr  utncj;  igitur  fimul  que  ex  1 * er  » l.crquod  b ts  fub  1 « ©■ » I,  cr  quod  eft  id  quod  exi  I 
(per  e.fecundi)tneommcnfurabileefteitqueex  i«er»  /.  B.ationaha  autem  [tutt  que  rx  t*  cr*l(per 
diffinitionem.'  Irrationale  igitur  eft  quod  ex  1 /,  irrationalis  igitur  eft  t l.fed  cr  rationalis,  quod  eft  itn- 
pofitbtle:  medium  igitur, medium  non  excedit  rationali:  quod  erat  oftendendum. 

Sequentes  dux  ex  Zambcrro  ncutiquam  in  Campano  rrfpondcntn  habent. 

Euehd.ex  Zantb.  Problema  4.  Propofitto  ir. 

Medias  inuenire  potentia  tantum  commenfurabiles, rationale «7 
comprehendentes. 

T H E O N ex  Zamb.  Exponentur  bine  rationales  potentia  tantum  eommenfurabiles  <*CJftmsnttirep 
(per  ti  fcxtt)tpfaru  a,  fi, media  proportionalis  y.'fiatq,(per  iafexti)ficut  a ad  fi,  fie  yadA.  EtqucntaM 
ipfa  «,  f, rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabtlctfigiturquodfuba,fi,hoc  eft  quod  ex  y fit  (per 
a»  dcetmt ) medium  eft, media  igitur  eft  y.Et  quoniam  eft  ficu  utdQicyidA,  ip[e  autem  *,  f,  potentia 
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ttmtwm  funt  commenfurabilci.c  y.A,  igitur  (per  u decimi) 
potentia  tantumfunt  commenfurabdes,  rftq  y media , Media  1 

igitur  eH  (per  i;  decimi)  crA.lpfx  igitur  y,A(perconHru  . 

Hieme)  me diu  funt  petitu  tentii  eomenfurabilet.Dico  quii  _ 

cr  rationale  eoprehendunt.  QJicnu  enim  eH  ficut  net d(,fic 
cHy  ad  A .uicifttm  igitur  (per  i 6 quinti)cft ficut  xadyficeft 
(ad  A.  Sed  ficut  “ ii  yjic  y ii  fi,  cr  ficui  igitur  (per  i 1 quinti)  y ii  fi,fic  ( ii  Ajgitur  quod  fub  y.  A,  x* 
quucHei  quod  ex  fi  .Rationale  iutem  tfl  quod  ex  fi  ■ Rationale  igitur  eft  quod  fub  y.A.  Inuetx  igitur  funt 
medix  potentii  tentum  commenfuritilec,ritionile  comprehendentcf.quod  fectffe  oportuit. 

B «Ilii,  ex  Zamb.  Problema  s.  Vropojitio  iS. 

1 Medias  comperire  potentia  tantum  commenfurabilcs.mcdiuni 
comprehendentes. 

i TH  E O N fx  Zab.  Exponetur  enim  tres  ritiolutes potetii  __ 

tentu  comenfurabiles,e,(,y,fufcipiaturq;  (per  i , fextiftpfaru*, 
f, medii  prtportionelu  A.  Fietq;  (pis  fexti ) ficut  fi  ei  y, pe  A * 

ii  i .Quomi  enim  n,fixationales  funt  potitu  ttntii  comenfure 
biles  figitur  (p  »i  decimi)  quodfub*fi,boceH  ii  quod  ex  e.  me 
dium  efttmedieigitur  eH  A.E  tquonia  fi,y,  potentia  folumfunt 
cbnenfurabilcs,  efiqpcut  fi  edy,pc  cfl  A ei  i,  ipfxigitur  «t,i 
(per  II  decimi)  potentia  tentum  funt  comenfwrabtles, media  itero  eH  A,cr  igitur  i.  Igitur  i pfxA.y',  mei IU 
funt  potentia  tentii  comme f trebilrt.  Dieo  j cr  medium  comprehendunt.  Quoniam  enim  cfl  ftcut  (ei  y, 
fic  eH  A ei  t,mcifiim  igitur  (perii  quinti  ) ficut  fi  ad  A fic  eH  y ad  u Sicut  autem /ed-t,pc  .dada.Et  fi- 
cui igitur  (per  ii  quinti)  A ei  «,fic  yeii.  Quod  igitur  fub  *,y,  (per  te  fexti)  equum  eH  ei  quod  fub  A,  i, 
medium  autem  quod  fub  *,y, medium  igitur  (percorrelarium  »i  decimi)quod  fubAi.  inuete  igitur  funt 
medix  potentia  tantum  commenfurebilei.medium  comprebcndentciiquod  fecijfe  oportuit. 

THEON.  L emme. 
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Copcrirc  duos  qdratos  numeros,ut  ex  eis  copofitus  fit  quadratus. 

THIONn  Z amb.  B xponantur  bini  numeri*  fi  cr  fi  yjintcf;  aut  pares,  aut  imperes. Et  quoniam  fi 

aperi  par  auferat  ur,ey  ab  impari  impar,  (per  16  noni)  reliquus  erit  par  fi  igi  «....„4 y fi 

furebat  pari  par/ y, aut  ab  impari  ce  fi, impar  f y auferatur, reliquus  «y  per  eH.  Seceturay  bifariam  iit 
A,fint  aute  ipfi  * (,( y,aut  fimtlei  plani, aut  quadretiquiCripp  /miles  plani  funt.  Igitur  qu  fub  • fi.fi  y, 
una  cum  eo  qui  ex  ydl  quadrato, equus  eil  (pex  e fecundi)  ei  qui  ex  fiat  quadrato,cflq;  quadratus  qui  fub 
rnfi.fi  y, quoniam  patuit  (per  primam  noni)  quod  fi  bini  fimiles  plani  multiplicantes  fe  aim  uicem  aliquem 
fecerint,  fafiiu  quadratus  r/f.  Inuentl  igitur  funt  bini  quadrati  numeri  qui  fub*  fi.fi  y,cr  qui  ex  y A, qui 
compofni.fi  A quadratum  conficiunt. 

CORREL.  Ae  mani  fi  jl ii  quod  inuenti  funt  rurfus  litti  quadrati, cr  quiexCAcr  qui  ex  y A, ut  ©■ 
torum  txcefius  qui  fub  a fi, fi  y,eH  quadratus, quando  ipfi  a fi, fi  y, fimiles  fuerint  plani.  Quando  aute  non 
filtnnt  fimiles  plani jnuenti  funt  bini  quadrati  equi  ex  fi  A crqui  ex  A y,  quorum  exceffus  qui  fub  u fi  cr 
fi  yiuneH  quadratus.  Lemma  prxcedentis  oppoflium. 

Inucnire  binos  quadratos  numeros,uc  cx  cis  copofitus  no  fit  qua-  GrtecuifK ^ 

dratUS.  Sint  enim  * fi,Cy,finulcs  pUni  ut  qui  fub  * y,  (p  itioni)  fit  quadratu*  Jitfypjr  y «.fccc  bct;Muc)au- 

turq  y • bifariam  in  A.  Manijfftum  iam  tfl  quod  qui  fub  « (,(y, quadratus  a . 1 . /...  y .f  temno  erit, ne 

uu  tu  eo  qui  ex  y A quadrato,xquus  eft  ei  qui  ex  fi  A quadrato.  Auferatur  autem  unitas  A 1.  Igitur  qui  fub  fcilicet  fccetur 
aafietfiyunicumeoquiexyi,minerefleoquiex  fi  Aquedrato.Dico  igitur  qquifuba  fi, fi  y, quadratus  unitas, et  ne  qui 
ma cum  eo  qui  exy  1,  non  eH  quadratus . Si  enim  eft  quadratus,  uel eft  aqualis  eiquiex  fii.uel continor,  fub  a fi,  (y  uni 
* Maior  ait  non  erit, ei  qui  fub  « (Jl  y, quadratus  una  cu  eo  qui  exy  A quadrato, hoc  eft  qui  ex  fi  A,pri.  cum  eo  cftiy  A, 
mus  fit  maiori  quadrato  qui  ex  6 1,  unit  at  emmnonfecaturtmaior  autem  eft  eo  qui  fub  a fi.fi  y,  unaci  eo  qui  eft  ipfiusA 
qui  ex  yi,}  A enim,ipf  0 y ■ unitate  maior.  Sil  aute  (fipofiibde  eft) prius  qutfubafifi  y, imi  cu  eo  qui  ex  y ( quadratus, x- 
euequeliseiquiexfieJitq;ipfiusAiunitatisdupluse  a. Quoniam  igitur  totus  .r  y totius  y A duplus  eH,  qui 11  fit  ei  qui 
florum  * » ipfius  A • eft  duplus.tr  reliquus  igitur  (per  7 fepttmi)*  y reliqui  1 > duplus  cH.bi/krian  igitur  fub  « t,fi  y uni 
tpfcy  M.dimf us  eft  in  «.  1 gitur  qui  fub*  fi  <T  (yjmi  cw»  eo  qui  ex  y 1, equus  eH  a qui  ex  fi  1 quadrat  o.Sed  cum  coqui  cx 
qfubefij  yjrna  cum  eo  qui  ex  y i^quus  fuppomtwr  ei  qui  ex  fi  1 quadrato.  Qui  fub  • fi.fi  y igitur  una  ei  y '. 
eo  qui  exy  ixquuseii  ci  qui  fub  * fi.fi  y,unacumeoquicxy '.Comum  igitur  [ublato  eoqmexyi.aduti-  •iu’*yrrei,ccil 
Utra  fi  aqualis  ipli  a fi, quod  eft  impofiibilc.  Qyi  fub  at  (Ji  yjgitur  unacumeo  qui  exy  1, equus  no  eft  ei  licituri 
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qui  cxfif.  Deo  iam  $ Ht\j;  minor  ei  ex  fi  i.Si  enim  pofiibilcfit  ei  qui  ex  fi  f Aquatis  tet  ipfiits  4 /duptiti  p0 
9wbk\-H**ixi  naiur  fi  *.ar  Conducaturq-,  duplus  rurfus  fi  y ipfiut  y f,et  quod  ipfe  fi  y bifaria  [efimejt  in  /acperhociC 
^oUigctUT  ^uifubfi  fijytuna  cum  coqui  ex/ y,aquus  erit  ei  qui  ex  fi/.  Supponitur  autem  quod  quifi6*fitfiy  MU 
* cum  eo  qui  ex  y eft  cqujlis  ci  qui  ex  fi  /.  Conducetur  igitur  qui  fub*  fi,  fi  y una  cum  eo  qui  exy  • aqua- 
li i ei  qui  ex  d fi cr  CyAuu  cum  eo  qui  ex  y / quodabfurdu  efi.  I gitur  qui  fi.  A ...  fi 

fui  * fi,fi  y,wta  cum  eo  qui  ex  y f^equus  non  efi  minori  eo  qui  ex  fi  i, patuit  aut  e q,  neq;  ci  qui  ex  C /,  ncfr 
eo  maiori.  Igitur  qui  fub*  fi,  fi  y,una  cum  eo  qui  ex  y i, quadratus  no  cft.Cum  aut  e fit  po fi  bile  cr  phtribut 
modii  pradich  oficndcrefufjiciit  nobis  tamen  pr*dtfla,nc  materia  longior  exi  finis  longius  protrahatur. 
Eucltd.cxZamb.  Theorema  6.  Tropofitio  19. 

CmP- 17  Coperire  binas  rationales  potetia  cantu  commenfurabilcs.ut  ma  >• 
ior  minore  maius  pofsit,  co  quod  ex  comenfurabili  fibi  logitudine. 

T H E O N cx  Z amb.  Exponatur  enim  quadi  rationalis  * fi, cr 
Uni  quadrati  numeri  y «M •,  ut  ipforum  refiduus  y • non  fit  quadra - 
tui  ( per  correbrium  1 lemmatis  »8  decimi ) c T fuper  * fi  defer ibatur 
fcmicirculus * / fi.  Fiat  q;  ficut  (per  eorrelam  6 decimi ) A yady  ijic 
quod  ex  fi*  quadratu  ad  t d quod  ex  * / quadratu.connedaturq • /f. 

Q noniam  igitur  efi  ficut  quod  ex  fi*  ad  id  quod  efi  * /Jic  y A ad  yt. 
igitur  quod  ex  fi*  ad  id  quod  ex  * /eam  habet  ratione  qua  numerus 
yAad  numeru  y 1.  Comenfurabile  igitur  eft  quod  ex  fi*,  ei  quod  ex 

* /.  Rationale  aute  quod  ex  * fi, rationale  igitur  cr  id  quod  ex*/  Rationalis  igitur  efi  cy*/Et  quonii 
Ayadyi  ratione  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru  jieq;  quod  ex  * fi  igitur  ad  1 i 
quod  ex* /ratione  habet  qui  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru . Igitur  * fi  (per  9 deami)ip(i*  / 
longitudine  incomenfur abilts  efi  Ipfa  igitur  * /*fi,rauonales  funt  potentia  tantum  connnenfurahiles.  Et 
quonii  efi  ficut  A yady  ijic  esi  quod  ex  * fi  ad  id  quod  ex  * faonuertendo  igitur  (per  correUrtu  19  qum 
tt, ficut  y A ad  A i,fic  quod  ex*  fi  ad  id  quod  cx  **/•  At  y A ad  A 1 eam  habet  ratione  quam  quadratus  nu- 
merus  ad  quadratu  numeru.  Quod  igitur  ex*  fi  ad  id  quod  ex  A /fam  habet  rationem  qui  quadrdiM  nu- 
merus ad  quadratum  numrru.Comenfurabihs  igitur  eH  (per  9 decimi)*  fi  ad  fi  f logttudme.Et  quod  ex 

* fi  (per  4 7 primij  aquu  cft  eis  quacx*/crfC  Igitur  * fi  ipfa  * /maius  potefl  ipfaC  ffibt  cornmenfurd 
bdk  l nuent*  igitur  fuitt  bura  rationales  potentia  tantum  commenfurabilrs  C * cr  *f,utC  maior  1 pfa* 

> /matus  pofiitfo  quod  ex  /Cfibi  longitudine  commenfurabili: quod  facere  oportebat. 

^**f‘x*  Euclid.cxZamb.  Theorema  y.  Tropofitio  t*. 

Coperire  binas  rationales  potetia  tantu  comenfurahilcs.utmaior  '* 
minore  maius  pofsit  co  quod  fit  a fibi  longitudine  incorficnfurabili. 

T H E O N rx  Zib.  Exponatur  rationalis*  fifainicL  numen  qua- 
drati y 1 cr  • A,  ut  ex  eis  copofitui  y A non  fit  quadratus  (per  lemma  fe- 
cundum x3  decimi.)  Definbaturq • fuper  * fi,  fcmicirculus  * / Cfiatq; 

( per  correbnu  6 dee  mu)  ficut  A y ad  y e, fle  quod  ex  * fi  ad  id  quod  ex 

* f,  connedaturq;  f fi . S militer  iam  o frendemus  ficut  in  pracedenti, 

quod  tpf a fi*  er  * / rationale : funt  potentia  titum  comen furabiles, Et 

quomameBficutAyAdyi,ficeftquodexfi*adidquodex*/couer  n |lllia  « iul  / . 

tendo  igitur  ( per  corrcUriu  19  quinti)  ficut  y 4 ad  A i,  fiequfidex*fi 

ad  id  quod  ex  /fi.  At  y A ad  A 1 ratione  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, nec 
igitur  quod  ex  * fitad  id  quod  ex  fi/ ratione  habet  quam  numerus  quadratus  ad  quadratu  numeru.  Incom - 
mef irabihs  igitur  eil*  fi  ipfi  fi  /legit  udinefot  * fi, qui  ipfa  * /maius  eo  quod  ex  fi  /fibi  income  fura 

Wi.  lpfc  igitur  * fi,  fi  /rationales  funt  potentia  tatu  comenfuraiilet,v  *Cq  ipfa  * /maius  poteft  quod  ex 
/fi  fibi  longitudine  incomenfurabili-.qHod  fici/fc  oportuit.  Eudid.  cx  Camp.  Trop.t  4. 

V as  lineas  mediales  potecia  tantu  comunicates,  fuperfiri  »♦ 
emep  rationale  contincres,quaru  longior  fit  potenor  bre 
uiore>augmcto  quadrati  linexcomunicantis  eide  longio 

ri in longitudine.inuenire.  Campanvs. Cumomnwdurhnrf 
potnuia  tantu  coRimunicantti.cfrincamfupnfiaf  rationale  aut  mcdialf,  utexprx- 
uiiira patct.doirct inumtrtra» duatqu* cormrnr luptrBcic rarionalf Si ta» qur tnrdialc  Vndt 
ptopofitum  «ft  inucnuc  duas  liucas  mcdtalci  potentia  tantu  communicantes,  quarum  longior 

pome 


- 


t'UER  BECIMfJ,  ,7i 

pofsit  impiius  brrtiiori  in  quadrato  alicuius  linex  fibi  communicantis  in  longirudinr.qi-f  con 
tinrant  lupcrficirm  rationalem.  Ad  hoc  fecundum  doflrinam  i-  fumo  duai  lineas  a Si  b poten- 
fia  canrum  rationales  communicantesrquarum  longior  qux  lita  a Re.jS 

potsie  amplius  breuiori  qux  fit  b,  in  quadraro  alicuius  line*  fecu  , 

eom  n.micauns  in  longitudinc.SC  ponam  lineam  e fecundum  do  c 

fhnnam  9 fexti,  medio  loco  proportionale  inter  a & b,  flt  ponam  • . , 

utfirproportioaadb.ficutcadd.quodqualitcrfiar.iniofrxtidi  b xo 

flum  cfi.Dico  tunc  duas  tincas  c&  d,  effe  quas  quxrimus.  Paret  1 

enim  ex  19.  quodfuperficies  quam  connent  dux  linera&b.eil  d 

medialis.  Et  quia  per  primam  partem  16  fexti,  quadratum  linear  c — — 

eft  diftx  fuprrlietri  xquale.erit  igitur  per  19  linea  c media  lis.  Cum  autem  fu  a ad  b.ficut  c ad  d «£ 
b communicet  cum  a in  potentia  tantum  ex  hypothefi,  quia  tam  aquam  b rationalis  eft  in  poti 
tia.fequiturper  10  quod  c quoqi  communicet  ciim  d in  potentia  tantum.  Itatp  perit, cii  c fit  linea 
medialis, erit  etiam  d medialis. SI  per  primam  parrem  11  erit  linea  cpotrnnor  linea  d,in  quadra- 
to line»  fibi  communicantis  inlongitudine.Si  ergo  dux  linexc  & d, contineat  fupcrficif  ratio- 
nalem , ipfx  funt  quales  inquirimus.  Eas  autc  continere  fuperficirm  rationalem, fic  habeto.  Cii 
fit  a ad  b.ficut  c ad  d.erit  permutatim  a ad  c.ficut  b ad  d.fed  erat  a ad  c.  fic  c ad  b.igttur  efte  ad  b.fi 
rat  b ad  d : itacp  per  primam  parte  1 6 fexti. fuperficies  qut  continent  dux  Imex  e it  d.eft  xquali» 
quadrato  b:eftautein  quadratum  b, rationale  per  hypothefin.cum  ipfa  fit  rationalis  in  poterii. 
Superficies  ergo  quam  continent  duxlinexcic  d.eft  rationabstqua re  confiat  propolitum. 

Encltd.  exCamp.  Propellito  ir. 

Vas  lineas  mediales  potentia  cantu  communicantes,  fu- 
perficieiv.qj  rationale  continentes , quarti  longior  fit  po- 
tentior  breuiori.quadrato  lineae  eidem  longiori  m longi 
tudmcincommenfurabilis.inuenire. 

CAMPANV  S.  Poliris  duabus  lineis  a & b rarionali  2 

bus  potentia ranrum  communicantibus , quarum  Ion-  f'  - ^ 

giorpolsir  amplius  breuiori  in  quadrato  linear  fecum  , c 

non  communtcanris  in  longitudine, qux  quidem  repe  bR.it 

riunrur  fecundum  doctrinam if  cxteriscppofitionibus  1 • 

oianrnnb.ficurin  prp miffa,  argumerando  modo  confi  " 

mili,parebir  duas  lineas  c Si  d.efte  quales  quxrimus  Er 

nota  quod  dux  linef  quas  lif c Si  prxmiffa  docent  inuenire,  componunt  bimediate  primum , SC 
minori  carum  abfciifa  de  maiori: quj  reliqua  eft  dicitur  refiduurn  mediale  primum. 

EuclidexZmb.  Troi  lema  t.  Tropojitio  ju 

,,  Comperire  binas  medias  potentia  tantum  commcnfutabiles  ra- 
tionale comprebendentes.ut  maior  minore  maius  pofsic,  eo  quod 
fit  i fibi  longitudine  commenfurabili. 

THE  O NrxZrmfc.  Exponantur  (per  it  decimi)  bine  rationales  po- 
teria tantum  eommenfurabilet  a fi, ut  u mator  extsiensjpfa  Cmnorema-  ' 
iiu  poftt.ro  quod  rx  fibi  longitudine  eommenfurahh , cr  ri  quod fubuC, 
comprehenditur  equum  rflo  id  quod  er  y Me  lium  autem  eft  quod  fub  * 
fi  .me  dium  igitur  cR(per  ccrreUrim  udeami)  quod  fub  r,  medu  igitur 
esi  y (per  a decimi)  Zi  uero  quod  ex  fiprquum  efto  quod  fub  y dt.  Kationa 


*«u 


(Ke.it 


k autem  eR  quod  ex  fi. rationale  igitur  er  quod  fub  y e.  tt  quoniam  (peri 

fexti)  rft  ficu:  u id  'ijic  cfi  quod  fub  tc  y,ad  i d quod  rx  fje  d n quidem  quod  fub  • f,  tquum  efl  id  quod  ex 
y,e  i tutem  quod  ex  f tquum  eft  quod  fuby  Jjicul  igitur  u td  fi,  fic  quod  ex  y ad  id  quod  fub  y±  Sic  ut  tua 
tcmquodexyadidquodfuby  fic  eft  y ad  J:ej/icut  igitur  utd/.ficytdd.  Commenfimfilii  autem 
eft(perhypotbefin)  • ipjft  C potentit  tantum:  commenfurabili!  igitur  (perii  dccimi)ery  ipji  * poleniu 
tantum  .At  y media  eft, media  igitur  efl  (per  n decimi)  cr  «e.  Er  quoniam  eftpauutdficryad  rl,al  . rp- 
ft  fi  maiut  poteileoquodcx  fibi  tommetijurabilt-cT  y igitur  ip/a  - maiue  porrct.ro  quod  ex  fibi  comme» 
furabth  Inuentefunl  igitur  iune  medix  potentia  laneum  ccmminfurabtleiy  X,  rationale  comprehendcn- 
tet , cr  y ipfa  * maim  potefl  eo  quod  ex  fibi  longitudine  e emirenlurabib.  Similuer  utro  ollendcTur  er 
id  quod ex  incommcnfurabth , quando  fi  mamt  potuerit  eo  quod  fit  ix  Jtbi  uuemmenJurabtU : quod  fu-  Cmp.it'. 
are  oportuit. 

C ♦ tucUd, 
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b Rc.14. 
c Re.** 
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6EOMET.  ELBMENT.  EYCLIDlS 

B uclid.  cx  Camp.  Prcpojitio  2*. 

Vas  lineas  mediales  potentia  tantu  communicantes  fu'i« 
perficiemqj  mediale  continentes,  quaru  longior  breuio' 
rc  tanto  amplius  pofsic.quantum  eft  quadratu  alicuius  li 
ncg]ncomcnfurabilisip(ilogioriinl5gitudine,inuenire, 

C A M P A N V S.  Cniri  docuerit  inuenire  duas  lineas  mediales 
potrria  tantum  communicantes , fupcrfiriemcp  rationalem  coti  * 
rineres.quarum  longior  plus  pofsirbrcuiori  in  quadraro  line* 
fecum  communicanris  in  longitudine,  & fecum  incommenfura 
bilis  in  longirudine:nuncdocet  inuenire  duas  lineas  mediales 
porenha  tanruin  communicantes, fuperficiemlp  medialem  coit 
tincrcs.quarum  longior  f»r  potetior  breuiori  in  quadraro  line» 
non  fecum  commenfurabilis,fed  folum  fibi  incommcnfurabilis 
in  longitudine.illud  enim  facile  habetur  ex  ifto.Sinr  iracp  tres  li# 
ne*  fumpr*  fecundum  do&rinam  is  a b c,  potentia  tantum  ra- 
nonalis, & in  ra  folii  communicantes, firij  a potenrior  bSt  c, quadraro  line*  fibi  incommrnfiu 
rabilis  in  longitudine, dC  ponatur  d medio  loco  proportionalis  inrer  a & b ur  docet  y fexri,  6tfil 
d ad  e.ficut  * ad  c.dico  duas  lineas  d SC  e effe  quales  inquirimus.Ctim  fit  enim  quadrarum  line» 
d fqual^uperfidei  qu(  continetur  fub  a & b per  prunam  partem  16  fcxri.firqr  fuperfides  conten 
ta  fub  a « b medialis  ex  19  cum  a & b finr  potentia  tantum  rationales  communicantes,  erir  ex  ea 
dem unead medialis. At quia aadc.ficutd ad e.cornmunicar  autem acumcin  potentia tannim 
«x  nypothefi.fequirur  ex  10  ut  e quoqt  communicet  cum  d in  potentia  tantum.  Itatp  per  21  erit  e 
bnea  medialis.Er  etiam  quia  a eft  porcinior  c.quadrato  line*  fibi  incommcfurabilis  in  longitu- 
dine,erit  quotp  per  .x  d potenrior  e quadrato  line*  fibi  incommcnfurabilis  in  longitudine. Si  igi 
tur  duf  linej  d SCt  contineant  fuperficicm  medialem, conftar  eas  effe  quales  inquirimus.  Eas  au 
fem  continere  fuperficic  medialem, fi  c habetur.  Cu  fir  cx  hyporhefi  a ad  e.ficur  d ad'e,erit  permu 
tttim  a ad  d.ficutc  ad  e.Sed  a ad  d eft  ficutdadbper  hyporhcfin,  iraqrdad  b.ficur  cade,  igitur 
P2rTem  ruperfides  quam  continent  dX  e,  eft  r qualis  ei  quam  continent  cX 

b. iccl  b c<c  continent  luperficiem  medialem  per  19, cum  ipfirftnr  rationales  in  potentia  tanram 

communicantes  exhypothefi.iraqjd&econtinentfupertidemmcdialeimquodcftpropofitu. 

C AMPA  N V S.  Si  aurem  cura  eftetinuenire  duas  lineas 
mediales  potentia  rnnrum  communicantes,  fuperfidem- 

quemcdi.ilemconnnentes.quarum  longior  eiTerpoten-  1 

fior  breuiori  quadraro  line*  fecum  communicantis  in 
longitudine,  fumeremusrres  lineas  fecundum  dortrinl 
17  a b c, potentia  tantum  rationale,  & in  ea  folum  cornu-  ►— 

nicantes,  &:  poneremus  lineam  a effe  potenriorem  line» 

c. quadrato  alicuius  linejfibi  communicantis  in  longiru 

dine.crterauero  manerent  ut  prius,  & argumentatione  « 

confimili  concluderemus,  duas  lineas  d 6C  e die  quales 

h* ‘^«En.mue.cotaponnmbitnedi» 
le  Iccundum,»  minori  earu  abfafla  de  maion.  qu*  reliqua  eft. dicitur  refiduu  mediale  fecundo. 

tudut.exZmb.  Proilow,.  Vropojition. 

Inuenire  duas  medias  potentia  tantum  commenfurabflesmediu*» 

comprehendentcs.ut  maior  minore  maiuspoisit,eo  quodfit  ex  Gbi 

comnwilurahiii. 


a Re.y* 

d R.R.I94+ 
bRe.t* 
c R.R.494 
c Rt.ij 


comn»nfurabili. 

THEON  ex Zml.  £t ponuntur trts rationale!  potentix 
totum  tommenfurtbilei  ufyxit  .(per,,  decimi ) ipfu  > mum 
fofat  eo  quod  ex  fibi  commenfurMi,  ej  ei  quidem  quod  fub  m f, 
xquumfit  ( per  i,  er  ijfexti)  quod  ex*, medium autellqiui 
/ii  Mt , medium  igitur  (per  eadem)  quod  ex*,  er  figitur 
meiu  eJl.Etuutemquodfub  Cy.equtm  efio  quod  (A*  ,.Et  quo  ■ 
nuipert  fextt  et  Sm  x i deam)jKut  quod  [ub*  fui  id  quod  fub 


1 Rr.<4 


^ RR.J071 


t Re.*» 


e A.R.R.14,* 


jR.i» 
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I yjic  efi  *d&  y.fed  ei  quidem  quod  fub  * Coquum  efi  id  quod  ex  A,ei  dutem  qu  ?i  fub  fi  y,  t qu  ‘m  cfl  id 
quod  fub  A » ffd  igitur  ( per  9 quinti)  ficut  *ady,fic  quod  ex  4 ad  id  quod  fub  A t.  Sicut  aut  e quod  ex  A )td 
id  quod  fub  A lyfic  efi  A a d i,cr  ficut  igitur  (per  11  quinti) * ad  yjic  A ad  u Commenfurabihs  autem  cfl  «9 
ipfi  y potentia  tamumeommenf arabilis  igitur  efi  (per  u decimi) 

CT  A ipfi  1 potent;  a tantum.  Media  autem  efi  A,  media  igitur  (per 
uideamiXii  cr  «.Er  quoniam  efi  ficut*  ad  y,ficefi  A adi,  & * 

quam  y , maius  potefi  eo  quod  ex  (ibi  commen(urabili,cr  A igitur  

quam  • maius  poterit  eo  quod  ex  fibi  comcnfurabili(pcr  1 4 decimi)  _ 

Dico  infuper  quod  comprehenfum  fub  A 1, medium  efi.  Qjforua 
enim  equum  eti  quod  fub  fi  y,ei  quod  fub  A >, medium  autem  quod  “ 

fub  5 y, medium  igitur  (per  correLtrtum  % t)  er  quod  fub  A ».I  nue 
te  funt  igitur  due  medix  potentia  tantum  commenfurabiles  A 1,  medium  comprehendentes ,«r  maior  mi- 
nore maius  pofiu  eo  quod  fit  ex  fibi  commntfurabiU.  Simi  liter  iam  rwrfus  oflendetur  cr  id  quo J cx  inco- 
menfurabih}quando  *ip(ay  maius  poterit, eo  quod  fit  ex  fibi  incommenfurabihtquod  Jicere  opf^uit. 


* Rr.64 
A Rf.Rf.1e7x 

^Rp-4® 

» Rf.Rf.Rf.ifjtf 
y Ke.it 


Euclid.  ex  Camp. 


Propofitio  17. 


•tSjj  Vas  lineas  potentialiter  incommcfurabiles  fuperficicm. 
* '5  que  medialem  continentes, quarum  ambo  quadrata  pa- 
riter accepta  (Tntrationale.inucnire. 

C A M P A N v s.Propofirum  eft  inuenire  duas  Uncas  incommcfurabiles  cana 
in  porenria  quam  in  Iongitudine.qux  contineant  fuper 
ficiemmedulcm,& quadrata  ambarum  pariter  accepra 
faciant  fuperficiem  rationale.  Ad  hxc  aurem  fumo  per  iS 
duas  lineas  a b Si  c d potentia  tantum  rationales  cornu- 
nicantes, quarum  longior  quxfirab.fit  potenuor  c d, 
quadrato  alicuius  linc.citcum  incemenfurabilis  in  lon- 

rtudine.  Et  fuper  lineam  a b defcnbo  femicirculum  a e 
Er  diuido  lineam  c d per  aequalia  ad  punftum  f.Er  di- 
uido  lineam  a b ad  piiifhim  g,  ita  quod  linea  e f cad jr  m 
medio  loco  propoi  tionalis  inter  a g & g b .-qualiter  hoc 
fiar.in  u di£iu  eft  Et  pono  quod  fuperficies  bhfiarexa 
ging  b,  eritep  ex  prima  parte  16  fexti  quadrarum  c f,x- 
qualc  fuperficiei  b h.  Er  quia  quadrarum  cf,  eftxquale 
quarta-  parti  quadrati  c d ex  quarta  fecudi.  Si  quia  fuper 
ficiei  b h deert  ad  complcdam  linea  a b,  fuperficies  qua- 
draracumagfirxqualis  gli,  & quia  linea  a b potentior 

efi  linea  cd,quadrato  lmcf  libi  incommenfurabilis  in  longitudine  ex hypotheff,  erirex  fecunda 

Erte  14  linea  a g incommenfurabilis  linea:  g b.Educo  igitur  a punfio  g perperidicu  arem  fuper 
eam  a b ufip  ad  arcunfrrenriam  fcmicirculi.quf  fit  ge,&'  protraho  lineas  a e & e b.Quas  dico 
efie  quales  quxrimus.ent  enim  egxqualis  cf.co  quod  utraq;  cadir  medio  loco  proportionalis 
inter  ag  & gb,  primam  quidem  per  primam  parretn  coiTclarfi  8 fextitfecunda  nero  per  hypoihc 
fin.proprerquod  quadrarum  urriufcp  carum  perprimam  partem  i6fcxn  eftxquale  mprrficiei  a 
g in  g b,qux  efi  b h.ipfic  igitur  funt  aquales.  At  quia  per  quartam  fexti  proportio  a ead  e b efi  fu- 
cut  a g ad  ge:funr  aurem  a g SCge,Si  g b continue  proportionales, erit  a ead  e b duplicata , ficut 
a ^adg  b.  quare  per  <8  fexti,  erit  quadratum  lincp  a e ad  quadratum  linexcb,  ficut  a gadgb. 
Cum  Vit  igitur  a g in  communicans  g b erit  per  fecundam  partem  10  quadrarum  a c mcommu- 
nicans  quadraro  e b, quare  dux  hnex  a c & e b funt  incommenfurabiies  in  potenria.Ec  quia  per 
prnulnmam  primi  quadratum  a b efi  xquale  quadraris  duarum  linearum  a e R'  e b pariter  aece-, 
pris, quadratum  autem  a b efi  rationair.cum  a b fit  rarionalis  m potentia  per  hypothelin  erunt 
quoqr  quadrata  duar  u Imearu  a e Si  e b pariter  accepta, rationale.  Si  uerd  hr  dux  hnex  corincnt 
fnpo  ficic  medialem. habitu  efi  propofiru.Erar  aut  cd  rationalis  in  porenria  & in  ea  rantu  cornu 
means  hnex  a b, quare  Si  c f Si  ideo  etiS  g e (ibi  xqualis  erit  poteria  rationalis, & tantum  in  cade 
communicans  cu  a b.iratp  per  19  fuperficies  ab  in  g e efi  medialis.  Quia  igitur  per  4 fexn&pcJ 
primam  partem  u eiufdem  fuperficies  a e in  e b,eft  fuperficiei  a b in  g e xqualis,  confiat  duas  li- 
neas a e Si  e b.efie  quales  nolumus.  Et  11  ora  quod  dux  Iinef  quas  docet  hxc  17  inuenirc.com  * 
ponunt  linei  maiorem  6C  minon  earum  abfeifla  dc  nuuort:  qu*  reliqua  efi , dicitur  linea  minor# 

THEON» 
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»74  SEOMET.  E L E M E NT.  EVCLID1S 

THEON.  Lemm. 

THEON  exZamb.  E Jio  triangulum  reftxngulum  x fi  y,rcllum  habe  s qui  fub  I * ysxciteturfaper 
ii  pnmi)perpedicularis  * Ji  D ico  q fub  yfitffi  a /equu  eft  ei  quod  ex  fi  ecquod  uero  fub  f y,y  fui 

7 xcquod  autem  fub  * fi  c *•  y,xquu  e A ei  quod  ex  * «(:©■  infuper  id  quod  fubCy,x  Jt.equii  eft  et  quod  fub 
Cmcray.lt  prmusq;,q  id  quod  fub  y fi  eyC  J,equ<t  eft  et  quod  ex  m C.  Qnonid  enim  in  redi  angulo  iriagu 
lo(*y,ab  angulo  redit  ut  bafin,perdediculeris  ducta  eft  * Jjgitur(per  t fextt)triangulii « 5'Acr  m Ayt 
fimi  lia  funt  ion  *fi  y,tyfibt  tnutcem.Ei  quonia  trianguli!  m fiyfimdc  eft  triangulo  m A fi,cft  igitur  Jicut  y 
( ad  Cxfic  eftxfadCd.  Igitur  quod  fub  y «t  cr  A •*,  equum  rft  ei 
quod  ex*  fi.  Id  propterea  ia  quod  fub  fiy&yA  equi  eft  ei  quod 
exay.  Et  quoniam  fi  in  redi  angulo  triangulo  ab  angulo  redlo  in  b* 
fin  pcrpcdicularis  exctlctur.rxatata  bafis  fegmentorii  media  pro 
portionalis  eft  (.per  correi,  e fcxtiycb  igitur  ficui  fiJtadd  rnfic  eft 
mAaXJi  y. Igitur  (per  17  /rati)  quod  fub  A e, 01  y,equu  eft  ei  quod 
ex  Jt *.'m  0 autem  q,  cr  id  quod  fub fi  y er  a d,  equi  eH  ei  quod 
fubCaf  x y.Quomu  enim  ut  diximus  «Cy,fimile  eft  ipfixyd, 
eft  igitur  jicut  fiyad  xy,ficfixad*  /. Si  fuerint  aut  quatuor  re- 
(le  linee  proportionales, quod  fub  extremis  (per  16  fexti)  equum 
eft  ei  quod  fub  medi /s, quod  tgilurfub  fiy,*J,aq:tumeft  ei  quod 
fub  fi  rn,my.Vel etia  quando  defcribimus  1 y redlangulum  paralie- 


,a  /.Tuum  • yrcciangmum  parone- 

logrammifComplcbimusq;  x t (equu  erit  (per  41  primi)  lyipfie  fqitrunq;  enim  emujpfius  efy  triangu 
tiduplu  e H*Hq;  quod  ex  6*,*  y,id  quodfub  fi  y,m  /apfu  ait  m jeft  id  quod  fub  fi*cr*y-  Quod  igitur 
fub  fiy,a  01, equu ei ei  quodfub fi*cr*y.  tuclid.  exZamb.  Problema,,.  Propofitio 

Inuenire  binas  rctflas  lineas  potentia  incommenfurabiles,  confio  „ 
cientes  conflatum  ex  quadratis  qua:  ab  ipfis  rationale , quod  uero 
fub  ipfis  medium. 

THEON  exZamb.  Exponantur  ( per js  decimi ) bine  rationales  potentia  tantum  commenfurabilei 
mfi.tyoct  maior*  fi,minotc>,maiii,poflit, eo  quidcxfibiincommenfurabili.Scccturqifperiopnmijfi 
ybtfinamtn  ei  quod  ex  altera  ipfari  fi  , (per,6fexti)equum  adipfame  fi  comparetur  parat- 

Iclogrammum  defiam  forma  x quadrata, fitq;quod fub  * i,t  fi.  Dcfcribaturicfu- 
per  a fifemicirculttc  « /fi  ,exciteturf(per  .1  primi)  ip fi  m/ ad  angulos  rcdlosi  /,  . . 

conedlantur  $ */cr  / fi  Et  quoniam  bine  re  die  linee  funt  'mequales  m C.fi  y.gfx 
Cipfa  fi  y maius  poteft,  eo  quod  mfibi  incbmenfurabili, quarte  autem  parti  illius 
quod  ab  ipfa ! y,  minore, hoc  eft  ab  cius  dimidio, equum  ad  ipfam  x (paraUclogri 
mum  comparatum  eft  deficiens  firma  quadrata,  efficit  fi  id  quodfub « .,1  tcincom 
menfurabtlis  igitur  eft  (per  fecundam  partem  1 1 de  cimi)  *,tpfii(.  tftq;ficutx, 
ad  I fific  quod  fub  X ‘fi  cr  fi,,  tu  autem  quodfub  fi  *,&*,,  equu  eft  id  quod  ex 
* j.Quod  aut  fub  a >,cr  e 1 (per  lanma  procedentis)  ei  quod  ex  Cftft  equalc.  In- 
commenfurabile  igitur  eft  quod  ex  e /,  fi  quod  ex  fi  f.lpfe  igitur  * /,  ffi,  potentia 
funt  mcomenfur  abdes.  Et  quonia  * fi  rationalis  eft, rationale  igitur  eft  (per  7 diK 
nitione  decimi)  quod  ex  x fi, quare  cr  eompofitu  ex  eis  que  ex*  f,  ffi,  rationale 
eft. Et  quomd  rurfut  quodfub*  1,,  e,  equu  eft  (per  lemma  procedentis)  ei  quod 
ex,  /fiuppcnitur  aut  ii  quod  fub  *>,,  fi,  ipfi  quod  ex  fi  JI  equule,  equulis  igitur 
tft/i.ipfi  fi  a.Dupla  igitur  eft  fi  y.ipfiu,  /u  Qflfrecr  quod fub*  fi, s y,  duplum 
eft  eu  IU  quodfub  * C,,  /,  mediu  aulc  eft  quod  fub*  fi,  fi  y,  medii!  igitur  cr  id  quod 
f*  *f„/*equu*atemeft  quodfub*/,,  f,  ei  quodfub  «/, /fi,  medum  igitur  cr 
quodfub  * f,y  fi, patuit  uero  quod  et  rationale  copofitu  ex  eis  que  ab  ipfis  quadra 
“■‘nuente  igitur  funt  bine  relle  linee  potentia  incommenfurabiles  *!,js,ejfiae 
tes  compofitumcxcis  que  ab  ipfis  funt  quadratis  rationale, cr  quodfub  ipfis  medifitquoi  erat  agendum. 

| Euclid.exCamp.  Propofitio  st. 

^Vas  lineas  potentialiter  incortienfurabiles  fuperficiWq;, 

£ rationalem  continentes,  quarum  ambo  quadrata  pariter 
iaccepta  iintmcdialcjinucnire. 

campamvi. 


I 


Life  E R D BCIM  TJ. 

C A M PA  N V S.  Sir  hic prorfus  eade  difpofirio  quf  prius  in  pnr 
miiTa.Sinr aurem  duarlinexab&cd, quales  proponit  is,  eruntla 
fitniliargumcn  ratione  prarmin*  duilmcf  a e&  e b, quales  hcc  u 
proponit.  Cum  iit  enim  a b linea  medialis, erit  cius  quadratu  me- 
dialcpcr  i?,&  ideo  quadrata  duarum  linearum  a e & e b.funt  me- 
diale per  penultimam  primi. Et  quiaa  b in  cdcontinerfuperflrie 
rationalem,  fequitur  etiam  ut  a b in  c f.Kideo  in  g e (ibi  f qualem, 
contineat  fuperficiem  rationalem,  iraque&aeinc  b.  Patet  ergo 
quod  quarritur.V nde  dux  linee  quas  hac  i»  docet  inuenire,  coin 
ponunt  lineam  potentem  in  rationale  «mediale,  & minori  earii 
abrciila  de  maiori, que  reliqua  eft.dkmir  linea  qup  iunfla  cum  ra 
nonali  componit  torum  mediale. 

Euchd.cx  Zxrr.b.  Preliam  n.  Propofitioj 4. 

(4  Binas  redas  lineas  potentia  incommenfurabiles  efiicientcs.com 
pofitum  ex  iis  qux  ab  ipfis  funt  quadrata  medium.quod  uero  fub  i- 
piis  rationale.comperire. 

TH  E O N ex  Ztmb.  Bxpo ntntur  bine  medie potentit  ttntim  commcnfurtbi 
Ia  « A ty,r tttotulc  comprehendentes  quod  fub  tpjisjtt  eUpftfi  yjntim  pofiit  eo 
quod  nfibt  incommcnfunbili.  Defcribtturq;  fuperipft  * fi.femictrculm  * A S.fece 
turq;  (per  10  primi;  f fjtifirum  ia  >,  compmturfi  (per  » tftxti)  td  ipfttn  • (.  ei 
quod  ex  >1  equum  ptrsllclogrtmmum  firme  deficient  e qutdrttt.fitq;  quod  fub  e 
!,!(.  VuomiKrttfurtbiUs  igitur  «fiipfi  [fi  longitudine.  Excitcturq,  (per  n primi) 

‘b  l.ipfi ‘ e td tngulot reftos /A.  comte {lenturq;  ipfe tHcre  A Quoniam  igi- 
tur  incomcnfurtbihs  e fi  * [tpfi  f fi,incomincnfurtbtlc  cft  igitur  cr  quod  fub  fi*,  et 
•fiet  quod  fub  e fi.cr  fi  f.  /.equile  tutem  eri  id  quod  fub  fi*  et  e fici  quod  ex  e A, 
quod  tutent  fub  * fi  8 fici  quod  ex  H 8 .incommenfurtbile  igitur  efi  cr  id  quod  ex 
• Hei  quod  ex  H /.Et  quonitm  medium  efl  quod  fit  ex  a f, medii  igitur  efiercom 
pofitum  ex  eis  que  ex*H,H  ('.Et  quonim  dupli  efi  fi  y ipfiut  X [.duplum  igitur  e fi 
quod  fub  * M y.emt  quod  fub  « 8,/H.  Kttwrulc  tutem  efi  quod  fub  * fifiy.fuppo- 
nitur  cnimtrtttotule  igitur  crquodfubefi./H.Ei  tutem  quod  fub  * t ,/H,  equum 
cfl  ( per  lernmt  ,i  decimi)  quod  fub*  A,  A fi.  Qi ftre  cr  quod  fub  e H^firtltontlc 
efi.  Inueruefunt  igitur  bine  reae  lutee  potentU  incommcnfurtbdts  e H.Hfi,  effi- 
cientes compofitum  excit  quetb  ipjis  funtqutdrttis  medtummoduerb  fub  ipfu 
Mioiule, quod  fuere  oportuit. 

Euclid.  ex  Ctmp.  Propofitio  x9. 

j V as  lineas  potentialiter  /ncommefurabiles  fuperficiem*  2mb. 
I que  medialem  continentes, quarum  quadrata  ambo  pa' 

7-  riter  accepta  fint  medialc.duplo  fuperficici  unius  in  alte' 

- ram  incommenfurabilc.inucnire. 

C A M P A N V S.Huius  quoqj  difpofirio.a  duarum  prf mi(Ta 
rum  difpofitione  no  fit  in  quoquam  diuerfa.  Sint  aure  linea: 
dura  bde  c d, quales  x 6 proponir,  erfitqj  prr mifla  argumen  - 
tttione  dur  lmer  a e & c b,  quas  inquirimus.Ciini  enim  a b 
fit  linea  medialis,  erunt  quadrata  duarii  (intarda  e&  eb  pa* 
riter  accepta  mediale;  ateu  a b &fcd  contineant  fuperficiem 
medialem.fequirurutabinef.&ideoineg  fibi  aequalem  co 
tineat  quoqj  fuperficiem  medialem,  omnis  enim  fupcrficict 
mediali  communicls.medialis  eife  conuincirur.qur  ad  modii 
in  21  monftrarum  eft : fuperficies  igitur  a e in  e b medialis  eft 
cu  ipfa  fit  rqualis  fuperficici  a b in  g e.  Quia  uero  linea  a b eft 
incomenfurabiUabnef  cd.crir  euatncomefurabilisbnexc  £, 

qiurc 


d 

b 

* i 
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quarc&Minrar  eg.  Quare  per  primam  pariem  fexn  fecundam  partem  decimat  huius,  fuperfT. 
«ies  a b in  e g quf  eit  aqualis  fuperficiei  a e in  e b:erir  incommcnfurabtlis  quadrato  linex  a b,  in 
que  X quadratis  duarum  linearum  a e & e b pariter  acceptis.  Qyod  ciim  ita  fit.fequitur  quoque 
utdupluntfuperiicieiaein  ebfitincommeiifurabile  quadratis pnedidiis  duatum  linearum  a c 
8frbparucraccrpiis.Er  hoc  erat  drtrionftrandum.nualiiiex  quas  hrr  29  docetinucnirc.com 
ponunt  tineam  potentrm  induo  medialia,  & minori  earum  abfeifla  de  maiori,  quxreiiqua 
cft.dicitur  bnea  quz  iundla  cum  mediali  facit  totum  mediale. 

Eucltd.cx  Zamb.  trollmuiu  Propojitioir. 

Comperire  binas  rectas  lineas  potentia  incommcnfurabiles.effi-w 
cientes  compotitum  ex  earum  quadratis  medium,  & quod  fub  ip. 
Csmcdiu,&T  infupcrincomcnrurabilecompolito  ex  earu  quadratis. 

T H E 0 N ex  Zam h,  E xponanturfper  ai  decimi)  bine  medie  potentia  tantum 
inccmmenfitrabilrs  nf.fi  y, medum  comprcbendentei,  ut  a fi ipfa  f?,mxti« pofitt ea 
quod  exfibi  incommenf i rutili  D efcribiturj;  fuper n fi.femictreulut  afifi,cj  rcli- 
qua  fiunt  quemadmodum  in/i upenoribm.Et  quoniam  (per  fecundam  partem  ii)in 
tommcnfurabtlis  eH  < /ipfi  /( longitudine,incommcnfurabilis  rft  (per  1 1 decimi) 
crnfiipfifiCpoten(ia.Etquoninmquodcxafi  medium  cfi.mcdtumigitur  eff  cr 
capofit  um  cx  tft  qua  ex  « d,  A fi.  Et  quonu  quod  fub  */,  /i,eqm  e/i  ei  quod  ex  utra 
qaetpfarS  d i,A  f.aqualu  igitur  efifiitpfiU /.Dupla  iguur  eit  S'y , pfim  /e,  quare 
C?  quod  fub  * fi, fi  y, duplum  t/ i ctur  quod /ub  • fi,/ A.  Medium  autem  quod  fubafi.fi 
J anedium  igitur  et  quod  fub  afiJJUquumip  ctl  ei  quod fub  n el,e  t, medium  igitur 
tfi(per  corrclartum  tidccimtcrperiemma  primum  decmi)quodfub  * e,  U fi.tt 
quoniam  incommenfurabui  esi  n ffipfi  fylongitudMe,commenfurabiht  autem  e/i 
P 7 tp/i d ',incomenfurabdll  igitur  cjl  (per  • t decimi)  et  a fi  ipfi  fi,  logitudpie.Qua 
re  c r quod  ex  a fi, ei  quod  fub  efiji,  mcommenfurabtle  e fi.  Sed  ei  quidem  quod  ex 
at  .5  equilia  funt  que  ex  a e,  Ji  fi  ( per  47  primi)  et  autem  quod  fub  a fi,  fi  1,  equum 
tfiidquod[ub*fi,{*t,hocc!lqiiodfubn  e, ^C,ineommenfurabile  igitur  eft  eompo  r 

fitum  ex  ijt  queex  * S.*t  d,ct  quodtub  * f.lnucnte  igitur  funt  bine  reftebnce 

f.pomtia  incommcnJurjbilci,rffi.icmcscompofitumex  earum  quadratu 
medium,  ej  quod  fub  ipfit  medium , c T mfuper  compofito  ex  earum  quadrutU  in- 
aommcnjurabtkquodficifie  oportuit. 

Eae  lid.exCamp.  Prope  filio  jo. 

HI  dux  linex  potentialiter  tantum  rationales  communicantes,  „ 
in  longum  dirciftumcp  coniungantur , tota  linea  cx  his  come 
pofita  erit  irrationalis,diceturqj  binomium. 

C.Ar^?A  I?vs*  5‘nrduf  linc*ab&bcinconrinuudire«fhim<n  a Rf.  u.  bRe.4*c 
coniunctf  rationales  in  potentia  tJrum  communicantes,  quasper’"-  ■ < -'■■■  ■+ 

17  & »Sreperie«,dico  roram  lineam  a c ex  eis  compofitS  efTeirratio-  a c Re*  Kc.u 6. 

naiem,&*  ipfa  uocatur  binomium. Eit  enim  per  quartam  fecundi  quadratum  a c.  aquale  quadra 
tts  duarum  linearunt  a b & b c,«  duplo  fuperficiei  umui  rarum  in  alteram.quadrata  aurem  am 
baeum  faciunt  fuperfic, em  rationalem  ex  hyporheli, duplum  uerd  fuperficiei  uniua  catum  in  al- 
teram faiitfuperfii  iem  medialem  ex  decimanona. ita  qt  quadrata  ambarum  pariter  acceptari  I» 

ctunt  fuperficic  mcomtnenfurabilem  duplo  fuperficiei  unius  earu  in  altrraterit  igitur  ex  s qua. 
«Iratum  a c incommenfurabile  duobus  quadrati,  duarum  lineari  abfCbc  pariteraccepri., qua- 
re irrationale  per  diffinitionem , aim  duo  ilia  quadrara  faciant  fuprrficicm  rationalem , ideo* 
luum  latus  rrtragonicu  quod  eit  a c, irrationale  quoqt  per  diffinitionem;  coftat  ergo  propoli ti. 
Eucltd.cxZamb.  _ Theorema ...  Propofino,6. 

oi  binxrationales  potetia  tantum  commenfurabiles  compofirx'* 
lucrint.tota  irrationalis  eft.uocecurqi  cx  binis  nominibus. 

THEON  ex  Zmb  Componantur  enim  bine  rationale}  potentia  tantum  commmfurabHet  m fi,  (y. 

^^•y^atto^ta.Qgommenmmcommitmabdiiefi.fupfifylongiludme.potetuenm 

tantum 
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tintumfuntcommcfurabUcs/icut autem  x fi  ad  fi  y (per  lemma  n decimi)  quod  fub  x fir&yyad  id  quod  ex 
fi  y.  1 ne omenfur abile  ( per  u decimi ) igitur  esi  quod  fub  x fi,fi  jji  quod  ex  fi  y,fed  ei  quod fub  x fij>  ytcom 
mcnfurabile  quide  tft  quod  bisfub  *fi>fi  y.  Ei  tute  quod  ex  fi  yfcmcnfourtbihtfunt  qux  ex  * Cj  y.Qg* 
re  crquod  bisfub  x f,fiy,eis  qux  ex  x fi,  fi  y,incominenfurabile  esi.  Componrttdoq;  (per  4 fecundi)  quod 
bisfubxfijfiy,unlcumcisq'uex*fitfiytbocejlquodex«y,incommen * x J0  fi  6 y 
furabileeflcon:poJuoexijsquaexxfiifiyyrttionale  tutem eflcompofi - ' 

tum  cx  ijs  qux  ex  x Cjt  y.irrjtionale  igitur  eft(per  diffinitionem  decimi ) & t Rr.  Rr.  <40 
quod  ex  x y.  Quare  c Txy  irrationalis  eft,uocatur  autem  ex  binis  nominibus.  Vocauit  fane  ipfam  ex  binit 
nominib;:s}co  quia  ipfa  ex  binis  rationalibus  conflat, proprium  nomen  appellans  rationale  quatenus  ratio 
nale:  quod  fe ape  oportuit. 

E Uclid.  ex  Camp.  V ropofitio  iu 

I duc  linee  medialis  potetia  tantu  comunicates.fupficicqj 
rationale  continctes,dircfte  coniungant.tota  linea  cx  hi* 
compofita  erit  irrationalis,  diccturcp  bimcdialc  primum. 

CAMMNVS.  Smr duf  lincx a b & b c, in continum direltumcp  coniunfhc 
quales  proponuntur, quas  per  24  8C  is  reperies,  dico  toram  lineam  a c efle  irrationale  m,&  ipfa 
uocatur  bimcdiale  primum. Eft  enim  duplii  fuperficiei  a b in  b c rationale  per  liypotliefin, duoqt 
quadrata  duarum  linearum  ab  &bcpanter  accepta  faciunt  mediale,  cumutruncp  quadrarum 
fit  mediale  per  liypotliefin,  Si  unum  eorum  communicans  alii, duplum  igitur  fuperficiei  uniut 
earu  in  alteram  eitincommunicans  duobus  quadraris  pariter  acceptis,  rorum  ergo  aggregatu 
ex  duplo  fuperficiei  & duobus  quadratis(&ipfum  eft  quadi  arum  totius  a cper4  fecundi)  eft 
incommenfurabile  duplo  fuperficiei  unius  earum  in  alteram  per  9 

huius . Cum  itaque  duplum  fuperficiei  fit  rationale,  erit  quadra*  a Re.  Re.  94  Re.  Re.  14  c 
tum  ac  irrationale,  ideoip&  linea  ac  quod  eft  propofirum.  —— 

IDEM thter.  Sirlincade,rarionalisin!ongirudine,cuiadiun~  /, 
garurfuperficiesdf.xqualisduobusqtiadraris  duarum  linearum 
a b & b c eiirip  fuperfKie*.  Iixc  d f medialis, cum  urrficp  quadrarum 
f?r  mediale  per  liyporhcfin,&  unum  eorum  communicans  alij.qua 
reper  10  linea  d g eft  rationalis  in  potentia  tantum,  non  commu- 
nicas in  longitudine  linep  d c Rurfus  ad  lineam  f g,  qux  eft  xqua- 
lisdc.adiungarurfupcrficicsfhxqualisduplofupcrficici  ab  in  b 
c,  cririp  f h rationalis  per  liypotliefin,  quare  per  16  linea  g Ii  erir  ra- 
tionabs  in  I5gitudine:due  iratp  linee  d g & g li  funr  potentialircr  ra 
tionales.&m  ea  tantum  communicantes,  ergo  per  jo  rdta  ex  eis 
compolTra  qux  eft  d h ,eft  binomium  irrationalis,  quare  per  \6  a 
deftniftioncconfcqucnrisfupcificirselicft  irrationalis . At  quia 
per  4 fecundi  Urus  cius  fctragonictroi  eft  linea  a c.ipfa  erit  irratio- 
nalis per  diffinitionem:  quod  oportuit  dcmonftrare. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  ij.  Propo/itiotr. 

17  Si  binx  media:  potentia  tantum  commenfurabilcs  compofitxfu 
crint  rationale  comprehendentes,  tota  irrationalis  eft,  uocatur  au^ 
tem  cx  binis  prima  mediis. 

THEONn  Zumb.  Componuntur  enim  Une  melli 't  potentii  Unium  eommenfurubiles  * /,f  yft- 
tidtk  comprehendentes.  Dico  quod.)  iefnlioiuBt  rfl.  Quoniam  enim  incommcn/urabltis  tft  a f,  ipfif 
yjonghiame.e?  quecxxd/y,igilurfunt  inicmenfursbilu.ut quod  • Rf.Rf.17  /Rf.Rr.u  y 
bis  fub  x(,H  y.  Componendo  igitur  que  ex  * (,fy,un*  cum  10 quod 

hs  jubBfiJ!  y.boc  ril  illud  quod  cx  « y,incommenfurubilc  r/i  a quod  fub  *f/y-  Supponuntur  tutem  ip 
y.Tttionule  comprehendentes:  irrttionuleigttur  eH  id  quod  ex  * yjrrttionthstgttur  rfl  • y,  uo- 
cttur  fune  ex  binis  medrtprimJ,.  uoctuit  tutem  eam  ex  binis  mcdqs  primum,  quonum  rtliontlc  com- 
pnhcndit,a’ conterit  rttionule. 

tucltd.  exCump.  Propofitio 

I duxlincx  mediales  potentialiter  tantum  communicantes, 
fuperficiemcp  medialem  continentes,  dircifte  coniungantur, 

totalin  ea  erit  irrationalis.diceturcj  bimcdialc  fecundum. 

A«  CAH- 


Grecilt  non 
hubet. 


t7l  GEO  MET.  ELBMENT.  EVCLIDlS 

CAHPANVS.  Sint  dux  lincx  a b b c in  continuum  dircftumip  coniutilbr,ur  proponitur 
quas  per  16  contingit  reperiri,  dico  totaip  a c ex  ei»  compotiri  e (Te 

irrationalem^,  ipla  uocatur  bimcdialc  fecundum.  Efto  enim  linea  a Rc.Re.taS  b Re.Re.7i  c 
d c rationali»  in  logitudine,cui  adiungaiur  fuperficies  d f xqualis 
duobus  quadratis  duaru  lineari»  a b & b c panter  acceptis.  Et  quia 
ex  hypothefi duo  illa  quadrata  funt  communicantia, &'  utrutp  me- 
dulc  ei  it  fuperficies  d t mediali», quare  per  10  linea  dg  que  eft  eius 
latus  fecundu.eft  rationalis  in  poteria  tantum, Ef linef  d e incomen 
furabilis  in  longitudine.  Rurfus  adiiigatur  ad  linef  g f qur  ert  fqua 
lis  linex  d e.fuperficies  f h xqualis  duplo  fuperficiei  a b in  b c,erir<$ 
etiam  fuperficies  fli  medialis.erat  enim  per  hypothefin  fuperficies 
a b in  b c medialis.ergo  duplum  eius  cui  eft  f qualis  f h erit  mediale, 
parte  io  igitur  eft  linea  gl».  rationalis  in  poteria  tantum  &incom- 
menfurabilis  in  longitudine  linex  g f.  Quia  uero  a b & b c funt  po- 
tentialitertantQ  commnnicantes.erirperprimam  fexri&  perfecun 
dam  partem  io  huius, fuperficies  unius  in  alteram.incommenfura- 
bilis  quadrato  urriufq;.  Ar  quia  quadrata  earum  communicant  per 
liyporh*fin,erirdiclafupcrficies,quare&diiplumeius,incommu- 
nicans  duobus  quadratis  earum  panter  acceptis, dux  ergo  fuperficies  dffcf  h funt  incommuni 
cantes:  per  primam  itacy  (exti  fecundam  partem  io  huius  ent  linea  d g incommrnfurabilis  lt 
nexgh.quc  cum  finmrionales  in  potentia, erirper  ;o  rota  hneadhbinomium  6L irrationalis. 
Er  quia  larus  cius  tetragonicum  per  4 fecundi  eft  linea  c,fequirur  per  diffinitionem  quod  linex 
a cfir  irrationalis:  quod  propofirum  erat  offendere. 

Euclid.  cx  Z 4mb.  The  orem*  t 6.  Er  ope  fit  io  j8. 


Si  binarmediac  potentia  tantum  commenfurabiles  compofttg  fu  i* 
erint  medium  comprehendentes,  fota  irrationalis  eft,  uocatur  au- 
tem ex  binis  fecunda  medrjs. 

TH E O N cx Zimb.  Componantur ntim bine media potentia tantum coMmtnfirMet*ftJ! yjne-  . 
dium comprehendentes.  Dieoqubinrrationalis  eft  ay . Exponaturrationalis  A,eiautc  quod  ex*y(per 
44  primi)  equum  ad  ipfum  A i comparceur  d f, latitudinem  officia  A «.  Et  quoniam  quod  ex  *y,  equum 
e{i  cl  atque  ex  a / J y,cr  e i quod  ht<  [ub  * l ,1  y,quod  aut  i ox  * yuequ  u eft  tpfi  A f, igitur  er  AI,  aquum 
ofi  C r Oli  qua  ex  •fjycr  oh  quod  bisfub  * f,f  y.  Caperetur  (per  eundem)  um  eis  qua  cx*  tji  yM  if 
funt  A i,  equum  ipfum  > f, reliquum  igitur  t [equum  eft  ei  quod  bisfub  * SJ  y.  Et  quonum  medix  eft  utri 
que  ipfaru  xfj  yjnedu  igitur  funt  creaquacxafjyjntdiu  a Re.  i j Rr.  e y 
4Utemfuppomtwrquodbisfuh*d,dyxisautemquarx*t,(y  i j , 

aquumefti  I,  ei  uero  quod  eisfuhafj  y,aquum  eft /d, mediu  A • • 

igitur  eft  utrunq-  ipfortm  1 1,1  [,ty  dd  r dt urnali  A ixompara-  i " I " 

tdfunt.  Rationalis  igitur  eft  ut raq,  iffirum  A »,cipf:  A >, 

longitudtne.mcommenfurjbdts . Et  quenum  incommmjurabi- 
Iss  eft  *f,t  pfit  y .longitudine^  Elhp  ficut  *CadCy,fie  quod  ex 
* f.di  id  quod  fubdf.t  yftucomtnfuraUe  igitur  eft  ei  quod  ex 
*fijd  quodfub  dfjyutei  quidem  quod  ex*C  comirenfurdbi 
le  eft  cbpofttil  ex  ijs  que  e x * /J  y,funt  quddrdtdt]ei  uero  quod 
fub  *f,t  y,commenfurdbde  eft  id  quod  bisfub  */,fy.  Incoin- 
menfurdbtle  igitur  eft  tompofttum  ex  ijs  que  ex*  f.Cyxi  quod 

bis  fub  * d,f  y.  Sed  eis  quidem  queex*djt  y,equtm  eft  i/,  ei  ‘ * » 

<tutrm  quodhisfubefi,fiy,aquumeft[>.  lncommcn furabi- 

le  igitur  [t.ipfW  QJisrcerA  d.ipfi  i -eft  incammenfurabitis  longitudine . Oflenfm  eft  duttm  quod 
rationales.  ipfeigitur  A t,»  i, rationales  funt  potentu  tentum  comcnfurabilrt.Qsare  A *, irrationali  eft, 
rdtiondhs  dutem  A i . Qgod  autem  fub  irrationali  cr  rationali  comprebenfum  reftnnmlum,  irrationx- 
le  eft  (per  u decimi)  Igitur  dred  A [irrationalis  e ftupfamq;  polem  irrationalis  eft,  ipfum  aute  A [,  ipfd  * 
y#otcft,irrationaLi  igitur eft*y,uocatur^ex  binis  medifs fecunde.  Vocdmt dutem eem ex  binis  medijs 
fccundem.quoruan  medium  comprehendit  quod  fub  ip  fis, cr  non  ratione!  e,  in  fecundo  uero  eft  loco  me- 
dium retionele.  Qi {od aute  fub  retioneli  cr araticmali coprekifum  relldngilim  fit  irretmule,pettt:fi 
enim  di  rationale, comparatum^  eft  ed  rationalem, ent  aliud  latus  rationale,  fed  cr  irrationale,  quod  eft 
nbfurdmu.  Qjjod  igitur  fub  rationali  cr  irrationale  eft:  quod  oftendere  oportuit. 
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EucUd.cxCemp.  Propofilio 

Vra  coniumftx  fuerint  duxlinexpotcntialitcrincQmen 
furabilcs.fuperficicmcp  medialem  continentes,  quarum 
ambo  quadrata  pariter  accepta  (int  rationale,  tota  linea 
%(\  erit  irrationalis.diceturcp  linea  maior. 

CAMHANVS.  Smr dux linex a b & b c fibi in cominuumq? coiunltp ficur proponitur, quat 
connngir  ex  17  reperire.  Duo  a c ex  cis  compofiram  c(Tc  lineam  irrationale, & ipfa  uocatur  linea 
maior.  Cum  enim  ambo  quadrata  pariter  accepta  (int  rationale, fuperficies  uero  alterius  in  alte 
ram  (quare  & eius  duplum  Jmedialis  pei  hypotliefin  erit  totum  ex  a b c 

duobus  quadratis  pariter  acceptis  in  communicans  duplo  fuperfi  % 

dei  unius  in  alteram, Itatp  totum  aggregatum  ex  duobus  quadra-  /, 
tis  & duplo  fuperfuiei  (Si  fpium  eft  xquale  quadrato  a c)  per  4 fe- 
cundi, erit  per  v huius  incommenfurabile  duobus  quadratis  ab 
Gt  b c pariter  acceptis.  Per  diffinitionem  ergo  eft  quadrarum  linex 
a c irrationale,#  linea  a c, irrationalis:  quod  eft  propoftrum. 

1 Dfi  M sH.tr,  Sicur  prxmifsis  ad  lineam  de.quf  (irrationalis  in 
longitudine, adiungatur  fuperficies  d f,  quxfit  xqualis  duobus 
quadraris  duarum  linearum  a b 5i  b c pari  ter  acceptis,rrittp  ratio- 
nalis per  hypotliefin, quare  per  1 <•  larus  eius,  fecundum  quod  eft  d 
g,  erit  etiam  rationale  n longitudine  & communicans  linex  de. 

Kurfus  ad  lineam  fg  adiungatur  fuperficies  f Ii  xqualis  duplo  fu- 
perficiei  a b in  b c.erirtp  medialis  per  hypotliefin,  quare  per  10  li- 
nea g h qux  eft  eius  latus  fecundum  eft  rationalis  in  potentia  tan- 
tum: per  k igitur  eft  linea  d h binomium  & irrationalis. ideotp  per 
itfadeftruftioneconfequentis  fupcificiese  heft  irrationalis , quare  larus  cius  terragonicum, 
quod  per  4 fecundi  eft  a c.cft  irrationale  per  diffinirioneni ; quod  uolumus  oftcnderc. 

E uelid.  ex  Zamb.  Theorema  17.  Propofitto  j». 

} Si  binae  redg  linex  potctiaincomenfurabilcscopolire  fuerint  co 
ficicntcs  compotitu  ex  quadratis.quxab  iplis  rationale,  quod  aute 
fub  iplis  mcdm.to  ta  reda  linea  irrationalis  eft.uocaiur  autc  maior» 

T H E O N ex  Zamb.  Componantur  enim  bina  reftx  tinca  potentia  incommenfurabilei  x fi,  fi  y,  effi- 
cientes ea  qiu  propofita  funt.  Dico  quod  x y irrationalis  eft.  Quoniam  enem  (per  bypotbefin ) quod  fub  m 
Cjlyjnedium  cft,cr  quod  bis  igitur  fub  x C,A  y, medium  eft,  Compafftum  uero  ex  ifs  qua  ex  x fi  ,Cyjatio- 
rule  eftancommcnfurabilehitur  eft  quod  hs  fub*  fi,  fi  y^ompofito  ex  ijs  qua  ex  * fi,  f y.  Quare  c qu* 
ex  « fijy,unx  cum  eo  quoT tu  fub  • Ctfi  y.quvd  eft  id  quod  ex  x y,  ituomenfurabilc  eft  compcjtto  cx  1/1 
qua  ex*  fi,  fi  y-  Rationale  autem  efi  compofuu  ex  ijs  quam  fitfi  y,irra  x C y 

tionale  igitur  eft  quod  ex  x y. Quare  et*y  irrationalis  ejlVocatur  au 

tem  maior.  Vocauit  autem  ipfum  maiorem,  tum  quia  $ifx  ex  *fi,fiy>  rationalia  maiora  funt  eo  quod  bis 
(*'*■<>  medio, tum  quod conuenieteb  ipfmrum  retumelium  proprietete  imponere  nomen.  Quod  sute 
que  ex*  tjyjneiare  funt  eo  quod  bt<  fub*  t,(y,fk  ./tendendum  eft.  Hemfeflum  quidem  eft  quod  me* 
queleefunt  ipfe.tj  y.  Si  enim  equulei  effent, equite  quoq;  effent  (per  t fecundi ) c que  ex  *t,f  y,  ei 
quod  bu  fub  m C,  Cy,effet  quoq,  id  quod  fub*  f.ty,  ntliauk.  Quod  non  * A f y 
luppomtwjnequeleiigiturfuntipfe*),  fy.  Supponetur  meior*/,po  ‘ 

neturq;tpfid  y,equeli<  t d.  Qijr  icitur  n*SJJ*rquulie  funtciquodbts  fub*  tfJ.ty  a quod  bu  fub 
myjeUyci  quod  ex  * <d,eqtulis  autem  eftdt,ipfi(y.  Qqe  igitur  ex*  y,eque  funt  ei  quod  bufub* 
lJy,eyefqood  rx*e.Qnercquecx*tJy,  meiore  funt  eo  quod  bis  fub  * i,  It  y,  c o quod  ex  / *,  qu  ol 
eretdanonftrendom. 

Euctid.  ex  Cemp.  Propofitio  ,4. 

Vra  coniumfbc  fuerint  dux  linex  potentialiter  incom» 
mcfiirabiles.fuperficienfq?  rationale  continentes.quaru 
ambo  quadrata  pariter  accepta  lintmedialc.tota  linea  c* 
nttrrationalis.diceturcj;  potes  irrationale  & mediale. 

Aa  1 CaM- 
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CAMPANVS.Sinrur  in  prxmifsis  dux  linex  a b & b c in  continuum  direlhtmip  coiun&r, 
quales  proponitur, & ipfe  funt  ex  il  fumedp.Dico  quod  tota  linea  a c ex  eis  c3pofita,erit irratio 
nalis,  & illa  uocarur  linea  potens  m rationale  mediale.  Cum  fit  enim  fu  ab  c 
erficies  ab  in  b crationalis  per  liypoihrfm.idcocy  & duplum  eius.acam  , 
o quadrata  pariter  accepta  finr  mediale, fcquirur  per  4 fecundi  & 9 Im- 
ius quemadmodum  in  prxmifsis,  quod  quadratum  totius  acfitincom' 
mumcans  duplo  fuperficiei  a b in  b c.per  diffinitionem  igitur  ipfum  eft  ir 
rationale, & linea  a c irrationalis:  quod  eft  propofttum. 

Idb.m  ditter.  Sit  ut  in  prxmifsis  linea  d e rationalis  in  longitudine, 
fuperficiesque  d f fibi  adiuncta  xqualis  duobus  quadratis  panrer  acce- 
ptis duarum  linearum  a b & b c,  etirip  medialis  per  hypothefin.per  ao  i. 
gitur  erit  linea  d g rationalis  in  potentia  tantum  non  communicas  in  lon 
gitudioe  linex  d e.  Sit<p  fuperficies  f Ii  adiunfta  ad  lineam  g f,  xqualis  du 
pio  Tu  perficiet  a b m bc,«ntcy  rationalis  per  hyporliefin,&  ideo  per  16  la- 
rus cius  fecundum, quod  eftg  It. rationalem  longitudine, quare  per  jo  li- 
nea d Ii  eft  binomium  SC  irrationalis, & luperficies  e h per  ii  i deftrufho- 
ne  confequentis  eft  irrationalis . Cum  itaque  linea  a c fit  eius  larus  terra-  • 
gonicum  per  4 fecundi,  fcquirur  uc  ac  fit  irrationalis  per  diffinitionem: 
conftat  ergo  propofitum. 

Euclid.  ex  "Zmb.  Thcormi  st.  Propcfttio  40. 

Sibinxrcftx  lineae  potentia  incommcnrurabilcscornpofitxfue  4« 
rint,cfHcientcscompo(itumquidem  ex  carum  quadratis  medium: 
quod  ucro  fub  ipfis  rationale.tota  refta  linea  irrationalis  eft,  uoca^ 
tur  autem  rationale  mediumep  potens. 

THEON  rxZ amb,  C cm  ponantur emmbuuereda lute* potentia ineommenfurabilel  ufijy.cfji 
cimus  prieedentia.  Dico  quid  irrationalis  efl  ary.  Quo  niam  enim  compofstum  ex  ijs  qiu  ex  * tj  y,mt 
dium  eil,quod  ucro  bis  fub  * f-,  d y , rationale,  mcommrnfurtbde  igitur  ejl  eompefiium  ex  ijsquxex 
• fi,/y^iquodbif fub  xfijy.  Quare ej componendo  (peris decimicr  4 fecundi) quod ex*y ,incom-  - 1 
mcnfurabilc  eft  a quod  bis  fiA*  fi,  fi  y.  Rationale  autem  eil  quod  * fi  y 

fub  « f,  f y.  Irrationale  igitur  eft  quod  ex*y.  Irrationalis  igitur 

cfl*y.  Vocatur  autem  rationale  mediimq j potens.  Rationale  autem  cr  medium  potentem  appcUauit,  eo 
quia  binai  potcfl  areat,  unam  quidem  ralionakm,altcram  ucro  mediam,  ae propter  rationalis  pracxiflai 
tiampnmam  rationalem  appcUauit:  quod  erat  ofteniendtm. 

Euthf.ex  Camp.  Propojitioyf. 

Vm  coniundtx  fuerint  dux  lincj  potentialiterincomenir 
furabilcs.fuperficicmqj  medialem  continentes,  quarum 
ambo  quadrata  pariter  accepta  fint  mediale  duplo  fuper 
ficiei unius  in  alteram  incommenfurabile,  tota  linea  erit 
irrationalis,  diceturqj  potens  in  duo  medialia. 

C AMP  AN  vs.Sinrquotpdux  linex  hicab&bc,in'cdrinuum  a b c 
direttumcp  coniun  Jix  ut  proponitur,  qux  ex  19  fumendx  funr.Di  * 1 >■  ■ n 

eo  quod  linea  a cex  eis  compofira  eft  irrarionalis,ac  ipfa  dicitur  po  {, 
tens  in  duo  medialia.  Adiungatur  enim  ad  lineam  d e qup  fit  ratio  ■ - 

nalis  in  longitudine, fuperficies  d f xqualis  duobus  quadraris  dua 
rura  linearu  a b & b c pariter  acceptis, eritep  medialis  per  hypothe- 
fin:quareper  10  linea  d g erit  rationalis  in  poteria  rftu.flf  incomen 
furabilis  d e linex  rationalis  in  Icgitudine.  Rurfus  ad  linea  gfquf  £ f 

eft  xqualis  de.adiungarur  fuperficies  fh,qux  fit  xqualis  duplo  fu  — * 

perficiei  unius  in  alteram,  erit  etiam  ex  hypothefi  medialis,  quare 
per  10  linea  gh  enr  rationalis  in  poteria  rantum.  At  quia  perhypo 
ihefin  ambo  quadrata  pariter  accepta  funt  incomenfurabile  duplo 
fuper  ficiei  unius  in  alteram, fequirur  ut  d f fit  incommenfurabilisf 

Kquare  per  primam  fexri,&  fecundi  parte  10  huius, linea  d g eft  in  7 / 

idmcfurabihsgh^enoigit  eft  linea  d h.binomiu  & irrationalis, 

itaque  * 
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ira<$  fupfkiesjeh  cfl  irrationali*  A'  cius  larus  tctragonicu  quod  eft  ac,  ut  in  prxmifsis, quare  co 
ftat  propofitu.  Si  aure  duplum  fuperficiei  a b m b c non  eflet  incomenfurabile  ambobus  quadra 
tis  parircr  acceptis. eflet  linea  a c medialis:  edet  enim  d f comunicans  f hrideofy  linea  d g.iinrr  g 
Irrota  igirur  d h edet  ranonalis  in  potentia  tantum,  incomenfurabilis  in  longitudine  (incf  d e» 
per  19  igitur  edet  fu  perficies  e h medialis, cmscp  larus  tetragonicum  quod  ed  a c,  linea  medialis. 

E uclid.cx  Zamb.  T heorema  ap.  P ropojitio  41. 

4*  Si  binxrccTtx  linex  potetia  incSmcnfurabilcs  copofirx  fuerint, 
cfficictes  copofitu  cx  caru  quadratis  nicdiu,quod  uero  fub  ipfis  mc< 
diu  & infuper  incommenfurabile  copofito  cx  earum  quadratis.tota 
rctfira  linea  irrationalis  cft.uocatur  autem  bina  potens  media. 

T H E O N ex  Zamb.  Componantur  enim  bine  re  fle  line e potentu  incommenfurabiles  * fi, fi  y,  effi- 
cientes compofitum  ex  ijs  que  ex  * fij>  y nvdium,qu*dq;  fub  ipfis  * t,  fi  y, medium  cr  infuper  mcommen 
furabile  compofito  ex  i/s  que exefijy, quadratis.  Dico  quod  * y irrationalis  efl . E xpotutur  rationalis 
A 1, comparet  urq;  (per  44  primi)ad  ipfam  A 1, ipfis  quidem  que 

ex*f,fiy*equum  A f,ei  uero  quod  bis  fub*  y, equum  *J,to  0 fi  y 

tum  igitur  A i equu  efl  r<  quod  ex* y quadrato. Et  quonid com- 
pofitum ex  ijs  que  ex  *fi,fi  y, medium  cft,ac  efl  equule  ipfi  A /, 
medium  igttur  efl  ejA  ad  ipfstm  A • rationalem  compara- 

tur,rationalis  igitur  esi  A *,cr  ipfi  A t, longitudine  incommenfu 
rabilis.  Ac  (per  a 4 decimi ) * "}rationalis  efl  cr  ipfi  * f,incomen 
fur4bilis,boc  efl  ipfi  A 1 longitudine.  E t quoniam  incommenfu - 
rabilu  funt  que  ex  * /5,4  y,e\  quod  bis  fub*  fi,(y,  incommenfu- 
rabile esi  A fipji  • d.auarc  c A * ipfi » * (per  1 fexti  c r u deci- 
mi)incommcnfurabihs  cfl,funtq:  rationales,ipje  igitur  A»,»  i, 
rationales  funt, potentu  tantum  comenfurabilcs . I rrationalis 
igitur  efl  Ah  (per  1 6 decimi ) appellata  ex  binis  nominibus.  Ra- 
tionalis .tutem  A t, irrationale  igitur  efl  A i, & illud  potens  irra 
tionalts  efl,pote(l  aute  ipfum  A !,ipfa«y  Irrationalis  igitur  efb 
m yjtocdturq,  bini potens  medie.  Appellat  uero  ipfam  bina  potente  media, eo  quia  ipfa  potejl  duas  medici 
areat  alum  compofitam  ex  ijs  que  ex*fi,fi  y£j  aliam  que  bis  fub  ipfis  quod  erat  oflendcndum. 

Campanvs.  Vr  autem  facilior  fiar  do&rina  fequentium.prf  mond  t anda  ar- 
bitramur hodoco  duo, quorum  primum  ed: 

• Si  aliqua  linea  per  duo  iniqualia  diuidat, quadrata  ambarufetftio 
nu  pariter  accepta.tato  amplius  funt  duplo  fuperfiriei  unius  caru  in 
altera, quii  tum  eft  quadratu  cius  linex  qua  maior  excedit  minorem. 

Sir  enim  linea  a b diuifa  per  duo  inxqualja  in  pun&o  c , firqj  maior  portio  c b,  de  qua  fuma> 
rur  c d xqualis  a c.  Dico  quod  quadrata  duafum  linearum  a c&  c b funt 
amplius  duplo  fuperficiei  unius  in  alter3,in  quadrato  linep  d b,n3  quod 
fit  cx  a c in  c b bis,  cum  quadraris  duarum  Imcaru  a c & c b.cft  xquale  ei 
quod  fit  ex  a c ia  c*b  quater, cum  quadraro  d b,eo  quod  urracp  hfc  xqua- 
lia  funt  quadr.ircflinec  ab,  primum  quide  per  quarta  fecundi,  fecundum 
uero  per  f ciufde.  Demptis  i uqj  urrmep  xqualibus,  11  idelicer  eo  quod  fit 
cx  a c in  c b bis, erunt  refidua  quf  funt  de  primo  quidem  quadrata  duaru 
lineatu  a c & c b,de  fecundo  uero  quod  fir  ex  a c in  cb  bis  cum  quadrato 
d b p qualia,  quare  coftar  propofitu  .Ex  hoc  ergo  manifeftu  eft  quod  fi  ali 
qua  linea  per  duo  inxqualia  diuidat,  quadrata  ambarum  parriu  pariter 
accepta  plus  funt  duplo  fuperficiei  unius  caru  in  alteri.  Er  hoc  eft, propter  qd  iftud  pre mifim  us. 

• Si  aliqua  linea  per  duo  inpqualia.itcq;  alia  duo  incqualia  diuidat, 
quadrata  magis  inxqualiu  pariter  accepta,  tanto  fiint  amplius  qua* 
draris  minus  inxqualiu  pariter  acccptis.quantuell  duplu  quadrati 
illius  linex  quxin  utrafqicft  feifliones,&quadrupIu  eius  quod  St 
ex  eadem  linea  in  eam,  quxeft  inter  punctum  Tectionis  minus  inx^ 

qualium,  & puntftum  quod  diuidit  totam  lineam  per  xqualia. 

Ai  1 Sitii* 


✓ 


feft  «EOMET.  ELEMENT.  ETCLIDIJ 

Sit  linea  a b diuifa  per  duo  mxqualia  in  puncto  c.iremcp  per  alia  minus  inequalia  in  punflo  d 
mrfus  per  xqualia  in  e.Dico  quod  quadrara  duarum  partium  magis  inxqualiu  qux funr  a c & c 
b tantum  funr  amplius  duobus  quadraris  duarum  linearum  minus  iturqualium  qux  funr  a d SC 
d b, quantum  eft  duplum  quadrati  linex  c d 6C  quadruplum  eius  quod  fir  ex  c d in  d e.  Sunt  enim 
per  9 fecundi  quadrara  duarum  linearum  ac  & c b, pariter  accepa  dupla  quadraris  duarum  linea 
rum  b e & e c,  parireracceptis.  Ar  per  eandeni  v fecundi  quadrara  duarum  linearum  a d & d b,pa 
riter  accepta, dupla  funr  quadratis  duaru  linv.irii  b e & e c pariter  acceptis.  Inq?  quadrata  duaru 
linearum  a c&cb, paritor  accepta  excedunt  quadrara  duaru  linearum  a,  d&ldb  pariter  accepta 
in  eo  quo  duplum  quadrati  linex  c,  excedit  duplum  quadrari  li  aede  b 

nex  d c hoc  autem  .per  4 fecundi  eft  duplum  quadrari  line;  c d,  ■ ■ — 

CC  quadruplu  eius  quod  fit  ex  c d in  d c, quare  conftar  propoli  rum.  Ex  hoc  manifertum  eft  quod 
quanto  fuerint  fefliones  alicuius  linex  magis  inxquales,  ranro  erunt  carum  quadrata  pariter 
accepta, maiora:&  lioccft.  propter  quod  iftudprxmtfimus. 

Ei tchJ.exCamp.  P ropofttio  j 6. 

Nalias  duas  lineas  fub  earum  termino  cx  quibus  coniun- 
(fruin  nominatum  eft  binomium.diuidiimpofsibileeft. 
jU  C A M P A N V S.  Sit  binomium,crir<p  ex  jo  compofira  ex  duabus  lineis, in  poten 
tia  ranru  rationalibus  comunicannb.  qux  fint  a c & c b.  Dico  quod  impofstbile  eft 
ea  diuidi  in  alias  duas  lineas  fub  hac  diffinitione,  uidclicet  qudd  ipfi  funr  poretu  ranru  rationa- 
les comunicarcs.  Si  enim  poreft,diuidarur  in  a d & d b.qux  fint  poteria  rationales  titum  cornu- 
nicantes.  Eftoquocp  linea  ef rationalis  mlogirudine, cui adiun  a d c b 

gatur  fuperficieseg,  qux  fit  xquahs  quadraris  duarum  linea-  ' 1 

rum  a c&cbparirer  acceptis,  & fupcrficies  f h qux  fit  xquaiis  ■ 

quadraro  linex  a b.  Eriupfupcrficiesegraiionalis.eoquodu-  ^ 
trunq»  quadratorum  linearum  a c&cbparirrr  acceptorum  eft 
rationale  per  hyporhcfin  & fupcrficies  g h medialis  per  1 9, quo- 
niam ipfa  eft  fqualis  duplo  fuperficiei  a cin  c b per  4 fecundi  Sit 
igirur  rurlus  fupcrficies  fkfqualis  quadraris  duarum  linearum 
a d 6C  d b partreraccepris.  qux  cum  fint  diuerfx a duabus  lineis 
ac&cbcrit  per  fecundum  prxdemonftraroru  antecedentium 
fuperficiesfkdiuerfaafuperficieeg,earumergo  ditVercnria  fit 
k g.erirfy  per  4 fecundi  exccffus  fuperficiei  f h,  fuper  f k qui  fit  k 
l.xqualis  duplo  eius  quod  fir  ex  a d in  d b,&  fpprer  hoc  erit  et il 
fuperficies  f k rarionalis,&:  fupcrficies  k 1 medialis . Iratp  fuper-  1 
ficies  k g cum  ipfa  fir  dirferentia  duarum  fupcrficicrum  rationa 
nalium  qux  funr  c g&  fk.crit  rationalis.  Non  enim  difTert  rationale  a rarionpli.nifi  in  rarionaU: 
hoc  dico, diffinitione  &' 9 huius  Jioc  confirmantibus. Eadem  quocp  cum  ipfa  fit  difterctiadu* 
rum  fupcrficicrum  medialium, qux  funr  g h &'  kj,crir  irrationalis  per  uquodcftimpofcibilc* 


1« 


Quod  autem  prxdiflx  irrationales  foiummodo  diuidunnur  ineat  reflas  lineas, ex 
quibus  componuntur  efficientibus  propofiras  fpecies,  oftendemus  iam  huiufmod» 
proponentes  lemmarium. 

THEON.  LfWWM. 

Exponantur  re£h  linea  m fi.feceturq;  tota  in  inaqualia  in  utrunq • ftgnorum  y A,  fupponaturq;  maior 
*y  qukmAfi.  Dico  quodqua  ex  *yj>y, maiora  funt  eis  qua  ex  *AtAfi.$ecetur  enim  (per  to  primi)* 
fi, bifariam  in  »,cr  quoniam  maior  eft  * y,qukm  A fi, communis  auferatur  A y . Reliqua  igitur  * A,  rtliqud 
y $ .maior  eft, aquilis  aut  eft  * tjpfi  1 fi%minor  igitur  eft  A i,q » y , igitur  y cr  Apgna/io  aquali  teer  diftat 
«i  bifaria  fefltone.  Et  quonia  (per  f fecundi)  quod  fubaty,yfi,  una  cum  eo  quod  ex  A i,aquu  eft  et  quod  ex 
* fi, at  quod  fub  x A,  4 fi,unk  cum  eo  quod  ex  A i,aquum  eft  ei  quod  ex  • fi,  igitur  quod  fub  * y,y  (,una  cum 
eo  quod  ex  ty.aquum  eft  ei  quod  fub  ac  A ,A  Caucum  eo  quod  ex  A equorum  * A « y fi 

quod  ex  A /.minui  eft  eo  quod  ex  * y,  cr  reliquum  igitur  quod  fub  a y,y  fi,  «i-  — * 

nut  eft  eo  quod  fub  * A,A  i . Quare  cr  quod  bis  fub^y,  yfi,  minus  eft  eo  quod  bis  fub  * A,A  fi,  cr  relu 
quum  igitur  compofttum  ex  ijs  qua  cx*y,y  y fi, maius  eft  compofito  ex  ijs  qua  fiunt  ex  a A,A  fijiquidem 
utraque  aqualia  funt  et  quod  ex  m fi:  quod  oftendere  oportuit. 

Euclid . ex  Z amb.  Theorema  *o.  P repofttio  4 %. 

Qup  ex  binis  nominib.ad  unu  duntaxat  fignu  diuidit  in  nomina,  h 

THEON  cxZimb.  Sit  ex  bum  nomirubm  « (,dtki[i  in  nomuu  in  ipft « ,#fatuiorute,  funt 

fotentU 


UBER  flECIMU  ,1, 

potentia  Uniam  eommenfurabiles.  Dico  quod  ipfa*fi,ad  aliud  fignum  non  diuidatur  in  Unat  rationale) 
potentia  unium  commenfur abilci.Si  enim  pofiibde,dimdatur  in  e, ut  ipfe*4,Jt  f,fint  rationale i poten- 
tia tantum  commenfur  abltcs.mamf eRum  iam  quod  *t,tpfi  fi  a!  non  eR  eadem.Sienm  fieri  poteR,eRo,e- 
ritiam  C7*  efyp/r  j y eadem, eritqficut *y  ady  Cfic  Z fi  ad  et  x,cntq;  «f  iit  e at  y fi 

eadem quuydiuifione,diuifa U in -t,quod pofitum non eR.  I pfa igitur  uy~  — 

ipjiatpnon  efi  eadem.  Aeper  hoc  etiam  c rfigna  y,e,non  equidifiant  a blfiriafcHietie.  Qyodiuq ; diffe- 
runt que  ex  « y,y  fi, ab  eit  que  e x * 4A  fido  etiam  differt  c T quod  bitfub  e fi, ab  eo  quod  Ium  qne  e* 

*>>}  ‘>mi  tum  eo  quod  bitfub*y,yfi,tum  que  ex»  A,JI  ft  una  cum  eo  quod  bitfub  m at.at  fi,  funi  equaltd 

*iq‘‘°dcxe/.Scdqveex*y,yfi,abcnqueexed,JC,rMi-naUdilfiruntj4traq;enimretionalia(peTU 

uecim:yuoUi<iiuurfuba.t,dU\abeoquodbiifub*},yfi,dif}rruntrationali,quemeduexil}unt:me- 

di"m  nutem,ir.c  h-Miicnrxcedit  r-tionah  tper  i*  decimi.)  Ex  binis  igitur  nominibus , ad  aliud  er  aliud 
fig  nen  non  diiudttur  ad  u tum  duntaxai  iguuriquod  erat  offendendum. 

BucliiLcxCamp.  - Propofitio  jr 

Olmcdiali primo  fecuduni  terminum  fuum  in  duas  lineas 
/mediales  diuito,  fub  eam  termino  in  alias  duas  lineas  me 
j diales  idem  diuidi  cil  impofsibile. 

I CAMP.  Sirquoiphiclineaa  b.bimediale  pri-  4 j e g 

'munidm  ifa  in  duas  Iin  e a<  mediales  potentia  tan-  

tum  communicantes,  fuperfktcmty  rationalem  continentes, ex 
quibus  j i aflerir  eam  componi,  qux fint a r 6f  c b.Dico  ip  impofs i 
bile cftcidioidi ;n alias duaslincasfubearu  definitione.  Qijod 
fippfstbile  fuerit, diuidam  eam  in  puncto  d,a(rtimpra<i;  It nea  ra- 
rioftale  cf,  adjungatur  ei  eg  arqualis  duobus  quadratis  duarum 
linearum  a e & c b.fii  fuperficies  f h xqualis  quadrato  a b,&  fuper 
ficies  fk  xqualis  quadratis  duarum  linearum  ad  SC  d b,  eritqj  per 
quartum  fecundi  g Ii  p qualis  duplo  fupergeiei  a c in  c b,SC  per  ean 
dem  er  ir  U latqualis  duplo  fuperficiei  a d in  d b,  propter  hyporhe 
fin quoip erit utratp duarum fupcrficicrum  egSCUf  medialis, & 
uti aqt  dnai um linearum  gh  Se  U 1 tationalis.lioc autem  impofsi- 
Inle.efiet  enim  per  primum  fuperficies  k g,  irrationales  ea  ia,  per 
fecundam  autem  eadem  erter  rationalis  ex  diffinitione  & j.Qyod  efl  inconucnicns. 

Eucltd.ex'Zamb.  Problema  n.  Propofitio  41. 

4,  Ex  binis  medijs  prima, ad  unu  duntaxat  fignu  diuidit  in  nomina» 

THE  O tfiexZimb.  Efloexbtniipriinamcdijiaifidiuifainy,utipfeay,r  C,  medie  fint  potentia  tan 
tum  commcnfurabilesrationalecomprebcndentci.Dico  quod  ipfauf,  ad  aliud  fignum  non  diffinditur.  Si 
enim  pofiAile,  dimdatur  in  A,  ut  u ater  A fi  fint  potentia  medie  tantum  « at  y fi 

comrncnfuraUlet  rationale comprehidentet.  Quoniam  igitur  quo  iif  - 

fert  quod  bit  fub  « a,  fi.  i, er  co  quod  bitfub  a y,y  fi, different  queexuy,y  far  eit  que  ex  * at,  A fi,  ratio- 
nali autem  differt  quod  bit  fub  .r  AyfilCfob  co  quod  bu  fubey,y  fi, rationalia  enim  utraq^Rationali igitur 
differunt  er  que  rx  a y,rS,abrls  que  ex  *firA(,  media  cxiRenlia,  quod  e/l  impofitbile.  Exbinit  igitur 
mc.lttt  prima, ad  aliud  cr  aliud  fignum  non  diliditur  in  nomina , ad  unum  duntaxat  igitur  :qu od  erat  de- 
monflrar.dm. 

EucliJ.ex  Camp.  Vropofitioit. 

Imediale  fecundum.nifi  in  duas  lineas  tantum  fub  termi' 
no  fuo  diuidi  non  poteft.  , d e b 

CAMPANVS.  Si  tur  prius  linea  ab  bimedia-  »■■■■■■  ■ ■ - ■« 

Ir  fccunduni.diuifa  in  duas  linras  a c&  cb  mediales, 
potentu  rantii  communicantes, fuperfniemqj  medialem  connnen  - 
rrs.ex  quibus  n proponit  rain  componi.  Dico  quod  impofsibile  eft 
eam  diuidi  fub  earu  diffinitione  in  alus  duas.Sin  autem, diuidatur 
in  d.fintipur  prius  fuperficies  e g,f  h,  &T  f k.adiunftx ad  lineam  ra- 
tionale e f.eritcp  per  prffenres  hypothefes.utracp  fuperficies  e g,&g 
h,medialis, quare  per  xo  urraq;  duaru  linearu  f g & g 1 erir  rationalis 
in  potentia  rantu  non  comunicans  in  longitudmelincxrf.  Ar  quia 
dux  bnrx  a c,&  c b.erunr mcomcnfurabiles  in  logitudine,  fequirur 
per  prima  fexri  6 C per  fecunda  parte  io  huius, quod  utruntp  quadra- 

Aa  4 torum 


»84  geomet.  elehent.  evclidis 

torum  linearum  t c & c b,  fit  incommenfurabilc  fuper ficic i unius  in  alteram.  Cumfy  di£la  qua* 
drata  communicent  cx  liyporhcli, (equitur  ut  ambo  quadrata  pariter  accepta  fint  incommenfu- 
rabile  fuperficiei  unius  in  alteram,ideo(p  8C  eius  duplo. Quare  fuperficies  c g incommensurabi- 
lis eft  fuperficiei  g h,&  linea  g f.linexgl,  per  primam  fexti  &L  fecundam  partem  10  huius.  Itaque 
per  jo  linea  f I eft  binomiu.diuifa  fecundum  fuii  terminum  in  pun&o  g.Eodcmcp  modo  pioba- 
biruripfam binomium  efle, mediantibus fupcrficiebus  em  & m h diuifam, fecundum fuum  ter- 
minum in  punfto  m,  quod  cft  impofsibile  per  jd.No  enim  poteft  dici,  quod  linea  fl  diuifa  fit  ad 
pun&a  g 8i  m in  partes  confrniiles.fic  enim  eflet  linea  f m fqualis  gl,  fed  ipfa  eft  maior  linea  m I, 
ytparer  ex  primo  prarmiflbrum  anrecedentiu  huius  8C  prima  fexti,cum  c m fuperficies  fit  maior 
h m fuperficie.Huius  aut  demoftrationis  modus  poteft  effc  com unis  j7  carteris^ ea  fequetibus. 

Eudid.exZmb.  theorema  j».  Propofitio  44. 

Ex  binis  fecunda  medijs, ad  unu  dutaxatfignu  diuidit  in  nomina.  ++ 

THEONa  Z mb.  Sit  ex  binis  medijt  fecunda  * fi.diuifainy.ut « y.y  fi, medie  fint  potentia  Unum 
eommenfi arabiles  medii!  comprehendentes, mamfifium  tam  esi  q,  J no  ejl  in  diwdiufeftionequnndo  qui- 
dem non  fiunt  longitudine  commenfi<rabilct.Dicpg,ipfd  *fiad  aliud  figntm  non  diuiditur.  St  enim  pofitbi 
lejiuidat  ur  mAut*y  ipfiAfi  non  fit  cadcmjed  perhypotbefin  fit  nutor  * y,  manifestum  q en  que  ex  • 
y,yf,maiorefiumeisqueexaA,Afi,ficutfiuprddemonfirauimus.Bt  f y * «■ 

quod  ipfie  e A, uUs,mediefimt  potentia  tantum  commcnfurabilcs,  me  < i V 

diumcomprchendentes£xponaturq;rationalis,/,eteiquidemquod  , M \ . 1 

exeSequum,adipfiamr/comparciur(pcreeprimi)iu,eisautem  [— 

que  ex*  y,y  t,  equum  auferatur  i »,  reliquum  igitur  i h equum  e fi  ei 
quod  bisfiub  e y,y  fi.  Rurfius  Um  cis  que  ex*A,A  fi,  que  minord  fiunt 
eis  que  ex  e y,y  dequum  nufirntur  t A,cr  reliqui!  igitur  u u, equum 
e 3 eiqbisfiub  * A,Jt  fi.Et  quoniam  medin  fiunt  que  ex  « y,y  f,  mediu 
igitur  e fi  cr  ■ r.H(  nd  rationale  i /eomparatumrationab  igitur  efi  i ! 
crincommcnfiurnbtlisipfii  (longitudine.  Ac  per  bocetia  fi.  rationa- 
lis efi  cripji  ' /longitudipe  incommenfiurabiUs.Bt  quoniam  ipfie  e y,  

y /.medie  fiunt  potentia  tantum  comcnfurabilcs.mcomcnfurabihscfi  ‘ * * 

igitur  e r ipfi  y fi  longitudine. ficut  Wtayddy  fific  quod  exuynd  id  quodfiubu  y.y  /Jncomenfurabtle  igt 
tur  e fi  quod  ex  e y,ei  quod  fiub  « fi.y  < Sed  ei  quidc  quod  exuy  commenfurabiUa  fiuntqueexey.yf.poten 
tlt  enim  fiunt  comtnfurabiUstpfe*y,y/,ciaui  quod  fiub  * y.y.Ccbmcnfiurnbllc  cft  quod  bisfiub  * >,j  /et 
que  cx  e y.y  fi, igitur  incbmcnfurabilia  fiunt  ei  quod  bis  e y,  y /.Se  d eis  quidc  que  ex  * f, equi  e fi . *ei 

dUtcmq,biifiub*y,yC,equumcfit)n.lncommcnfiuribilcigiturcfii,ipfi«,,quarc  cripfim  tipfi!>,cfi 

longitudine  incommcnfiurubibs.it  ipfie  • f a-trjimtrutionnles.igitur  rationales  fiunt  potentia  tantum  eo. 

mcnfiur abiles. Si  uero  bine  rationales potctia  tantum  comenfurabikscompofite  fuerint. tertia  inationa* 

lis  efi,uocaiurq;  cx  binis  nommibus(prr  ,sdecmi)ipfia  igitur . > ex  bimi  nominibus,  cft  dtutfia  in  t. Ver  e an 
dem  Um  ofiendentur  er  ipfie  i iw  ..rationales  potentia  lanium  comcnfurabtlcs.lguur  ipfia  i r ex  binis  no- 
minibus per  abudfignum  er  abud  diuifia  cfimt&m  n,ntc  e fi . t ipfiu  , eadem : quandoquidem  que  ex 
*y,y  fi, maior  a fiunt  eis  que  ex  A C*  A.ficd  que  ex*  A,  A f, maiora  fiunt  eo  quod  bis  fub*A,Afi,multo  tgi 
tur  magis  que  ex*  y.y  C.boc  efi  i ..malui  e fi  eo  quod  bisfiub  *A,AfJ>oc  efi  fu-Quarc  <7' 1 .ipfie  *’ma 
io  r efi.  Igitur  • *,ipfi  t*  > non  efi  cade.  Ex  binis  igitur  nomimbus  in  alioet  alio  figno  dm&MMod  efi  ab- 
furdum.Exbuus  fecunda  medijs  igitur , in  alio  cr  abo  figito  non  diuiditur, in  uno  igitur  tantum  figno  diui- 
ditur.quod  eratofiendendum.  EucblexCamp.  Propofitio,,. 

Inca  maior,  nifi  induas  lineas  tantym  ex  quibus  confiat  4» 
fub  carum  termino  diuidi  non  poteft. 

CAMPANVJ.  Sitquotjj  hj-c  linea  maiora  a b * d c b 

diuifaad  punctum  c,in  duas  lineas  porEnalirtr  incomcnlurabilr.,  fuprrfiannb 
ncdialcm  comincmrs.quanim  ambo  quadrara  pariter  arrepta  fintrarionalr.ex 
talibus  rnim  componitur,  urxffirmari).  Dico  quod  impoftibile  cftad  alium  punftum  mali  ai 

duas  lineas  iubltac  diffinitione  ipfamdiuidi.Qyodffporeft.fir  hic  ad  d.manfanrqi  fub  bis  cadt 

figura  exdemtp  liypothefe»  quf  prius,  K argue  quemadmodum  in  ;6  fuperfiaem  gk  efle  raiio- 
nalem  X trranonalemiquod  efi  impofsibile. 

Eucbd.exZamb.  Theoremati.  Propofitio  eu 

Maior.ad  unum  duntaxat  fignum  diuiditur  in  nomina. 

T maior  * fi, diuifia  my, ut  (p  y 4.  decimi)  * y.y  fi.potitia  no  fint  comefiurabiles  effete 

tet  copofitu  ex ijsqex m y,y  f, quadratis rationaleiquod^fiub  ipfis  ey.yf,  mediu : dico  j ipfie  « Cjd abud 

fignum 

f-,  f 


LIBER.  DEC1M/S.  aj 

fanum  non diuiditur. Si enimpofiihle,  diuiditur in  Auit  tpfexAyf,  potentia  fint  incammntfitribilet. 
ejicientes  quidem  compofitum  ex qiudratif  qiuex  « 4^0 rationale, quodjt  fub  ipfis  mrdtu(pcr  »9  ie- 
tmi.)  Et  quoniem  quo  diffrrunt  que  cx  x 7,)  fisis  que  ex x A,  A fi, hoc  differt  ex  quod  bis  fub  x A,  A fi, 
ti  eo  quod  bis  fubxy.y  t,frd queexxy,yf,ei  que  exxA,A  fisxceiut  retioluli(reaaielie  enim  utriqf) 
trquodbitfubxA,A /igiiuridquodbisfubiy,yC,excedit  re  x A y t 1 

Uoneli. medie exiftentia,quod eft impofttbdc. Maior igitur, ad  ■ i ■—  • • 

abudex  aliud  fignurr.  non  dmditur,ptr  idem  igitur  unum  Unium  fanum : quod  demonflr,<re  oportebat. 
Euclid.exCunp.  Vropejtrio+o 

Inea  potes  in  rationale  & mediale, nili  iri  fuasduasT-  linea» 
cantum  fub  termino  firo  non  diuiditur. 


c AM  p.H« quoip  40,  manentibus  prioribus  figura  8 1 pofitionibus  ( ex.cepri» 
J qudd  ipid  bnca  a b diuidarur  in  punctum  c,in  illas  duas  lineas  cx  qutbus  u dioc 
S cam  componi)  probabitur, quemadmodum  ir.Si  aure  aliter  fuerit  quam  propo 
nar.enr  i uperticics  k g rationalis  6t  irrationali  s, quod  efle  non  poteft. 

E uchd.  ex  Z jmb.  T beorenu  $ 4.  Propofitio  4 6. 

44  Rationale  mediiKy  potes, ad  unudiitaxat  fignudifcmditin  nomina/ 

THEON  ex  Zatni.Eflt)  rationale  medium  $ potem  x t,diuifl  in  y,u  t ipfe  xy,y  *,  potent  U ftn»  Kt-\ 
commenfur abiles  efficientes  compofitum  exijs  que  exxy.y  (, medium  quodeutem  fubx,,yfi  rationale  dlf 
coquoduduliudfaium  m e non  diuiditur.  St  enim  pofiibiie  eft, diuiditur  ex  m A,exut  “A,  At,  potenti* 
fint incommenfurebtles  effiiientts  compofitum  ex  x A,  A fi  medium  ,quod  uerofub  ipfis  x A,  A fi,  rationale 
(per  *o  decimi)  Qjtomi  enim  quo  differt  quod  bis  fub  xy,y  fi  ab  eo  quod  x A y f 

bjifubxA,afi,eodfffruntcxquecxxA,A*,eisqueexxy,yC,quodaute  ’ 
fub  xy,y  fi,id  quod  bisfub  x A, A /.rationali  excedit, erque  ex  x A, A /Sugitur  que  ex  x y,y  ( rationali  ex- 
cedunt,cum  medie  exi  ftent, quod  e/limpofiiblle.Ritionele  medium  fi  potens  igitur, idihudpotcns,  ude- 
Imfa  fanum  non  diuiditur  M unum  igitur  fanum  diuiditurtquod  oportuit  demonfbrere. 

BuclilexCimp.  Propojitio  41. 

Inca  potens  in  duo  medialia  nequit  diuidi  in  alias  dua» 
fub  termino  carum  cx  quibus  coiuntfta  eft.led  in  fuas  tatv, 
um  duas  cx  quibus  compon*ur,eli  diuifibilis. 

CAMP.Hrc cmm  4idiuifa  linea  ab  adpunlhimc,inrasexquibu9 u afTcrir. 
eam  componi, exteris^  ut  fupni  ram  figura  quam  pofitionibus  tnanentibus,pr» 
baruriicur  38  nam  dato  propofiro  propolin, fequirur  oppofitum  j\quod  eft  impofsibile. 

Euchd.cx  Zsmb.  T bcorenu  * f.  Propojitio  4 r. 

47  Bina  potens  media,  ad  unudiitaxat  lignum  duiditur  in  nomina. 

T HE  O N ex Zumb.Sit hae  potrns  mcdiexf  diuift  in  y,iu  ipfeuy,  y fi,  potentij fint  incommenfu- 
rebiln  efficientis  (per  n decimi ) compofitum  excis  que  ex  X),y  l, medii, quod  utri  fub  u y,y  fi, medii, 
O-ixfupcriticommcfiirubileccmpo/itoexijS  que  ibtpfisfimt  quadre  x A y fi 

• tis.Dicoqubdipfexfiin  ullo  figno  nond:uidi;ur,cff:acns  cique  pro  • ■ i 

pofiufunt.SienimpofibilruliuidsturinA,ututdrlicetipfixy  ipfi  A , M ( » 

fi, non  fit  eudcmjtd  mmorptr  hypotbcfin  jit  x y,  pcnjtxrfi  rationalis 
t ficomparrlurfi  (ptr  4 j primi)  ei  ipfem  1 /,eii  querxxy,yfi,  equi 
t »/!  aut  quod  btsjubxy,y  fi,equu  i «.T otii  igitur  1 u,equi  eft  ei  quod 
exxfi  quudruto.  Rurftts  comparetur  edipfumif,  eis  que  rx  x A,  A fi, 
equum  s x,rrliquem  igitur  quod  bisfub  x A, A fi, reliquo  uxefi  equule. 

At  quonum  medium  fuppomtur  compofitum  rx  ijl  queex*y,y  J, me- 
dium tgttureft  cr  ‘ »,o'  ud  rjtionalcm  1 fccmpurutur.Rutionulis  igi- 
tur efl  (per  s«  decimi)  >1, CT  ipfi  > {longitudine  incommenfurebihs.  Id 
fropteree  etium  d r.reiiontlts  ellex  ipfi*’  longitudine  mcommenfu 

rebilis.Bt  quonum  compofititmexijtque  ex  oy,yfi,incommenfiirebilc  ex  eo  quodbjs  fub  xy,yf,  igitur 

1 »,  ipfi txefl incomtnfurabtic.Qjiurc ex ‘*  ipfi* ’,efl mcommtnfurebihs,  funtq,  retioneles.  fifeigiiur 
« IJ  r,rutioneles(ieit  po tentu  tantum  commenfurabites,  tpfa  igitur  1 rex  Imis  nor-mibus  eft  dimfain  /. 
Simillimam  demonslrabimus  quod  in  u dlulfaet  quod  e/ ipfi  u r eft  eadtm.tx  binis  igitur  nominibus  m 
eho  ex  ahofigno  diuiditur,  quod  eft  alfurdum.  Bina  petens  m dia  igitur  1 n alio  & alto figno  non  duuii- 
tpr-in  uno  igitur  tantum  figno  diuuUturiquodcrat  oftrndsndum. 

tsselut. 


! 
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ZiuUlcx  Cimp.  Binonuorm  diffuutiontt. 

t Si  fuerit  binomrj  longior  portio  breuiore  po  tentior  augmento 
quadrati  linea:  comunicantis  eide  longiori  in  longitudine,  lueritep 
eadem  longior  linea:  pofita:  rationali  communicans,  ipfum  uocabi- 
turbinomwprimum.  z Si uerobreuior polita: rationali  comuni' 
cet.diceturbinomiufccundum.  j Quod (1  neutra portionueiu»  ■ 
pofita:  rationali  communicet.appcllabiturbinomium  tertium. 

4 Item  fi  longior  breuiore  janto  amplius  pofsit , quantum 
efi  quadratum  alicuius  lineae  ipfi  longiori  incommenfurabilis  in 
longitudine  , fucritqj  longior  portionum  pofitac  lineae  rationali 
c5municans  in  longitudine, ipfum  nuncupabitur  binomium  quar- 
tum. 5 Si  ucro  breuior,  pofita:  rationali  communicet  in  longitudi 
ne, quintum  nominabitur.  6 Si  autem  neutra  portionum  eius  poli 
ta:  rationali  communicet  in  longitudinr,eritbinomium  fextum. 

tuchicx  7.imb.  Bmum nominum  Diflimlionct. 

t Propofita rationali  ea  quaeex binis  diuifa in  nomina, cufu» 

nome  maius  minore  maius  pofsit,  eo  quod  ex  fibi  longitudine  com 
menfurabili.fi  maius  nomen  longitudine  fuerit  commenfurabileex 
pofitaerationali,totauoccturexbinis  nominibus  prima.  iSiuerd 
nome  minus  longitudine  cSmcnfurabilc  fuerit  expolita:  rationali, 
uocatur  ex  binis  nominibus  fecunda  3 Si  autem  neutrum  ipfiv 
rum  nominum  eommenfurabile  longitudine  fuerit  expofitx  ratior  * 
nali.uocatur  ex  binis  nominibus  tertia.  4 Rurliis  iam  fi  maius  no 
men  minore  maius  pofsit, e<>  quod  a fibi  longitudine  incommenfu» 
rabili.fi  quidem  maius  nomen  expofitf  rationali  longitudine  com* 
menfurabile  fuerit,  uocatur  ex  binis  nominibus  quarta,  j Siue- 
rominus.quinta.  6 Si  ucro  neutrum,fcxta. 

Sex  igitur  exiftentibus  fiefumptis  reefiis  lineis, primas  ordine  fa* 
cit,tres  primas  quibus  maior  minore  maius  poreft,  eo  quod  ex  (ibi 
commenfurabili, fecundas  ordine  uero  reliquas  tres  fimiliter,quaru  ' 
maiorminoremaiuspofsit.eoquodexfibiincomrnenfurabili,  eo 
quia  praiftantius  eft  eommenfurabile  incommefurabili.  Etinftiper 
primam , in  qua  maius  nomen  expofita:  rationali  eommenfurabile 
elbSecundam  autem  in  qua  minus.quoniam  rurfus  pratftantius  eft 
maius  minore  dum  continet  maius.Tertiam  ucro, cuius  neutru  no- 


minum expolita:  rationali  eft  commenlurabile.Et  in  tribus  lequcn- 
tibus  limiliter  primam  prediAi  fecundi  ordinis  quartam  appellans, 
fecundam  ucro  quintam.ac  tertiam  fextam. 

E«fW.  txCimp.  Propojitio  4». 

llnominum  primum  inuenire.  4, 

, C»MP»NVS  Sita linea rationali. polira.fumanruripduo numeri quadrati 
>1  bSt  c,quorue  (iidiuifibUlsin  quadrarum  qui  fit  d.Sl  in  non  quadrarum  qui  fit  e, 

| ponatur  q;  proportio  quadrari iiiiex  a ad  quadraru  lincz  f g,  ficui  numeri  b ad  nta 
I meram  c.cmq;  ex  fecunda  pane  7 irnea  f g cotnm  unkanc  bneae  a rationali  poli  ne 
_ inlongltu- 


i 
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in  longitudine.Supercam  igitur  lineetur  f g h fcmirirculus,fir<p  proporrio  quadrari  lincf  fg  ad 
quadratu  linef  f h,  (Tcut  e ad  d,  & ducatur  linea  g h :dico  ergo  duas  lineas  fg  & g h direfte  coit# 
iuuttas.componnc  bioomium  pnmt  m.  Eft  enim  linea  f ^ 

g.qup  eft  longior,  potenriorqj  linea  gh.qux  eft  breuior.  ^ 

in  quadraro  linexMi,  per  joterfij  &pcnul:imam  primi,  A. 

communicat  aurem  linea  fhlinef  fg  in  longitudine,  per  [J  \ 

* partem  7,  cum  pi  oportio  quadratorum  ipfaru  f g & f h IT  \ 

fit  ficut  numerorum  quadratorum  qui  funt  e & d.  Linea  f " g 

ucrog  Ii,  conuincirur  effe  rarionalis  in  potentia  tantum  * 

non  communicans  linea  f g in  longitudine,  ideoqi  neqj  * - , 1 ■# 

bneara rationali  polito,  cum  fit  enim  quadratum  linee fg  , * 

ad  quadratum  linea  f It.  luat  numerus  c ad  numerum  d, 

erit  per  euerfam  proportionali  tatrm  quadrarum  linea  f j,--.  ,,,  r . 

g ad  quadratu  line  rg  Ii,  ficut  numerus  c ad  numerum  c.  *"  #■■■•••••••**■.««■••#  , 

Cu  iratp  c fit  numerus  quadratus,  c ucrd  non  quadratus, 

(equitur  per  ultimam  partem  r,ur  linea  gb.ririncommenfurabilis  linef  f glogitudine.relinqul 
tur  igitur  ipfam  g h efle  rationalem  in  potentia  tantum,  & a diuifionc  lineas  f g & g h.componu 
rebinomium  primum  :quod  erat  mucmcndum. 

Ruclid.  ex  Zamb.  Problema  u.  P 'ropofitio  4$, 

' Inuenirecxbinis  nominibus  primam. 

T H E O N ex  Zamb.  Exponitur  bini  numeri  * y.y  fijtt  compo  * 

filus  exapfis  a fi  ad  fi  y,  r itione  habeat  quam  quadratus  numerus  ad  # 7t  u « 

quadratu  numeris,  id  ppm  autem  y * ratione  non  habeat  qui  qua  1 -* 

iratus  numeras  ad  quadratu  ruimeruiexpcnaturcj;  quadi  r at  tona - 

LsaJ^cipfiaJcommcnfurabilis  eflo(per  correlanu  6 decimi)  longi  m y ....  fi 

tudine  ipfa  t/.rationaLs  igitur  efl  t /’  fiatq;  (per  9 decimi ) ficut  C * 

numerus  ad  « y,fic  quod  cx  % /ad  id  quod  cx  f*.  \t*  fi  ad  «y  rationem  habet  quam  numerus  ad  numerur 
Igitur  cr  quod  ex  • /ad  id  quod  ex  /•  ratione  habet  quam  numerus  ad  numeru.Qgare  quod  ex  1 /ft  quod 
ex  /*  cjl  commenfurabile.Efl  autem  rationalis  • /, rationalis  igitur  eft  cr  /«.E t quoniam  «fiai*y  rado - 
nem  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratis  numerum,  neq;  quod  exi  /ad  id  quod  ex/  » ratio- 
nem habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerumpncommcnfurabile  igitur  eft » /,  ipfi  / • lan* 
gitudme.  I pfe  igitur  1 {,{*, rationales  funt  pol  entia  taiitum  commenfurabiles,ex  binis  igitur  nominibus  eft 
ipfa  tu.  Dico  quod  cr  prima . Quoniam  enim  eft  ficut  fi  * numerus  ad  « yiita  quod  ex  • /ad  id  quod  ex  / 
*tmaior  autem  cjl  ipfefi  * ipfo  * y ,maius  igitur  eft  cr  quod  cx  1 /eo  quod /**no  igitur  ei  quod  ex  • /e- 
qualia  qux  ex  /*  I.Et  quoniam  efl  ficut  fi  * ad  x y,fic  quod  ex  • /ad  id  quod  ex  /*,conucrtcdo  igitur  ( per 
eorreUriimt  19  quinti)  efl  ficut*(adfiy,pcquodexi /adidquodext.  At  u fi  ad  fi  y rationem  habet  qui 
quadratas  numerus  ad  quadratum  numerum , cr  quod  ex  * /igitur  ad  id  quod  ex  fi  rationem  habet  quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum. CommenfurabiUs  igitur  efl  */ip fi  9 longitudine,  ipfa  igitur 
1 /quam  /ajnaius  potejteo  quod  ex  fibi  commenfurabili.  Ipfxq;  1 />[* trationales  funt. Commenfurabtlis^ 
eft  1 / ipfi  ‘d  longitudir.eyipfa  igitur  * « ex  binis  nominibus  prima  cfltquod  erat  oslendendum 
Endtd.exCamp.  Propofitio  4%. 

irnomium  fecundum  reperire. 

9 C A hp  AN  VS.  Sit  ut  prius  a rationalis  linea  d 

J?ofira,b  ucrd  numerus  qua Jratus,c  nero  fftnu  - - — — 

1 merus  non  quadrarus,diuifibilis  in  d non  qua-  b 

I d rarum  Si  e quadrarum : ira  tamen  quod  pro-  

portio  totius  c,qui  eft  non  quadratus  ad  d , qui  eft  criam  non  c 

quadratus, fit  ficut  numerorum  quadratorum  :talis  aurem  nu-  d...e...... ... 

merus  eft  « & ^ .'.diiiifibilis  enim  eft  is  in  9 quadratura  niunc* 

rum,&)  non  quadrarum, eft cfj proportio  u ad), ficut  16 ad 4,quorum  uterque  quadratus , co* 
dem  modo  4S diuiiibilis eft  in  j 6 Mu. 

Tales  autem  numeros  fic  rcpenes.Sita  f 

numerus  quadratus , b quocp  fit  unitate 

minor, cuius  quadratu  fit  c,ar  uero  d pro  d 

ucniar  cx  b in  a.crirly  ex  prima  incidcnriu  c 

noni,b  difterentia  d ad  c, ducatur  idem  a b... 
in  c,  & proneniar  e.eritcp  e quadratus  ex  a . . ., 
prima  parte  correlarq  1 noni,  co  quod 

urergue  numerorum  a&c  eft  quadratus  per  hypothefin.  Rttmrfuifcx  alnd,eridpf  qualem 

quxrimui 


per  i6  riti!dc,rcrnus  cone 
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qurrimus.Eft  enim  cx  ultima  parte  prf  difti  correlarq  numerus  f non  quadrarus,  eo  quod  d nu 
tnerus  firnon  quadratus. Si  enim  d numerus  effer  quadratus, effer  quoqt  b quadrarus  ex  a parte 
eiuldcm  conelarq  i noni  8C  ex  no&aui,& quia  a eft  quadrarus,  effer  peri  6 eiufdc.rerrius  conti- 
nue p ro  portionalis  inrer  a & b,  quod  eft  impofsibile, 
cum  fintfola  unitate  diftires, non  eft  igitur  d quadra- 
tus,quare  nec  f.eft  enim  f f qualis  d & e. quoniam  cum 
b fir  differentia  d ad  c,ur  pater  ex  prfm  i Isis,  eri  r per  pri 
mam  incidentium  noni,  quod  fir  ex  a in  d , aequum  qs 
qu.v  fiunt  ex  a in  b &'  in  c , &'  quia  ex  a In  b fir  d,  in  c 
fir  e.fequirur  ur  d.fir  ditferenna  f ad  e,  & quia  per  18  fe 
primi  cit  f ad  e,  ficurd  ad  c,erir  permutarim  f ad  d.ficut  _ ^ 

e ad  c.Cumqj  urercp  duorum  numeroru  e & c fir  qua-  

dratus,  mauifrfhimcft  numerum  fefTe  qualem  uolu- 
mus, eft  enim  non  quadratus  diuifibilis  ind  non  qua 
drarum  SC  c quadratum.cuius  proportio  ad  d eft  ficut 

quadrari  ad  quadratum  uidelicer  cadc.  Grrera  omnia  fTnrurprius.DicoquodUnoefg  &[  g h 
componunt  bmomium  fecundum.  Cum  ennn  fir  a quadrarum  fg,ficur  b ad  c,  rurfus®  quadra- 
irnn  Igad  quadratum  g h.licutcad  e.mrprr  xquam  proportiotubrarem  quadratum  a ad  qua- 
dratum g h, ficut  b ad  r.  Cum  igitur  utrrqt  duorum  nume- 
rorum b «e  fit  quadratus, trir  per:  partem  7 linea  g Ii  co- 
municans  in  longitudine  linex  a rationali  pofitx:  de  linea 
uerd  f gronftat  quod  tpfa  fit  rationalis  in  potentia  tantum 
non  communicans  liuexa  rationali  pofitxin  longitudine 
per  ultima  parte  7,quxcum  fit  potetior  linea  git  in  linea  f 
h.perto  terti)  SC  pcnulrimam  pnmi,  communicetautcm  Ii 
nca  f It  lincx  f g in  longitudine, per  fecundam  partem  7,  eo 
quod  rorum  quadrata  funtin  proportione  numerorum  c 
8td,  quorum  eft  proportio  ficut  numerorum  quadrarorfi 
per  hypotltefin,  confiat  propofitum.  Aliter  quoqj  idem. 

Efto  linea  gh,  communicans  a rationali  pofirxin  longiiu 
dinc.qtiam  facile  cfHnucnirc.firfpc  nummis  quadratus  di 
uifibilis  in  quadrarum  d, Si  non  quadratum  e.  fitlp  proportio  quadrati  Iinep  g h ad  quadrarum 
Imex  fg.ficut  numerus  c ad  numrrnm  cerirq;  f g incommrnftirabUisbnexgl,  in  longitudine 
Fer  ultimam  partem  7, «potent, or  ea  in  quadrato  lmef  f It,  cui  communicat  in  longitudine  pri- 
mo per  conuerfam.detnde  per  euerlam  proportionalitatem, « per  fecundam  partem  7.  ex  diffi. 
nitionc  igitur  bncsfgSf  gh,componunr  binomium  fecundum. 

ZucbJ.exZmb.  Prollem.  44.  Propojitio  4,. 

Comperire  cx  binis  nominibus  fecundam. 

T H E O N n Zamb.Expiieentur  bini  numeri.  M f,ut  ex  ipfii  compoJittH  . (aif  >,  ratione  bahrai 
quam  quadranti  numen « ad  quadratum  numerum, adipfum  autem  7 .rationem  non  habeat  quam  quadra 
tui  numeru,  ad  quadratum  numirimExponaturip  Mtoiulis  -t,ipfiq^commcnfurabilK  rfloloWudl- 
nr  f.,,p[a  igitur/.  ranonaln  cfi.  TutetumlpereoncUrim  a deemt ) cr  ficut  y . numeru,  ad.  Utc 
quodex.fadtdquodex  f.,eommen[wrMe  IgUur  rft  id  quod  r*  . /ad  quod  e*  /patiemlu  igitur  e fi  et 

nrq,-  ig»  ur  quod  ex  • /ad  id  quod  rx  fi, rationem  habet  quam  quadralut  nu-  ........ r...f 

merui  di  quadratum  numcrum.tncommrnfurabili,  igitur  rf!  » fjpfi /,  /c„m  'j 

tudtiic.  Ipf.  igitur  >/./«,  rationales fimt  potentia  tatum  commenfurabi-  * 

Iej,ex  butit  igitur  nommtbui  eft  ipfa  1 u.  OJlendcnaum  uero  quod  cffecuit-  * 1»,  / » • 

da.Qnoniam  rurfut  cfi  ficut  f .^tumrruud • rjicquod  cx  1 /ad  ifiquot  ex  6 

f.,matorautcrlt(.,ip[o.>,maimigiturct  quod  rx«/,ro  quod /.,rfto  au 

tenet  quod  ex  > Aequalia  quae  ex  . /V.C  onuertendo  igitur  (per  rorrr/anum qumti)efl  ficut.  t.dCy, 

H^tx./adidquodexl.At.fad/^ionihabetquiqtudratuinumrrliadquadratumnumeri, 
’ u'r'Uri‘JlJi?‘‘/J  ",;r,,,c'’cml’jhl‘l'um9‘‘‘dr.tii<  numerui  ad  quadratum  numerum. 

CcmmmfurMu  igitur  efh  fitpfiijongttudme  (per  , decmDQMarfAinT.  /.mam  PotrlEroanod  fit 
‘rf*  ' f't',T*!lor‘alc*luntPottr,ti* tantum ccmmcnfurabdci  cr  / r.Hcmen mi 

f ncmtmbiil ei)  feq». 

Z.  EurW. 
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Euc/iii.  cx  Cdfnp • P rcpofitio  44. 

Inomium  tertium  inueftigare, 

C A M P A N V S.  Bi noiniu  quocy  tertium  fic  reperirur.  Pofira  ut  prius  linei  a 
rationali iti  Iongirudine,fir  b numerus  primus, c ucro  quadratus,  diuiftbilis  in 
quadratum  d,&no  quadratu  e, extera  omnia  fint  ut  prius, dico  quod  duc  linee 
fg  &gli  componunt  b inomium  tcrtiumincurra  enim  earii  cft  commenfurabi 
l*s  m longitudine  linex  a rationali  pofirx,  fcd  urratp  in-  i 

commenlurabilis.fg  quidem,  per  ulrimam  partem  y,h  g 
uero,  per  xquam  proporrionalirarem  & ultimam  par- 
tem 7-  Eft  enim  per  xquam  proporrionalirarem  quadra* 
tum  linex  a ad  quadrarum  lmcx  gli,  ficur  numerus  bad 
numerum  e,  mediannbus  hinc  quidem  quadraro  Itnex  f 
g,  inde  uero  numero  c,  numeri  aurem  b &enon  funrin 
proportione  aliquorum  quadratorum,  cum  b fit  nume- 
rus primus:  fi  enim  eflent  in  proportione  numerdrum 
quadratorum,  ncceflc  efletperifio^aui  St  oiftauame- 
iufdem  tertium  eis  m continua  proportionalitate  inter- 

rffc,  efler  igitur  per  17  eiufdem  numerus  b lupcrficialis,  c * 

quod  eftimpofsibilc,  cum  Cr  primus  per  hypothefln.in-  ^ 

commenfurabilis  eft  iraq;  Irnea  gh,  linex  a rationali  po- 
li ne, ex  ultima  parre  7.  Quia  ergo  linea  fgpotenrior  eft  linea  gh  in  quadraro  linex  fh  ex  jo  ferJ 
rn  & pen  ultima  primi, qux  communicat  ci  in  longitudine  ex  fecunda  parte  7,cx  diffinitione  lii- 
nomij  terrtj  pater  noftra  inrenrio. 

E uclid.  ex  Zmb.  T heorarui »;.  P ropofitio  j». 

,■  Inuenire  ex  bmjs  nominibus  tertiam. 

TH  E O Nrx  Zamb.  Exponantur  bini  numeri  et  y,y  fi  jit  ex ipfit copcfitus n fi, ad/ y,ratione bahedt 
quam  quadrant!  numme  id  quadratu  mimnum.ti ipfuttt  aut  e .. y ulicum  non  habeat  5114  quadratus 
numerus  di  quadratum  numeri!.  Exphecturip  aliqui!  cui  Jim  ni.mnii  tion  quadratus  Atjdd  iitrunq;  ip 
fori  f*,*  y,rationentno  habeat  qui  quadratus  itum mu  di  quadrati  itumcru.  Exponalurq;altqua  ratio- 
tidlii  rtfiz  linea  qtu fit  r.  tidtq:  ficui  A di  m f.fic  quod  ex  ■ ttd  ii  quod  ex/*.  Cimefurahile  igitur  e fi  quoti 
ex  i.ci  quod  ex  /*.  E fi  dulc  t ratwttahs.raticnahs  igitur  cft  er/»>  (per  diffinitioni.)  EI  quotud  A td  «r/, 
renonem  no  habet  qui  quadratus  nunyrut  ei  quadratu  numerum, neq;  quod  ex  e ed  id  quod  ex  / *, ratio- 
nem habet  qui quadralutnumenu  ad  quadratu  numeri.  Vteomenfurabilis  igitur  efi  t,ipfi/i,longitudenc 
(per  0 deomi.)Tiat  iam  rurfutficut  4 numenu  ad  m yjic  quod  ex  [*M  id  qttei  ex  • /.  C ciuenfurabile 
igitur  e!l  quod  ex  !*,ei  quod  exat.  Rationalia  ait  efi  /».  rationalis  igitur  c * /.  EI  quonii  (*utd  « y,ra 

Itoni  no  babet  qui  quadratut  numerat  ad  quadrati  numeri,  nef  quod  « y fi 

tx/* adtlquoiex  i «ralienehabet qui  quadratus  numerut  adqtu  A — ...... 

dratu  numerum . Incomenfurabilts  igitur  cft /*apfi  • d longitudine.  1 • 

lpfeigitur/*eZ*A,rationa!esfunt  potentiatantu  eomenfurabilet.  / >•  * u t 

Igitur  i pf a /tcxbimsnomintbuscfoAioetiiqubdcrtcTtia.  Qfio-  « , ■ 

num  rniHi  cft  ficlet  at  ad*  fi,fie  efi  id  quod  ex  t ai  td  quod  ex  /ufieut 

•uti  } -e, ad  * y fic  quod  cx/*  ad  id  quod  ex  * t, exaequati  igitur  (perit  quinti ) esi  ficut  Adi*  y.fie  quod 
ex ' ad  id  quod  cx  • t.  At  A ad  a y,ratioU(  non  habet  qui  quadratus  numenu ad  quadratum  numeri, neq, 
quod  exi  igitur  ad  ii  quod  ex  « !.  rationem  babet  quam  quadratus  numerus  ad  quadrati  numerum, nccn 
t menfur abitis  efi  igitur  • tpfi  « / longitudine.  Et  quoniam  eHfieutfi*,aduy,ficquodex/*,adidquniex 
• d, maius  igitur  tH  quod  ex/ * eo  quod  ex*  d.  Mflo  egetur  ei  quod  ex /aquatu  quxcxnd,*.  Cesnuertcn 
do  igitur  (per  19  quinti  cr  eius  conrtarium)  est  ficut  u fi  ad  fi  y, fic  quod  ex/*  ad  id  quod  ex  «.  At*  fi,  ad 
fi  y rationem  bahet  qua  quadratus  numerus  ai  quadratum  numerum,  cr  qued  ex /«igitur  ad  td  quod  ex 
m.raticiii  habet  quam  quadrjtus  numenu  ad  quadratum  numerum.  Contmcnfurabilh  igitur  efi/*,  ipfin 
longitudine.  I pfaigitttr/ «fipfd**  matus  poteil,eo  quod exfibi longitudine eSmrnfurabih.  Ipfieq;/*,*  d, 
rationale!  funi  potentia  tantu  ccmmenfurabitee.  At  neutra  ipfarum  eommenfurams  efi  tpfi  t lingitudia 
nr.ipfa  igitur  ! d,ex binis nominibus  tenia  eih  quod  inuenire  oportebat. 

Eudid.ex  Camp.  Trcpofitioqf. 

Inomium  quartum  ferutari. 

C A M l>  A N V S.  In  inurnnone  binomij  quarti  e odem  modo  procrdrndii  efi 
Hcut  in  inurntione  primi. exerpto  quod  quadratut  numerus  c di uidatur  in  duos 
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non  quadraro?  qui  funr  d dl  e.  Cnrtera  omnia  nrgocianda  funr 
hic  ex  diffinitione  bziaotni)  quarti, ficut  ibi  cx  duiiimionc  bino» 
mi)  pnnn. 

EudiJ.  ex  Zamb.  P roblema  i c.  Propofttio  r». 

Inuenirc  ex  binis  nominibus  quartam.  • 

T H E O N ex  Zxm b.  Expetuntur  bini  numeri  * y,y  fi  ait  •*  fitad 
Writq;  ipforum  rationem  non  habeat  qui  quadratus  numerus  ad  qua- 
dratum nunteru^poruturq;  rationalis  A.  Ipfich  A commenfurabilil 
eflologitudineapfa  • {.Rxtioudlu igitur  ejl  tpfa  i/.  Fut(j;ft\.ut£*n*  ! 
merui  ad*)  .fic  quod  ex  • /ad  id  quod  ex  { v.cbmenfurabtle  igitur  eft  * { 

per  diffinitione  quod  ex  • {,  quod  ex  {».  Rationalis  j ut  e eft  (per  corre 

Urium  6 decimi)  • /.  Ruiorubi  igitur  ejl  ( per  * decimi ) cr  /*.  Et  quoniam  fi*ad*y  ratione  non  habet 
quam  quadratus  numerui  ad  quadratu  numerum,neq;  quod  ex  • f agitur  ad  td  quod  ex  {'Sationem  habet 
quam  quadrat us  numerui  ad  quadratu  numerum. lncomrnfurabilts  igitur  edi  • /. ipfi  / « longitudine . I pf* 
igitur  t ft{»,  rationales [unt  potentia  tantum  comenfurabiles.  qu  ire  ipfa  i *,cx  btr.if  nomuubu i eft.  Duo 

iamtquod  & quarta.  'Quonia  enim  ejl  ficut  fi  «ctad  .*  yfic  quod  ex  ' /,  m y fi 

ad  td  quod  / M,maior  autem  ejl  fi  a tpfo  « > .matus  igitur  cr  quod » /,e o A 

quod  ex  f*tcfl  o nempe  ei  qqod  ex  t f.  aqualia  qiu  ex  /n.fi.  C onuerten  6 . “ " 

do  iguur  ( per  19  quinti)  et  eius  correlarum  ficut  * fi.numerus  ad  (y,  — 1 

fu  quod  cx  1 /,.id  id  quod  ex  f.  I pf*  u ero  m /,  j d fi  y rationem  non  ha  - 

bet  quam  quadratus  numerui  ad  quadratu  numcrum.neq;  igitur  quod  ex  • {ad  id  quod  ex  ^sationem  non 
habet  qua  quadratus  numerui  ad  quadratum  numeru.  lncommertf  urabiiis  igitur  est  (per  9 deam)  i /,  ipfi 
fi  longitudine.  Ipfa  igitur  1 f,ipfa  * {.matus  poieft  eo  quod  ex  fibi  vKommenjurabiU,cr  ipjie  • {j*,  ratio- 
noles  funt potentia  tantum  commenfurabtles^  1 {.ip fi  A commenfurabtlii  eft  longitudine,  ipfa  igitur  t 
**x  binis  nominibus  eft  quarta:  quod  erat  tnucruendum. 

Euclid.exCamp.  P ropofitio  4 6. 

Inomium  quintum  quarrcrc.  4 

CAMPANVS.  Huius inucnrioficefcfi  V 
cur  biriomij  fecundi,  excepto  quod  nume-  e 

rus  cnon  quadratus  diuidrtur  iii  dno  qua*  . 
irarum, & e quadratu, ira  tamen  quod  pro- 
pstmo  ua  u,uon  lit  ficut  numeri  quadrari  ad  numeru  qua 
drarum.Crtcra  omnia  funr  hic  perquirenda  ex  diffinitione 
bmomq  quinti. ficut  ibi  quxfira  i unt  ex  diffinirione  bino- 
mij fecundi.  Vel  pone  quod  linea  gh  fir  communicans  li- 
nexii  rationali  pofirx  in  longirudine,  pone  numerum  c 
quadratum  diuifum  m duos  non  quadratos  qui  funr  d Si  e. 

Pone  iraqi  proportionem  qua  irati  linrpg  a a J quadratum 
f g.fTcur  numeri  e ad  numerum  c, deinde  aftiucpropofirum 
cx  ulrima  parte  ?,&'  prxfcnribiis  byporliefibus  & conuerfa 
&'  euerfa  proportionibus  7.8»,'  iteium  ex  ultima  partey.  QC 
diffinitione  binomij  quinti.  . 

Eucl.d.cxZimb.  Problema  »7.  Propofitio  i%. 

Inuenrrcfx  binis  nominibus  quintam. 

THEON« Zentb.  Expliccnturbimnumcnuy,y/,ut.fi,edutrunq;ipforum  retione  nmhebeet 

<fUequedreMnumcrutedquedre>unumcrum.Exponeturq;ehqiuretionelisrcaehm-eelecipfi/com 

mejurebtus  cflo  (per  diffinitionem)  logitudinc  [ ..retionehs  igitur  tpfe  fietq;  /icut  yuedn/fic  quol 

ex  . fied  id  qucJnfi.  LomenfurMnguu,  r/}  ^ol  jit  ex  « /.riquodex /. . R.nonehs  i?,(„r  c)l(cer  t 

deani)  cr/'.  Et quonin^  node /.renonem  no  bxber^uemtfiudr.  y ; 

lut  numeret  ed  quedretum  niwirrum,  nra;  quod  ex  » /,  igitur  edti  

quo  iex  ['.retionem  hebet  quem  quedretuenumeruted  quedretum  i ; 0 y ^ ’ 

numerm.  Inrominenfurebtii  igitur  e/l  (per  .decimi),  f,  ipfi  {.Ion : ; — 

gnudme.  Iguur , [J.,utionJt>  funi  polmtiecomenfurebilei,ietum  . 

cxbtnit  igitur  nommibit  ril  ipfe , ,,{per  ,6  decimi ) Dico  tem  quod  et  quinte.  Quomeenimcfi  fient  y*. 

*d  e /.flc  quod  cx  . f.edld  quod  ex  /i,.rur[u<  ficut  /ued*  yjic  quod  cx  ffadid  quod  cx  ['-mulareSt 

tilfin  tpfo  ny.meuu  igitur  cii  quod  <x<{to  quo  d ex  fu.  Efto  nempe  etquodexiUqtulu  que  cx  » fX 
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C onucrtcdo  igitur  (per  i9  quinti  crcim  correUruiycft  ficut « fi  numerus  di  f,  yfic  quod  exifad  id  quod 
ex  4.  At  a Cfdd  fi  ) ,rationerrt  non  habet  quJ  quddrdtus  numerus  di  quadratu  numeru , neq;  igitur  quod  ex 
• /,dd  id  quod  cx  4 ratione  bibet  qium  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru . Incomcnfurabths  igttur 
efl  ( per  9 decimi ) 1 fjpfi  4 longitudine . Quare  • fipfd  / • maius  potefi,eo  quod fibi ex  tncommenfurabdi, 
Suntq-  rationales  potentia  tantu  commenJurabilestCT /*  nomen  minus  (omcn[urabtle,cft  expojite  ratio- 
nali A longitudine.  Ipfa  igitur  • a, (per  4 • decimi)  quinta  ejl  ex  binis  nominibus:quod  erat  inveniendum. 
Jludid.exCdmp.  Propofitio  47.  ^ 

N binomio  fexto  demum  opor  

tetinfiftere. 

CAMPAMVS.  Binomitim fexrum ficut 
ternum  (alitandum  efi,8(  tamen  erit  hic  nu- 
merus quadratus  cdiuifus  in  duos  non  qua- 
dratos d e.  Cxrcra  ut  ibi,  eritep  ex  diffinitione  binomq  6 li- 
nea qui  componunt  fg  fle  ghfibi  inuiccm  direftt?  coniunftac  * 
binom  mm  fexrum,  quodeft  pro  pofitum  inuenire.  * 

\ Euclid.  cxZamb.  Problema  18.  Propofitio  $j.  4 \s 

Inuenirc  cx  binis  nominibus  fextam.  . ' 1 

THEONnt  Ztmb. Explicentur  Um  numeri  .y,y  fnt*f,td  utrumq;  ipforum  titionem  no  bibeit 
qui quidritus  numerus  id  quidntum  numerum.  Sitq;ctiim  thus  numerus  Anonexiftcs  quidritus, quit 
utrmtp  ipforu  f .,*ycrttionenon  bibet  qutmqutdntus  numerus  id  quidntum  numeru.  Expomturq; 
tfiqut  relh  linei  ntionilis  qui  fit  'Jjitq;  (per  diffinit  innem)  ficut  Aid.  f,fic  quod  cx  • id  id  quod  ex  / 
«.  Commenfurihlis  igitur  efi  (per  Akcimi)  ■ ipfi  /.,  potentii,  efiq;  ntionilis  i,  ntionilis  igitur  c A & 
/«.E»  quonti  Aid.  fi,r  itione  non  bibet  quim  quidritus  numerus  id  quidni  i numerum, neq;  quod  exi: 
igitur  id  id  quod  ex  / .,r itione  bibet  quim  quidritus  numerus  id  quidntum  numeru.  Incbmenfunbilu 
igitur  efi  <,tpfi!., longitudine.  Tiit  rurfius  ficut  s.td.  y,fic  quod  ex  /t,td  i d quod  ex  » d.  Cor  menfurd - 
bile  igitur  efi  ( per  t decimi)  quod  ex /e ,«  quod  ex./.  Kitionilc  tute  efi  quod  ex  f.,ntionile  igitur  efi 
CT  quod  ex  . /, ntionilis  iguur  « /.  Et  quomtm  f.idxy  ntionem  nem  bibet  quim  quidritus  numerus 
td  qutdritu  numeri,netp  igitur  efi  quod  ex/.td  id  quod  ex  « /jr Ilione  bibet  quim  quidritus  numerus 
td  quidnti!  numerum,  lncomenfunbilis  igitur  ex /. ipfi.  S Ibgitudine.tpf.  igitur  /jitionileifunt 

potenliitintu.ex  binis  igitur  nominibus  exi*  (prr  st  dccimi.)Oficndendumucr6qubd  rj  fextt.  Q. no. 

micnin  efi  ficut id.x  d.fic  quodex  i^id  idquodeftf.,efi  tute  * y 

st  ficut  (*id*y,ficquodex  /. idid  quod  ex  ./,ex. quili  igitur  A 

(per  11  quinti)  efi  ficut  Atd.y,ficquodcxndidquaJtx./.  At  , 10 

A id  .x  yjrttione  non  bibet  quem  quidritus  numerus  id  quidrl-  

Ium  nuaerum,neq;  igitur  quod  ex  i,td  id  quod  cx  » l,rttsonchi-  / 10  * *o 

bet  quim  quidritus  numerus  td  quidntum  numerii.lncomenfurt  — 

bilis  efi  iguur  utriq;  ipftrii/x.cr » /ipfi  i longitudine.  It  quomi  ’ 6 

rfl  ficut  f.,id.  y,ficcfiquodcx?.utdidquodex*t,mttinigiturcfiquod  ex  /.eo  quod  ex./.  E flo 
igitur  ei  quod  cx/.  equtlii.que  ex  » /,«.  Conuertendo  igitur  ( per  ip  quinti  er  correhrium  tiufdem)fi- 
sut  * t td l>y,fic  quod  ex/.idtd  quod cxn.  At.  /utd  ( y,  ntionem  non  bibet  quim  quidritus  nu- 
merus td  quidntum  numerum.  Quire  ncq;  quod  ex  /.,id  id  quod  ex  ..ntioltc  bibet  qui  quidritus  nu- 
t merusidqutdrttum  numerum.  Inccmmenfunbihs  igitur  efi  / .ipfi  . longitudtneipfi  igitur/.,  ipfi . / 
mtiuspotefi  eo  quodexfibi  meommenfunbih.  Suntq ; ipfi  /en  /,  ntioniles,potcntii  tintum  commenfu 
nbtles.  Acipfirum  /., neutri  commenfurtbilis  efi  longitudine  ipfi  i expafite  rttionidiipft  igitur  /i, ex 
binis  nominibus  efi  fextt:  quod  erit  inueniendum. 

Euclid.ex  Ctmp.  Propofitio  .1, 

I fuerit  fupficies  binomio  primo  lincacp  ratiortalicoten 
ta, latus  quodfupereapotcftjbinomiucficncceflecft. 

Campanvs.  Sit  lupcrficicsac,  co  tenta  linea  rationali  ab,  ^.binomio 
primo  quod  fit  b c.Dico  $ larus  retragonicu  fuperfictci  a c efi  binomiii.Si  enim 
pun^us  d communis  terminus  duarum  portionum  binomii  primi  in  b c, cuius  maior  portio  fic 
b d.emtp  rationalis  in  longirudme  ex  diffinitione, fli  commefurabilis  linex  a b rationali  pofiff. 
Diuidatur  ite  minor  portio  quf  cft  d c per  xqualia  ad  pu^um  e.lmeacp  d b diuidatur  fub  ea  con 
ditione  ad  punftum  f.quod  inter  partes  cius  qu  j funt  b f,6J  f d, cadat  d e medio  loco  propomo- 
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iulis  quod  qualiter  fiar.tn i ; diwtum  cft, ducantur tute  linep  eg,d  li,f  k.xquidiftltes  linex  a b.Et 
quia  ex  diffinitione  binomij  primi  linea  d b cft  porenrior  linea  d e in  quadraro  linee  fibi  cemuni 
ciris  in  logirudine.fcquitur  ex  fecunda  parre  ij  quod  dup  linep  b f di  f d fint  comunicantes.per  9. 
igitur  cft  utraq;  carum  communicans  rori  linex  b d, quare  per  diffini 
rion  em  amb.r  fune  rationales  in  longitudine, idcolp  per  1 s utraq;  ea-  <j — 
rum  communicans  toti  linear  b d,  quare  per  is  utraq;  duarum  lupcr- 
ficierum  a f X t lircft  rationalis.  Dcfcnbarur  iraq;  quadratum  1 m,  eu  • — 
ius  larus  1 r.xquale fuperficiei a f.cui  circumponatur  gnomo  protra-  . ' 

& a diagonali  i m n, adeam  qusiiricarf.quodipfiusgnomonis  qua-  " 
diarum  quod  Iit  mn, Iit xqualc  fuperficiei  fh.duoip  eius  fupplemen  / 
ta  fint  p m St  ni  q, quare  necefte  cft  c fle  f qualia  duabus  fuperficiebus 
d g & g c.  Qy °d  fic  collige.  Cum  enim  fit  linea  dc  medio  loco  pro-  f 
portionalis  mrer  Uncas  b f 6C  f d erit  fuperficies  d g,  ex  1 fexti  medio 
loco  proportionalis  iprer  fuperficies  ai  &f  h,  quare  & inter 
quadrara  1 m & m n.  Er  quia  lupplemenrum  p m cft  etiam  me- 
dio loco  proportionale  inter  quadrara  ditfa  ex  prima  fexti, fe- 
quitur  ut  p m firxqualis  d g,  ideo  que  m q,  gc,  igitur  linea  1 p, 
cft  latus  reti  agonicum  fuperficiei  ac.  Hanc  lineam  dico  dTe  bi 
nomium.Cum  fint  enim  ambo  quadrara  1 m,&mn,rationa 
lia, erunt  ex  diffinitione  dux  linex  1 r 8C  r p potentialitrr  ratio- 
nales. Eft  aurem  per  primani  fexti  a f ad  d g.ficur  b f ad  d e : fed 
b f cft  incommcnfurabilis  d e,fcilicet,quu  bf  cft  rationalis  fim 

plicircr.ut  probarum  cft,d  c uero  quia  communicat  in  longitudine  d c rltionali  in  potentia  tan- 
tum .erit  etiam  ipfa rationalis  111  potentia  ritum  per  18, quod  A prxmifsis  hypothelibus  manife 
(him  eft.  Iraq;  per  1 partem  io,fupcrficics  a f,eft  incommenfurabilis  luperficici  d g,igitur  & qua-*9* 
drarii  I m,fuppIemcnro  p m, quare  per  primam  fexti  6C  fecundam  partem  10  Unca  1 r,cft  incomcn 
furabihs  Uner  r p.  Ex  ;o  ignitur  conitar  lineam  1 p e(Te  binomiumiqnod  erat  dcmonftrandum. 

THEON.  Lemma.  * ■ n 

Sint  bini  quadrati  .r  fi,  fi  y,ponaturcj;  (per  1 4 primi)  ut  A fi,ipfi  j§  tjit 
in  redas  lineas.  Is  reda  lineas  igitur  cft  er  !fi,tpfi  fi  *.  CopLratur q,-  pa 
raUelogrammii  * y.  Dico  quod  .r  y,  quadratu  eft,  ty  quod  A *,  ipforum 
* fi  i fi  yjrtedium  ejl  proportionale,  cr  infuper  A y,  ipforum  .<  y,  y fi,  me- 
di* proportionale eJl.Quonia enim  A fi,  ipfifi  fefk squalis,  cr  fi  * ipfi  fi 
*:igitur  S i toti  /*  ejl  squalis. Sed  4j}utri<t  tpfarii  « f,*  y e fl  squalis.  I- 
gitur  (pera  primi)  par  allclogramum  * yy*quilateru  eft, ejl  quoq;  cr  re 
dangulu, quadratum  igitur  ejl  * y,  (per  46  primi)  crquom.i  est  Jicut/ 
fi  ad  fi  H.ftcS  fi,ad  fi  t,fed Jicut  qutde  { fi, ad  fi  *,fic  (per  1 fexti) 
m fiad  S h Jicut  uero  S fi  ad  fi  y,fic  Aiaifiyry ficat  fgftw  *fi 
ad  S «Jic  Si  ad  fi  y.  Igitur  S ij pforum  • fi,fijytmediu  propor 
tionahtate  eft.  Dico  tam  quod  cr  A y,tpf  orum  .1  y,y  fi, medium 
proportionale  eJl.Quonia  enim  eft  ficut  * « A ad  Sn,  fic  eft  h* 
adiy  (squalis  cft  enijt t altera  alteri)  cr  componendo  (per  1 6 
quinti) Jicut  mnadn  S,Jic  h fijd  y 1,  fed  Jicut  m *,ad  iAtfic* 
yM  y S Jicut  autem  iyady  i,fic  (per  1 fexti)  A y#d  y C, igitur 
S y, ipforum  *y,y  fi,medium  cr  proportionale  eft. 

Euchd.cxZamb.  Problema  16.  Vropojitio  r 4. 

Si  areola  coprchcdat  fub  rationali  ac  ex 
binis  nominib.prima.quf  areola  poteft, 
irrarioaliseft.exbinis  nominib.  uocata. 

THEONrxZii>.  ArcoU  etenim  * t y A.cbprebedelitr  fub 
relioneh.x  f,&  exprimi  ex  duobus  nominibus  • a. Dico  quod 
ipfem  * y ereole  potes  irretmufts  e{i,  ex  binis  uocete  nomini- 
bus. Qnomjm  enim  ex  binis  nominibus  ejl  prime  ipfe  « /,i imi- 
detur  (per  41  decimi)  in  nomine  in  i.filtk  meius  nomen  ui.Hli 
niftftuiem.quodipfx  . 1,1  Aereiioeles  fuiu  potctietentucome 
furebilci , c r*‘jpfte  Ajneius  pote /l  f o quei  fit  ex  fibiebmen 
furekli  c r*<.  ( per  4.,  decimi)  comme  fur  ebilis  cft  expofiur* 

itoneli « > lofftudtne.  Seeelurje  (peru  primi ) < d.bi furum  mftgno  /.  Etqumu  * ippfe  1 Aymeius  poteft 
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LIBER  DECIM  Vi.  M» 

n quod  ex  pii  comifiurtbUiJi  qutrte  igitur  ptru  eim  quod  ex  minore,  hoc  eft  ei  quod  ex  i f.  equum  td 
mnori  xieoperutu  fuerit  deficti  firme  quidrttidn  comefiurthlit  diftribuii(per  17  decimifiioptrclur 
(prr  lifexti)  igitur  td  tpfitm  *,,h  quod  ex  - {.equuquodfiub  * / comifurtlR  igitur  eft*  « ,/p/i . . Id 

gitudite.  Exateturq,  (pervprimi)pcr  ipfid  utrtq;  ipfi.ru *fi,A >,punHe!i . nJh.El  ippqmde  • 

I pjrjHclogrdmo,equu  (p  14  fecSdi)qdr*ti  cbjhtutture.,  ipfi  ,ut « *.  poni itura  (p  14  primi)fieut 

ittreHii  ImcM  * .,ipfi.hinrea*l  igitur  Unetc  eft  Vf  ,,ipfi,  Coptejlurq-  ipfi  7 n,  ptrdCel.  quidrt- 
tnifftlirejh  x.  Et  quon  j q ledfub  e .,*i,eqmefleiquodif,efiigi(ur(per  cbfiru!lioni)ficut * .,td  1 
fJkf',*di,,ctficutizituriper>fcxti)*d4d'X,fic'*,udu*.lp[oruignur«t,,«,med,K,x,prop&rlio. 

njle  efi.Sed  * f qde,equu  tfl  tpp  r.etau^quiteft  ipfi  y *.  Ipfiorii  igitur  */,..,mcdiu/ A proportiontU 
eft-^P *ut  ipfiorii  e ...  xpnediu  * p proporltonjlcdperoftcfum  lem*)  equit  eft  igitur*  p,ipp  1 x *Scd  * e 
quiit  ipfi  .fit/pm  eft  At  • x,lpfi{y,loiu  igitur  t y.ip/ii  * (.eft  equule.  Sil.  uti  et  ipfi.  * t*  .Jpfii  . ... 
x,equ.itd,(p  44  primi)  totu  igitur  * y,equu  eft  toti  e .Jioeefi  ei  qdex*  Iqtudrtto, igitur  ipfi.  * f.tp 
(um  pote  fi  xy.Dtcouqet  ipfi*  *fi,ex  bime  nomimb.cft.Quomi  enim  comefiurthlit  eft  (p  ,7  decimi)*  . 
ipfi  1 *,comefiurdbtbt  igitur  efi(  pix  decimi  et  diffinitioni,)»  * ,^tnq;  ipfi.ru  * Supponetur  tui  (p 

diffinitioni  prime) . 1 ipfi*t,comc[uribilis,ct  ipfe  igitur  • ... i.ipfi.  fi,  funi  cSmefurabiles.RtlionJil 
uero  c fi.  t ratlonehs  igitur  eft  et  utreqt  ipfierii  *.,.  i.Kutiotule  igitur  eft  et  utriq-  tpfioru  *>,.., Cime 
furthle  tute  eft  (per  1 fexti et  u decimi)  *d  ipfi.  . Sed  *«, ipfi  quidi  r,  eft  equule, tpfium  uero.  ..ipfi. 
*,et  ipfi  igitur  e toc  efiqd-  ex  * ',’{,retiaulu  fiunt  et  uimcfiurMi.pt  quonu  ineomifiurthbt  eft 

M I,ipfi . A ISgitudine.fied  ipfit  quide  * 1 ipfi  . .,eft  c imefiurebiUt,  ipfiu  me  A,  ipfi , [cdmefiuruhht  ( p,  r 
»j  decimi)  inedmifiurMif  igttitt  efi[cr*  *Apfi ' fi.Qutreet  * djpfi . u.incdmefiurMeeii.Sed  * t,  qutdi 
ipfi..  e fi  equeieppfum  uero , njpfi»(ft . r, igitur  ipfi*  f.tncdmefiurebite  eft.  Sed  ficui*,  ei  * sJic  cr 

.r*d.  f. lncommefurebilis  igitur  eft.  .ipfi.  f.Arqiuliidutc  eft.  .ipfi*.  et.  p, ipfi.  Ftincomnicnfitrdbi 

bt  igitur  eft  I.  r,ipfie[,tt  quod  ex  . .ineomefurubtle  eR  ei  quod  ex  - /,cr  utrdq-,  rttlonele.lpfe  igitur  m 
...  UrutioMlei  fiunt  potitu  tentii,  eomenfiurebilet, ipfiu  igitur*  f,ex  bmisnommtbi»  eft,  ipfiumq; « ),  po- 
tejl:  quod  er  et  ofiendendum.  Euchd.ex  Cirap.  Propofitio  u*. 

I fuerit  fuperficics  linea  rationali  bi ' 
nomiocjj  fecudo  cotenta,  latus  eius  - 
tetr3gonicu  erit  bimediale  primu. 

Cam  P.Sir  rade  figura  trdffy  liyporhcfcs  quf  in 
premifla,  crirtj; cx diffinirioc binomi)  (ccudi.  linea  ^ 
d c,rarioaIis  in  longitudine, quare  p i;  u tratp  duarujfuprrficimi  d g 
Kgc,(ideoq;  & duo  fupplemcta  p m,m  q)  enrrari5alis,lineauero 
bd  erir  rarionalis  in  porctia  t5tu,&  diuifa  in  duas  lineas  comunid*  , 
tes  f d & b (.ex  diffinirione  binomij  lecudi  8C  prfmilsis  hypotliefib. 

CC  fecudi  parre  u per  19  igit  erir  urraq»  duaru  fuperficierum  a f & f Ii,  (ideotp  6C 
urruqj  quadraro»  u 1 m ii.  m n)medialis,ir  acp  ambf  Imcf  I r r p.funt  mediales 
in  porena  qtp  comunicares.ni  cu  linea  b f comunicer  linef  f d.fequil  ur  a f com 
vnunicer  f li, quare  quadratu  I mfquadraro  m n.ideolj}  & linea  1 r.Iincf  r p in  po 
tetia,  in  logirudine  autc  no  comunicar.qniS  per  1 fcxri  una  caru  ad  altera  eft  fi-  . 
cut  1 m ad  m p.Cu  igitur  I m no  comunicer  m p,  eo  <^d  altera  medialis  uidelicer  * 
lm,alrera  uero  rationalis  uidelicet  m p.fequit  ur  1 rno  comunicer  in  logitudi 
ne  r p,  Qtf  ia  igitur  ipfp  corinenr  fupcrflcic  rationale  quf  eft  m p.coftar  linea  1 p p » 

cx  s>  huius.efle  bimediale  primu.  E ucltd.ex  Ztmb.  Tferoremi » 7.  Vropofino  n. 

r*  Si  areola  coprchefa  fuerit  fub  rationali,  Sc  ex  binis  nominibus  lc* 
cuda,areola  potes  irrationalis  eft.uocaturfpcx  binismcdiis  prima. 

T H E O N f*  Z ib.  CoprehidutururcoLt  */}A,fiub  rutiouli  * d/tc  ex  bink  nomimb.  fictu  It ..  A.Di* 
coqeyerci potis, cx  b:ms  mcdijtcfi prime.  Qjjoniucnimexbmii  nomimb.  jecude cR*A, diuldetur 
in  nomine  infigno  i ut l nuim  nomen  fit*  ijpfie  igitur  * t,  < A, (per  49  deamorMionuictfiunt  potitu  rnt 
tum  eommenfiurtbdes.er  ,<i,ip[tiA  nuim  potcR  co  quod  ex  fibi cbmcnfurMUuc  nomen  minui  1 A com 
menfiurjbdeeil  ipfi*  fi  longitudine.  Secetur  (per  10  primi)  ipfij  1 A bifirum  tnpgnef,  ej  ei  quod  ex  1 /, 
equum  ui  ipfim  * 1 eomperetur  (per  xtfexti)  deficient  fbrnu  quudrtu  quod  fiub*.,.  1,  eommeiifiurubt- 
lis  igitur  eft  (per  17  decimi)  * .,ipfi  ■ 1 longitudine.  Et  per  ipfi*  .,t,/.figna  excitentur  (pern  primi ) ptrel 
leltipfit  *>,)  A,fintq ; • /,i  «,/*.  Acci  quidem  quod  eil  * i,  perabelogrummo  conflriutur  (per  14  fccun 
di)  equum  qiudrttum  . r ,ipfi  citem  . n*cquu  qiudratu  . n.  Pontturq;  ( per  1 4 pnmific  in  red  m Imeue, 
f "itpfi  'jAti  reftm  Itnem:  igitur  efto-f  .,ipfi  . 1.  Complentur qi  t * qiudr.tu.  Mtmfifiii  u:;i  eft  expre 
oftenfiolimxtcquod  * fmediu  proporttonthtjtc  eft  ipfiorum  t ...  1 per  precedis  theorenu  equi i ip- 

fi 1 x,cr  quod  * y drei  poteR f.  Oftidendu  it  quod  * f,ex  binis  medijt  eft  primi.  Qttonti  * 1 ipfi  1 A cR 
momctfiurMf  lbgitudtnr,comifiurubilM  viteRipcr+o  decimi)  < Ajpfi  * fi^ncbmifiurtbilti  igitur  pn* 

Bb  / if  decimi, 


•»*  0EOMET.  ELEMBHT.  ITCIIOIJ 

•l  decimi, eii  x t.ipfi x dJbgitudinc.Et  quonia  comifurabitis  cfl x 
•flffi ' uxbmifurxbikseftct  x . utria  ipfarii «»,» «.Et « i,rationx 
lis:  cfl  ratioalis  igitur  cl  turxepipfdri  coparationc.Etquo 

»:i incomifurablhs  c H x i,rp/i « /.cbmifmrabiUsaiuefl x i.utrnj  * 
ipfarii  x «,rt  ipfx  -«»,»  i, igitur  tncomifurabilcsfunr  ipfix/.  lp[x  t 
>, igitur  (p  i>  decimi)  rati  balet  funi  potitu  tutu  comi  fur  ubi 
Ut. Quire  (pxl  decimi)  utriia  ipforux  S,« n,mcitueil, quire  ex 
utruif;  ipforu  e «,»  nonedii!  efl.et  ipfx  ur,  figitur  medix  funi(per 
11  decimi)  Et  (juonid  cbmipirabilis  eji  x • ip/i » < logitudme,  come 
furxbile  efl  et  x/ ipfi  xx  ,hoc  cfl  * ripfir  x,boc  cfl  qd'  ex  ut  ei  qd’ 

'fujuxre  et  ipfx potitu  futcomiftrxUlet.Etquonixincome 
f arabilis  e ii  x i,ipfi  i AJbgitudtne.fed  ipfx  qdi  x « comifurabitis  efl 
tpfi*",ctiAjpfi,  f incomi fur abitis  igitur  efl  (p  i,  decimi)x  « ipfi 
* / Qttxre  (p  s fercti  ex  s > decimi)  et  * *,  cp/i « a mcomifurabilc  eH, 
bocefl  a r.ipfi  u eJtoceflardpfire.boc  efl /a  r,ipfl e (.itubmifurabi  1 
lis  logitudme  efl.  O flifu  aiit  esi  o,  ipfx  u v f.mtiu-  exiflites.potl 
tixfunt  comifurabtlei.  Ipfx  igitur  u r,*  f .medix  funt  potitu  tanti 
come  fur  a biles.  Dico  u j tt  ralioaiecbprehendiit.  Q gonia  enim  A , 
fupponitur  utriq,  ipfarii  x/,,  fcbmifuraHlis.cbmifurabiUs  igitur 
(p  u decimijefl  et  /•  ip/i « «.Et  utraep  ipfarii  rationalis,  rationale  i- 
gitur  • a,boc  efl  u p.Sed  u p.efl  qd  j, ,b  Mr,et  rf.il  ucro  (per  lyde 
cmt)  bmx  medu  potitu  tanti!  comifurabsles.copofitx/ierml  rationale  cSprehendites.toU  irrationelil 
efl,  uocalurtji  ex  bimi  pruna  aedtjs.  Igitur  ip  fau&rx  binis  cfl  prima  medijsiqutd  erat  oflendendm. 
iMmnftS  Euchd.ex  Camp.  P.op.so. 

j I b/nomio  tertio  ac  linea 
JiQ  ratioali  fugficics  cotineat  k 


linea  in  ea  potenseritbi- 
mcdialefccudu.cAMP.DirpofinoXhyTo 

llltffs  mantat  ut  fnpr.i.Emijj  rx  Im  hypoihcfib.& 

diffiniriof  biiiomq  rmiiflCiQ,  unaquarcp  quaruor — e 

umlm  ^P**^^** 3 c mcdia!fs, quare  ufrucp  duorfi  quadraroru  1 m,m  n ,8C 

ffiSrt  mrctele.uttaq,  igitur  duiru  linorul  rtirp,  eri,  medu 

fccSdiSwtf ,, * durl,ne*b  f * f d fi"‘  ‘■‘oir.nnicarrs.pcr 
nTt5^!cn  L r,  arm  u7j ^rPco'ci're,n P®'**» logiruJmrurrd n5,qu„ fcgfe*.  Ira 
wr  iofr  c5  init!  fuo^R  1 a f tu  d g.Nl  Unca  b f no  cSmunictcS  d e.cu  igf 

rur ipf* coiukI. Wfiuc que rilp  m conto „ „ 1,„„ I p dTc mcdule IVcundu.uuod rlt p,Z 

^ ' c E«/«/.rx Zamb.  Theorema,».  tropofuio,t. 

bi  lupcrhcif  s fub  rationali,&  cx  binis  nominibus  tertia  s < 
coiriprelienfa  fuerit  .fiipcrficiem  potens  irrationalis  efL 
appellature];  cx  binis  iccunda  medijs. 

no In,k,0 ,N ? 'fjmlr  Anol‘ !“9; *■ ‘pendatur fubrationali x. lucexUnk 
ncmmb.tcr>u  SA  dtuifam  nomina  :n  i.quorumaius  fitx,pti<oqmdxreolxxypotisir~ 
rx.t^rtwervcxbmitfcsiUxmdii,.  Cm*nl,ueni1;eadiVxpm,%ru. 

^‘^Utfun,  potiiu  tambeom- 
’ ITT  PD'^  ” ^^^‘^ifnrabiU.el  ipfard  . ,, . 
x, neutra  ipfix  (,efl  comefurabdt,  hgitudme.  Smditeriaex  ijs  quxprtu,  furit  oflifx.de. 
"^hbni.tptodtpfxx  v fmtedufmitpotiti.  tanti  cbmnflLbilet. citrei,  (nbi 
tu,  cfl  med.it.  Ofledendu  ettiquoi a-feeidx.QuoniaincbmenfurabtU,  efl((  decimi) 

I Aripfi.  f,log,:udme,boc  efl  tpfl , Ml qui  X . ebmenfurabdis  efl  ipfi , f.mJmifurabilk 
igitur  cfl.  (p  „ decunt)  ,_Upfi , , logitudme.  Siitq;  rationaletjpfx  !,. . x, igitur  rationales 
futttpotciu  lantn  sontcfurabtlcs.Mediiig,tur(perudecimi)  efl « x.hoc  efl  u f,c3 preU 

i’’’  WV*  V0*!**' ' '/Ipf-  igitue^Mxbtnts  efl  fecunda  nt, 

fSm  qs.quodfiterat  oflendendum.  Bucltd.  ex  Camp.  Prop.  „. 

I linea  rationali  binomiocp  quarto  fuperficics  cou  r 

neatur, qua:  in  ca  fuperficie  poteft,  cii  Unea  maior. 

-i  ■ f.  Cam* 

^ i iu 


LIBER.  DECfMri. 

C A M P.CunAis  ut  in  prrmifsis  raancribus  erit  ex  hypothefi  SC 
diffinitione  binomij  4 & »?  utraqj  duaru  fuperficieru  d g g cfqua 
rc  &i  utratp  duaru  pm,  & m q)  medialis,  duoly  quadram  lm&'mn 
pariter  accepta  rationale,  eo  quod  fuperficiesa  d eft  rationalis  per 
diffinitione  binomij  4 S£  it.Et  quia  d b diuiditur  in  pun f n duo 
in  cdmuniciria  per  fecunda  parte  14, erit  fuperficiesa  fincomefura 
bilis  fuperfidei  f fi.ideoqj  quadrarum  l m,in  quadrato  m n.Dux  igi 


furlinexlr  &!  r p.lunr  incemrfurabiles  in  porfria  quxcu  corineanr 
fuperficte  mediale  pm&'  earu  quadrata  ambo  parirer  accepta  fmt 
rationale, certat  per  ji  linea  I p efTe  linei  maiore:  quod  erit  demon 
Arandum.  EuclU.exZmb.  Theorema  Frofofitio  f7. 

,7Si  areola  fubratioaliacex  binis  quarta noib.  cSprehc  1 
fa  fuerit  ipfa  areola  potesirratioaliseft.uocatqj  maior. 

THEON  cxZib.Areola  «a.j;  *y,cbprchcdaturfub  ratioali  * i,  er  r*  btnts  quar 
ta notbus  * a diutfa  in  nomina  in  i,quoru  maius  eilo  * . Duo  q,  areola * ■,  .pota  ir  r 
rationalis  eft  appellata  maior.  Qaonii  rnim  u A cx  binis  c(i  quarta  nominibus,  ipfa 
igitur  * m J,rauonalesfunt  potentia  tantu  commfiirabitcs,  c*'ipfa  i a maius  po  o 
teft  eo  quod  exfibi  rncomrnfurabih.el * i,ippa/,logjtudine  tomen 
furabihs  eft.Secetur  ( per  io  primi)  /i,Ufiriam  in  /,c r ei  quod  exi  {, 

*qui  ad*  i,coparctur  (per  44  primi)  paralltlogramu  quodfub  m », 

* i.litcommfurabilis  igitur  eitfper  ,1  decimi)*  »,ip/T.  nlogitudine  ex 
titituiXpcr  1 1 pnmi)pxrallcli  ippa/Jintij; « 1, 1 *J\.Puntip  reliqua 
eadipeut  in  praccdciiManiJUH  ia  eft  quod  ni,  eH  potes  tpftm  * y. 

Ostendendi  utro  quod  u f irrationalis  eft,  appellata  maior.  Quomi 
mcommfurabilts  fft  «.  1 ppi»  lbgitudine,mcbmefurabile(per  ifexti 
V >s  decimi)  rHa-*Hpfi,H,boetftarippm.  Ipfa  igitur 
potetiafunt  'mcomenf ir  abdet.  Ei  quonia  comrlfurabilis  efta,,ipfim  t 
e loguuMnc.raticrulc  eft**  At  aquu  eft  eis  qua  ex  {jrottoale  eft  * «, 

tft,coft*iuex  qsquaex  u >,ef.Etquoma(per  1 4 decimi)tncomcn[urabilis 
eiUI,ipfi*ii  longitudme,hoe  est  ipfi  / m.fed  (per  1,  decimi)  a . comenfura 
bilis  eft  tpft  * f, mcomenf urabilis  igitur  eft  if,ippi*logitudme.  Ipfa  igitur 
1 /.rationales  funi  potitu  tantu  comefurabiIes.Medii(per  1 1 decimi)igi 
tur  eft  >.1  hoc  eftfj.  Cdprdendilurip  fub  * r,rj,mediu  igitur  eil  quodfub 
«*  >,’J.  Ei  empop!  u ex  ifs,q«a  ex  ace, ./,  rationale  er/*‘,ipfi,  / potentia 
wcomenfturabihs  cil.Si  autc(per  ,*  dccimi)dux  linea  potentia  incbmenfu- 

rjhllr;  rnhnlit*  ftrrrtnt  rRirtantrr  sZfuecllr .u  r ....  1 
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rabiles  copojita  fuerint  efficientes  copoptum  ex  ijsqua  cxipftsfunt  quadra 
h( rationale, quod  uerofub  rpfts  mrdium,tota irrationalis cJl,apprUj,urautr  maior  Ipfa  igitur  u lima 
tionahs  ei.uoiata  maior, ipfamq,.yareoUpotcD:quod  rrat  oslidenji.  Puctid-exCap  prop  ‘ 

1 fuerit  fuperficies  linea  rationali  atej;  " ? n' 

binomio  quinto  coteta,  qcuncp  in  ea  * 
linea  poteii.potes  in  rationale  & me  w 
diale  eile,  cx  ncccfsitate  conuincitur.  b 

CAMP.Necinhacquoqtert aliquid exprioru difpofirionc&:  po(T 
lionibus  mutandutB.eis  enim  manentibus  erirexqs  qux polita  funt  5 

in diffintrione  binomij  t&»f,urraqjduarfifuperficierumdg&ge,  «• 
quare  urratp  duaru  pm&mq,  rarioalis  roraq?  a d . quare  & duo 
quadrata  I m,m  n pariter  accepta.mediabs  ex  19.  Cucp  fccfecuda 
parte  u fit  linea  fb  incommenfurabilislinexfd.jdeotpfuperfi' 
des  a ffuperficieifh,&:  quadrato  m n.enrlincalrincommenfu 
rabilis  in  porenria  Imex  r p. At  quia  ipfp  cotinct  fuperfieic  ratio 
nalc  p m,er  earu  quadrata  ambo  panrer  accepta  ffir  mcdiale.co 
j..j — — - - >2 1 0 ^ -**  *•  *■  • » • - 
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clude  ex  14  linei  I p efle  potete  in  rarioale  & mediale:  qd  eft  pro 
pofirum.  EuclutcxZjmb.  Theorema  4«.  Propo/utoff. 

07  Si  areola  comprehendatur  fub  rationali.ac  p I . 

ex  binis  quinta  nominibus.areolam  potent  irrationalis  eft,  appella 
n rationale  mediumlp  potens, 

Bb  4 THEON 
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t9S  c EOMBT.  HIEMENT.  BYCLXDIS 

THEONrx  Zab.  Areola  etenim  te  y,coprehendatur fub  rd 
tionali  tt  fi ,ic  ex  binis  quinta  noib.*  A dtjiunfta  m nola  in  i>ut 
n Uiu<  nome  jit  « /.Dico  g,  ipp  ay, areola  potes  irratio  alis  efl, 
appellata  rationale  mrdiuq-  potes.Cojhruatur  enim  ea  qua  fu* 
peritu  demoRrata  fit.Non  dubiu  quod  m y, areola potes , efl  t* 
lQdenIcnduia,quodMfejlrationdlemediuq;potcns.  Q «o- 
nii  enim  mcomenfurabiUs  ejl  * * ipfi  # incomenforabile  igi- 
tur cfhper  t fcxti,ct  n dccimi)et  te  ijpft  * /,  hoc  ejl  qd  ex  t*  * ei 
quod  exrf.  ipfo  igitur  t**,'/,  potentia  funt  inc  omen  forabiles. 

Et  quonti  m /,rx  binis  efl  quinta  noibus,  ac  eius  minus  fegmetu 
ejl  t dfComenfurab  lis  igitur  rft  • A ipfi  m fi  logitudine.  Sed  m », 
ipji  * A,eR  mcomcfurabi!is,et  * fi,igitur(pcr  i|  dccimi)ipft  * »» 
ejl  tncomenfurabibs  logitudine.  I pfe  igitur  te  Ctm  >, ratio  ales  [ut 
potitu  tatucomcfitrabilesjncdiu  igitur  efl(per  n decimi)  te  h9 
hoc  esi  coflatu  ex  ijs  g ext**,r  f.  Ef  quoniacomcfurabilis  efl  A 
•Jpfi"t  logitudine Jtoc  ejl  i utfei  A i.ipjh  f,comefurabilis  cft, 
et  * jigitur(,p  t%  decimi)ipji  t h comefurabtlis  efl.  Ratio  alis  aut 
i *,r alio  ale  igitur  (p  t9  dccimiyt  • a,  hoc  efl  m f , hoc  efl  qifub 
**  VPgf* igitur  t*  l(p  40  decimi)potctia  incomenfurabi - 

lesfutafficietes  coflatu  ex  ipfaru  quadratis  mediu,  et  qdfob  ip  , . 9 

fis r atioalc tip[a  igitur  t*  /,r ft  ratio alc  mediuq ; potesapfaqtpo 
tejl area x A.Qgod fuerat demoftradu.  Eucl.exCap.Prop.fj 

JI  binomio  fexto  lineaq? 'rationali  fuperfides  c5tincatur,  linea  „ 
Iqux  in  cam  poteifyn  duo  medialia  potens  cfle  probatur» 

campanvs.  Hxcrj, adimere  fu 


ftinet  ociari  a pingedis  figuris,  conteta  rniin  eft 
prxmifsis  diipofirionc&  politionibus.  Quibus 
llatibus,  neceflc  eft  ex  ipfis  pofitis  St  difpofitio. 
nc,id  cit  ditfinitionr  binomn  poftremi  & i?,qui 
liber  ex  fuperficiebus  a d 31  d g 8i  g c(propter  qd 
St  ambo  quadrata  1 m & m u paritrr  accepta  St  p 
m CC  m q)e(Te  mediale.Ciiij  b f 4i  f d(,ppter  jjd  a 
f SCOt.ideoq;  1 m 8i  m n)fint  incomem  rabilcs  e- 
ru  t dux  Imcf  b c & r p income  Curabiles  in  poteria.  At  qa 
ipfx  cbtinent  fuperficie  mediale  p m,  earuip  ambo  qua- 
drata pariter  accepta  funt  mediale, quod  eft  duplo  fuper 
ficiei  unius  in  alteri  incomcfurabile.quod  ex  eo,pbatur 
q>  fuperfides  b h eft  incomefurabilis  fuperficiei  It  c.pro 
pter  hoc  quod  linea  d b eft  incomcfurabilis  linexd  c,fe- 
quitur  ex  st  lineam  I p efie,  qux  poteft  in  duo  medialia. 

Euclid.exZmb.  Thecremx+I.  Propofitio 

Si  areola  coprchcdat  fub  rationali.et  ex 
bini*  fexta  nominib,  areola  potes  irra- 
tionalis eft.appellata  bina  potes  media. 

T H E O N ex  Z ib.  Areola  niq. . t y A,  cvprchcjxtur  fui 
rationali ' Ac r ex  binis  nominibus  m A.isuifu  in  nomini  iss  i, 
ut  roafit!  nome  fit  a ..Dico  j tp/ant  *}pote,,irutioiuliscft, 
appellsti  bini  potes  m mcdu.Ccliruiturenim  ij  crprxoAeti 
fis.  No  dubiu  qi  fjell  potes  t pfi  *y,ctq,  mumenfurMis 
eft  n y.ipfui.potetii.Et  quonti incamenfunh!is  efl  * i,  ip- 
P*t  logitudine, ipfi  igitur.,,.  Cjrstioniletfuntpotcntii  ti 

tu  comenfunbdet, mediu  igitur  efi(per  udetimi) . u, hoc  efi 
copafitu  ex  ijt  qux  ex  . ►,»  (.Rurfuiquonii  incomenfurtbilu 
eft ' Atp/i  logitudine, incomrfuribiUs  igitur  eft  et , fupfi , s a 

«.Et  /v  "yifftur  ruiontles  funt  potentia  Untu  comenfurtbik,, mediu  igitur  eft  (per  findi  •x.hoceft. 
fjiocett,  cofUtumfub  u r,  ’J.b  quuuiincommtnfunbtln  r/l«.q>/it/l0-«"q>/i>ti  iiKomenfunbile 
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LIBER.  DECI  MtS, 

cfl  S.-J * n gnWn» r/1  conflitum ex ijsqux exy /,cr f a cil quod fubur,tf, ineommenfunhUc  igitur 
efiffmfcxtiO' " dc(imi)compoJiium  ex  ijiquxex ei  quod  fub/ur,rf,  cripforumutrunq-  me- 
dium efl.lpfi  iguur  n r,»/,potrmu  fimt ineommenfuribttcs.lpfi igitur  y ! hilj potem  r/l m edit  (prr  41 
deeimi'.C  ipfumpoteftuy.quod  ofiendcre  oportebit. 

Euciid.ex  Camp-  Vropofitio  54. 

I lineg  rationali'  equu  quadrato  biuomrj  recTtangulu  aditi 
i gatur, latus  cius  fccudum  binomiu  p.rimucfle  couenicc. 

CaMPANVS.  Hxfcxfequenres.conuerfxfunr  fex  .^rxccdemiu  per  ordine. 
Huius  aure  eft  hjc  inretio.fir  linea  a b binomiu, diuifa  ad  p unitu  c in  duas  lineas» 
iyE5.,ac  & c b.frcundii  fui  diffinitione  aur  rerminii.ritistp  a b quadratu  !'ie  b d.firlp  li- 
nea e f, rationalis  in  longitudine, cui  adiungatur  fuperfiucs  e g xqualis  quadi ^ro  b d.  Dico  5»  ia 
lus  fecundum  huius  fuperficiri  eft.quod  & linea  fg.eft  binomium  primum. Diucdatur  enim  qua 
drarii  b d in  duo  quadrara  b h & h d qux finr  quadrara  duaru  linearum  porrionu  binomq.dt  in 
duo  fupplemera  ah  di  h k. quorum  urruqj  conrinerur  fub  duab.porrionib.binomii.tntq?  ex  dif- 
finirione  binornq  quae  haberur  per  jo.utriiq?  iftorum  quadratorum  rationale  di  per  • 9 uirunnp 
fupplemenru  mediale.  Hx  fuperlicie  igitur  e g.  abfcindarur  fu  perfi  cies  ei  f-  * 
qualis  quadraro  d li.Si  1 m, (qualis  quadraro  h b,3i  n p xqualis  uni  duorum 
fupplemctorum  aliuel  h k.eririppgrcfidua, xqualis  reliquo  fupplemenro: 
quareper  i fexti  linea  n q.crt  xqualis  Unexqg.Ex  prxmifsis  aure  manifcfttt 
crt  q»  utraqj  duaru  fuperfiacrum  e I di  I m(&  ideo  rora  fuperficies  e n)  cft  ra 
tionalis  Er  urratp  duaru  xqualiii  n p di  p g(5i  ideo  rora  m g)medialis,qua- 
re  per  i^urraqj  duarum  linearu  fl&In.di  tora  linea  fn,  rarionalis  mldgiru 
dine.fii linexefrafionali  polirx comenfurabilis, Sipcr  *o  urraqj  duaru  nq 
6 C q g,Si  rora  n g, rationalis  in  poteria  ranru,incomenfurabilis  Imep 
mn(6i  ideo  linee  e f fibi  (quali,  8i  percofeqiiensdi  linex  fn)inlogi 
rudine.Si  igirur  linea  f n.qux  efr  maior  linea  n g.ur  rx  primo  dtioru 
antecedemini  ir  de.uomlrationi  fubiuntftoru  & pruna  fexn  appa- 
ret,fuenr  porertor  linea  n g minori  in  quadraro  linex  fecum  cdmu- 
ricaris  in  longitudine, runc  ex  diffininonc  binomij  primi  mamfeOu 
cft  linea  fgclTe  binomium  primum.  Hoc  aure  ira  efiefic  habeto.  Cii 
inter  duo  quadrara  d h & h b,fit(per  prima  fexn)fupcrficies  a Ii  me- 
dio loco  proportionalis, couincitur  ex  priorib.hypotllefib.fiiperfi- 
ciem  mqclfe  inter  fuperficies  e Ifii  Im  medio  loco  proporhona~ 

Iis. quare  (per  i fexri)  linea  n q qux  eft  medietas  linex  n g eft  inedio 
loco  proportionalis  mrer  duas  lineas  fidi  In.  Quod  igirur  fitexfm  1 n.eft  quantum  quod  ex 
n q in  fe  per  K fexri, ideoqj  per  4 fecundi  quantum  quarra  pars  quadrari  linex  n g.Iraq?  Pcr  Pri. 
mani  parre  n cii  linea  f n diuidatur  a fuperficic  fibi  adiumfla  x quali  quartp  parn  quadrari  breuio 
ris  linex  n g.ira  quod  ad  complendam  rotam  lineam  f n defit  fuperficies  quadrara  linex  fibi  co- 
municanria  ad  punftum  l.erit  f n porennor  n gin  quadrato  linex  fibi  communicantis  in  louci- 
rudine.-conftar  ergo propolkum.  THEON  Lemma.  * 

Sire<ftalincafcceturinincqualia,qucabin:rqualib.qtiadrata,ma 
iora  funt.co  quod  bis  fub  inarqualib.c5prchenfumeftre<3agulum.> 

Sit  retia  linei  * Cficeturq;  m huquilii  m y,fitq;  nutor  n y.  Dico  qqueexxy.y  fi,miitmi[imt  eo  a' 
fubxy.y  t.fceetur  emm  ( per  io  primi),  f,  bifitrti  m 4 Quinti  igitur  re(h  linei  feaieji  m iqtulu  in  4 
etininxqualt4iny,igitur(pcrsfccudi)quodfub*yty',uniicueoquodcxys1t  « * y fi 

cft  ei  quod  ex*  perinde  quod  ex  fub  * yty  C m«fK  eft  eo  quod  * A. 

Qgod  igitur  bis  fub*  y,yfi>eft  minus  qudm  duplum  eius  quod  ex  m A.  S:dquxex«y,yfitdupU  funteori* 
qux  ex  * d»*  y,crgo  qux  ex  * y,y  C,ntMor a funt  eo  quod  bis  fub  * ye,  fiiquod  erat  ojlcndendum. 

Euciid.ex  Zumb.  Theorema 41.  Vropojitio  (6. 

e . Quod  ex  ea  qug  ex  binis  nominibus  ad  raticxjalcm  Comparatum 

latitudinem  cfficit.ex  binis  nominibus  primam. 

THEONrxZjmk  Efloex  bintt  nommtb  ut « f.,diuifi  m nomini i»  y ut  a mius  nomen  fit  * y,expo~ 
tuturj,  rittonilis  -t  t,tjei quodex.  Cttquum  id  tpfim  4 i,eopieeturtper.tptimi)  A • /.,  Utttudment 
effluent  J!..  cieo  quod  4 « ex  binh  eft  primi  nomtmbiu.Cbpiretur  emm  ( per  44  primi ) id  A i,et  quide 
quod  ex  ny  equum  A f,ei  autem  quod  ex  fi ),  iquu  » x.  Reliquum  igitur  quodbn1ubny.yAcper4.fe- 
cundiUquum  e fl  ipli A f.Seeeturtper  deciment  pnmgpfd  y • btjirwn  m '.exr.tcnirii;  ( per  u pnmrpi 
nUclui  rj  utrttjj  ipfirum  n Knf.Wmme^  igitur  tpforii  /■  /,» !,iquu  eft  ei  quodjub  Et  quomd  . A 

ex  bintt  ■ 
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tx  binis  nominibus  eH  dimft  m nomuu  in  > ipf*  igitur  * >,>  (jratiauUt  funt  potemii  Sintum  tcmmnfn 
rtbila.  Que  igitur  ex  * >,>  (,ritiauliejuntfibl  mutem  commenfuribila.Qnire  ( per  15  decimi ) et  cos 
flMim  ex  i/S  que  ex*),)  t.commenfurahle  eft  as  que  ex*) .)  JS,rntimM  igitur  e/l  ccmpofitum  ex  iis 
que  ex*),y  (.Et  ipfiAXjfk  equileeitiorule  iguur  cft  «f  A.  E I id ipfca  A ,,cc mpintur . ntionilss  igi- 
tur (per,o decimi) A»,cipfiA ijongitudine commenfuribilis. Rurfus manium *),)(, ritiomle!  funt 
potemu  tinlssm  comme  nfumbilts, medium  iguur  eft  quod  bis  fui  * ),,  / hoc  eft  ipf um  f /,  ej  td  ipfum 
comperitur  nx,ritionile,ritioniUs  iguur  esl  et  un.wlixuincbmeit  - f f' 


f — ...  ...  tyi  IjNVM  I 

comperitur  u xsitlonitc.ritioniUs  igitur  esi  et  0 nfipft  x^inebmen 
funbiUs  (hoc  cH  ipft  A iftongitiidmeull nui  rt?A  r monilis, et  ipp  A 
•longitudine  cbmenfuribilu.  I ncomenf urtbdis  igitur  eft  (per  ij  decimi ) 

^ Mippjco,long!tudine.Suntq;  tpfe igitur  A ft,u  rntioniles,poten. 
tii  tiniis  commenfuribtks.ex  binis  nomimb.igilur  cH(pcr  11  decimi)  * 
u.Oftendcndu  q,  et  primi.  Quomd  enimrper  lemiprecedcs  , 4 decimi) 
coruqueex*),)(,mediuproportionilccftquodfub*),}f,eyipfc. 
rum  Igitur  Jl  1,1  x.medtu  proportiomlceH  u /E/l  igitur  (per  conftru 
(Ucnem,  fictu  Atid/c  (fic  n Sii  « x,hoc eft ficut  Autdnr.fiennd 
tc  mquod  igitur  [ub  »!«.«  u,  equit  eft  ei  quod  ex  ur  Et  quonii  comen- 
furibile  eft  quod  ex  *), ipft  quod  ex  ( ),commenfuribde  eft  et  Ut  hpfi 
u x:quire(per  1 fextiet  11  dccimiX '7 A * ipft  « n commcfurabiUs eft.  Et 
quonum  miiortfunt  que  ex*  ),)  (,eo  quod  bisfub  * },t(,meim  igi ■ 
turcftcrAXipfof,/.  Quire(perlcmipritcedcs c per  primi fexti) 

CT  A /*>ip[e  f-  u mnor rft,cr  qmlc  quodjub  Ah.m  u,ci  quod  exr  ujboc 

eft  quine  pini  eius  quo d ex  u commenfuribilss  ei  A ,,tpft  u „.si  uero  (per  17  decimi) ficerint  bine 

relte  linee  meqiles.qiurte  lute mpirti  eius  quod  ex  minore  equu,id  mnorem  compiretur  deficiens  for 
™ dft*driti,*yincc mmenfun bilu  ipfim  diuifent.muor  minore  mtius  polcH.ro  quod  ex fibicorr.mis- 
juribih.lpfi  Iguur  A n.lpfi  * . aiiiis  pote /leo  quod  fit  exfibi  commefunbib  I pfi  igitur  A *jpfic**me 
tut  potest, eo quod exftbt commcnfuribih.Suntcpritionilcs ipf* Au, h*,&A* nomen miiiu  exiftem, 
lommenfunbilis  eft  longitudine  ipft  A 1 expofite  ritionih , ipf,  igitur  A >,ex  binis  nominibus  eft  prinu: 
quod  oportuit  demonftnfie.  Euciid.  exCimp.  tropofttio  st. 

I lincte rationali  jquafugficies quadrato bimedialis  primi  adr* 
iiunoaLtartis  rmc rrlmim  Kinnmnim  ir.  ~n' 


A I 
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|iunoac,!atus  ciusrcliquu  binomium  lecunducfle  oportebit. 

C A M P a n v S.Sir  linea  a b bimedialr  pnmii.diuifaad  punftum  c 
fecund  jm  futim  terminum, ccrera  aurem  finr  ur  priu*.  Dico  tineam  f g eiTe  bi- 
nomiQ  1'ccundu.Enr enim  luperficies  m g rarionalis,  eo  quod  partes  bimedia 
lis  primi  conhpent  fuperficie  ranonalem,  & rnperficies  tres  e 1,1  m,&  rora  cn, 
mediales  comunicanres,ro  quod  portiones  bimedialis  pnmi  funt  line*  me- 
diales porenna  ramum  cdmuntcanres ex  ji.Per  16  igirurerir linea  n grariona-  * 
lis  in  longitudine,  comenfurabilis  line*  e f rationali  pofitf,  & per  io  linea  fn 
rationalis  in  poteria  tantum  :qu*  cu  fit  maior  linea  n g ex  primo  duorum  an- 
recedentium  demonftrationi  jjadiunfloru  i fexti, eaqjpotentior  quadrato 
line* communicantis  fecum  in  longirudineex  prima  parte  n ema 
diffinitione  linea  f g binomium  fecundum:  quod  eft  propoOtum. 

E uclid.  cx  Zjmb.  T beor  em  d 4}.  p repojitto  tu 

Quod  exraq  ex  binis  mcdrjs  prima  ad  ratioale  1 
coparatu  latitudine, efficit  cx  binis  noib.iccuda. 

THEON» Zemb.Eftolprr  4, deciniXx binis medijs primi  * f,di 
uifi  m mediis  iis  ),qturum  1 ) miior  (t,exponilurq,  ntionilis  A 1. Cope 
refur^Cper  44  primi)jd  tpftm  <A  sei  quod exttfticquum paruUclogrtm 
mum  A {pUtitudwi  efficiens  -?  *.  Dico  ^ ipf*  *Httx  binis  e fi fccurnU  no- 

TMTllbuS.  Confl ntcintur  rrttm  em  lrm  mu*  *<*■  in  n 
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mimbus.  Conii  ruuntur  enm  tulcm  que  cr  in  preeedenti.  ttqucmim  * s,ex  bimi  mtdiis  tA  pnmi  diufe 
m )lpl*  . ),}  (pgiturlpern  decimi)  medie  funt  potentatum  i comenfuribiles  ritiomle  cbprrhenden 
tes.Quireiper  udennvx?  queex*  ,,)  ( medii  fum  medium  igitur  (per  corretirium  „ decimi)  eH  A 
A.E tedipfemA . compuritur.  r.uombs  iguur  eft  (per decimi)  uA.cnpfiA,  longitudine  incommas. 
furibihs.Rurfuc  quomJrnionile  rfl  quod  hsf.b.  ),)(, ritiomle  eft  cru!,id  ipfim  H „ »,  rilionelem 
compiritur,crrition*!is  igitur  eft  (per  10  deeimi)u  »)CT  longitudine  commenfuribilis  ipjiu  x.boceft 
ipfi  A I.  Incomenfuribihs  igitur  eft  A ^.ipp^,  Ibgituduie.Sint^  utiontlcs  ipf  e, iguur  A r*  «,  ritioiu- 
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les  funt  potentis lentum  comenftinbikt.exbmis  igitur nominibus tH 
(per  j6 decimi)/.»,  attendendum  iem  quod  tj  fecunde. Quonum  e- 
tum  que  exuy.y  C.meiore  funt  eo  quod  Ut  fub  « y.y  fi, metus  eft  igitur 
tfAxipfou  /que re  ( per  primum /orti ) cr  A M tpfe  u «.  Et  quotum 
epmenjureblje  efiqu  odeftexey, « quod  ex y (.cbmenfurdbile  esi  cr 
Atipfin  a. Quare  cr  i »,ipfi  n u,  commenfurebihs  efte r id  quod  fub 
A n,*v,equ  em  eft  ei  quod  ex»  ».lpft  igitur  A udpfe » metus  poteft 
eo  quod  ex  fibi  commenfursbili.ty  t**epft/t  longitudine  commenfu- 
reblfts  eftjpfs  igitur  A «ex  bmt  nominibus  eft  fecunde : quod  er ut  o- 
ftendendum.  Euclid.  ex  Cmp.  Propofitio  16.  . 

J Vm  admnifi-a  fuerit  Iincc  in  longitudb 
Ine  rationali  fuperficies  rectangula  x* 

“qualis  quadrato  bimcdialis  fccundi.la  ‘ 
tus  eius  fecundum  binomium , tertium  cflcucceflc  eft. 

C A M P.  Si  fuerit  linei  a b bmicdialc  fecundum  diuiia  per  terminum  fini  ad 

pundiuin  c reliqua  ucid  omnia  fuerim  ut  pnuB.eritlinea  fgbinommm  tertiu 

Erir  enim  exf.tX  nothas  politionibus  mraqr  fuperficierum  e n & e m media- 
lis fquare  per  jo  utraqt  duarum  bncarii  f m Se  ng  erir  rationalis  inporctia  tan  * 
tum  lineat  e f rationali  potentia  commcnfur3bilis.  At  quia  bimedialis  fecundi 
partes  funt  communicantesln  potentia  ramum.erir  fuperficies  el  communi 
cans  fuperficiei  i m 3C  ideo  linea  f I lineat  I n.potentior  ergo  eft  per  primam  par 
tem  u f n quam  fitn  g,1n  quadrato  Iulea-  fibi  communicantis  in 
longitudine. CumipliiitfuperficicsahSf quadratum  lib  incom- 
menfutabilia.eo  quod  lineata  c&cb  incommenfurabiles,  ideoiu 
8fambo  quadrata  pariter  accepta  ambobus  fupplementis  pariter 
accepris.co  quod  quadrata  fibi  inuuccoinniunic.tr  ex  Hyporheii, 
fupplemctaquoqtcfi  iilu  imucc  finr  p quaiia,fequitur  ut  fuperficies 
en  fitincomcnfutabilis  fuperficiei  m gA'  ideo  linea  f n.  linee  n g, 
per  diffmitioncigimr  eft  line  . ig.binonnu  tertui  iqdeil  qipofiiu.' 

Euclid.  exYmb.  Theorcme  44.  Propo/itio  61. 

« Quodexcaqugex  binis  fecunda  medijs  ad 
rationalem  comparatu  latitudine  efficit, cx  binis  nominibus  tert/a. 

T H E O Nex  Ztmb.Eilo  (per  4+ decimi)  ex  binis  meiijsfeeun.U  * f,  diuife  m medus  in  y ut  nutus 
fcgmcniu  fit  * y.rstioiidlis  euti  eflo  At.eyed  ipfem  A t,ei  quod  ex  u fi  equum  persiclogremmi  capere, 
turiper 44 pruni) .1 f. Utitudmem efficiens/.  Dico 9, A » eft  ex  bimi nominibus tertis.  Conftnuturee- 
dem  quem  prece  dentibus.  Et  quoniemuCexbims  eftfecuniemedijtdimfemy,qffe  igitur  *r.yC,(pcrn 
decimi)  medie  funt  potentis  unium  commenfursbilrs  medlu  cbprc  a f 

bidentes, qusre  cr  c ofletu  ex  qs  que  ex*  y.y  fi, medii  eft, et  eft  e.  , * 

quale  ipft  A a medlu  igitur  e/l  et  A A,co peretur  q;  tsd  retionelcA 
Rationalis  igitur  eft  (per  11  decimi)  t.  /,tpfi  A • logitudine  incom  ■ 
ir.cfurdbilis.ld  prcptcrcd  ct:.i  u « rationalis  r/}  etipfi/tx  incommc 
fursbilis  (hoc  e]l  tpfi  4 Qlcgiludiilc  SMlondlis  igitur  eft  ulrJO:  ip- 
firu  elp.u  »,rt  iffi  A . logitudine  mcomcnfiirebllis.  Et  qttonii  u y 
ipfsyC longitudine  eft  uicotncnfurJbiUs, ficui  sit  (per  lema  prece 
desit  decimi)*  yedyfijkquodex*  y,dd  id  quod  jub*y,y  fi,  in- 
eommcfurdbile igitur  est  et  quod  ex  *y,el  quod  jub  *y,yl.  Quare 
et  confisti  ex  ijs  que  ex  * y,y  f,ci  quod  b is/ub  . y.y  fi  kcommetifu 
rdbik  eft, hoc  eft  A A ipft  * fi  Qusre  (per  ifexti,  e!  u decimi ) et  A 
t»  ipft  t*  • incomenf trebtlis  eft.  Sutq;  rs  tiotulet.  lpfdigiturA.,ex 
bitM  nomimb . eft.Oftendrndu  u quod  cr  tatis.SimiUter  um  ficui  in  preeedenubedtiocinsbtmur  quod 
maior  eft  Au  ipft  u *,cr  quod  c rAnipfi.u  eomcfurslilis  cft.tftq;  quod  fub  A .... nequi  ei  quod  ex* 
tdpfx  igitur  A syp/a  u «pnaiits  potefi  eo  quod  exfih  eomf/iirati!i,rr  nntreipfsru  A tncoinifure- 

bdtseftipfiA/Jbgiiuduic  ipfs  igitur  A ..exbtnisetltctninoib.q  lerst  oftidedi.EucljJ.exC.ip.Prcp.s-t. 
ninca! rationali recfiigulu  cquu  quadrato  linea- maioris  ad- 
iugatur,altcru  fc  cdtincntiu  lateru  erit  binomium  quartum. 
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C A M P A N V S.  Si  liare  quOque  fuerit  linea  a b linea  maior  diuifa  fe- 
cundum rerminii  fuum  ad  pilrtflum  c.cun&aty  reliqua  no  fuerinr  aliter 
qudm  prius.ent  linea  f gbinomium  quartum.  Cu  enim  fmtambo  qua- 
drata portionum  liriex  maioris  pariter  accepta  rationale , erit  fuperfi* 
cies  e n rationalis, ideoq?  per  »6  linea  f u rationalis  in  longitudine,  com 
municanslinexefratioiulipofirar.fuperficieskierdm  g erit  medialis, 
propter  illud  qnod  portiones  linex  maioris  continent  fuperficiem  me 
dialem  iracy  per  xo  linea  n g eft  in  potentia  rationalis  tantum , & quia 
Cti.im  portiones  prp fatx  linep  a b funi  potentialiter  incomenfura biles, 
fuperficies  e I irtcomenfurabilis  erit  1 m,  tdeo^  linea  f 1,  lineat  1 n,  igkur 
per  primam  partem  14.  linea  f n eft  potctior  linea  n g,in  quadi  aro  linex 
fibiidcoinmenfuiabitis.  Ex  diffinitione  igitur  eft  linea  f g binomium 
quartum, qdod  erat propofirum. 

EacliJ.  cx  Z amb.  Tbeorem  4f.  P ropofitio  6j. 

Qua:  cx  maiore  ad  rationalem  comparatum 
latitudine  efficit  ex  binis  quartam  nominibus. 

T H E O N ex  Zimb.Sii  maior  * fijiuifa  in  7, ut  maior  fit  * y,  ipfa  y fi, 

Rationalis  uero  efto  A t.cr  ci  quod  ex  * f,  rquu  ad  ipfam  A r, comparetur 
( per  4 4 primi ) A {paraRclogrammumt  latitudinem  efficiens  A*.  D ico  ^ A 
M,ex  binis  eft  quarta  nominibus.  Coftruantur  eadem  qur  m prxoftenfit.  Et 
quoniam  (per  j - decimi)  maior  eft  * fi  diuifa  in  yjpft  * y,y  C, potentia  fu  ; 
commcnfurabiles  efficientes  conflatum  ex  ifs  qur  ex  ipfis  fiunt  qua  d 

drata  rationale, quod  uero  fub  ipfis  medium.Quomam  igitur  ratio  »- 

nalc  eft  conflatum  ex  ijf  que  ex  *y,y  rationale  igitur  eft  A A,  m- 
tionalii  igitur  eft  C7  m A, cr  A \logitudine  comepjurjbilis.  Rurftt 
quoniam  medium  eft  quod  bis  fub .«  yty  fi, hoc  eft  u /,cr  adrationa 
irm  comparatur  m a, rationalis  igitur  (per  » decimi ) eftcTb  *,ft 
ipfi  A ^longitudine  incommenfurabihs.  lncommcnfurabilis  igitur 
cftCper  it  decimi)  cT  A bJpfi  b u longitudine.  Ipfx igitur  A MtM*t 
rationale;  funt  potentia  tdium  commenfurabilestex  binis  igitur  no 
tmntbus  eft  A *.Oftcndendum  lam  quod  cr  quarta.  S militer  iam  fi 
cut  qrm  prxcedentibus  ratiocinabimur,quod  maior  eft  A m ipfa  b 
/,CT  q,  quot  fub  A*}n  Matquu  eft  ei  quod  ex  * *.  Q tfomd  igitur  in - 
fdmenfurabile  eft  quod  ex  *y,ci  quod  ex  y Ajncomcnfurabibile  igi 


r 
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tur  eft  et  A d.ipfi  » KQnare(per  i fati  et  <f«iwi)cr  Anipfiu»  ‘"Comen furabib  eft  .iiauteluerintU 
ne  re^e  linee  mtqddn/purt*  tutem  parti  etm  quod  fit  ex  minore  (per  n decimi ) eouS  comparatu  lue 
ru  paraUcLtgremmit  ad  maiori  firme  quadrata  defictis  „ ncBmenfurabtlta  ipfam  dimferit  maior  mi 

nore  matus  poteS,  ro  quod  afibi  incomenfurtbth  m )ongimiine,ipfa  igitkrdMjipfa» . maius  porrft.r» 

quod  afibi  mcSmenf arabili  jmt  et  ipfa  A ‘•yraiumalei  potitu  tentu  comenfurabilesxrai^eomenlu 

rabdts  ea  tpfi  expojita  rationali  Atjpfa  igitur  A u.cx  bmis  nomimbin  etl  quarta : quod  erat  oftendendi. 

Eucltd.cx  Camp.  tropofitio  ,|.  j 

I linea:  rationali  quadrato  linea:  potetis  fu^ 
pra  rationale  & mediale  aequalis  parte  alte- 
ra longior  forma  adiungatur.alccrum  latus  4 
cius.binomium  quintum  clfc  neccfle  eft. 

C A M P A N VS.  Pi  opofira  linea  a b ea  quf  poreft  fupra  media 
Ic  & rationale  diuifa  fecundum  eius  diffinitione  id  punlhimc  ni 
Iiil  immutetur  de  reliquis, lequirurqj  linea  f g efle  binomiu  quin 
tum.Ciim  enim  partes  huius  hnex  a b contineant  rationalem  fu 
perfide, necrffe  eft  ur  fuperficies  gm,  ideoq?  (per  16  linea  n g ) fit 
rationalis. Cumcp  ambo  quadrata  pamum  Inuus  linex  pariter  ac 
cepra  finr  mediale.erit  fuperficies  e n medialis,  & per  s o linea  f n 
rationalis  in  porenria  tantum  linex  f e potentia  rarionali  com- 
ta uniatis.  At  quu  poruones  prxdi&x  linex  fune  uicdmcnfura- 
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biles  in  pofenril,eritfuperffrfetel  incommenfur.ibilisfiiperfirici  m l.ideoqjflc  linea  fl.linef  I n: 
porennor  igitur  eft  per  primam  partem  14  Irnea  f n linea  n g,in  quadrato  Une*  fibi  incommenfu 
xabilit.  Per  diffinitionem  itatp  binomij  quinti, conclude  propofitum. 

E uclid.  cx  Zamb.  T heoremi  4*.  P ‘ropojltio  64. 

Quod  cx  ea  qua;  rationale  mediuniq?  poteft  ad  rationalem  com/ 
paratum, latitudinem  efficit  cx  binis  quintam  nominibus. 

T H E O N ex  Z-mfr.  Sit  rationale  medtumq;  potent « fidiuifa  * y $ 

inreftas  lineat  i n yjttfh  n:  aior  « > exponatur  q;  rationalis  At,  et  ci  , ■ , 

quod ex  xCjtquuddJi,  comparetur  A / (per  a\primi)latitudini 
tffiaes  A n,  Vico  quod  A » cx  btttis  efl  quinta  nominibus.  Colh  t an 
tur  eadem  q ite  in  prxccdcitbus.Et  quonu  * fi  eft  rationale  medii  q* 
potens  diuifa  in  ) ,ipfx  igitur  « y,y  C}pot  entia  funt  tncommenfurabi 
les  efficientes  conflatum  ex  earum  quadratis  mediu,  quod  uero  [ub 
ipfis  rationale.  Quoniam  igitur  conflatu  ex  ijs  qur  ex  x y,yfi>me- 
dium  efl  , medium  igit ur  efl  A a. Quare  rationalis  cftAt*y & ipfi  A # 
longitudine  incomenfurabtlts.Rurfus  quonu  rationale  efl  quod  bis 
fub  x fitC)Jjoc  eft  m /, rationalis  igitur  eft  m», & ipft  A 1,  logitudi 
necomenfurabilis.  Incommefurabihs igitur  efl  A M,tpji M *.l pfxigi 
tur  A *,rationales  funt  potentia  tantum  comenf \trabiles,  ex  bi' 

nis  igitur  nominibus  efl  A h.  Dico  quod  c r quinta.  Similiter  nanq: 

* 0 flendetur  quod  fub  A *,*  M,rquum  efl  et  quod  cx**,cr  quod  h ipfi  h / * longitudine  incomenfurjiilis 

efl.ipfa  igitur  A njpfa  t*  * maius  poteft  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabilifet  ipft  A »,rationalcs  funt 

potentia  tantum  commenfurabiles ,cr  minor  t*  *, commaifur abdis  efl  ipfi  A t longitudine,  lpfa  igitur  A n 
ex  binis  eft  quinta  nominibus:  quod  erat  offendendum. 

Euclid.exCamp.  Propofitid  i9.  4 c b 

i Voties  adiunvfta  fuerit  linea?  rationali  — — • — 1 — • 

fupcrficies  rctft.igula  a?qualis  quadra 
to  linee  potentis  in  duo  tncdialia.ciufi 
dem  fupcrficiei  latus  fecundum, bino- 
mium  fextum  elTcconuincitur. 

C A M P A N V S.  In  hac  S9  fit  linea  a b,  linea  potent  fupra  duo  mc 
dialu.qux  autem  prxrer  liare  fuiir.ficut  fupra  manear,  9C  erit  tunc  Ii 
nea  f g binomium  fexru.quod  ignorare  no  po  teris,  fi  prarmi/Torum 
ciusq»  quod  j;  proponit.imm  emor  no  fueris, & fic  patet  in  hac,no- 
fira  intentio.  Euclid.  ex  Zamb.'  Theorema  47.  P ropojltio  6f. 

*s  Quod  ex  bina  media  potente  ad  rationalem  comparatum  latitu- 
dinem efficit  ex  binis  nominibus  fextam. 

THEONcxZumb.E/lo  (per decimi)  bm.  potes  medid  « C,di  m y t 

uifdiny.rdticndlis  dutem  filo  i.cr  di  ipf.m  rutionuli  .C  t,  c i quod  ex  . i 

* ^ntn compd retur  (per  4 4 primi)  -!  J.Utitudmem  efficies  -t».  Di 
to  quid  1 pfu  ««  .,ex  imis  nominibus  ejl  fextt.  Confiruituretenm  edic 
que  cr  in  prece  dent  ibus.  Et  quoniS  • f bmd  medid  potens,  efl  diiufd  in 
y,tpfc  igitur  (per  4.  decimi)  *y,y  fpotentid  funt  incommenfurabtlcs 
efficientes  compofttum  ex  eurum  quddrdtts  medium,  cr  quod  fub  ipfis 
sneiiii  crissfstpcr  tncomenfurubtlecopofito  ex  eurum  quuirutts.  Qpd- 
re  per  eu  queojlenfu  funt, medium  eft  utrunq;  ipforum  dKuf.Ei  udru 
tionulem -I • eompurutiirprutiondUs igitur efl(perdidecimi) utruq-  ip 
(urum  «t »',«  *,cr  ipfi 4 • longitudine  tncommenfurdbilit.  Et  quonam 
confldtumcxijtqiiecx*y,y?,incommcn[urdbilc  efl  ci  quod  bis  fub  « 
y,y  fi,tncommcr.ftirMc  igitur  eft  ( per  t purtem  11  decimi ) «f  A ipfi  n /. 

Incommcnfurubilts igitur cfl (per  1 [extiey  11  decimi)  ty^n  ipfis»». 

I pfe  igitur  et  m ,t.  .,rutionelcs  funt  potentis  ut  um  commenfurubilesex 

bitus  igitur  nommtb.cft  ^ Dico  quodo-fcxtd.timihterndq^rurfus  ut  priuedembfbdbimut^uUquod 
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fu b A *,*  <fl  a quod  ex  r *,cr  quod  A * tpfi  « M longitudine  incommcnfursbilit  eR,*c  ii  propte 

redApipfd  m • nuuif  pofcft  eo  quod  exjibi  longitudine  comenfurM,cr  neutrx  ipftrS  A *,  comat 

furabihs  rP-  expojitdC  rationali  A t logitudinc.  1 pjd  igitur  A « (per  fecundat  diffinitione  )ex  binis  ejl  fextt 
nominibus:  quod  erat  oflendcndum.  Euchdxx  Camp.  PropoJnio6o. 

Mnis  linea  cuilibet  binomiorum  commu!iicans,fub  w *• 
dem  fpccie  binomium  cflc  probatur. 

Cahpanv  S.Sif  linea  a binomiu  cuiutuis  lprcici,l»rcp  linea  b ei  comunicit 
in  longitudine.  Duo  linea  b e(Te  binomium  eiufde  fpeciei  cuius  a.fint  enim  b»« 

___  nomules  portiones.a  c bC  d.erutqj  ambe  rationales  in  potentia  tantum  comu- 

meares  per  ^o,  linea  uero  b diuidatur  per  u fexn  fecundum  proportionem  c ad  d,  in  c & f,  en  tqj 
per  coniuntfcam  & cuerfam  &L  permutatam  proportionaliratem  a 

c ad  c,&d  ad  f.ficut  a ad  b.  Cuinfinrigirura&bcommnnicjtrs,  e d 

erunrenam  perprimam  partem  io  c& e, itemcpd&f, communi-  , • 

cires.  Si  igirur  fuerit  c rationalis  in  potentia  tarum, erit  bi  e:  fi  au  . 

tem  in  logirudine  bC  e.Eodemip  modo  fi  d eft  rationalis  in  poren  g ■ 1 

ria  ranrum  ucl  etia  in  longirudine.erir  quoqj  bC  f fimihrer,&  ex  11 

fi  potenrior  eft  cd,m  quadrato  linej  libi  commen furabihs  in  longitudine, uel  fi  forte  incommen 
fiirabilis,erit&:  e potenrior  f in  quadraro  linevc  fibi  commenfurabilis  uel  eru  incomenfurabilis, 
necefle  eft  ex  diffinitionibus  fex  fpccierum  binomiorum, ut  eiufdem  fpeciei  binomq  linr  a bi  b. 

Si  aure  linea  b communicer  binomio  a in  potentia  ranru.erir  etia  bC  lic  linea  b.Dinomiu  autem 
eiufdem  efle  fpeciei  no  eft  neieftariu.immo  impofsibile  eft  ut  ambar  fimul  cadant  fub  prima  fpc- 
cie  btnomioi  um  uel  fub  lircunda, quarta  uel  quinra.fed  necefle  eft  ut  ambo  cadant  fub  primis  tri 
fcus.aur  ambo  fub  tribus  poftrcmis.  unum  enim  eorum  efle  in  aliqua  ex  n ibus  primis  Ipeciebut 
aliud  in  aliqua  ex  ri  ibus  poftremis.eft  impofsibile.  Cum  enim  a communicer  cum  b in  poren 
ria  tantum, c quoqj  cum  e.&dcum  f communicabit  tantum  in  potentia  ex  io.  Sugitur  alterutra 
duarum  linearum  c bi  d fuerit  rationalis  in  longitudine, non  erit  fua  compar  ex  lineis  e bi  f ratio 
nalis  in  logirudine.  Non  eft  itaqj  pofsibile  ut  a & b cadant  fimul  fub  aliqua  ex  illis  fpeciebus  bi- 
nomiorum,in  quibus  altera  duarum  portionum  binomq  eft  rationalis  in  Iogirudine.har  aurem 
fpecies  funr,pnma&  fecunda,  quarra&  quinta.  At  uero  quia  peni  duae  line*  c&  e fimul  poten 
riores  funr  duabus  linrit  dflffin  quadraris  duarum  linearum  fibi  in  longitudine  commumcan* 
tium  aut  incomunicantiu.necefle  eft  ut  ambo  binomia  a & b fimul  cadant  fub  primis  tribus  fpe* 
riebus  binomiorum, aut  fimul  fub  tribus  poftremis  ex  diffinitione  ipfarum  fpecierum . Lineam 
aurem  b quid  dubiras  effe  binomium^  cum  finr  enim  c bi  e communicantes  in  potentia  tantum, 
fimiliter  quoqj  d bC  f.finr  autem  c bi  d rationales  in  potentia,  conuincitur  e & f rationales  in  po- 
tentia tantum:  quarquianon  communicant  in  longitudine,  ficutncc  eis  proportionales c&d, 
ipf*  componunt  indubitanter  binomium  per  jo  huius. 

Eucltd.ex  Zamb.  The  orem*  48.  Vropofitio66. 

Ei  quar  ex  binis  nominibus  longitudine  commenfurabilis,  ip6  ,t 
quoqj  ex  binis  nominibus  eft  ac  in  ordine  eadem. 

T HE  O fi  exZomb.Eftocxbinis  nominibus*  fi  cj-ipfim  fi  longi  * i fi 

tudinecommenfunhliiefioyADicoquidipfiy  Aexbmis  nomini-  — 

buscft,crinordmeipfirc/eidem.Quomimenim(per^\decmi)ex  y / A 

binis  nominibus  r/l « fi,diui detur  in  nomino  m i. fu  motus  nomen  « i.lp ■ 

f e igitur  «v  fi.retionoleifuntporcniu  tentum  commefurebdct.  Tsetq-  ficutefiod  y Afic  eiedyf.Etrt 
lique  igitur  i /,ed  rei. quem  [A  (per  ■,  quinti)  eft  ficus  - fi  ei  y A Comenfurebihs  eutem  cfi(perhypotbe 
fin)*t  ipfiy  * longitudine.  Comenfurebilu  igitur  eft  (per  n decimi)  cripfe*'  ipfiy  fat  i Cipfifd.Sutf 
reti  oneles  ipf*  *tes>  fijretione.es  igitur [sutt  (per . i decimi)  tj  ipfe  y }jA.  Et  quanti  eft  ficui  me iy 
I-fic  eft  > fi  ei;  A,sucfim  igitur  (per  ,6  quinti)  ficu  e,  rei  < fific  eft  y fod  IA.  \p]e  eutem  « «,  i fi,  telum 
potentiofunl  commenfurebiles.cr  ipfu  y /,/ AJgitur  potentie  tomum  funi  commenfunbileifuntcp  retio- 
nelciicx  binis  igitur  nominibus  eft  ipfe  y A.  Dico  lemqubdln  ordine  eft  eadem  ipfi  ee  fi.lpfd  u rtspfe  t fi  eut 
metus  poeefl  eo  quod  ex  fibi  commenfurebtlijsel  eo  quod  ex  fibi  incommenfurebtli.  $(  uero  n * i pfeifimj 
sus  poicjl  eoquodexfibitncbmenfurehU,ety;ipfifA(per  n decimi)meius  potent  eo  quod  ex  fibscom 
menfur  ebili.Etfiui  expofitu  rettoneh  commenfurebiUs  fuerit,  vy  i eidem  commenfurebiliierit(piu 
decimi ) Idq;  propteree  utreq;  ip  ferum  efijy  A.ex  binis  nominibus  eft  prime, hoc  e fi  in  ordine  rede.Si  ue- 
rh  i fi  commenfurebiUs  efi  ipjiexpofiuretionoh,  cr  [A  eidem  commenfurebiUs  eft.  Ac  per  hoc  rurfutin 
trdine  eidem  eft  ipfi  *fi,utra$  enm  ipferm  efi  ex  bimi  nomimbus  fecundi.  St  uero  neutri  ipferum  « >, 

» fi, cornu 


I 


* f 


tiBin  OKcirtf s.  io, 

• f.commetifurebitiseflexpofiterelionelt,neutreeliemipferum  A i f 

tUi Aetde  erit  comme furebtlis, a"  utreq;  terti*  efl.Si  tute  • i ip  " ■ J 

'pfe‘fimei:»potedeoquodexfibiiiicomme[urebili,cryf,ipfe[  * ’ * 

A mjiuf  poterit  eo  quod  ex  /ibi  incommcnfurebili.o • fi  * i expo-  ' ' * 

fiter ttwrult  commenfurtbihi  ed,c ry  ! eidem  commcnfurebilis 

efi,cr  utuq:  erit  quate.  Si  tutem  t Crj  !A,ejent  str<®  qumfi.  Si  urro  urirtw  ipfttrum  * t,i  fi  er  ipp' 
r<«*  y f,M  ncutre  commcnfurebiht  sji  expolite  retioneh,eritq:  utretpfcxte.  Qitere  ei  que  ex  binis  no- 
mimbttt  longitudine  commenfurjbihs, ex  binis  nominib  tsed,&  in  ordine  eedemtquod  eres  offendendum. 
Eucltd.ex  Cemp.  Propofitio  et. 

Mnis  linea  alterutri  bimedialium  comiTienfurabilis.fub 
eadem  fpecie  bimcdialis  cflc.exnecefsicate  conuincitur. 

CAMPANV  5.  Veritatem  habet  quod  ditirur,fiue  in  logitudine,  flue  etiii  in 
potentia  tantum  comunicet  aliqua  linea  alterutri  bimedialium . Sint  enim  duae 
lineae  communicares  a 8C  b quouis  duorum  modorum  prxdirtoru,  fitlp  a' bime 
diale  primum  ucl  fecudum, dico  quod  etiam  bcft  bimediale  primu 
uel  fecundum, prout  fuerit  a. Diuifo  enim  a bimediale  in  fuas  bime 
diales  portione9,ex  quibus  componitur  per  ;t  & ji  quxfunrc8(  d, 
b quoqj  diuifa  in  e & f fecudum  proportionem  c ad  d ut  docer  u fe* 

*ti,polira<p  gfuperficieco tenta  fub  cSC  d.SC  k fub  c6Cf.SC  polito  I» 
quadrato  d,SC  I f.erit  per  confanftam  SC  euerfam  6C  permutata  pro 
portionalitarem  quemadmodum  in  prxmifTa  cad  e QC  d ad  f.ficur  a 
ad  brficur  igitur  ex  politione  a St  b funt  communicares,  fiue  hoc  fit 
in  logitudine  fiuein  poteria,  fic c 6C  e.itctp  d 8C  f.fimiliter  erunt com 
mumcanreS'  At  quia  cSC  d funt  mediales  potentia  tantum  commit 
fucantes  J equitur  ex  u ut  c 61  f ftnt  etiam  mediales , 8C  ex  io  potetia  ran 
tum  communicanres,cum  ipfp  per  hypotheftn  finr  proportionales  c SC 
dCumty  fit  per  primam  fexti  gad  h, ficut  cad  d,8i  k ad  1 fTcutead  f,erir 
g ad  h ficut  k ad  I,&  permutarim  g ad  k ITcur  Ii  ad  1 . Quia  igitur  h eft  co 
municans  l,eo  quod  duo  eorum  latera  qux  funt  d & f communicat  in 
longirudineuel  in  poteria  fecudum  quod  a dC  b in  alterutro  eoru  com 
munic5rtfcquirurexiourgSt  k quoqj  fibiinuicem  communicentierit  , 
igirur  k rationalis  aut  medialis  prout  fu  eri  rg,  ex  diffinitione  fuperfici-  * 
ci  rationalis  aut  si . In  hoc  enim  tantum  differ  t bimediale  primum  d bi 
mediali  lecundo.quod  portiones  bimedialis  primi  in  quas  fecundum 
fuu  terminum  diuiditur.cotinent  fuperficiem  rationalem , bimedialis 
aure  fecudi, medialem.  Si  igirurafuenr  bimedialeprimum,  erit  fuper- 
fides  g rationalis,  quare  SC  k ,6C  ideo  b bimediale  primum  per  ji.  Quod 
lia  fuerit  bimediale  fecudum,  erit  fuperficies  g medialis,  ob  hoc  etiam 
6C  k,b  iraq;  per  j z erit  bimediale  fecundum,quare  conftat  propofirum. 

Idealirer.  Ad  lineJ  rationalem  c d (polita  a alterutro  bimedialiu,&  b IT 
bi  in  longirudineuel  potentia  communicante)  adifigarur  fuperficies  c 
exqualis  quadraro a,&  fgxqualis  quadraro  b,  eruntq?  fuperficies  ce  * 

6i  fg  communicantes,  eo  quod  quadrata  eis  xqualia  qux  funt  quadra 
ta  linearum  a & b funt  communicantia  ex  hypothefirex  prima  igirur  fexri  6C  decima  huius,  ne- 
ctfTe  eft  duas  lineas  d e 6C  e g effe  communicantes.  Et  quia  IT  a fuerit  bimediale  primum,  linea  d 
e erit  binomium  fecundum  per  ?f,ideofy  cg  etiam  binomium  fecundum  per  pnemiflam,  quare 
latus  tetragonicum  fuperficiei  f g (SC  ipfum  eft  b)  bimediale  primum  perdar  uero  li  a fuerit  bi 
mediale  fecundum  linea  de  erit  binomium  tertium  per  jd,  ideoeg  eft  binomium  tcrtiumper 
prxmilfam, quare  SC  latus  tetragonicum  fuperficiei  fg  (SC ipfum  eft  b)  bimedialefecundum  per 
f o,  manifeftum  eft  igirur  uerum  efte  quod  proponimr. 

E uclid.  cx  Zmb.  Theorem*  49.  Propofitio  67. 

<7  Ei  qux  ex  binis  medrjs  longitudine  commenfurabilis,  8c  ipfa  ex 
binis  clt  medrjs,&  in  ordine  eadem. 

THEON  exZemb.  E/Io  ex  binis  medijs  er  ipft  .x  fi  commenfurdbilis  edo  longitudine  y A.  Dico 

quod  y A ex  binis  ed  medijs,cr  in  ordine  ipfi  « f cedcm.Qjtoniem  enim  e fi  ex  binis  medijs  e/i  diuifi  in  me 
dies  in  t,ipfx  igitur  >i,i  fi  ( per  tr  cr  jl  decimi)  medie  funt  potent  ie  tentum  commcfurebtles.  F ietq;  (per 
*•  fexti)  ficut  ufiedyAjicetudyhc relique  igitur  tfitd!  A, reliqui (ptf  quinti) cdfttutixfiedyA. 

Ce  » Commcnfu- 
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Comenf irabiVs  anteii*  fi  ipp  y A lo  git  udine,comenf arabilis  igttur  cft<yxi  ipp yfjeffi  ipp Mfi nrft £ 
medix  ipft  * i,r  fi,medix  igitur funt  et*  fj #f.Et  quonia  eft Jlcut * » ad  m • fi 

•ficTyfadf d,ipfx  sute  m i, t fi, potetis  tsntii  funt  comenf arabiles,  c T ■ ' ' "* 

ipf*  igitur  y {,  {Jf  otitis  tsntii  comenfursbtles . Oftenfum  sute  quod  7 / * 

medi*.  I pfs  igitur  y Ajtx  binis  e ii  medijs.  D ico  quod  c T m ordine  es - r 

di  eft  ipfi  * fi.  Qjtonis  enim  c ii  ficut  * i^d  • (,ftc  eft  yfad  {J,  & ficut  igitur  quo i exmtad  id  quod  fub  * 
wfitfic  quod  ex  yfs>iid  quod  f tb  y /,M  Vtctftm  igitur  (per  1 1 quinti)  pe  ut  quod  ex  * t ad  id  quod  ex  i /* 
fic  quod  fub  *ttt  fi  *did  quod  fub  y/,/4,  C ommenfurabile  autem  eft  quod  e*  *•  ti  quod  ex  y[.  Comme* 
forabile  igitur  cr  quod  fub  * t,t  fi,ei  quod  fub  y fjA  Si  igitur  rationale  eft  qUod  fub  .*  fi,cr  quod  fub  y 
attona  V e;t>ac  per  boe  eii  ex  binis  medijs  prima.  Si  aut  i mediu  fuerit  quod  fub  * t , i fi, medum  erit 
C T quod  y ///,  cr  Utrap  eft  f tcunda  jcperboc&yA  eru  ipft  * fi  m ordine  <*dc:  quod  erat  ofleniendii 
E uchd.exCsmp.  Propoptio 

Mnis  linea  com municans  linea:  maiori,cft  linea  maior. 

Campa  N V S.  Er  hf  c quo<$  ueriratc  habe  r.fi  utrolibet  modo  cemunicis  fuerit 
aliqua  linea  Imef  maiori.Efto  enim  a linea  maior.b  uero  quouis  fibi  comunicis 
modo, erit  b linea  maior.Diuila  n Jqj  a in  eas  portiones  ex  quib.  coftat  per  jj  qu( 
funt  c &'  d,&  b fecundu  esru  rpporti 
enem  in  e &!  f.pofiroqj  q.  g fir  luperfkirs  «rorera  fub 
c&e.&kfube&f.&in&h  fmrquadrara  c d,  ar 
n&l,e&f,erirmad  h ficut  n adi  per  fecundi  parte 
st  fexn,  &!  coniunctim  m & Ii  ad  h, ficut  n 1 ad  l,& 
permutarim  m & Ii  ad  n 8C  I, ficut  h ad  l.quia  ergo  h 
comumcar  cu  1 co  q>  d comumcar  cum  f.aut  in  longi 
fudinr  purin  porcriaprour  comunicar  cu  b,  fcquii 
uramboquadr  ta  m 8C  hparircraccepra  communi 
ccr  cii  ambobus  quadraris  n SCI  pariter  acceptis. Cu  * f 
iraqrduo  prima  pariter  accepta  fmr  ranonaleper  u.erur  fo&duo 
poftrema  rahonale  per  diffinitione.  At  quia  fu  per  fi  cie  k neceffeeft 
efle  mediale  ficurgex  :,lmrjscp  e&f  feflcincomenfurabiles  in  po- 
terii ficut  c&dex  lococludirur  per  n linei  befle  linei  qu*  dicitur 
maior,qd  eu  propolifu.f^Ide  aliter.  Cu  fit  a linea  maior  cui  bcomu 
nicar.  fiue  hoc  fuerit  m longitudine,  fiue  in  poteria, fu mpta  linea  ra 
tionali  qua*  fit  cd  adiugarur  fuperficies  ei  c e,  r quali  t quadraro  li- 
tief  a deinde  fg  rqualis  quadraro  line*  b.Cu  igitur  quadrata  dua- 
ru  linearum  a & bfinrcomuniranria  exhypothefi,  ciir  fuperficiesc 
e comunicans  fuperficiet  fg,ideo<y  per  prima  fexti  to  huius  linea 
dc  hnex  e g in  logirudinc.  Ar  quia  ex  f7  linea  d e eft  bmomiu  quar- 
ru,  erit  quom  per  to  linea  egbmomium  quartum,  igitur  ex  ft  linea 
b potens  in  fuperficiem  f g,  eft  linea  maior. 

EucUJ.exZimb.  Theorema  to.  Propoptio  69, 

Maior cominerifurabilis.eadern  quoque  maior. 

T H E O N f r Znit.  muor  * fi,cr  ipfi  * / comenfurMit  tjlo  * 

y Jl.  D;f  0 quid  crf  * miior  eft.  DmJdlur  *fin  t.lpf. 't  igitur  * 1,1 1 (per' 


H 
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tf  decimi)  poter  te  fuM  iticommenfurMet,  efjiciemn  quiti  coftetum  ex  ~~~ 

«rS  tpudretis  rhiemtleguod  uero [ut  ipfi,  medum .Tiitfc  eide  que  m prscedtnttbus.fU  quomeeft  (per 
% fexti ) Jicut  e f ed  y e.Jie  eReeeJyfqyifed  [J,commcn[urjb;lis  eu  em  eft  * e ipjiy  A,  comenfureU 
lis  igitur  ederureq;  ipferS  . .,/  fi,utnq,  tpferi  y !,{*.  E;  quonum  eft  ficut.,  edy  t.fie , / ed  !S,et  ui- 
eiftmfpiS  quinti)  (i.  ut  xtedt  fjic  cftyfedjA.  Er  eoponendo  igitur  (p , t qunti)/iat(  • fudit,  ficy 

^ed/e.cijirut  igitur  (per  11  fercti)  quod  ex  */led  id  quod  ex  fufieqnod  ex  y^edtd  quod  ex /ASimJi. 
btcrid  demtjrjkmiu  quod  cr  fi.ut  quod ex*  f idid  quod  ex*  e.ftequodexyA  edid  quod  ex  y/.Et/i- 

cMt  igitur  (per  n qunli)  quod  e x * ( ed  e e que  ex  • i,  i fi,fic  quod  ex  r A,e  d et  que  ex  y /.  !*.  E'  wetftim 
igtur  (per  16  quinti)  Jicut  quod  exefedid  quod  ex  y sjic  que  ex*  i,if,ed  eu  que  ex  y /Jd.  Comenfe 
rebile  eute  e 3 id  quod  exef^iquodexyS  ComenfttrMiefunt  igitur  cr  que  ex*',  1 1,  ett  que  ex  y !,[ 
*■  Sm"i-  *'■'  f.p'^  rehontle.es- que  exy  i,{e/imulsetionelc.  Sniiliirreuteesquidbii  fub  e 

■ #,t  d.commenfurabtle  eii  et  quod  bii  fub  )f,fd.At  quod  biffub  * v f,  medium  ed -.medium  igitur  eder 
quod  bn  fub  > f,(d.  Ipfe  igitur  y f,/e, politu  funt  incomeufurebilet.tjjieietei  cofletu  ex  earu  quadratis' 
Jimul  rjrrofw/r.cy  quodbajubipfit  medium. Tote  igitur  yd  (per  l7drcim)irrenoaelil  eft,  meior  ep. 
peQela.ibeton  igitur  commenfurebilit.cr  eedem  metor  ed:  quod  oftendenium  fieret. 
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Euclid-cxCamp.  Propofino /*.  fi, 

I qua  linea  Iinef  potenti  in  rationale  8t  mediale  comunt 
cct.ipfa  in  rationale  & mediale  potens  efle  coprobatur. 

CAMPANVS.  Veru  quoq?  eft,  quod  quir 


tcrcuiup  linea  aliqua  fir  comunicas  potcrim 
rationale  8C  mediale  fiue  in  logirudine  fiue  in 
potentia  tantum, ipfa  etiam  eft  potens  in  rationale  mediale, 
quod  ficur  prius  duplici  modo  probatur,  necefle  eft  autc  qui- 
tu ad  primii  modii, 9 ffcutdu*  linere  &dfunrin  poteria  in- 
comenfurabUes  ira  funt  eni  e & f per  io,  & quod  queadmodu 
geft  fuperficies  rationalis  ( nam  tale  continet  portiones  line*  r 

potentis  m rationale  8t  mediale)  ira  etiam  per  diffinitione  fit 
k rationalis,  & queadmodum  duo  quadrata  m Si  h pariter  accepta 
funt  mediale, fic  etia  per  21  duo  quadrata  m I pariter  accepta  erOt 
mediale, igitur  ex  J4  b eft  porens  rationale  6C  mediale.  Quantum 
autc  id  fecundum  modum, neCefle  eft  ex  j8,ut  linea  defit  binomiu 
quintum. ideolp  per 60  lineae  g eft  binomium  Quintum,  quare 
per  f x larus  fetragonicum  fuperficiei  f g.quod  eft  b,  erit  linea  po  tes 
in  rationale  flf  mediale:  quod  eft  propofitum. 

Euctid.exZamb.  Theorema 51.  Propoptio  (9. 

4f  Rationalcac  medium  potenti c5menfurabi. 
Jis.&eademrationale  ac  medium  potens  eft. 

T H E O N ex  Z amb.  E Jio  rationale  mediu  q;  potes  * /i*?  ipfi  * fi  com 
menfurabilil  e flo  y A Oflendidum  quodery  <4  rationale  ac  mediu  potet 
eJl.Dftrtbuitur  (per  46  decimi)*  fi  in  redi  at  lineat  in  ».  Ipfa  igitur  at  •, 

1 fi  (per  40  decimi)  potentia  funt  incomntenfurabilet,  efficientes  quide  * 
compofitum  ex  earu  quadratis  me  diu,  quod  uero  fub  ipfis  rationale  tet 
eade  conflrudtur  qiucin  prxcedentib . Similiter  iam  demoftrabtntui  q, 


* / 


y ? 'f epotetis  funt  incomenfurabiles,cr  comenfurabile  eft  conflatu  ex  ijt  qur  ex*i,t  fiyCoflat  oex  ijs  qud 
cxyf,{>d*quodaStfub  « 1,1  fi/i  quod  fub  yfj  A Quare  cr  c 0 flatu  ex  ijsqux  ex  y f, /AquadratistmediU 
eft}quod  uero  fub  y f ’,[J>rationale . Rationale  igitur  eft  ac  mediu  potens  jpfa  y Aquod  er  at  oftedendum * 
E udid.ex  Camp.  Vropofltio  64. 

Mnis  linea  communicans  potenti  in  duo  medialia,  ipla 

quoque  potens  eft  in  duo  medialia. 

CAMPANVS.  HfC quom  manentibus  eifdem  difpofitione  pofirionibu^ 
eo  duplici  modo  quo  prfmifl*  probabitur  uera  efle, fiue  in  l6gituuine,liue  in  po 
tcria  comunicef  linea  b cu  linea  a potete  in  duo  medialia.  Quantu  enim  ad  priraii 
argumetationis  tnodu  erit  per  fupficies  g medialis, ideolp  & k per  u,cfi  comunicet  ei  duo  qqt 

3ua  Jrara  m # h pariter  accepta  erfir  ex  eadem  *f,sdeo<p  duo  n & 1 pariter  accepta  per  u At  quia 
uo  quadratam  SC  hparirer accepta  ex  pnedifta  jr  funrincomcfurabileduplo  fuperficieig,fe- 
quirur  per  10  &C  noflras  pofitiones  ut  duo  quocp  I BC  n pariter  accepra  finr  incomcfurabile  duplo 
fuperficiei  k,cum  iraq;  fint  e JK  f incomenfurabiles  in  potentia  queadmodu  c fit  d,  erit  ex  js  linea 
b potes  in  duo  medialia.  Quitum  autc  ad  feeundu  folihr  argumetationis  modum  enf  per  19  d e 
binomium  fexrum,idcoq;  enam  per  6 o linea  e g erit  binomium  fextum,quare  per  $1  latus  tetra- 
gonicum  fuperficiei  fgquod  eft  b, erit  porens  induo  medialia:  quod  eft  propofitum. 
Euctid.exZamb.  Theoremati.  Propojitio  70. 

» Bina  potenti  media  commcnfurabilis.bina  potens  eft  media. 

TH  E O Not  2.it.  E /io  bina  polem  medie  x f.-ey  tpfiat  comenfura  x ^ 

biUt  efloy  et.  OftcndcnJu  quod &yJ, bina  potit  c/i media.  Quomi e-  , ...  — ■ 

nim  bina  polcf  eft  medi t m t diflribiiatiir  (per  4.  decimi)  in  r eft  et  linea  y ! ** 

in  i,igtur  * 1,1  f (per  4.1  decimi)  polentu  funt  incomenfurtbtles.efjicien 

les  confini  ex  ipftri  qiudrttn  mediu,  cr  quod  fub  ipfit  mcdm,cr  mcommenfurtbile  efl  ccn/Ulu  ex  ipfi* 
rum  u »,» jS,qujdr4tn  ei  quod  fub  .1,11,  ConfieuStur  rudi  qun  in  prtcedcntibut.  Similiter  u demuftrnbi 
mmquidet  ipfx  y {,{JI,potctu  funi  incomifurubilet  cr  copofilu  ex  ijt  qux  rx*i,'>,copofiloerijl  qun 
exy  I,f'd,cbmrnfurtbilc  eft:  quod  uut  fub  « <.<  f, ei  quod  fubyf,{4,  quare  er  confictu  cx  ipftri  y /,  /«*, 
quadraUsmcdiu  fft.cr  quodjub  ipfit  y [Jdjnciii  0-infuperincommenfurtbilr  eft  conflatu  ex  ip forum 

Ct  1 yiJJ.qiuu 
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, fJA,  quadratis  ei  quod  fuby  1,1  A.  Ipfa  Igitur  y Ajiuu  potens  tjl  media:  quod  oftendere  oportuit, 
tiuhd.ex  Cump.  Propofitio  es. 

I dug  fuperticies  quaru  altera  rationalis,  altera  ucro  medialis 
coiugatjinca  potes  tota  fuperficie  inde  cSpofitaaliq  erit  qua 
tuor  irratioaliu  lmearu.uidelicct  aut  binomiu,  aut  bimediale 
primii.aut  linea  maior.aut  potes  in  ratioale&  mediale. 

Campam  V S.  Vr  fi  a fit  rationalis  fuperficics,&  b mcdialis,erit  linra  potes  in 
lotia  b aliqua  pncmill  arfi  quatuor.  Sit  enim  linea  cd  rationalis, cui  adtungaf  c 
c aequa  lu  a,&  f g f qualis  b.entcp  ex  \ 6 linea  d e rationalis  in  logitudine.coinum 
c2s  linef  c d rationali  pofirx.ex  10  linea  e g rationalis  in  potetia  tantum,&  ex  jo 
linea  d g binomiu, cuius  cu  alrera  bmomialiu  portionu  que  eft  d e,  fit  rarionalit 
in  longitudine  comunicans  linej  rationali  pofirar  qux  eft  c d,  ipfura  erit  ex  diff. 
ritione  fpecierum  binomq  aut  binomium  primum,  aut  ferundu,  aut  quartum, 
aut  qu in  tu:  terti  u autc  aut  lextum  non  erit  ex  diffinitione,  iracp  ex  44>  49»  5»>  & 

_ _____  j linea  potes  in  tori  cgqux  eft  aequalis  dua- 

* bus  fimul  a St  b.erit  aut  binomiu, aut  bimediale  primu.aur  linea 
maior, aut  potes  in  rationale  aut  mediale, quod  eft  propofitum. 

I Bimediale  uero  fecundu.aut  potes  in  duo  medialia  no  erit,  quo 

1 ———————  * nii fi eflet  bimediale fecundu,  eflef ex s6 linea  dg  binomiu  ter- 

tiu.quod  fi  efier  potes  in  duo  medialia. eflfet  ex  s 9 linea  d g bino 
t i miumfexrum,fedneutrumerat:undepatetnoftraintcntto. 

Eudid.cx  Zami».  The  orem  i sj.  .Vropofmo  7t, 

Rationali  ac  medio  copofitis.qtuor  fiut  irrationalcs.quf  cx  binis  no  T‘ 
mimb.quf  cx  binis  prima  mcdijs.maior  ac  rationale  mediucp  potes. 

THEON  exZamb.  Sit  rationale  « tanediu  autem  y A,  Dico  quid  ipfam  a A areohm  potent, aut  ex 
initis  nominibus  eft, aut  ex  duobus  prima  mcdiji^ul  maiorututrationale  mediumrj-  potes. Ipfa  rlemm  af, 

• ipfay  A aut  maior  aut  minor  eft. Eft  o prius  maior, ezponalurq,  rationalis  i /, 

Jl.  p c optre  turei;  fprr  uaprimi)  ad  ipfam  tfipfiaCaqud  areola  t ajatitudine  cfji 

cies  i /.  Ipfi  aut  A y equi  ad  i f,hoc  eft  4 », eoparetur  4 ‘latitudine  efficies  4 *. 

Et  quorua  rationale  eft  */i,et  aquale  eft  ipfi  i *,rarioelc  igitur  edet  i ».E  tad 
ipfam  rationali  i {coparatur,latitudine  efficies  i e, rationalis  igitur  eft  i taf 
comtnfurabtbt  eft  ipfi  i / longitudine . Rurfus  quonia  medii  eft  y A,  et  equu 
eft  ipfi  i lanedii  igitur  eft  et  4,. Et  ad  rationale  i / eiiparatur.boe  eft  ad  ipfam 
,4  a, latitudine  effieiem  4 u, rationalis  igitur  eft  4 u,et  ipfi  tf  logttudin'  ittcom 
menfurabilit.Et quonia  mediu  rft  y A,rationaleautiayineomenfurabileigi 
tur  eft  a fi  ipfiy  A, quare  crea  incomenfurabtle  r>1  ipfi  4 1. Sicut  aut « < ad  4 1 
fic  (per  i fexti)  rft  1 4 ad  4 a.  Incbr.enfurabilts  tgtiur  rft  (per  n decimi)  cr , 4, ipfi  4 « longitudine . Et  am  , 

ba  funtrationalet, ipfa  igitur  1 4,4  a, rationaletfunt, politia  tatu  comrnfurabilesAxbinis  igitur  nomimb. 
rft  i a,diuifn  in  4.  Et  quonia  maius  eft  a/ipfoy  A^tqui  ait  eft  * t ipfi  i « At  y A ipfi 4 e, maius  igitur  eft  i * 
ip/b  4t,et  1 4, igitur  maior  eft  ipfa  4 a.tgitwr  e 4jpfa  4 u mattis  poleil.aul  eo  quod  exfibilogituduiecomi 
furaiih.au!  eoqd  fit  exfibi  comefurabih.Pofiit  prius  inaiuseo  qd'  fit  ex  fibi  comcfurabih.  Eftip  maior  1 4 
ebmcfurahhs  expofitaraiionala  e /.  ipfa  igitur  i a(perfecudas  diffinitiones ) ex  binis uomimb.  eft  prima. 
Rationalis  ait  ejl  ■ /.  Si  areola  uero  cbprrbedatur  [ub  rationali  u ex  binis  nominlb. prima , qua  areolam 
pttcft.cbbinisnominib.  (p  y+decimi)  Igitur  qua  ipfum  < ‘poteft,cx  btnst  nominibus  eft.Quarzcl  ipfum 
a A potes, ex  bini  s nominibus  eft.  Pofitt  uero  / 4 ipfa  4 a, maius  eo  quod  ex  fibi  incomenfurabile,  efiqi  ma 
ior  1 4,eomefurabi!il  ipfi , {e xpofita rationali  logltudme.  Ipfa  igitur  i a,cx binis nomimb.  eft  quarta.  R* 
tiotubs  ait  eft  i/.  Si  uero  areola  coprebidatur  jub  rationali  ae  ex  binis  quarta  nominibus. qua  arecla  po 
teftjrrationalil  eft  appellata  maior(per  trdeemt)  Igitur  qua  ipfam » - potrft  areola, maior  cft.Qjjurc  et  \ 
ipfam  a A poles  maior  eft. Sed  ia  efto  minui « 4 ipfo  y A,e 1 1 • igitur  ipfatim  r.tl  eft, quare  cr  ■ f.minor 
eft  ipfa  4 «.A:  4 u ipfa  1 4 metus  poieft,aut  eo  qusid  ex  fibi  come furabih, aut  ecquod  ex  fibs  incomifurabi 
U.Poffit  prius  maius  eo  quod  exfibi  cbmcfurablhibguudtnc.ct  minor , 4 cft.comcfurabiht  ligitudir.c  ip/t 
a[cxpoliterationali,ipfa  igitur , «/*  bini  t nominib.fecuda.Ratlonahs  aut  rft  < iSi  utro  areola  cZprebi 
datur  fub  rationali  et  ex  binis  feeuda  nominlb. qua  areola  pol  eft, ex  binis  eft  prima  (per  ts  decimi  )qua  igi 
tur  ipfam  • i potrft  areola, ex  binis  eft  prima  mcdijt.Quareet  qua  ipfam  • A areola  poicft.exbir.il  suedijs 
eft  prima.  Ai  j / « ipfa  i / maius  pofiu,eo  quod  exfibi  UKbmefurabili,tt  minor  • 4 esl,comefurab:Us  expo 
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fit*  rationali  i f.lpfa  igitur  # * rx  binis  nominibus  eR  quinta.  Rationalis  aut  ejl  t f.Si  uero  areola  coprcha 
datur  f *b  rationali  cr  ex  biois  nominibus  qunta,qu*  areolam  pote/l  rationale  ac  medium  potens  ejl  ( per 
$9  decimi.)  Qgx  igitur  ipfam  • / areolam  pote/l, rationale  ac  medium  pote/}, quare  cr  ipfam  * areolam 
potens, rationale  ac  medium  potcR. Rationali  igitur  ac  medio  compofitii , quatuor  irrationales  fiunt  qu* 
tx  binis  nominibus  qu*  ex  binis  prima  mcdifs,  maior,  cr  rationale  mediumq ; potens : uuod  dancnftrafie 
* jRg oportuit.  EutliJ.  ex  Camp.  Prcpojitio  at. 

**  ^ m c°'un<^ae  fuerint  dux  fupcrficies  me 

diales  incomefurabiles  linea  potes  in  tota 
fugficic  alterutra  erit  duaru  irracioaliu  linearu, 
uidelicet  aut  bimediale  fecudu  aut  potes  in  duo 

medialia.  camp.  vrfiaSfbfinrduc  fupcrficies  mediales  in' 
c6menfurabiles(li  enim  eflcnr  corne  nfur.tbile?,  cllcr  copofua  ex  eit 
medialis  ex  9 SCu, quare  8t  linea  potes  in  ea, medialis  ex  19)  dico  q> 
linea  potes  incopofita  ex  ambabus, enr  aut  bimediale  fecudu.aur  po 
fens  induo  medialia  Sit  quidc  linea  cd,  rationalis, fupcrficies  uero 

fibiadiun£lacefqualisa,8£fuperficiesfgxqualisb,eritipex  xo  li*  * * 

nea  d c.fimilitcr  q<y  linea  c g, rationalis  in  poteria  ranru.Cuip  fu  perficies  c e & f g,  (int  incomcli* 
rabiles  ficur  a & b eis  xqualc$,idcorp  linep  d e & e g ex  prima  fexti  St  10  huius  enr  ex  10  linea  d g, 
binomiu. Cuius  cii  utraqj  binomialtii  porrionu  quar  funr  d e St  e g,fir  incomenfurabilis  linee  ra- 
tionali pofitac  quz  eft  c d.ipfum  erit  ex  diffinitione  binomiu  rertiu  aut  fexru.  Linea  ergo  poren» 
in  totam  cg «qualem  compofirp  cx  a & b.crir  cx  t o & ii.aur  bimediale  fecundum  aut  potens  ux 
<Juomcdialia:quodeftpropofitu.  Euclid.  exZamb. . Problema  14,  Propofitio7 *• 

*»  Binis  mcdijs  adinuiceincornefurabilib.c5pofiris,relique dux  irra 
tionales  fiut,q  cx  binis  fecuda  medijs,8f  que  bina  potens  eft  media. 

THE  O U ex  Z.bXopcriMur  etenim  bine  mcdu.diKiucc  income  • t » 

furxbilu  * C,y  A.  Dico  q,  * A areoU, potet  eut  ex  tinis  eft  jecit  da  medijt 
<uit  Hn*  potes  esi  mcdujpfit  ndcp « fipfo  yJttut  nuuu  e fi  outmmut. 

Sit  priut  mxius  nCipfo  y c!,  exponetur ip  rtlioetis  i t',etipji « g equS 
ti  ipfi  < /(p  +r  prinnxoperetiir  i « Utuudine  efficiet  td,ippiMyA, 

Adau  ! iJUtitudmi  efficiet  > n.  Et  quo  nii  utruq;  i pf orit  * f,y  A.medtu 
eft,e  t utrwj;  igitur  ipforu  i r.mcdru  eft.  Er  <td  ipfi  • /ntioMcopd 
ntur.Utttudwe  efficiet  ipfut  i i,l  n,utrjq-  igitur  ipftru  i V *,retio<t 
• Ut  e&  (p  »1  decimiyet  ipfi , /logitudine  mcomefurMis.Et  quonii  * I 
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4 ipfa  in  aut  maius  potcR  eo  qd  ex /ibi  eomcnfurabiU,aut  eo  quod  ex  fibi  mcomenfurabili.Pof.it  prius  ma 
ius  eo  quod  ex  fibi  mcomenfurabdi  logitudine  neutra  tpfaru  1 /,  / H,comenfurabdis  efl  logitudine  ipfi  • 
fexpofit*  rattoalt.lpfa  igitur  • i(per  jo  deamtyx  binis  esi  tertia  nominib. Rationalis  aut  eft  • (.  Siueroa - 
nola  coprehe  datur  fub  ratioali  et  ex  binis  nominib.  tertia, q areola  poteft,rx  binis  ejl  fecuda  Mcdijs  (p  ed 
decimi)  Qjj*  areola  igitur  r /,hoc  efl  <*  * potefi, ex  binis  eft  fecuda  mcdijs.  Sed  id  t i ipfa  S ajnaius  pofi it 
to  qd  ex  fibi  logitudine  mcomejurabtli.  E t qu  onu  i ncomef arabilis  e&  utraq;  ipforu  1 njpfi » / logi  tu - 
dmejpfa  igitur  r * ex  binis  eft  [exta  nolb/p  j j deami.)Si  ucro  fub  ratioali  et  ex  binis  f exta  r.otb. areola  co 
prehcdatur,q  areola  potefi, bina  potes  efl  media(p  5»  decimi ) Quare  etq*d  potefi  areola, bina  potes  eft 
media.SimiUtcr  1 d oJledemits,quod  et  fi  minor  fuerit  afiipfay  4,qu*  ipfam  * d areola  potefi  aut  ex  binis 
efl  fecuda  mcdijs,  aut  buu potes  efl  media.Bims  igUur  medi/s  inutce  come[urabdib.(opofitii,reliqu*irr4 
tioales  fiut  ex  binis  fecuda  mcdijs  etqu*  bina  potes  efl  mediatqd  erat  oflidedu.Eudtd.ex  Cdp.Prop.  «7. 

Vm  polita  fuerit  linea  binomialiscxtcrxqt  irrationales 
fcquetes  eam,  n5  erit  earum  aliqua  fub  termino  alterius. 

CAMP,  Vult  quod  fi  linea  aliqua  ut  a fuerit  aliqua  ex  fex  przhabitis  lineis  irra 
nonalibus  qup  funr  binomiu  & cius  qmnqt  comites,  ipfa  no  crtr  aliqua  aliarum. 
Si  enim  quadraro  eius  arqualis  fupcrficies  adiugarur  ad  linea  rationale  b c,  qua; 
Iit  b d,f>  quidc  a fuerit  binomiu,erir  ex  54  linea  c d binomiu  i.Qux  fi  fuerit  bimediale  i.erirc  d ex 
p^hinomiu  fecudu.Si  aut  bimediale  lccudu, erue  dexjfc  binomiu  rertiu.  Et  fi  linea  maior,  erirc 
dex/7  binomiu  quartum.  At  A potes  in  rationale  & incdialc,aur  A potens  in  duo  mcdulta,  erie 
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ex  j3  c d binomium  quintum, aur  ex  59  binomium  fcxtum.  Et  quia  impofsibile  eft  c d effe  Emit! 

<ub  diuerfis  fpcciebus  binomiorum  a diffinitione,  eft  impofsibile  a eftic  e 

fimul  fub  diuerfis  fpeciebus  fex  prxhabirarum  linearum  irrrarionaliu.1  ■ 

De  linea  aurem  mediali  confiat  quod  ipfa  quo<p  non  fit  aliqua  fex  feque  1 ”1  i 

tium.uidelicet  necp  binomium,  neq>  aliqua  exipfius  comitibus. Cum  e- 
nim  fuperficies  squalis  quadrato  linex  medialis  adiungitur  ad  lineam 
rationalem , larus  eius  fecundum  eft  rationale  in  potentia  ex  xo.Cum  au 
tem  fuperficies  xqualis  quadraro  binomtj,  aut  alicuius  fuaram  comitii, 
latus  eius  fccundum,eft  binomium  ,aur  primum, aut  fecundum.  &C  fic  de 
exteris  prr*4  quincp  eam  fequentes.  Quare ipfutn  eft  irrationale in 
longitudine  SC  in  potentia  per  jo.Cum  igitur  fit  impofsibile  eandem  li- 
neam cfle  rationalem  in  porentia , & irrationalem  ram  in  longitudine 
quam  in  porenna. nimirum  impofsibile  lineam  medialem  effe  binomia  . 
lem,auc  aliquam  ex  quinqjfuis  comitibus.  ^ e 

THEON. 

Querx  binis  nominibus, pojl  ipfam  irrationales  ,ne<fc  medi * ntcp  inuieem  funt  et  dem.  Quod  enim 
ex  media  ad  rationalem  comparatum  flatitudinem  efficit  rationalem,  CT  ei  longitudine  incommcnf irabdc, 
ad  quam  comparatur  (per  1;  decinu.)  Quod  ex  ea  qut  ex  Unis  nominibus  ad  rationalem  comparatum, 
latitudinem  efficit  ex  bwis  nominibus  prunam  (per  60  decimi.)  Qyodexca  uero  que  ex  binis  prima  me 
dijs  ad  rationalem  comparatum , latitudinem  efficit  ex  binis  nominibus  fecundam  (per  at  decimi.)  Quod 
ex  ea  autem  que  ex  binis  fecunda  medijs  ad  rationalem  comparatum  Jatitudinem  efficit  ex  binis  nominibus 
tertiam  (prr<*x  decimi.)  V eriim  quod  ex  minore  ad  rationalem  comparatum , latitudinem  efficit  ex  bi • 
tus  nominibus  quartam  (per  6 1 decimi. ) Sed  quod  exrationale  ac  medium  potente  ad  rationalem  compd 
ratum, latitudinem  efficit  ex  binis  nominibus  fextamCper  *s  decimi.)  Quoniam  prediife  latitudines  dif- 
ferunt cr  d prima  cr  adtnuicemyd  prima  quoniam  rationalis  eft , adinuicem  uero  quia  m ordine  nonf  uti 
e*dem,manifejlum  eft^uod  cr  ipfe  irrationales  adinuicem  differunt. 

Eudid.cxCamp.  Fropofitio  6t. 

T linea  delinea  abfcindatur.fuerintq?  ambae  potenti  ali' 
ter  tantum  rationales  communicantes.reliqualinea  erit 
trrationalis.diccturqjrcfiduuni. 

C A M P AN  V S.Sirlinea  bc.abfciffa  exa  b,fint<pambxra  a c b 
nonale*  tantum  poteria  communicantes,  quales  docuit  in- 
uenire  17  8C  1 »,&'  h.r  funt  qu.r  compontinr  binomium. Dico  quod  a c reliqua 
eft  irrationalis, 3f  ipfa  uocarurrefiduum.Conftatenim  ex  7 fecundi, quod  quadrata  duarum  IU 
near u m a b & b c pariter  ac>.rpr.i,qux  componunt  fuperficiem  rationalem  ex  hyporbefidi  diffi- 
nitione rationalis  fuperficiei  & 9 huius  tantum  funt  quarum  duplum  K 

fupcrficiei  a b & b c cum  quadrato  a c.Cumip  ex  19  fuperficies  a b in  b t-4-  . » * 

c fir  medialis, ideoip  & duplum  eius  mediale  per  ideo  irrationale  g 

per  <9,  fequinir  ut  ambo  quadrata  duarum  linearum  a b&b  c pariter 
accepta  fint  incommcnfurabile  duplo  fuperficiei  unius  earum  in  alre-  b 
ram, quare  per  ?>&  quadraro  linex  a c.  Ex  diffinitione  igitur  quadra- 
tum Iinef  a c eft  irrationa!e,cum  ipfum  fit  mcommenfurabile  r.itiona- 
li.uidclicet  duobus  quadraris  duarum  linearum  a b & b c pariter  acce 
pris.iraqr  etiam  ex  diffinitione  linea  a c eft  irrationalis, quod  eft  propo 
fi  tum.  Exemplarircr  in  figura, efto  fuperficies  duobus  quadraris  dua 
rum  linearum  a b & b c pariter  aceeptis.eririp  rarionalis,  itemip  fir  fu- 
perficies d f xqualis  duplo  fuperficiei  unius  in  alteram, eritip  cx  19  me 
dialis, SC  erit  ex  7 fecundi  fuperficies  fg  xqualis  quadrato  linex  a c.  Cumfp  fuperficies  egfit  in - 
commenfura  bilis  fuperficiei  d f,  eadem  erit  ex  9 iucommcn  funibili  s f g,  quare  fg  irrationalis,  SC 
cius  rerragonicum  latus  a c. 

Incipiunt  hexades  per  aphsrrefin, hoc  eft  per  abfcifsionem. 

Euchd.exZamb.  Theorema  st.  Fropofitio  7}. 

Si  rationali  rationaIisauferatur,potentia  tantum  commendirabi?! 
lis  exiftens  toti, reliqua  irrationalis  eft,uocatur  autem  apotome. 

THEON  exZamb.  A rationali  nanq;*  fi, rationalis  inferatur  fi  y,  m • $ 

potauia  tantum  toti  cemmcnfurabiUs  exiftens.  Dico  q,  reliqua  m y irratio  ' 

nolis  eJltapotomcappeUat4.Quoniam*C ipjifi  y longitudine  efl  incommenfurabilis,  efttf;  (per  lemma  u 
decimi)Jiati*td4fyJicquodfx*fiddidquod[ub  mCJ  y, mcommenfurabile  igitur  eft(per  u decimi) 

--  e ■ - ......  quod 
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9“°“  **  * hei  quod  f ut  a /,(y.  Sed  ei  quidem  quod  ex  a d,  incommenfuraiilia  furti  diu  ex  at,  /y,  qua- 
‘f(a  ‘?“'3d/“*  *M  yrtommnfwrubtle  e fi  quod  bitfub  a fi.fi  y. Que  igitur  ex  a fi.Cy,  incommf 
[urabiUajunt  et  quodbts  [ub  aCjy.cr  reliquo  igitur  quod  ex  « y .mcommenfurabitia  fiuit  « que  ex  * fi, 
• r,quoma  (per  f fecudi)  et  que  ex  a fi ,( y, equa  fuit  ei  quod  bil  fub  a fi.fi  y,iuu i cum  eo  quod  e x > a.  fu  » 
ttonatu  cule  funt  eu  que  ex  aC.Cy.quadratadrrationakf  igitur  eftlmee  a y,  uocatur  aulc  ipfa  apotome. 
Buchd.exCemp.  Propofitlo  <j. 

■ I fuerit  linea  dc  linea  abfeifla , fucrintq;  ambx  mediales 
Jpotentialitcrtamumcomumcantcs,fupcrficiemc]mtii> 
Jualcm  continentes.rcliqua  linea  erit  irrationalis,  dicetur 
refiduum  mediale  primum. 

C A M p A N V s.  Sit  linea  b c.abfciflj  ex  linea  a b,fint<»  am  b*  qua  » c b 

es  proponitur, quas  ex  la&sjreperies.iJihf  funtqufconiungunrbimedialcpnmuni.  uuo^i 
^U-,m,“a“n‘,'ra^0n,i  U’&iplid,aturrcf,d,,5mcdul'Fnnlii'Er“tt'‘3J'»'bocarn  qua. 

. p n era(-Cepta,rnedialr,  duplum  iifro  fuperficiei  unius  in  alteri  rationale, ir.uu  ambo  qua 
j Par,rcr-ccepta,incommenfurabiIefuntduplo  fuperficiei  uniut  m alteri.  Quia  itat»  ambo 
quadrata  pameraccepra  coponmmir  ex  duplo  liiperficiei  unitu  m 
alcrra  & quadraro  lincx  a c.lrqtmurper  9 ut  quadratu  linea:  a c.  fit  ‘ 

incomeufufabile  duplo  fuperficiei  unius  in  alteri,  quare  tiiplum  2 
quadratu  qtatus  eius  a e, eft  irrationale  per  dtffinitionf.coftat  ergo 
propofiru.Qsodfqucadmodu  in  pnrmilTo)  fi  libet  potes  declarare  h 
exemplamerm  figura.  Aliter  ide  fic.Sit  linea  d erat.onalts  in  lon- 
gitudine,cui  aduigatur  fuperficiesdfatqualu  duplo  fuperficiei  u- 
mus  in  alteram, 8C  luperfic.es  g e.atqualis  ambobus  quadratis  pari, 
ter  acceptu, entip  per7  fecudi  fuperficies  fg,fqualisquadrato  linee 
ac.Cu  ttaqt  perhypotl.clin  fitluperfictes  eg, medialis  erit  per  10  li. 

neadgrationalts mpotetia tantu.Cu uerdfitfuperficteseb  rario- 
nal.sper  nyporltefin  .erirexidlineadli  rationalis  in  longitudine  * 

Itat*  per  «.linea  git  eft  refiduu.Si  irrationalis:, deoi»  peris  adeftruftionecofrauenris  fuoerfi 
aes  f g eft  irta  nonalis,  8f  e.us  latus  tetragonicu  quod  eft  a c.eft  trrationale.  Et  £ patet  ,ppofiTu. 

t^cx.Z.mb.  Theorema, 6.  Propo/it,o74.  F P 

y17“  auferatur  media  potentia  tantum  toti  fubfiftens  com. 
tnenfurabilis.cum  totauero  rationale  comprchendens.reliquairra 
nonalis  dt.uocetur  ucro  medix  apotome  prima. 

THEON  cxZamb.A  medii  iwupafjaedu  rufent  ur  f y potentia  tm  « y x 

tkmcommcnfurjbilis [ubfijiem  teri  .efi.craim  ipfi . fi  rationale  coruprehendenTq~uod  juO  ufi.fi  D,o 

quod  reliqua  a y irrationalis  e£i,  appellat  urip.  medie  apotome  prime-Oaomam  eri  e L y medie  fun, , 
Z.\T^2}ZXui ??  f'' ‘‘^W-Vwmmcufurat&^urfjq*: 

Zrl  ii  K oi  n fiii'7  '9'0  'i,tUr  " ? * * (prr  ‘6  ^‘iincomiflbdeel!  qiod 

bufxb  a fi,fi  y,qu.omam  fi  tota  um  earum  inccmmenfurabilss  fuerit,  cr  que  ,n  prine  ipto  magnitudines, 
acommenfurabi.es  rrut  (per .*  dectmi.)  Rationale  autem  eft  quod  bi , fubli.fi  finaiiemale  tw.ur  quod 
ex  a y.lrratiotulis  ig.ti.-refl  a y. uocatur fane  medie  apotome  primatquodfucrot  oUcndendam 
. . EuxUd.exCmp.  Vropofitioxo, 

**  linea  de  linea  fccctur.fuerintcp  ambx  mediales  potetialitcr 

tantum  tomunicantcs.cotiiKtesqjmcdiale.relioua  linea  erit 
irrationalis.diceturqt  refiduum  medialcfccundum. 

« * M P-  St'  !uc  quoq,  Itura  b c.abfctira  ex  Itnta  a b.urraq,  autem  a "e  k 

r,P  fril!ntu';8' fiuscompottontbimedtale  feid*. 
™Tm  fxhvnofiA- 11  r,  * d“"«t  refiduu  mediale  fecundum.  Sun. 

anm  exhypoilicfi  K 11  ambo  quadiata  duarum  lintarum  a b & b c cantrracccrra  mediale  fimi 

> bCjfimiliter&df  duplo  fuperficiei  unius  in  a!  teram,  erit  fg^er 7 fecundi  arqua* 

XDBM 


•f®  «EOMET.  BLEMIUT.  EVCilDIS 

1 D B M alifer.  Sit  linea  d e rationalis,  cui  adiungarurfupcrftcies  df  d 

rq ualis  duplo  fuperficiei  unius  in  alteram,  & e g xqualis  ambobus 
quadratis  pariter  acceptis.crit  per  7 fecundi  f g, xqualis  quadrato  a 
c.Qpia  uero  e geft  medialis,  erit  ex  10  lineadgin  potentia  tantum 
rationalis.Similirerquocpcumeh  fit  medialis, erit  ex  eadem, linea  d b 
h rationalis  fmulirer  in  potentia  tantum.  Et  quoniam  a b 8£  b cfunt 
incommenlurabiles  in  longitudine.ideocp  quadrarum  utriufqj  earii 
fuperficiei  unius  in  alteram,  & propter  hoc  ambo  quadrata  pariter 
accepra(cum  ipfa  ex  hyporhefi  communicent)  funt  quoqj  incomme 
furabilia  duplo  fuperficiei  unius  in  alteram  .fequirur  ureg.fifin- 
commenfurabilis  h c, quapropter  linea  dg  lmex  d h.igiturex68,li- 
nea  g h eft  refiduum , irrationali  s:  idcoty  per  1 6 a deftruftioqe  con 
fequentis  fuperficies  fg  irrationalis,#  eius  larus  terragonicum  a c irrationale. 

E uchd.  ex  Zamb.  Problema  f 7.  Propofitio  7f. 

Sia  media  media  auferatur  potentia  tantum  toti  commenfurabi-7» 
lis  fubfi flens, &cum  totamedium  comprehendens.reliqua  irratio' 
nalis  efl.uocetur  autem  media:  fecunda  apotome. 

THEONrxZemb.  A' mcdmunq  * tjnciia  auferatur  y A • y C 

potentia tantum toti * C commenfurabiUs fubftAem , unaq-  cum  r J 

ipfatota*Amcdiucoprchcndcntquodfub*C,(y.Vicoqubdrc  . 
hqiu  e y irrationalis  eft. appellatur  aute  medie  fecunda  apoto-  * ' * 

me. E xponatur  enim  rationalis  A /.  Et  ipfis  quide  que  e x * A , $ 
y,equii  ed  A 1 coparetur  ( per  44  primi)  di, latitudine  efficiens 
A *,e i uero  quod  bis  fub  */,fi  y.equu  ad  ipfam  d 1 coparetur  (p  * 

44  primi)  A i, latitudine  efficiens  A /.Reliquu  igitur  /1  aequum 
tjlei  quod  exey.Et  quoniaea  qua  ex  *A,(  y.mcdufunt.mcdiu 
igii ur  ejl  c d /,er  ad  ipfam  rationali  A 1,  coparatur,  latitudine 
efficiens  A .trano nalis  igitur  ejl  (per  ti  decimi  )A . >er  tpfs  A 1 - 
longitudine  incomenfurabilts. Kurfus  quoma  quod fub  a A,  A y, 
medtu  eft, v quod  bis  igitur  fub  *A/y,mediu  rfl.crrii  aquale 
ipfiAd,ey  A ! igitur  medtucft.o- ad  ipfam  di  rationale  copa  - 
ratum  eft, latitudini  efficiens  A f, rationalis  igitur  ejl  A/.aipfiAi  longitudine  incomenfurabilis.Et  quo- 
niam *fd  r,  potentia  tantum  funt  comenfurabilci.incommenfurabilu  esi  igitur  aHpfit  y longitudine. 
Incomenfurabile  igitur  (per  lemma  1 1 dettmi  cr  1 1 decimi)  er  quod  ex*  a quadrati,  ei  quod  fub  * A,  fy. 

S«l  et  quide  quod  ex*A,comrnfurabilin  funt  qua  ex*  A,  t >ya  autem  quod  fub  *A,f  y,sbmenfurabiUeft 
quod  bis  fub  ad/}.  Incbmenfurabiia  igitur  funt  que  ex*  A, A y,ei  quod  bis  fub*  AJy.  Sed  est  quidi  que 
ex*d,fy^quueHAi,eiaute  quod  bssfub*t,S  y -equum  r fi  At.  Incommrnfurabtlr  igitur  eft  A ,jpfi  A/, 
sicut  autem  A t ad  A l,fic  * /ad  A f.  Ineommenfurabtlis  igitur  eH*A,tp/lA  f longitudine.  Et  utrei j ratio 
nalesdpfe  igitur  • A,A  [(per  u decimi)  rationales  funt  potentia  tanti  comcnfurabilcs.lpfa  igitur/*,  apo-  ■ 
tome  eft.  Rationalis  ause  A i.Qjjod  autem  fub  rationalia'  irrationali  comprehetsfum,irrationale  eS  (per  • 
lemma  »»  decimi)  cr  que  illud  pofrH  irrationalis  c&Apfum  autem  /1  ,poteH  ipfa  * yftpfa  igitur  a y irra- 
tionahs  e A,  appellatur  aute  medie  fecunda  apotome.  Euclsd.exCamp.  Propofitio  r,. 

Si  linea  de  linea  detrahat,  fuerintep  ambe  potetialiter  incomcny» 
jfurabileSjCOtinettsqj  mediale.quadratacpearu  ambo  paritet 
' accepta  rationale.reliqlinea  eritirronalis.uocabitqj  minor. 

CAMpa  Nf  VS.  Si  fint  a b&bc quales  proponitur, quxper  »7  repe-  a c b 

riuntur  6C  componunt  lineam  maiorem, erit  linea  a c irrationalis  ipfa  ■ - , 

efi  quf  dicitur  linea  minor.  Quod  qui  prxmifTa  firmiter  tenuerit, pofuionesq;  diligenter  atrm- 
derir, duplici, modo  ut  antecedentes  facile  probabir. 

E uchd. ex  Zmb.  Problema  6 1.  Propofitio  j6* 

Siirecfla  linea  reifta  linea  auferatur  potetiatotifubfiftcnsincomen7<> 
fu  rahilis.cu  tota  uero  efficiens  quod  ab  eis  fimul  rationalc.quod  ue 
ro  fub  ipfis  medium.reliqua  irrationalis  eft.appellaturcp  minor.  • 

THEONtx  Zmb . A reda  rurufc  linea  * fi,  auferatur  reda  linea  ( y,  potentia  toti  fubftdens  w-  -. 
tornmcnfurabiUf, efficient cm tota  quidem* fi  co mpojitumex  tjt qiu  ex  *(,( >,  fiffd rationale : quod 


* % 


..  . LIBfin  DECIMV1 

<*n  tu  fui  ipfis  *(,C yfmtul  medum,  dico  quid  reliqui  * y irrisio- 
eulis  ea,uppelUu  mmor.QuMlim  nmq;  compofitwm  quidem  ex  iit 

tiux  rv  «rr*.  eia  e Au-  iii*  > .. i \ r o n .•  * ' ■ . 


I»* 


' rr lumyvjvum  (jutocin  CX  IJf  m 1 — — 

qu* ex  « l,(y,quidrjtis  r monile  efhjuodueri fub  ipfis * (,{},meJium:mommenfurililu  igitur  ffint 
que  ex  e f,Cy,ei  quod  bis  fub  *t,  ty.  Et  c onucrtcndo  igitur  (per  corretirium  i s quinti)  incommenfuri- 
illi  [uni  que  ex  * fj  y.e  i quod  ex  * y.  R Monile  lutem  cjl, conflitum  ex  ili  que  ex  • (,(  yprritionJe  iti 
•ur  quod  ex  *y,ip[i  Igitur*,  imtiomlis  effiippeUihcriutem  minor. 

Euclid.  ex  Cimp.  Prcpc/itio  71. 

1 1 linea  de  linea  dematur,  fuerintep  ambx  po  te nfialiter 

||incommenlurabilcs,fuperficicmc};rationalcconrinen 

j|  tcs>  quadratacp  carum  ambo  pariter  accepta  mediale, 
Jj  bnea  reliqua  erit  irrationalis,  diccturcp  iuncta  cum  ra 
. _ b=11  nonali componens  totum  mediale. 

.C  a M F a n v a.Ef  hocquoipnefcirenon  poreftqui  prioranoue  a I»  c 

fit.niiTamemona  exciderint : quin  pofins  lineit a b&bc (quales — 

proponitur.quf  Sc  per  iSreperiuiirur.R lineam  porrntem  m ranonaleSfmedialecomponunt) 
Iit  a c reliqua  irratiqna.it,  & ipfa  dicitur  qua:  lumfta  cum  rationali  componit  totum  mediale. 
EuchJ.cx  Zimb.  Theorenu  19.  P ropojiuo  77, 

T7  Sia  retfia linea  ictfta linea  auferatur  potentia  totifubfiffens ineo* 
fnenliirabilis,&  cum  tota  efficiens  conflatum  quidem  ex  iplarii  qua 
dratis  medium, quod  uero  bis  fub  ipfis  rationale,  reliqua  irrationa- 
lis eft.uocatur  autem  cum  rationali  medium  totum  efficiens. 

THE ONex Zimb.  A'ref.icmm  linei*  f.rcttibnciiujcritur ty,  * y fi 

loti  * (potenti!  fubfisdens  incommenfuribtlu,  efficiens  conflitum  quidem 

exipfirum  *fj  y.euilritis  medium, quod  neri  bis  fub  ipfis  ntionole.Dico  quod  reliqui  *y  imtioni- 
Us  eflosocatur  imem  cum  ritionilimcdmm  totum  efficiens.Qucnum  enim  conflitum  ex  ipfmm  * WV. 
quieritis  medium  efl,quod  uero  bis  fub  ipfis  if.Sy  ntionile,  inconimcnfuribilu  igitur / uni  que  ex  *t , 
fi  yujuidntiei  tjiiod  btsfub  * (,fiy,v  reliquum  igitur  quod  ex*y,  tncommenfuribile  eri  quod  bis  fub  m 
PrUyQ&od  uero  bis  fub  *(tS  y,ritionilc  eslyquod  igitur  ex  m y,irritionile  ejt.  lmlionjlti  igitur  c£l  ipfi 

•rsUOciturautemcumntioniiimcdiumtotumefficiensiquoderitcftendendum. 

Euclid.  ex  Cimp.  Vropofmo  7,. 

I linea  a linea  detrabatur.fuerimcp  ambx  potctialicerin- 
c5menfurabilcs,fuperficiemq;  mediale  contincntes,qua 
drataq;  earu  ambo  pariter  accepta  mediale  du  pio  fuper- 

, — ficici  alterius  in  alteru  incomenfurabile,  reliqua  linea  e / 

rit irrationalis, diceturcpiundia cum  mediali  faciens totu mediale. 

CAMP.Sintetiamhicab&bcqualrsproponitur.quxperjpreperiuti  a e b 

«ur  K ipfr  funtqiwcomponuntlineam  potentem  m duo  mrdialu.ei  itqj  a c reliqua  irranona- 

lisdiita.qiiriunaa cum  mediali  componittotummediale.Quodutfacile;ficutpntmiiraj  du- 
plici argumentatione  conclude», procelfum  70  moneo  diligenter  attendas. 

Euclid. exZitnb.  Theorenu  60.  Propofitiort. 

7*  Siaredla  linea  recta  linea  fublata  fuerit  potetia  toti  fubfiitcns  in- 
commenfiirabilis,  & cum  tota  effiriens  conflatum  cxipfarum  qua- 
dratis mcdium,quod  uero  bis  fub  ipfis  medium,  infuper  ipfaru  qua 
drata  incommcn  lurabilia  ei  quod  bisfub  ipfis,  reliqua  irrationalis 
«ft.appcllatur  autem  cum  medio  medium  totum  efficiens. 

THE  ONcxZjmb.A  reft*  ruiupUtied  x tytcttilincA  auferatur  $ y potetut  * y fi 

mcomcnfurdbihf  fubfiftcns  toti  effictis  compofitum  ex  ipfarum  « y, quadratis  ► 

mediumejuod  uero  fuo  ipfis  * fi, fi  y medium, infuper  ipfaru  m fif  y,  quadrati  incoitimcnfitribilU  eiauod 
hsftA  • l.Cy.Dico  quod  reliqui  * y uritioiulu  efl,  uccitur  lutem  eum  medio  medium  totum  efficient. 

Exponatur, 


A GEOMET.  ElEMENT.  EVCL1DIS 

rpn natur  rationalis  Ai.cr cn  quidem  que  ex*fi,fy,  equum  ad ipfass n «1  < comparetur (per  44  r >. 

. ■Jitituimm  efficiens  A «,n  auicm  quod  bis  fui  equum  auferatur  At.  latitudinem  ejfictcu 
irliquiiigitiir /i,equi!cllciquodex.ry,quare*ypotc/lipfiim  K / 4 

/1.  pi  quoniam  eompofitil ex  ipfarumu  PA  y,  quadratus  medii  * 

tft.&tpfi  A ic/lequaIf,ip/inH  igitur  A imediumcft.  Etadip-  ' ' 

fani  A 1 rationalem  comparatur,  latitudinem  efficiens  A u.ratio- 
njiii igitur  efi (perii  decimi) A e.cripfiA , longitudine incom- 
tnenfurabihs.  Rurfusquonidmquodbisfubaf.fi  y,  medium  cH 
eyipfi  A/  equile  Agitur  A 1 medium  est.  E tdd  ipfim  A , rationi 
lem  coutparatur^latltudinem  efficies  A /, ntionttis  igitur  e fi  A /, 

<7  ipfi  A 1 longitudine  mommrnfurabilis.  Et  quoniam  incom- 
menfunblha  funt  que  ex  e f ^ly, ei  quod  bis  fub  a fi,fi  y,  incora* 
menfurabile  igitur  eiicrAiipJiA  1.  Sicut  autem  (per  primam  fe 
arti)  Ai  ad  A t.ftc  efl  cr  A • ad  A /.  tncommenfurabilis  igitur  esi 

m A ipfi  A feyutreq;  funt  rationales. tpfe  igitur*  A,  A /ratione  , 

les  funt  potentia  tantum  commenfurabiles.  Apotome igitur  efi  f 7 ' 

afationalss  autem  e fili.  Qt|od  uerd  fub  rationali  <y  apotome  comprehenfum  reflangulum,  irrationali 
efi  O’ iHud  potcnsirrationalis  efi  (per  7,  decimi)ipfum  autem  f^potc/lipfayu. igitur  ipfayuirrationa- ■ 
lit  etl^ppcllatur  fanc  cum  medio  medium  totum  efficiensiquod  erat  oUcndendum. 

C A MP  A N V S.  Ert  aurem  prrm  utendum  lucanreccdens 
ncccffarium  ad  demonffranonci  fequcmiuro. 

Si  fuerint  quatuorquantitates.quarum  differenda  prima:  ad  Ce- 
eundam, fit  iicut  tertia:  ad  quartam, erit  permutatim  differentia  pri' 
m*  ad  tertiam, ficut  fecunda: ad  quartam. 

Intelligcndum  efi  hoc  de quantitatibus  eodem  modo  « 

relatis, ut  cum  prima  maior  fuerit  fecunda,  fir  quocp  rerru  • - ■ — j 

maior  quarta, cti  uerd  minor,#  minor.  Exempli  gratia  fit  * 

differctia  a ad  b, ficut  cad  d.dico  quod  erit  a ad  c,fic  b ad  d:  r -----  t 

cft  enim  (per  hanc  communem  animi  conceptionem  diffe-  c 

rentia  extremorum, compofira  cft  ex  drfferentqs  ipforum  i 

ad  media)di  fterctia  a ad  c,  compofita  eft  ex  ea  quf  eft  a ad  — — • 

b.Sl  ea  qux  eft  b ad  c.  At  ea  qua:  eft  b ad  d.per  eandem  conceptionem  componitur  rx  ea  que  cft 
b ad  c.SC  ea  quf.eft  cad  d.Et  quia  ex  liypothcf,  differentia  a ad  b.ficut  c ad  d.ea  uerd  quae  cft  b ad 
t cft  comunu.fequitur  per  communem  fcientiam  ut  fit  a ad  c.ficut  b ad  diquod  cft  propofirum.  ' - 


tucbd-exCamp. 


Propofitio  74. 


] VUa  linea  nif!  una  tantu  refiduo  coniungi  poteff,  ut  fint  t+ 
ambx  fub  rermino  earu  qua:  erant  ante  ieparationem. 
c*  VS.Siilineaacrefiduum.quxfueritreliquaabfciflabcexab.e- 

rumqja  b «bc,  rationales  tantum  potentia  communicantes  exit.  Dico  quod 
. 'lnt*quambcpoterit componi  fubliac diffinitione, ncnjma- 

l0.  c;necluc  ™non  b c.Si  autem  poteft.componamr  cum  c d, indifferenter  maiori  aut  minori 
quam  b c.erumqj  ob  hoc  amb*  l,ne.r  a d & d c.rationales  m potetia  tantum  communicante!. 
Qyare  ergo  ex  7 fecundi  quadrata  ambarum  linearum  a b Si  b c pariter  accepta  excedunt  duplu 
fuperficiei  unius  earum  in  al.eram  in  quadraro  ac,  fim, lirer  quo«  quadrata  duarum  linearum 
a d fic  d c pariter  accepta,  excedunt  duplum  fuperficiei  unius 
ipfarum  in  alteram  in  quadraro  ciufdrm  a c,  (equitur  exprx 
mifio  antecedente,  ut  differeris  duorum  quadratorum  dua 


rum  linearum  a b K b c pariter  acceptorum  ad  duo  quadrata  duarum  linearum  a d 8f  c d parildf 
finM^ouadmm r“P  CI>‘ ab  in  b cad  duplum  firperficiei  a d in  d c.  Cum  aute 

fint  duoquadrara  utnufqr  feinionK  pariter  accepta  rarionale  ex  hypothefi.duplum  utro  fuperfi 

cie,  unirnm  alteram  portionum  urnu%feAoni,mej,aleperl,>porl,ef,„.S:,»,er,tunasfe^ 
dem  differentia  duarum  fuperficieTum  rationalium  61  duarum  medialium,  hocame  eft  imuof- 
fibde.rauonale»  emm  feperfide.  noudijfenmtniffin  riitionalifuperficie.utcatttperdiffinMn 
rationalis  fupcficiti  81  pcrj.roedialn  aute,  non  differt  a inedtali  nifi  irrationali  fiiperfide 

pet 


ttt 


t 


LIBER  DECtMTl 

pm:.  Hoc  autem  fit  manifefium  in  figura, (Tc.  Sir  t 

, etliin  lupcrficies  «f.adiuncia.ad  lintam  e g, [qualis  _ 
ambobds  qtt  jdtatis  duarum  luperficienim  a b 8f  b 
c pariter  acceptis  atg  Ii  fit  {qualis  duplo  fu  perfici  ei 
tmius in altrta.Eritipfli, aequalis  quadrato  line* 
a c ex  7 fecundi.  Similiter  quoqt  Iit  k 1,  adiunfla  ad 
lineam  kni, aequalis  duobus  quadratis  duarum  li- 
nearum ad  IU  d c pariter  acceptis,  8f  m n,  fit  aequa- 
lis duplo  fupcrficiei  unius inalteram,  erit<pex7fe 
eundi  n 1 ecqualis  quadrato  lineae  a c,  idcoqj  etiam 
aequalis  h f.Eft  itaqt  differ  entia  e f ad  g U.licut  k I ad 
m n.  Qyare  per  antecedens  prarmiffum.erit  permu 
tatim  differentia  e f ad  kl(&ipfafirpjftcut  gltad 
m n.  Et  quia  utraqt  duarum  fuperficierum  et&kl 
eff  rationalis,  utraqt  uero  duarum  fuperficientmgh  fit  mn  medialis, fequiturimpofsibile.uidei 
licet,  fuperiicicm  p efie  rationalem  SC  irrationalem. 

EucUJ.exZamb.  Theorema  ii.  Propoptio  ry. 

, Apotomeuna  tantum  congruit  rctfia  linea  rationalis,  potetiatan 

tum  toti  fubfiftcns  commenfurauilis. 

XKEOHexZamb.Sitapotomeafi,congrueniautieiptfiy,ipfeigitur  * fi  y A 

« 7,7  fi  f olentia  tantum  funi  commenfurabilet.  Dico  quod  ipp  * fi,  altera  non  - 

congruit  rationalis  potentia  tantifubppens  toti  commenfurabilis . Si  enim  popibilr,  cctl?ru.i!  ptq,  fi  A, 
igitur  **,*  Impotentia  tant ani  funt  comenfurebtles.  Et  quonia  (per  7 fecundi ) quo  excedunt  ea  quae 
ex  m A, A f,ld  quod  bis  fub  e A,  A /jboe  excedunt  e?  que  ex  « y,y  fijd  quod  biifub  «y,y(\  (eo de  nanq;ii 
eft  quod  cx«S,utraq,  excedunt)mcifiim  igitur  (per  1«  quinti ) quo  excedunt  que  ex»  A,  .id,  ea  queex  * 
y,yfi  eo  excedit, (7  td  quod  bis  fub  * A,  A fi, id  quod  bif  fub  e y ,y  fi.  Sed  que  ex  a fj  A,  et  que  ex  « j>  y fi, 

■ excedunt  rationali. utraq.  naq;  rationalia  /itnf.cr  quod  bis  igitur  fub  * A,  A Cjd  quod  bis  fub  * y,y  fi,  r itio- 
tuli  excedit, quod  e/i  impofibde.  Viraque  twtque  meitt  funt, a-  (perixdecm:)  mediam  non  excedit  ra- 
tionali. ipfi igitur  * C,Atera non  congruit  rattouttepotetia  tanti  comcnfurabMs  txi/icf  toti.  Vita  igitui* 
tanti  ippepotomecogruit,rativnalis  potetiu  tanti  totifubpHeniconienfurabdtsiquod  erui  ojlidcndum , 
Eudid.  tx  Camp.  Propcfuto  yt. 

Vlh  linea  nifi  una  tantum  rciiduo  mediali  primo  con- 
iungi  poteft,  ut  (int  ambxfub  termino  earum  quxerac. 
ante  feparationem. 

CAMPANVS.  Hxequoq;  probabis fimili  modo.  Sint  enim  in  utrarie-* 
flioneambo  quadrata  pariter  accepta, mediale  duplum  uero  fuperfiaei  unius 
in  alteram  rationale- Er  quia  ut  prius  eadem  differentia  quadratorum  unius  fe&ionis  ad  quadra 
taalrerius.quf  ert  dupli  fuprrficin  unius  ad  duplum  fuperficiei  alterius, erit  una  5C  eadem  fuper- 
fictes  differentia  duamm  medialium  &.  duarum  rationalium:  quod  eft  impofsibile. 

Euchd.cx^Znsmb.  Tbcorrmatu  Vropofvio  80. 

tu  Medix  apotomxprimx una  tantum  congruit  reifralinea  media, 
potentia  tantum  toti  fubfiitcns  commenfurabilis,  8c  cum  tota  irra- 
tionale comprehendens. 

THEONcxZib.llioiuq-,medUdpotomprimn*f,(ripp*s,cogrutt(y,  A g y A 

ipfA  igitur  *y,y  t, medie  funt  potet iu  tanti  comifitrabiles,  rationale  ccprebcden-  ■ 

ttt  duo  quod  fub  * y,y  ».  Dico  quod  ipp  « fi, altera  no  congruit  media, tou  potilia  tanli  fubpftes  comett 
furabths,e7  ei  tota  rationale  coprthendens.  Si  enim  popibde,  cognut  c rAf,  ipfe  igitur  « A,Af.mcdie 
funt  potilia  tanti  c5menfurabiles,rattonale  coprebendentei,  quoJfub  * A,Afi.  Et  quenia  (per  7 fecundi) 
quo  excedunt  ea  que  ex  * A AI  fi, id  quod  bis  fub  * A,  A fi, hoc  excedunt  crqiteexxy,yf,idquod  bis  fub  n 
y,y  (,  (eo  di  etenim  rurfus  extcdunt,id  e p quodexatf)uicifitm  igitur  (per  t«  quinti)  quo  excedunt  que  ex 
a A,A  fi,ea  que  ex  « y,y  fi, eo  excedit  cr  id  quod  bis  fub  • A,Afjd  quod  bis  fub  e y,y  g.  At  quod  bis  fub  x 
A^A  fiad  quod  bis  fub  a y,yf, excedit  rationali,  utraq;  niperattonaha.crqiie  ex*  A,  A f Agitur  quadrata, 
que  ex  a y,y  fi, excedunt  rationali.  Qiiod  efl  impopibile.  Media  etenim  utraq;  cr(per  16  dccimt)medium 
Jane  medium  non  excedit  rationali.  Medie  igitur  apotomeprimeunacogruurctialmcamcdia  colentia 
tanti  toti  Jubpliens  eomen[urabilii,u  eum  tot  t rationale  ccp  rebendenstquod  oportuit  dcmonprarc. 

D d Euili i. 


tfEOMET.  ELEMENT.  E V C Ll  D ! J 

E uclid.cxCdmp.  Propofitio  7*. 

VUalincardiduo  mediali  fecudo  coniungibilis  eft.ut fub  tcrrhino  ^ 
earum  fiar.niG  tantum  qux  ab  ca  ante  feparata  erat. 

camppanvi,  Sitenima  crcfiduum  mediale  fecundum. qux  fuit  reftdua,  abfcila  beexa 
b,  crunrcp  cx 7, dux  linex  a b H b c,  mediales  porcnria  ranruiti  communicant  es  mediale  conti- 
neres. Dico  ipfa  a c.nullf  linex  alq  qc  b, fub  hac  diffinitione  coiungt  poreft* 

* 4 * Smaurem.coiungarui  Imexcd.Suqj  linea  e f rationalis  in  logitudme  ad  qui 

coniungarur  fu  per -fi  cies  e h xqualis  quad  raris  duarum  linearum  a b & b c pa 
riter  acceptis,  SCek  xqualis  quadratis  linearum  a d&d  c pariter  acceptis,  i 
quaabfcindatureg  xqualis  quadrato  Iinex  a c.eritqj  per  ? fecundi  fuperfi- 
cies  1 Ii  fqualis  duplo  fuperficiei  a b in  b <M  Ik  per  eandem  pquaiis  duplo  fu- 
perficici  adinde.  Qjjia  ergo  quadrata  ambarum  partium  primx  legioni* 
funt  modiale, & duplum  etiam  fuperficiei  mediale  incommefurabiloduobut 
quadraris  pariter  acceptis  (quxncfcire  diligens  Geometra  non  poterit,  qui 
pofitiones diligenter feruauent) erit  fuperficies  eh  medialis, cum ipfafitr- 
qualis  duobus  quadratis  pariter  acceptis,  & fuperficies  l h medialis, cum  ip~ 
la  fit  xqualis  duplo  fuperficiei  unius  in  alteram,  per  so  igitur  eft  u traqj  dua- 
rum linearum  f h g It, rationalis  in  potentia  tantum.  Er  quia  unaeft  incom 
menfurabilisaln.eo  quod  fuperficies  e h eft  incommenfurabilis  fuperficiei  b 
l,ficur  duo  quadrata  duplo  fuperficiei,erit  ex  6 1 linea  f grefiduum.  Quare  li- 
nea fgqux  eft  refiduum  componitur  lincxgh, ut  fintambx  fub  termino  carum  qux  erit  ante  feparanonem. 
Similiter  quoqj  probabis  eandem  f g cum  linea  g k componi  eadem  condirione^ediantibus  fupet  ficicbus  e 
k 6C  k l quarum  prima  crt  xqualis  quadratis  duarum  linearum  a d & d c.pariter  acceptis,#  fecunda  duplo fia 
perficiet  unius  inalreram:quodeftiinpofsibilcpcr7^.EthicmQdus dcmonftrauomspotcftcfic  communis 
7J,  exteris^  qhatuor eam  fequennbus. 

Euclid.ex  Z umb.  T heorenu  <1.  Propofitio  81. 

Medix  apotomxfccundx  una  tantum  congruit  refla  linea  inedia  poten.  « 
tia  tantum  toti commcnfurabilis&T cum  tota  medium  comprehendens. 

THE  ONoc  Zib.i  flo  medu  Jpotome  fecudx  a /S,ct  ipfi  a fi,  congrues  fit  fi  y.lpf te  igitur  * y,y  fi, media  funt  potetid 
tdtiicomefurgbiles, mediu  coprchendcntes  quod  fub  *y,y  /.Dico  a,ipfi  * fi.  dii d non  congruit  reihs  lincd  meddpotentid 
tdtu  toti  fubfiilcs  cbmefurabiUs  et  cu  totd  mediu  coprehedes.  St  erum  pofi ibile, coucnut  f /Agitur  a /,&  * (jncdufunt 
potetid  tiiu  comc[urdbileftmediHCoprehcdaei  quod  fub  a A^C.E  xponjturq;  rationalis  t /.E  f eis  qde  qua  ex  .r  y,yfi^- 
l y quu  dd  ipf*  1 copjretur(p  44  primi)  • *,ldtitudine  efficiens  fMjtuero  quod  fub  *y» 

*-** ■■  — — • yfi.aquit  auferatur  I • Lt  itu  ime  efjicus  1 1*.  Rchquu  igitur » X^perjficSdi)aquam 

0 9 m v efteiquodexdf.QjidreddiplutnpoteJliKRurfuiunteUqudCxa^/fi^quSdi, 

ipfiim  1 fccptrctur  (per  44  primi)  t 1, latitudine  efficiet,»  r.  i fi  aut  c c 1 *»  *<\uu  rt 
quod  cx  * fyquadrdtosehquH  igitur  J»,(per  7 fecundi)  aquu  cjl  ei quod  bis  fub  a ^ 

A fi.  E t quonu  ipfe  ay,y  fi, media  funt,mcdu  igitur  funt  C qua  t*  * h>  E*  £qud- 
lid  funt  ipfi  1 », mediu  igitur  (p  1 6 decimi  cr  correlartu  1 1)  eft » ».  Et  dd  ipfam  rdlfa» 
nxlc  1 f Apponitur  latitudine  efjicus  1 v:  rationalis  igitur  ed  (per  21  decimi ) 1 /',CT  if 
fi  • flbgitudine  incomcnfurabilis.RurfiK  quonu  quod  fubay,y  fijmcdiu efl,cT  qued 
bis  fub  • y,y  fi, mediu  eft  per  corrdtuu  >]  decimi)  c T aquu  cfi  ipfi  d *,tjd 
mediu  esi.  Ad  ipfamq;  t frdiiondlc  spponitur, latitudine  efficiens  d M,rdtiondlis  igU 
turejld  m ( per  udecmu ) cr  ipfi « flogitudine  incommenfurabiUs.  Ei  quoniam  * y* 

> fi, potet  U t antu  funt  c omenfur dkilcfju  omen  fur  abiits  igitur  rfr  * y,ipfiyfitlengttudine.  Sicut  auti  « y,iffiy  dyfic&t 
(per  lemma  >*  dei  imi)  quod  ex  * y,  ad  id  quodjub  ay,yfi.  incLmijurabile  igitur  eft  (per  ndedmi)qucdcx  a y^i  quod 
fub  *y,y  fi.  Sed  c i quod  ex  a y ,ccmtnfurdbtiiajunt  qua  ex  a y,y  fi.  E 1 aut  e quod  fub  a yty  C,commcnfurdbil e tfi  quod  bi$ 
fub  *}  ,?/.liuomm'nfiirMuigitkrfiMt<]iuex*),>  f,  ci(iuo4ku[iJ>*>,}f.£u  tuli  qtut  ril|»«, 

eiurro  quoibii  fub  *>.} t,  d^uum rjl • t. Uicmmmfmhlt  igitur  cR  »•,  ipfit «.  Sicut  «toni 
1 M.dd  t Ir.ccmcnfurdbilis  igitur  (R  irdpfil*  longitudine.  Et  uirdtf  funi  rutioi ultt . I pfd  igitur  i /v*  f.  rdiionulct 
funt potetttu  tutum  tcmcnfurdbtlti,dpotcmeigilur  cR . /.c ogruensauti  ntfU*.  Similiter  oftendcirMi  iptcd  cr  / >,fl 
ebgruit.  Apotcme  igitur, dltd  & ubdiogruttridhlincd^tetid  tentu  toti  [ubjtflestomefurdbtlis.  quod  (per  j?  decimi} 
rRimpoJ>tbilr.Mididigitiirapctuii£jciunddLi:dUniui6gruilrc£almedpttctiutdrUutcti[ubjiftcicomcfurubilucr 
tim  tote  medium  topttbendcnr.quod cret  eflendendum.  E uthd.cx  Cemp.  Propefitio  77. 

VUa  linea  minori  coniungibilis  eft.ut  fub  termino  luo  fiat  niG  tantum  n 
qux  ante  fibi  abfeifionem  coniungcbatur. 


LIBER.  DECIMVJ.  ,tr 

C AMPPANV  8.  Inrdligt  quid  fit  Iinra  minor:  quod  (7  oblirus  es,  confulen^fineobie- 
ctione  cocludcs  propofirum,  fi  (quemadmodum  in  74)  proceficris.poterism  fi  libucrir,  quem- 
admodum  in  76  procedere. 

E uclid.  ex  Z^mb.  Tkcorattt  «4,  Propcfitio  9x. 

**  Minori  una  tantum  congruit  retftalinca  potentia  toti  incommcre 
furabilis  fubfiftcns, efficies  cum  tota  compofitum  ex  carum  quadra, 
tis  rationale.quod  uero  bis  fub  ipfis  medium. 

_ T.H  E O N e x Z amb.  Effo  minor  *f,cr  ipfi  a t congrue» j edo  fi  ydffe  igitur  * ),y  C,  potcntUfunt 
lncomcn[urabilci,cfficicntes  conflatu  quidem  ipfarum  quadratis  rationale, quod  uero  bit  fub  ipfis  medium , 
Dico  quod  ipfi  * fi, alie  re  fle  linee  non  congruit  efficient  eedem.  Si  enim  pofiibile,  congruet  fi  .1,  CT  igitur 
m A,  A fi, potentia  funt  incomenf irebiles  efficient  et  que  ex*  A , a fi, quadrata  fimul  rationale, quod  a ut  c bis 
fub  ip  fis  *A,A  fi, medium.  Et  quoniam  qucdcxccdmtqu*ex*A,A(,ea  qux  ex  * y,  y fi,  ea  excedit  O"  id 
quod  bit  fub  * A,  A fi, quod  bilfub  * y,y  fi, qux  autem  ex  * A^  fi, quadrata,  m fi  y A 

ee  quadret  e quxex*y,y  f, rationali  excedunt. utraq;  enim  rationalia , cr  * 

• quod  bit  igitur  fub  * A,/.fi,id  quod  bit  fub  * y,yf,  rationali  excedit, quod  (per  1 6 decimi ) cli  im  pofiibile, 
utraq;  nanq-,  media  funt.  Mj non  igitur  une  tentum  congruit  refla  linea  potentia  toti  fub/iftent  incomenf u* 
rabiutxffutcltt  qiu  ex  tpfit  quadretis  fimul  rationale.quod  uero  bit  fub  ipfit  medium : quod  offendere  o- 
ponebat.  EucltdexCamp.  Propofitioy. 

Inca  quf  coniuiitfla  cum  rationali  facit  totam  mediale, ni 
fi  uni  tantum  componi  non  potefi,  utfub  earum  tcrmi« 
no  fiant  qux  erant  ante  feparationem. 

C AM  pa  N VS.  Qitidfir  tinca  qux  proponirur,cx  7i  didicifti.  Cum  ergo  de 
ca  notueris  quod  per  )i  n c 7 1 dicitur  dcmonitrarc,a  procetlu  75,  in  quo  quam 
non  deuies/ed  ficurin76.fi  te  dclefouerir.ingcnio  duce  poteris  procedere. 

Euclid.exZamb.  Theorema  ut.  Ptopofino  sj. 

1 Efficienti  cum  rationali  medium  totum  una  tantum  congruitre. 
(fia  linea  potentia  toti  incommcnfurabilisfub(iftens,&:  cum  tota  cfti 

ciens  conflatum  quidem  exipfarum  quadratis  medium,  quod  ucrd 
bis  fub  ipfis  rationale. 

THE  O Nex  Zamb.  Sit  cum  rationali  mediu  totum  efficient  *(,cr  ipfi  * f congruat  ty.  Ipfxigtufi 
*y.y  fi, potentia  funtmccrr.enfurebila.rfficicntcl  conflatu  quidem  exipfarum  * y ,y  i, quadretis  modium, 
quod  uero  bis  fub  ipfit  *y,y  f, rationale.  Dico  quod  ipfi  * fi, alia  non  congruit  eadem  efficiens.  St  cnmpof 
fibie,eongruat  fi  A,  cr  ipfa  igitur*  A,A  fi, refla  lineapolenlie  funt  incommenfurebilet,  efficientes  confla 
tum  exipfarum*  A,  A fi, quadretis  mcdm.quod  uero  bis  fub  ipfit  *A,Afi,  rationale . Qtioniem  igitur  ijiiq 
txceduntquaex*A,Afi,eaquaex*y,yfi,eoexeeditcrquodbiffub*A,  * fi  y A 

Afijdquodbilfubxy.y  /,excedit,cr  quod  bis  fub  *A,Afi,idquod  bis  fub  , , 

*y,yfi  confequenter  ut  in  prxcedctibus  iquod  uero  bis  fub*  A,  A fi,  id  quod 

b"fi‘b*y,yfi.exieditrationali,ratioiialiananqiutraq,erquxex*A,Afi,igitureaquxex*ytyfi,exce* 

dirnt  rationali, quod  eff  (per  16  decimi ) impofiibilc, utraq;  enim  media  funt  (per  77  decimi.)  Ipfi  igitur  * f, 
alia  non  congruit  refla  linea  potentia  toti  fub fifiens  mcommcnfurabillt.ey  cum  tota  efficiens  conflatum  ex 
tpftrim  quadretis  nudi  um, quod  autem  bisfub  ipfitrationale.  Efficienti  ergo  cumreiionali  medium  to- 
tum una  lentum  congruit  refla  linej.crqux  fequuntur  reliqua:  quod  erat  demonffrandum. 

• Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  77. 

Inex  qux  iuntfia  cum  mediali  facit  totum  mediale,  nifi  u. 
na  linea  tantum  iungi  nequit.utfub  carum  termino  fiant 
qux  erant  ante  feparationem. 

C A M PA  M V3.  Huius  linrxqueiunfla  cum  mediali  componir  rorum  medi» 

le.miqiiiro  eft  tj.  De  quo  quod  lipc  77  enuncmt  concludere  cogens, ficutderefiduo  mediali  fe» 
fundo  (quod  per 76  enunentum  ctl)  conclufifti.  * 

Euclid.exZamb.  Theorema  66.  Prcpcfitio 84. 

j,  Efficieti  cum  medio  mediu  totum, una tantu  congruit  rctfht  linea 

D d 2 poten. 
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potetia  incomenfurabilis  toti  fubfiiles,&  cum  tota  efficiens  cSflatu 
ex  ipfaru  quadratis  mediu,8£  quod  bis  fub  ipfis  medium,&  infuper 
inc5mcnfurabilc  conflatum  ex  rjsque  abipfis,eiquodbisfub  ipfis. 

THEONrx  Z ab.  i fio  eu  medio  medii  toti  efficiet  * C9cogrues  aut  iUi  fit  fi  y.tpfatgifur  *y,y  Cpo~ 
tentu  funt  incomenfurabiles,efficietes  conflatu  ex  ipfarum  quadratis  medtu,cr  quod  bis  fub  ipfis  *y*yfi9 
mediutinfup  et  qua  ex*y,y  fi, quadrat  a, incom  efurabtlia  ei  quod  bis  fub  * y}y  fi.Dico  q,  alia  ipfi  *C,no  co 
grutt,cu  tota  efficies  propofita.Qjfod  fi  pofiibile  efi, cogruat  4 A,ut  et  * A,/ 4, potetia  fint  incomefurabi 
les  efficictcs  'qua  ex  * A,A  fi, quadrans  firmi  mediu,et  quod  bis  fub  ipfis  ac  A,J  fi,mediu,  CT  infup  qua  ex  * 
A,  4 fifincomef arabilia  ei  quod  bis  fub  * A,  A fi. Exponatur q;  rationalis  • /.Et  eis  qdcquaex*  )>>fi,  aqui 
ad  ipfam  t /coparetur  (p  4 % primi ) 1 a, latitudine  efficies  1 r,ci  aut  quod  bis  fub  * y,y  4,aquu  auferatur  (p 

4 4 primi)  4 «, latitudine  efficies  4 n.RtUquu  igitur  quod  ex  *fi,(p  7 fecudi)  aquis  esi  ipfi  1 A ,ipfa  igitur  m 

*potefi.Rurfuseisquaex*A,Afi*rquuadipfeini/copjretur(p  at  fi  y A 

44  primi)!  /, latitudine  efficiens  1 *.E fi  aut  quod  ex  at  4,  aquu  ipfi  1 ' • •» 

ia.Relijuuigiturquodbis[ub*A,Afi>aquuefiipfi4/.Etquonii  # • n e 

conflatu  ex  ijs  qua  ex  * y,y  C,medtu  e fi, ac  ipfi  * *,aqualejnediuin 
igitur  ed  cr  • « E t ad  rationale  coparatur  1 /Jatitudinc  efficiens  1 
a», rationalis  igitur  efi  (per  n decimi )•  v,et  ipfi » /Jogitudme  tnco 
m efurabihs.  Rurfus  quoma  quod  bis  fub*y,y  fi,mediu  efi  (y  ipfi 

5 *, equule, mt  diu  igitur  efifn.Et  ad  ipfam  rationale  • /apponitur 

latitudine  efficiens  4 m rationalis  igitur  efi  4 ipfi  • / longitudi 

ne  incomenfurabilis.  Et  quoma  incomenfurabilia  funt  qua  ex  * y, 
y fi, ei  quod  bufub  *y,yfi,  tncomenfurabile  igitur  efi  1 njpfi4  *, 
incommenfurabilis  igitur  cft  cr  •M,tpfi  t*  4 longitudine, cr  amba 

rationales  funt.  Ipfa  igitur  • 4, potentia  tantu  funt  comenfurabiles.  Igitur  ipfa  s 4,apotomee$.  Co«* 

grues  aute  et, efi  4 m.  Similiter  iqm  ofi  edemus  quod  1 tjurfus  apotome  efi.cogruens  aut  et  efi  4 **.  a poto* 
me  igitur  ipfi  alia  fj  alia  cogruit  potentia  tantu  toti  fubfifiens  comenfurabilts,  quod  ( per  69  decimi)  i«- 
pofiibile  ejje  offendimus.  Ip fi  igitur  * C,alia  retfa  linea  non  congruit,  ipfi  igitur  m fi, una  re£t 1 linea  tdtum 
congruit,potentia  tantu  toti  fubfifiens  incomenfurabilis,  cr  cum  tota  efficies  qua  ex  ipfis  qpadratis  firmi 
medium , & quod  bis  fub  ipfis . Efficienti  igitur  cum  medio  mediu  totum,cr  qua  [equum  ur  reliqua:  quod 
erat  ofiendendum.  Ex  Campano.  Refiduorum  diffinitiones. 

1 Si  fuerit  idem  totu  pofitsc  rationali  linej  in  longitudine  cbmenlu 
rabile.quod  pofitu  erat.di. 


cetur  refiduum  primum. 

1 Si  uero  linea  adiun&a, 
pofitac  rationali  communi, 
cet  in  15gitudine,dicetur  re 
fiduum  fccundu.  3 Quod 
fi  fuerit  utraq?  rationali  po 
(itat  in  longitudine  incom. 
menfurabilis.uocabitur  re- 
fiduum tertium.  4 Sica, 
dem  tota  pofitac  rationali 
comunicet  in  longitudine, 
nucupabiturrefiduuquar. 
tum.  f Si  uero  linea  ad- 
ftmcfta,  pofitac  rationali,  co 


Commune  inirium  trium  priorum 
diffinitionum. 

Pofitis  duabus  lineis  altera  ratioa!i,al 
terarcfiduo.adiedhfcp  ipfi  refiduofe. 
cudu  eius  terminu.fi  fuerit  totu  copo, 
fitu  potcnus  linea  adie&a,  in  quadra- 
to  lineae  ipfi  toti  comunicatis  in  logi  tu 
dine. 

Commune  inirium  trium  pofterio- 
rum  diffinitionum.  . 

Pofitis  duabus  linas  altera  rationali, 
altera  refiduo.adiecfiacp  ipfi  refiduo  fe 
cudu  cius  terminu.fi  fuerit  totu  copo- 
fitu  potetius  linea  adie&a,in  quadrato 
linea:  ipfi  totiincomefurabilis  in  logi, 
tudinc. 


municet  in  longitudine,  uo 
cabiturreGduum  quintum.  6 Quod  fi  fuerit  utraqj  rationali  pofitg 
in  longitudine  mcominenfurabtlis,  appellatur  refiduum  {ex tum. 

IffZmK' 


tTBERDECTH  VS.  ,,, 

B xZamberto.  Apotcmurum  diffinitione!. 

i Siquidem  tota  expofite  rationali  logitudine  comcn furabilis  fuc 
rit.appellatur  apotome prima,  z Si 
liero  cogruens  commcnfurabilisfuc' 
rit.Iogitudine  expofirg  rationali,  fccu 
da  appellatur  apotome.  j Si  autem 
neutra  comefurabilis  fuerit  expofitx 
rationali  longitudine,  tertia  appella^ 
turapotome.  4 Si  quidem  tota 
commmenfurabilis  fuerit 
expofite  rationali  longitu 
dine,  appellatur  apotome 
quarta,  y Siuerocon. 
gruens,  quinta.  6 Si  au 
tem  neutra, (exta. 

E uclid.  ex  Gtmp. 


Commune  inirium  trium 
priorum  diffinitionum. 

Suppofica  rationali  8C  a- 
potomg.ficjde  tota,c5gruc 
te  maius  potuerit  eo  quod 
fit  ex  fibi  logitudine  comen 
furabili. 


Commune  initium  trium  pofterio- 
rum  diffinitionum. 


Rurfus  fuppofita  rationali  & apoto 
mg.fi  tota  maius  potuerit  cogruentc  eo 
qd  fit  ex  fibi  longiore  incomenfurabili. 
P ropojhio  to. 

Efiduum  primum  inueftigare. 

Campanvj.  Ab inuenrione omnium  fperierum refidui,  facile' nos abfol 
uat  inuenrio  per  ordinem  omnium  fpecierum  binomq.  Nam  in  qualibet  fpecie 
binomiorum  fi  minor  portio  abfcindarur  dc  maiori,  linea  reliqua  erit  refiduum 
fimilis  fpeciei  ut  patet  ex  diffinitionibus  tam  ^ 

binomiorum  quam  refiduorii.  Propriis  tamen  inuenrioni-  ■ ■ ■ ■ ■ » - « 

busrefiduoruminfiff  entes,  lic  inquiramus  primum.  Sit  linea  t d c 

a rationalis  polita,  cui  commcnfurabilis  in  logitudine  fuma-  ' ' r 

tur  b c,  firtp  e numerus  quadratus  diuifus  in  f no  quadrarum  , t 

& in  quadratum  g,  firippropoi  fio  quadrari  linea:  b c ad  qua-  f 

drarumiine*  cd,  ficur eadf.erirty per ulnma parte fepnmr,  f % •••* 

cd, rationalis  in  porenria  tantum.  Cum  iraq?  fit  c b porcinior 

cd  in  quadraro  Ime*  fibi  communicantis  in  longitudine,  quod  patet  in  explanatione  bino mij 
primi, conftar  ex  diffinitione  lineam  b d effe  refiduum  primum. 

Etidtd.  ex Zimb.  Froblcm*  i».  FropcJhioSf. 

Inuenire  primam  apocomen. 

THEON  exZtmb.  Exponatur  rationalis  A.gripfi  • longitudine  commensurabilis  eflo  d •, ratio. 
nalis  igitur  cHfii.E  xponanturq;  bini  quadrati  numeri  «t  i,  i fquori i exeefias  «I  f non  jit  qusdrqtus.lgitur 
TfxT  correlarium  i lemmatis  il  decimi)  1 A, ad  A f, ratione  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadra 
tum  numerum.  Tiatq  (per  condaris  a decimi)  ficui  / A^d  A fjic  quod  ex  te  quadratu  ad  id  quod  ex.  y 
quadratu, cvmenfurublle  igitur  efl  quod  ex/*,  ei  quod  exit).  Rationale  t 

autem  quod  ex  t e, rationale  igitur  er  quod  ex  • y.  Rationalis  igitur  eH  , 

(per  diffinitionem)  CT  *')■  Et  quoniam  t A ad  a /rationalem  nonhabet  . i . 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, neque  igitur  quod  exi  / 

uM*)  rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum.  ' ' 

lncommenfurabilisigiturcHfi.  ipfity  longitudine,  utreque  autem  fluit  * .......  ^ * 

rationales,  lpfe  igitur  fiy,,y, (per  fdccimi)rationalesfunt  potentiacom 

menfur abdes.  Igitur  ipfafi  y, apotome  eH  ( per  xi  decimi)  Dico  quod  cr  prima.  Quo  nanq;  maius  t flquoi 
ex/le,eoquod  cx.y,fitquod  txi.  Et  quoniam  ficui  t A ad  A f, fice ft  quod  ex  fi  cjdid  quodexty.courr 
tendo  igitur  (per  correlarium  i < quinti)  fisut  A ',ad  ficquoiex.fi  ad  id  quod  ex  >.  At  A i aii  f, ratio- 
nem habet, quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, ut  er  q enim  quadratus  eH.  Oi|ol  igitur  ex 
•fiutd  id  quod  ex  d.rationcm  habet  quam  quadratus  numerusad  quadratum  numerum  .commenfurabi- 
lit igitur eH/eipfiilongittidine, cr  fi'ipfa'ymaiuspoteH,eoquodcxi,ipfa  igitur fi.ipfa  uy  maius 
poieil  eo  quod  ex/ibi  logitudine  comcnfurabilc,cHq;  totafi.jpfi  * expofite  rationakcomcfiirabiiis.lgf 
tur(p  tertias  diffinitiones  )fiy  apotome  eH  prima.  1 nueta  igitur  efl  prima  apotome  f y-quod  erat  agedum. 

Dd  i E uclid. 


i 


»00  GEO  MET.  E L E M E NT.  E V C t 1 D 1 t 

C A MP  ANVS.  Si  liare  qUOque  fuerit  linea  ab  linea  maior  diuifa  fe- 
eundum  rerminu  fuumad  puii/lum  c,cun£ta<p  reliqua  no  fiierinr  aliter 
quam  prius, erit  linea  fg  bmomium  quartum. Cii  enim  flnt  ambo  qua- 
drata portionum  lineo:  maioris  pariter  accepta  rationale,  erirfuperfi* 
ciet  e n rationalis, idrocp  per  1 6 linea  f n rationalis  in  longitudine,  com 
municanslinexefiarioiulipofitar.fupeirficiestierom  g erit  medialis, 
propter  illud  qnod  portiones  Unex  maioris  continent  fuperficicm  me 
dialem  iraq;  peno  linea  ng  eft  in  potentia  rationalis  tantum , &quia 
etiam  poitiortes  prf farx  Imef  a b funi  potent iahter  incomenfurabiies, 
lii  perficies  e 1 mcomenfurabilis  erit  I m,  ideorp  linea  f 1,  lineat  1 n,  igitur 
per  primam  partem  14  linea  f n eft  pOtetior  linea  n g,in  quadrarolinex 
fibiiftcommerifutabilis.  Ex  diffinitione  igitur  cft  Unca  f g bmomium 
quarrumtqiiod  erat  propofitum. 

tachd.exZamb.  Tbeorenu  4f.  Vropopiio  6j. 

Quxcxmaiorc  ad  rationalem  comparatum  \1 

latitudine  efficit  ex  binis  quartam  nominibus,  m » 

TH^OUexZamb.SitnuiorafiJiuifainytUtmaiorptaydpfay  fi.  ~ | 

Kdtioiulii  uero  cfto  A i,cr  « quod  ex  * f,  rquu  ad  ipfam  A t, comparetur 
(per  4 4 primi)  A fpjraOclogrammum,  latitudinem  efficiens  Au.  Dico  <3,  A 
m,ex  binis  ej}  quarta  nominibus.  Coflruantur  eadem  qux  nt praoftenps.  Et 
quoniam  (par  j ; decimi)  maior  eft  a fi  diuifa  m yti  pfr  « y,y  C, potentia  fu 
commcnfurabiles  efficientes  conflatum  ex  ifs  qux  ex  ipps  fiunt  qua 
drata  rationale, quod  uero  fub  tpps  medium.Qjionum  igitur  ratio 
tiale  efl  conflatum  ex  ijsqux  ex  « y,y  fi,rationa!e  igitur  efl  A x,  ra* 
tiotuLs  igitur  cR  cj  * A,<y  A \logitudme  confenjurabilis.  Kurfus 
quoniam  medium  efl  quod  bis  fub*y,y  fi.hoceft  */,cradrationj 
lem  comparatur  m x, rationalis  igitur  (per  u decimi)  eftcTM  *,et  * 
ipp  Ai  longitudine  incommenfurabilis.  Incommcnfurabilis  igitur 
cR(per  n decimi)  & A /i,ipfl  m * longitudine.  Ipf a igitur  A M ,t 
rationale ; funt  potentia  talum  commcnfurabiles ,ex  binis  igitur  no 
tmnibus  eft  A u.OftcnJendum  tam  quod  c T quarta.  S.mihtnum  p 
cut  yin  prrcedentib.is  ratiocinabimur,quod  maior  cft  A u ipfd  m 
tjCT  q>  quot  fub  Am}u  njt  quurfl  ei  quod  ex  • *.  Q gonia  igitur  in* 

COiiienfurabile  efl  quod  ex*y,ei  quod  ex  y fiyincomenfurabtbilc  igi 
lur  cft  et  Jl l.ipfi » KQntre(per  tfextiet  „ detemiyo-  J.ipfi,M  inelmenfunbiliseft.siuute&erint li 
rcll te  ltnexin*quslet,qujrtx  cutem  puni  eiut  quod  fit  ex  micare  (per  i,  decimi)  equu  ccmLrau  L 
,11  pxrdchgramn ui  mciarefirmu  tfudruts  deficiet  ,©■  m 'ncomenfurMd  ipfm  dtuifcrit  mtiermi 
Itare mutui po tcil.eo  quod i /ibi  incomcnfurM 4 Itoffril imejpfc igitur  JM,ip[u„ . msi, „ potr^  f# 

quod  xjibi  mcomcnfurcbtllfliiLt  et  tpfr  A >, ruttonjletpmctu  tanti  comenfuribilet  a- Jt  Momenta 

rubtlis  et)  iffi  expojiu  rmonth  J!  ,jpfc  igitur  * >xx  biius  nomimbiu  ei)  qutru : quo  Jmt  oftendendii. 

Euclid.ex  Cdmp.  P opofilio  <8.  j ,, 

Ilinex  rationali  quadrato  linex  potetis  fu> 
pra  rationale  & mediale  aequalis  parte  alte- 
ra longior  forma  adiungatur,alterum  latus  4 
cius.binomium  quintum  clfe  necefle  cft. 

C A M P A N v S.  PropoITta  linea  a b ea  qup  poteft  Cupra  media 
le  & rationale  diuifa  fecundum  eius  diffinitione  id  punctum  c ni 
liil  immutetur  de  reliquis  .fequirurtp  linea  f g effe  binomiu  quin 
tum.Ciim  enim  partes  liuius  Iinexa  b contineantrarionalem  fu 
perficie, necefle  efl  ut  fuprrficies  g m,  ideotjj  (per  16  linea  n g ) fit 
rarionalis.Cumtp  ambo  quadrara  partium  huius  Imeac parirerac 
cepra  flnt  mediale,ent  i uperficies  e n medialis,  Si.  per : o linea  f n 
ririonalism  potentia  tanrum  linexf  e potentia  rationali  com- 
tnumcans.Ar  quia  portiones  pratdiftx  imex  funt  mcomenfura- 
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LIBER.  DECI  HT5.  ,«t 

biles  in  porcntia.erir  fuperficies  cl  incommenfurabilis  fuperfidci  m I.idrocp  &l  linea  fl.linef  I n: 
porrnnor  igitur  eft  per  primam  partem  14  linea  f n linea  n g,in  quadrato  linee  libi  incommenfu 
jrabili».  Pcrdiffinitioncmitaqjbinomijquinti.conclude  propofitum. 

E adii,  cx  Zmb.  T beorem  4,6.  Vropojitio  6\. 

4*  Quod  ex  ea  qua?  rationale  mcdiumqtpoteft  ad  rationalem  com- 
paratum,latitudinem  efficit  cx  binis  quintam  nominibus. 

TUEONfi  7.~mb.  Sil  rationale ir.ediumq polem x £ diuifx  * y | 

inrtiha  lineas  w yait fit  maior*  ysxpoisatmrq;  rationalis  A t,  et  ei  , 

quod  ex  «C,aquu  di  -4 1,  comparetur  A i (per  4 4 primiflatitudine 
efficies  A «.  D:co  quod  41.  cx  binis  efl  quinta  nominibus.  Cofls  itn 
t urca  dent  qiuinprxccdcitbiu.Etquonia*jScfl  rationale  medii, 
potent  diuijain  ydp[x  igitur  «y,y  (, potentia  [unt  incommetifuraOi 
Ut  efficiente!  conflatum  ex  earum  quadrati!  tnediii,  quod  uero  [ub 
ipfn  rationale.  Quoniam  igitur  conflatii  exijt  quatex*y,y  f, me- 
dium tft , medium  igitur  efl  A a.  Quare  rationali!  efl  A (.,©■  ipfi  A 1 
longitudine  incomenfurabiln.Kurju!  quomd  rationale  efl  quod  bis 
[ub  a f.fyjioc cil /a /, rationali 1 igitur eil//.,cr ipfi  A 1, logitudi 
ne  comenf arabilis,  locommcfirabihs  igitur  efl  A *,ipfi  „ tpfa  igi 
turAp,/.  a, rationales  funt  potentia  tantum  comenfurabiles,  ex  h- 
nit  igitur  ncmimbui  efl  at..  Dtco  quod  & quinta.  Similiter  nanq; 

offendetur  quod  [ub  41 «,«  m, equum  eH  es  quod  ex  • »,  cr  quo.1 A.ip/tn  /1  longitudine  incomenfurabiUl 
cflapfd  igitur  4t  /■apfa  U . maius  poteft  eoquod  ex  Jibi  incommenfurabilift  ipfi*  A ..rationale;  fune 

potentiatantumcommenfurabiles,eyminor /. u.commenfurabilii efl ipfl 41  /longitudine. lp[a  igitur  41 » 
re  binis  cft  quinta  nommibui:  quod  eratoflendendum. 

Euchd.exCamp.  Propofltio  a e b 

V oties  adiuntTta  fuerit  linea?  rationali  ' — ■ — • — • — * 

fuperficies  rctftagula  srqualis  quadra 
to  linee  potentis  in  duo  medialia, ciuf- 
dem  fupcrficiei  latus  fecundum, bino- 
mium  fextum  effeconuincitur. 

C A M P A N V S.  In  hac  s 9 fir  linea  a b,  linea  potens  fupra  duo  mc 
dialia, qui  aurem  prxrerhxcfmir.ficutfiipra  maneat.  & erit  tunc  Ii 
nea  fg  binomiumfexrfi.quod  ignorare  no  po  teris,  fi  prxrmJTbrum 
etusqi  quod  proponir.imm  emor  no  tueris, & fic  patet  in  hac.no- 
■ ftra  intentio.  Euclid.exZmb.'  Thcorevu 47.  P ropofltio  6f. 

*s  Quod  ex  bina  media  potente  ad  rationalem  comparatum  latitu- 
dinem efficit  cx  binis  nominibus  fextam. 

THE  ONexZamb . Eflaipcr+rdccmi)  bina  potes  media  *C^i  t y ( 

uifa  in  y.rationahs  autem  efto  A i,  cr  ad  ipfam  rationale  A t,  ei  quod  ex  . , 

m f equum  comparetur  ( per  44  primi)  A {Jatitudmem  efficiet  A ».  Di 
to  quod  ipfa  A .,ex  binis  nominibut  efl  [exta.  Conftruatur  etenim  e adi 
que  c r in  preeedentibits.  Etquonia  mfibma  media  polem,  efl  diuifa  in 
y,ip[e  igitur  (per  41  dccmi)*y,y  fipotentia  fmt  mcommen[urabtles 
efficientes  compojitum  ex  earum  quadratis  medium,  cr  quod [ubip/is 
medii!  c rinfuper  incomenfiirabilt  copofito  ex  earum  quadratu.  Qua- 
re per  ea  queoflenfa  [uit,mediumeft  utruncuipforum  A x^af.Et  ad  ra 
tionalem  A / comparatur, rationalis  igitur  efl  (peri,  decimi)  ulraq ; ip 
[arum  A ,1,11  .,cr  ipfi  A 1 longitudine  incommenfurabilis.  E I quoniam 
conflatum  ex  ijs  qux  cx  * y,y  S,ineommen[urabiie  cft  n quod  bisfub* 
y,y  f,mcommen[urabl!c  igitur  eft  (peri  pariem  ndecimi)Axip/i  tif. 
lncommcn[urabiln  igitur  efl  (per  ifcxlt  cr  11  decimi ) er  «i*  ipfliau. 

) pfe  igitur  Ap,p  ., rationales  [unt  potentia  totum  commenfiirabiles.ex 

hmsigiturnominib.eflAu,Dicoqu6dcr[exta,Similiterndq,rurlmutpriiutlmoflrabimtti,quiaquod 

C<  fubA., 
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tIBE  R DEcmrS. 

• f.contmenfuriMis  rfl  expojiti  rationali, neutri  etiam  ipfarum 

}[>!**tdc  entcommefurabiUs.crittriq;  terti a ei}  St  lute  « i ip  ■ " — 

'([*'£  maius  potet}  eo  quod  ex  ftbt  ncommefuribtll.cr  y !,ipfl  { * ' 

«t  m litis  potent  eo  quod  ex  [ibi  incommenfuriHIi.cr  [i • t expo-  1 ' 

fitt  uttotull  cotnmenfurtbilu  eft,eyy  I eidem  commcnfurabtlis 

eft,cr  utraq;  erit  qutrti.  St  lutem  t a" erit  utraq;  quinti.  Si  itero  neutri  ipfirum  *t,i  t&ipfl* 

eum  } !,! d neturi  cemmer.furubiilt.ej} cxpofhx  rationali,erit*j;  utraq;  fexti.  Quire  ei  qui  ex  binis  no- 
minibus longitudine  comntenf uribilis,ex  binit  nominib  « eft,c  in  ordine  eidem  quod  erit  ollendendum. 
Euchd.ex  Camp.  Vropcfilio  st. 

Mnis  linea  alterutri  bimedialium  comrhenfurabilis.fub 
eadem  fpecic  bimcdialis  clTc.cxneccfsitate  conuincicur. 

CAMPANV  S.  Veritatem  iiabet  quod  dicitur, fiue  in  logitudine,  fiue  ctia  in 
potentia  tantum  comunicet  aliqua  linea  alterutri  bimedialium . Sint  enim  du* 
line*  communicares  a 8C  b quouis  duorum  modorum  prarditforu,  fitep  a bime 
diale  primum  uel  (eciidum.dico  quod  etiam  b eft  bimediale  primii 
urlfccundum, prout  fuerit  a.Diuifo  enim  a bimediale  in  fuas  bime 
diales  portiones, ex  quibus  componitur  per  ;i  & ji  qu*  funt  c &I  d, 
bquotpdiuifain  e&ffeciidum  proportionem  c ad  dur  docet  iz  fe* 
*ti,polini(pgfuperficiecdrenra  fub  c8(d,5(  k fub  e & f,  SC  polito  h 
quadrato  d.SC  1 f.erit  per  contunftam  8C  euerfam  6C  permurarS  pro 
portionalitatem  quemadmodum  in  prxmifia  cad  cSC  d ad  f.ficut  a y 
ad  bificur  igitur  ex  politione  a & b funt  communicJrcs,  fiue  hoc  ITt 
in  logitudine  fiuein  poteria,  ficc&  e,  itcipdfiif.fimiliter  erunt  com 
mumcanrcs.  At  quia  c &C  d funt  mediales  perenna  tantum  commu 
nicantesjequitur  ex  iz  ut  e & f fint  etiam  mediales , & ex  io  poteria  ran 
tum  communicantes, cum  ipff  per  hypothenn  fint  proportionales  c & 
d.Cumq;  fir  per  primam  fexti  g ad  h.ficut  c ad  d,&  k ad  l licut  e ad  f,erit 
g ad  h ficut  k ad  1,&  permuranm  g ad  k ITcut  Ii  ad  l . Quia  igitur  h eft  c5 
municansl.eo  quod  duo  eorum  latera  qu* funt  d&f  communicSr  in 
longirudine  uel  in  poteria  fecudum  quod  a & b in  alterutro  eoru  com 
mnnicar,  (equitur  ex  io  urg&  kquoq?  fibi  inuiccm  commumcent.rrir  * 
igitur  k rationalis  aut  medialis  prout  fuerit  g,ex  diffinirione  fuperfici-  * 
ei  rationalis  aut  si . In  hoc  enim  tantum  differ  t bimediale  primum  i bi 
mediali  fecundo, quod  portiones  bimedialis  primi  in  quas  fecundum 
Aiu  terminum  diuiditur.corinenr  fuperficiem  rationalem , bimedialis 
aure  fecfidi, medialem.  Si  igitur  a fuerit  bimediale  primum,  erit  fuper- 
ficiesgrarionatis, quare  &k,& ideo  b bimediale  primum  per  31. Quod 
fi  a fuerit  bimediale  fecudum,  erit  fuperficiesg  medialis,  ob  hoc  etiam 
& k,b  iraq?  per  jz  erit  bimediale  fecundum,quare  confiat  propofirum. 

Ide  aliter.  Ad  linei  rationalem  c d (polita  a alterutro  bimcdialiu.dt  b fi 
bi  in  longirudine  uel  potentia  communicante)  adiiigarur  fuperficies  c 
e*qualis  quadrato  a,&!  fgxquabs  quadraro  b,  eruntep  fuperficies  ce  c 
& fg  communicantes,  eo  quod  quadrata  eis  aequalia  qu*  funt  quadra 
ta  linearum  a &b  funt  communicantia  ex  hypothefiiex  prima  igitur  fexri  Edecima  huius,  ne- 
ctffe  eft  duas  lineas  d e & e gefte  communicantes.  Er  quia  fi  a fuerit  bimediale  primum,  linea  d 
cerirbinomium  fecundum  per  <;,ideofpeg etiam  binomium  fecundum  per  pnemiflam,  quare 
latus  tetragonicum  fuperficiei  f g (8C  ipfum  eft  b)  bimediale  primum  per  4V»ar  ucro  fi  a fuerit  bi 


* f 


mediale  fecundum  linea  d eerit  binomium  rerrium  per  , ideo  eg  eft  binomium  tertium  per 

Mmfii  t 
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pnrmifiam, quare  9C  latus  tetragonicum  fuperficiei  f g (&  ipfum  eft  b)  bimediale  fecundum  pe» 
fO,  mamfeftum  eft  igitur  uerum  efie  quod  proponitur. 

E uclid.  ex  Z dmb.  T bcorem*  49.  P ropofitio  67 • 

Ei  qua:  ex  binis  medrjs  longitudine  commcnfurabilis,  & ipla  ex 
binis  clt  medrjs,&  in  ordine  eadem. 

TH  E O N e x 'Zimb.  E/?o  ex  binis  mcdijt.xl>tyipft  x fi  commenfurabtlis  efio  longitudine  y Jt.  Dico 
quod  yd  ex  binis  eft  medtjs.ty  in  ordine  ipp  x f eadem. Quoniam  enim  xfi  ex  binis  medijseft  diuift  in  mt 
diis  in  t,ipfi  igitur  x jS  (per  n cr  j t decimi)  medii  funt  petent  ii  tantum  commcfuribilcs.  Ttitq-,  (per 
n fexti)  ficui  ifitiy  dljic  xtidy[,ej  reliqua  igitur  1 1 ad  reliqui  ( p i,  quinti)  eftftcut  *(adyA 

Cc  » Commenfu- 
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LIBER.  DECIMTJ. 

Euchd.ntCimp.  Propo/itto  y4.  fy 

I qua  linea  linef  potenti  in  rationale  & mediale  comuni- 
cct,ip(a  in  rationale  & mediale  potens  efle  coprobatur» 

CAMPANV  t.  Verii  quoq?  eft.quod  quali 


* / 


rercunqj  linea  aliqua  fit  com  unicas  poteri  in 
rationale  & mediale  fiue in  legirudine  fiue  in 
porenria  tantum.ipfa  etiam  eft  potens  in  rationale  & mediale, 
quod  ficur  prius  duplici  modo  probatur,  necefle  eft  aure  qu5- 
tu  ad primu  modii,  9»  ffcut dux linex c QC  d funt  in  poteria in- 
comenfurabiles  ira  funt  etu  c & f per  10,  & quod  queadmodu 
geftliiperficies  rationalis  ( nam  tale  continet portiones  linex  r 
potcntisitlrationalefi^  mediale)  ita  etiam  per  diffinitione  iTr 
k rationalis,  & queadmodum  duo  quadrata  m flf  h pariter  accepra 
funt  mediale.fic  etia  per  zi  dno  quadra ra  m SC I pariter  accepra  erue 
mediale, igitur  ex  J4  b eft  porerts  rationale  & mediale.  Quantum 
aure  ad  fecundum  modum, nelefle  eft  ex  jfi.ur  linea  defit  bmomiu 
quintum, ideoqj  Qt per 60  lineae  g eft  binomium  fjmnrum,  quare 
per  fi  larus  tetragonicum  fuperficiei  f g.quod  eft  b,  erit  linea  po  tes 
in  rationale  & mediale:  quod  eft  propofirum. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  fi.  fropofitio  49. 

Rationale  ac  medium  potenti  comenfurabi' 

Jis,&  eadem  rationale  ac  medium  potens  eft. 

THE ONexZdmt.  E/lo rjtioiule mcdiufypotct*#*? ipft *(com 
mcnfurjbilit  efto  y A Ojlendidum  quod  er  y 4 rotionole  tc  me diu  polit 

rjl.Dftnbuitur  (per +odccimt).tm  redit  Imm  in  i.Jpfeigitur  * •,  * t t 

i fi  (per  +o  decimi)  pcstentil  fnnt  incommenfurcbiles, efficientes  quide  — — — — » 

compofitmr.  ex  curi  qtudntts  mediu,  quod  nero  fub  tpftt  rMorule,et  t l * 

eode  conjhuitur  quem  preeedenlib . Similiter  i.m  demoflribtmus  q,  ' " • 

ftju^potetu  funt  incomcnfurMIcs.cr  cbmenfuribtle  ed  conflutu  ex  ijtque  exet.i  f.cbfluto  ex  ijt  que 
ex  y!,M^qn<ud  tut  fub  « <,<  fixi  quod  fub  y[JJ.  Quire  er  c iflttu  ex  ijt  que  ex  y/,  /X,qtudr*tts, mediis 
ed,quoduerofub  y f,f  A,ntionAe.  Rjitonjlc  igitur  educ  mcdiii  potent  jpfu  y uftquoderut  oftidcndum. 
E ucUd.cx  Cemp.  Propo/itic  64. 

Mnis  linea  communicans  potenti  in  duo  medialia,  ipfa 
quoque  potens  eft  in  duo  medialia. 

C A M P A N V S.  HfC  quoqj  manentibus  eifdem  difpofitione  &'  pofitionibuf* 
eo  duplici  modo  quo  prfmilTx  probabitur  uera  efle, fiue  in  16gitucinc,l:ue  in  po 
t? tia  comunicer  linea  b cu  linea  a potrte  in  duo  medialia.  Quanru  enim  ad  primu 
argumetationis  modu  erit  per  jj  fu  p fi  cies  g medialis, ideoqj  & k per  ac,cu  eomunicet  ei  duo  3<p 

Suadraratn*  h pariter  accepta  erfitex  eadem  jj.ideolpduo  n & 1 pariter  accepra iper  n Arquia 
uo  quadraram &h  pariter  accepra  ex  prsrdiftajf  funrincomefurabileduplo  fuperficiei  g,fe- 
quirur  per  io  & noftras  pofiriones  ur  duo  quoq?  1 8C  n pariter  accepta  finr  incomcfurabile  duplo 
(uperficiei  k,cum  itaip  finr  e SC  f tncomcnfurabiles  in  potentia  queadmodu  c & d,  erit  ex  h linea 
b potes  in  duo  medialia.  Quarum  aure  ad  fecundu  folitw  argumetationis  modum  ent  per  <9  d e 
binomium  fexrum,ideoqj  etiam  per  eo  linea  eg  erit  binomium  fextum, quare  per  fi  latus  tetra* 
gonicum  fuperficiei  f g quod  eft  b.erir  potens  in  duo  medialia:  quod  eft  propofitura. 
Euchd.exZamb,  Theorema  j*.  Vropojitio  70. 

> Bina  potenti  media  commcnfurabilis.bina  potens  eft  media. 

T HEO  Nex  Zab.Eflo  bina  potent  media  * ipfi «fcbmenfurd  g ^ 

hilis  r flo  7 A.  OftenJcnJu  quod  f?  7 /thina  potes  eft  media.  Qaoma  e-  , — , .9 

tum  bina  potes  eft  media  * fidijlnbuatur  (per  4 r decimi)  ut  re  fiat  lineas  y / * 

in  figitur  ( per  41  decimi)  potentia  funt  incomer.furabilestefjicien 

tes  conflatu  exipfaru  quadratu  mediu,cr  quod  fub  ipfis  mediihcnncommetifurabile  efl  conflatu  ex  ipft* 
rum  m *,«  jS, quadratis  ei  quod  fub  * 1,1  fi.  Conflrudtur  eade  quot  in  procedentibus . Sinulitcr  u dem  bftrabi 
mus  quod  et  ipfa  y {,{<A,potctia  funt  income  furabiles  c copofitu  ex  ijt  qiu  ex«t>*  t,eopofito  ex  ijs  quae 
ety  hfJyCbmenfwrabile  eft:  quod  aut  fub  m t,i  fi,ei  quod  fub  y /,/•$,  quare  er  conflatu  ex  ipfaru  y /,  /*f, 
quadratis mediu  efttcr  quod  jub ipfis  y {JJltmediu  c T wfuper  incommenfurabile  eft  conflatu  ex  rpfarum 

Cc  % 


ht  geomet.  Eliment,  evclidij 

X /,/«*,  tpuIrJIii  ei  quo/  fuh  y i,{A.  tpf*  ig*«  r >■  ^ J>iiu  p otem  tfl  medu:  quo/  ojlatderc  oportuit. 
fudii.txCump.  P ropofMo 

IdiifCiipertictesquaru  altera  rationalis,  alcera  uero  medialis*» 
coiugat, linea  potes  tota  fuperficie  inde  copofitaaliq  erit  qua 
tuor  irratioaliu  linearu.uidelicct  aut  binomiu,  aut  bimediale 
primil.aut  linea  maior.aut  potes  in  ratioalc&  mediale. 

CAMPANV  S.  V r fi  a fit  rationalis  fuperficies.Sf  b medialis, erit  linea  potet  in 
foria  b aliqua  prarmilTarti  quatuor.  Sit  enim  linea  cd  rationalis, cui  adiungaf  c 
€ aequalis  a ,&  f g f qualis  b.emqj  ex i 6 linea  d e r..  nonalis  in  logitudine, cornum 
cis  linef  cd  rationali  pofirx.exxo  linea  eg  rationalis  in  potetia  tantum.&exjo 
linea  d g binomiu, cuius  cu  altera  binomiahu  portionu  que  eft  d e,  fit  rationalis 
jn  longitudine  comunicans  linef  ranonali  pofirar  qux  eft  c d,  ipfim»  erit  ex  diff. 
nitione  fpecierum  binomq  aut  btnomium  primum,  aut  fecundu,  aut  quartum, 
aut  quintu.  tertiu  aureaut  (extum  non  erit  ex  diffinitione,  iracp  ex  44.  4 v,  ji,  6 
fi, linea  potes  in  rori  cgqux  eft  aequalis  dua- 
* bus  fimul  a S b.erit  aut  binomiu, aut  bimediale  primu.aur linea 
maior.aut  potes  in  rarionaleaur  mediale, quod  eft  propoli  tum. 
Bimediale  uero  fecundu.aut  potes  in  duo  medialia  no  erir,  quo 
e nil  fi  efler  bimediale  fecundu,  effiet  ex  s6  linea  dg  binomiu  ter» 
ti ii. quod  fi  effer  potes  in  duo  medialia. effer  ex  59  linea  d g bino 
i miutn  fexrum.fed  neutrum  erat:  unde  paret  noftra  intentio. 
Euclid.exZamb.  T heoremast.  .Propofitio  7«. 

Rationali  ac  medio  copofitis.qtuor  fiut  irrationalcs.quf  cx  binis  no  u 
minib.qugcx  binis  prima  medqs.maioracrationale  mediucp  potes. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  rationale  * 4,mediu  nutem  y A.  Dico  quod  ipfam  * A areolam  potens, aut  ex 
binis  nonurubus  cft,aut  ex  duobus  prima  medijs,aut  nui  cr, et  ut  rationale  medimep  potcs.lpfi  etenim  c/», 

. A ipfa  yAaut  maior  aut  minor  efl&fto  prius  maior , e rponaturqt  rationalis  1 /, 

i ri coparetura;  (per  4 4 primi)  ad  ipfam  tfiffi  * f equa  areola  / ajetstudini  effi 

ciet » /.  I pfiaut  A y equu  ad  t f,boc  e fi  S »,c  o paretur  i 1 Latitudine  efficies  4 «. 

Et  quonia  rationale  eft*  /,rf  aquale  efl  ipfi  / *,ratioale  igitur  eft  et  1 a. Et  ad 
ipfam  rationale  t fc  operatur, latitudine  efficies  • t, rationalis  igitur  eft » /<?■ 
comenfurabilii  eft  ipfi  $ f longitudine . R urfus  quonia  mediu  eft  y et  equu 

efl  ipfi  i /jmediu  igitur  eft  et*  1. Et  ad  rationale  • fcoparaiur.boc  eft  ad  ipfam 

n p 4 u, latitudine  efficiens  4 n, rationalis  igitur  eft  4 *,ef  ipfi  t / togitudia'  incom 

— menfur  abdis.  Et  quonia  mediu  eft  y A,  rationale  aut  ea  yincvmenfwrabilcigi 

tur  eft  m fi  ipfiy  A y quare  c?  tu  incomenfurabde  eft  ipfi 4 /.Sicut  aitt  »1  ad  9 $ 
fic  (per  t fexti)  eft  1 4 ad  4 a.  incoir.enfurabdis  igitur  eft  (per  u decimi)??  • 4, ipfi  4 « longitudine . Et  am  • 
be  fune  rationales  ,ipfe  igitur  1 4,4  n, rationales  funt, pot  ctia  tatu  ccmenfurabdes,ex  binis  igitur  nominib . 
efl  1 m,diutfa  in  4.  Et  quonia  maius  eft  m fi  ipfo  y Jl^quu  auteftxfiipjititftyA  ipfi 4 /, maius  igitur  eft  1 * 
ipfo  4 1, et  1 4, igitur  maior  eft  ipfa  4 «.igitur  / ijpfi  4 « maius  poteft  jut  eo  quod  ex  fibi logitudinecome 
fur  abiit, aut  eo  qd * fit  ex  fibi  comefurabili.Pofiit  prius  maius  eo  qd'  fit  cx  fibi  comefurabih.Eftq;  maior  1 4 
eomefurabdis  expofiu  rationali  t /.  1 pfa  igitur  t « ( per  freudas  diffinitiones ) ex  binis  nomuub.  eft  prima» 
Rationalis  aut  eft  • f.Si  areola  uero  coprebedatur  fub  rationali  cr  « binis  nominib.prima , que  areolam 
poteft.eo  binis  nominib.  (p  r 4 decimi ) Igitur  que  ipfum  1 > potcft,ex  binis  nominibus  eft.Quareet  ipfum 
m A potes, ex  binis  nominibus  eft.  P ofiit  uero  1 4 ipfa  4 n, maius  eo  quod  ex  fibi  incomenfurabde,  eft<^  nu 
ior  • 4, eomefurabdis  ipfi » f expofiu  rationali  logitudine.  ]pfa  igitur » «,ex  binis  nomimb.  eft  quarta . Ri 
tionalis  aut  eft*  f Si  uero  areola  coprehcdaturjub  rationali  aeexbmis  quarta  nominibus, que  arcrla  po 
teftjrrationalil  eft  appellata  maior(per  f 7 decimi)  Igitur  que  ipfam  * / poteft  areola, maior  e/J.Qgjrc  et  \ 
ipfam  * A pot es  maior  eft.Scd  ia  efto  minus  * 4 ipfo  y A,et  • « igitur  ipfa  4»  m:nm  eft, quare  c r • 4, minor 
eft  ipfa  4 h.  St  4 h ipfa  1 4 maius  pot  eft,  aut  eo  quod  ex  fibi  come  fur  abdi, aut  eo  quod  ex  fibi  incomi furabi 
li.Poff \t  prius  maius  eo  quod  ex  fibi  eomefurabdi  logitudine,et  minor » 4 eft,cbmefurabilis  logitudine  ipfi 
afexpofite  rationali, ipjj  igitur  1 nex  binis  nomimb.fecuda.Rationahs  aut  eft  1 /SiueroareoU  tCprebe 
datur  fub  rationali  et  ex  binis  fecuda  nomimb.que  areola  poteft, ex  binis  eft  prima  (per  rsdecimi)queigi 
tur  ipfam  1 / poteft  artola,cx  binis  eft  prima  medi/s.Quare  et  que  ipfam  * <A  areola  pot  eft  xx  bints  medijs 
tft  pruna.  Atq  4 m ipfa  • 4 maius pofiu,eo  quod  cx  fibi  uscomefurabdi,et  minor  • 4 cft,cbmc[urabtUs  expo 
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fiU  r Jlioiuli  r /.  Ipfd  igitur  i.txbiiui  nominibus  cR  quinlt.  RttiontliS  iult/li  f.Si  utro  dreolu  tbprcbi 
idtur  fub  nuoiuh  V ex  binis  nominibus  qu  nu.qiu  urcoUm  potell  rution.lt  nc  medium  potens  c/i  (per 
/I  decimi.)  Qux  igttur  ipfim  i ; treolm  poteft, rutionulc  te  medium  potcfi.quurr  e7 1 pfum  « dt  urco Um 
potcm.rutionuU  jc  medium  poteR.Kulioiuli  igitur  uc  medio  compofitit , quutuor irrutionules  fiunt  qu. 
tx  binis  nominibus  que  ex  binis  prima  medifs,  maior,  c r rationale  mediumip  potens : nuo  d dmcnRr.fr 
- E uctij.  ex  Camp.  Propojitio  a*. 

Vmcoiunftx  fuerint  duae  fupcrficies  me 
diales  incomffurabiles  linea  potes  in  tota 
fupficie  alterutra  erit  duaru  irratioaliu  linearu, 
uidclicct  aut  bimediale  fetudii  auc  potes  in  duo 

medialia.  CAMP. Vtna&bfTnrduf  fupcrficies mediates  in- 
comenfurabiles(li  enim  cflenr  comenfurabiles,  cllct  cepofira  ex  cis 
«nedialis  cx  9 &*■, quare  & linea  potes  in  ea.meduliscx  19)  dicoq, 
linea  potes  incopofita  ex  ambabus.erir  aur  bimediale  fecudii, aur  po 
tens  in  duo  medialia  Sit  qtndc  linea  cd,  rationalis, fupcrficies  uero 

fibi adiun&ac e pqualis a, & fupcrficies fgxqualis  b,  eritep ex  10  li*  * * 

nea  d c.fimiliter  qrp  linea  e g.rationahs  in  poteria  ranrti  Cutp  fu  perfici  es  c e 8!  f g,  finr  incomcfu 
rabiles  ficut  a Si  b eis  xquales,idcofp  linep  d e Si  e g ex  prima  fexri  & 10  huius  em  ex  to  linea  d g, 
binomiu. Cuius  cu  utraqj  binomialiu  pornonu  qux  funr  d e & e g,fit  incomen  Curabilis  linee  ra- 
tionali pofitx  qur  cft  c d.ipfum  ent  ex  diffinitione  binomiu  rertiu  aur  textu . Linea  ergo  potent 
in  rotam  cg  «qualem  compolirp  cxa&  b,erucxfo&  ti.aur  bimediale  fecundum  aur  potens  ia 
duo  medialia.quod  cft  propofitu.  E uclid.  cx  Zamb. . Problema  f 4.  Propofino  7i. 

*»  Binis  medijs  adinuicc  incomcfurabilib.copofiris.reliquc dua:  irra 
tionales  fiut,q  ex  binis  Fecuda  medrjs,&  que  bina  potens  eft  media. 

T H E O N ex  Zab.Copcndtur  etenim  bina  media adir.uice  incomi  • | ♦ 

furabtlu  a Cty  A.  Dico  q,*o  areola , poles  aut  ex  binis  eft  fecuda  medijs 
aut  bina  potes  eft  meduApfu  nic^mC ipfo  y 01  aut  matus  cft  aut  minus. 

Sit  prius  maius  * f ipfo  y 01,  exponat  urq;  ratio  alis  # fatipfi  « fi  aqui 
ad  ipfi  1 /tp  4 1 prtmi)coparetur  • * latitudine  efficies  ? /,  ipfi  aut  y A, 

XI S /, latitudine  effictis  4 «.  Et  quonii  utruq;  ipforu  * fi,y  Amedtu 
t utruq ; igitur  ipforu  1 «,/  t,mediu  eft. Et  ad  ipfa  • /rattoalc  copa 
raturftatitudine  efficies  ipfas  1 tj  *,utraq;  igitur  ipfaru  » 4,4  »,rattda 
• Us  eft  (p  xx  decimi)et  ipfi  1 flogitudineincomefurabilis.Et  quonii  * | 

f?  I c fl  .»  mlr  .V  f ctill/fA  Ihft  , . mr  ..  i ih/a  i . 


4 ipfa  t * aut  maius pote  ft  eo  qd  exfibi  comcnfurabilitaut  eo  quod  ex  fibi  incomenfurabilt.Pof.it  prius  ma 
itu  ea  quod  ex  fibi  1 ncomenfurabili  logttudine/t  neutra  ipfaru  t/t4  Mycomcnf urabilis  cft  logttudine  ipfi  t 
{etpofitxratLoali.lpfa  igitur  • *(per  so  dccimiyex  binis  eft  tertia  nominib.Rationahs  aut  cft  • /.  Stueroa - 
nola  coprebe  datur  fub  rattoali  et  ex  binis  nominib.tertia}q  areoU  poteft,ex  binis  eft  fecuda  medijs  (p  r£ 
decimi ) Qjj*  areoU  igttur  t / tboc  eft  * O.  potcft,cx  binis  eft  fecuda  medijs.  Sed  ia  1 4 ipfa  4 Hjnaius  pofiit 
eo  qd  ex  fibi  logitudine  mcomejurabtli.  E tqu  oma  inc  dmefurabihs  eft  utray  ipfaru  * 6J  *yipfi  1 fldgitu- 
dineftpfa  igitur  t * ex  binis  eft  f exta  noib/p  51  dec  tmi.)Si  uero  fub  ratioalt  et  ex  binis  fexta  ncib.  areola  co 
preb  edatur ,<]  areola  poteftfttna  potes  eft  media(p  $9  decimi)  Quare  et  (j*Oi  poteft  areola, bina  petes  eft 
medta.StmiUter  ia  ofledemus,quod  et  ft  minor  fuerit  a Hpfay  Aqua  ipfam  a 01  areoU  poteft  aui  ex  binis 
eft  fecuda  medijs, aut  bina  potes  eft  media.Btms  igttur  medifs  inutce  come furabiltb.iopofitis, reliqua  irrd 
tioales  fiut  ex  binis  fecuda  medijs  et  qua  bina  potes  eft  media.qd  erat  oftededu.Eucltd.exCap.Prop.  «7. 

Vmpofita  fuerit  linea  binomialiscartcraccp  irrationales 
fequetes  eam,  no  cr/t  carum  aliqua  fub  termino  alterius. 

CAMP.  Vult  quod  fi  linea  aliqua  ut  a fuerit  aliqua  ex  fex  prxhabitis  lineis  irra 
nonalibus  qup  funt  binomiu  & eius  qiunqtcomircs,  ipfa  no  erit  aliqua  aliarum. 
Si  enim  quadrato  eius  xqualis  (uperficies  adiiigarur  ad  linea  rationale  b e,  quae 
f r b d.fi  quidc  a fuerit  binomiu.crir  ex  s 4 linea  c d binomiu  i.Qux  fj  fuerit  bimediale  i.erir  c d ex 
fjjbinomiu  fecudu.Si aut  bimediale lecudu, erue  d ex 56  binomiu  rertiu.  Et  fi  linea  maior,  erirc 
d ex /7  binomiu  quartum,  At  Epotes  in  rationale  8C  mediale, aur  fi  potens  in  duo  medialia,  crie 
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GEO  MET.  ELEMENT.  EVCL 
*x  jj  cd  binomium  quinrum.Jur « (9  binomiam  fcxtum.  Et  quia  im 
fubdiuerfii  fpccicbusbmomiorum  a diffinitione,  eft  impofsibile a e 
(imul  fubdiuerfisfpeciebus  fex prahabitarom  linearunt  irnationaliu.1 

Dclinta  autem  mediali  conftarquodipfa  quoqi  non  fit  aliqua  fex  fcquc  J 

tium.uidelicer  netp  binomium,  ncqi  aliqua  exipfius  comitibus. Cum  e- 
nim  fuperficies  xqualis  quadrato  lineat  medialis  adiungitur  ad  lineam 
rationalem  .latus  eius  fecundum  eft  rationalein  potentia  ex  10. Cum  au 
tem  fuperficies  xqualis  quadrato  binomij,  aut  alicuius  fuarum  eomilu, 

latus  eius  fecundum, eft  binomium. aut  primum, autfecundum,  8£fic  de 

exteris  per>4.quinq!ratnfcqucntes.  Quare  ipfum  eft  irrationale  6£ in 
longitudine  Sf  in  potentia  per  jo. Cum  igitur  fit  impofsibile  eandem  li- 
neam rlVe  rationalem  in  potentia , & irrationalem  tam  in  longitudine 
quam  in  porenua. nimirum  impofsibile  lineam  medialem  efTcbuiomia  | | 

lem.aut  aliquam  ex  quintpfuis  comitibus.  V * 

THEON. 

Qnxex  binis  nominibus, cr  po/l  ipfam  srrationates,ne$  medix  ntif  inuisem  funt  caicm.Quod euan 
tx  medis  ad  rationalem  comparatum  jatitudtnem  efficit  rationalem, & ei  longitudine  incommcnfurabde, 
td  quam  comperitur  (per  ,1  decimi.)  Quod  cx  ea  que  exbinis  nominibus  ad  rationalem  comparatum, 
latitudinem  efficit  ex  binis  nominibus  primam  (p er  60  decimi.)  Q god  ex  ea  nero  que  ex  binis  prima  me 
dtjs  ad  rationalem  comparatum  Jalttudtnem  efficit  ex  binis  nominibus  fecundam  (per  a 1 decimi.)  Quod 
ex  ea  autem  qua  ex  bimi  fecunda  medijs  ad  rationalem  comparatum  .latitudinem  efficit  ex  binis  nominibus 
tertiam  (per  <1  decimi.)  Verum  quod  ex  minore  ad  rationalem  comparatum,  latitudinem  efficit  ex  bia 
ms  nominibus  quartam  (per  <>  decimi.)  Sed  quodexrationale  ac  medium  potente  ad  rationalem  compa 
ratum, latitudinem  efficit  ex  binisnominibus  fextam(per  *s  decimi.)  Quoniam  predidte  latitudines  dif- 
ferunt eydpnma  cr  admuiccmji  prima  quoniam  rationabs  efl , adinutccm  nero  quum  ordine  non  funt 
eadem.mamfrjhim  eli,qubd  cr  ipfe  irrationales  athnucem  differunt. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  Os. 

I linea  delinea  abfcindatur,fucrintcp  ambae  potentiali'*» 
ter  tantum  rationales  communicantes, reliqua  linea  erit 
irrationalis,diccturq5rcfiduuni. 

C A HPAN  VS.Sitlineabc.abfoffa  exab.fintip  ambxra  t c b 
nonales  ranrum  potetia  communicant»,  quales  docuit  in-'  — 

uenire  i~  6C  ■>,&.'  Ii-t  fuut  qua:  componunt  binomium. Dico  quod  a c reliqua 
(ftirranonaliff.&ipfj  uocarurrefiduum.Conftarenim  ex  7 tccundi,quod  quadrata  duarum  II* 
nearum  a b & b c parirer  accepta, qux  componunr  fuperficiem  rationalem  ex  hyporhefi  & diffi- 
ninone  rationalis  iuperficici  & 9 huius. ranrum  funt  quarum  duplum  4 K 

fuperficiei  a b &’  b c cum  quadraro  a c.Cumqj  ex  19  fuperficies  a b in  b > « * > 

c fir  medialis, ideocp  duplum  eius  mediale  per  zi,&  ideo  irrarionale  g 
per  •?,  fequirur  ur  anibo  quadrata  duarum  linearum  a b dC  b c parirer 
acceprafinrincominenriirabilcduplofuperfioeiuniusearumin  alre-  & 
ram, quare  per  <?.&  quadraro  linea:  a c.  Ex  diffinitione  igitur  quadra- 
rum linef  a c eft  irrarionale, cum  ipfum  fir  mcommenfurabile  rationa- 
li.uidelicet  duobus  quadraris  duarum  linearum  a b & b c parirer  acce 
pris.itaq?  eriam  ex  diffinirione  linea  a c eft  irrarionalis.quod  eft  propo 
firum.  Exemplarircr  in  figura, efto  fuperficies  duobus  quadrans  dua 
rum  linearum  a b & b c parirer  acceptis, enrqj  rationalis,  iremqj  firfu- 
p er  fui  es  d f aqualis  duplo  fuperficiei  unius  in  alteram, erirtp  cx  19  me 
dialis, Si  erit  ex  7 fecundi  fuperficies  f g xqualis  quadrato  linex  a c.  Cumijt  fuperficies  e g fit  in- 
com  menfura  bilis  fuperficiei  d f,  eadem  erit  ex  9 incommenfurabiUs  f g, quare  f g irrationalis,  SC 
eius  terragonicum  latus  a c. 

Incipi un  r hexades  per  aphxrefin.hoc  eft  per  abfdfsionem. 

Eucild.exZjmb.  Tbeoremd  u-  Prcpofuio  73. 

Si  rationali  rationalis  auferatur.potentia  tantum  commenfurabi 71 
lis  exiftens  toti.rcliqua  irrationalis  eft,uocatur  autem  apotome. 

T K E O N rx  Zcmt.  A ' ralionab  nanq:  • d, rationalis  inferatur  f * • t 

potentia  tantum  toti  cemrntnfurabiUs  exi fient.  Dico  q,  rcbqua  a y irratio 

nolis  effiapotome  appellata.  Quoniam  a(  ipjify  longitudine  efl  tni  omntenfurabilis,  eflit  (per  lemma  it 
decimi)  ficutnb  ad  d yjic  quod  ex  *d  ad  id  qUod  fu  b n fj  y.mcommcnfurabile  igitur  efl  (per  u decimi) 
23  " quod 
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LIBER  DECIMV5;  t*9 

quod  ex  hei  quod  fub*  fi,  fi  y.  Sed  ei  quidem  quod  ex»  fi,  mcontmenfkrabilU  funt  que  ex  a fi,  fiy,qua^ 
drata,  et  autem  qaodfub*  M ytcommenfurabile  rflquod  bis  fub  * fi»fi  y.Q B*  ^turex*  fi,f  y,  incomme 
furabiltsfunt  et  quod  bis  fub  * fi, fi  y,  cr  reliquo  igitur  quod  ex  * y,mcommenfi u rabilid  funt  ei  que  ex  «fi, 
m y,quonu  (per  f fecudi)  et  que  ex*  fi/ y,xqua  funt  ei  quod  bii  fub  * fi, fi  y,una  cum  eo  quod  rxy*.  Ra- 
t tonsi  u dute  funt  en  que  ex*  fi/ y ,quadr aU , irrationalis  igitur  eH  linee  *y,  uocatur  au  c ipfd  apotom #. 
Euclid.exCamp.  Tropofitio  «?■ 

■Ifuertc  linea  de  linea  ablcifra^ucrirutpambar  mediales 
J pocentialitcr  tantum  comunicantcs/upcrficicmq?  tatio* 
Jualcm  continentcSjrcliqualuicaenc  irrationalis,dicccur 
f que  refiduum  mediale  primum. 

C A M P A N V S.  Sit  linea  b c.abfctfia  ex  linea  a b.firuqj  ambx  qua  ■ £ fe. 

lef  proponitur, quas  ex  x 4 & reperies.fk  hf  funt  quf  conmngunr  bimedialc  pnmum.  Uico 
reliqua  linea  a c erit  im  rionalis,&:  ipfa  dicitur  refiduii  mediate  primu.Erut  etia  ambo  cara  qua# 
drata  pariter  accrpra.mediale,  duplum  uero  fuperficici  unius  in  alteri  rationale,  11.119  ambo  qua 

drara  parirrr  accepta, incommenfurabilefunr  duplo  fuperficiei  unius  in  alteri.  Qyia  ita q;  ambo 

quadrara  panteraccepraedponuntur  ex  duplo  fuperficici  unius  in  4 ^ 

alteri  6l  quadraro  linex  a c,fe  quicur  per  9 ut  quadratu  linex  a c,  fit  , - c'  1 

incSmenfurabilc  duplo  fuperficici unius  inaltera, quare taipfum  g 
quadratu  q latus  eius  a c.efr  irrationale  per  diffinitioni, coftat  ergo 
propofitii.QyodCqucadmodu  in  pricmi/To)  fi  libet  potes  declarare  b 
cxemplarirer  in  figura.  Aliter  idc  fic.Sir  linea  d e rationalis  in  Ion- 
gtrudine.cui  adiugarur  fiipcrficiesdfxqualis  duplo  fuperficici  u- 
mus  in  alreram.K  fuperficies  g e.xqualis  ambobus  quadraris  pari* 
ter  acceptis, critip  per  7 fecudi  fuperficies  f g,f  qualis  quadraro  Unej 
a C.Cu  ipqj  per  fiypotliefin  fit  fuperficies  eg, medialis  erit  per  xo  li* 
nea  d g rationalis  in  poteria  tanrii.Cu  uero  fit  fuperficies  c h ratio- 
nalis per  hyporhefin  .erit  cx  \6 linea  d h rationalis  in  iongimdine. 

Itatp  per  6s,linea  g It  eft  rcfiduii,&  irrationalis:  ideo  qr  per  16  a dcftnnfiione  cofequenris  fuperfi- 
des  f g eft  irrationalis,  eius  latus  tetragonicu  quod  eft  a c,eft  irrationale.  Et  fic  patet  ,ppofitu. 

Euclid . cxZemk.  Theorema  r6.  Vropofitioj 4. 

7*  Siamcdiaauftraturmcdiapotcntiatantuni  totifubfiftcns  conv 
menfurabilis,cum  tota  uero  rationale  comprehendens  .reliqua  irra 
tionalis  eft.uoceiur  uero  medix  apotome  prima. 

THEONrx  Zamb.A  medis  nanq;  xfijnedia  auferatur  fi  y potentis  tan_* y * 

tum  commcnfurabtlis  fubft/lens  toti  * fircum  ipfd  m fi  rstionsle  coni  prehendens  quodjub  *fi,fi  y.  D.co 
quod  reliqua  *y  irrationalis  eft, dppellaturq;  medix  apotome  prima. Quoniam  enim  a fi/ y medie  funt , 
medis  quoq;funt  quxex*fij>  yjLttionale  autem  quod  bis  fub*  fi/  ytu:commcnfurabit 4 'gitur  funt  que 
ex*  fi/  y,et  quod  bis  fub  * fi/  y:  cr  reliquo  igitur  ei  quod  ex*y  ( per  1 6 decimi)  income  fur  sbile  cjl  quod 
Ut  fub  * fi,  fi  y,qUflnum  c rfi  tots  uni  earum  incommen fur  sb  ilis  fuerit,  cr  que  in  principio  magnitudines, 
ineommenfurubiles  frit  (per  decimi .)  Rationale  autem  cjl  quod  bis  fub  * 6, fi  y, irrationale  1 gunr  quod 
ex  *y.  Irrationalis  igitipeft  * y, uocatur  fani  medix  apotome  primaiquod  fuerat  oftendendum. 

Euchd.ex  Camp • Tropofitio  ro. 

70  linea dc  lincafccctur.fucrintcpambxmcdialcs  potctialitcr 

tantum  comur>icantcs,cotinctcscp  mcdialc,rcliqua  linea  erit 
®®®irrauonalis,diceturqircfiduummediaIcfccundum. 

C A M p.  Sir  hic  quoqj  IintVt  b c.abfcifTa  ex  Unca  a b.urraqj  autem  _a c b 

a b & b c.fint  ut  ponitur,  & ipfr  fer  26  reprriuntui  funt  que  componunt  bimediaie  lecundu. 
Dico  linea  reliqua  qux  eft  a c.eft  irrationalis,  & ipfa  dicmir  refiduu  mediale  fecundum.  Sunt 
enim  ex  hypothcfi  dC  x 1 ambo  quadrata  duarum  linearum  a b b c pariter  accepp  mediale  fimi 
lirer  quoq;  duplum  fuperficiei  unius  in  alter am.eft  mediale. Cum  iraq;  ex  x:  mediale  non  diffe- 
*.  ratd  mediali  nifiiiranonali.ent  quadratum  linex  a cin  quo  per  7 fecundi  duo  quadrata  a b&'b 
e pariter  accepta  excedunt  duplum  fuperficiei  upius  in  alteram  irranonale,quare  linea  a c ir* 
rationalir.Figuraliquotpexcploparefieripoteft  iftud  ut  prius.  Si  enim  fit  cgxqualis  ambobus 
quadratis  a b flf  b c,fimiliter  d f duplo  fuperficiei  unius  in  a!  teram, erit  f g,p  cr  7 fecundi  xqua* 
lis  quadrato  a c,qux  cum  fit  differentia  lupcificiri  unius  medialis  e gadfuperfiriem  medialem 
0 f,ipU  eft  irrationalis, per  u,8C  cius  tc  1 1 ago  meum  latus  a c irrationale , 

* * * w 1DBM 
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mntitfj,  ipfls  (^flmul  mcdium.Dicoquod  reliqua  a y irrttic-  a , ( 

aalucli^ppeUata  mutor. Quomam nanq: compofttum quidem ex ijc  »-■■ 

qz*  ex  a C,(y, quadratis  rationale  e/l^uod u ero  fub  ipfls  « (,  (y,medium:ineommcvfurjltlia  igitur  funt 
quaexa  fi,Cy,eiquodbkfub »•  (,  fi  >.Ef  conurrtendo  igitur  (prr  correlarium  1«  quinti) inccnmcnfura- 
tutfunt  que  cx  a (J  y.ciquodexay.RutioiuIc  autem  cji.conflatum  cx  iji  que  cx  a (,{y, irrationale  i ei 
turquodcxayjpfa  igitur  e,  irrationalis rjlappeUttur  autem  miner. 

Euchd.  ex  Cemp.  Tnpefitio  71. 

1 1 linea  de  linea  dematur,  fucrintcp  ambae  potcrrtialiter 

.|incommenlurabi!es,fuperficicm'cprationalcconrincri 

j!  tes,  quadratacp  carum  ambo  pariter  accepta  mediale, 
j:  linea  reliqua  erit  irrationalis,  diccturq;  iuncta  cum  ra 
Ii  tionali  componens  totum  mediale. 

C a M IP  a n v i.Er hocquotj;  nefeirenon poreftqui  prioranoue  a b e 

rit.nifia  memoria  exciderint:  quin  pofins  lineiia  b&bc(qualcs — L - 

proponirur.quf  & per  18 reperiunrur,&  lineam  pofenrem  in  rarionalc&medialecomponunO 
fit  ac  reliqua  irrationali», & ipfa  dicirurquar  iumftacum  rationali  componirrotum  mediale. 
Euclid.cx  "Zsmb.  T beorertu  sy.  Propofieio  77. 

T7  Sia  re  (fla  linea  recta  linea  auferatur  potentia  coti  fubfiftensinco* 
menfurabilis,&  cum  tota  efficiens  conflatum  quidem  ex  ipfaru  qua 
dratis  medi  uni, quod  ucro  bis  fub  ipfis  rationale,  reliqua  irrationa* 
lis  eft,uocatur  autem  cum  rationali  medium  totum  efficiens. 
THEONrxZjmb.  A redactum  Itneaa  fi.retialineaaujeratur  fiy,  a y fi 

loti  a (potentia  iubflilens  incommcnfurahhs,  efficient  conflatum  quidem  

extpfarum  af.fi  y,cuairatismedium,quoi  ucro  btt  fub  ipfls  rationale.  Dico  quod  reliqua  . > irrationi- 
Ut  efl^oeotur  autem  cum  rationali  medium  («um  cfficeni.Qiicniam  enim  conflatum  ex  ipfanm  a fil, 
quadratu  medium  eflajuod  ucro  Ut  fub  ipfltafi.fi,  rationale,  incomrnenfurabilie  igitur  funi  que  ex  a fi, 
fi  yquadrata  et  quod  btt  fub.  £Jy,cr  rehqusm  igitur  quod  ex  a ,,  mcommenfarabile  ehqucd  hs  fub  a 

fyf)-Qjloduaobitfub.(,ly,rationalees},quodig,iurexay,irrationalceft.lnalionaUsig,tiirellipl4 
• yutocaturautcm  cum  ratma'1  medium  totum  cfficiens-.qucd  erat  oflendendum. 

Euchd.  ex  Camp.  ‘ Propofttto  7,. 

|1  linea  a linea  de  traliatur,fuerintc];  ambtrpotetialiteriii' 

J comenfurabiles.fuperficiemcp  mediale  continentes, qua 
J drataq;  earuambo  pariter  accepta  mediale  duplo  fuper' 

-J  "cici  alterius  in  alteru  incomenfurabile,  reliqua  linea  e/ 

rit irrationalis, diceturcp iuntflacum  mediali  faciens totu mediale. 

CAMP.SintftiamliicjbSrbcqitalCTproponitur.quirptr.prtptriun  1 c b 

IUrj  r'f>  Un'q',f<0rnp0nUnrl'n‘'lmpo"'n,<:minduo  fnodialta.mrira c reliqua irrationa- 
lis dldb.qur  tunfo  cum  mediali  compon,.  totum  mediale.Quod  utfadletficutpnrmiflaj  du- 
plici argumentatione  concludet.ptoceffum  70  moneo  diligenter  attendas. 

^ B#fW.  ot  ZaiiK  Theorcnu  60.  Propofitio  7 1. 

7»  Si  a retffa  linea  recta  linea  fublata  fuerit  potetia  toti  fubfiftcns  in- 
commenfurabilis,  &cum  tota  efficiens  conflatum  cxipfarum  qua- 
dratis medium, quod  ucro  bis  fub  ipfis  medium,  infuper  ipfaru  qua 
draca  incommcnlurabilia  ei  quod  bis  fub  ipfis , reliqua  irrationalis 
«ft, appellatur  au  tem  cum  medio  medium  totum  efficiens. 
THEOUexZjmb.A  refldrunq;linc&*/trcfl4bne4aufrrjturSypotctu  m y fi 

mcomcnfnrabiljs  [ubjiftcns  toti  efficies  compofttum  ex  ipfcrum  * ij,  y,qk adratit  f 

niediuma]uoducr6fuoipfliafi,fi,medium,infuperipfaeuafijy,^Uadrata  tncommenfurabilia  eietuoj 

**JP  a (.Cy.Utco  quod  reliqui  a y irrationali!  cfl,  uncatur  autem  cum  medio  medium  colum  effiant. 

Exponatur. 


* rfk 


(i  G E O M E T.  ELEMENT.  EVCL1D1S 

tpo natur  rationalis  Ai,  & eu  quidem  que  ex  a fi,  fi  y,  equwm  ad  ipfam  A i comparetur  (per  44  f 
/ • Jatindmem  efficient  A «,ei  autem  quod  bis  fub  * fi, Cy, equum  auferatur  Ai,  latitudinem  efficicm 
fUquuigttur  !i^equiieffciquodcx*y,quarc*ypotcffipfum  „ * 4 

/i.  Etquonismcompcfituexip[arum*fi/y,quadratusmcdiii  * 

eff,c r ipji  A i e/}  equale,ipftu»  igitur  A < medium  eft.  Et  ad  ip-  ' 

fatu  At  rationalem  comparatur,  latitudinem  efficient  A r, ratio- 
nalit  igitur  e fi (per  > i decimi)  A e,  ejipfi  A, longitudine incom- 
mcnfurabilis.  Rurfut  quoniam  quod  bufub  at,  fi  y,  medium  eft 
cr ipft  a t equalcjgitur  A Imedium  eft.  Etadipfam  A, rationi 
lem  comparatur.latiludinem  efficiet  A /, rationalis  igitur  e/l  A /, 

C r ipji  A i longitudine  meommenfurabilit.  Et  quoniam  incora- 
menfurabtlia  funt  que  ex  a fi/ y ,ei  quod  bisfubafi,/  y,  ineom- 
mcnfirabile  igitur  cft&Ai  ipji  A /.Sicut  autem  (per  primam  [c 
Xtl)  A,  ad  A /,fic  eft  eT  A a ad  A /.  Incommenfiirabiltt  igitur  eft 
uAipfiAf,crutreq;funtritionales.Ipfe  igitur  a A,  A /rationi 
let  funt  potentia  tantum  commenfurabtlet.  Apotomc  igitur  efl  { 1 1 

-.rationalis  autem  effit.  Quod  uero  fub  rationali'  cr  apotomc  comprebenfum  reftangulum , irrationali 

eff  & ‘Uu*t  potent  irrationabteff  (per  7 tdecimiyipfum  autem  fr.potcffipfa  ya.tgituripfayM  irrationi-- 

lis  eft  appellatur  fane  cum  medio  medium  totum  efficient  tquoi  erat  oftrndendum. 

C A M P A N V J . Eft  autem  prftmtte  udum  hic  antecedens 
neceffarium  ad  demonff  rationes  fequenriutn. 

Si  futrintquatuorquantitates.quarum  differentia  primae  ad  fc* 
eundam, fit ficut  tertiae  ad  quartam, erit  permutarim  differentia  pri' 
mae  ad  tertiam, Gcut  fecundae  ad  quartam. 

Intelligendum  eft  hoc  de  quantitatibus  eodem  modo  « 

relatis, ut  cum  prima  maior  fuent  fecunda , fit  qnoip  tertia  , 

maior  quarta.cu  uerd  minor, & minor.  Exempli  gratia  Er  i 

dtfferetia  a ad  b.ficur  c ad  d.dico  quod  erit  a ad  c.fic  b ad  d:  1 

eft  emmCper  hanc  communem  animi  conceptionem  diffe-  * 

rentia  extremorum, compoEta  eft  ex  differenti)*  ipforum  d 

admediajdifferctiaa  adc.compofitaeftexeaquf  eft  a ad  * -• 

b.Sfeaquieflbad  c.Atea  quae  eftb  ad  d,  per  eandem  conceptionem  componitur  ex  ea  quceft 
b ad  c.K  ea  quf.eft  c ad  d. Et  quia  ex  hypothefi  differentia  a ad  b.ficur  cad  d.ea  uero  qujr  eft  b ad 
c eft  comunis.fequinir  per  communem  fcientiam  ut  fita  ad  c, ficut  b ad  d:quod  eft  prepofimm. 


Eliclid.  ex  Camp. 


fropojitio  74. 


| Vlla  linea  nifi  una  tantu  refiduo  coruungi  poteft,  ut  fint  r+ 
ambx  fub  termino  earii  quae  erant  ante  lepararionem. 

r m uniurtrc  C T . „ - . ii»j  , 1 .....  . 


f 


b 1 C.A  v s’  3 cr^»duum,qu* fuerit  reliquaabfcifla  b c ex  a b,  c- 

^g^^^^runtqjab&.  bc,rarionalfs  ranrum  potentia  communicant»  ex  68.  Dico  quod 

,P‘aac»nu]i‘,a'n"nearquarabcpotcnr  componi  fub  hac  difAnirionCyncn  ma- 
ior, b c neque  minon  b c.S.  aurem  poreft.componamr  cum  c d, indifferenter  maiori  aur  minori 
qu.tm  b c,erunr<p  ob  hoc  ambx  bnex a d & d c, rationales  in  poteria  tantum  communicante*. 
Vipareergo  ex  7 fecundi  quadrata  ambarum  linearum  a b b c pariter  accepta  excedunt  duplu 
fuperficei  unius  earum  m alteram  «n  quadraro  a c,  fimilirrr  quo*  quadrata  duarum  linearam 
a d & d c pariter  accepta,  excedunt  duplum  fuperiiciei  unius 

iplarum  in  alteram  in  quadraro  eiufdem  a c,  (equitur  ex prx  4 l e 4 

milTo  antecedente,  ut  diiferctia  duorum  quadrarorum  dua  r-  ■ 1 

dem  differentis  duarum  fupcrficierum  rationalium  St  duarum  medialium,  hoc  aute  eft  impof- 
nen^rat  ^uper^des  non  differunt  niE  in  rarionahfuperficie.iirparerperdiffinttio 

nem  rationalis  fuperfiaci  8t  per  s.mcdiaiu  autc.  non  differt  a mediali  nifi  irrationali  fuperfide 

per 
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feri-..  Hocatltfmfirtmnifcftum  in  figura, fic.  Sit  t it 

. fnimlupcrfici«s»f.adiunaa,adlincamcg,fqujlis  , ■ ' | 

ambobtts  quadratis  duarum  fiiprrficirrum  a b & b f 

t pariter  acccpds.atgh  fit  cqualis  duplo  fiiptrficiei 
uniutin  alteri.  Entip  f h,  arqualis  quadrato  line* 
a e ex  7 fecundi.  Similiter  quorp  fit  lt  I,  adiunfta  ad 
lineam  k m.iqualis  duobus  quadratis  duarum  li- 
nearum a d S£  d e pariter  acceptis,  Si  m n,  fit  arqua- 
lis duplo  fuperficiei  unius  in  alteram,  entijj  ex  7 fir 
eundi  nl  arqualis  quadrato linc.va  e,  idroip  erum 
aequalis  h f.Eft  iraqr  differ  entia  e f ad  g h,ficut  k 1 ad 
ro  n.  Quare  per  antecedens  pnrmifliun.erit  permu 
tatim  dttfet  entia  ef  ad  kl  (&  ipfa  fit  p ) ficur  g h ad 
m n.  Et  quia  utraqi  duatum  liiperficierum  e f Si  k I 
eft  rationalis, utraqi  ucro  duarum  fuperficierumgllSi  m n medialis.fequirur  impofsibile.uidea 
bcet.fuperficicm  p cfic  rationalem  8i  irrationalem, 

Enchd.ex  Z smb.  Thcorms  «e.  tropoptin  »7. 

n Apotome  una  tantum  congruit  rcfta  linea  rationalis,  poteria  tatl 
tum  toti  fubfiftcn*  commcnfurabilis. 

T-h  E O K ex  Zimb,  Sitspotome  * $,congrurns  suti  ei pt  1 7,  ipfs  icitur  * t y «t 

« fpotcntutsntum funt  commcnfursbtln.  Dico  quii  tpp.*f,sltcrsnon  > 

cesgruit  rationalis  potentis  tenti  fubpftatt  toti  commcnfwshlii . Si  enim  pofhhtr,  congrust.ptq;  f A' 
lftte  igitur  u*.*  f, potentis  tsntunfunt  cbmenfursbiln.  Ef  quonis  (pe r 7 fecundi)  quo  excedunt  es  qu* 
ex  m i.Jtjd  quod  bilfub  * 1,*  t,boc  excedunt  cr  que  ex  * 7,7  Aid  quid  bil  fub  «7,7  f,  (eo  de  nsntp  1 d 
eH  qUOCj  ex  u s, slren,  excedunt)  uicifiim  igitur  (per  1*  quinti)  quo  excedunt  qux  ex*A,nl(,csqiucx* 
7,7  jS eo  txeedit, U idquod bisj «(rarA**  fsdquodbiifub  «>,7 A Sed quxexsfj  S,csquxexuy>}f, 

- ncedunt  rstionsliMtrsqnsq;  rdtioxslis  funt, er  quod  bis  igitur  fub  *J,A  C,id  quod  bilfub  * 7,7  Aratio- 
tuliexcedit,quoicpimpopibtlc.'Vtrsquensiujuemedisfunt,a-(p<Tiideiim:)mcdiumlion  excedit  rs- 
t imuli.  Ipfi  igitur  • Cei  cr  a non  congruit  rstionslit  potetis  tenti  comenfurtbdis  cxtilclloti.  Vns  igituf 
tenti  ipfispotomxcogruit,rstionsltipotetistsntutoti[ubpnemcbmenfursbtlis:quoderstojlcdendutili 
Eucbd.exCsmp.  Propoptto  7f. 

Vlla  linea  nili  una  tantum  refiduo  mediali  primo  corl- 
iungi  poteft,  ut  fint  ambae  fub  termino  earum  qux  erac. 
antefeparationem. 

CAMPANVS.  Hxequotp  probabit  fimili  modo.  Sint  enim  in  utraqi  Te- 
ft ioneambo  quadrara  pariter  accepta, mediale  duplum  ucro  fuperficiei  unius 
in  alteram  rarionalcEr  quia  ut  prius  eadem  differentia  quadratorum  unius  fe&ionis  ad  quadra 
taalrcrius.quf  eft  dupli  fuperfiem  unius  ad  duplum  fuperficiei  alterius, erit  una  & eadem  iiiper~ 
ficics  differentia  duarum  medialium  & duarum  rarionaliumt  quod  eft  impofsibile. 

Euchd.cx  Zamk.  Theorema  tu  Propo/itio  So. 

o Medix  apo  tomx  primx  una  tantum  congruit  rciftalinea  media, 
potentia  tantum  toti  fubfiftens  commenfurabflis,  & cum  tota  irra- 
tionale comprehendens. 

THEONrxZib.  Eftonsq;medisspotooiepriMS*j,e?ipp*f,cogrustCf,  i fi  7 Jt 
ipf*igitur«y,y  fi, medix  funt  potilia  tanti*  comi ftirabiles,  rationale  coprrbidcn-  ■ - » 

tes  duo  quod  fub  * y,yl.  Dico  quod  ipji  « fi, altera  no  congruit  media, tot i potiti*  tdntu  fubftfles  comett 
fur  abdis, c c u tota  rationale  coprehendens.  Si  enim  pofitbtle,  cogriut  &"<*/,  ipfie  igitur  « 4,4 
funt  potitu  tantu  c omen  fur  abdes, rationale  i oprehcndentei,  quod  fub  * 4,4  fi.  Et  quenia  (per  7 fecundi) 
quo  excedunt  ed  qux  ex  * 4/A  fi,id  quod  bis  fub  a 4,4  fi, hoc  excedunt  C7  qux  ex«y,y  C,  td  quod  bis  fub  * 
y,y  C,  (eode  etenim  rurf is  excedunt, id  efl  quod  ex  m fi)  uicifim  igitur  (per  1 6 quinti ) quo  excedunt  qxr  c* 
m 4,4  fi,td  qttf  ex*y*y  fi, eo  excedit  c T id  quod  bis  fub  m 4,4fi,id  qncd  bis  fub  * y,y  fi.  At  quod  bis  fub  x 
4/Afijd  quod  bis  fub  a y,y  /. excedit  rationali, utr*q;  nepe  rattonalu.crqux  ex  * 4.4  fi, igitur  quadrata, 
qux  ex  x y,y  fi, excedunt  rationali.  Quod  ejl  tmpofiibtle.  Media  etenim  urraq;  c r(perx6  dcebm)medtm 1 
Jane  medium  non  excedit  rationali.  McJir  igitur  apotomrprtmx  una  cogruu  rettd  linea  media  rotent  ii 
tantu  totifubfijlens  comenfurabilts,c  cum  tota  rationale ccprcbcndcns.qucd  oportuit dcmonflrare. 

Dd  Ludid, 
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«EOMET.  ELEMENT.  EVCLI01S 

Euchd.exCamp.  Propofitio  7*. 

Vllalinea rcliduo mediali  fccudo  coniungibilis  eft.utfub  termino  >4 
earum  fiar.niG  tantum  quae  ab  ca  ante  feparata  erat. 

C amppan  V t.  Sitenima  crcfiduum  mediale  fecundum. qux  fuit  refidua,  abTeiia  beexa 
b,  cruntlj;cx7,du*liiirxab  4-.  be,  mediales  potentia  tantum  communicantes  mcduic  conti- 
netes.  Dico  ipfa  a c.nullf  line*  ah)  q c b,fub  hac  diffinitione  coiungt  poreft. 

* * * Sin  autem, coiungarur  line*  c d.  Si tep  linea  e f rationalis  in  logirudinc  ad  quS 

coniungatur  fu  perficies  c h xqualis  quad  raris  duarum  linearum  a b & b c pa 
h rirer  acceptis,  &ek  xqualis  quadratis  linearum  a d&dcparircr  accepris.d 
quaabfcindatur  eg  xqualis  quadrato  linex a c.eritqj  per  ? fecundi  fupcrfi- 
j cies  1 h f qualis  duplo  fupcrficiei  a b in  b c,&  lk  per  eandem  p qualis  duplo  fu~ 
perficiet  a d in  d c.  Quia  ergo  quadrata  ambarum  partium  primx  fei  lionia 
funr  mediale.Sf  duplum  etiam  fuperficiei  mediale  incommcfurabilcduobus 
quadraris  pariter  acceptis  (qux  ndcire  diligens  Geometra  non  porerir,  qui 
pofmonesdtligentrrferua«enr)erir  fuperficies  eh  mediali»,cum  ipfafitx- 
qualis  duobus  quadratis  pariter  accepris,  iC  fuperficies  1 h medialis, cum  ip- 
l fa  fit  xqualis  duplo  fupcrfnici  unitis  in  alteram,  per  xo  igitur  eft  utra rp  dua- 
rum  linearum  f h g Irrationalis  in  potentia  ramum.  Er  quia  unaeft  tncom 
/ menfurabilis  alq.eo  quod  fuperficies  e h eft  incommenfurabtlts  fuperficiei  b 
l,licur  duo  quadrata  duplo  fuperficiciterir  ex  6 t linea  fgrefiduum.  Quare  li- 
nea  fgqux  eft  refiduum  componitur  lmex  g h, ut  finr  ambx  fub  termino  carum  qux  erJr  ante  fe  parario  nem. 
Simtlircr  quoqj  probabis  eandem  f g cum  linea  g k componi  eadem  conditione, mediantibus  fuperficiebttsc 
ik&  kl  quarum  prima  cil  xqualis  quadratu  duarum  linearum  ad  5tdc,parircracccpris,&  fecunda  duplo  fis 
perficici  unius  inalreram.quodefti.npofsibileperr^.Etlucmpdusdcmonftratiomsppteftcfre  communia 
75.  exterisip  qtiatuor  eam  fcquentibus. 

E uclid.ex  Zai ttb.  Theorema  *x.  Propofitio  9u 

Medix  apotoma- fecunda?  una  tantum  congruit  reifta  linea  media  poten.  f. 
tfa  tantum  toti  commcnfurabilis  & cum  tota  medium  comprehendens. 

^ THE  ON cx2ab.EftomcdujpotomcfccuJx*fi,ctipfixfi, congrues fit /y.lpfx igitur j >,y  fi, medix  funt  potetix 
tdtHcomr[itribiles,mcdiucoprcbatiltntri  quod  fub  *y,y  fi. Dico  tt,ipfi*fi  diu  non  congruit  refibt  linea  medapotentix 
tatu  toti  fub fiflct  comejurabiliset  cu  tota  medtu  cbprebcdcs.  Si  enim  pofiibtle,coucnut  fi  /.igitur  . /,&  / f medix  funt 
folctia  latu  comcfurabitet,mediuCoprebedite<  quod  fuba  /,/ttxp  onaturq;rationalis  i/.B(  cis  qde  qux  cx  .r  y,yfi,x- 
„ t , , quu  ad  ipfa  I copjrctur(p  44  primi)  latitudine  cfjicicntrt*,ciucr  6 quod  fub  xy. 

* ■ y f.xquit  auferatur  I • latitudine  effictis  fi  m.  Rcltquu  igitur  1 *,(pery  fccudi)  xquum 

eft  ei  quod  cx  a f.Qjiarc  * fi  ipjurr.  poleft  1 x.Rurfus  tam  cu  qux  cx*/,/  f,xquu  ai 
ipfam  I feoparetwr ( per  44  primi)  t latitudini  efficies, 1 >.  Iftauti  er ' ».  xquuei 
quod  ex*  f,qusdraio,reliqau  igitur  t ..(per  r fecundi)  equi  eft  eiquod  bis  fui  * «*, 
/fi.Etquomiipfx.y  ,y  fi, medix  funt,medu  igitur  funt  ej  qux  ex  a y,y  fi.  EI  xqua- 
lia  funi  ipft  1 •, medii  igitur  (p  1 6 decimi  ej  correlar  li  ti)cfli..Etad  ipfam  ratio- 
ruti  1 1 apponitur  latitudini  effictis  / *t rationalis  igitur  rfl  (per  n decimi)  'u.crip 
fi  1 flbguudttiemcomcnfwakiliS.Riirfus  quo  md  quod  fub  *y,y  fi, medii  rfl.CT  qued 
bis  fub  t y,y  fi, mc  diu . rt  per  cenelanu  a,  decmi)cr  equi  eft  ipfi  t »,er  fi  ‘figitur 
medii  eS.  Ad  ipfamq;  1 /rationali  apponitur,  latitudini  efficient  t irrationalis  igf- 
turcftfiu  ( per  itdecml)  cr  ipfi’  f,lbgitudiiu  incommcnfur  abilis.  Et  quoniam  * y. 
y /, politia  tantu  funt  eomenfurabilctuneomenfurabuu  1 guur  eft  • y, ipfi  y f, longitudine.  Sicut  au  ii  *y,i(fiy  S.fic  eti, 

(per  lemma  »1  decimi)  quod  cx  *y,ad  id  quod  fub  *y,y  fi.  Iticeme<urabile  igitur  eft  (per  tide<imi)qucdcx*y/i quod 
Sed  ei  quod  ex  *y  ,ccmenfurabtlidjunt  que  ex  a y,y  l.  Ei  aut  c quod  fub*  y,y  C,(ommenfurabile  eft  quod  bis 
fub  * t y,y  fi.  Jncotnmenfurabilta  igitur  funt  qu*  rr*>,>  fitei  quod  bufub*  y,y  fi.  Eis  aute  que  ex*  yty  fi,  equum  r/fy  % 
t inero  quod  bis  fub  «y>y  fi,  equum  cfttfi.  Incommensurabile  igitur  eft  e#,  ipfi  fi  9.  Sicut  autem  t *,  ad  fi  «,  fic  tfi 
t u,ad  fi  t*.  Ir.c  omen fur  abilis  igitur  eft  * m Jpfi  / m longitudine.  E t utrae £ funt  rationales . I pfe  igitur  i m,m  fi,  rationales 
funt  potentia  tdtum  c cmenfurabdcs,jpotcme  igitur  eft » fi,cogruensauti  ei  efi  fi  . Similiter  oftendemui  qued  cr  d r,rj 
e o gruit.  A poteme  igitur, aha  c r*lu  cogruit  re  da  Ittiea, politia  tantu  toti  [ubfifles  c omefur  abilis,  quod  ( per  79  decimi) 
rft  mpofiibilc.  Medix  igitur  apotome  jecunde  una  tantu  cogruit  reda  linea  potitu  tantu  teti  fubjifies  comcfurabilis  cf 
cum  tota  medium  coprchendenr.quod erat  cflendcndurr . E uchd.ex  Camp.  Propofitio  77. 

Vlla  linea  minori  coniungibilis  eft.ut  fub  termino  luo  fiat  nili  tantum  72 
USfrcE  quee  ante  libi  abfeilionem  coniungebatur. 

™““  Cau 
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C AMPPANVS.  Intellige  quid  fit  linea  minor:  quod  fi  oblitus  es,  confuIesi,&fineobie- 
Ilione  ecc  ludes  propoli  tum,  Ii  (quemadmodum  in  74)  procelleris, porerisip  Ii  hbucrir,  quem- 
admodum in  71  procedere. 

E uclid.  cx  Zmb.  Theorema  «4.  P ropofitio  f 1. 

*»  Minori  una  tantum  congruit  rcifla linea  potentia  toti  incommcn 
furabilis  fubfiftcns, efficies  cum  tota  compofitum  ex  carum  quadra* 
tis  rationale, quod  uero  bis  fub  ipfis  medium. 

Tll  EO  N ex  Zmb.  E flo  minor  * Ccr  ip/i  * 0 congruens  esi  0 fi  y,ipf*  igitur  * y,y  C,  potenti 4 funt 
imomenfurabiles, efficientes  conflatu  quidem  ipfarum  quadratis  rationale, quod  uero  bitfub  ipfis  medium. 
Dico  quodt  ipfi  x fi, alia  reda  linea  non  congruit  efficiens  eadem.  Si  enim  pofiibile » congruat  fi  d,  er  igitur 
m fi, potent  u funt  incomenfurabiles  efficientes  qutex  * 4 C, quadrata  firmi  rationale, quod  aut  e bts 

fub  ipfis  x A,Sifi,medium.  Et  quoniam  quod  excedunt  qua  ex  * «M  I»  ea  qua  cx*y,  y fi,  eo  excedit  e T id 
quod  bis (ub*  J,dfi,quod  bis  fubxy,yfi,qua autem  ex*  A^(>quadrata, 


ea  quadrata  qua  ex*y,y  C, rationali  excedunt . utraq ; enim  rationalia , cr  * 


fi  y 


quod  bis  igitur  fub  fi  ,id  quod  bis  fub  « y,y  fi,  rationali  excedit, quod  (per  1 6 decimi)  eflirr.pofiibde, 

utraq;  nanq • media  funt.  M inori  igitur  una  tantum  congruit  reda  Irnea  potentia  toti  fubjlflcns  incomcnfu* 
rabiusxffuicm  qua  ex  ipfis  quadratis  fimul  rationale. quod  uero  bts  [ub  ipfis  medium : quod  oflendere  0- 
portebat.  Eucltd  ex  Camp.  Propofitio  7 1. 

I nca  qup  coniunfla  cum  rationali  facit  totam  mediale.ni 
fi  uni  tantum  componi  non  poteft,  ut  fub  earum  termi- 
no fiant  qux  erant  ante  leparationem. 

C A M P A N V S.  Quid  fi  r linea  qux  proponitur, ex  71  didicilii.  Cum  ergo  de 
ea  uolueris  quod  per  It.nc  78  dicitur  demonftrare, a proccflu  7$,  in  quo  quam 
non  deuies,fed  ficur  in  76,(1  re  drlc^auerir.ingenio  duce  potens  procedere. 

Euclid.exZamb.  Theorema  as.  Ptopofhio  tj. 

Efficienti  cum  rationali  medium  totum  una  tantum  congruitre* 
fla  linea  potentia  toti  incommcnfurabilis  fubfiflens, & cum  totaeffi 
ciens  conflatum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  medium,  quod  ucrd 
bis  fub  ipfis  rationale. 

THEONre  Zatnb.  Sileam ratio  tuli  mediu  totum  efficient « t,  cripfi * fi  c ongruat  fiy.  1 pfa igitur1 


•y,y  fi, potentia  funt  incomenfurabilts,cfficicntes  conflatu  quidem  cxipfarum  *y,y  Squadratts  medium, 
quod  uero  bti  fub  ipfit  *>,>  f, rationale.  Dico  quid  ipfi  u fi, alta  non  congriut  eadem  efficiens ■ Si  enim  pof 
fibiie, congruat  fi /,cr tpfa  igitur  u fi,  fi  fi, reda  hncapoteniia  funt incommenfurabllagjfiacr.tcs confla 


lim  ex  ipfarum  * fi.fi  fi,  quadrata  medm.quod  uero  bts  fub  ipfis  < fi,fif,  rationale . Qttcntam  igitur  qup 
excedunt  qua  ex  * fi.fi  S,ca  quaexuy,}  S,co  cxccdit  cr  quo  J bn  fub .»  fi,  . fi  y * 

fifi,idquodbisfub.ry,yfi,cxccdit,crqaodbtsfubafi,fifi,idquodbiifub  , 

*y,yf  confequcntcr  ut  in  prxcedcttbustquod  uero  bit  fub*  Jt,  a fi,  id  quod 

tis  fub  * y,y  C,  exee  dit  rationalierationaM  nanq ; utraq-,  cr  qua  ex  * Jt,  fi  fi, igitur  ea  qua  ex*y,y  f,exte . 
dunt  rationali, quod  cfl  (p erui  decimi ) impofldule, utraq;  enim  media  junt(per  rr  decimi .)  Ipfi  igitur  * C, 
alia  non  congruit  reda  linea  potentia  toti  fubfiftcns  incommcnfurabilis  ,&  cum  tota  efficiensconfiatom  ex 
ipfarum  quadratis  medtumajuod  autembie  fub  ipfisratiorule.  Efficienti  ergo  cum  rationali  medium  to- 
tum una  tantum  congruit  reda  linea, & qua  fcquuntur  reliqua:  quod  erat  demonfirandum. 

Euclid.  ex  Camp.  Prcpcfitio  y,. 

Inex  qux  iunfla  cum  mediali  facit  totum  mediale,  nifi  u/ 
na  linea  tantum  iungi  nequit,utfub  earum  termino  fiant 
qux  erant  ante  feparationem. 

C A M P A N V S.  Huius  linexque  iunfla  cum  mediali  componit  rorum  medi» 
lc.nngi  Orarii  7 j.  De  qua  quod  lipc  -jy  enuntiat, concludere  cogeris, ficut  de  refiduo  mediali  fe* 
eundo  (quod  per  76  enuntiatum  cftjcondufifti. 

Euclid.  cx  Zmb.  Theorema  66.  Propofitio  84. 

Efticieti  cum  medio  mediu  totum, una  tantu  congruit  refla  linea 

Dd  2 potens 
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potetiaincomenfurabilis  tori  fubfiftes,&T  cum  tota  efficiens  coflatu 
exipfaru  quadraris  mediu,8c  quod  bis  flib  ipfis  medium, & infuper 
inc5mcnfurabile  conflatum  ex  fis  que  ab  ipfi$,ei  quod  bis  fub  ipfis, 

THEONrxZit.  Eflocumedio  medi  totu  efficies  *C,cogruesaitiUijit  fi  y:ipf*igiiur  *y,yCq>o~ 
tentu  funt  incomcnfurabiles.effcutcs  conflati  ex  ipfarum  quadratis  mediu,cr  quod  bis  fub  ipfis  *y,yfig 
medii, mfup  et  que  ex  * y,y  fi,quadrata,incomefurabilu  ei  quod  bis  fub  * y,y  fi.D  ico  y,  diu  ipfi  * f,no  co 
gruit, ci  tote  efficies  propofita.Qjjodfi  pofiibtle  efi  ,cogruat  t J,utct  * <d,A$,potctia  fiitt  incomefurabi 
les  effiactcs  ‘que  ex  * fi, quadratis  fumi  mediu,et  quod  bis  fub  ipfis  * <A>A  fi,mediu,  c 7 infup  que  tx  * 

A,4fi,incomc[urabilia  ei  quod  bis  fub*  4^  fi. E xponaturq;  rationalis  • f.FJeisqdc  que  ex  * y,y  fi,  equi 
ud  ipftm  i febperetur  (p  4 f primi)  > *, latitudine  efficies  1 r,ci  aut  quod  bis  fub  *y,y  fi,equu  auferatur  (p 
44primi)d  n, latitudine  efficies  d v.Reliquu  igitur  quod  ex  *t,(p  7 fecudi)  equis  eA  ipfi  1 *yipfa  igitur  * 
xpotef}Rurfuseisqueex*4dfi^equiadipfam»fcoparetur(p  m fi  y 4 

4 4 primi)i  /, latitudine  efficiens  ir.E/t  aut  quod  ex  * f , equi  ipfi  ' ' ** 

« 4.  Retijuu  igitur  quod  bis  fub*  fi,equiefl  ipfi  d*.  Ef  quonu  1 • ^ * 

confidtu  ex  ijs  que  ex  * y,y  C,mediu  efi, ac  ipfi*  *,*qualcjnedtum 
igitur  e fi  cr  • 'Et  ad  rationale  coparatur  • /Jatitudme  efficiens  1 
m, rationalis  igitur  efi  (per  xi  decimi )» v, et  ipfi  * fjogitudine  ineo 
mefurabihs.  Rurfus  quonu  quod  bis  fub  *yty  fi,mediu  efi  cr  ipfi 
d * aquale  ,mediu  igitur  efldn.Et  ad  ipfam  rationale  • / apponitur 
latitudine  efficiens  du  rationalis  iguur  efi  d Mejipfh  'longitudi 
ne  incomenfurabihs.  Et  quonu  inc  omen fur abilia  funt  que  ex  * y, 
y fi, ei  quod  bu  fub  •*  y,  y fi,  incommfurabile  igitur  efi  * njpfid *, 
incommenfurabilis  igitur  efi  c T • M,ipfi  **  d longitudine ,cr  ambe 
rationales  funt. ]pfe  igitur  1 M,Md,potentta  tantu  funt  comenfurabtles.  Igitur  ipfi  *d,apotome  efi.  Co«* 
grues  ante  ei.efld  m.  Similiter  ifm  oficdcmus  quod  # d, rurfus  apotome  efiico  gruens  ait  ei  efi  d M.Apoto - 
me  igitur  ipfi  alia  c r alia  cogruit  potentia  tantu  toti fub fifiens  comenfurabiUs,  quod  (per  69  decmti)  im- 
pofiibile  efje  offendimus.  \p fi  igitur  * C,alia  refla  linea  non  congruit,  ipfi  igitur  * fi, una  rr&S  linea  tarum 
congruit, potentu  tantu  toti  fubfifiens  incomenfurabihs,  cr  cum  tota  efficies  que  ex  ipfis  fudrjtis  finud 
medium,  cr  quod  bis  fub  ipfis . Efficienti  iguur  cum  medio  mediu  totum, cr  quefequuntur  reliqua:  quod 
erat  oflendendum.  Ex  Campano.  Refiduorum  diffinitiones. 

1 Si  fuerit  idem  totu  pofitx  rationali  line;  in  longitudine  comcnfu 
rabilc,quod  pofitii  erat,di- 

Commune  initium  trium  priorum 
diffinitionum. 

Pofitis  duabus  lineis  altera  rarioali,  al 
terarefiduo.adietfhcp  ipfi  refiduofe- 
cudu  eius  tcrminu.fi  fuerit  totu  copo- 
ficu  potetius  linea  adiedla,  in  quadra- 
to lineae  ipfi  toti  comunicatis  in  logi  tu 
dine. 

Commune  inirium  trium  poftcrio~ 
nim  diffinitionum.  . 

Pofitis  duabus  lineis  altera  rationali, 
altera  refiduo.adiedijtp  ipfi  refiduofe 
cudu  cius  tcrminu.fi  fuerit  totu  copo- 
fitupocetiuslineaadie&a.inquadrato 
iuntfta,  politae  rationali,  co  . Iinex  'pfi  totitncomefurabilis  in  logi- 
municet  in  longitudine,  uo  Iudine. 

cabitur  refiduum  quintum.  6 Quod  fi  fuerit  utraqj  rationali  pofit£ 
in  longitudine  incommenfurabili$,appellatur  refiduum  lextum. 

SxZorK 


cetur  refiduum  primum. 

i Siuerd  linea  adiunefia, 
pofitx  rationali  communi- 
cet in  logitudine.dicetur  re 
fiduum  iecundu.  3 Quod 
fi  fuerit  utraq;  rationali  po 
fit  a-  m longitudine  incom- 
menfurabilis.uocabitur  re- 
fiduum tertium.  4 Si  ea- 
dem tota  pofitx  rationali 
comunicet  in  longitudine, 
nucupabiturrefiduu  quar- 
tum. f Siuerd  linea  ad- 


IUIK  DICIHTJ, 

rto.  Apolomrumdiffiiutionn. 

_ 'Siquidem  tota expolite rationali  15gitudinec5menlurabilisfue 
rit.appcllatur  apotome  prima,  i Si 
«ero  cogruens  commcnfurabilisfue^ 
rit.logitudine  expofitf  rationali,  fecu 
da  appellatur  apotome.  j Siautem 
neutra  comefurabilis  fuerit  expolitae 
rationali  longitudine,  tertia  appella' 
turapotome.  4 Si  quidem  tota 
commmenfurabilis  fuerit 
expolite  rationali  Iongitu 
dine, appellatur  apotome 
quarta.  5 Si  uero  con* 
gruens,  quinta.  6 Si  au 
tem  ncutra,fexta. 

E uclid.  ex  Camp . 


Commune  initium  trium 
priorum  diffinitionum. 

Suppolita  rationali  8c  a- 
potomf.liqde  tota.cogrue 
te  maius  potuerit  eo  quod 
fit  ex  libi  ISgitudine  comer» 
furabili. 


Commune  initium  trium  pofterio~ 
rum  diffinitionum. 


Rurfus  fuppolita  rationali  & apoto 
mp.fi  tota  maius  potuerit  eogruente  eo 
qd  fit  ex  libi  longiore  incomenfurabili. 

trepofitio  10. 

Eliduum  primum  inueftigare. 

Campamvi.  Ab  inuentione  omnium  fperierum  refidui,  facile  nos  abfol 
uar  inuenrio  per  ordinem  omnium  fpecirrum  binomq.  Nam  in  qualibet  fpecie 
binomiorumfi  minor  portio  abfeindatur  de  maiori,  linea  reliqua  entrefiduunt 

fimilisfpedei  ut  patet  cx  diffinitionibus  tam  ^ 

binomiorum  qu.im  refiduoru.  Proprijs  tamen  inuenrioni~  - — < 

busrefiduorum  infiftenres,  fic  inquiramus  primum.  Sit  linea  b d a 

a rationalis  pofira,  mi  commcnfurabilis  in  ISgitudine  furna-  * ' 1 ' 'r  * 

tur  b c,  fiftp  e numerus  quadratus  diuifus  in  f n5  quadratum  , . t 

6C  in  quadratum  g,  fitipproporfio  quadranlinrcbcadqua-  ^ 

drarum  linea:  cd,  ficute ad f.crirqt per ulnmi parte reptimae,/*  g •••* 

cd,Tationalis  in  potentia  tantum.  Cum  iraqjfitc  bporentior 

cd  in  quadraro  linexfibi  communicantis  in  longitudine,  quod  patet  in  explanatione  binomij 
primi, confiat  ex  diffinitione  lineam  b d efie  refiduum  primum. 

Euclid.exZmb.  Problema  19.  Pro  pe  fit  io  $/. 

* Inuemre  primam  apotomen, 

T H E O N ex  Zamb.  Exportatur  rationalis  d,  cr  ipfi  * longitudine  commenfurabilis  efio  fi  1 satio* 
tulis  igitur  etlfii.F.  xponanturi j;  bini  quadrati  numeri  d # / }quoru  excrfi.it  d /non  Jit  quaJrqtus. Igitur 
vper  c orreUrium  1 lemmatis  decimi)  1 J,ad  d /, ratione  non  habet  quam  quadratus  numeri is  ad  quadra 
tum  numerum.  Futq;  (per  comlariu  6 decimi)  ficut  / d,ad  d fjic  quod  ex  fit  quadratu  ad  id  quod  ex  *y 
quadratum  omen  fur  abite  igitur  e fi  quod  ex  fi**  ei  quod  ex*y.  Rationale  , 

autem  quodex  fi  ^rationale  igitur  cr  quod  ex  *y.  Rationalis  igitur  eSh  ' 1 

(per  diffinitionem)  cr  *y.  Et  quoniam  f d ad  d / rationalem  non  habet  . n * 

quam  quadratus  numerut  ad  quadratum  numerum, neque  igitur  quod  ex  5 / 

">ad  * y rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum.  r 1 

Incommenfurabilis igitur  efi  fi • ipfi 9 y longitudine, utrrque autem  funt  ^ \ iamill,  • 

rationales.  Ipfa  igitur  fi  y,$y, (per  9 decimi)  rationales  funt  potentia  com 

menfurabiles.  Igitur  ipfa  fi  y, apotome  efl  (per  7 1 decimi)  D ico  quod  cr  prima.  Quo  nanq;  maius  e fi  quod 
ex  fi  9, eo  quod  cxuyj  fit  quod  exi.  Et  quoniam  ficut  1 JadJl/Jkefi  quod  ex  fi  isdid  quodex  *y,couef 
tendo  igitur  (per  corrclarium  t % quinti)  fieut  d >,ad  t /,fic  quod  ex*  fi  ad  id  quodex  *.A  t Jit  ait  /ratio- 
nem habet, quam  quadr atus  numerus  ad  quadratum  numerumtutcrq;  enim  quadratus  oh  Qjiod  igitur  ex 
" fi>*d  id  quod  cx  d, rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum , commcnfurabi - 
lis  igitur  esi  fi*  ipfi  i longitudine ,cr  fi  • ipfa  • y maius  potefi,eoquod  ex  0,  ipfa  igitur  fi  * ipfa  * > maius 
potesl  eo  quod  ex  fibi  logitudin  e c omenf arabile teftq;  tota  fi  •Jpfi  * cx  pofita  rationali  com  c forabilis.  Igi 
tosrig  tertias  diffinitiones  )fi  y apotome  e Si  prima.  1 nuet  a igitur  e fi  prima  apotome  A y.quod  erat  age  dum. 
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E uelid.  cx  Camp.  Propofitio  8l 

Efiduum  fecundum  patefacere.  g( 

C X M P A N V S.  Ad  habendum  refiduum  fecundum, lita  linea  rationalis  po 
fita.ciqj  communicans  in  longitudine  c d & 
fit  quadratum  c d ad  quadratu  b c.  fu  ut  f ad 
__ e, eritip  b d refiduum  Icendum  cx  diffinitio- 
ne. Oi  dubitas , aur  politas  non  feruas  hyporhcfes.au t bino- 
mi)  fecundi  repetitione  indiges. 

Euclid.  cx  Zamb.  P oblema  19.  Propofitio  8*. 

Inuenire  fecundam  apotomen. 

T H E O N ex  Z amb.  E xponatur  rationalis  ",  <7  ipfi  * longitudine  comenfurabihs  eflo  • y.  Ritiona 
Iit  igitur  rft  n y.  Et  exponitur  bini  numeri  quadrati  A 1 f.quoru  excejjus  A/tnd  jit  quadratus. Fiat 

(p  correlarti » limatu  »S  decimi)  ficut  A / di  A i,jic  quadratu  quod  ex  • y, ad  quadrat  i quod  ex  "fi,  com 
mcfurabile  igitur  r/i  (p  ti  decimi)  quod  ex»y  quadratu.ei  quod  ex  * fi.quadrato.  Rat  104/e  auii  ejl  quod 
ex  y irrationale  igitur  cft  qd'  ex  • fi.Ritioalii  igitur  cft  fi  • Et  quonii  qd  ex  "y  quadratu  dd  1 d quod  ex  • 
Cfdtionc  no  habet  qui  quadratus  numerus  ad  quadratu  numer  ii  jncomcfurabilts  igitur  eft  (p  1 9 decmi) 
y *,i  p/i  * fi  logitudine,cr  amb*  funt  ratiemles.  I pfg  igitur  y *,*  fi  rationales  fune  potetu  tantu  comi  jura 
Hies.  Igitur  (p  7*  decimi)  fiyapotome  ejl.Dicoq,cPle  « 

eida.  Quo  etenim  maius  ejl  quod  ex  fi  «,ro  quod  cx  • 4,  j $ 1 

eflo qutxi ex d.Quomi igitur cR(p correUr t u 4 e imi ) ■ / ■ ■ ■■ 

ficut  quod  ex  fi  *,ad  id  quod  ex  * ; Jic  ejl  1 A numerus  dd  1 ^ 

J\  / numeri,  couenedo  igitur  ( p correUnu  u qnti ) ejl 


f un 


lf 


ficut  quod  ex  fi  »,ad  1 d q-sod cx  4,fic  ert  At, ad  A fry  u-  J • •••••• 

teref;  ipfora  A 1,1  /quadratus  e A, quod  igitur  ex  fi  *,  ad 
id  quod  ex  4, (per  y decimi ) ratione  habet  qui  quadratus  numerus  di  quddratu  numeri  .come/urabilts  i» 
gitur  efl  fi  ".ipfi  4, fj  fi  »,ipfa  « y maius  pote  A eo  quod  ex  4.  Igitur  fi»  jpfauy,  maius  pote/leo  quod  ex 
fibi  Icgitudmc  comcjurabtit.Et  cogruens  efl  y u, comenfurabihs  logttudme  ipft » expoftu  rationJi.  Ipja 
igitur  fi  y (per  tertias  d.ffirutiones)fccuda  ejl  apotome.  Inueta  ejl  igitur  fecunda  apotoaufi  ytquod  facere 
oportebat  E uchJ.ex  Camp.  Propofitio  tu 

Efiduum  tertiuperfcrutari.  campAnvj.  Rdiduu  tmiurte  »• 

habetur.  Polita ur prius  a rarionah  numerose  , 

quadrato  dtutfomf  non  quadratu  &'g quadratu,  \ •••■•f 
alVumprocph  numero  primo,  ftr  quadratu  lincte  a b ••••«• 
ad  quadrarii  Iinep  b c ficut  h ad  e,  firtp  quadrarum  * 1 

lincf  bcadqu  draru  hnexcd.licuteadf.eritfpex  g ’ ^ • 

diffinitione  (de  quo  f»  hifitas.confuie  bmotniu  tertii*i)linea  d b,re.  * , 

(iduum  rertiu.  E«c Ud.  ex  Zamb.  Problema  10.  P ropefitioir. 

Inuenire  tertiam  apotomen. 

THEONex Zib.  E xponatur rationalis *, explicetur  y tret numbi /tfi,y  A.ration e adinuiceno fcuw 
bentes,qui  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.  IpfeautCy^d  A fi  ratione  habeat,  qui  quadratus  nu 
merus  ad  quadratu  numeri  FiatCL  (p  correlarii  6 debmificut  t ad  Cyjic  quod  ex  * quadrat  ii  ad  id  quod 
ex  f*, quadratu, ficut  uero  fi  y ad  y*  Jic  quod  ex  f", quadratu  ad  id  quod  ex  * 4. Quonii  igitur  eR  ficut • 
dd  fi  y,fic  qd  ex  ff,  quadratu  ad  1 d qd  rx  / * quadratu , quod  igitur  ex 
*,quadrjtiieiqd ex  /•  quadrato  e;l  comcfurabile.Qgadratuaut  ex 

*jr ationalc  efhratioaU  igitur  efl  et  quod  cx  faratioaUs  igitur  ejlfo.  ""J * * t 

Et  quonii  i,si  fi  y.ratione  no  habet  qui  quadratus  numerus  ad  qua- 
dratu numeri, neq ; igitur  qd  ex  M,quadr.ttu  ad  id  qd  ex  f u, quadra» 

tu  ratione  habet  qui  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.lnco  • 

me  fur abdit  igu  ur  efl(p  9 decimi)  x,tpfi  /» logttudme.  Rurfus  quonii  efl  ficut  fiy  ady  •A.fic  quod  ex  /f, 
quadratu  ad  id  quod  rx  * 4,comefurabile  igitur  ejl  quod  ex  /*,n  quod  ex  ■ 4 . Ritiottale  aut  e efl  quod  et 
i *.  Rationale  igitur  quod  ex  * 4, rationalis  igitur  ejl » 4.  E/  quoniam  fiy, ady  A.rationc  non  habet  quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,  nec^  igitur  quod  ex /•,  ad  id  quod  et  • 4,  rationem  habet 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeri.  IncomenfurabiLs  igitir  efl  f*,ipfi • 4 longitudine.  E tU' 
tr*q;  funt  rationales, ipf*  igitur  /*,»  4jationaln  funt  potetu  tantu  comcnfurabtles . Apotome  igitur  eA  ’’ 
f4(per  71  decimi)  Dico  9 et  tertia.  Q&orui  cmm  ejl  fient  • ad  fi  yjic  quod  ex  * quadratu, ad  id  quod  rjt/t 

/ qua» 


/ 
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quadratu, ficut  aute  fiyady  4jic  quod  ex  {9  ad  id  quod  ex  * V*  xquah  igitur  (per  u quinti)  fleut » ad  y 
4,fic  quod  ex  « ad  id  quod  ex  i * .Sed  t ad  y /ratione  non  habet, qua  quadrati ts  num  erus  ad  quadratu  nu - 
tneru.  Nr$  igitur  quod  ex  * ad  id  quod  « i ratione  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeru. 
lncommenrurabil*i  igitur  efl  * ipfi  mt  longitudine. Seutra  igttur  ipfaru  /»,*  / ,comenfurabtlis  efi  longitu 
ime  ipfi  a expofitx  rationali. Quo  nempe  maius  efi  quod  cx  fi*  e o quod  ex  * /,efio  id  quod  ex  ».  Quoniam 
igit  ur  efl  ficui  Cyady  Jijic  efi  quod  ex  fi», ad  id  quod  ex  * /xonuer  tendo  igitur(per  corrcUriu  »7  quinti) 
efl  ficui  fiyady  Jufic  efi  quod  ex  {*, quadratu  ad  id  quod  exa.Atfiyadfi  4 rationem  habet  qui  quadra • 
tus  numerus  ad  quadratu  numeru,  cr  quod  ex  fu,  igitur  adid  quod  cx  n ratione  habet  qua  quadratus  nu * 
merus  ad  quadrati  numeru,commenfurabilis  igitur  efi  / *,ipfi  * longitudine  £t  f*,ip[a  9 1,  maius  pol  efi, 
eo  quod  ex  *,ipfa  igitur  fie/pfa  * t, maius  poteft,co  quod  ex  fibi  commqnfurabil/.Et  neutra  ipfarum  /*,« 
/,commenfurabi!is  efi  longitudine ipfi a expofitx  rationali.  Igitur  (per  j diffinitiones)  fi  fi^poiomc  esi  ter - 
tU.lnuenta  igitur  efi  tertia  apotomc.quod  erat  agendum,  Euclid.  ex  Ciir.p.  P ropofitio  13. 

rjEfiduum  quartum  inueni're. 

CAHP.  Hic  (ficuf  in  inuenrione  re  (idui  primi)  (it  linea  b c , comunis  lineae  a 
Si  rationali  poli  rar.n  umerus  aure  e quadra  rus,  fir  diui*  4 

I fu6inf&  g quorum  fit  uterqj  non  quadratus, (itip  ■ ■■■—■  — 1 

_j ! quadrarum  linerbc.quadratulinexd  e, (icur  e ad  f,  f d * 

fcies  ex  diffinitione,  linei  d b efTe  refiduu  quartu,  1 1 ' * 

fieoru  quf  ininucrionebinomq  quarti  didiceras, oblitus  no  fueris.  1 * 

Eaclid.exZtmb.  Problema  u.  Propo filio  88, 

l Inucnircquartamapotomcn 
tH 

efletCi 


I E O N ex  Zamb.  Exponatur  rationalis  *,&  ei logitudine  comenfurabiliscfio  fi  *,ratiotuhs  igitur 
%aMxponafure^(perlema  fecSdu  »8  decimi)bim numeri  A totus  4 ladutruq ; ipforu  A/,  /», 

ratione  no  habeat  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.  Ftatq;(per  c orrelartu  6)Jtcut  At  ad»  fjic 
quod  ext*, quadratis  comefurabde  igitur  efi(per  correlariit  u decimt)quod  ex  fi  »,ei  quod  ex  * y.fLatio 
na!e  aut  efi  1 d quod  cxC*,  rationale  igitur  cr  quod  ex*y,  rationalis  igitur  efi  (per  7 diffinitione  deam) 
et  9 '.Et  quami  At  ad  t / satione  no  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru, ncq-t  igitur  quod 
ex  fi  *>aiid  quodex*)  ratione  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru . Incomenfurabihs  igi» 
tur  efi(per  9 decimi) fi  *,ipfi * y longitudine. Et  utrxty  rationales. Ipfx  igitur  fi  *,*  y, rationales  funt  potet» 
tu  tantum  comcnfirabiles  .Apotome  igitur  (fi  fi)  .Dico  q,  cr  quarta.  Q jio  nepe  matus  efi  quod  ex»  a,  eo 
quod  cx  • y,efio(per  lema  u dcctmi)quod  ex  K Q gonia  igitur  efi  ficut  Aiadi  /,  ficefil  quod  ex»*,  adii 
quod  ex  n y,et  couertendo  igitur  (per  corrcUriu  t«  quinti)  ficut  • 4 ad  A / ,fic  quod  ex*  fi,  ad  id  quod  ex  /# 
Sed  1 4 ad  4 fi,  ratione  no  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quad.atu  numeru , « 

necp  igitur  quod  ex  a fi,  ad  id  quod  ex  t,  ratione  habet  qua  quadratus  numerus - — 

ad  quadratu  numeru.  Incomenfurabilis  igitur  efi(p  9 decimi)fi  *Jpf  6 logitudi  fi  y 9 

ne,  & n f,ipfa  h y, maius  pote  fi, eo  quod  ex  /,ipfa  igttur  C n,*y  matus  potcfi,eo  3 ' 

quodcxfibi  incommcn[urabilt,efiq ; tota  C *,commenfurabilii  longitudine  ipfi  “ — 

• rationali  expofitx. Ipfa  igitur  fi  y (per  1 diffini  tionct)apotome  efi  quarta.  In- 
uenta  igitur  efi  quarta  apotomc-.quod  fidendum  erat.  Euclid.  exCamp. 

Efiduum  quintum  demonftrare. 

n thyi  CAM  P.Cu  refiduu  quinru  inuenire  libuerit,  erit  linea  cd 
fift»:*?  comunicanslmeararationalipofitarmlongirudme.fiaite-  *” 
rarininquiiirione  fecundi(&erirquadrarusnumerusediuifu8inf&  b 

«,quoru  neuter  quadratus  ficut  in  pnrmitfa  erit  quadratum  lineae  cd 

ad  quadratu  b c, ficut  f ad  c,ex  quib.a  diffini noe  codudere  licet.  Iiabira 
fufficienti  noticia  binomq  quinti)linci  d b eflerefiduum  quintum. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  u.  Propofitio  89. 

1,  Inuenire  quintam  apotomen. 

T H E O N r*  Zih.  Exporumr  rilionaln  longitudine  cSmaifu 

rabdii  ffto  , .,r.llon  :lM  igttur  ejl  y «.  Expotutur^dterfamdii  limi  it  dete 


* 

. Tnpopsio  14. 


mi)hninumeri^/,fi^dutrimi^ipferu^/,/.,rilioneriirfmnbbib<tttjuim  fi  y • 
quidritut numeru i ,J quidntu r.umcrit. TuiqSprr corrcUriu 6 dccimt )ficut  • ■ » 

{ t ti  i pctpioi  cx  » y,id  id  quod  ex  » C,comcnfunbile(per  1 1 decimi)  igitur  d 
efl  quod  ex  y »,cl  quod  exi..  Huiiotiile  tulcmcft  quodex  y..  ntlcrulc  cr  ' ' 

quodex ./.ntiotulie igitur  fflf Et quoniimetl ficut M t td  t/.ft:  cjl  ''•■■* — 

qmdtxfiitdid  quod  ex  , y,it  Ai  ed~  /,ritioncm  non  bibet  quem  mmerM  51 adntm  td  quidratum  nu- 

Dd  4 merum 


itXfll/nvr, 
pari  niimcro, 
U efi  tiufdcm 

ndmu. 
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merum, Htij; igitur quodex/a  adidquodex  •> Titionem  betel quem ijueiireliH numerut ii qiulrdtnt 
numnum,miommenfurabilu  igitur  ejl(per  , Jecimi)fi  » tp/r » ylogituitnc.Et  utrxq  funt  rationales. tpfm 
igitur  f a,  t yjaticnales  [unt  polctia  tanti  comcnfurabilel.  Igitur  tr.apotcmc  efl(per  yi  decimi)  Dico  ep 
et  qMnt j.Quo  nanq;mau»  ejl  id  quod  ex(a,eo  quod  ex  a y,eftold  quod  ex /.Qjgonu  igitur  ejl  ficut  quod 
ex  fi  a, ad  id  quod  ex  • },fic  efi  A i adi  f,couer  tendo  igitur  (per  correlarim  1 1 quinti)  e fi  ficut  lAadAf, 
ficquoltxfiuadid  quod  exl.fitt  AadA  /.renone  no  bibet  quatu  quadratut  numerut  id  quadratu  nutnt 
rum.neij,  igitur  quod  ex  fi  a, ad  id  quod  ex  at,  ratione  habet  qua  quadratut  numerut  ad  quadra:*  n ume- 
rwnulnebmenjurabilit  igitur  (per  9 deam)  fi  ..rp/i /.logitudtne.tpfiij;  a fi, ipfa  a y, nutui  pole/1, ecquod 
ex  /.Ipfa  igitur  a (ipfa  a y wuim potefiycoquod ex  fibi  logitudtne  tncomenfurabili.cr  eogruet  efi  logii» 
imec  omenfurabilti  tpfi  n expofitqrationah.  I pfa  igitur  fi  y.apotome  eft  qumti.lnuenta  igitur  efi  epoto- 
me qumtuquod ofieniendum  fiieral.  Euclid.  ex  Camp.  Propojitio  a/. 

Efiduumfcxtum demum  prxfto  ficrepcrife.  ,t 

CAMP.  Refiduu  fexru  f»c  reperirur.Erir  ur  prius  linea  a rationalis  pofira,8C  c 
numerus  quadra  rus  diuifus  in  f M g non  quadra  ros , Si  erit  h numerus  primus. 

Er  quadratu  linex a ad  quadrarulinef  bc,(icurhad  e.  a 

at  ueroquadrarii luiexbc, quadratu cd, ureadf.enrip ex diffinitione  ‘b  d c" 

linea  db.refiJuu  fexru.  Cui  no  plane  animus  tuus  a/Tenferir,  exerceri  tc  , ■ . ■■  — 

coucnir  in  inucrione  binomij  fexn.  c 

tudid.cx2imb.  P robUm*  tj.  F repo  fit  io  >•  g 

Inuenirc  fcxcamapotomen.  •;  ft 

THE  O NcxZab.  Exponatur  rationalis  «,CT  Irei  numeri  1 fi,  fi  y,y  Aratione  no  bibetelidinuierm 
qua  quadrati » numerut  ad  quadrati.lnfupncp  et  (y  id  fi  Aratione  no  habeat  qua  quadratus  numerut  ai 
quadratu  numeri. fiat iplper  concUni6iccimi)ficut  rad /yJicqu*dexaadidquoiex  [tficutaitC 
y ai  y Ape  quod  ex! '«  ad  ii  quod  ex  a I. Quonta  igitur  e/f  fttul  > ad  fi  y.ftc  efi  quod  ex  • ad  1 d quod  ex  /* : 
tome  fur abile  igitur  efi(per  0 decimi', quod  ex  u ei  quod  exfr,rattonale  jute  quod  ex  a rationale  igitur  efi 
er  id  quod  ex/  a, rationalit  igitur  ejl  cr  / a.  Et  quonta  ud/y  ratione  non  habet  qua  quadratut  numerut 
*i  quadratu  numeri, ntq;  igitur  quod  exuti  ii  quod  ex  fucatione  no  babet  qua  quadratut  numerut  ai 
quadratu  numeri. Inc  omenfurabilti  igitur  efi  (per,  decimi)  a ipfi  [n  longitudine.  Rurfut  quonta  ejl  ficut 
fyadyJtfie  quod  ex  fu  ai  id  quod  ex  a /.eommenfurabde  igitur  rfi(per  6 decimi]quod  ex  i a, ei  quod  ex 
a /rationale  jute  efi  quod  ex  / *, rationale  igitur  efl.ej  quod  ex  • / sandalis  Igitur  ct  a fi.  Et  quonta /yti 
y A rationem  no  babet  qua  quadratut  numerut  ad  quadrati  numeri  jteq;  igitur  quod  ex  / »*ed  id  quod  ex  • 
■ fi, ratione  habet  qua  quadratut  numerut  ad  quadrati  numeri,  incvrncjurabilis  igitureft  (per  » decimi) 

/ ajpfi  a 1 IdgituJine.Et  utrdq;  rationalcs.lpfe  igitur  f a,*  /,  redone  r 

Icifmt  potentia  tendini  cbmcnfurahlcs.  Igitur  ffiapotomccfi.  Di-  i'  ■» 

co  iem  quod  ctfcxta.  Quonia  entm  efi  ficu  >aj  fi  y,ficquod  exodi  f « » 

id  quod  ex  faficutqi  fiyady  A,fic  quod  ex  f • ad  id  quod  ex  a fi,  ex  f , 1 

aquali  igiturlpcr  11  quinti)  e/!  ficu  1 ad  yfi.fic  quod  ex  *ad  id  quod  - ■ 

ex  a fi.  At  1 ad  y Aratione  no  habet  qua  quadratut  numerut  ad  qua-  q„„„ ) 

Jratimnumeru.t(eq;mturquodex  *,adidquodex/a,rationeha  ' T 

bef  qua  quadratus  numerut  ad  quadrati  numeri.  Incomenfurabtlu  igitur  efl(per  9 decimi)  oipfi  a fi  logi 
tudmCtC  neura  ipfari  / »,t  I.cbmifurabiks  efi  logitudtne  ipfiuexpefita  ralionali.Quo  nepe  maius  efi 
quod  ex  l",eo  quod  ex  ffi,e/lo  quod  ex  «.Qijonie  enim  efi  ficu  (yai  yAfic  quod  ex  f a ad  id  quod  exo 
fi,couertedo  igitmiper  concioni  il  qunnyc fi  ficut  f y ad  (Ape  efi  quod  ex  /a.adidquodcxa.At  y (ad 
t -i  rationi  no  habet  qua  quadratut  numerut  ad  quadratu  numeri, neq  igitur  quod  ex  fa.ai  id  quod  ex  • 
rati  onem  habet  qua  quadratut  numerut  ad  quadratu  mmeru.lncomrnfuratilli  igitureft  /» ipfi  a Ibgitu- 
dene.Et  ftupfea  /matus  poteftoo  quod  ex  a.lgttur/a,  ipfa  a /maius  poltfi,  eo  quod  efi  fibi  longitudatt 
mccmmenfurabili.et  utraep  ipfarum  / «,«  t .incomenfur  abdit  efi  logii udine  ipfi « expefit*  rationali,  ipfa 
igitur  f/^apotome  eflfexta.tnuita  igitur  efi  apotomefexta  f/.qucd  nat  agendu.  Sit  preedifiarifexa- 
potomari  ir.uctior.it  oficnfio  eoeiftor.Deturq,  ut  inueniatur prima  Exponaturq;  ex  binis  nominibut  pri- 
maoy,  cuiut  maius  nomen  fit  *fi,c rab  ipfa  quidem  • fi,  aufiratur  ipfi  quidem  ( y,oqualiffiA  Ipfa  igitur 

ofifi  yjroc  e/i  afl  M,ralionoleefunt  f olende  tenti  comenfurabtlet,  cr  * f A 

a fi, ipfa  fi  v,boe  efi  ipfa  f A.maiut  potefi.eo  quod  ex  fibt  incommenfurabtli,  ty  « (,eomenfurabilit  efi  ex 
f pfiff  rationali  logitudine.lgitur  o A prima  efi  apotome.  Similiter  lem  c reliquat  epotomet  inuenie mut 
eat  quo  ex  binis  nominibut  a in  niimero»  exponentes.  Eucltd.  ex  C amp.  Propofitio  1«. 

I fuerit  fuperficicslinta  rationali  refiduo  primo  contenta,  Ia< ,, 
tu*  eius  tetragonicum  ncccflc  eft  clle  refiduum, 

CAMPANTI. 


UBER  DECIMU  »» 

t AMP  A N VS.Sir  fuperficiesa  c contenta  linea  rationalis  b SC  refiduo  primo  b c.dico larus 
te  trago  meum  fuperficiei  a c,efle  refiduum.  Adiungatur  enim  ad  lineam  b ctUnca  c d,li  rqj  illa  cu 
ius  detractione  b c fiiir  refiduum  primum.  Eririy  ex  diffinitione,  b d rationalia  ex  longitudine,, 
din  potentia tapru,bd  quoqr  erit  potctmord  c,in  quadran- 
to lineae  fecum  communicantis  in  longirudine.  Diuidarur  igi- 
tur dc  per  f qualia  in^e,  & tota  bddiuidatur  ea  conditione  in  f, 
quod  inter  b f&fd,  Jit  ed  medio  loco  proportionalis,  cnrqr  ex 
fecunda  parte  i*  b f, communicant  in  longitudine  f d.per  9 igi- 
tururraq;  earum  communicat  cum  rora  linea  b d.quare  per  dif# 
finitionem ambf  funr rationale*  in  ISgitudine.  Ducantur iratp 
linex f g,c  brdf  c k,  xquidiftJr  es  a b,  eritq?  per  i$  utracp  duarum 
lupcrfuicrum  a f & gd, rationalis. Sit  quadratu  ergo  l m,xqua-* 
le  luper  fi  ciei  a f.eritq;  rationale, & latus  eius  rationale  in  poren 
tia.Inrra  illud  quadrarum  prorraifb  diagonali  linea  l m.defcri- 
barur  quadratum  I n, xquale  fuperficiei g d,  eritip  ipfum  ratio- 
nale & eius  latu*  larionalc  in  porenria,protraharqr  aurem  dux 
linej  m p,q  n.srquidiftanter  Iatcribu*  toralis  quadrari.  Dico  er 
go  quadratum  p r efie  xquale  fuperficiei  a c,  & eius  larus  quod 
elt  n p eft  refiduum.  Cum  enim  linea  d e fit  ex  hyporhefi  medio 
loco  proportionalis  mrer  b f & fd.eritex  prima  fexti  fuperfi- 
cies  h d medio  loco  proportionalis  inter  duas  fuperficiesaf 
& f d,  ideoqi  & inter  duo  quadrata  l m & n l.Cumcp  ex  prima 
fcxtifirfuprrficicslp^medioloco  proportionalis  inter  cade 
duo  quadrata, erit  1 p «qualis  d h,&  etiam  h c.Et  quia  quadra 
t tum  l n eft  xquale  g d.crir  r r xquale  g e.rorus  iraqr  gnomo  cir 

culci  iprus  quadraro  m n, eft  xquaiiscg.  Er  quia  l m erat  f qua 

le  a f, relinquitur  m n fquale  a c.  Qy  od  autem  n p larus  qua- 
drari m n fit  refiduum.  fi  c collige.  Eft  enim  utraq?  duarum  pt 
^ t n rationalis  in  potentia,  eo  quod  urrunq;  quadrarum  l m 
& n l eft  rationale,  unaip  earu  eft  mcomeufurabilis  alij  per  pri 
mam  fexri  & 10  !unus,co  quod  quadrarum  1 m eft  incomcn-  m 
furabile  I r fuperficiei , ficut  fuperficies  a f fuperficiei  h d.  De 
quibus  manifeftum  eft  3,  ipfx  funt  incommenfurabiles.eft  enim  cer  trinum  ..m  , j it 

u-m.ficu.  hnca  b f.qux  rft  ranoqab.  long.mdmr  ,d 

tammn.cx  di  igirur  linea  p n.quf  poreft  in  lupcrficic  a c.cft  refiduu  hoc  eft  quod  inrmdimus. 

CudtJ.cxZ.mb.  T beorm..r  Fropofitio,,. 

v Si  areola  comprehendatur  fub  rationali  &apo  tome  prima,  qux 
areolam  poceltapotome  eft.  ^ 

THE  O SexZ.mb.  CofarrfcaW-Mar «wm «W* - r-f - > .er pruaw - r»ac« 
\ tpf.m  . >,.rcoUm pctcmjpotom' ch.Quonum .polomc r/f  « <r/?o ndcn Omm(pcr 7,  dumi) 
.,r.ll0„.kifmlpolc„u.umum  comcnfurMc,,.'  tou.  .(per , diffimlumclicom 
mcfurMi cfi,pl,u  ,.cxpor,H rmon.i,,ct . ,,,p[.  . A(pcr  7,  dcam,)m.m poU,ca  Litr^lb- 

turde  fiam,  prm.  ^.dr.u.,nu,mmfurM.  ,pf.m(per  ,7  decim,)dmfer,t.Secetur(per prmuU.U 

VoJfub././.^mcnfur.bU,, .guureh .J.pfi  f.Mlper . h,hn.(per , I prmLf, p.r.UcLx- 
cuctur , ./'.»*•£<  fXinu*  comenfur.bdu  rft  « .ip/t[.Jogitudme,et  m . igitur  utria  ipf.rd  « f/.tf 

£ rft  lopudme  #*/.<■'  r.,ion.lH  rft , 7,r.tion.U,  ,g„ur  eft rl  t.a , pf.ru  . /,  f.L„c r:  lsq-  ,p 

mcnfur.bih.funt bglluJmc:v* ..tgtlur «rif  <pf.rum.,,,  .Jcngnuitnc cbm cnfurMi, rft. R.ucn. 
bc  <u,an  r/l  S.  . > long<<uhncmccmm,n[ur.bih,s.non.h<  tgttur  cfi  autr.rr  tnf.rum  J,,,., 

cr  <pfi* pjongnudinc mcommcnfiir.Uk, trima miur ipfortm .t. ...rJX.fi  . i ;./J 


— i-  -f/*  - / iiiivinnii 

^Mv^ncmcomm^ 
ouiic  .,^UU  qu.Jr.tu^.tpfi.ut  f.^uu  .ufcr.tur  cbmuni  ipfi.  ^nguir.h.birch  omfub  a Jl, 
finp'  hc,ru  ctnJc igitur dcmclicnicfunHpcr  i.fcxiiupf.  a cori!  .c  ic. 

fmbimJgur..Qupnu  certe  rcd.ngulm  compribcnfum  fub  . mjuu  rft  rimodex  . au.dr.ro: 
fj''^prr,7fcxtOficut.  /ad  ,.fK  ...d/ ..Sed  ficu,  qmdem  « /ad . c.fctpcr , fcxti). , adi , .Jicrt 

Mtcmi  ’•“*/'</'<'<> '**J*/-Ipforuigu«r*,m/sHe<USpreporUen.lcrft,.,eii.utm  tforuktsl, 

■‘W.  •'  /*•  . > V;*  . •.<  wytr  medium 


I’* 
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medium  proportionale,- /ajicut  m prrcedentibui  patuit(pcr  lem 
m u decimi)cr*  eapfi  qutde  A /a  quadrato  equi  cli^rt  * /ipfi  »/, 

CT ' « igitur jpfi»  r esi  equale.  Sed  > *(prr  > 6 pnmi)ipfi  4/clle- 
quale, vn  r,ipfi  a figitur  4 n,xquicH  ipft . p^,gnomom,et  ipfi 
e q.E/i  Jute  & * e equi  ipjit  A f, quadratis.  R eliquii  igitur  a ji 

(prr  4 1 primi)equum  r/f  ip/t e t,Aoc  efl  o quod ex  a r quadrato. 

Quod  igitur  et  a . quadratum,  ipfi  ad,  aquam  eti.  I pfa  igiturf » 
ip/am  "f  areolam  pote/i.  D fio  quod  ernr  apotome  tfi.  Quanta 
enim  rationJiafunt  a i.fu.crequlta  [unipjh  A «.-/.c  utrun- 
que  igitur  ipfor  .tm  i*.,»  f.rattonileciljiocellquodcxutraqfip- 
furum  \ v ".er  utruque  igitur  ipfarum  A »,« . , rationalis  rft.Rar- 
/i«  ijaiMijm  4 / mr.il., m r/f,  cr  ipfi  a /,etl  aquale,  medium  igitur 
eti  Ap.  fit  quoniam  * i ,»ediaw  esi,cr » f rationale, mcommenfura 
hle  igitur  e /l  a/,  ip/i » r.S.cwf  autem  a/<J. /,/Jc  eHf.ndur.inco 
tnenfurabilu  igitur  ejl  (per  u decimi)  \ e.ipfi  t r longitudine  Etu- 
traque ratioiulctjpfe igitur  A »,<  rprattonaleifunt  potentia  com-f 
menfurabilci.  apotome igiture)l(per7idecimi)ftcripfama  t 
areola  potest.  Que  igitur  tpfam  a f areolam  potctl,  apotome  ejl. 

Si  areola  igitur  comprebendaturfub  rationali  cr  apotome  priitu , 
qu*  arcoLimpottil, apotome  e.lajuoJrratoclrrwirniium. 

Eaciti  exCamf.  Propofitio  17.  r T ^ 

Ifupcrficies  aliqua  linea  rationali  refiduotp  fecundo  cotinea-17 
turjineain  eandem  potens  critrefiduum  mediale  primum. 

CAMP.  In  hac  quoqj  argne  ficut in  prpnifla  ex  diffinitione  rtfidui  fecundi  SC  fecun- 
da parte  1)  8f  nona  & deomanona  S<  15  81  <9. 

Euchd.cxZamb.  Theorema  at.  Propofitio pu. 

Si  areola  comprchenfa  fuerit  fub  rationali&  apotome  fecunda»» 

qux  areolam  potcll,  mediae  apotome  cft  prima. 


T H E O N ex  2a&.  Areola  naqi  * f' 
cop:  ebedaturfub  ratibah  ay.eyia- 
potome a rl.Dieo  q,  qua  a /, areolam 

peteft, mrdia  apotome  eJiprima.Efto 

emm(p  79  decmi)ipfi a 4 ccgruci  4 
h Ipfa  igitur  « «, , 4, rationales  fit po 
telta  tantu  comcfurabtla(per  1 diffim 
tionei)  et  ipfa  4 *,cbgri,ct  comme/ u 
tubilis  efl  ipfi  a y.expoftte  rationali, 
t ' u ipfa  uero  a o tota  ipfa  congruente « > V i < « 

4 naim  poteH  eo  quod  ex  fibi  comcn- 

■r  eo-,-  ■ ..  . furabih.Quomi ig,turtp(a . , p/,« qui . 4p0/ff} eoqdexfti  incS 

‘^'‘“rVuirt* parti eimqd  ex  a4,equiadipfam  a*,ccparctur(per  aS[cxti)fbr 
ma defice, quadralaapfam dirmet ucomenfurab,lia(per .7decim.)Se,etur(per,oprimi)nepe 4 , 6,2. 

r“m  "'■'T  V " 1 *• ff*»  i -^paretur  forma  deficit  i quadrata,  fi,  i qjfub  7, 

eomenfurabtlt,  igitur  eft  a /apfi/udogitudtne.Et  per  ipfa  rf*Jigna(prr,iprim,ypfi*y.pjrallchexci- 
tentur .Et qumalper,, decimi), iipfif. Ibgimdme cbmcnfanbil,, ,H,et  , . igitur utria, ipfa 
ru.Af.Jogitudmciomenfm.bdu c^Kaiionah, aiteet . clCr ipfiay.BgttuJmr tnchmcnfurabd/L 
Ulraq;  ,g„ur  ipf.ru,  [.lesationalts efl.  cr ,p/T « > longitudine mcdmmfuMs . utrunq.  ig,l„r  Morum 
medium  ell.  Kurfm  quoma  comenfurabili,  efl  4 . ipfi.  .crdy.lgmirfper  i dee  imi.cr  peri,  dee i 
mi)  utnqppfpru  4 ,,,  a, comenfurabili,  eii.Sed 4 y,ipfi.y  lognudinecomifurabibs  eH.RalioLlil igitur 
e fi  utraq;  ipfaru  A, C npfiu,  longitudine  comen/urMu, igitur  Cr  utricr  ipforu  4 l,,.(p„  Jdeci 
mi  rationale  cfi.CoHituaturergo(per  ,n-fecund,)tpfi  qutdi.,  equi  quadratu  n J.ipfiautfu  Luunt  aufi 

^:rrLLt-a^crfrx’‘Wor“mei‘m,,lrm'e'^ 

■au  eiufunt,cr  aimuacm  icmmcnturabika,o-  eia  que  ex  A ,Junt  equaka,?  que  igitur  ex 

dufunt. 


fcIBfiR  DEClMTl  _ m 

Hd  funt.eripfe  A V '.icitur  medie  funt  petenti*  tentum  commenfwrebilet.tt  quoniam  quod  fut  »/,/*> 
equum  r/l  ei  quod  exi*, e ft  igitur  peut  * fad  i «,/?c  * • *d  /«.  Se  dfic  ut  qmdi  * /ad  i * ,pc  m *,ad  i a,  peut 
tute  i a, ad  /*,pc  ■ « td  l «.  Ipforu  igitur  m *,/*, mediu  proportione le  ep  lu.Sed  ipforu  a f*quadraloru, 

medum  proportionale  eft( per  lime  st  decimi)»  *ey  * i, quidem  equum  eft  tpp  » »',C7  ! « 'p/f ' /•  Ig itur 
»*  ipp*  ueequum  cft.Sed  ipp  quidem  • u,equu  eft  d » ,,ipp  *J(per  tipnmi)eft  equule.  Tuti  igttur 

■*  e^quum  eft  ipp  ► p^gnomoiU  cr  ipp  * /.  Quoniam  ergo  totum  • «,  equum  rft  ipptuu’1,  quorum 
d m,equum  cil  ipp  u e % gnomoni  et  ipp  * r, reliquum  igitur  * t ipp  r r,eft  equile.  Hoc  efl,  ei  quod  ex  a*, 
quod  igitur  ex  A *tipp  a f^retsle  equum  t ftdpfam  igitur  •(  treoUm.ipfe A*  poteft.Dicoq,  a *, medie 
epotome  ej\  pnuu.Qjqoma  enim  * * ritionilc  cjl.cr  ipp * n equile Jioc  ejl  ipp  a f .rationale  igitur  eft  a 
(Jtoc eft id  quod  fub  A »,»  *(per conpruftionemjOftenfumeutem  eP,<p * f mediu  eft.lgitur A/, tpp * (eft 
ineommenfurabiU. Sicut  luti  A (ad* /.pe  indir.ipfe  igitur  A v *•  longitudine  funt  iniommcnfurabl- 
leilpfe  igitur  A a,*  *, medix  funt  potitu  tuitu  comenfur abtles, retib  ale  tSprebedentei.lpfi  igitur  A »,  »»» 

die  ipotomeefl  primi(prr  74  dectimlEt  ipfam  • f poteft  areola  .Igitur  que  ipfam  a*(  areoLi  pcleft.mc- 

duapotomeeft  primi.  Si  ircole  igitur  coprebenfa  perit, et  que  [equitur  relique:  quod  er  et  oftidendu. 
Buchd.  ex  Cemp.  Propoptio  t3. 

JUinea rationali  refiduoq?  tertio  fuperficies  contineatur,  eri« 
llincafupercam  potens  reiiduum  mediale  fecundum. 

c A M P .Priori  demonitrarioni  infiirr.flc  facile  conci  udes  propolitu  cx  diffinitione 
refiduircrtijSCfectiJa  parte  ij8(»  «178(70.  EuclxxZab.  Theor.  6 9.  Prop.pi. 

fl  Si  areola  comprehendatur  fub  rationali  & apotome  tertia,  qug  a^ 
9 reolampoteft.mcdiccapotomariftfr.cunda. 

T H E O N rx  Zamfi.  A reole  enim  * f, comprehendetur  fsA  rettonM - ,jf  tpolome tertii  * «*.D ico 
quod  que  ipfim  e f,ireoUm  poteftjnedie  epotome  eft  fecunla.Elo  enim  (per  75  decimi)  ipp  *d  con- 
gruent d «.  Ipf-r  igitur  e •. » d,  rationales  funt  potentie  tentu  coaenfurabdes.ty  neutra  ipforum  « «,«  >, 
ipp  e y.cxpopte  ritionilicomenfurihlil  eft  longitudine.  At  (per  17  decimi)  totex  *,ip[l  «t »,  cfgruitc 
meitti  potcP.ro  quod  et  pbicbinenfurabds.  Si  igitur  quiete  perii  citu  quod  ex  * ,,  equum  id  ipfim  e «, 
opponetur  firme  deficiens  quedrete ,in  ineomenfm-Mi  (per  1 i decimi)  ipfim  dtmjmt,  pectar  (per  1 » 
pnmi)nempe  Jt  * h ijert*  m i.er  (pet  1 s fettiyi  quod  ex « **, equum  id  ipfen 1 a »,  comperctur  firme  dep- 
rimi quedrete  ptf  quod  fub  e /,[  a.Bxcitenturqdper  »1  pnmt)per  >t**,pgia  ipp  * y.peretteli  1 l,/*,o  «, 
* comenfurebdei  igitur  funt  u f,/*,comenfurebtlc  Igitur  efl  £r  ipp /*.Et  quonte  * /,/*,  comefurebtlet 

funt  longitudine^  * *Jgitur(pcr  pertbole)utriq;  tpftru  « f [u,comenfureilUi  eft  longitudinc.Ketione- 
Iu  eutc  eft  * */J  ipp *y, longitudine  mcommenfurebikt.ty  u/retj:  igitur  ipferu*fif',  relionelii  eft,  a4 
ipp  e y, longitudine  me  omenfurebilll,  c utrunq-  igitur  ipforum  * i,f*  (prr  11  decimi)  rnediii  eft.  Rurfuu 
quonie  comeufurebilu  eft  / t,ipp  1 ejongitudine  ey  *.  igitur  utriq ; ipferu  d f,*  0,  longitudine  commem 
forabiles  eft(per  16  dccimtfRittonelu  eutc  eft  y d,cr  ippeyftSgpudine  i»,  omenfurebdisyetionelu  igi- 
lurefter  utreqsipferudi.iu.a-ey^ongitndineincomenfurehlii.Vtrunq;  « • j » 

ipturipforu*li,ie(periidecimi)mediueft.Etquonumuu,*ciq)otctutjn 
tu  funt  comefurebtlet.incomenfurehlit  igitur  eft  logitudine  m *dpfty  d.Scd 
0o,ippquid<u{logitudineeomefurebilueft:crdu,ippi  o.mcomenfureU- 
lis  igilurefte  f.ipp  * * logiiudine.Sieut  eut  *fed/  njic  e M.mcomenfu • 

nbllr  igitur  eft  « i,ipp  1 n.Coftituetier  igitur  (per  14  fteudi)  ippquide  < / r- 
([*« quadratu  A u,tpji eutc  fu,equueuftretur*j,  circe  eundi exiftem engu 
lucui * A.OVC4  igitur  eunde  dimetienti, funt  a „,ey  * f,efto(per  iSflxtt)ipfo 
ru  dimcllis » e,drftribjturj;  ft gura.  Qu  nu  igitur  quod  fub  • !,!*, equi  eft 
ei  quod  exi  *,eft  igl!ur(per  1 7 jcxt:)jit  ti!  * ,'ud.  n.ftc  I f ad  fh.Sed  peut  qut' 


di  e /ed  1 r.pc  ep  u 1 ad  /upeuteut  1 uedfujiceftiuedfu,et  peut  igitur  e » ' * 1 * 

* ed  1 u,ite  1 » ad  /«.I pforu  igitur  a 1,1  u.medtu  proportionale  eft  1 u. eft  eut  (per  limi  n decimi)  ipforu  A 

M,r  fuluadratorit  mediu  proportionale  m *,&*  * >xquu  eft  ipp  * fu, ipp  yf. Et  m igitur  eqvurftip 

pt*  r.Sed  ut  ipp  a (.eft  equele,cr  ' a, ipp  d Ixquu  efl(p  it  primi)er  toti!  igitur  d « xqku  eft  tpp  r PX* 
gnomonitripp  ’ l-tft  aut  cr  a « *<juu  tppi  A a*,,  /, reliqui  igitur  *l,equu  eft  ipp  t r.toc  eft  n quod  ex 
A * quedreto.lgitur  ipfa  A ripfam  « d.ereotd poteft.Dieo  tam  A * medie  apotomaeftfeeuda.Qiioniem 
tnim  oftenfunt  eft  qui,/ a,  media  funt  et  equalia  en  que  ex  A a,t  *,medium  ig  twr  eft(per  ccrrelartum  i* 
dtcmi)el  utrunque  ipforum  que  ex  A i,-  ,,me dia  igitur  eft  uratp  tpfartm  a *.i*.  Et  quoniam  e ,,ipp /«, 
eommenfurebtle  eft, igitur  quod  rx  a e, ei  quod  ex**,  commenfurabileeft.  Aurftti  quontam  oftenfum  eft 
queda  1,  tpp  * M iticcmmenfurebilr  eft  .incommenfurabtlr  igitur  eft  a f,  ipp  0 y.hoc  eft  quod  exAt.ei 
quod  ex  fub  a e,**,querecl  A *,mcommenfi trabtki  eft  longitudine  ipp*  r.lpfe  igitur  A *,j  r, medie  funt 
ftttnlie  tentum  comenfurabdtl.  Dico  iem  quod  et  medii!  coprehendut,  Qgoma  petuit,^  1 a, mediu  eft, 

Vi 


»t4  GEOMET.  ELEMENT.  EVCIIDIS 

ty  titfarqusk  quod  fub  x /,  • y.mcJium  igitur  (per  corrdxrtuit  dcctml)efa<yquoJfub  A »,#  t.Quere 
ipfs  a »,a  >,mcdufuntpotcntie  tentum  commenfurebilcs  medium  comprehendentes.  Ip fu  igitur  tfw< 
dix  epotomx  efa  [cernit  (per  7 t decimi ) cr  tp/i»  potefa  x C.  Que  igitur  ipfem  • t.ereolem  potefa, medis 
epotomx  tfa feaaiw.quod ofaedere oportuit.  Huelidxx  Cemp.  Propefiiioig. 

I fuerit  fuperfuies  lincarationalirefiduocpquarto  con-,# 
tenta, linea  fuper  eam  potens  erit  linea  minor. 

C A M P .tn  hac  quoip  non  aliter  procedas  quam  prius, laede  erit  ibi  piopofi- 
* fum  con  cludfrt.fi  prarmiflam  no  dcfpicis.rx  diffinitione  rrfidui  quarti  di  fccun 
dapartri  + K •>& i^&is 8(7i,8:ficpatfbirprop0fitum.  E uelxxZib.  Theor.70.  Prop.94. 

Si  areola  comprehendatur  fub  rationali  & quarta  apotome.quse 
areolam  potcft.minorclh 

THtOticxZib.Areolin2^x(,tbprebeielur[ubretioiuUx),etquArteepotomexA.T>:coqqxs 

utxrecU  potefa,  minor  eJl.Sit  enim  (p  so  decimi)  ipji  x Acogruens  A .,1  pfe  igitur  x,,,  A,  retioelesfxnt 

potentu  tentu  comenfurebtles.cr  x xepfix,,expofiteretioneh  logitudme  eomenfureb.lu  eH.tytouu 
*■  ifl*  * * ‘opuente  mxiiu  potcfa,eo  quod  exfibi  logitudme  incbmchfurMi.Quonii igi/iirtprrji  ieei- 
tm)xn  ipfjj  A mutus  potefa, co  quod  exfibi  longitudine  incomenfurebili,  fi  igitur  quertx  pani  eiui  quod  1 
ex  A x^quil  tdipfim  xi,ccperetur(p  il  fexlrprme deficiet  qui-  x At/, 

drete,  itt  lUcSmenfurubiU  ( per  itdecimi  )ipfem  diuiferit.  Sccetur 
(prrj  o primifigitur  A x, bifarii  in  e.eyei  quod  exi  -[per  18  fexti) 
equu ed ipfi x < caperetur  firme deficies  queiretdtfitirqueiAfxO 
x f./i.lncbmenfurebihs  igitur  efa  logitudme  x l <r/’  i « (Excitetur 
igitur(p}  1 primi)pcr  • /•  fignepxruSeti  ipfu  xy,(  A.finiq;  1 1,  /<, 

» «.Qtjou/i  igitur  rjtiSulii  e fax  i,etipfi « p,logitudinecomenfure 
bilis,retibele igitur efa totuxx.  Rur/iit  quonii  cbtnenfiarubiliscfa 
Axipfix y logitudine,ct  utreq-fmt  retioeles,  mediu  igitur  efa  A « 

(per  xi  decimi)  Rurfut  quonii  incomenfurebilis  efa  x 1, ipfi  [t  logi 
tudine,incomen[urubile  igitur  efaipcr  9 decimixt  x 1 ipji  fx.Cofai 
tuttur igitur ( per  14  fecudi) ipfi  quide  * t equu  queiretu  a M,ipfi 
tui  ru.e.juu  tufaretur  rf  .td eimdeexifacsipfi  a n, unguli! qui  fub 
A 1 n, circe  igitur  eundi  dimetiente  fmit(p  iS  [cxtifapfe  a /it  i que 
drutu.Sit  ipfaru  dimetiens  1 p,defcnbeturq;figure.  Qyoniiigitur  1 
quoJfub  * ffx^qu!!  efaei  quod  ex ' x proportioneliter  igitwr  efa  x 1 
(p  irjextOjicutXjudi  tylici  utd/i.  Ssdficut  quide  x /ed  n.fic 
xud  1 u.ficut  eut(per  1 fixi > [ed  /,,fic  1 «,ad  /«.  Ipforu  igitur  x 

e,fx,mcdiuproportioiuUefain.lpforueut\ii,r{tqiudretori!(per 

lime  1 1 decimi ) mediu  proportionelc  efa  u t,  etx>,  equi!  efa  ipfi  \ 

II, et  fu, ipfi  e/, et  1 »,  igitur  ipfi  ue  efa  eqUele.Sed  ipfi  quide  1 «,<• 
quilefa  AS  ipfieutMi,xquucfaXfTotiiigiturA  x,  equit  efa  ipfi  t ? T * 

gnomoni, CT  ipfi  ,f. Quonii  igitur  x xjotS  equi  eil  ipfii  A *,*/,  quedretis.quoruAx,  xquu  efa  ipfi 

v fXtZnomonl  et  ipfi  e fquedretotreliquu  igitur  xf  (per  nbmuncfententiiyxquueH  ipfi  nfboc  efa  ei  qi 

ex  A I.quedreto.  Igitur  a ,,ipfim  x (.ereolipoteft.Dico  q,  x,  irreti  onelu  eftmppelUte  minor.Quoniee- 
nim  xx  reti6Jee!i,et  eis  cH  a j ule  que  ex  A #,»  t fu  it  quedrelis,cofattu  igitur  ex  ijs  91«  ex  » »,« viti» 
iule  cR(per  dif]initionc)Rur[ti<  quonii  A x mediu  efa, et  A t^tqui!  cfaei  quod  bilfub  a v quod  igitur  bit 
fubxe/  e, mediu  cfa.it  quonii  putuit  quod  x i,tpfi  efa  incbmcnfurtbilciincomcfurubilr  igitur  efa  (per 

II  dccimyqiudrelu quod cx*t,eiqucdex‘u quedretoApfeigilurX.y  ,(pcr 71 s iecitti) patetiufunt m- 
comaifiirebileiefjiclctcs  confietu  quide  euri!  qiudretii  retionele,quod  ucro  bis  fub  ipfii  mediu.lpfu  igitur 
\e,irretionelis  efa  eppcUutu  minor, cr  Jfpra  urealem  . f potefa.Qiie  igitur  ipfem  x f ereolem  potcfa,mi 
'-or  cfaiqucdcrel  ofaendendum.  Euclid.cxCtgip.  Vropofitio  90. 

l fuerit  linea  rationali  refiduocp  quinto  fupcrficics  cotenta,  Ia«» 
tus  cius  tctragonicum  erit  cum  rationali  compones  mt diale. 

C A M P.  Nitf  rt  pnrmifij  .irgumctanonc  ex  diffinitione  refidui  quinti  & 1 parte  j4  K 9 8f  ij  8C 
IS  fic  ri.quod  pr opofitu  cft  cficludere.  Euebd.ex  Zemb.  Tbecremeyi.  Vropofitio  9t. 

Si  areola  comprehendatur  fub  rationali  &quintaapotome,qug»f 
areolam  poteft.eft  qua:  cum  rationali  medium  totum  conficit. 

T HiO  K exZib.ircoU  etemmx  (, comprehendet  ur  [ub  relioneh  t p,  et  quinte  epotome  x /.Dicotp 
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. - „ . , tJBER.  DICIHT  1 

f*  f'al  *rt° d ' 3>fS  queeu  rtticmili  medium  lotum  con  m 

ptUSuiututCfeTf,  decimi)  ipfi.  a cogruns  A ..Ipfe  igitur.., 

* -i  (pcrtodccim)  rationale!  funt  potitu  tantd  cSmenfuraiilet  rr  ** 
‘•V™  * ^‘ommnfuruhUteU  lemgttUdtne  ipfi  « yjexpofitera 

mfrr^r  S»gnur(per  t3fextt)quaru  partiant  quod  ex  A,*. 
ymn adipfam «.(per  17 decimi)  comparetur defiam fimu  aua 
™>'*  UjcomenfurabUU  tpfam  diuidet.  Secetur  tuitur  ( per  .opri 
mi. A. .bifirum  m ,figno,et  ei  quod  ex  1.  (per  a deeimOeqm  ii 
« . copaatur  fima  defit, ent quadra, a,fitq; quodfub «fj..  hcom  l_ 
menfurahhs igitur rR (per  ncrii-irchm)*?,  ipfif  .longitudine. 
Exciienlurtp  (per  ,tprhnt)per  • f.figna  ipfi  < y paralleli , t,  « ' 

.£tquonla«.  ipfi.ylogttudtneeft  meo menfurabiUt,  crutrxa-  * 
fwu  rationalet, medium  Igtturcil  m «.  R urfus  quoniam  A , efiratio- 
uti»  cr  tpjt . Ibgituduic  cbmenfurabiUt.ranonale igitur ejl  A *. 

Comit  tuetur  igitur  (per  ‘4-fecundi)ipfiqmde«,Aquuduadratum 
**>ipfiduie  f.*quuquadrMuaufiratur.{  ■ Ad  eundem  anoulum 
ju/iiii  A a f.  funt  ipfi  A *,c rrl.ii  eundem  igitur  diametrum  funt 
A A*,r  / quadraU.Stt  (pm6  fextifipforu  imetiens  e t,deferibaturih 
figuri.  S militer  tum  oflendemut,  quod  a pote jl  ipfm  « ture  ole, 
duo  }ip[a  A v/i  que  cum  retionji  medtu  totum  coficit.Qsomee- 
■Jm  ojlcnfum  quod.,  medtu  ed,  cr  ei  funt  equi  quae  ex  A.,.  raofla 
tum  1 Ittitur  ex  e it  oue  ex  a t.e  e.nodm  rft  —ttt . _ J.  .r ■ 


fij.dncomenfurabde  tgitur  rit  quod  ex  a quodexay.  tp[e  igitur  A ...  potitu  incomifura 
cientes  conflat  u ex  tpfaru  quadrans  mediX, quot  autem  bttfub  ipfit  rationalet, reliqua  igitur  a 7 , r 
decimi)  irrationalis  ejl  appellati  cum  rationdU  rnedid  toti  efficient.  Et  tpfam  « fureoU poersl,  que  igt* 
tur  tpfam  *fi,ar  colam  petes\e(l  que  cum  Mionali  medtu  totum  efficit:  quod  oportuit  dcmonftrure. 
Buclid.exCtmp.  Propofitio  91. 

HI  linea  rationali  reftduoipfcxto  fuperficics  cotineac,  latu* 
cetragonicu  quod  fuper  ea  poteft  cu  mediali  coftitues,  t o 
mediale  eflc  comprobatur.  • *■  . t » 

Campa  :cvs.  Nunc  quoqr  ultimo  quod  per  hJedicimrpncmif-  r 
romodofatagccociudereexdiffinitioncreliduirexti.&feeiidaparte  | 

1«  & 17  & 7!.  ln  hic  autem  omnibus proeeifum  ruu  nihil  offendet*  po 
•erit, (i primi  earii  N perfecit!  didiceris,  ti  memoriter  tenueris.N  quid  . 
qupqt fupponet ("olerter attenderis . Qnod (t forfan  dealiquoinqua-  t 
drato  I m te  dubitare cotigerit,adfuum  srqualeiniuperficiea  d tibire  i 
currendum  ei  it patebunt  tuo  ingenio. 

Euclid.exZuiib.  Theoremi  ii,  Tropofitiopt. 

9*  Siareolacoprchendaturfub  rationali  &C  apo*  L 
tome  fexta.quai  areolam  poteft,eft  qua:  cum  me>  -v 
dio  medium  totum  efficit. 

THEONexZsm».  Arcoli natntf; «f comprehendetur f.b ri 

M < f ior  1 emr  1 n r • 11  ine  frx-t  i m Jl  F»re«  J e I “ . . n 1 1 
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• ncumr e..me.  nriou ntn$ «s comprehenditur fut ri 
tioiuli  uycr  dpotome  fexti  «A.  DUo  quod  que  «dirtotipotefiefi 
quecu  medio  medtu  totu  effici.  E/io  enim  (per  r,  decimi)  ipfi  «Aco 
grnm  A tdpfe  i/ftwue*  A (per  4 • decimi)  rationales  funt  potentia 
Unium  cemmenfurahles.  Et  neutri  tp ferum  *.,.A(prr,  diffinitio- 
Item)  commcnfuribdis  ejl  ipfit « y expofite  rationali  longttuime.ex  “> 
ti**  ipfi  A h contruitt  nuitu  t>otr&  eo  nunA  r*  tnnohuJi^ 


,en,,aj  s-v,.,,,»,,. m ua>  ifjt  m 7 expuju*  rMnonaii  iongi;uJtnc,cr to 

ti*.  ipfa  A . congruite  muut  potedeo  quod  exlongitudinemcSmen 
fJatiU.  Qjoniam  igitur  «.ipfi.  A,maiui  potcA  eo  quod  ex  fiit  lon 
gfiu  iine  tncomefuribiliji  igieur(per  a s fexti)  quirte  parti  eu»  quod 
ex  A .,equ u id  ipfm  * e copxretur  firma  deficies  quadrata  tn  tncom 
mefurabtlia  ipfam  (per  tydecmt)  dtuidet.  Secetur  tgttur(  pi.pnmt) 

Ee  mt.bifi. 


ni  • f i 

1 V / 

% 

i 


f 

«fc 
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« in  ligno  i, er  ei  quod  ex  m (per  »8  /irai(  equu  ed  ipfem  * e^omperetur  firme  deficiet  qi u- 

iretojhf  quod fui  */,/*•  IncomaenfurebilM  igitur  eft  (per  il  decmi)  a f,tpfi  /r, longitudine.  Sicut  eu 
tem(perifexti)  a f,ed  [•,pt « / «I /*,incommcnfuniile  igitur  rft  (per  > dromi) « . ip/?  /«.  E(  quoniam 
ipfe  m n,a), rationales  funt  potitu  tenti!  commefwreMet,medium  eft  a «.Et  quomi  ipfe  • rjretiono 

Infuit  longitudine  incomenfurabilci,mediu  eftcyAa  (prr  1>  dccirn)  Qjtomem  igitur  ipfe  * », » A,  poti- 
tu tentu  funt  commcnf urebd  esugitvr  a »,ip fi  A > ISgitudutc  ejl  incomenfurebiht.  Sicut  entem  au  ede  A, 
ficeftanednAfiteda  / rjincomenfurebde  igitur  tti  U ujpfi  uA.  C oftttuetur  igitur  (prr  14  fccun 

di)  ipfi  a i,oquu  quadratu  A a, ipfi  dutc  f**qui  euferetur  'f,ad  eundi  unguli  ipfi  a aeirce  eundi  dime 
tienti  igitur  (p  if  (exti)funt  ipfe  n ma  S.quedreteefio  ipforu  dtmetiem  • fJefcnbeturq;  figure-Similtter 
ie  tx  preccditibut  oftidemut  j a t,po:eii  ipfem  a t areola.  Dico  ^ ipfe  Xr  eft  fio  cum  medio  medii  to- 
tum efficit.  Quomi  naq ; petuit  quod  a e medii  cft  lyctf  eii  oquelc  quo  ex  A v r.cbfiati  igitur  ex  ijt  que 
ex  A.,<  y,mediu  eft  ( per  corrtleriu  >,  decimi)  Kurfm  quonii  petuit  quod  A umedii  rft.rt  et  aquale  quod 
bitfubx  V',C  quod  igitur  bufub  a v ",  medii  eii.  It  quomi  petuit  quod  « *,ip/J  Anefi  incomenfure - 
Ule.incomefwrabtlie  iguurfunt  crquoex  Xr,  rr,  funt  quedrete  ei  quod  Ut  fub  a’ v r. Et  quonii  • 1, ipfi  l 
n,r/}  tncomifurebile,tncomifurebile'eli  igitur  cr  quod  ex  A »,»i  quod  exeo.  Ipfe  A «,« regitur  (per  n ded 
mi)potentiafunt  incSmefurabilei,cfficicnlci conflatu  ex ipfirumquedrotk  medium quod  bis  ft&ipfio 
medium  tnfuper  quo  ex  ipfii  quedrete  uicommenfurebilu  ei,q uod  bitfubipfii.  Ipfe  igitur  a r,irrationjit 
eft^ppeUata  cum  medio  medium  totum  efficient:  quod  crel  demonfirendum. 

Euchd.txCemp.  tropofino  «1. 

I ad  linea  ration*lc  fuperficics  aequalis  quadrato refidui  ,t 
applicetur.alterfi  latus  refiduu  primum  cfTe  ncceflfeeft. 

C A M P A N V S.  Hx  fex  fequentes,  funr  coucrfx  ( irx  prxccdcriu  prr  ordinem. 
Huius  aurem  primr  hf  c eft  intetio.quod  fi  fir  fuperfides  a cadiunfta  ad  Irneam 
rationale  a b,  xqualis  quadraro  refidui  quod  fit  d c.crit  eius  latus  fecundu  quod 
cft  b c ncccfiano  rcftduum  primum.  Adqciatur  enim  linex  d e 
qur  proponitur  efie  rcftduum, linea  per  cuius  abfctftonem  ip 
fadefuerir  reftduu.fitcyei  adiunttacf,  entep  ex  6t  urraqjdua 

rum  bncaru  d f & f c, rationalis  in  porcria,&.'  una  earu  incSme  . _ , 

furabilrs  alq . Oeforiba!  ergo  quadratu  linex  f e, quod  fit  eg,  k.  1 . ■ I 

$C  quadratu  d e quf  poffta  cft  efle  refiduu: quod  fit  e h adij- 
eiJtur  fupplcmcra  d k & f l.critip  quadrarum  g h,  tanquf  qua 
dratii  linef  d f,&  quadratu  c h erit  ficut  fuperfides  a c.  Enr  e- 
tii  urrunqr  quadratorum  g h di  g e.rarionale . Sir  igitur  fuper 
fides  a m adiufta  ad  linei  a b,  f qualis  quadraro  g li.eritqj  ob 
hoc  rationalis, quare  per  i<  linea  m n eft  rationalia  in  longitu 
dine.fuperficies  uero  p n fit  f qualis  quadrato  e g,quf  propter 
hoccrir rationalis,  per  16 lineam  n rationalis  in  longirudi 
ne,  iraqj  tora  linea  b n eft  rationalis  per  ?.Diuidaf  aute  c n perx- 
qualia  in  q, di  ducatur  q rxquidiftans  a b.entip  ex  prima  fexri  cr 
xqualitrn.  Manifefiu  uerd  eft  quod  cu  tora  Aiperfiaes  an  fit  x- 
qualis  duobus  quadraris  g h K e g piri r er  acceptis  qup  funt  qua» 
drataduarulinearudfKfe,&  fuperftcie»  a c fir  f qualis  quadra»  f 
to  linef  d e qd  cft  e h.erir  per  feptimi  fecudi  fu  perfici  es  refidua  ex 
a n quf  eft  c s f qualis  duplo  luperfidei  ex  d f in  f e,  quare  di  horu 
dimidia  que  funt  r n & d g,ncccffe  eft  cfTc  f qualis.  Cuip  igitur  ex 
prima  fexri  fit  fuperficics  d g medio  loco  fpporrionalis  inter  duo 
quadrata  g h H g e,  erit  quoqi  fuperfides  r n medio  loco  propor 
tionalis  inter  duas  fuperfides  a m K p n.ideolj»  per  primi  fexri  e» 
rit  erii  q n medio  loco  proportionalis  inter  duas  lineas  bm&m 
n.  Cumtpfirqn  dimidium  linex  n c,  # Unea  b n diuifa  per  pun» 

Ihim  m in  duo  comunicanrta  inter  quf  cadit  qn  medio  loco  pro  g I - 

portionalis, fequirur  ex  prima  parte  u quod  linea  b n fir  pote tior 
linea  nc  in  quadraro  linex  fecum  communicitis  in  longitudine. 

Qijia  ergo  fuperfides  d g eft  medialis  ex  ip.ex  hypothefi  aurem  fuperfides  er  ffbi  xqualis  medix 
lis.K  linea  c q rationalis  in  poteria  ritum  per » c, ideo cp  erii  duplum  eius  quod  eft  linea  n ceft  ra 
tionalis  ritum  in  por? ria.quia  ergo  b n eft  rationalis  in  logirudine  comunicanris  linex  a b pofi- 
tx  rarionali.^  porenrior  n c in  quadraro  linex fibi  incommunicanris  in  longitudine, fequirur  eat 
diffinitione  Uncam  b c cficrcfiduum  primum: quod  eft  propofuutn. 
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tuclid.ex  Zamb.  Theorema  tj.  Tropofitio  y/. 

»7  Qyod  cx  apotome  ad  rationalem  comparatum  latitudinem,  pri' 
mam  efficit apotomen. 

T H E O N ex  Z amb.  Sit  apotome  * fi,  rationalis  aut  e fit  y A^r  ei  quod  ex  * fi^equu  ad  ipfam  y A, eo 
pdretur  y i,  latitudinem  efficiens  y /.Dico  $yf,tft  prima  apotome.  E flo  enim  (per  79  decimi ) :p)i*4cort 
gruens  fi  *:ipfr  igitur  **,»S  (per  »0  decimi)  rationales  funt  potetia  tdtum  cdmenfur, abdes.  Er  c 1 quidem 
quod  ex  a»  (per  44  primi)rquu,ad  ipfam  yA,coparctury  9,  ei  aute  quod  ex  fi  *, comparetur  h a.T  otu  igi 
tur  y \j*quu  eR  eis  qur  ex*  *,*  fi,  quoru  y / rquu  efl  ei  quod  ex  * fijreUquu  igitur  [**quu  cfl  ei  quod  bis 
fub  fi.Secetur(per  10  primi)  fs*  bifarii  infigno  y,ct  excitetur  (per  a primi) per  * ipfi y A parallelus 

■ yf.Vtritq;  igitur  ipforu,ff,*  y,<equum  efl  ei  quod  fub  * fi.  Et  quonii  qut  ex  <t  1,«  fi,rationalu  funt,cT 

eis  qiuc  ex  * $,*t^equu  efl  / t* .rationale  igitur  efl  (per  diffinitione  decimi)  A m-E(  ad  rationale  apponitur 
y Ajatitudincm  efficiens  y *•, rationalis  igitur  eRy/t  per  »0  decimi)  c r ipfi  y 9 longitudine  comen furabilis. 
Rurfus  quonia  quod  bis  fub  * *,»  fi, medium  efl  (per  x * decimi)  cr  ei  quod  bis  fub  **,*fi,  aquu  cflf*  me 
itum  igitur  efl}  a.  Et  ad  ipfam  y A rationale  apponitur  latitudinem  efficiens  fv, rationalis  igitur  efl  /** 
CT  ipfi  y A longitudine  inebmen furabilis.  Et  quonia  que  ex  « *,*  fi,ratiottalU  funt, quod  aute  bis  [ab  x *,9 
fi, medium  efl,incbmen[urabilia  igitur  funt  que  ex»  *,»  fi,  ei  quod  bis  fub  e ,,,  js.Et  eis  quidem  que  ex*  9, 

0 fi, equum  efl  y x,ei  aute  quod  bis  fub  *•,*  fi>*quum  efl  /a,  mcomenf /arabile  igitur  efl  (per  9 dcchm)A  * 
ipfif  a.  Sicut  aute  (per  1 fexti)  A n,ad  f\,fic  cfl  y />,  incommenfurabtUs  igitur  efl  (per » 1 decimi)  y 

* tpfi  / M>logttudine . Ec  utreq;  funt  rationales,igitur  y uj*  f(per  11  decimi)  rationales  funt  potetia  taiu  co 

me  forabiles.  Igitur  y / apotome  efl.  Dico  mfuper  q,  cr  prima.  Quonia  nem  * ^ % 

pe  eorum  que  ex  * »,*  fijmcdium  proportionale  efl  quod  fub  **,*  fi,  cr..  . . - ^ 

quod  ex*  *, equum  efl  ipfi  y 9,ipfi  autem  quod  fub*  a,  1 fi, efl  r A,  ei  autem  y J * .m  t 

quod  ex  C *,equum  efl « a,ct  ipform  igitur  y 9,*  a,  medium  proportione 
IceRyK  Efl  igitur  (per  1 fexti)  ficut  y t ad  y *,fic  efl  * x,  <xd  n Sed  ficut 
quidem  y 6 ad*  *,fic  efl  y * ad  • m, ficut  aute  r*ctd  k *,ficefl  y^ad  * *»,cr 
jicut  igitur  (per  1 1 quinti)  y «adr  v,fic  * M-ad  h /4.  Quod  igitur  fuby  *,*  /* 

(per  1 7 decimi)  equum  cfl  c$  quod  ex  r t*Jnoc  efl  quarte  parti  eius  quod  ex 
fs*.  Et  quoniam  quod  ex  * »*i  quod  ex  • fi  efl  tncommcn(urabile,commcn- 
furabile  eR  y t ipfi  k a .Sicut  autem  y/adn  \,fic  y *,ad  mu,  commenfurabi 
Uf  e/l  igitur  (pern  decimi)  y n ipfi  h/u.  Quoniam  igitur  bine  red  e luiee 
funt  ine quales  fcilicct  y fet  quarte  parti  eius  quod  ex  {m  equum  ad  tp 

fatn  y m apponitur  firma  dejiciens  quadrata  quod  fcilicct  [ubyn,Ln,&y  r ' / ' * 

* ipfi  * m commcnfurabilis  eR,ipfa  igitur  t*y,ipf tt*  / maius  poteR  eo  quod  exfibi  longitudine  commen[u~ 

• r ab  ilis.  Ety  u,comenfurabilis  efl  ipfi  y Ajcxpofite  rationali  longitudine.  I pfa  igitur  y [ ( per  8 r decimi)jpo 

tome  efl  prima.  Quod  igitur  ex  apotome  ad  rationalem  comparatum  latitudinem, efficit  prima  apotome : 
quod  erat  oRendendum.  Euclid.  ex  Cam p.  propefitto  9*. 

Vm  adiuncta  fuerit  fupcrficies  aequalis  quadrato  refiduime 
dialis  primi  ad  lineam  rationalem, alterum  latus  eius  erit  refi 
duum  fecundum. 

C A M r A N V S.  Hic  e ric  linea  d e refi  duum  mediale  primu,  6C  linea  e ferit  linea  illa  per  cuius 
ibfcifione  d efurrat refiduu  mediale  primu.  Dico  quod  b c erit  refiduii  fecudfi.  Quod  nefc ire  n5 
poteris, fi  demonfiranoni  prxmiffac  (quoufq;  eam  lolido  amplexans  habitu)  infhtcris,  & qua- 
les lineas  oporteat  efTc  d f & f e uigilan  ter  attenderis:  de  quo  fi  dubitas,  69  requirenda  erit. 
Euclid.  ex  Z amb.  Theorema  74.  P ropofitio  9 1 . 

Quod  ex  medix  apotomx  pri ma  ad  rationalem  comparatum  la* 
titudinem, fecundam  efficit  apotomen. 

THEON  cxZdb.  Sit  medix  ipotomx  primi  * /S,rjtionulil  xuu  cflof  S.rj  r'  qiioJcx*  (,(prr  44 
primi)*qnu  id  ipfam  y J,ipp°ntur  y tJUtituimi  tfjicici  y {.Dico  <3,  y {apotome  cp.fau~U,ij}o  ni g;  ipfi 

* t congrum!  />  .,ipfe  igitur  * »,<  f, medie  fimi  potentia  titttm  comenfurakilei.ralionilecomprehenden 
tei.  Et  ei  quidem  quod  ex*’  equum  ai  ipfam  y Ji  comparetur  (per  44  primi)  yt,  latitudine  efficient  y 
u,ei  autem  quod  ex.  /I, equum  ad  ipfam  u>  comparetur  n x latitudine  efficiens  « Totu  igitur  y \ , equu 
ejl  ei 1 que  ex ....  fjuedium  igitur  cil  0‘yx.taadipfamy<d  rationalem  comparatur  JatUudmc  efficiens 
ypprationalu  igitur  cll&y  p, cr  ipfi  y inlbgitudtne  mcdmenfurabilit  (pcriidccimt)  Et  quonia  y At. 
quum  esi  cisqu*cx*r*tt  quadratis /quorum  quod  cx  * P, equum  esi  ipfi  y 1 /eliquii  igitur  quod  bis  fub  « 
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m,,  f.equueflipp  ! x.Rxtiotule  aulc  efl  quodbn  fub  * •,<  i.coprehednumtionale  igitur  (y  /x.Et  ad  /i 
rationale  comparatur  Jatifli dinem  efficient  /«, rationalis  igitur  efl  (per  io  decimi)  er  Jn,KT  >pfl ytdlost 
fitudine  ccmtnfurabilis.tjuonia  igitur  qux  ex  *•,•  (Jsoc  efl  ipfum  y x, medium  efi,quod  autem  bis  fub  * 
mj  >,boc  efl  ipfum  fx  rationale,  iucomenfurabile  igitur  efl  (per  9 decimi)  y x ipp  fx.  Sicut  autem  yx,  ad  / 
xf,c  eil  yia,ad  f«,incomenfurabilis  igitur  y M,ipfl  / m longuuime,cr  utrxq-  funi  rationales.  Ipfeigltwry 
fi,fi  /rationales  funt  politia  tamii  commenfuribiltsjpfd  igitur  yf,apotome  efl  (per  71  decimi)  Dico  eti i 
g,  ej-fecuda.  Sccetur  njijtpfrio  primi)  fu  bifariam  in  r.  Excitetur^  (per  ;■  primi)  per  rjpp  y paral 
lelttt ' f,ul  runep  igitur  ipf )nin  /p,y  x,  aquii  rft  ei  quod  fuk  * », » f.  Ei  quotuam  (per  lemma  st  decimi ) if 
forumquucx**,u/,quadratorummcdiumproportionalecilquod[ui  m , , 

« u,rhCT  quod  ex  • i,equu  eH  ipji y /,quod  itero  fub  a »,*  *,ip/i » x:qd'  ■ . ■ — . 

aute  exta  ipji « A,cf  ipforii  igitur  yd,  u x,mediii  proportionale  eji  r x 
(per idem  lima)Efl  igitur  peutyf  ad  > x,pc  * ad  u tffedpiUt  quidem  y 
I ad  • a,pc  efl  y « ad  * rojicut  aute  • a ad  « s,pc  eflr  /a  ad  /tu.  Sicut  igitur 
(p  11  quinufy  uti’  «,pc  efl . /*  ad  « n. Igitur  quod  [uky  «,«  u(p  17  dcci 
mi)  ei  eUrqum  quod  ex  eu,  hoc  cii  quarte  parti  eiusquodex/r.  E t 
quoniam  quodcx'f*  ’ fomme fur  abtle  efl  ei  quod  ex  fl  *,commcnfurabtlc 
efl  (per  1 jexti  erndecimi)c  y >tpp*xJioct!iyHjppHi*.Qtionid 
igitur  bine  rede  linee  inequalcsfimey  u,  cr  « f, quarte  autem  parti  e- 
iiu  quod  ex  t « f(per  it  decimi)  equum  ad  maiorem  y 1»  apponitur  dep- 
etet firma  quadrata,  quod  ftiUertfuby  *,*«,&  ipfum  incomefurabtlia.  jT 
difpefcitppja  igitur  y « ipfa  ia  f(per  eandem  jmaim  potedeoquodex  p- 
biutcontmenfurabili.  Et  congruens  f»  (per  ts  decimi)  efl  commenfur  abitis  longitudine  ippy  Jexpoptm 
rationali.  Ipfa  igttnry  /apotome  tp  fecunda  (per ) diffinitiones)  Qjjod  igiturimedie  apotome prtmaai 
rationalem  comparatum  laiituiincm.fecimdam  efpcit  apotomen:  quod  erat  oftendendum. 

Euclid.  ex  Camp.  Propoplio  54« 

I fuperficics  aequali*  quadrato  refidui  medialis  fecundi  9« 
applicata  fuerit  ad  lineam  rationalcm,alterum  latus  eius 
refiduum  tertium  eifeconueniet. 

Campanvs.  Hic  etiam  frit  d f refiduum  mediale  fecundum,  & frquerur 
ut  fir  c b refiduum  tertium . Qyod  ut  facile  concludas,  primxdemonftrationl 
infiftas:  SC  quales  lineas  eonueniai  efle  d f & f e,  ex  70  collige. 

E uclidxx  Zmb.  Theorema  7 f.  P ropofuio 

Qiiod  ex  mediae  apotome  fecundaad  rationalem  comparatum  Ia  M 
titudinem  tertiam  apotomen  conficit. 

T H E O N ex  'Zab.  Eclo  medie  apotome  fecunde* /fationatis  aute  ePo  y «,  c r ei  quod  ex*  i (per 
44primi)xquu  ad  tpfam  y at  apponatur  y > Julii  udme  efficiens  y /.Dico  qy/efl  apotome  te rtia-Sit  nan £ 

• (congruens  t «,tp/>  igitur*u,uf(perti  decimi)  medie  funt  potentia  tantum  comenfurahlet  medium 
eoprebendetet.  F.tciqiudi  quodexu* (per  4^  primi) equum  aiipfam  y J.coparcturyd  latuudmiefp 
ciens  y u,ei  aute  quod  ex  f a(pfreandc)  equum  ad  tpfam  « d comparetur  » 
xjatitudmemcfpciem  im.Totumigituryt.equurJleis  quenma.uf^  * [ *r  * , 

Pt  ea  que  ex  *e,sd  media  funt,medium  igitur  eda-y  a.  Ptadippm  y<d  f \ . f 

apponitur, latitudinem  efficies  y«.  Rationali!  igitur  rft  y #.,cr  ipji  y e Ion 
gitudme  incomenfurabitis.  Et  ijoom.i  totum  y \equum  e fl  m que  ex  eu, 

» f.quorii  y e equum  efl  ei  quod  ex*  f, reliquum  igitur  a f (per  7 fecundi) 
equu  eri  ei  quod  bis  fui  * ...  f.  Secetur  igitur  ( per  10  primi)  fu,biprum 
in  rjigno  cr  ipp  y •*  (per  >1  primi)  piraUelin  excitetur  y (,  utrunq;  igitur 
ipforumffr  * equum  rfl  ei  quod  fub  • »,« t. Medium  aute  efl  quodfub  * », 

« ^mfJiian  igitur  cilerxf.  Et  ad  ipfam  < /rationalem  copxretur,  Utitudi 
nem  efpcicnsf  «.rationalis  igitur  cfl(p(ria  decimi) /«,0-ipfly  JJongitu 
dine  mcommenfuraktlis.  Et  quoniam  tpfe  « »,»  Spoimia  tantum  funt  cora 

mcnfurabilesjneommenfwrabitii  igitur  eH  (pero  decimi)  mujpp  a C longi  ■ ’ - / '* 

tudme.  Ineommenfurabile  igitur  efl  cr  quod  ex*  u, ei  quod  fub  *u,ufi.Sed  ei  quidem  quod  ex  e vommf* 
fursbtlufun:  qux  ex  * *,»  fi,  ei  autem  quodfub  **,*$,  commenfurabile  eft  quod  bis  fub*»  m fi  lue  omen- 

f*rabiltaigiturfuntqu*ex*.,.f,eiquodbtsfuk*r,.k.Scdeisqmdemqu*ex*>,.Ceqtmeftya^ia^ 
tem  quod  bis  fub  « ‘t>/,xquum  eil  /n.  litbtnenfurabileigitureA  7 Vf^i/c.Stcw  aiuemyaad  /x  pe  efl 
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(per  i [tui,  er  » decimi)}  u ad  lo, incommenfurabdii  igitur  eftytxjpfi /olongitudine.Et  utreq;  [une  r* 
tionalci.  I pfe  igitur } 0,0  l,raticnaletfunt  potitu  tantu  commenfurabilct . Apulo  me  igitur  eft  > /.  Dico 
5,  CT  tertia.  Quoniam  enim  quod  ex  « » commtn[uraHlc  eil  ei  quod  ex  fi  u,commenfurabile  igitur  eft  yl 
ipfi  a x, quare  cyn,ipfino.Et  quoniam  eorum  quae  ex  * »,«  f ( per  lemma  n decimi)  mediit  proportione 
le  eil  qucd[ub  * V i*,CZ  ei  quidem  quod  ex  at  • equii  efi  y l,ei  aute  quod  ex  ad  equit  ejl  n x:ct  autem  quod 
fuh .«  », « d, equii  esi  y <,cr  tp[orum  yd,n  x, igitur  (per  lema  ,1  decimi)  medium  propo  rtionale  efiyx.lil 
igitur  fieut  ytadr  x,fic  eft,  x ad  nx.  Sed  ftcut  y i ad  , x,fic  (per  i[e xti)  efty  nad>  ta.ficut  autem  r»,i  da 
xjic  cjlr  11, ad  u tt. Sicut  igitur  y n,xd  r ojiccil.oad  K It:  quod  igitur  [ut  * *>«  M, equit  eil  ei  quod  ex  0 *•, 
hoc  eft  quarte  parti  eiut  quod  exlex.  Qyonia  igitur  Une  recte  linee  mequalet  [unt  y 0,0  /,c r quarte  par 
tiniis quod  ex  f o (per  17 decimi) equit  adipfxmyo apponitur furmd  deficiens quxdrtta.ey  mccmcnfurx- 
hha ipfam  diutdu, igitur yti  ipfaix{maiut  poteft,eo quod exfibicomenfurabiU.  Etipfaru yo,ol, neutra 
eomenfurabilit  eil  longitudine  ipfi  y expofite  rationali:  lp(a  igitur  yf  (per  9,  decmi)  apo  tome  eft  ter- 
tia. Qjtod  igitur  ex  medie  apotome [ecunda  ad  rationale  comparatu  latitudine,efficu  tertiam  apotomen: 
quod  erat  oftendendum,  Euclid.exCamp.  Propofitio  »f. 

Vm  adiucfta  fuerit  linea;  rationali  lupcrficies  cqualis  quadra 
to  linea; minoris, latu*  eius  fccundu.eritrefiduum  quartum. 

Camp.  Si  fuerit  d e linea  minor,  afferit  haec  9* 
quod  b c frit  reliduu  quartum.  Eft  aute  Tumendum  ex  71  qua 
les  lineas  elfe  neccfle  fir  d f &.  f e, cum  d efuerit  linea  minor,  8C 
cftaftruendumpropofitumprfmiftbmodo.exceptoquddin  . 

hac  8C  duabus  fequentibus  neccflc  eft  linei  bndiuidi  ad  pun-  V \ ' ■ ■ 1 1 1 

ftum  m in  duo incoraenfurabilia,quf  in  tribus  prpmfsis  diui 
debatur  neceftario  duo  comcnfurabilia.nam  in  tnbus  prjmif 
fis  fuerant  dux  lincx  d f & f c comunicf  res  in  poteria  rantu,& 
ideo  earu  quadrata  comunicatia,  propter  quod  & fuperficies 
a m & p n quadi  aris  earum  «quales  communicantes,  quapro 
pter  ctil  & dux  line*  b m & m n.idcoqs  fuit  in  rribus  prxmif- 
fis  linea  b n potetior  linea  n c,in  quadraro  line*  fecum  cornu 
fiicltis  in  longitudine  ex  prima  parte  1 j in  hac  aut?  8C  duabus 
fequentibus  funt  dux  linep  d f 6C  f e incommenfurabiles  in  poren 
tia,'ur  apparer  ex  71  & 7*  & ??,  & ideo  earum  quadrata,  proprer 
quod 8C fuperficies am&pn  incommenfurabilcs>proprcr quod 
iC  duf  lincx  b m m n incommenfurabiles:  ideocp  perprimam 
partem  14  tam  in  hac  quam  in  duabus  fequentibus  necefte  eft  li- 
neam b fl  cfte  potentiorem  linea  n c,in  quadraro  line* fibi  incom 
menfurabilis  in  longitudine;  extera  perquire  ut  prius. 

Eucltd.cx  Zmb.  Thcorciru  7*.  Propofitio  i#o. 

>•  Quod  cx  minori  ad  rationale  comparatum 
latitudinem,  efficit  quartam  apotomen. 

THEONorZifc.Sif  minor  « d, ratio  nolit  aute  eilo  y /lCr  ei  quod 
ex  u d (p  44  primi)  equum  ad  ipfam  y Jl  edparetur  y e, latitudinem  effi 
cient  y {.Dico  quod  y f apotome  eft  quarta.  Sit  (per  to  decimi)  ipfi  a f, 
congruet  d ,.  \p[e  igitur  *ji,nd  (per  so  decimi)  potentia  [unt  income» 
furabilet.efficielct  ccfixti  ex  i/f  que  ex  e (.quadrata  rationale.quod  • 1 

aute  bit [ub  "n,u  t.medtii . ttei  quidequodex*  . (peralfexti)equii  — ' 

adipfam  y Jeopareturyljatiludine  efficies  ynji  aut  quod  ex  d nequii  * 1 

ad  ipfam  « I copdretur  « x latitudme  efficiet  u /i.Totii  igitur  y x^qutm 
eft  eit  quod  cx**,<  d,  cr  cofiatii  exijtqueex  « .,»  djrationaleefiiratio- 
nale  igitur  eftcyx^r  ad  rationale  y * cSparatur, latitudinem  efficiens 
y /a, rationalis  igitur  e d (per  10  decimi ) y u, cr  ipfi  ydl  longitudine  com 
menfurabilis.  Et  quonu  totum  y X equum  eft  eis  que  ex  et,,,  d, quorum 
y ..equum  esi  ei  quod  ex  « d, reliquum  igitur  /x  (pm  fecundi)  equum 
eft  ei  quod  bitfub  *,,nd.  Secetur  (per  to  primi)  fo.bifbrtxm  in  y figon. 

Exclterurq/.prrii  primi)  per  r/igmim,utriq;  ipfaru  y J,oX,paraUcbu 

rputrmep  igitur  ipforu  Ifr  x,equu  eft  ei quodfub  *n,*d.  Et  quoniam  # \ \ 

quod  bitfub  u a,,  {.medium  eft  cr  ipfi/x  equalesmedium  igitur  eft  er 

■ * ■ [x.Et 


/x.  Et  id  ipfam  /t  rationale  oomparetur.  latitudinem  efficiens /^rationalis  igitur  e fi  fp.&ipfi  y dJJfigl 
t tndine  uKomenf arabili s.F.t  quonu  cbflatu  quide  ex  ijs  que  ex  « *,»  fi, rationale  cB.quodant  lis  fub  * *,* 

(>mcJium:incbmcnfurabilia  igitur  funt  que  rx#»,»  fi, ei  quod  bis  fub  * *,*  /.  At  y *,  equum  efl  cis  que  ex 
m i,»  aute quod  bis  fub  * *,*  fi,  equu  efl /*.  Incomefurabile  igitur  efl  (p  j>  det  imi)  y x,ipfi  / «.Sicut  au 

te  y a.,4 d /x  (p  i fexti  c 7 u decimi) fic  efl  y t*,ad  m f.  Incomenfurabilts  igitur  c fi  y v,ipji  fu  legituiinc.  Ei 
utreq;  fuit  rationalcs.lpfe  igitur  y / (per  rs  decimi)  ratioalcs  funt  potetia  titu  comrfurabilcs.Apoto 
mc  iguur  efl  y /.  Dico  q,  et  quarta.Qnoma  enim  ipfe  * *,'S, potetia  funt  incomefurabilesjnccmrnfurabile 
efl  igitur  cr  quod  ex  * *,ci  quod  ex  • fi.  Et  ei  qde  quod  ex  * *^equu  efl  y fitei  aut  e quod  ex  * fi,eq  uu  efl  & 
a k Incomrnjurabtle  igitur  efl  y fijpfika.  Sicut  autem  yfiadm  \fic  efiy*ad*M,  inccmenjurabilh  igitur 
efl(per  9 decimi)  y*  ipfi*  f*logitudine.Etquonidipforu  que  ex*  »,  * fi,mediu  proportionale  efl  (per  IS  f 
ma  r i decimi)  quod  fub  * »,*  f,  cr  id  quod  ex  * •,  equit  fft  ipfi  y fi,quod  aute  ex  » f,*quu  efl  tpfi  * x,quod 
uero  fub  «HtH  p^quu  efl  tpfi  w a, tpfori  igitur  y fi,*  a .medii  proportionale  efl  (per  idem  lemma  » A)Eft 
igitur  fleut  7 fi  ai*  x,  fic  efl  rXadm.Sed  ficut  quide  yfiad*  *,fic(pcr  t fexti)  efl  y*  ad*  m,  fic  ut  aut  e p X 
ai  * <Jic  efl  pii  ad*  *,c r fleut  igitur  (p  n qw)  y*adn  r,fic  esi  n p ad  * n.Quod  igitur  fub  yU,*  M,equm 
esi  ei  quod  ex  /*  r,hoc  efl  quarte  parti  eius  quod  ex  yV.Qaomi  igitur  bine  re  fle  linee  inequales  funt  y f 
cr  m /,cr  quarte  parti  eius  quod  ex*/  (per  17  decimi)  ad  ipfam  y m,  apponitur  firm  deficies  quadrate, 
quod  fcihcet  fub  > *,«  m,  c tn  incomenfurabilia  ipfam  diuiditjpfa  igitur  y M,ipfa  t»  /.maius  potek  eo  quod 
cxflbt  incbmenfurabdi, & tota  y vdpjiy  A, expjite  rationali  comcnfurabtlis  efllogitudine.  \pfaigitur  y / 
apotonu  efl  quarta  (per  8 s decimi)  quod  ex  minori  ad  rationale  igitur  coparatu  latitudine,  quarta  efficit 
apotomr.qucderatoflcndendu.  Euclid.  ex  Camp . Prcpofitto  96. 

1 ad  linea  ratoalcqdrato  linee  curatioalicoftituetis  media  »* 
leeqlisfupficiesadiugatjat«eiusfecudu,critrcliduuqntu. 

CaMP.  Pone  hic  fimiliter  linei  d r effe  illi  quf  adiufto  cu  rationali  coponat  to 
tu  mediale, & attede  ex 72  qu  Ies  lineas  oportear  cfle d f & f e,  SL  codudes  fine of- 
fcndicuIo.fi  prius  luhtx  deme  nftrationi  eportuncniftitcns, lineam  bc  cfle  icfiduum  quintum* 
Euclid.exZamb.  Theorema  77.  Propofitio  ies. 

Quod  ex  ca  quar  cum  rationali  medium  totum  efficit,  ad  rationa-10* 
lem  comparatum  latitudinem.quintamefficitapOtomen. 

THEON  exZdb.  Sit  cii  raticna'i  medium  totu  efficies  * fi, rationalis  aiitefloyd^riquodexefi 
(per  44  primi)  equu  ad  ipfam  y A,ccparetur  y 1, latitudine  efficiens  y /.Dico  q,  /y  ,apotome  efl  qumta.Stt 
enim  (per  77  decimi)  ipfi  * C,ccgruens  t *.  Ipfe  igitur  *•,*  i, rc  fi*  linee  potetia  t at  u. funt  income fvrabi- 
lcs,cffiaites  coflatu  qutdem  ex  ipfaru  quadratis  medium, quod  aute  bis  fub  ipfts  rationale. Et  ei  quide  quod 
ex*M  (prr  44  primi)  equu  ad  ipfam  y d c b paretur  y t /1  autem  quod  ex  « C, equit  e flo  * x.Totu  igitur  y X 
equu  efl  eis  que  ex  a e,*  fi.  Quod  aute  cbflatu  ex  ijs  que  ex  * »,*  fijimd medtu  etl,medtu  igitur  efl  (per 
»2  decimi  y a)  Et  ad  ipfam  rationale  y J^pponiturjatuudine  efficiens  y ^rationalis  igitur  efl  y *,CTfp/i 
y J!tincbmen[urabilii.  Er  quonu  fotu  y a yequu  efl  ijs  queex  * *,*  fi9quoru  y t,equu  efl  ei  quod  ex*  fi  ,re 
liquu  igitur/  K, equu  efl  a quod  bis  fub  **,*  fi.Sccetur,mqui  (per  »0  prmi)  /u,bt  flatam  m p, excitetur^ 
per  p (per  j» primi)  utrtqi  ipfanmt  y x, parallelus » f.  Vtrun$  igitur  ipforum  //,»  x^quunt  efl  et  quod 

m A t fub**, a C.  E quonu  quod  bis  fub  m »,»  fi,rationale  efl  cr  ipfi /x  efl  eqitale/ationaletguwr 

■ - t ^ /ifx.Etad  rationalem  • /,coparatur  latitudtncm  efficiens /m, rationalis  igitur  efl  (per  to 

> J \ , dccinu)  /#‘,CT  ipfi  y * longitudine  commenfurabihs.Et  quoniam  y x qud:  medtu  efl.at  / x 

V— T " rationale yig;tur  y x ipfl /xefl  incomefurabile.  Sicut  aut  yxadj  xjic  y v+id  /*  fancomefurd 

bi  Hs  igitur  efl  yjujpji  m / longitudine . Et  utreq ; funt  rationaUs,tpfe  igitur  y t*,i*  /(per  77 
JccimOrationales  funt  potentia  fatum  commenfurabiles.  Igitur  y f apotome  efl. Dico  quod 
CT  quinta.Simihternamq;  oflendemut  quod  fub  y *,«  M>*quu  efl  ei  quod  exr/*,hoc  efl  quar 
« te  parti  cius  quod  ex  /t*.  Et  quoniam  quod  ex*  rei  quod  ex  * # efl  tncpmmcnfurabile,qucd 

uero  ex**  equum  efl  ipfi  y f,quod  autem  ex*  fi  ipfi  * x 9mcommen  furat  ile  igitur  efl  t djp 
t fi  * x.  Sicut  autem  y fi  ad*  xjlc  efl  y m ,j  d * m • Igitur  y *,  ipfl  » m logitudmc  efl  uicommem 

furabihs.  Q u omd  igitur  bine  re  fi  e linee  inequales  funt  y h,m  /,CT  quarte  parti  eius  quod 
L-i. — II  ex  /m  ( per  1 7 dee  imi ) equu  ad  ipfam  y u apponitur  firma  deficiens  quadrata , cr  in  incom* 
r * / v * nenfurabilia  ipfam  dtuiditjgitur  (per  $r  decimi)  yt*,ip[a  ^ /,matus  petefl  eo  quod  ex  fi* 

bi  longitudine  incommcnfurabiU.  E tcogruens  faipfiyA  rattonalt  expofue  efl  comefurabibs.  Igitur  y /,rfl  apoicsu  quin» 
ta.  Q nod  ex  ea  igitur  que  cum  rattonalt  medium  e otii  reliqua  quxfcquuntur.quod  f iterat  oflendendum. 

Euclid.  ex  Camp.  Propcfitio  97. 

I ad  lineam  rationale  lupcrficies  x qualis  quadrato  lineae  cu  mediali  copo  97. 
nentis  mediale  adiungatur, latus  cius  alterum  erit  reliduuin  fextum. 

Cam* 


Liber  decihvs.  M 

CAMPAN  V S Nunc  ultimo  conucnir  lineam  d e ciXe  illam.qtif  iunfla  cum  rtiediali  compo- 
ni» totum  mediale, cui  adiunfla  linea  e f(qur  uidelicet  fit  illa  per  cuius  abfcifsione  Unca  d e fue> 
rar  quar  proponitur)!!  quales  lineas  d f & f e efle  oporteat  ex  73  didiceris,  prioremcp  argumenta* 
tionem  iirma  mente  renueris,  line  obice  quoquam  lineam  b c efle  refiduum  fexrum  concludet* 
poreris.Si  autem  fortafsis  in  aliquo  te  harlirarc  contigerit, quicquid  illud  fuent  de  quadrato  g ll 
ad  (ibi  squalem  fuperficicm  a n conferendum  crir:&  fic  patebit  propofirum  noftrum. 

E udid.  ex  Zamb.  Theorema  78.  Propojitto  101. 

■i  Quod  ex  caqua?  cum  medio  medium  totum  efficit,  ad  rationale 
comparatum  latitudincm,cfhcit  fextam  apotomen. 

T H E O N ex  Z ab.  Sit  cu  medio  mediu  totum  efficies * fi,  rationalis  a ut  e efto  yJl,  cr  ei  quidem  quod 
ex»  fi  (per  44  primi )aquum  ad  ipfam  yd,coparetur  y latitudine  efficies  y/.  Dico  q,  7 ffcxtsefl  apoto 
me.  Su  inqua  (per  14  decimi)  ip/i  * fi  congruens  fi  0, ipfa  igitur  « v»  ^potentia Juni  mcomnutijur  abdes, 
efficientes  conflatu  quidem  ex  i)s  qua  ab  ipfis  funt  quadratis  medium, c quod  bis  fub  **,»  fi  midium,in- 
fuper  incommenfurabiha  qua  ex  * *,v  fi,ei  quod  bis  fub  a •,»  (.Comparetur  inquam  ad  ipfam  y ei  quidc 
quod  ex  * 9 quum  y fi , latitudinem  efficiens  y *,ri  aut  e quod  ex  X*,fit  * a .Totum  iguur  y a ,aquu  esi  eis 
qua  ex  * 9,»  fi.lgUur  y a, medium  efl. Et  ad  rationale  y ^comparatur  Jatituduie  efficies  y rationalis  igi 
twr  eft  (per  ix  decimi)  y m,c T ipfi y /logituiinc  incommenfurabtlts.  Quoniam  iguur  y a ,aquu  eft  en  qua 
ex  * •,*  C,quoru  y » aquu  eft  ei  quod  ex  a fi, reliquit  igitur  f a aquu  eft  ei  quod  bis  fub  * m,m  p.  Et  quot  bis 
fub*  Mt9f,mediue/la’ f^tgttur  mediUefl.Pt  ad  ipfam /itcoparaturt  „ V ♦ 

latitudinem  efficiens  //*, rationalis  igitur  efl(per  xx  decimi)  /M,eyipfi  ».  1 

yJjogitudincincommenfurabilh.Et  quoma  qua  ex  ««>«  Ctincomenfu 
rabiliafunt  ei  quod  bis  fub  0 »,*  fi,  & eis  quidc  qua  ex  * *,*  f,  aquu  eft 
y A,e iuero  quod  bis  fub  * *,*  fi,  aquu  eft  f*,incommcnfurabile  igitur 
c(ly\  ipfi  /a.  Sicut  autem  y**d  f*,fic  efl  y v ad /V , incomenfurabilts 
igitur  efliper  9 decimi )y  m ipfi  MflogituJine.Et  utraqjunt  rationales, 
ipfa  igitur  y f,ratonales  funt  potentia  tantu  comenfurabilcs.  Apoto 

me  igitur  efl  y /(per  71  decimi)  D ico  g,  ty  fexta.  Q uonu  /a,  aquu  cjl 
ei  quod  bis  fub*  *,*  fi,f :cctur(per  10  primi)in  » ipfa  / M,bifiriam,  exci 
teturfapcrj  1 primnper  » ad  ipfam  y fi,paraUclusr  p.Vtrunq ; igitur  1 p 
foru  (f,»  a ,aquueft  ei  quodbis  fub  a i,h  C.Btquonia  ipfa  m *,h  fi, pote* 
tia funt incommenfurabilrs,incon:nicnfurabile igitur  eflquodex*», ei 
quod  ex  a fi.Sed  ei  quidem  quod  ex  * *,aquum  efl  y fijei  autem  quod  cx*fi  aquum  efl  * a:  incommenfura > 
bite  igitur  efl  y Ijpji  nKSicut  autem  yl  ad*  \,fic  efl  y*  ad  * f.inummenfurabilis  igitur  eft(per  9 deci* 
mi)  y ",ipfi " p.Etquonu  eoru  qua  ex  0 «,v  fi,  medium  proportionale  eft  (per  lema  j 1 decimi)  quod  fub 
0 »,9  fi,  cr  quod  ex  * M^equum  efl  ipfi  y fi /i  autem  quod  ex  0 fi, aquum  eft  h a,  ci  uero  quod  fub  0 »,*  t,a~ 
quum  efl » a ,ipforum  igitur  y /,«  a , medium  efl  proportionale » a.  Eft  igitur  ficut  y*  ad»  c,fic  efl»*  ad* 
a<7  i d propterea  tam  (per  I r dccimi)y  M,ipfa  u f maius  potefl,eo  quod  ex  fibi  incommenfurabii,cr  ipfi 
rum  neutra  ipfi  y /,cxpofita  rationali  eft  ccmmenfur abdis, ipfa  iguur  yf, fexta  eft  apotome.  Quod  ex  ei 
igitur  qua  cum  medio, & qua  fequuntur  reliqua:quod  erat  oftendendum . 

Euclid.  ex  C amp.  Propofitio  98, 

9*  linea refidu°  commcnfiirabilisjpfiiquoqj  in  termino 

or^,nc  cft  idem  refiduum. 

c A M P.  Quod  60  & quartior  eam  fequetires  de  binomio  eiusejj  comitibus  quintp 
propofuerunr.lmC  9 8 & quaruor  eam  fequenres de reliduo  luistp quincp  comitibus  uerum  efTe 
proponunr,  quibus  qu»  ufep  ad  fotuum  habirum  influent. lias  ignorare  non  poterit.  Quidquid 
autem  in  illis  de  communicantia  m longitudine &' potentia  rati  a , c 

cu  dictum  eft,  in  his  quoqjidc  oportet  inrelhgi.nS  omnis  linea 

refiduo  cornu  means  in  longitudine.fiue  in  potetia  tantum,  ipfa  d f b 

etiam  eft  refiduu.Sed  fi  comunicar  in  logitudine,no  lolii  eft  ipfa  » ■ — - 

re(iduu,fed  etiam  ciufdc  fjpecici  refiduu,uerbi  grana, linea  comunicans  in  logirudine  refiduo  prl 
suo, eft  refidufi  primu,&  fecundo  communicans  eft  lecundu,ficquO(^  in  arteris  Qbbd  autem  II 
nea  communicat  refiduo  in  potentia  tantu, ipfam  quoq;  necelTe  eft  effe  refiduu.fed  no  eitildf*  fpe 
cieiiimmo  impofsibilc  eft, ut  linea  comunicSs  in  poteria  tantu  refiduo  primo  aur  fecudo  aur  ter* 
fio  aur  quarto  auri  cadat  fimul  cum  eo  fub  eade  fpecic.led  necefteeft  ut  ambo  cadar  iimul  lub  rri 
busprimu  Ipccicbus,aut  ambo  ftmul  fub  tribus  poftrcmis.Sit  iracp  exempli  grana, a rcf. dufccui 

Ec  4 commu- 
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UBBfcDBCIMYJ.  . »* 

IDE  M aliter.  Si  linei  b commuuiat  cum  linei  i (qu*  eft  umimlibet  refiduu  mcdiilc)  in  lon 
gitudincucl in  potentia,  fir fuprrficicsccadiuiibUadbiicam  rationale  « 

c d.arqualis  quadra  to  a,&  f g xquaiis  quadrato  b.cruntq?  ob  hoc  c c,&'  f 
g communicantes, quemadmodu  Si  quadi  ara  linearum  a &b,  cis  aqua  - — 
lia,  ideoq?  per  primam  fexri  SC  io  huius, d e 3c  e g funt  communicantes  in 
tengitudinc.Er  quia  fi  a eft  rcfiduum  mcdialeprimum  Imeadccft  refi- 
duum  fecundum  per^j.&fiaeiirellduum  m edule  fecudum,  linea  dc.  / 
cft  rcfiduum  tertium  per  9 4»  at  cum  d c eft  rcfiduum  fecundum , linea  e 
geit  etiam  rcfiduum  fecundum  A'  cum  illa  rertiu  fimilircr,&'  hxc  eft  rer* 
num  per  ^s/equirur  iraq?  ex  S7  8i  81  ut  b fir  rcfiduum  mediale  primum  e 
auc  fecundum, prout  fuerit  a.  Et  fu  paret  quod  intendimus. 

Eudtd.  cx  Zamb.  Theorema  60 . Propofitio  x 04. 

*4  Mediae  apocomx  commcnfurabilts,mcdi£  apotomx  eft,&  fn  o t 
dine  eadem. 

THEONtr  Z2b.  Sit  medi £ apotom* « f,CT  ipfi  * Ccoittetifursbilis  efio  y A.  bico  q,  CT  y * medie 
apotomx  in  ordine  cade  ipfi a fi.  Quonis  enim  thedie  apotomx  c&  * fi,  e fio  ci congrucs^pcrSo  de 

dmi)ipfa  fi  i,ipf*  tgitur  « r^C^nc  duc  funt  potetis  tStum  eomenfnrabtles,fst^(perxifcxti)  ficut  * fi  ad  y 
Jljic  C * ad  f.comcnfurabilis  igitur  efl(pcr  6 dcctmiw  a i,ipfi  yfi.tjf  rjpji  dl  /.  I pfcautc  ■*«,'  fi,  medi a 
funt  potet utantu  comcnfurabdcs.lpfe  igtwry  {J  di, medie  funt  in  potetiatantu  comcnfurabtles,  medie 
igitur  apvtemx efi (per 74  cr 75 decimt)y  A ohendeniu efi q, cr  i« ordine cade  efi ipji* C.  Quonufl^ 

emm  ejlftcut  *i  adi  fijjic  y fad  fioijedjkut  qttidc  *tsdt  Cfie  quod  ex  ' 

mtsdid  quod  fub  * 1,»  (Jit  ut  sutnrr  y {ad  fJjtquod  ex  y fad  id  quod  0 * 1 

fub  y /,/«4,e/J  igitur(pcr  11  quintiX?  ficut  quod  ex*iad  id  quod  fub  * 

V tfic  qued  ex  y f,ad  id  quod  fuby  f,f  /.  E:  uuifim  (per  1 a quinti)  fi • 
cut  quod  cx  y d ad  id  quod  exfyjic  quod  jub  * »,» fi,  ad  id  quod  fub  y /, 

{J.tommcnfursbilc  autem  efi  qttoci  ex * <,ci  quod  ex  y fcommenfurx- 
1 bde  igitur  efi  & quod  fub  m t,\  *,ci  quod  fub  y },{*.  St  quide  igitur  quod 
fub *i,tfi,rationale efi, ratwnalteficf  quod  fubyjjd.  Si  autem  me- 
dium  efi  quod  fub  * v £',  medium  efi  cr  quod  fuby  /,/«*,  medie  igitur 
apotonu  efiy  /,c r ipfi  * fian  ordine  csdcm  .quod  erst  ofiendendum. 

EucliJ.exCamp.  propofitio  100. 

I 1 linea  aliqua  linex  minori  commu 
i nicct.ipfcquoCjj  erit  linea  minor. 

C A M P.  Facile  eft  luncprobare  duplici  modo  IT 
I cur  prxmifTam.fiue  communicet  linea  aliqua  cum 
linea  minon  in  longitudine, fiue  in  potentia.  Hoc 
autem  appofiro, quarum  ad  primum  modum,quod  cum  fit  f ad  d fi 
cur  e ad  c.erit  ex  fectida  parte  iJlextt  quadratum  f ad  quadrarum  d, 
ficut  quadratum  e ad  quadratum  c(  SC  comunftim  quadrata  duaru 
linearum  f & d ad  quadrarum  d,  ficut  quadrata  duarum  linearum  c 
Si  cad  quadratum  c,SC  permutarim  quadrata  duarum  linearum  f SC 
d ad  quadrata  duarum  linearum  e Si  c,  ficut  quadratum  d ad  qua~- 
dratum  c.Communicat  aurem  quadrarum  d.cum  quadraro  c,  ergo 
duo  quadrata  duarum  linearum  f SC  d pariter  accepta,  communicat 
cum  duobus  duarum  linearum  c &cparircraccepris.Erquiacx  71 
quadrata  duarum  linearum  c Si  c pariter  accepra  funt  rationale:erit 
etiam  per  diffinitionem  & duo  duarum  linearum  fd&d  pariter  ac 
eepta  rarionale.Cumcp  fir  fuperfides  k medialis.erit  etiam  1 fibi  com 
fnunicansmcdialis,igiturex7ibefibneaniinor.  Quantum  autem 
ad  fecundum  modum  erit  per  9;  linea  d c rcfiduum  quartum, ideoq; 
per  ?3  Si  linea  e g erit  etiam  rcfiduum  quartum , ideoq;  etiam  per  s? 
linea  b eftlmea  minor. 

Puclid.exZamb.  Theorema  St.  Propofitio  10 f, 

^ Minoricommcnfurabilis.minorcft. 

THBONn  ZSb.  Sit  miner  ‘C,tt  ipfi  * f^omifunHis  eflo  > /.  Vico  j y JI,  minor  fff.Fi.if  intpiS  fit 
prtdiSt.it  jm>mi  ipfi*  m 1,1  fftuntU  [uni  iiKommcnfurtbiles,  o r ipft  y fJ4,  polmtiafunl  tncomrn. 
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USER  DEC1MTJ.  _ m 

THEONrx Zamt. lfto eum medio medium, totum efficiens « /.  er ip/i » », cmmenfureUii eftty 
A.DKO  ^yActm  medio  medium  totum  efficient  efl.  Ut  (per  7 1 decimi)  ipfi  * t, congruent  h.eleedt  m 
eonftruantur.  Ipfe  igitur  * v /,(per  eundem  potentum)fuit  incommenfurubllei^fjictentel  confletum  ex 
ip ferum  quadram  medtunxr  quod  fub  ipflt  mcdwm,er  mfuper  uuommenfurebtk  confletum  quidem  ex 
Ipfenm  quadram  et quodfub ipfit.Suntipflcutoftenfum  eft,  ipfe  e 1,  i(,commenfurehlet ipflt, . /,  /«*, 
confletum  ex  ip ferum*  >,<  /.quadratu  cofteto  exiftqueexy!,!  Aqxoi  eiit  - J - 

fubu  fi  et  quodfub  y /,/d.Et  ipfe  tpturyl,  /dpotentiefunt  ineommen-  — ^ j- 

(urebites, cfficientet  confletum  ex  ipfertm 1 quedretu  medii, er  quod  fub  ipflt 

medium, er  mfuper  utcommenfurebde  confletum  ex  tpferum  quedretu  ei  quodfub  ipflt.  Igitur  yM,  cum 

medio  medium  totum  efjutent  cft.Cum  medio  medium  totum  igUttruCT  quejeqeunturreUque:  quod  iret 

oftendrndum. 

tuchd.ex  Cemp.  Propofltio  i»f. 

■I  de  fuperficie  rationali  fuperficie»  medialis  ab fcindatur, linea 
|in  reliquam  fuperficie  potens,  critalterutra  duarum  irratio« 

* nalium  aut refiduum.aut  linea  minor. 

« A M p A N V 8.  Sit  enim  toti  luperficies  coftans  ex  1 It  b,  rationalii. 
m qua  detrahatur  b qux  fit  medialis.  Dico  quod  linea  potens  in  areli- 
quum, aut  eltrefiduum  asrlineaminor.Eftonamplintacd  rationalis, 
fuperficiesrp  c e fibi  adiunfta  fit  ranquam  a,  «ifg  tanquam  b,  K tota  c 
gficut  tota  a b,  eritijr  c g rationalis,  ideo  ip  per  id  linea  d (rationalis , in 
longirudmc,6C  i g medialis, ideocp  per  10  e g rationalis  in  potentia  ran- 
tum.eft  igitur  ex  diffinitione  linea  d e.rcfiduum  primum  aut  quartum, 
ergo  per  16  K S9  Unea  potens  in  fuperficiem  c e,8t  ideo  in  fuperficiem  a 
fibi  aqualem  ell  refiduum  aut  Unea  minor.Qyod  eft  propofltum. 

Euctid.ex  Zemb.  Theortme  1*.  Vrtpuflao  10S. 

•sol  A'  rationali, media  ablata, reliqua  prcolam  potes 

. una  duaru  irrratioaliu  eft, uel  apotome  uel  minor.  * 

THEONrxZrmt.  a'  rationali  enim  ( y,  euferetwr  medie  f *.  Vico  quod  querr liquem  ereolem  1 y 
potefl  une  duerum  irrationalium  eft,  uel  apotome  uri  minor.  Exponatur  enim  retiauus  /»,er  W( tf* 
44  primi)  equum  ed  ipfem  /-eomperetur  reftengulum  perulleiogremmu  » l.tpfle ut  d f, equum  evft- 
retur  • nfcliquu  igitur » 7, (per  1 commune  /imtrntiayquu  eflipfi  \ /.  Quoniam  igitur  f » retiotule  eft, 
medium  eu te  6 e, equum  u ero  h ipfi . /,rt  / «l,ip/i • «.rationale  igitur  efl  e /.medium  autem  * *»  C di 
ipfem  /«  compurrtur,retionelit  igitur  efl  (per  2«  decimi)//,  ^ 

.eripit  /u,comenfurebilit  loqgitudine.retionelit  eutem  (per  1 
»>  decimi)  /«.crincomrn/iiralnlu  longitudiucipfi  / «.Ineo - 
menfurebiht  igitur  efl  (per  lime  1»  decimi)//  ip/t/ « longitu 
dine.  Etutreqt  r itione let,  ipfe  igitur  //,/«,  retionelelfmtt 
potentia  tintum  comenfureiilet.  Apotome  igitur  eft  f n,con 
gruh  eutem  ei  efl.e  /.At  //,ip/a  « /aut  tniiitt pote/1, eo  quod 
ex  fibi  commenfurebili,eut  eo  quod  ex  flbt  incom  menfurebi- 
ii.Po/lit  prtu  t eo  quod  ex  /ibi  comenfureHU,cr  tota  //,  com- 
motura Wk  eft  ipfi  fu,expofite  rationalilogitudine.apoto- 
me  igitur  prima  eft  « /( p,  diffinitione!  c r «5  decimi)  Areo- 
lam  eutem  fub  retioneli  er  apotome  prime  eoprebei ifem  po- 
ttntwpo tome  cfl'(per  »1  decimt)Qse  igitur  a IJioc  efl  1 y potefl,  apotome  eft.  Si  autem  / /,  ipfe  / « «Id» 
iut  poteft  eo  quod  exflbiincommenfurebili^r  tote  f tcomenfurebiluefl  longitudine  expoflte  retioneli 
/«  apotome  quarta  eft  « /.  Areola  eutem  fub  rationali  cr  epotome  quarta  coprcbcnfem  potent,  minor  efl 
(per  s 4 dromi)  A' retioneli  medie  eblete  igiturjrelique,et  qiufequutur  relique:  quoderet  ofleniedm, 
Euclid.rx  Camp.  Propofltio  1*4. 

II  de  fuperficie  mediali  luperficies  radonalis  detrahatur, 
lineain  reliquam  fuperficiem  potens  erit  alterutra  dua' 

.■« a.: ^1/ 
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rum  irrationalium  Linearum,  autrefiduum  mediale  pri' 
muro, aut  cum  rationali  componens  mediale. 


CAMPAHVSi 


1 


„«  G E O M fi  T.  tlfMBRT.  IirClIDlJ 

CAMPA  N VS  Hfcquoqj  ficat  prxmilfa  probnrur.Erir  enim  tota  a b 
medialis, b autem  rationalis. SC  tunc  dico  qudd  in  a reliquum  poteft,  aut 
eftrefiduum  mediale  primum  .aureum  rationali  componens  mediale. 

Cum  enim  cg  f qualis  lira  b.erit  per  ao  linea  d g rationalis  in  porctia  ran 
rum.&'  cum  fit  f gxqualis  b.erit  per  1 5 linea  e grarionalis  in  longitudine, 
ergo  .i  diffinitione  erit  linea  d e.refiduum  fecundum  aur  quintum,  quare 
per  t7  &'  po  latus  tetragonicum  fuperficiei  c e,&  ideo  fuperficiei  a.  eft  refi 
duum  mediale  primum, aut  cum  rationali  componens  mcdule:  quod  eft 
propo/itum  noftrum. 

E uclilex  Zj mb.  T heoraru  tu  Propojttio  ioj . 

A'  medio, rationali  fublato,  aliae  dug  irrationales 
fiunt  ucl  mcdurapotomxprima,uelcumrationali 
medium  totum  efficiens. 

THEONex  Zumb.  a'  medio  t y.fdtiondlc  euftrdtur  jf  JL 
Duo  q,  qux  reliquit  poteft  • yuneiutru  irrtliontliu  rft,  dut 
meJujpotomxprimj,  ji.huut rutionulimedium totum  ef-  > t 

ficim.ixpondtur  enim  rdliotulis  /x.cr  e ompdrentur  fimili- 
tcr  drcdeXonfequenttr  eft  dUtem  rationali!  quidem  //.crip 
ft  /.  longitudine  inf ommefurdbihi.R.itiondlit  dutem  eil  (pa- 
ni decimi)  /<  /,  tj  ipfi  f ,, longitudine  commcnfurabitis.  Ipfx 
igitur  /l,I*,(pa:e>dceim)rdtiondlet  funi  potentu  tomum 
tommenfunbilet.Apotome  igitur  eilipfd  « I.  Congruent  diite 
eft  fu.AI  (s,lpfd  fn,uelm4iue  poteft  eo  quod  ex  jibu  omen  fu  _ 

Tdbduucl  ex  eo  quod  ex  incommenfurdUIiSi  quidem  //,  ipfdf 

mjnduu  poteilyto  quod  exftbi  commmfurjbili  c r eft  congrum  (per  t»  decimi)  /<i  commcnfurdblis  tpft 
/.  expo/ite  r -dtionuh  longitudine , Ipfu  • / dpotoperftfecundd  (pa , diffinitionei)  Kxtioiulis  dutfm  eft  ' 
1‘tQ.ue  cutem  poteft  quodfub  rdtiondUe^dpolomefeeundx.mediu  eil  primu  (e>cr,i  drcmi.yQnxrrX 
t,boc  cft>  e potens,  mcdixipotome  eft  primuSi  uicm  ! f.ipfx  fi  mniut  poteft,  eo  quod  exftbi  incom- 
mcnfwdbili.o-  i « congrum  eft  comaenfurdbiUt  longitudine  tpfi fu,  expofiu  rutionuliuipotome  qui n- 
tdejhl  Quare  ipfem  i , potet, (pa  otdeumt/tiem  utiondk  medium  totum  effiam  eil.  A'  medw  iguur, 
rdttonjlijubtdto,cq;t<e]equuniurrrliqu{:quQdadtoftcndcndum.  . 

Tuetid.  ex  Cxmp.  Propofttio  tofi 

I fupcrficics  medialis  dc  fupcrficie  mediali  detrahat,  fueritcB-i 
reliqua  toti  incommcnfurabilis.qux  in  ipfam  reliqua  pOtelt 
Alterutra  erit  duarum  irrationalium.uidelicct  aut  refiduume 
diale  fecundum.aut  cum  mediali  componens  mediale. 

CAMPAM  VS.Si  .i  chiarum  prfniifTarum  demonftrarione  non 
deum, concludes  Aicdifriculiatcpropollruin. Sint  enim  tota  a bK 
b mcdulrsA  fira  reliqua  iiHommcnimabilis  rorifalircrrnim  clTcr 
a medialis  exi  i:8f  Cius  latus  ictragonicum  mediale  ex  t,- ) tunc  dico 
quod  linea  potes  in  a, eft  teiiduum  mediale  fecundum, aut  cum  me- 
diali componens  mcdiale.Nam  cumfitcgrqtialis  ab.  erit  per  10  Ii 
nea  d g rationalis  in  potentia  tantum, per  eandem  quoqi  cum  Iit  fg 
■qualis  b.erit  etiam  cgrationalis  in  potetia  tantum,  & cum  lita  tn- 
comtncnfurabitts  totia  b.erit  etiam  fgincdmenfura btlis  cg,ideo<p 
per  primam  fextidt  io  huius  erit  etiam  e gincommenfurabiiisd  g, 
igitur  a diffinitione  linea  d c.erirrciiduum  tertium, aut  frxtum,  qua 
re  per  SI  Kyilatus  tetragonicum  fuperficiei  C e,  St  idro  fuperficiei 
a,  cii  refiduum  mediale  fecundum , aut  curo  mediali  componens 
mediale.  r . ■ 

tuclid.exZxmb.  TbetremSd.  Propn/ilou». 

A'  med/o.medio  ablato  incdmefurabilitotMrliquc  duf  irrat/onam 
. les  fiut,  ucl  mediae  apotomac fecunda,  ucl cu  medio  mediu  efficiens. 

THEON 


f 
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LIBER.  DECIMVS.  „? 

THEON  rtf  Zmb.  Auferatur  cnhnficut  in  prxcedentibm  deferiptionibm , a medio  f ?,mediuvi 
$ Jl,incommenfurabtle  toti . Dico  quod  qux  1 > potefauna  eft  duarum  irrationalium  xut  medix  apotcmJ 
fecunda, uel  cum  medio  medium  totum  efficiens.  Quoniam  enim  medium  cftCper  1»  decimi)  utritq;  ipfo - 
rumtfi  >/4,  cr  'p/f  f d,r/l  mccmmenfurabile , erit  per  e onfequens  rationalis  utra, ]■  ipfarum  /#,/** 

Vipfif»  longitudine incommenfurabtlis.  E t quoniam  incommCnfurabilts  efl  JSyjpfi /M,  hoc  efl  * 0 ipft 

0 »jncommen[urabilis efl  (per  tfexticr  "decimi  )crf0,  ipfif  . 

*,CT  ipfa  igitur  i /,  /« (per  71  Rationales [unt  potentia  tantum  ' r—*— r— 1 ' • 

cmmenfurabilcs.  Apotome  igitur  e/l  h 0,  congruens  autem  efl  f * 

*J Kt  0 f,ipfa  / « m4iMf  poteftjut  eo  quod  ex  fibi  commenfurabi - 
Ii,  aut  eo  quod  ex /ibi  incommenfurabili.  Siquidem  igitur  0/,ipfa 
/6, matus  potefl  eo  quod  ex  fibi  commenfurabihcr  neutra  ipfa- 
rum 0 /,/h  commenfurabilis  esi  tpfi { *,expofitx  rationali  longi - 
tudinc,apotomc  tertia  e/l ipfa  a 0 .Rationalis  autem  h a . Q«od 
autem  fub  rationali  c r apotome  tertia  comprchenfum  reftangt 
lum, irrationale  rft.cr  qux  illud  potefi  irrationalis  ej},'  appella • 

turq ; medix  apotomx  Jecunda  (per  9 ; decimi ) quare  a 0,hoc  efl  1 y,  potens  medix  efl  apotomx  fecunda» 
Si  autem  0 f,  {»,  maius  potefi  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabili  longitudine,  cr  neutra  ipfarum  0 f,  /*» 
ipji  /*,  longitudine  cjl  commenfurabilis,  apotome  fextaefidn.  Qux  autem  potcsl  id  quod  fub  rationa- 
li C7  apotome  fcxU,  esi  cum  medio  medium  totum  efficiens,  quare  qux  ipfum  a /,  hoc  efl  1 y potefi,  cum 
medio  medium  totum  efficiens  efl  (per  9 6 decimi)  A'  medio  igitur,  medio  ablato,  uquxfequuntur  rcli 
qua:  quod  erat  ojlcndendum. 

E uclid.  ex  Camp . Vropofitio  106. 

Inearumirrationaliuquxfunt  refiduum  &poflip(am 
fubfccutx.ullam.alrj  termino  & ordine  TubclFe  impofsi 
bile  efl,  refiduo  quoque,  binomrj  terminum  uel  ordi- 
nem cSnuenire,  non  efl  pofsibile. 

CaMpan  VS.  Vulr  aufem  per  hanc  io6,qu6d  refiduum.&T  alix  quinq?  Ii# 
nex  irrationales  eam  fequenrcstlifferunr  fpecie  & diffinitione  adinuiccm,  & nulla  linea  una  po 
tefteflefub  duabus  neq;  fub  pluribus  fpeciebus  harum  fex  linearum 
irrationalium  qiic  funt  refiduum, & cius  quinq?  comites, & quod  om 
nes  fpecies  refidui  difterunrab  omnibus  fpeciebus  binontq,  neceft 
pofsibile  lineam  unam  fimuleife  refiduum  & binomium  cmtilcunq; 
fpeciei  refidui  uel  binoAlj.  Pars  prima  fic  conflat,  quoniu  fuperficies 
(quales  quadraris  refidui  & fuarum  quinq?  comitum  cum  adiungun 
tur  ad  lineam  rationalem, habet  fecunda  larera  neceflario  diucrfa  ab 
inuicein  ex  91  & quinq;  eam  fequennbus.  funt  aureni  fecunda  latera 
refiduum  primum  & fecundum, & deinceps  ufque  ad  fextum.  Secun 
da'pajs  conflat  hoc  modo . Si  eadem  linea  poteft  e fle  fimul  refiduum 
Blbluomiumfir  a,  cuius  quadraro  fuperficies  xquahsadiungarurad 
rationalem  linei  b c.firq?  b d , er irq?  ex  s 4 linea  c d binomiu  primum 
& rxyt  refiduum  primunt.in  quantum  ergo  binomium  primum, di- 
uidarur  in  fuas  binomialrs  portiones  ad  punlium  e,  fitq?  maior  por 
lio  c c,qux  erat  rationalis  in  longitudine  per  diffinitionem. inquanrum  autem  eft  refiduum  pn- 
mum.ei  adiungatur  d g,  per  cuius  abfeifionem  fuerar  refiduum  primum,  eritq;  etiam  ex  diffini- 
tione  cg  rationalis  in  longitudine.  Cum  itaqjfirutraq?  duarum  linearum  cg&'c  e rationalis  in 
longitudine, erit  etiam  per  9 linea  e g rationalis  in  longirud  me.  Ar  quia  linea  d e eft  rationalis  in 
potentia  tantum, cum  ipfa  fir  per  hypothefin  minor  portio  binonip  primi, erit  per  6 1 linea  d gre 
fiduum,&  quia  ipfa  erat  rarionalisin  potentia  tantum,  cum  per  eius  abfeifionem  effer  linea  cd 
refiduum, fequitur  impofsibile  per  6$.  Quod  ur  clarius  parear, eflo  fuperficies  b d adi  titufia  ad  Ii 
neam  rationale  b c.xquahs  quadraro  Iinex  d g Cum  itacp  linea  d g fit  rationalis  in  potentia  erit 
per  16  linea  cd  rationalis  in  longitudine.  Ar  cum  etiam  linea  d g fir  refiduu,crir  ex  «1  linea  c d refi 
duum  primum, quod  eflc  non  potcfl,cum  linea  qux  dicitur  refiduum.fit  irrationalis  per  6t. 

E uclid.  cx  Zmb.  Theorema  I7.  Vropofitio  ut. 

iu  Apotome  non  efl  eadem  ei  qux  cx  binis  nominibus. 

Ff  THEON 
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Ut  GEO  MET.  BLEMENT.  EVCLIDIS 

T H E O N cx  Z mb.  S io  Jpotomc  * fi.  Dico  quod  nonefl  eadem  ei  que  ex  binis  nominibus. 

Si  enim  pojhbdc.cflo, exponatur  rationalis  A y.P  t ei  quod  ex»  fi  ( per  44  primi)equu  ad  ipfam  y ^com- 
paretur rethnmilum  y 1, latitudinem  efficiens  *t ».  Quoniam  igitur  jpotomc  e Si  « fi,  apotome  igitur  eH 
(perpt  decimi) prima  ipfa  Jit.  Ejlo  et  (per  7 9 decimi) congruens  ij\ipf* igitur  d{,f‘sationalcs[untpo 
tenti  a tantum  commenfurabiles,cr  A / ,ipfa /t  matus  potesi  eo  qu  od  ex  fibt  incommenfurabiU,cr  Apxom 
menfurabihscflipji Aycxpofiu raltonali longitudine . Rurfus  quoniam  exbinis  nominibus  cft«fi,  ex 
binis  igitur  nominibus  ei}  prima  ( per  60  decimi)  ipfa  #*  t.  Diuidatur  (per  4»  decimi)  in  nomina  1 n *,Jit<p 
maius  nomen  *A  *jpfe  igitur  Aa.rjm,  rationales  funt  poten- 
tia tantum  commenfurabileiyV  /*,  ipfdn  1 maius  potefl, eo 
quod  ex  fibi  c ommenfurabdi,  c commenfurabiUs  e)}  lon 

gitudme  ipfi  * y expojit * rationali, <7  -A  / igitur  ipfi  *t  * lon- 
gitudine ejl  commenfurabilts.  & reliqua  igitur  #/(  pcrixde- 
cimi)  commenfurabiiis  cil  longitudine  ipfa  A /.  Quoniam  igi- 
tur A />  ipfl  * i c&  commenfurabiUs,  rationalis  autem  esi  A /, 
rationalis  igitur  e>l  cr  */.  Quoniam  igitur  commenfurabiUs 
ejlA/tpfi  * /,  incommenfwabtUs  autem  cfl  *4/,  ipfi /*  jncom  - 
nenfurabiLs  igitur  efl  longitudine {*  tpfift,  cr  funt  rationa- 
les. Ipfa  igitur  * /,  ft,  rationales  funt, potentia  tantum  cdmcn 
furabiles.Apctome  igitur  esi  ( per  7}  decimi)  • *,fed  cr  ratio- 

nalis,quodcft  impofitbilc.  Igitur  apotome  non  ejl  eadan  ci  que  cx  binis  nominibus:  quod  erat  oftcdend». 
Euchd.exCamp.  Propo/itio  ior. 

Inca  que  refiduum  dicitur, ulla' ucirrationaliu,quepoft,Jf 
cam  ftinr.ncquitcfTcfub  termino  binomrj.autfub  termi 
no  &C  ordine  ullius  cactcraru  linearum  irrationalia  quse  v 

.binomiufubfequucur.Cum  autem  pofsibile  fit  lineam 

irratiojialiuni  feriem  in  infinitum  produci.non  Ut  pofsibile  ulla  ea- 
rurneum  ea  qua:  pncceflcrit  in  termino  & ordine  conuenire. 

CAMPANV  S. Vult  per  hanc  ultimam  libri  decimi,  quod  tre  decim  irrationales  liner.  de  qui 
bus  inhoc  decimo  demonftrarum  eft  ipfxfunr  linea  medialis, binomium  Si  eius  quintp  co- 
mires  refiduum  Si  eius  quinque  conntes ) fint  abinuicem  fingulxa  fingulu fpecie ditTerctes,  SC 
quod  nulla  linea  una  poreft  efle  fimul  lub  duabus  aut  pluribus  fperiebus  earum, SC  quod  fperies 
linearum  irrationalium  poliunt  in  infinitum  produci, quarum  nulla  cum  alia  conuemr  in  diffi- 
nitione & ordine.  Quod  autem  lix  rredecim  linex.  uidelicet  medialis  Anomium  Si  eius  quin- 
que comites  .refiduum  SC  eius  quinq;  comires.finr  irrationales, demonimrum  e(Te  fuperius  me* 
mento:  de  mediali  quidem,ex  19.de  binomio  aurem  Si  eius  quinqi  comitibus, ex  jo  SC  quinq;  e- 
ato  fcquenribusrat  u «ro  de  refiduo  fuisrp  quinq?  comit  ibus,  ex  c<?,6C  quinque  eam  lequentibus. 
Nullam  autem  lurum  tredecim  linearum  irrationalium  polle  conuenire  in  fpecie  cum  aliqua  a- 
lorum.fic  collige.  Efto  enim  ut  ad  unam  eandemip  lineam  rarionalem  in  longitudine  adiungan 
rur  fuperficies  xqualcs  quadratis  prodictarum  tredecim  linearum  irrationalium,  fecundu  qu  id 
ordine  fe  inuicem  feqtmntur.eritqt  ex  *o  fecundum  larus  prirax  illarum  tredecim  luperficierum 
SC  quincp  eat»  fequenrium.rahonale  in  potentia  rantum.  Secunda  autem  latera  fecundx  iftarutn 
rredecim  luperficierum  Si  quinq;  cam  fcquctium  effe  omnes  fpecies  binomiorum  per  ordinem, 
uidelicet  binomium  primum, fecundum,#  deinceps  ufquead  fexrum.ex  54  & quinque  cam  li- 
quentibus demonftrarum  efle  memineris.  Secunda  uero  latera  o&aux  fupcrficiei  Si.  quinq;  cam 
(equenrium,funr  fpecies  refiduorum  in  ordine,  uidelicet  refiduum  primum  Si  refiduu  feeudum. 

Si  deinceps  ufip  ad  fcxrum.quod  ex  01  Si  quincp  eam  lequentibus  didicifti.  Cum  igitur  ipfa  linea 
rationalis  in  potentia  rantum  non  conucmar  cum  aliqua  fpecie  binomiorum  aut  cum  aliqua  re 
(Iduorum, quoniam  omne  binomium  per  io  & omne  refiduum  per  6i  elt  linea  irrationalis  SC  ia 
longitudine  Si  in  potentia:  Si  cum  nulla  fpecies  refiduorum  conueniar  cum  aliqua  fpecie  bino- 
mio:  um  ex  fecunda  parte  penuln  ma-  huius  decimi,  fcquirur  ur  omnia  fecunda  latera  harum  rre 
decim  fuperficierum  fint  abinuicem  diuerfa.ideoip  per  primam  fexri  Si  ipfic  tredecim  fuperfidc* 
funt  diuerfx.cum  earii  omniu  alrirudo  fit  una, quare  ena  hx  rredecim  linex  irrationales  propO- 
firx.funt  fingulca  finguhs  diuerlx.  Poliunt  aut  haru  tredecim  lincaru  irrarionahu  fpecies, in  infl 
nitu  .pduci.mfimrf  enim  funrfpecies  lincaru  medialiu.infinitf  quoqt  binommru,&'  fic  de  fingu- 
lu.  Qy  od  hoc  modo  edita*.  Elio  Unca  a medialis, fymat  urly  unitas  Si  qthbet  numeri  primi  ut  1, 
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r,K  (Tnt  totidem  linea:  b,e,  d.quot  funr  fumpri  numeri  primi, ffntfp  quadrata  iftarum  linea-* 
rum  b cd  ad  quadratum  a, ficu t Iu  numeri  primi  ad  unitatem, eruntip  (mcx  b c d, mediales  ex  ai 
quoniam  ipfar  communicant  m potentia  cum  linea  a A 

mediali. Omnes  aurem  erunt  diuerfae  in  longitudine  ab 

a,6i  a feinuiccm  per  ultimam  partem  7 : quonia  nullius  V 1 

iftorum  numerorum  ad  unitatem,  nec  alicuius  eorum  1 ■ — ■ • 

ad  alterum  per  16  & • SC  correlarium  fecundx  oftaui  , e * f 

6i  prxfcntis  hyporhefis  eft  proportio  ficut  numeri  qua*  i 7 

drati  ad  numerum  quadratum.erit  ergo  a,  8£  omnes  fi  - mutas 

bi  communicantes  in  longitudine,  fub  prima  fpecie  li- 
nearum medialium, b ucro  & omnes  fibicommunican  * 

tes  in  longitudine, fub  fecunda, c aurem  8(  omnes  eidem  communicantes  uel  commenfurabi- 
les,fubrcrtia>dquo<p&  omnes  fibi communicantes  inlongiru* 
dine.fubquarta.Et  quia  numeri  primi  fuiit  infiniti  utex  21  noni  * 

didicifti.necefieeft  fpecies  linearfi  medialiu  efle  infinitas.  Quod  * ^ ' 

autem  eft  dichim  de  linea  medialiiintcllige  de  binomio  fuiique  ( , 

quincp  comitibus, 8t  reliduo.fuiscp  quinq?  comitibus,  nam  ficut  ( c 

omnis  linea  communicans  mediali  eft  medialis.fiue  communi-  si  1 

cerei  in  longitudine  fiqc  in  potentia, ut  probarum  eft  in  11,  ira  e-  *“  ■ • 

tiam  omnis  linea  communicans  binomio  aut  alicui  fuarum  quinrp  comitum, uel  etiam  refiduo» 
aut  alicui  fuarum  quincp  comitum  in  longirudine  uel  in  potentia, eft  fecum  fub  eadem  fpecie, ut 
probatum  eft  in  60  & quaruor  eam  fequcnribus,&  98  & quatuor  eam  fequentibus.  Sunt  igitur 
fpecicsharum  trcdccimi  linearum  irrationalium  infinitae, quarum  nulla  conuenict  cum  prarcc- 
denri  in  ordine  uel  diffinitione.  Conuenir  quotp  aliter  demonftrare,fpecies  linearum  irratio- 
nalium effe  infinitas. Nam  omne  latus  rerragonicum  fupcrficieidilhr  a numero  non  quadrato» 
eft  irrationale  per  ultimam  partem  7 di  per  diffinitionem . Cum  iraqj  tales  numeri  finr  infiniti» 
erunt  etiam  fpecies  harum  linearum  irrationalium  infinirx.  Tertio  modo  contingit  fecudatn 
partem  huius  ultima:  conciufionis  libri  decimi  fic  exponi, ut  dicamus  ab  unaquarp  linea  rariona 
li  in  potentia  tantum, infinitas  linearum  irrationalium  fpecies  produci, quarum  nullam  cum  ali 
qua  earum  quaripfam  pncccfTerinr.polsibilccft  in  diffinitione  & ordine  conuenire.  Verbi  gra- 
tia: Sumatur  aliqua  fiiperficiesrationahs  difta  a numero  non  quadrato.ur5.cn19  latus  cius  re- 
tragonicum  irrationale  in  longitudine, quoniam  ipfum  eft  incommenfurabile  lateri  tetragoni- 
co  fuperficiefrarionalis  di(lx  i numero  quadrato  ex  ultima  parre  7.  Dico  ergo  quod  huius  lare 
ris  larus, iremqj  fecundi  lateris  larus, & rurfus  huius  rertii  lateris  larus, & fic  in  infinitum,  funt  li- 
nea: irrationales  tam  in  longirudine  quam  in  potentia,  & quod  nulla  earum  couenit  diffinitio- 
ne uel  fpecie  cum  aliqua  qur  eam  prxcelTeririn  ordine:  eft  9 larus  terragonicum  pr(miffxfupec 
fifeiei  quxcunq;  difta  fuerit  a numero  non  quadrato  earum  omnium  ficut  radix  bC  principium» 
& quaelibet  ipfarum  eft  principium  omnium  ipfam  fequenrium,&  quacunq;  ab  aliquo  tetrago- 
nico  larerecuiufq;  talis  fuperficiciproficifcuntur.diucrfsrfunt  in  longirudine  &port mu  ab  om 
nibus  quf  a quoquam  alio  retragouico  Li  teris  talis  fuperficiei  generitur.  Er  hoc  dico,cum  lpfaa 
rum  fuperficierum  non  fuerit  proportio  ficut  numerorum  quadratorum.  Hscc  autem  urpofsi 
mus  firma  demonftrationc  coIligere,anrcccdens  ad  ipfa  prxmirtcre  oporret.  Sir<y  iftud. 

Quibuslibet  duobus  inuiccdu<5h's  fi  quid  licet  producatur,  quo- 
ta latera  tctragonica  duorum  praecedentium  inuicem  duces,  totUttl 
tetragonicum  latus  ipfius  produdti  produces. 


Verbigratia.  Sirurexainbftfk:arcdf?nrlarerare-  ^ 

tragonica  a & bifi.it aurem  c,exc  in  d:finrip iterum  

g latera  tctragonica  c & d,  &.  fiat  h ex  f m g.  Dico  4 t\  b 

quod  h eft  larus  terragonicum  e,  & quod  e rurfus  eft  ' 
latus  rerragonicum  h jCum  enim  ex  f in  fe  & in  g fiant 

c&h,erircadh(tcurfadg,fed&firhadd,ficurfadg,  * » * 

co  quod  cxginf&infc  fiunt  h&d,  funr  igitur  chd,  l,  <r  1 r 

continui  proportionales.  Iratp  ex  hin  fc.quanrum  ex  c g »—  — 1 g 

c in  d,quarch  eft  latus  rerragonicum  e.  Eadem  quoqr  . | * 

ratione  cum  cxcinfefira,&  in  d fit  e,&rxdin  fefit 

b.crum  ctia  a e b, continue  proportionales  in  proportione  c ad  d.Cum  igitur  ex  a in  b fit  k.fequl 

Ff  » tur  etiam 
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In  potentia  qu*  a qualibcr  alia  linea  rationali  in  potentia  ramum  quadratum,  cuiu t ad  quadratum 
prioris  no  fir  ficut  numeri  quadrati  ad  numerum  quadratum, hac  eadem  uia  egrediuntur: hoc  quocp 
Ite  conitar.  Sint  & a b rationales  in  potentia  tantum  fiuc  tctragonica  latera  duatum  hiperficicrum  di 
flatum  a numeris  non  quadraris  ifittpur  illi  numeri  nonfintin  proportione  aliquorum  numero- 
rum quadratorum, lineae  quoqt  qur  procedunt  hac  uia  ab  a,  fiue  cdc.&ab  procedant  f g h . Dico 
quod  nulla  ex  lineis  c d e communicant  in  legirudine  ucl  potentia  cum  aliqua  ex  lineis  f gh.  cum  e- 
nim finr  c 6t  f terrngomea  latera  a & b,at  d & g tetragomea  latera  c & f,  & e &h,  tctragonica  latera  d 
g.nonjeft  pofsibiie  ut  aliqua  ex  c d e.comm  unicer  cum  fua  compari  ex  f gh.uel  longitudine  ucl  po 
rentia.  Si  enim  alterutro  modo  communicet  e cum  h,  fcquirur  ur  d communicet  cum  g,&'  c cum  f, 
quare  6c  a cum  b eriam  in  longitudine,  quod  eft  contra  hypothefin . VniuerfaUrer  autem  uerum  eft 
dicere  quamlibet  harum  erfe  utroque  modo  incommenrutabilcm  cuilibet.  Dato  nanq?  quod  d com 
mumcctcumh  etiam  in  potentia  tantum,  (equitur  urcquocp  communicet  cum  g,&a  cum  f,  quod 
no  eft  pofsibile.  Attcdere autem  oporrer,qubd  cii  dico  larus  lateris, nihil  abud  intelligo  quam  Urus 
fuperheiei  denominata-  .i  latere  priori,unde  terragomeum  latus line*a,uoco  lineam  illam  qua:  po- 
rert  in  fuperficiem  difta  .i  linea  a,  talis  autc  fu  perficies  cft  qua  corinet  linea  a & linea  rationalis  in  lon 
girudine  dicta  ab  uno.  Si  ergo  liber  inuenirc  tetragonicum  latus  cuiuslibet  line*, fit  linea  a,  cuius  tc 
trago  meum  larus  uolo  inucnire,  b uero  fit  linea  rationalis  in  longitudine  di&aab  unitate, &'  ipia  eft 
minima  omnium  linearum  rationalium  numeratarum  ab  integris  medio  loco  proportionalis  inter 
eas  fit  c.eft  igitur  per  1 6 fexri  c rermgonicum  latus  a:idem  enim  fit  ex  a in  b ex  c in  Te . At  uero  ex  a 
in  b fit  fu  perficies  difla  ab  a.  Qiiicquid  eninVa  quolibet  in  unu  duflo  producitur,  abeo  quod  uni» 
mulnplicar, denominatur.  Er  nota  quod  cum  c fuerit  latus  tetragonicum  line*  a, indifferenter  com* 
tingit  lineam  cefle  maiorem  linea  a &'  minorem, prout  b etiam  fuerit  maior  aut  minor, 

T H E O N ex  7amb.  Apotome  c qus  pofl  eam  irrationales,  neque  medis, ncq;  adinuiccm  funt  es  dem. 
Quod  ex  media  naiique  ad  rattonakm  comparatum  latitudinem  iffictt  rationalem  cr  ci  ad  quum  apponitur 
lenitudine  inccmmni,urab:Um  (per  « det  imi)  Quod  uero  exapotome  ad  rationalem  comparatum  lati - 

tudinem, primam  efficit  apotemen  (per  97  detimi)  Quod  autem  ex  medis  apotoms  prima  ad  rationa- 

lem appofiium  latitudinem, fecundam  efficit  apotemen  (per  p8  detimi ) Quod  ex  medis  fecunda  apotoms 
ad  rationalem  appofiium  latitudinem. terliam  efficit  apotemen  (per  c j decimi)  Quod  ex  minori  ad  rationd 
Icm  appojitum  latitudine, quartam  efficit  apotomen  (per  100  decimi)  Quod  ex  efficiente  cum  rationali  me- 
diam fotam  ad  rationale  appojitum  latitudinem  .efficit  quintam  apotomen  (per  101  decimi.)  Quod  ex  effici - 
enti  uero  cum  medio  medium  totum  ad  rationalem  comparatum  latitudinem, fextam  efficu apotomen  (per  »0» 
decimi)  Qucntam  igitur  prsdids  latitudines  a prhna  c r adinuiccm  diffrrunt  (.<  prima  quid  e quonid  rationd 
bs  efl,adinuic  e vero  quia  in  ordine  nen  funt  csdtm)  patet  quod  cr  ipfs  irrationales  differunt  adinuiccm.  Et 
quoniam  oftcnfum  cft(per  ut  decimi)  quod  apotcmxnon  cft  eadem  etqus  ex  binis  nominibus,  ad  rationa- 
(em  autem  appefits  latitudinem  efficiant ,qus  fane  poti  apotomen  apotomas,confequenti  r unaqusejue  qus  m 
ordine  circa  candcmiqus  uero  pofl  exs  qus  ex  binis  nominibus, eas  qus  ex  binis  nominibus,  cr  eafdem , ordine 
confequcnierialis  igitur  funt  qus  poti  apotomen alis  qus  pofl  eam  qus  ex  binis  nominibus, ut  omnes  irrd 
tionales  fint  tredecim,  hs  utdeheet: 

1 Media.  1 Ex  binis  nominibus.  § Ex  binis  prima  medijs.  4 Mx  binis  fecunda  medi js.  f M d 
ior.  6 Rationale  medtumep  potens.  7 Bina  potens  media.  8 Apotcmr.  9 Medis  prima  a- 
potcim-.  io  Medis  fecunda  apot  orne,  n Minor.  11  Cum  rationali  medtu  totum  efficies.  ij  Cum 
medio  mediii  totum  efficiens.  Euclid.cxZamb.  Theorema  tt*  Rr  ope  jit  10  111. 

i»  Quod  ex  rationali  ad  irrationale,ca  qug  ex  binis  nominib.  appofitu 
latitudine  efficit  apotome,  cuius  noia  comenliirabilia  funt  noibus  eius 
quy  ex  binis  noib.  cft,&  in  eade  rone,&  infup  apotome  quas  gignit.eU' 
dc  habebit  ordine  ei  qug  ex  binis  nomintb.elt. 

T HEONr* 7ib. Sit  nlioniliiquiden  ex  Unii  nomimbmptb,, eu  * A , 

int  nuiiu  nomen  e flo  A ; ,er  ti  quod  e flo  id  quod  fui/  ,,  > /.  “ 

Diro <juid  ipfi  1 ftpolome  efl.euiiu  nomini  cemmenfurtbilu  funt  ipjh  — ■ 

? *,*t,e7  1 n eudem  rationc.crinfuper  e f eundem  ordimmhabet  ipfi/  ’ _ 

Sil  enim  rurfut  ei  tjuod  ex  .ytquum  id  qucdfub  / A .. Quonam  igitur  ’ 
quodfuk  t,.i  faquum  efl  ei  quodfub  / A, A .,efl  igitur  (per  14  quinti)  peui  > f,tj/ A. pe  cft  .id  1 /,  miof 
ntcctty/,tpfi/A,mjwr igitur rt . ipft if.Bfto ipfi . iqiulH t/.Bfi igitur  (pretu quinti) ficui, /id/ A, 
pe  efl  t [id  [t.diuidido  igiturcA  (.per  17  qunti)quodficut  y A, id  / A, pe  e fi  d [id  [t.  F ut  ficut  t jidf,  fic  / «, 
td  . »,crlorj  igitur  t * (per  iiquwUJidleti  . [,ciific  ut  /*  id  * t.Su  ut  er  im  ur.n  trtccc  derui  it  id  wumccn 
fequcntiutn,  pt  ommt  Meeedentuud  omnii  fcqutntii  . Sieut  ititem  (per  u quinti  )/««(«■  .peedyA 

• Sf  | idA(, 


1 
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ad  A fi ^ ficui  igitur  (per  n quinti)  i*, ad*  f.fic  y A tad  A fi,ccmmen[urabile  autem  eft  (per  1 1 de ani)  quod 
rx  y A,  ei  quod  ex  fi  A.commenf urabile  igitur  eft  cr  quod  ex  d «,«  quod  ex/*.  Et  eft  ficut  (per  1 x forti' ) quod 
ex  d *,id  td  quod  ex  * {,ftc  eft  t *,ad  h i .EI  quoniam  ipfie  tres  6 *»*/»*  *,fw*t  proportionales:  commenfurabi' 
lif  igitur  cft  (peru  decimi)  fi  *tipfi*flongitudinetqudrecr  fi  i,ipfir  * longitudine  eft  commenfurabihs.  E t 
quonu(per  correlariu  * « fexti)  quod  ex  « equit  e fi  ei  quod  fub  i Syfi  Ayrattonalc  aut  td  id  quod  ex  «jationd 
le  igitur  eft  cr  id  quod  fub  fi  t,fi  A.Et  ad  ipfam  fi  A,rationale  appcniturjonadis  igitur  cfi  et  t fi,ct  tpfifi  A lon 
gitudine  comefurabilis, quare  cr  ei  ccmenfurabihi  * h, rationalis  eftjripfi  fi  Ajogitudnc  cominenfurabilU. 
Qjionii igitur  eft ficut y A, ad  A fi,fic  i*  ai*  t,ipfe  aUt  y A, A fi, pote  tu  tantu  comenfurabtlestcr  ipf '*  igitur 
/«,«1  (per  n decimi) potetia  tantu  funt  comenfurabdes.  Rationalis  aut  eft*  t, cr  ipfi  fi  A logitudine comert- 
furabiUs.  Rationalis  igitur  eft  cr  /*,CT  ipfi  y A logitudine  comen furabiUs.  \pf*  igftur  f *,&  r,  rationales  funt 
potetia  tantu  tomcfurabiles  (p  u decimi)  Igitur  {•  apotome ed.  Veruy  A,ipfaAfit  aut  maius poted  eo  quod 
exfibi  comcfurabiii,  aut  quod  ex  fibi  income furabiU.  Si  quide  y A,ipfd  A fi,m  ditis  poted  eo  quod  exfibt  com 
me  fur  abi  li, et  { <p  i ; dccmiypfa  * t maius  pote  fi  eo  qd * ex  fibi  comefurabdi.Et  fi  y AJpfi  expofiteronsli  co 
mefur abitis  eft  logitudine, et  f*, fi  aut  Afi,cr  * ».J fl  uero  neutra  ip faru  y A,Afi,cr  neutra  ipfaru  /*,«  r.  Si  aut 
y A*ipfa  fi  A maius  poted  eo  quod  ex  fibi  income furabili, <7  [*,ipfa  * ijnaiu*  poted  eo  quod  exfibi  income  fu 
rabii. Et  fi  quide  y A comi  furabiUs  ed  ipfi  expofitx  rationali  logitudine, et  f*fi  aut  fi  A,et  h 1 fi  uero  neutra 
ipfaru  y A,Afi,cr  neutra  ipfaru /*,*  t.  Q&sre  ipfaft  apotoir*  eft, cuius  nomina  /*,«  incomi  fur  abitu  funt  cu 
nominib.qu*  funt  cx  ea  que  ex  binis  nommib  hoc  cfi  ipfis  y Ay&  A,& in  eade  ratione  ude  habet  ordine  ipfi  fi 
y.  A rationali  igitur  cr  reliquaiquod  erat  oftidendu.  E uclid.  exZab.  T beor.  19.  P rop.  1 1 u 

Quod  ex  ratioali  ad  apotome  coparatu  latitudine  efficit  ea  q ex  binis  lt$ 
noib.cuius  nola  comcfurabilia  funt  ipfius  apojomes,  noib.&  in  eade 
ron€,&  infup  q gionit  ex  binis  noib.ipfi  apotome  eude  obrict  ordine* 

T H E O N c x Zjb.Efio  rationalis  quide  r,  apotome  aut  fit  fi  A, & ei  quide  quod  ex  *,*quu  e fio 

y quod  fub  C/,*  t ,ut  quod  cx*  rationali  ad  ipfam  fi  A apotome  coparatu  latitudini  efficiat  ipfam  n 
“7  fi  fi.D.co  cpxfiex  bims  nominibus  eft, cuius  nomina  comcnfurabilia  funt  eis  qua  ipfius  fi /fiunt  nomi» 

' nibus, cr  in  cade  ratione  cr  $ ipfi t « dteurJe  habebit  ordine  ipfi  fi  A.  Sitftnqua  (per  to  dcctmiypfi 

fi  A c b gruens  A y . ipfr  igitur  fiy.y  fi  (per  9 0 decimi ) rationales  funt  potentia  titu  comm  c forabiles. 

Et  ei  quod  ex  *>*quu  e fio  ii  quod  fub  fi  y *frationaIe  aut  e eft  quod  ex  «yrationale  igitur  cr  quod  fub  fi  y »,et 
ad  rationale  fi  y coparatafrauonaUs  igitur  eft  (per  diffinitione  decimi)  ipfi  *,& ipfi  0 logitudine  comenfti- 
rabihs.  Q gonia  igitur  (per  10  decimi)  quod  fub  fi  y *xquu  ei  quod  fub  fi  At*  i,  proportionali  ter  igitur  eft  (p 
x6  fexti)  ficut  fiy,adfi/ficeft*fjd  ~tm*ior  aute  fi  }t’pfa  C A, maior  igitur  eft  et  «/^  *.  Ponatur  (per  x pri 
mi)  ipfi  * ya  qualis » 1.  C omcfurabtlis  (per  1 x decimi)  igitur  eft*i  ipfi  fi  y, longitudine.  Etquonia  eft  ficut  y C 
adfi/ficeftd n.ad* i,couertcndo igitur rft  (per correlariu  19  quinti)  ficut  Cyad  yAjficcft  */add i.fiat 
(per  u quinti)  ficut  • *tad  ti,fic  ! /,ad  /#,cr  reliqua  igitur  * /,  ad  f fsft  ficut  n f^td  d iJkc  eft  ficut  fiyMy 
A.  Ipf  x aiit  fi  y,y  A, potetia  tantu  funt  i omcfurabiles,cr  ipf*  igitur  * /,//(pcr  n decimi)  potetia  totum  funt 
comefurabiles.  Et  quonii  eft  ficut  n*  ad  f tfic  * /,<*  i fljcd  ficut  * i (>fic  i fj  1,0"  ficut  igitur  (pera 

quinti)  * {ad  fd,fic  i fadfi.Q&sre  (per  correlariu  1 p fexti)  cr  ficut  prima  ad  tertu  fic  quod  cx  prima  ad  id 
quod  exfecuda.cr  ficut  igitur  (per  u quinti )*  {.ad  {$jicquod  ex  *{,ad  td  quod  ex{  f,  comefurabile  aute  fft 
(pp  decimi)  quod  ex  * f,ci  quod  cx{&.  Jpfa  n {JS, potet  ia  funt  com  efurabdes/gitur  esi  * { #,  logitudi- 

ne,  quare  et  $ U. ipfi  ftfto gitudine  comefurabilis  eft.  Rationalis  aut  eft  *»,& ipfifi)  logitudine  comefurabHu: 
ratioalis  igitur  eft(p  n decani)  * /,cr  ipfi  fi  y logitudine  comefurabilis.  Et  quonia  eft  ficut  fiyadyAyficuf% 
ad  {dyuiciftim  quoqtf  per  1 6 quinti)  a r ficut  fiyad  *{ficA  yidd  {d,cbmefurdbiUs  aute  eft  fi  y ipfi  « f:comef i 
rabilil  eft  igitur &{*  ipfi  y A.  Ipf*  aut  fi  y,y  A rationales  funt  potetia  tat  it  comefurabiles>cr  ipfie  igitur  * /, 

// rationales  fiunt  potetia  comenfurabiles.  Ex  binis  igitur  nominibus  eft  *d.  Siquiie  igitur  Cyjpfa  > S/naius 
potefl  co  quod  ex  fibi  c orne fur  abdi,  cr  « /Upfia  {i, maius  poteft  eo  quod  exfibi  comefurabilt.  Etfifiyycott- 
mefurabihs  eft  logitudine  ipfi  cxpaftt*  rationali, cr  * /quoq;.  Si  aiit  y A comefurabilis  eft  logitudine  ipfi  ex • 
pofirx  rationali, cr  {d  quoq;:fi  aut  neutra  ipfaru  fi  y>y  Ayfj  neutra  ipfaru  « /,  {d.  Si  uero  fi  y , ipfa  y A maiut 
poteft  eo  quod  ex  fibi  uicomenfurabil ^ cr  « /,» pfa  /d  maius  poterit  eo  quod  exfibi  incomenfurabili.  Et  fi  fi  y 
ipfi  expojtt*  rationali  comenfiarab/is  eft  logitudme}cr  * { fi  aute  y A,&t  d fi  uero  neutra  ipfaru  Cy>yAtcr 
neutra  ipfaru  * f,{d.  Ex  binis  npniimbus  igitur  eft  * d, cuius  nomina  « {,/dyt 6men(urabilia  funt  ipfisfiy^y  A 
nominibus  ipfius  apotomes  c r»  eade  ratione  tCT  tnf \iper  * dftpfi  fi  y eunde  habebit  ordinemiquod  erat  ofteit 
dendum.  Euclidxx  Zamb.  Theorema  *o.  Propofitto  »»4. 

Si  areola  comprehcdatur  fub  apotome  & ea  qua:  ex  binis  nomini'  „4 
bus  cuius  nomina  commefurabilia  funt  ipfius  apotomes  nominibus» 

SC  in  eadem  ratione  qua:  areolam  poteft, rationali*  eft, 
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THEOHfXZimb.  ComprehrndjtursrcoLtfubapotomcxfi.crtdqujeexlimfno*  £ e / 

mhubiHy^adm  maius  nomen  y f, (i/tiq;  eius cfne  ex  binis  nominibus  nomini  y rti  /(per  1 t j . - 

iecimiycommenf  arabilia  ipfi  ts  apotomes  nominibus  * /,?(,  cr  in  Asdrns  ratione.  Sitfy  po  - / _ *.  - , 

#f  iif  id  quo. i fub  m C9y  A,ipf*  «.Dico  q,  ipfa  « rationalis  efl.  Exponatur  enim  rati  onatis  /,  V * I 

fi  quod  ex  fi, equum  ad  ipfamy  A comparetur  J/ititudinem  efficiens  mkjgituripfa  « \*po»  1 f 

tome  e Stiper  utiecimijcium  nomina  fint  «m,**  \c6menfurabilia  nomimb.em  que  ex  bi - ■ » 

nis  nomimb.hoc  eflipfis  y /,» A9&m  cade  raiione.lxm  & tpfe  y •,*  At  (per »» decimi)  com - * t * . * 

mcnfunbJes  funt  ipfis  « /,  /4,C7 in  eadem  ratione te igitur ficut  * /id / fiyfic  efl  hh  ad/* 

Xtuicifim  igitur  (per  \6  qumtiyefl  ficut  x /ad  « ujiccft  fi /ad*.  *,cr  reliqua  igitur  * ((per  *»  quinti)ad  reliqium  * x rf» 
/icwr  * /id  h M.Commenfunbitis  autem  efl  x fjpfi  u MyCommenfurabibs  igitur  cfl(per  9 decimi)  cj  x fi  ipfi  * *. . Eflc£  (p*1" 
(onftruttionem ) ficut  «Cad*  x,fic  esi  quod  fub  y Atx  fi, ad  id  quod  fuby  A*  x.  Commenfunkle  igitur  efl  cr  quod  fub 
y A,m  fi,ei  quod  fub  yA,«\  Aequum  autem  efl  id  quod  fuby  A,n  x,r  1 quod  ex  i,  commcnfurabile  igitur  ejl  quod  fub  y /, 

• fi, ei  quod  ex  i.  Quod  autem  fub  y A/t  fitequnm  efl  ei  quod  ex  *,commenfurabile  igitur  efl  cr  quod  «,ei  quod  ex  /.  FU- 

tiorule  autem  cft  id  quod  ex  f,ration  ile  igitur  efl  cr  id  quod  ex  «.  Rationalis  igitur  ejt(per  diffinitionem  decimi)  *,  cr  /p- 
[am  potell  areolam  que  fub  y A,*C  Si  areola  igitur  comprehendatur  fub  apotome , /y  que  fequuntur  reliqua : quod  erat 
oflendcndum.  C O R R L E L.  fitty  nobis  c T id  propterea  manifestum , quod  potfibile  ejl  rationalem  areolam  fub  ir  - 
rationalibus  re/lss  lineis  contineri.  E ucltd.exZamb.  Theorema  fu  Propofino  itf. 

«•» A’  mediainfinirg  irrationales  fiunt,  neqj  ulla  ulli  earum  qux  prius  cft  eadem. 

T H E O N ex  Zamb.  Es?  0 media  x.Dico  quod  ab  x^nfimte  irrationales  fiunt , ncq:  m 

ulla  uUi  earum  que  prius  efl  eadcm.Erponatur  rationalis  fi,  cr  ei  quod  fub  fi  *(per  t + *" 

(caatdi)equum  cfloidquod  cxyAgitury  irrationalis  cft.  Quod  enim  fub  irrationali, 
crrationahipcr  lemma  iSdecimi)maUonaleejl,cr  nuRicaru  que  prius  efl  eadem. 

No  enitn  q,  ex  ulla  earum  que  prius  ad  rationale  appofiiu  latitudinem  efficit  medum . 
lUr/irt  tam  ei  quod  fub  fi  y, equum  efloid  quod  ex  A.  irrationale  igitur  efl  id  quod  ex 
A, irrationalis  igitur  A,<y  nulli  earu  que  prius  eadem  esi.  N 0 enim  quod  exuUa  ea* 
rum  que  prius  ad  rationalem  appofitum  latitudinem  efficit  y.  Similiter  quoqfijm 
CT  hwufmodi  ordo  fequetur,fi  ut  infinitum  extendas , nuniftflum  efl  igitur  quod  i 
media  infinite  fiunt  irrationales  /icq;  ulla  ulli  carum  que  prius  eadem. 

ALITER.  Efto  media  x y.Dico  pabxy,  infinite  funt  irrationales,  neq  ulla 
ulli  earum  que  prius  efl  eadem. E «citetur  (peru  primi)  ipfi  x y ad  angulos  re  flos  x 

* fi  Jit  rationalis  x fi,  compleatur  q;  fi  y,trrationale  igitur  efl(per  n decimi)  cjipfum  t 
potens  irrationalis  cjl.Pofiit  autem  (per  lemma  18  decimi)ipfum  y A, igitur  y A efl  irratio 
nalis<7  nulli  earum  que  prius  eadem  efl.  No  enim  quod  ex  ulla  earum  que  prius  ad  ratio 
nalek  appofiium  latitudinem  efficit  medum.  Rurfus  compleatur  • y,  irrationale  igitur 
ejl*  /jV  ipfumpotens  irrationalis  cfhpofiit  autem  ipfum  A f, irrationalis  icitur  efl  A /, 

C"  nulli  earum  que  prius  eadem.  Non  enim  quod  ex  ulla  earum  que  prius  ad  rationalem 
appofitum  latitudinem  efficit  y A,d  media  iguur  m finite  irrationales , cr  qux  fequuntur 
reltquatquod  erat  oflendcndum* 

Buclid.exZamb,  Theorema  9%.  P ropofitiona. 

m Minori  commcnfurabilii.minor  eft. 

THHONn  Zih.  EiJo  amor  *,ct  ipfi  m comoi/urjii/w  eflotytr  ti  decimi)/.  Dico 
f /minor  efi. Exponitur  > i ntioiubf  ,cr  « $ fr  « (prr  44  primi)  equi  id  ipfum  y * 
coperetur  y i,Utiludme  rfjiacns  y /Apotome  t?jtur  ti l quurtry  /.  Ei  tutem  quod  ex  t (per 
emi  emyqui  ii  ipfm  ! < eo  mperetur  f ./latitudini  efficient  //.  QBomi  igi  turcommcn- 
furabtlii  e fi  e ipfi  /.comenf trabite  iguur  tftrt  quod  ex  e, ei  quod  ex  f. Sed  ei  qutdi  quod  ex 
ahxq uu  ye.ei  iit  quod  exf,equi  tfi  /.,comenfuribile  igitur  e fi  y,, ipfi!  «.Sicut  autem  A, 

I,ip}i ! ejice  fi  y [id  //.  ComenfuraMis  igitur  efiyfi  ipfi  / 1 longitudine.  Apotome  autem 
qutrtieficper  too  decimifipfa  y [.  Igitur  cr  /(.quarta  rfc  apotome.RSnalts  aut  c/t  /rSiuc. 
ro  areola  comprehtndaturfubntionalicrquirti  apotome, que  areolam  potcilminor  cfi 
(per  <4  dectmifipfam  ait /*  arcoliipfa/poteH,ergo  « minor  cS:  quod  erat  ofiendendi, 
tuclid.exZamb,  Theorema, 1.  Propofma  117. 

m Cum  rationali  medium  totum  efficienti  commenfurabi- 
lit,  cum  rationali  medium  totum  cfKciens  cft. 

THEONrx  Zab.Stt  cum  rationali  medii  totum  cjjiacm  *,camtnfierabiUt  ait  rflo  C.Dico  a,tcu  rationali  medi  S to 
tm  efficient  efi.ExpqtuUwrbnalu  p*,etei  qmde  quod  ex  * equi  ad  ip fatu  y A,  comparetur  y •,  latitudini  efficient  y [. 

f f - 4 Apotomt 
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Apctome  igitur  efl  quinta  ipfa  y i {per  102  decimi)  Ei  autem  quod  ex  fi  (per  44  primi)  rqttun j ad  ipfim  / 

» coparetur  /«.latitudine  efficient  //.  Quoniam  igitur  some jurabitis  eR  « ipfi  fi,comen[urabile  igitur  efl 
id  quod  ex*  ei  quod  ex  fi. Sed  et  qutde  quod  ex  «,*quuefl  y /,ei  uero  quod  ex  fy*quu  efl  /«.Igitur  y t,  ipfi 
/ «,tfi  commenfurabile.  C ommcnfurabilis  igitur  e fi  y /yipfi  f tJongitudmc.QuinU  autem  apotome  efl  y /. 
Apotome  igitur  quinta  e \i  cr  /e. Rationalis  autem  jV&i  uero  areola  comprehendatur fub  rationali  & 4- 
potonte  quinta , qux  areola  potcR  eu  rationali  mediu  toti*  efficiet  efl  (per  9 j decimi.)  poteR  aute  ipfm  / 

«,  ipfa  fi.  Igitur  fi^u  roah  mediu  lotu  1 ffiaes  ejl  ajd  erat  oRcdendu.  E ucl.ex  Zab.Thco.  94.Prop.11S. 

Propofitum  nobis  fit  oftendcrc.quod  in  quadratis  figuris  incom  ui 
mcnfurabihs  c ft  dimetiens  lateri  longitudine. 

THEON  cx  Zxmb.  E flo  quadratu  « Cy  4, dimetiens  uero  illius  fit  *,>.Dico  quod  « y,ipfi«C,longitu 
dmc  ejl  incommenfurabilis.St  enim  pofiibile,fit  comcnfurabilis.  Dico  quod  eucmet , 9 idem  numerus  ertt 
par  cr  impjr.Mintfiflu  quidc  igitur  (per  47  primify  id  quod  ix«  y duplum  e/i  citu  quod  ex  ac  i Et  quo - 
utam  ac  yipfi  «fi  ccmenfurabtlii  efl,igitur  « y ad  «fi  ratione  babetqua  numerus  ad  numeru  (per  $ decimi) 
habeat  alit  qua  • /ad  r.Sintq;  1 /minimi  eandem  ratione  habentium  eis.  Igitur  e /no  efl  unitas.  St  enim '/,  , 
' efi  unitas,  cr  ratione  habet  ad  «,qud  «yad«  fi,fj  maior  eR  « y ipfa  '«  fi, maior  igitur  efl  1 / unitas  1 pfo  « 
nu  ero, quod  efl  rnipcfitbtle.\gttur{i,r.on  cft  unius  puerus  igitur. Et  quomi  eR  ficut « yadfi , fic  cR  1 /ad 
*,C rficut  igitur  (per  ts  qumti)quod  ex  y «,ad  id  quod  ex  «C,  fic  qui  ex  • /,ad  eu  qui  ex  «.  Duplum  alit  ejl 
quod  cxy«  eius  quod  ex  « fi. Duplus  igitur  efl  et  qui  cx  • /,««#  qui  ex  « ,par  igitur  cR  qui  .e 

r R ex  f /quare  & ipfc  1 /par  eR.  Si  enim  impar  e fiet,  ej  qui  ex  eo  quadratus  impar  e fiet  * . . . 

(per  19  noni  'quippe  quomi  fi  quilibet  numeri  impares  compefiri  fuerint,  multitudoq;fue  m C 

rtt  impar, totus  impar  ejl.  Igitur  t /,par  ejl.  Secetiaiper  »•  prmi)>  /,bijirum  m /.  Et  quo 
niam  ipfi  • f,«, numen, minimi  funt  cande  eis  habentiis  ratione, primi  funt  adinuice(perx+ 
fepttmrvi  f,par  efi.lnpar  igitur  efl  0.  Si  enim  efietpar,ipfon  ^mettretur  binarius  (om- 
nis etenim  par,habet parte  dimidii'primos  adinuice  exijlctes,qucd  cR  impofiibile.  Igitur 
t no  cR  par. Et  quoniam  ipfius  • I, duplus  ejl  1 /, quadruplus  igitur  em  qut  ex  s/,eius  quod 
ex  • d. Duplus  aut  qui  ex  * fenis  qui  ex  «.duplus  igitur  qut  ex  «.cius  qutyrxi  6.  Igitur  qut 
ex  • par  f /?,c T par  igitur  cR  « fvr  ea  qua  ditia  funt,fcd  er  impar  quod  efl  impofiibile.  Igitur  « y,  ipfi  * C 
longitudine  no  efl  comen furabi  iis. incomi  njurabihs  igitur.  OR  rudendum  cr  aliter,  quodinc  omen  fur  abi- 
lis  eR  quadrati  dimetiens  biert.Su  tmm  pro  dimetiete,«  pro  later euero Jit 
fi.Dico  q,  «jpfi*  longitudine  eR  mcomenfurabdis.Si  enim pofiibile.fit com  «. .. 
mcnfurabiUs.Futq*  rurfus  ficut  «ad  fi  Jie » /ad  « ,fintcp,  mirum  cande  eifde 
habentium  rationem,  ipfi  * /•, • /« igitur  ipfi, primi  funt  admtiice.Dico  pri- 
„ murti  q,«  no  ejl  unius. Si  cmm  pofitbile,cflo  untt.u.  E t quoniam  efl  ficut « ad 

t,fic  eR  • /ad  «,  cr  ficut  igitur(per  1 1 C7  quinti)  quod  ex«adid  quod  ex 
fi, fic  qui  ex  • f ai  eum  qui  ex  *.  Duplum  aut  ejl  id  quod  ex  « ,eius  quod  ex  4. 

Duplus  igitur  cr  qut  ex  • /,  eius  qui  ex  *.  Et  # unitas  efi.  Igitur  1 /binarius  efl 
quadratus.  Quod  eR  t mpofiibile.  Igitur  « non  ejl  unitas:  numerus  igitur.  Et 
quoniam  efl  ficut  quod  ex  « ad  id  quod  ex  t.fic  qui  ex  • f,ad  cum  qui  rx«,CT 
rurfus  ficut  quod  ex  fi  ad  ii  quod  ex  «,fit  qui  ex  «ad  cum  qui  ex  if,  metitur  autem  quod  ex  f,  id  quod  ex 
«.metitur  igitur  et  qui  ex  « quadratus  eu  qui  ex  1 /quare  latus  ide  « ipfit » fmetiturjmetitwr  aiit  etfeip 

fum  « , igitur  «Ipfos  / {,*, metitur  qui  primi  funt  adinuice, quod  efi  impofiibileJgitur  «,ipfi  fi  non  efl  com- 
maifurabilir.incomenjurabilis  igitur.quod  oilendere  oportutt.  Priorum  dilucidior  explanatio. 
Grtcusnotl  Sirquadrarfi  a b c d.dimcncsurro  ipfius  firac.  Manifrilumeftquod 
habet.  jfocclcs  clt  rnangulu  c d a,arquu  habens  da  ipfi  d c,  fiimlircrqj  triangulu 
ilbcclcs  rfra  b c.Sic  igitur  da  unitatu  4 fiurpcdu.fic<p&cd,quaruorqua 
re  mamfcftum  rft,quod  ex  d a quadratu  efi  uniratu  fiuepedu  ia. fic  etii  & 

* quod  ex  c d.  1 C efi  uniratu  fiue  pedii.  At  quonta  id  quod  ex  a c trquum  efi 

eisquxrunrexdn,cd.qucadmodfiex47  primi  pcrfpicuu  rfi,  manifcfiu 
efi  id  quod  ex  a c efi  duplu  eius  quod  ex  d a.  At  id  quod  ex  d a,  efi  uni- 
fatu  i6,id  igirur  quod  ex  dimetiente,  jx  enr.in  dupla  quidem.  At  quomi 
logirudmecdmenfurabiles  linex  funt  quas  aliqua  magnitudo  merirur,  v r 

earuqi  quadrata  ronem  habet  qui  nuerus  quadratus  ad  numeru  qnadrarii.ar  efficiens  jx  per  Ia* 
rus  aliqua  magnitudo  no  metitur.neqj  quf  ex  eis  quadrata  fiinr  ratione  haber  qui  nuerut  qua- 
dratus ad  numeru  quadraru(nullu  enim  quadratu  alterius  quadratu  duplu  efi,  incomefurabilis 
igirurcfilAgirudine  dimerifrlareri.efficicseniin  n fiue  larus  cft  uniratu  f minutoru  59  quff, 
99,ac  4,nulU  haber  comunc  mciuri.quare  ja  ad  16  ficut  dilfcii  cfi.rone  no  habet  quale  quadraraa 
nucr  us  ad  quadratu  numeru.  Inum* 
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Uuentisidm  longitudine incommenfurabilibus  retiis  ut  *,fi,  cr  plure s ali*  magnitudines  ex  linis  * <fi 
wfiombus  comperimur  (pljnj  mtelligo ) admuicem  incommenfurabdes . Quont.im  fi  ipjarum  Jmr<.  mtcrualUs 

rum  retiarum  medum  proportionalem  fufe  e perimus  y,ent  igitur  ficut  * ad  fi,fic  que  ex  xffxctes  ad  eam 
*lur  n 7 fini  dem  fimiliterij;  defer  ip  tam  * fpeaemfiue  quadrat  a,jiuc  ah*  retitlmex  fimtles  deferiptx  fue  (j^f  r . 
rintfiue  etiam  circulscirca  dimetientes  * y,  quippe  quoniam  circuli  admuicem  junt  ficut  ea  qux  ex  dime - * ' * 

titntibus  funt  quadrata.  Inuemuntur  igitur  cr  a re  ole  plane  admuicem  incommcnfurabiles.  Cum  otiemte 
rimui  quod  cx  binis  mtcrualUs  diuerfx  areolxittcommenfurabtles,otiendemui  eae  quxexfoidts  JfccuLt- 
tiones, qualiter  funt  [oi  da  commenfurabilia  cr  incommenfurabiha  admuicem . « 

St  enim  m ifs  qux  ex  «,  fi,  quadratis  aut  eis  xquahbus  rttidineis  figuris  confli * a 

Suamus  altitudine  aqualia  f olida  parallelepipedatuel pyramides, ucl  pnfmata,  y 

erunt  ipfa  condit  ut  a admuicem  ficut  bafes  cr  fiquidem  bafes  fint  commrnfura  _ fi 

biles, eommcnjurabiha  erunt  ipja  fohda.Si  ucro  im ommenfurjibilesjncommcn 

[wrabiha.Scd  ej  fi  duobus  expefitis  circ  uhf « f,tpfis  conos  ucl  ryhndros  altitudine  xquales  defcnbemus9 

erunt  admuicem  ficut  bafesjhoc  eti  ficut  tpfi  ctrculuEt  fi  ipfi  ciri  uhjunt  (ommenfurabiUs  c T ipfi  come? 

cylindri  commcnfurabiles  erunt.  Si  nero  ipfi  circuli  erunt  incommenfurabilct , tpfi  coni  cr  cyliiulri  erunt 

incommenfurabiles.  Er  nobis  fit  manififtttm , quod  non  folum  in  bneis  c T Jupcrfictebm  funt  commenfurd* 

biles  cr  uicommenJurabilfSyfed  tn  foltdis  quocp  figuris  hoc  repentur. 

DECIMI  LIBRI  FINII 

EVCLIDIS  MEGARENSI  S GRAE' 

CI  PHILOSOPHI,  G E O M ETRICORVM  E L £/ 
mentorum  Liher  undecimae. 

Er  Ompjm.  Diffinitione!. 

Orpus.eft  quod  longitudine  8c  latitudinem,' 

&T  altitudinem  habet.  Cuius  tcrmini,funt  fu^ 
perficies. 

Linea  eredia  fupra  fuperficie.eft  quf  cfi  fin 
gulis  fibi  conterminalib. lineis  in  ea  iupcrficic 
expafsisangulosreiftos  facit.  Linea  autc  haec 
lupraeam  luperficic  perpendicularis  eflc,SC 
ad  eandem  orthogonalitcr  iniifttrc  dicitur. 

Intrlligarur  enim  Imra  i b rxurgtrr  fupra  planum, in  $ punAui  a Itnaginctur  in  iere.  Si  b in 
pU<no,&a  pulta  b ducitur  piares  Imnrin  eodem  plano- urbe  bd  6C 
quorlibcr  alix.Si  igitur  ira  fuerit  quod  linea  a b cum  linea  b c,  3C  cu  lig- 
nea b d,  & cum  qualibet  alia  linea  protralia  a punita  b in  plano  illo 
angulum  reltam  continear. ipfa  dicetur  effe  peuiendicularis  ad  illam 
fuprrficiem  in  qua  prorralix  funt  ha-  linex  uidflicer  bc,&  b d,&  abar 
cum  quibus  ipfa  ponitur  continere  angulum  reltam. 

i Superficies  aut  crctfta  fuper  fuperficie  eft.qties 
pudto  uno  eodem  lineae  q eft  comunis  termin  us 
illaru  fuperficieru  dux  perpendiculares  cotermi 
nales  fuperftant,  quarre&um  cotinentcs  an. 
gulumin  eifdem  fuperficiebusfitae  funt. 

Verbi  gratia  imaginemur  fuprrficiem  ab  cd  exurgere, fu- 
prrfirirm  uero  c d e f iacere  , fd  intelligamus  lineam  c d ci- 
te communem  terminum  ambarum.  In  ea  itaque  fignerur 
punitus  g a quo  ad  lineam  c d exrrahanrurdua-  line*  per* 
pendicularrs  , una  uidelicet  in  fuperficie  c d e f,  qux  fir 
g k,  & alia  m fuperfiuc  a b c d qux  fit  g h.Si  igitur  angulus 
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quem  conrfnfnthxduf  linrxpcrpcndiai!arcs:uidclicctgh&  gk,eritreftus:fuperfKi*e$  ab  cd 

dKirmortliogonilircr  erecta  fuper  fupcrficicm  c d c f. 

Superficies  xquidiltantcsfunt,qux  in  utramlibet  partem  proy* 
*ra<51p  non  concurrcnt.etfi  in  infinitum  producantur. 

In rrticifhim  eft  quod  dici rur.  Scire  rame  debes, quod  omnes  planx  fup  crfi  cics.aut  fiinrxqui- 
dift.inrcs  abmuuem,  aurin omnem  parrem  prorraftx  concurrenr  alicubi  & fuper  rcftamlinril 
rcfecabunr.Lineas  aurem  regias  non  eft  neceftarium  uel  effe  arquidiftJres  uel  in  urranq?  parrem 
protrahas  concurrere, quippe  qua:  in  eadem  fupcrfkicnd  funt  nccxqmdifunt  abinuiccm,  nec 
tamen  quanrumiiber  protracti  concurrent. 

jicqua  corpora  funt  atcpfimilia,  quorum  terminales  fuperficies* 
numero  ac  quantitate  xquales  unius  creationis  fint  atep  fimiles. 

Similia  corpora  funt.qux  fimilibus  fuperficicbus  numero  xqua' « 
libus  continentur. 

Si  has  duas  diffinitiones  de  corporibus  rquatibus  & fimilibusnon  inrelligis,  ad  diffinitio- 
nem fimilium  fuperficierum  politam  in  principio  fexri  recurre. 

Corpus  ferratile  dicitur.quod  quinqj  fuperficiebus.quarum  tres  » 
parallelogrammx  funt,  dux  ucro  triangulx.continentur. 

Domui  quatuor  parietes  fquidiftantes  habenti, teftum  unico  faftigio  fuprrmis  duorum  pa- 
rietum lateribus  fquali  St  xquidirtanrifupcrpofiinm,  ferrarilis  corporis  expreitam  fimilitudt- 
nem  gerir. 

Sphxra  eft  tranfitus  arcus  circunferctix  dimidp  circuli  quoties  • 
fumpto  uel  fupremo  femicirculo  lincacp  diametri  fixa  donec  ad  lo» 
cumfuutn  rcdcat.arcusipfe  circunducitur. 

Super  quamlibet  lineam  femicirculo  defcripto.li  linea  illa  fixa  femirirculut  tota  rctiolurione 
rircuducarur, corpus  quoddcfcnbitur.fplixra nominatur.  Cuius  centrum,  conftatcflccctruin 

fcmicirculi  ctrcundulH, 

Pyramis  latcrata,  eft  figura  corporca.quam  continent  fuperficies» 
aqu  irum  una  rcliqux  funt  ad  unum  oppofitum  pundtum  furfum 
ereclx. 

In  omni  larerata  pyramide  cunfbr  fuperficies  ipfam  ambientes, ab  ipfius  bafi  ad  unum  pun- 
flum  fublruantur.qui  conus  pyramidis  diciturifuntipoinnes  lix  laterales  fuperficies , triangu- 
lx.balisucrdfrrqucnrrr  non  eft  triangula.  * 

Pyramis  rotunda.cft  figura  fblida.cftcp  tranfitus  triangub'  rcftan*» 
guli  alterutro  fuorum  laterum  retftu  angulum  continctium  fixo,  do 
nec  ufq? ad  Iocu  unde  moueri  coepit, redeat,  triangulo  ipfo  circun/ 
dutfto. Si  igitur  latus  fixum  lateri,  ircudutfto  fuerit  xqualc.erit  figu 
ra  retftangula, Si  aut  longius, acu  tiangula  Si  ucro  breuius,  obtufian 
gula  erit.  Axis  aute ipfius  figurx,eft  latus  fixu.Bafisq;  fua,circulus. 
Dicitur  autem  figura  bxc,pyramis  columnxrotundx. 

Sit  trigonus  a b c,  reftum  angulum  habens  qui  (Ii  b,  figa- 
turque  alterum  duorum  larerum  ambientium  reftum  angu 
lum  b, firque  latus  quod  figitura  b.quo  fixo,  circundamr 
trigonus  quoufqiad  locii  unde  moueri  cirpit  redear.Corpo- 
rea  ergo  figura  qua-  huius  trigoni  moru  drfcribirur,  rotunda 
pyramis  appellatur.Cuius  tres  funrditfcreiitip.  Alia  enim  eilre 
ff  angula.alia  acuriangula,rrma  obrufiangula.Er  prima  q u i d e 
cft.quido  latus  a b lateri  b c fuerit  xquale.Erto  enim  ut  linea  b 
c.quu  roratu  trigoni  perucnerir  ad  litu  linep  b d ira  3,  p&ftus  c 
cadat  fuper  punflii  d,fiat  irnea  una:  hoc  eft,  ut  ipla  tunc  cSiun  • 

gatur 


« 
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gatur  (Trui  a quo  moueri  capit  Iccundii  rectitudinem,  eritqi  linea  hxc.quafi  b c d.  Er  quia  (ex  j» 
primi  Si  s ciufdcm)angulus  e a b eft  medietas  rc&i.erit  angului  ea  d reftus.  ideocp  pyramis  harc 
dicirur  reitangula.  Si  autem  latus  a b fir  longius  latere  b e, erit  acuriangula.Erit  enim  tunc(ex  rri 
gcfimalecunda  primi  Si  19)  eiufdem  angulus  c a b, minor  medietate  retfi : ideoq?  totus  angulus 
ca  d eft  minor  refto  Si  acutus  .quare  pyramis  acuriangula.Quod  fi  larus  a b fuerit  breuius  late- 
re b c.erit  angulus  c a d maior  medietate  re{h(ex  ji  primi  Si  19  eiufdem)#  rotns  c a d,qui  eft  du- 
plus ad  ipfum  c a b, maior  refta  Si  obtulus,  igitur  Si  pyramis  conuemeter  tunc  dicitur  obrufian 
gula.  Axis  aute  huius  pyramidis,  dicirur  linea  a b.  Balis  uero  eius,  circulus  quem  defcnbir  linea 
c b fuper  centrum  b.  Dicitur  quocp  ha  c pyramis  columnv  rotunda:, illius  uidelicet  quam  motis 
fuo  defcnberetparaliclogrammum  proueniens  ex  a b Si  b c,latcrc  a b manente  fixo. 

n Figura  corporea  rotunda.cuius  bafes  funt  circuli  duo  plani  extre 
mitatibus,&  crafsicudinc,id  eft  altitudine scquales.eft  tranfitus  pa* 
rallelogrammi  rectanguli  latere  rctftum  angulum  continente  fixo, 
iplacp  fuperfi  cie  donec  ad  locufuum  redeat  circumduda.  Dicitur, 
que  hxc  figura,coluna  rotunda. Columna:  itaqj  rotundae  atqt  fphae 
rx  circuliqj.unum  atque  idem  efteentrum. 

Sit  parallelogrammum  rclhngulu  a b c d.figaturcp  larus  a b,  SC 
eo  fixototu  parallelogrammum,  quoufcp  adJocufuum  cadar  ucl 
redeat, circundatur.  Corporea  ergo  figura  Inuus  parallelogram- 
mi  motu  delcripra, rotunda  columna  nominatur.cuius  bafes  fune 
duo  circuli,#  eft  unus  eorum, circulus  quem  deferibie  motu  fuo  M 
nei  b C, cuius  circuli  ccnrrum  eft  punftus  b, alter  uero  cft.que  mo 
tu  fuo  dgfigiut  linea  da,#  eius  cenrrum  eft  punitus  a.  Axis  aute 
huius  columna:, dicitur  linea  a b.qux  maner  fixa  in  motu  paralle- 
lo gramm^.  Qydd  Ii  imaginati  fuerimus  parallelogrammii  a b c d 
cu  prruenerir  rotatu  fuo  ad  firum  a b e f.coiungi  litui  a quo  mouc- 
ri  capir  fecundu  courinuirarem  fuperficiei  planf,  ut fcilicer  torum 
fir  unum  parallclogrammii  d c,e  f,#  protraxerimus  in  eo  diame- 
irum  d e.ent  quotp  diameter  d e diameter  columnx.Qijod  autem 
dirirurcolumn  j-  # fplixrx  6i  circuli  ide  clfe  centrum,  inrelligi  de- 
bercum  horum  una  eft  eademip  diameter.  Verbi  gratia,  diximus 
enim  q»  d e eft  diameter  iftius  columnx.  Sphrram  igitur  atep  circu 
lum  quorum  diameter  eft  linea  de,  neceffe  eft  idem  cenrru  habere 
cum  centro  propofira:  columnx.  Sit  enim  ur  linea  d e fccer  lineam 
a b i n punito  g,eritqj g cenrru  columnr:diuidit  enim  axem  colu- 
rir  per  xqualia  quod  paret  per  x?  primi, nam  Si  anguli  qui  funt  ad 
gfunt  xqualet  ex  15  primi, # anguli  qui  funt  ad  a b.relti  ex  hypo- 
t!icfi,linea  quotp  a d,  eft  arqualis  Jinef  b e,  iraqr  d g eft  xqualis  eg. 

Si  Ag.rqualu  g b.Cumcp  anguli  c Si  i fint  relti,  '•.fuper  punitum 
g fecunda  fpaciumdg,  ac  fuper  linea  de  circulusdefcribarur,tran 
fibitcxconuerfaprimx  partis  jo  rertij  per  puncia  c&l.uacp  pun- 
ctum g eft  centrum  circuli,  cuius  diamercr  eft  diameter  columnx, 
ideotp  Si  fpherx.  Quare  #manifeftu  eft  omni  parallelogrammo 
relt angulo  circulum.omniqj  columnx  rorundf  fphxram  cfle dr- 
cumfcnptibiles.Sicippatcrquoduoluiriftud  theorema. 

* Angulus  corporeus  fiuc  folidus.cft  quem  continent  anguli  plani 
pluresquam duo.quihaudquaquamin  una  fuperficie  fitiadunum 
punftum  angularem  conueniunt. 

• Ouo  angui,  planiangulum  Iblidum perficere  nfq.in.nt . ficur  nec  durrefl*  linee  nnunnl 
Cipcrfiatm  cUudere.Anguloi i quoq,  planoi  folidum  angulum  continente.  >n  eadem  iuperfice 
non  conuemt  etle  firos.fedin  diuerfis,  quemadmodum  duas  refla,  l.neas  planum  perficiente» 
angulum, nonconutn.r  fibt  inujcem  fecundum  Ctumrcflitudinis  applicati. 

}.-■>-  Similat 
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Similesfuntfigurc  corporea:  rotundr.fiuefintcolunx.fiueearu 
pyramides,  quaru  axes  diametris  fuarubafiu  fune  proportionales. 

Propofiris  enim  duabus  pyramidibus  rorundis.aur  duabus  columnis  rorundis.fi  fuerit  pro- 
portio axis  unius  earum  ad  diamerrum  fuf  ba  fis  ficur  alrenus  ad  diamerrum  luar  baiis,  tUx  dux 
columna:  aut  pyramides  fimiles  admuuem  eficdicumur. 

P x t rgmht  lonc  Z smbertt.  Diffinitioncfr 

Olidum, cft  quod  longitudine,  latitudinem. 
.V  crafsitudine habet.  Solidi  ucro  terminus, 
Uipcrficics  eft.  z Reda  linea  ad  planum  re» 
da  eliquando  ad  omnes  cotingcntes  iplam 
redas  lineas  & in  fubiedo  plano  exiftentes, 
redos  efficit  angulos.  3 Planum  ad  planum 
redum  eft.quando  communi  fegmento  ipfo 
rum  planoru  ad  angulos  redos  d udy  re  de  It 
nex  in  uno  ipforuplanorum,Teliquo  plano  ad  angulos  redos  fue* 
rint.Redx  linea:  ad  planum  inclinatio  eft,  quando  a termino  fubli- 
mi reda: linea: in  planu duda  perpendiculari, i figno  fado&  iter» 
mino  lineae  in  plano  reda  coniunda  fuerit , angulus  acutus  qui 
fubdudalinea& flante  cotinctur.  4 Plani  ad  planu  inclinatio,  eft 
angulus  acutus  coprehcnfusfubfjsqux  ad  angulos  redos  comuni 
fegmento  ducutur  ad  idem  fignu  in  utrocpipforu  planoru.  j Planu 
ad  planum  fimiliter  inclinari  dicitur,&  alterum  ad  alterum,quando 
prxdidiindinationumanguli  fibiinuieexquales  fuerint.  6 Paral' 
lela  plana,funt  qu.v  contadu  no  admittunt.  7 Similes  folidx  figu' 
r.r  funt.quy  fub  limitibus  planis,xqualib.  multitudine  coprchcndit 
tur.  8 Similes  folidx  figurae  &xqualcs,funtqux  fubfimilibus  pia 
nis,multiiudine&  magnitudine  cqualibus.eoprcheduntur.  9 An» 

tulusfolidus^ftfubplurib.  duabus  lineis  fefe  adinuicc  tangetibus 
: norxiilctibus  in  cade  fuperficie  ad  oes  lineas  inclinatio,  ^tlittr. 
Solidus  angulus,cflquifub  pluribusduob.planisanguliscopre 
hcnditur.no  exiflcntibus  in  eode  plano  ad  unu  lignum  conditu  tis. 

to  Pyramis.rft  figura  folida  planis  coprchenfaabunoplanoadu- 
num  fignu  cSilituta.  11  Prifma.eft  figura  folida  planis  coprchcnfa, 
quoru  duo  qua:  ex  oppofito  xqualia  &C  fimilia  & parallela  funt,rclt 
qua  uero  parallelograma.  iz  Sphxra.eftquado  femicirculimancte 
dimetictecircududusfemicirculusinfeipfumrurfusrcuolu/turun 
de  inccpit.circuaflumpta  figura.  13  Axis  fphxrx.eft  manes  reda  Ii 
nca  qua  circii  fcmicirculusuerticur.  »4  Centrum  fphxraf,  eft  illud 
quod  & femicirculi.  ty  Dimeties  fphxrx,eft  reda  quxda  linea  per 
cctru  ada  & terminata  ex  utracp  parte  fubipfiusfphfrx  fuperficie. 

1 6 Conus,cftqu3dored.iguli,  triaguli  manete  uno  corii  quf  circa 
redum  angulu  latere,  circumdudu  trianoulu  in  idem  rurfus  unde 
fumpferat  exordiu  circumuoluitur,  ea  allumpta  figura.  Et  ii  manes 
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re&a  linea  f qua  fuerit  relique  que  circu  redum  circundudx ,rcdan 
gulus  erit  conus.  Si  uero  minor,amblygonius.  Si  autem  maior.oxy- 
gonius.  i7Axisconi  eft,  manens  quxdam  reda  linea  qua  circum 
triangulum  uertitur.  Bafis  autem  eft, circulus  fub  circunduda  reda 
linea defcriptus.  ts  Cylindrus  eft,quandoredaguliparalIdogram 
mi  manente  uno  eorum  quj  circum  redum  angulum  latere  circum- 
dudum  parallelogrammum  in  idem  undefumpfif  exordium  ftete- 
rit,ea  afiumpea  figura.  19  Axis  cylindri.eft  manans  quedam  reda 
linea  quam  circum  parallelogrammum  uertitur.  Bafis  autem  circu- 
b',qui  fub  rjsquxex  oppofito  circumdudis  lateribus  fiint  deferipti. 

10  Similes  coni  & cylindri,  funtquorum  axes  & dimetientes  bae 
fium,funt  proportionales.  2t  Cubus  eft,figuralolida  fub  lex  qua 
dratis  contenta  lateribus . 2 2 Odacdrum  eft,  figura  lolida  fub 

odo  aequalibus  &'  xquilateris  contenta  triangulis.  23  Dodccae 
drum  eft,  figura  folidalubduodecim  quinquangulis  xqualtbus  & 
xquilateris  xquiangulis  comprehenla.  24  Icofaedrum  cft,fi- 
gura  folida  fub  uiginti  triangulis  xqualibus  & xquilateris  compre- 
henfum. 

EucM.ncOmtp.  Propoftio  u 

Incx  redx  partem  cfie  in  plano,  8C  partem  in  (ublimi,  eft 

CampANVS.  Sir  linea  a b re  «fta.  Dico 
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quod  non  cftpofsibil^ur  pars  cius  firin  pia 
no,  & pars  furfum  eleuara.Si  enim  eft  impof 
fibiIet(Tr  pars  cius  quae  eft  a c fira  in  plano,  & pars  eius  que 
cftcbinfublimi  pofita,  &' prorraharur  dire&r  acin  plano 
in  quo  ipia  fira  eft,uf<pad  d.erirq;  ur  uni  Cidemqj  line*  qux 
eu  linea  a c.dux  line*  penirus  diuerfx  qu*  funr  line*  c b 6C 
cd  ex  eadem  parredire^cadqdanrur;  quod  eft  impofsibile  exij  primi. 

Euclid.  ex  Zamb.  T heorentd  u propo fitio  u 

■ finex partem  in  fubicdo  plano, partem  uero  in  fublimi  et 

le,  eft  impofsibile. 

T H E O N rx  Zamb.  Si  enim  pofiibilc,rcda  line*  * fi  y^pors  quide 
* fi  eft  o m plano,pars  autem  fi  yefto  in  / 'ublimi , erit  iam  quadam  ipfi  * 
fifConnnu.t  reda  linea  inred um  in  fuppofito  plano, fit  fi  <A . Igitur  binis 
^lnels  «fij><*fi  commune  fegmentum  eft  « fi3quodedm- 
pofiibile.Redz  linea  nanq;  cum  reda  linea  non  concurrit  in  pluribus /?- 
gus  uno  ,ft  adinuicen  ipf, t reda  linea  congruentes  non  fuerint.  K e da  igi 
tur  linea  partem  infubiedv  plano, partem  autem  ut  f ublimi  rfTc,  eft  m* 
pcfiibile:  quod  fuerat  oftendendum. 

EuM.cxCmp.  Prppoliiio  i. 

Mncs  lincxduae  quarum  altera  alteram  fecat,in  una  fu- 
pcrficic  fitx  funt,  omniscp  triangulus, in  una  fupcrficie 
totus  confiftit, 

| CAMPANVS.  Sim  du*  linrx  redfx  a b cd,fc  tnuicem  fccaurcs  in  p licio 
c*  t— ico eas  circinfiiperficie  uni.  St  omnem  triangulum  dico  eflcin  fupcrficie 
una  rorum.  Signetur tmmpunfiua f,inlineacrl,8Cpun<tusg. in lincaa  b, St  ducatur  lincafg. 
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Qyil  igitur ittipofsibilc  cft  partem  truguli  e f g c(Te  tn  plano  tC 
parte  in  fublimi.quinctii  fuaru  terminalia  linearu  unius  aut  plu 
ria  para  fimilitrr  Iit  in  plano  &:  pars  (imtlitcr  in  fublimi.cii  de  li- 
neis hoc  Iit  impofsibile  per  prcmifsi.erit  qty  impofsibile  de  tri* 
gulo.lt.itp  totus  triigulus  ef  g.crt  in  fuperficie  una . Exhac  igif 
Jecuda  patte  Si  prpmirta,  collat  pars  Imius  fecundae  propofitio- 
nis.  Puchd.exZamb.  Tbeorenw  j.  Propofaioi. 

Si  bine  redf  linee  fe  adinuice  fecuerint,  in  u- 
no  (ut  plano, & omne  triagulu  in  uno  plano 

cft.  THE  OS rx Z It. Hint,iuqud, relite  linex  at  fi,y «1  fieadin - 
«ce [cccnt  m figno  ’■  Dico  quid  ipfx  * f,y  fi, in  uno  confijiunt  plano, 
c r omnr  triangula  in  uno  eft  plano,  n-ffumantur  in  ipfit » y,i  fi,  figna 
utcunq /axoneddturi];  i y,f  *,txtcdaturcp  /d,«  a, dico  primi! 
quod  triangula  ‘1 S > in  uno  ecl  plano. Si  ipfiut  uiq;  triiguli  > > fi part, 
aut />  l,au: » /5 « in  fttbicdo  piant)  efl  .reliqui!  utro  in  alto,  erit  etiam 
wuoi  ipfarii  i y, e fi, redarii  Imearii  pari  in fubiedo plano, part  autc  in  a- 
Jic.Siautcmip/iat ' yfitrianguli,  /y'fi  »q>ort  fi  erum  fubiedo  platio,rtli  * 
quit  «ero  tn  alto, erit  C7  antiiarit  < yx  fi, rcdxru  lineari! pari  quidc  tn  /ttb- 
leiSo  pia.ic.cr  part  in  alto, quod (per  i undecimi ) impofiibilc  ejfc  oftefum 
eft,  Igitur  triangula  d > > in  uno  rf}  plano.ln  quo  rtliir,  eft  trianguli!  fi  y i, 
in  eo  cft  et  atraq;  ipfarii  • >,t  f.  Ir.  quo  autc  eji  u tratf  ipfarii  i fit  t,m  ro- 
de/imt  vrxf.y  fi  (per  cande)  lp[e  igitur  *■  fi,y  fijredx  linea,  muno  exi - 
ftiit  plano,  cr  omne  triangulum  tn  uno  cft  plano:  quod  erat  cftcndcmdum. 

Euc  Itd.cxCamp.  Propofitioi. 

Mniu  duarii  fuperficieru  feinuiccfe 
catiu.cSniunis  fctftio  efi:  linea  reda. 

CAMPANVS.Dc  planis  fuperficie* 
bus  intcllige , & uerum  crir  $d  dicit . Sint 
itaqj  duxfuperficies  planca  b & cd,feintncc  fecires.  Di 
co  q»  earucomunis  fcAio,eritIineare&a.Eftoenim  duo 
puncta  c & f termini  comunis  feftionis  earu  qux  cerine 
tur  per  linea  recta  quf  iit  e f.Si  igitur  linea  e f eft  m utraq? 
duarii  fuperficieruab&cd.  coftar  ^pofuii.Aruerdfiin 
neutra, aut  fi  no  in  altera, cum  ambo  pufh  c & f fint  in  u' 
traqj  fuperficieru  a b & c d:in  ea  fuperficie  in  qua  ipfa  no 
fucnr, protrahatur  linea  re^la  quf  fir  c h f.erut  igirur  dup 
refoc linex  e i9C  e hf, habentes  duos  terminos  commu- 
nes. Quod  cfi  impofsibile . Sic  enim  dux  reftx  linex  in- 
cluderent fupcrfi ciem, quod  cft  cotra  petitionem  ultimam  primi  libri. 

EucUd.exZtmb,  Theorema  j.  Propofitio  ». 

Sibina  plana  fe  adinuice  (ecuerinr,  cois  coru  icdiorc  da  linea  eft.  ; 

T H E O N ex  Zab.  Bino  etenim  plana  nfijyje  adinuice  difpcfcant.co 
mutui  aute  felito  jit  linea  fi  /S.  Dico  quod  fi  f Irnea  re  Ha  e!l . Si  autc  non, 
condiantur  A Cipfo  n fi  plano,rdla  linea  At  fi,  cr  in  ipfo  fi  y plano,  rcHa 
linea  fi /ferunt  nepe  duarii  redarii  linearu  fi . fi.fi  ffi.ijdc  jinei.wpcr- 
inde areola  eoprehendentojiiod (per idiimd comune  fententia) cB  impojli  < 
bilr.  Ipfxtgitur  Atf.fi/ fi, reda  linex  non  [unt.  Similiter  quoa  cdtn.tr- 
tnin.q  neq;  uBa  alia  ex  fi  in  fi  duda  reda  lutea  eft,  prxtcr  tp/am  fificom 
muttcjelUone  tpforum  *f,( y.planbrti.  Sibina  igitur  plana  fe  adinuice  [c- 
otertn tjpforum  comuimfedio  redalmeaeft:quod eratofiendendum. 

Eueltd.  ex  Camp.  Propofitio  4. 

I fuerit  linea  orrhogonaliter  ab  incifio- 

j ne  duarum  linearum  creda  intcrfecantiurti  ft,ip(aadeanm  4 
demfupcrficiem  perpendicularis  erit. 

Campanv  Sit  Unea  a b orthogonaliter  crcfta  fuper  incifioncm  duarum  linearum 
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cnt.  T H E O N rx  Z ab.  Red*  enim  linei  qusdam » [duabus  re 

dii  lineis  ■»  fi,y  A feimdcc  diffefcrntib.  in  e pgno,ex  * ai  angulos  redos 
cojhtuatur.  D ico  q,  • fetu  ad  ipfaru  xfiyA  planum  ad  angulos  cfl  re- 
dos.  Affumalurnanq;  ipfs  * t,i  fi,y  1,1  A,pbi  inuice  squales*Extenda- 
tureji  quxdd  reda  linea  per  i utcunq;.fitq;  • t d,  conedaturfy  ipf  'e  {«,? 

4. quomi  bins  * *,»  A, duabus  y r ,• fi, funt  squales,  & m 
squale  i coprebedunt  angulos  (per  i f primi)  igitur  ( per  4 primi)  bafis 
m A squalis  efl  bap  yfi,rj  trianguli!  xtAippyi  fi  triangulo  equit  eft, 
quare  & angulus  qui  [ab  i*  1 angulo  qui  fubifiy  efi  squali  i. E fi  autem 
CT qui fub  •*  • » angulus  ei, qui fub  fit  t squali  sibi  na igitur  funt tria  gula  * 

(per  z a primi)  m * binos  angulos  binis  angulis  equa  lia  habentia 

ait eru  alteri ,cr  unu  latus  uni  lateri  equum  ad  equos  angulos ,x « ipp  1 fi 
ey  reliqua  igitur  latera,re!iquis  latenb.  squalia  babebuntisqualts  igi- 
tur  efl  u • ipji  1 « Cipfi  fi  6 . Et  quoniisqualis  eft  « 1 ipp*fitcomu  * 
tus  autem  & ad  angulot  redos  f ifbajh  igitur  f*  (per  7 primi)  bap  [fi, 

efl  squalis.  Id  propterea  ej  [y  tppf A eP  squalis.  Et  quonia  squalis  edo  A ipp  y fis  fi  autem  CT  !*  ipP  f 
fi  squalis  ,dus  igitur  f*,*  «f, duabus  ffi,y  fi,  squales  funt  altera  alteri, cr  baps  / A,bap  {fi  efl  squalis : CT 
angulus  igitur  qui  fub  f*  Ajngulo  qui  fub  ffiyefl  squalis.  Et  quoniam  rurfus  oftenfum  quod  « * ipfxli 
cfl  squalis  yfed  /* ipp  f fi  eft  squalis  ,bms  ia  {<*,  * *,  duabus  f fi,  fi  d,f int  squales , cr  angulusjjui  fub  f » *, 
ofiefum  efl  squalis  et  qui  fub  fy  d,  baps  igitur  / * ( per  4 prmi)bafi  f i efl  squalis.  Et  quonia  rurfus  equa 
c p oBenfd  • • ipp  > d.comums  aut  e t f,dus  igitur  * »,  1 fjuabus  d i,t  [funt  squales  o^baps  f d,bap  {nefis- 
qualisungulus  igitur  qui  fub  » • f, angulo  qui  fub  difep  squalis, uter  q;  igitur  ipforu  ntfjt  /,  angulorum 
redus  cfl. Ipf  a igitur  • [ad  ipfam  u d cotingpnter  per « duda.redn  efl.  Similiter  iam  demcjlrabimus,quod 
/1  ad  omnes  cd  tangentes  redas  lineas  cr  m fubiedo  exipentes  plano, redos  efficiet  angulos . R efh  entm  U 
nea  ad  planis  (per  1 diffinitionem  t • ) reda  eis  .quando  ad  omnes  eam  tangentes  redas  Unfat  c T in  eodem 
e xi  flentes  plano,redos  efficit  angulos.  Igtrur  ipfa  {•  in  fubiedo  plano, ep  ad  angulos  redos.  Subiedu  au- 
tem planu, ep  quod  fit  per  ipfas  m fi,y  A f edas  lineas.  Ipfa  igitur  fi  ad  angtdos  redos  cd  ei  quod  per  <*  fi, y 
A,ed  plano.  Sircfh  igitur  linea  duabus  redis  lineis  crqusfequutur  rchquaiquod  erat  oslcndcnium. 
Euclid.  ex  Camp.  Propopuo  r. 

0 I fu£er  tres  lineas  contcrminales  communi  carum  termi 
no  erecta  linea  quxdam  orrhogonalicer  infiilar.cxdem 
tres  lincx  in  una  fupcrficie  fitx  erunt. 

CAMPAN  VS.Sitlineaabortliogonalirerereltafupcrcomuncrfrminum 

rriiHmearu  b c,b  d,b  c.angulariter  ( e confingentium  in  punita  b.quarii  nulla  alq  dirc{M  appli- 
«tur.quod  idc  cft  ac  fi  inuiccm  1'eccnt  in  punita  e,proiralbc  «nini  fc  fecabunr.  Dico  quod  rres  h 
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nex b c,b  d,b  c funt  in  una  fuper  ficic  fine.  Coftar  aure  de  quibuftp  ea 
rum  duabus  quod  ipff  funt  in  una  fuperficie firx.pcr  a huius  uel  per 
prima  parte  fecud;  limus  Sugi!  linea  bd  no  fuerit  in  fuperficie  dua 
ru  linearum  b c & b c.fed  illp  duf  in  plano, lipc  autc  in  fublimi.cnt  ut 
hcc  fupcrfides  in  qua  lira:  funr  dup  line  f a b & b d,fi  protrahat  & per 
iilu  quod  nornm  crt  fuper  quarta, fecet  illi  in  qua  fitf  funt  b c & be, 
crirtp  per  f huius  contuitis  earu  feftio  linea  refta.flC  ipfa  fit  b f . Qyia 
igirur  ex  prpmiflTa  .linca  a b eft  perpedicularis  ad  fuperficie  duaru  Iu» 
nearu  b c &i  b e/equitur  ex  diffinitione  ut  ipfa  fit  perpf  diculans  ad  Ii 
nea  b I, quare  angulus  a b P,  eft  reftus.Cucp  et«4  angui  ; a b d fit  rcftv 
cxhyporhefi.fequif  impofsibiIe;uidelicer  parte  fuo  tori  efiexquale.  V 
Euchd.exZ.imb.  Theorema  s.  Propo(ino  t. 

Si  recta  linea  trib.rcdtis  lineis  fe  adinuicc  tagerib.ad  angulos  redtos 
in  comuni  cotatflu  extitcrit,ipfx  tres  redtx  lineae  in  uno  funt  plano. 

THEONrx  Zsmb.Refl.denm  lines  qutda  * £,trtbu<  re  flis  lineis  fi  yt 
fi<A,fi  1,4  d re  flos  angulos  contuiti  contaflu  fi  conjhtustur.  D ico  quod  ipft  fi  0 
ytfidl,S  /, in  uno  fun:  plano.  No  emm/ed  fi  pofitbile  efttfint  ipft  quide  fi  «f, 
fi  i>in  fubieflo  plsno  ipfa  autc  fi  y in  fubhmi , protendatur  cj;  per  ipfas  * fiji 
ytplanu.C  omunc feflione  jnqus, ficic  t uffubicflo  plano,  <y  refla  efficiet li 
nea  ( per  i undecimi ) fi  /.  1«  uno  igitur  funt  plano  deduflo  per  ipfa t x fitfi  y, 
ipfa  tres  reflt  linet  xfify.fi  /.  Ef  quoma  xf  refla  eft  ad utraq;  ipfiru  fi  <A, 
fi  i & ei  igitur  quod  per  fi  Jl,  fi  i,plano  refla  ejl  ipfa  xi'.Subicflu  sute  plani 
ejl  quod  per  fi  i.  ipfa  igitur  x fise  fla  eiiad  fibieflu  plani, quire  (per  i t 

diffinitione  undecimi)  ad  omnes  ea  tsngctes  reflas  lineas  cr  in  fubiefld  pla- 
no exiffet  es^eflos  efficit  anulos  ipfa  Tangit  autc  ipfam  C)  exiftens  in  fubieflo  plsno . Angulus  igitur 

quifub  x fi  ftreflus  eft.  Supponitur  autem  qui  fub  x fi  yjreflus  tqualts  igitur  eft  c quifub  x fi  /,  angulut 
es  qui  fub  x fi  ;,cr  in  uno  funt  plano.  Quod  ejl  impoflibile.  Ipfa  igitur  fi  y refla  linea  ut  altiori  plano  non 
eft.Tres  igitur  reflt  linet  Cy,fi  i,tn  uno  funt  plano  (per  i undecimi)  Sire  fla  linea  igitur  tribus  refla 

Lneis  frfe  aMnuicc  tangentibus  in  couflu  ad  re  flos  angulos  extiterittipft  tres  reflt  linetur  unojunt  pla- 
no: quod  erat  offendendum.  Eitclid.ex  Camp.  P ropoftuo  6. 

I ruerint  duae  linee  fuper  unam  fupcrficiem  perpendiculares, 
jjgEjM  cas  xqu/diftantcselleneccfleefi:. 

Campanvs.  Sint  dup  linrp  a b & c d.pei  pediculares  ad  u- 
nam  fuperficicm.  Dico  eas  cfle  xqutdiftares. Protrahatur  enim  linea  b d, 
cruntqr  cx  diffmitione.duo  anguli  a b d flf  c d b.refti.  Si  igitur  dux  Jinex 
a b & cd  fintin  lupcrficicuna.ipfxfunrxquidiftanrcs  per  fecundam  par 
tem  xl  primi.  Ipfas  autem  efi*c  in  fupcrficicuna  fic collige.  A’  puncto  b fu 
per  lineam  b d,in  plano  cui  perpcdicularirrrinfiftunt a b & cd,  protrahe 
orthogonalitcr  lineam  b f.&  ex  linea  cd.fume  d e xqualem  b f,  & protra 
lie  lineas  c b flf  e f.  Erunt  igitur  duo  latera  e d # d b.triangulie  d b xqua 
lia  duobus  latcnbutfb&d  brriangulifb  d 8(  angulus  edb  xqualisan 
gulo  f b d,cum  urerqj  firrcdhis.itarpper  4 primi  linea  b e.  eft  f qualis  linee 
d f.  Itemq?  cum  duo  latera  e b & b f trianguli  e b f finr  xqualia  duobus  Ia 
rci  ibusfd  SC  d e trianguli  f d e,&  bafis  e f communis, erir  (per  sprimOan 
gulus  e b f xquplis  angulo  f d e.  Qy  >a  igirur  angulus  f d c eft  relius  ex  dif 
fimtione.erir  etiam  angulus  e b i rc<fcus:iratp  linea  f b,  perpendiculariter 
eft  creto  fuper  communem  terminum  trium  linearum  b a,b  d,b  e,le  con 
firigentiumangularirerinpunfto  b.quare  perprxmifTamipfp  funt  in  fu 
perficit  una.  Cum  igirur  ex  fecunda  parte  fecundx  huius  linea  c d fit  in  eadem  fuperficie  cum  u- 
truqj  linearum  c b St  b d.fequ  1 ttfr  ab&cdcifein  fuperficie  una.conrtar  ergp  propofitum. 

E uclid.cx  Z amb.  Theorema  6.  P ropofitso  a. 

Si  b/nc  redtx  linex  in  eodem  plano  ad  angulos  redtos  fuerint, pa* 
rallclx erunt  ipfx  redhc  linex. 

THEONrx Zamb. Btne.mqium.reflalirtca * fity JlfiHeflo cuiJtm pldtio fmtdi  dnmtlos reltot. 
Dico  quod  pdrjllclui  eft  x t,ipfi  y S..  Concurrant  enim  infignii  fubieflo  plano  f /,r  onnr  fl  Cji.  Et 

(per  u primi)  ipji  fi  01  ad  angulot  reflot  in  fubieflo  plano  excitetur  dli.pcnaturep  (peri  primi)  ipftx  Cx - 
jWh  fl  ‘icbncflantur^  fi  i,« /.Et  jueni*  refla  x fi  linea  eft  adfuheflu  pUnit, et  ad  omnes  igitur  eam 

tangente/ 
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'uninttt  reflat  lineat  (per  i diffinitione  undecimi)  tym  fubieflo  plano  exiflentet,  re  flos  efficiet  angulot 
ipfo  tfi.  Tingit  tute  ipfam  * fi,u traq  ipftru  fi  4,t '.cxiflhinfubieflo  plano  jrefli « igitur  efluterq  tpfo- 
ruansiJoru  *fi  4^i  fi  i.ulprepterea  rttiuterq;ipforuy  4fi,y4itrcflut  efl.Etquomitfiipfi4ielle. 
qualis.conmnisaute  t 4 ,due  igitur tfi.fi  4.  duabus . 4,4  fi, funt  equales,  ©■  re. 
flancopn bendut  angulot:  bafts  igitur  t 4 (per  4 primi) btfi fi  1 ell  equilis.  E» 
quonii  equalit  eH  tfiipfi4  i.fed  er  “4  ipfi  fi  t,.iue  igitur  tfi.fi  1, duabus  1 4. 

•*  .,fu  nt  equales, et  ipjorii  cbmums  bifit  efl  t ungulus  igitur  qui  fub  * fi, (per 
* primi/ingule  qui  fub  i4t,eS  equilis  reflui  iutequifub.fi  i.rcflui  igitur  et 
qui  fub  1 4 e.  igitur  t4M  ipftm  4 . se  fla  efhefl  autcer  ad  utrinq ; ipfarii  fi  4, 

4 y, refla.  Iguur  1 4, tribui  reflis  liiteu  f 4,4  t,4  y,ad  4 nguloi  re  flos  in  cotifkl 
ftetit.  iguur  ipfe  tres  re  fle  linee  fi  4,4  t,4y  (per  1 decimi)  in  unofunt  plino, 
cr  in  quofunt  ipfefi  4,4  tjneodi  cr  tfi:omneenim  triiguluin  uno  efl  pltno 

(peri  undecimi)  Ipfe  igitur  tf,fi4,4y,reflebneepnuno  funt  phno.Etuterq; 

9 ipforu  t fiJi.fi  4 y, angulorum, retlrn  e/lipinlelui  igitur  efl,  t fi,ipfly  4 (p  i3 
pruni)  Sidue  igitur  re  fle  linee  eide  plano  dd  angulos  fuerint  re  flos,  parallele 
erui tpfenfleknee:quod erat 0 flende  nidi.  Eudld.ex  Camp.  Vropoptior. 

1 in  duabus  lineis  aequidiftatibus,  duobus  pudtis  figna. 
tis,ab  altero  ad  altcru  rcfta  linea  ducatur,  in  quafuperfi 
cie  illa;  duc  linea;  fit  ac  funt,  eam  quofjj  in  eandem  Gtam 
cfle  necefiarid  coprobatur.  , 

CAiMPANVS.  Sint  duf  linee  a b & c d xquidiftatcs,  g 
de  quibus  coftar  per  diffinitione  quod  ipfir  funt  in  fuper 
ficie  una, in  eis  aure  fignf  tur  duo  pu^fa  e & f,&  produca 
rur  linea  refla  c f.  Dico  iratp  linei  e f,  cfie  fiti  in  lupcrfi- 
cic  linearfi  a b 8C  c d.  Sin  aure  fit  e f in  alia  fuperficic  ut  in 
fublimi.depcdes  quotp  fuperficies  fi  protrahatur, fecabit 

neceiraridfuperficicinquafirxfunrdufliMexab&cd,  — ■ 
cntlp  per  j huius,  comunis  feflio  earu.lmea  refla  eifdcm  » 

punflis  terminata.  Quod  cftimpofsibiie,fic<nim  dux  reflxlinex  cdncluderrntfupcrficiem. 

EucliiicxXamb.  Tbcorem*  <r.  Prcpojino  7. 

7 Si  fuerint  bine  rccftf  line  £ parallele, afiumanfqi  in  ipfaru  utracp  cotin 
getia  figna.ad  ipla  figna conexa  rcifta linea  ineodeeftplanocuipfis 

parallelis.  T H E O N r*  Z.jt.  Sml  bine  re  fle  lir.ee  parallele  t fi,y  4,fumaturq  in  ipfaru  utraq 
utrilq  figni  ‘ /.  Dico  ad  ipfa  < /figna  » adiefla  refla  linea, in  eo- 
di  cft plano  cuipfis parallelis  N j etumfed fi pofibile  ello  in fubt. mi  . 
ori  ficui /*/,»  exciteturq ; per  m / plani. jeflione  ia  faciet  infuppo 
fno  plano  refla  linei, e fficiat(p  i undecimi)  i /.Bine  igitur  re  fle  li- 
nee1 t/,i/, areola  coprthedm.  C)j.cd  esi  impofibilc(p  ultimS  co- 
mar, c fenletia)  Igitur  que  ex  i in  /adiefla  retia  linea,  tti  fublimiori 
plano  non  efl.  In  eo  igitur  (in  quo  cr  t fer  y 4 parallele)  efl  plano,  — 
queexiinfadiuflaefireflalinea.  Si fiierint igitur binereflehnee  1 \ n- 

paraHeleeffuyr.aturq;  in  ipfaru  utraq  utcuqjigna,ad  ipfa  figna  adiefla  refla  linea jn  eo  de  e ficu  ipfts  pi 
rallclli plano: quod c/tc der cc ponebar.  Eudtd.cxCamp.  Propofitio  t. 

1 1 in  ide  planu  dtic  reifte  linee  jquidiftatereri  r 
! gant,  altera  uero  caruorthogonalitcr  fiftat, 
reliqua  quoqjidcplanu  perpendiculare  efle 

COUCnicf*  CAMPANVI.  Hxccftquaficouerfafextf.  Sint  enim 
dux  linef  a b & c d f q uidifi  5 tcs,&  fi  r earum  altera  ut  c d crefta  prrpcdicu 
larirer  fuper  fuperficic  quilibet,  dico  reliqui  earu  qux  efia  b,efle  perpen 
dicularc  ad  eande  fuperficic.  Fiat  enim  prorfus  cadc  difpofitio  qux  in  fex 
ra.enrcp  ur  ibi  utertp  duoru  anguloru  f b e,&!  f d c,rcftus:primus  quidem 
per  pofirione.fccundus  autem, per  « primi, quare  per  4 huius, linea  f b,cft 
perpendicularircrereftafuperfupcrficicmin  qua  funt  dux  linex  bd  & 
b e.  Cum  q;  per  prxmiflam  dux  linex  a b 6C  c d fint  in  cadc  fuperficic  cum 

G g 1 duabus 
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duabus  linei*  bd&b  c.  fcquirur  line5  f b efle  perpcdiculariter  erefti  fupra  fupcrficie  in  qua  eft  li* 
nea  b a.  A'  diffinitione  igitur  crir  angulus  f b a.rechis.Er  quia  etii  angulus  d b a eft  reatus  per  ulri 
mj  parte  1 9 primi.fcqtur  per  4 huius,  lm  ei  a b ti Te  ppcdicularc  ad  fupcrficie  in  qua  fitx  funt  duae 
linexbd&bfrquarecoftarpropofitum.  EucUdxxZamb.  The  oremat.  Propofitto  8. 

Si  fuerint  bine  recfg  linea:  parallelae,  altera  aut  ipfaru  plano  alicui* 
ad  angulos  fuerit  redi os,&  reliqua  eide  plano  ad  agulos  redlos  erit. 

TH E O Nrx Zib. Suit bin* refla Ime* paraUcl* * fi,y  Aydltefd aute  ipfd-  ¥ y 

riiyboc  eft  • fi, in  fubieflo  plano  ad  angulos fit  reflos . Dico  9,  reliqua  y A a idem 
plano  di  dngulos  reflos  erit.  Cucurrit  enim  ipf ir  * f,y  A,in  fubieflo  plano  in  fi- 
gnii  fi  A*onefldturq;(per  1 p oculatum)  fi  A. igitur  ipf ie  * fi,y  A,fi  Ahin  uno  funt 
pUno.  Excitetur ^ (per  1 1 primi)  ipfi  fi  A di  angulos  reflos  tn  f \ ubieflo  plano  A 1 
pomturji  (per  * primi)  ipfi  * fi  squalis  A 1, cone  flantur^  fi  »>«  A.E  t quonu  x C 
refib  ej l ai  fubieflu  pLtnu,  et  di  omnes  igitur  ei  tigetes  re  fidi  lineas  cr  i»  fubie 
flo  plano  exiftentes  (per  1 undecimi  diffinitione)  refln  efl  ipfi  x fi.  Igitur  uterty 
ipforu  k fi  Ayt  fi  lyinguloru  re  (his  eft.Et  quonu  in  parallelos  x fi,y  A,refla  hned  * 
incidit  fi  AJgitur  ipfi  angztlt » fi  A,y  A fitduobut  redii  funt  squales  (per  »9  pri- 
miyrtd M aute  ejl  quifub  xfi/,reflm  igitur  cr  quifub  y A fi,igitur  y A,dJ  fi  A re 
fla  eft.Et  quonu  « fi  ipfi  A 1 esi  aquahs.co  munis  aut  fi  Atdu t igitur  x fi,fi  A,dua 
bui  1 A, A fi, funt  squales, cr  angulus  qui  fubxfi  Atdngulo  qui  fubiAmeft  squi- 
lii,reflus  enim  utcrq;:bafis  igitur  x A (per  4 primi)bafi  fi  1 eft  squalis.  Et  quoniam  fi  ipfi  A 1 eft  squalis, et 
fi  1 ipfi  * A Jrinx  igitur  * fi,  fi  i,funt  squales  altera  alteri, creomunis  ipfaru  bafissi.  Angulus  igitur  qfub 
x fi  1, angulo  qui  fubiAx  efl  squalis  (per  8 pnmi)Rcflus  aut  efl  qui  fubxfi  ijreflus  igitur  crquifub/Ax. 
Igitur  1 A, ai  x A refla  efl,fed  reda  ejl  etii  ai  ipfdm  A fingitur  1 Afdd  ii  quod  per  fi  A,Ax,planu  refla  efk 
CT  ad  omnes  igitur  ei  tagrates  reddi  Imeai  CT  exiftentes  in  eo  quod  per  fi  A*  fi, plano  re  flos  efficiet  angu 
los  ipfd  • A (per  » unietkni  diffinitione)  l.i  eo  aut  quod  per  fi  A,  A *tpUno  efl  ipf  a Ay.  Quoniam  igitur  in 
eo  quod  per  fi  A,  a x,plano  funt  ipfs  x C,fi  A,in  quo  aute  ipf*  xfiji  Ajn  eodem  eft  cr  A figitur  1 A ipfi  A y 
ad  dngulos  eft  re  flos. Quare  cr  y dtipfi  A • ad  re  flos  angulos  eft.  Efl  autfyyA  ipfi  A fi  dd  anmdos  re  flos» 
Igitur  ipfd  y Aydudbus  reflis  lineis  fcaJihuicc  difrefeetibui  A itAfi^b  ipfa  A fefliene  dd  angulos  re  flos  fle 
tu.  Qt}are  ipfd  y Aptn  eo  quod  per  A i,A  fi, plano  dd  dngulos  re  flos  efl  ( per  4 undecimi)  Subteflu  aut  e pia- 
nu  eft, quod  per  A /tAfi.  igitur  ipfd  y A in  fubie  flo  plano  di  angulos  eft  re  flos . Si  igitur  fuerint  du*  re  s 
line*  par  allcl*, altera  aut  ipfaru  plano  aluui  ad  angulos  fuerit  re  flos, cr  reliqua  eidem  plano  ad  angulos  re 
flos  erittquod  oftedi/fe  oportuit.  Euclid.  ex  Camp.  Propofitto  9.  9 

1 duj  lineg  uni  no  in  una  fupcrficie  gquidiftat.eas  qqj  Gbi 
inuice  m arquidiftare  necefle  eft. 

C A M.  Sit  11  traq?  duaru  linearu  a b Si  c d x- 
quidift  Js  linea:  e f,nec  fint  ors  in  fupcrficie  u- 
n a. Dico  q*  exdc  quoq;  fibi  inuice  funr  f quidi 
(Ures.  Deijsquidcquarfunroes  in  fupcrficie  una,  probarum 
eft  peno  primi.  At  ucro  de  rjs  quf  in  una  fupcrficie  no  funt.  ut 
eft  hic  e f quf  inrclligaf  furfum  erecta  in  fublimi  reftat  hoc  lo  - 
co  probadu.  Signet  irarp  in  ea  purius  g,  a quo  educatur  dux 
perpcdiculares adduaslinrasab&cdquf fint gh & gk, erit-  5 h 4 

que  per  4 huius  linea  e f.perpcdicularis  ad  fuperficic.uidelicet 

illa  in  qua  funr  firx  dux  linex  gh  & g k Iraqj  per  prxmifsa  bis  affumpta  utracp  illarum  duarii  li- 
nearu a b & c d.perpcdicularis  eft  ad  cande  fupcrficie  uidcliccr  ad  illam  in  qua  firar  funt  diftxduf 
linex gli  &!gU,per  i huius, igitur  ipfx  funt  fibiinuiccm  xquidiftantes:quod  eft  propofirum. 

Euclid.ex  Z amb.  Theorema  9 . Propofitto  9. 

Qiic  eide  reftg  lineg  paraflelsc  nec  eide  ineo-  1 » 

dc  exiftentes  plano,  adinuicem  funt  parallelae,  \ 

THEON rxZSt.  Sttcnmtfrdq;  d,ipfi t /p.rjUrlut  ‘ \ « I 

no  exiftes  eide  in  eode  plano.  Dico  q,  parallelus  eft  m fi  ipfi  y A. Sumatur  ) 

enim  in  ipfd  * / ,utcuq;  fignu  *.F.f  ab  tpfo  *,ipfi  * /,in  eo  quod  peri  fm  fi,  / 

plano  ad  dngulos  re  flos  excitetur  k 6 (per  u primi ) in  eo  aute  quod  per  ^ 

(t,y  A, ipfi  i / rurfut  dd  dngulos  excitetur  re  flos » *.  E t quonii  * [ad  u-  n 
traq;  ipfaru «/,» u,refla  ejl  Agitur  (p  4 undecimi)  • f^d  id  quod  per  •fi,»  *,pUnu  ad  dngulos  efl  re  flos, 
t/  ipfi  x fi  parallelus  efl, et  x h igitur  n quod  per  i**  *\>Uno  ad  angulos  ejl  re  flos.  Et  id  propterea  ipfd  y 
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J,ri  quod  per • i,»  ".plano  id  ungulos  eH  nilos,  vtraq ; igitur  ipfaru*p,y  i,ei  quod  porri,»  »,  piatio  ' 
idungulos  cR  redos.Siauic  bina  redi  lineo  eidem  plano  »d  rc  dos  fuerint  angulos,  parallela  erunt  ipfa 
redo  lineo  (per  6 undccimtsParaUchit  igitur  cd*)l,yS,:quod  erat  demondrandum. 

Euekd.exCamp.  Propofitio  ,o. 

ilduxlincxfcangulariter  contingctes.duabusalijslc  cotin' 
Jgcntibus  cis  oppofitis  xquidiftates  fucrint.no  aure  in  fupjcr' 
f ficic  una,  qui  ab  eis  fiunt  duo  anguli  x - 
qui  fibi  inuicem  cile  comprobantur. 

CAMPANV  S.Sinr  dux  lineae  a b&  a c,  fe  angularircr  cotin- 
gcnrcs  iri  punfto  a.xquidiftanres  alijs  duabus  quxfunr  d e & d i 
ic  quorp  Jmgularifer  conringcnribus  in  purto  d,nec  fint  cu  cis  in 
fuperficir  una.  Dico  angui  ii  a efle  rqualem  angulo  d.  Efto  enim 
linea  d exqualis  linex  a b.cui  ipfa  pofira  eft  efle  xquidiftas,#  d i * 
f qualis  a c.cui  eria  ipfa  fquidiftarc  ponit  ,&  ducanrur  linex  d a SC 
cbfi£fc,eritqjexjj  primi  bisaflumpra,  urraipduarii  linearu b c 
& c f,f qualis  xquidtftis  Iincx  a d:  per  conceptionem  igitur  & 
piitni diam, erdrm  funrxqualcs&  pquidiftanres  fibi  inuicem, cr 
,ta9  per  ii  prinn  denuo  repetitam  dux  lmex  b c & ef,  funt  etiam 
(quales  &xquidirtantcs.Igirur  per  8 primi  condat  propofitum. 

Euchd.ex  Zxmb.  Thcorcmd  io.  Propofitio  io.  " ' 

, Si  binx  rcctx  line*  fefe  inuice  tangentes.ad  binas  redas  lineas 
fefe  inuicem  tangentes  parallclx.in  eodem  non  fuerint  plano.xqua 
les  angulos  comprehendent. 

THEONc*  Z amb.  Bma,inquam,rc  delineo  fefe  inuicem  tangent  eso  f, 

(y,ad  linas  redas  lineat  Oi.if.fefe  inuicem  tangentes  parallela  fint  non  tome 
'm  eo de  plano.  Dico  q.  angulus  quifub  *>y, equus  eji  angulo  /./.  t Sufcipian  ■ et 
turenim  ipfo  f A' fifibi  inuicem  oqiosles.coneddturcp  « U.y  >,f ,,  e y, 

JJ.Zt  qurna  jloipfit  A aqualis  cr  parallelus  eft.et » a iguur  ipfi/S  ^aqualis 

CTparalleluseft.IdqiproplcreaipfsyfiipfinedaqualiscrparaUelui.Vsra- 

que  igitur  ipf. irum  */.,)  fypfi,  fefl  equahs  cr  parallelus  (per  ss  primi)  Qipo 
autem  eidem  redo  lineo  par aHeta,  cr  >n  eodem  plano  non  exiit  entes,  ey  adm  - 
uicem  funt  parallelo  C per  $ undecimi)  parallelis  igitur  ed  o e!  ipfi  y',craqua 
les  ndem.Btipfasconnedunt, ipfo  oh  Of.  Igitur  (per  ,s  primi)  cr  oyipfiu  / 1 
eft  aqualis  ,&■  parallelus.  Bt  quoniam  bino  « f,(  y,duabusJlt,tf,  funt  aquales, 

ey  bajis  ena  * ybafiu  j eet  aqualis. anguilla  iguur  quifub  x ( )*per  s primi)angulo  quifub /ifcfl  aqita- 
us. Si  igitur  duo  redo  lineo  snuie  e fefe  tdgcnics,fuerint  ad  binas  redas  lineae  inuiccfefe  tdgcntes  parate- 
lomoineodcpUtiosquot  angulos  coprehcdunp.quod  erat  ostendendi.  ‘ Euclid.  ex  C amp.  Prop. . «. 

ij  Vndo  in  aere  afsignato.ab  eo  ad  data  fupcrficic  pcrpcdicula 

II  rc  ducere,  c a M P.Sirpficftui  a.fiirfum  in  acre,.i  quo  uolumus  ad  fuperficiem  fub- 
* jacentem, perpendicularem  ducere.  Ducatur  igitur  in  plano 
illo  linea  b c urcunqj  cotigcrir.ad  qui  ab  ipfo  pumflo  a ducatur  perpe* 
dicularis  a d,  fecundum  do<ftrini  u pnmi.  Rurfusqj  a puncto  d ,in  pia 
no  illo  ad  quod  ducenda  eft  perpendicularis  a puncto  a,  extrahatur  li 
nea  d c qux  fir  perpendicularis  ad  linea  b c,  ut  docet  u primi.  Ad  hanc 
quoip  lineam  d e, ducatur  ali3  linea  pcrpedicularis  i punfto  a,  qux  fit 
a f.Hic  dico  efle  cl  qui  intendimus.Sit  enim  linea  f g xquidiftis  lmex 
b c.Et  quia  urerqj  duoru  anguloru  b d a & b d f, eft  reifhis, erit  ex  4 hu- 
ius, linea  b d perpendicularis  ad  fuperficie  in  qua  eft  triangulus  a d f, 
ideocp  eria  per  S huius  erit  linea  g f perpendicularis  ad  eidem  fuperfi* 
ficie. Igitur  a diffinitione  erit  angulus  gf  a, reftus.Cucp  eria  angulus  d 
fa,fit  rectus,  (equitur  ex  4 huius, linea  a f efle  perpendicularem  ad  fu# 
pcrficiem  in  qua  lunr  dux  linex  d f St  f g.quod  eft  propofitum. 

Euchd.cx  'Z&mb.  Problema  t.  Propofitio  u. 

•1  A'  dato  ligno  in  fublimi,adfubie<Suplanuppcdiculare  linea  duccrc. 

Gg  4 THEON 
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THE  O N ex  'Zimb.  Sit  datum  quide  fignu  m fublimi  x,  datu  aute  planum  fuppofitum . Oportet  ian I 
tpfo  x figno,\n  fubieflu  planu  perpendicularem  refla  linea  ducere*  Extedatur  enim  quadam  infubie 
flo  plano  refla  linea  utcunq;  .fitq;  ? y, excitet  urq;  ( per  t * primi)ab  ipfo  x figno jn  ipfam  fi  yt  perpendicu - 
Uris  x A.  Si  igitur  x A perpendicularis  efi  ad  fubteflum  planu  fiflum  iam  efi  quod  queritur.  Si  aut  e non, 
exatetur(pcr  n pritni)ab  ipfo  A figno  ipfi  (iny  infubie  flo  plano  ad  angulos  re  flos  A /.  Exateturq ; (per 


•VI 
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«t  primi)  ab  ipfoxjn  ipfam  A » , perpendicularis  * / , et  per  { fignu  ipfi  Cypa 
rallelus  excitetur(per  1 i primi ) f 6. EJt  quonid  (y  utriq • ipfarum  A *,A  i,ai 
angulos  esi  rcflos}igitur  (per  4 undecimi)  fi  y ad  id  quod  per  1 A a planu  ad 
angulos  cfl  re  flos. Et  ei  parallelus  ejl  * i.Si  autem  fuerint  bine  re  fle  linee 
parallele,  altera  uero  ipfarum  plano  alicui  ad  angulos  fuerit  re  flos,  & reli 
qua  ad  idem  planum  ad  angues  erit  re  flos  (per  t undecimi)  linea  igitur  * / 
ei  quod  per  1 A,/*, plano  ad  angulos  ejl  re  flos, & ad  omnes  reflas  lineat  ei 
tangentes ,cr  in  eo  quod  per  t JSxjplano  exiftcntes,  ipfa  « i refla  efl  (per 
conuerfionem  diffinitionis  1 undecimi.)Tangit  autem  ipfam, ipfa  * fexifies 
in  eo  quod  per  • A,Ax,pUno.lgitur  *4,ad  ipfam  fx  re  fla  eft  ( per  x undeci 
mi. ) Quare  er  fu, re  fla  eft  ad  ipfam  * S.Eft  autem  C7*jad  ipfam  A 1 re* 

fla,  igitur  m / utriq;  ipfarum  * *,A  'jrefla  efi. Si  autem  refla  lmea(per  4 undecimi)duabus  re  Ais  Vneis  m* 
uuem  fe  tangentibus  in  cotaflu  ad  angulos  re  flos  fteterit,cr  ad  id  quod  per  ipfa  planu  ad  angulos  reflo* 
erit. Igitur  fx  ad  id  quod  fub  • A,t  t ,pbnu  ad  angulos  re  flos  efi. Qjiod  aut  e per  planu  eflfubie  Air 

Ipfa  igitur  « f.ipfi  fubieflo  plano  ad  angulos  reflor  efi.  A ‘ dato  igitur  figno  tn  fublimi  x,in  fubteflum  pla- 
num perpendicularis  refla  linea  afla  ejliquod  ficerc  oportebat.  Euchd.ex  Camp.  Propofitio  ia. 

Vpcrficie  propo(ita,punflo'c]5  in  ca  afsignato,ab  eo  pun'*» 
(ftoad  data  fupcrficicm.lincam  onhogonalitcr  erigere. 

C A M P.Cum  .-i  punita  quolibet  in  fuperficie  propofira  afsignaro, perpendicu 

larem  educere  hbtie  rir.a  quolibet  punita  furfum  in  aere  ad  libitu  polito  ad  eand? 

fuperficie  pci  pcndicularf  (quemadmodum  prxmifta  docuit)  demitte, quf  fi  in afsignarum  pun 
Hum  reddent, ipfa  eft  quam  quiris. Sin  autem, ab  ipfa  afrignaro  punita  ad  demittam  perpendi 
cularem, cquidiftantcm  ducito, eamqj  per  S huius  probabis  effe  quam  quxri9. 

Euchd.ex  Zamb.  Problema  a.  Propofitio  12« 

Ad  datu  planu, a dato  in  eo  figno.ad  angulos  reflos  refla  li  * 

nea Coftituere.  THEON  nZih.SiliLltuplmufuppofiti.figtmdHtiin  co 
fit  x.O  portet  ab  ipfo  x fignotipfi  (uppofito  plarto  ad  angulos  re  flos  reflam  Uncam  confiitue - 
re.lntcliigitur  fignum  quoddam  in  fublimi,  fitq;  fi,  c T ab  ipfo  fi  ( per  11  undecimi  ) ad  fubie- 
flum  planum  perpendicularis  excitetur  fi  y.cxateturq;  (per  it  primi)  ab  ipfo  * figno,  ad  an- 
gulos re  flos  x A.Quomam  igitur  bina  re  {fle  linea  parallela  funt  * A,  y fi,  altera  autem  ipfa- 
rum fi  ymd  fubteflum  planum  ad  re  flos  efi  angulos, reliqua  igitur  x A ad  fubteflum  ad  angu- 
los efi  re  flos  (per  8 undecimi:)ad  datu  igitur  planu  ,a  figno  in  ro  dato  *,ad  re  flos  angulos  co 
ftituta  efi  xA.Qnod  ficerc  oportebat.  Eucltdcx  Camp.  Propofitio  »|. 

Vas  lineas  fuper  punftum  unum  ad  fupcrficiem 
unam  orthogonaliterinfiftcrc.impofsibile  eft. 

C A M PA  N V S.  Si  enim  pofsibile  eft  ut  duc  linex  uni  cidcmty  fuperficiei  fuper 
punftum  unum  perpendiculanter  infiftant.fuperficies  in  qua  ipfx  perpendicu- 
lares  fitx  funt  intelligatur  produci  quofep  fecet  in  fuperficic,cui  diftx  linee  per- 
pendiculanter infiftunt.eritip  per  i huius, communis  earum  feftio  linea  refta.  Er  quia  ex  diffini 
rione  urraqj  illarum  duaru  perpendiculariu  cum  comuni  feftione  continet  angulum  reftum.fe* 
quitur  ut  angulus  reftus  fit  pars  anguh  refti.Quod  eft  impofsibile.Qnemadmodum  autem  de 
moftrarumeftimpofsibileefleabuno  eodeq*  punita  extra  fuperficie  duas  lineas  fuper  punftu 
unum  ad  eande  fuperficie  efte  perpendicu  lares,  ira  etia  demonftrabimus  impofsibileeffe  duas  Ii 
neas  ab  uno  eodeq;  punfto  extra  fuperficie  fignaro  ad  eande  fuperficie  prorraftas  ad  ipfam  elfe 
perpendiculares.  Sienim  hocfuerir,ipficerunrxquidiflanreB  ex  6 huius.  Quod  eft  impofsibile 
ex  diffinitione  Imearu  xquidiftannu.  Coftar  igitur  ex  hac,  quod  fi  aliqua  fupefircies  plana  aliam 
planam  fupcrficiem  orthogonaliter  fecet , & ab  aliquo  punfto  fecanris  fuperficiei  ad  fuperficil 
feftam  perpendicularis  ducatur, in  communi  earum  feftione  eam  cadere  ncccfle  cft.Alioqui  ab 
eodem  punfto  fecantis  fuperficiei  ad  communem  earum  feftionem  perpendiculans  protraha- 
tnr.docet  11  pnmi,&n  punfto  in  quo  incidir  cum  communi  feftione,  alia  perpendicularis  ad 
eandem  communem  feltionem  in  fuperficie  fefta  educarur.ut  docet  1 1 primi.  Erirlp  ex  diffini- 
tione fuperficiei  fuper  aliam  fuperficiem  orthogonaliter  ereftx  angulus  quem  corinenr  hx  duae 
linex  perpendiculares,  reftus : quare  per  4 huius  prima  harum  duarum  perpendicularium, 

etiam 
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etiam  eft  perpendicularis  ad  fuperfictffcltt.Ergo  ab  uno  pufto  protratfbr  funr  duae  line*  per- 
pendiculares ad  eadem  fuperficie,quod  eft  impofsibile,  relinquitur  ir.iqj  propofitum  noftrum. 

EucltlexZamb.  Theorema  u.  Propojitio  tj. 

„ Ab  eodem  figno.ad  idem  planum  binxreftx  linea:  ad  angulos 
reftos  non  conliitucntur  ad  eafdem  partes. 

THE  O Not  7.tmb.  SicnimfepiUlr,atcodemfigno*,4iUem  \.  / 7 

. pL ai  bina  reda  line a « y,ad  angulos  re  dos  confhtuantur  ad  caf~ 

dem  partes.  * Ext  edatur  q-,  per  fi  *,*  y fplanu.  Quod  ii  efficte  tfed  io  

nem  per  «in  fubie do  plano  linea  refla, efficiat  linei  Jl*t.  Ipfa  igitur  / « * 

* fi»  * y,  A te  itm  uno  funi  plano(pcr  j undecimi ;Ef  quonia  y*ad  fubie 

du  plani \ ad  angulos  redos  (ft,&  ad  omnes  igitur  redas  lineas  eam  tangetes  cr  infubiedo  plano  exijlcn 
tesjedos  efficiet  angulo:(per  x uri  decimi  diffinitionem)ipfam  autem  tangit  (fime  in  fubiedo  extflens  pla- 
no. Igitur  angulus  qui  fub  y * t,redus  eft,  cr  id  propterea  angulus  qui  fub  fi*  tjrdus  eft.  Aequalis  igitur 
eft  angulus  qui  fttb  y * • ei  qui  fub  £ * i,cr  in  unofunt  plano.  Qgod  eft  impofiibile.  Ab  eode  igitur  }igno% 
ad  idem  planum  bt/ue  reda  Irnea  ad  angulosredos  non  conftituenturad  eafdem  partcs:quod  op  crtuit  de - 
monftrafk.  E udi. i.  ex  Camp.  Propojitio  14. 

I linea  una  fuper  duas  fuperficies  afsignatas  orthogonali 
ter infiltac, illae dug  fupcrficies  G etia  in  infinitum  quam»  t 

cuncp  partem  protrahantur,nunquam  concurrent. 

CAMPAMVS.  Pofira  enim  una  linea  duabus  fuperficiebus  orthogonalirer 
infifterc.fi  impofsibile eft  fuperficies  illas  cocurrere,  in  earum  ccmuni  (cilione, 
qux  per  1 huius  ent  linea  rcila.punihis  quociiqi  modo  fignerur,  a quo  du*  linex  in  illis  duab. 
fuperficiebus  ad  lineam  illam  qux  ipfis  perpendiculari  ter  luperftar  protrahatur, erit  conftiturus 
triangulorum  ex  his  duabus  lineis  Si  perpendiculari. Huius  iratjr  trianguli  utertp  duorum  anga 
Iorum  qui  fuper  perpendiculare  confiftunr, eft  rcllus,ut  paret  cxdifJTmeone  linex  fuper  luperit 
acm  perpcndiculariter  (lamis , hoc  aure  eft  impofsibile  per  jx  primi.  Ecoucrfoquoq?,  uidclicet. 

Si  luper  duas  fupficics  arqutdiftates  linea  rctfla  ceciderit,  q ad  alie' 
racariiperpedicularis  fit.ipfaquocpperpcdiculariscritadreliqua. 

Poliris  enim  duabus  fuperficicbus  xquidiftanribus,  intelligatur  linea  reita  ambas  penetras 
qucalren  earu  perpcndiculariter  fuperftar.Dico  quod  eade  linea  rcliqiif  fuperficici  perpcdicula 
riter  fuperftar.Sir  enim  fuperficies  una  fecis  politas  fuperficies  fquidift-ires.fupet  linea  eas  pene 
tranrc.rprcp  cbmunis  fectio  huius  fupetiiciei  fecanris  &'  alterius  (ceftaru  uideiicer  illius  cui  linea 
penetrans  ponitur  perpcndiculariter  inlifterc,  continens  anguiii  rertum  cu  ipfa  linea  penctrSre 
ex  difOnitiouc  linea-  perpendicularis  ad  fuperficic.Si  igitur  alia  comunis  fcifiio  ipfius  fuperficiet 
fec  jtis  & rcliqux  duaru  fciflaru  cu  eadem  linea  penetrate  no  contineat  anguiii  recifi.erir  ex  ulri* 
ma  petitione  primi.ut  ili*  du*  comunes  (ciliones  in  alterutra  parte  protracte  needfario  cocur 
rlr, quare  fuperficies  que  pofitx  funr  xquidiftjfes  neceflario  cocunvt.Er  quia  hoc  ert  impof- 
fibile.crit  ille  angulus  rc^Ub.Eodccp  modo  erit  de  qualibet  alia  fuperheie  eafdc  fuperficies  f qui 
diftatcs  fecate  fuper  eande  linei, igirur  ex  quarta  huius  & ex  ifta  »4,  coftar  uei  u effe  qd  diximus. 

Euclid.  ex  Zamb.  • Theorema  u»  Prcpo/iiio  14. 

14  Ad quxplana cadcmresfta lmearcclacft.parallelafuntipfa  plana. 

THEONfxZii  Re!i.tcnint qiudihnci* /S,*dutru<£} /,< {,  • , 

ptanoru,efto  ad  angulosredos.  D ico  a.  parallela  funt  ipfa  plana.  Si 
aut  not*extcfacocurrut.Coc  urrat.Effiact  ta  ccmunefedionc  linea 
reda, efficiat » /Cp  j undeciint)>iffumatur(£  in  ipfa  # *,utcuq;/ignu  « 
cSnedaturq t « »,fi  *.  E tquoini  x fi  reda  eft  ad  ipfum  t fplanu , c r 
ad  ipfam  igitur  £ « reda  linea  exiftente  <n  ipfo  * / cxtenfo  plano,  re - 
da  eft  ipfa  « fi.Igitur  angulus  qui  fub  * C *yrcdus  eft.  Et  id  propterea 
etiam  angulus  qui  fub  fi  * u, re  diu  eft . Trianguli  igitur  *fi*y  anguli 
qui  fub  * fi  n,&«  h,  duob.  redis  funt  aquales.  Quod  eft  impcftibile 
(per  17  primiygttur  ipfa  y At  planatxtefa  no  cocurrut,  parallela 
igitur  funt  ipfa  yArfj  plana.  Plana  igitur  ad  qua  eadem  reda  linea 
reda  efttparallela  funtiquod  oportebat  oftendere. 

Euclid. ex  Camp.  PropofttiO  ij. 

I fuerint  duplincf  fe  cotingetes  anguiariter,  a*quidiliates 

alijs  duabus  fe  cotingetibus,  no  aute  in  fupcrficic  una , ab 

cifdcm 
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cifdem  lineis  contentxdux  fuperficies  in  nulla  parce  quantumcun- 
qucproducantur,poflunt  concurrere. 

C.UlPANV  s.Sinr  duae  line*  a b & a c,fe  angularirer  con 
tingcnres  in  puncto  a,  xqui  difbnrcs  duabus  lineis  d e d f , 
fe  angularirer  connngenribus  in  punito  d,&.' non  finr  in  fu- 
perficie  una,  dico  earum  fuperficies  in  quamcunq;  partem  8 C , 

0 quantumcunq;  protrahantur,  nunquam  concurrere.Protra-  • 

Itatur  erenint  a punito  d, prout  docet  s huius, perpendicula- 
ris ad  fuperficicm  duarii  linearu  a b & a c,  fitqj  d g.  fit  a pun* 

Itog.ducnrurghxquidiftans  ab,S.'gk,fquidiftisac,  critcp  ^ 
ex  diihnitione  urercp  duorum  anguloru  d g lt,d  g k,reltus  et 
per  9 erit  linea  dtxquidiftans  line*  g k,&  linea  de  xqutdi- 
flans  linee  gli.quarc  per  ulrimam  parte  19  primi,  urenpduo 
rum  angulorum  e d g,f  d g erit  reftus,  ideoq;  per  4 huius  Ii-  g 
neadg.crir  perpendicularis  ad  fuperfictem  duarum  linearu 
d c & d f.Cumtprpfa  eadem  fit  etiam  ex  hypothefi  perpendi- 
cularis ad  fuperficietn  duarum  linearum  a b 8C  a c,ex  prrmifia  liquer  quod  eft  propoftrum. 

Euclid. cx Zamb.  Theorema  »j.  Prcpcfitiatr. 

Si  bina:  rccftx  linee  feinuiccm  tangetes  ad  binas  rcdlas  lineas  (eiiv  , ( 
uicem  tangentes  fuerint  parallela:,  non  tamen  in  eodem  plano  exi' 
ften  tcs,parallcla  funt  quf  per  ipfas  plana. 

THEONr  Ztmb.Bmr.ifl.jujm,  rcfltlmte  [r[c  inuicem  Ungentes 
mCtp  yya d bina*  redas  lineas  fefc  inuicem  tangetes  A »,» /,/inf  parallele,  fcd 
iufaoJ/ap*  non  in  eodem  exiilentes  plano.Dxo  quod  + eduda  que  per  e fiJy&A »» 

•ftplana,non  concurrunt adinutcc.Excitelur, inquam  Xper  it undeami)ab 
Vi0  * l*Zno'in  ^ Huo*  P^l  ^ V /•  planum  p erpendicularis  fi  »,ej  « exten- 
daturin  planu per  * fignum.Ei  per  »jpfi quidc  » / parallelus  excitetuHper 
1 1 primi)»  ftipjiautc/{tipfa  * * LtquoniiCaad  td  quod  per  At ,» f, planu 
reda  eft,c T ad  omnes  igitur  ea, 1 tangetes  redas  lineas  (per  1 undecimi  dif- 
finitionem)cr  in  eodem  quod  per  A >,•  /plano  exidcntesjedos  efficiet  an 
gulos. Tangit  autem  ipfam  utracp  ipftru  * »,txiftehs  in  eo  quod  per  A § , 

/ f,planoyred  ut  igitur  eft  (per  4 undccimi)uterq-  ipform  quifub  fi*dy(* 

M,angu!orum.Et quoniam  par aUdus esi  fi  « ipft  $ l.ipfi igitur  fub  « fi  *yC»  ),anguli(per  >9  primi) duobtti 
redis  funt  aquale  s,frd  red  us  ejl  qiujub  i * tjeflus  igitur  e}}  quifub  t fi  *,igitur  ipfa  * f,ipfit*  ad  angu 
t os  red  os  e/l.  Id  propterei  etiam  fi  *,ipfi  fi  y ad  angulos  redus  eft. Quoniam  igitur  reda  Irnea  fi  » duabus 
redis  lineis  Cxyfi  y.fefeir  uicem  tangentibus  ad  angulos  reflosflettr,  igitur  (per  4 undecimi)  fi  *,  cr  adid 
quod  per  6 *J>  y}planum  ad  redos  angulos  eft. Eft  autem  cr  ei  quod  per  » /,»  * plano  reda:quod  uero  per 
* /,*  n planumM  eft  quod  per  A »,» /,  pfa  igitur  f*  ei  quod  per  A 1,1  /,  plano  reda  eft. Igitur  fi*  ad  utrCa; 

. eorum  qua  per  « CyyA 1 /,  planorum  reda  eft.  Plana  autem  ad  qua  eadem  reda  linea  reda  eft,  parallela 

funt(per  14  undeanu  )Paral!clum  igitur  eft  quod  per  a fi, Cy, planum  ,ad  id  quod  per  Atytf.Si  bina  igitur  rt 
da  linea  fefe  inuicem  tangent  ei, ad  binas  redas  lineas  fefe  inuicem  tangentes  fuerint  parallela , fednon  in 
. eodem  plano  parallela  f unt  qua  per  ipfas  planatquod  erat  oftendendum. 

E utltd.  ex  C amp.  Propofitio  1 6. 

I duas  fuperficies  xquidiftantes  una  fuperficies  fecet,co'i< 
munes  carum  fedlionesxquidiftantes  erunt. 

C A M P.  Conftatequidcex  tertia, quod  una  fuperficiequarcuqi  duas  fuperfi- 
cies xquidiftircs  fccare,comunes  earu  fc^tiones  erunt  dux  linex  recbr.Quxcfi 
ITnr  ambx  (Trx  in  fuperficie  fecJte, fi  ipff  non  fuerint  xquidiftantrs.ponantur  ad 
quodlibcr  unu  pumfiu  concurrere  enr  itaqj  ur  unus  atqj  ide  punflus  fit  in  utracp  illaru  duarii  le 
^lionu  communiu.Cumfp  una  illaru  comunium  feifiionu  fit  in  una  duarii  fuperficienun  feltaru 
fit  reliqua  in  altera  fcquitur  iuperficies  illas  qup  pofitxfunreflefquidiftares  concurrere,  hoc  au 
tem  impofsibiiceftXrunt  igitur  communes  eaiu  fe^fiones  xquidiftantes.quodeft  prepofitu» 

C A ai  p a N V S.  Ex  hac  & pnrmifla  potes  elicere  conelufioncm  unam  fimilem  trigefi- 
mp  primi.uidclkcf  illam  ipfam.  Si  fuerint  dux  fuperficies  uni  xquidiftantcs.ipfx  quoque  erunt 
adinuicem  xquidifiantes.  Pofitisenim  tribus  fupnficiebus.quarum  utraque  duarum  extre- 
marum xquidiftar  medix , dico  quod  necefle  efi  ipfas  extremas  pquidiftare  adinuicem.  Se* 
ccnrur  omnes  illp  tres  fuperficies  duabus  fupcrficicbus  fe  quoque  inuicem  fccanubus , eruntip 

ex  hac 
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ex  hac  \6 communes  fc&iones  duarum  extremarum  fuperficierum , xquidiftanfes  fic  tionibus 
medix. Qyarc ex  »o  primi  ipfxeriam  fciftiones  duarum  extremarum  luperficicrum,  erunt  xqui- 
diftantcs  adinuicem.  Iit  quia  iplx  coringunr  fe  in  communi  fe£lione  duarum  fuperficierum  tres 
potitas  fuperficics  fecanrium.ex  prxmitfa  cuidetiterconftatquod  diximus. 

EucUd.cxZamb.  Theorema  »4.  Propofitio  16. 

1*  Si  bina  plana  parallela  a plano  aliquo  diflcfta  fueriiitjCommunc* 
ipforum  fectiones  parallela:  funt. 

TH  E O N ex %mb.Bina>uiqud,pLuut parallela  * (,y  «5,4 plano  t f m 

• S fcccntur, communes  autc  ipforufeftioncSjfmtifrt.Dicoq,  paral- 
lelus cjl  i fipfi « '.Si  ante  no,proJuifx  ipfe  • * 6>ucl  ad  partes  [ftuel 
ad  % • concurrunt. Producantur  primum  adf  t partes,  c 7 concurrant  in 
n.Etquonid  •/»  cfl  in  plano  « fi ,cr  omnia  igitur  yu*  in  ipfa  * Iftgna  i» 
ipfo  k l funtpLtno(per  a undecimi)  Vnu  autc  eoruqu t in  * fu  reda  fi- 
neafignoruteil  ungitur*,  in  ipfo  eft*  fi  plano,  or  id  propt ere*  etiam 
*,ui  ipfoy eri  pUno.tgitur  * fi,y  c/!,planx,produftd  concurrunt.  No 
concurrant  auient  per  hypothefin^uoniam  parallela  fupponuntur.  Ip- 
ffi  • /,*»  ftrcft*lineaprodufl*  ad  partes  ft,  non  concurrunt.  Similiter 
quoqf  oAcndcmus,quod  tpfa  1 f, * (,  reftx  linet  neq;  ad  partes  1 m pro» 
duft*  concurrunt.  Q/jx  autem  tn  nulla  parte  concurruntiper  ultimam 
diffinitionem  pnmi)para  l rla  funttparaUelut  igitur  cft  • Opfi  * fM i bi  • 
na  igitur  plana  :cr  qutfequuntnr  reliquatquod  erat  ojlcndcndum.  Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  1 7. 

%7  ^r^J^WtJpcrficies  tres  lici  plurcs  gquidiftates  duas  re<ftas  lineas 
fcinuiccm  contingentes  ucl  a-quidiitantes  fccent,  illarum 
A^ftlincarum  portiones  proportionales  e fle  probantur. 

O- CA  M P.  IuteUiganruremmduxreflxlinefpenerr3resqualitercunqtcotigeric 
tres  fupcrfi cies  xquidiiUiitcs.auf  cria  plures  rrib.dico  irarp  duas  portiones  illaru  linearum  inter 
quaslibet  duas  fupcrficies  interceptas, proportionales  etTequibufcp  duab.inter  alias  duas  ex  il- 
lis fquidiftaimb.iiiperficieb.interceptis.Coiungantur  enim  dux  extremitates  illarli  duaru  linea 
ru.duila  inter  eas  linea  una  diagonaliter.eririp  hxc  diagonalis,  eu  urraqt  illaru  duaru  Unearii  pe 
netrantiu  fuperficies  propofitas.in  fuperficie  una  illas  xquiduiantes  fuperficies  potitas  fccanrc. 

„ Si  ergo  harum  fuperficierum  communes  fe&iones.qux  per  prxmiflam  erunt  xquidhtanres,  co 
gi ratione  protraxcris.ex  prima  parte  fecundx  fexti  confrabit  propofirum. 

EuchJ.cx  Zamb.  Theorema  ig.  Propofitio  17.  ’ 

■7  Si  bingrecftc  Iincc  a planis  parallelis  fecent, in  cafdcratiocs  fccabut. 

T H E O N cx  Z amb.  Bine,  inquam,  rcflelinee  • f,y  «*,i pianti  pa- 
ralie Iti  » d,«  *,»»  »,/i 'eccntur  in  ,f,*,pgna.  Dico  quod  tfl  ficui  * • rc 

di  linea  ad  i Ape  cftyfad  [A.Connc  flantur * y.fi  A,«  01,  cr  concurrat n 
Aippm.  plano  jn  / pgno,  connc  flatur  ip  t /,  f/.  Ei  quonii  bina  plana  pa- 
rallela uA,i.  r,i plano  i f, Afferantur, ipforum  communci  feflionci »/.  t 
Aj>araRele[unt(per  liundecimOldqtproptrreaquomdbmaplana  pa- 
rallela tt.nh, apiano*  t.fy.fecantur,  communci  ipforum  feflionci . y, 

"f/, parallele  funtlper  i«  nndcciml.)Et  quoniam  lateri  f Jl, trianguli « » «*, 
rcflalmcaparaUcluidufla  c3  ‘J,proportiona!iicrigitur  ficutatad  if, 
ficcH*[  ad  f/.Rurfui  quoniam  lateri  m y trianguli  “A  y,  reflaluea  pa- 
raUelui  di  ifla  eil  t fproporticnihtcr  igitur  ficui  *ladfA,fic  y /ad  / A, 
patuit  autem  ctficut  * falfAjic  madi  f,ct  peut  igitur(pcr  u quinti)*» 
edi/Sjicyfai/A.  Si  bine  igitur  rcfleUnceaplanu  paraUdu  fetemur. 

E uclid.cx Camp.  Propoptio  ,S. 

I in  fuperficie  afsignataorthogonalitcr  ftcteritlinca.om 
nis  fupcrficicsilincailla  quorfumlibctdu(Tfa,ad  cande 
afsignatam  fupcrficiem  erit  orthogonalitcr  crccra. 

C A M P A N V 5.  Sit  enim  linea  a b ere^la  perpendiculariter  fuper  afsignatam 
fupcrfiricm,&  .i  linea  a b producatur  fupei  ficiesquortum  hbuent  Quam  dico 
iuper  propofitam  fuperficicra  ctTc  perpendiculariter  crcftam.  Cum  enim  ipfafccet  fuperfi- 

cictn 
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nem  afsignatS.trir  earu  communis  feilio  linea  re<fu  ex  i huius,  firlj  b d. 

In  haccrgo  communi  feftione  lignato  puncto  quolibet  qui  fird,  extra- 
hatur ab  eo  in  fuperficie  qux  produfte  eft  a linea  a b, linea  quxdam  per- 
P'  ndicularis  ad  lineam  b d.qux  fit  d c.Eritip  ex  fecunda  parte  »8  primi, li 
nea  c d.cquidiftans  linex  a b.ideocp  ex  8 huius, linea  c d,cft  etiam  perpen 
dicularis  ad  fuperficiem  propofitam.  Qyia  ergo  hoc  modo  quxliberli- 
neaprotracla  orthogonalirer  a quolibet  puncto  linex  bd, ad  ipfam  li- 
neam b d in  ipfa  fuperficie  qux  producta  eft  a linea  a b,  eft  perpendicula 
iis  ad  propofitam  luperficiem.ex  diffinitione  fuperficiei  lupra  fuperfid- 
em  orthogonalirer  creftx.conftar  uerum  eflfc  quod  propoli  tum  eft. 

E tulid . ex  Zmb.  T heoremd  \c.  P ropofitio  »8. 

Si  reda  linea  plano  alicui  ad  angulos  fueritre» 
dos ,8c  omnia qupperiplamplanaadidcm  planu 
ad  angulos  redos  erunt. 

THEOUcxZamb.KcdaemmUneanf,fubiedoplanoadangu-  j 
lot  redotedo.  Dico  q,cr  omnia  que  per  * t plana,  adfubicduplanu 
ad  angulos  redos  funt.  Extendatur,  inquam,  per  a d, planum  Jh,fttcp 
(per , undecimi)commiimsfrdio  tpfius  A > lutcd  piant,  erfubtedt,  y i, 

(f  fumatur  'myi,  contingens  lignum  f,  ©■  ab  ipfo  t,  ( per  i»  undecimi) 
ipji  y I ad  angulos  redos  excitetur  m -V  plano  ipfa  fu.  K quoniam  < t 
adfubiedum  planum  reda  ed.cr  ad  omnes  iguur  ipfam  tangentes  re 
das  lineat  cr  infubiedo  plano  exidenses  reda  ed  ipfa  nS\per,  unde 
cimi  diffinitionem)  quare  cadyi  reda  eft.  Igitur  angulus  qui  fuba  d 
fjredus,  eft  autem  qui  fub  * ft,redus,  igitur  (per  at  primi)  • fi,  ipji  f. 
parallelus  eft. Ipfa  autem  * t,ad  fubiedum  planum  ad  angulos  rtdos  eft.O’  [•  igitur  adfubiedum  plani 
ad  angulos  redos  ed.Et  quenta  ( per  , diffinitione  undecim)  planum  ad  planu  redimeft  quando  que  co- 
munt fedioni  planorum  ad  angulos  redos  duderede  linee  m uno  planorum,  ad  reliquum  planum  ad  an 
gulosfuermt  redos,  ey  ipfiy  t fedioni  planorum  communi,in  uno  planorum  «f  < fciltcet  ad  angulos  redos 
ada  fr,odenfa  eft  fuppofito  plano  ad  angulos  redos  e fr,  igitur  planum  A i redum  eft  ad  [uppofttumpU 
num.Smiliteraam  odendetur  quod  omma  que  per  *t  plana,reda  funt  adfubiedum  planum.  Si  reda  igi 
tur  lutea  plsno  alicui  ad  angulos fuerit  redot.tr  omnia  que  per  ipfam  plana  ad  idem  planum  ad  ungula 
redos  erunt:  quod  oportuit  demonftraftc. 

Entltd- cx  Camp.  Propojitio  i 

si  duae  fuperficies  feinuicem  iecantes.fupra  unam  fuperficiem  ■, 
Jcredae  fuerint  orthogonalirer, communis  carum  fedio  ad 
eandem  fuperficiem  perpendicularis  erit. 

C A M P A N V J.  Sint  duf  fuperficie,  a b & c d feinuicem  fe- 
tante, erefla:  orthogonalirer  fuper  aftignatam  fuperficiem,  (it- 
que  communi,  earum  feflio  linea  refla  e f.  Hanc  dico  effe  per- 
pendiculare ad  aftignatam  fuperficitm.  Alioqui  a punflo  f qui 
eft  communi,  termmu,  feflionum  duarum  fuperficierum  fecS- 
tium  & terrne  fuperficiei  feftf,  producatur  una  linea  refla  qua 
fit  f g,in  fuperficie  a b , perprdicuiaris  ad  fuperficie  afsignaram, 
itemip  ab  eodein  punflo  ducatur  alia  perpendicularis  adean* 

• dem  fuperficiem  quxfita  fit  in  fuperficie  c d.Sf  ipfa  fitf  h,  crur- 
queduf  linea:  fg«i  f h, orthogonalirer  infiftcntes  fuperpunflii 
unum  ad  fuperficiem  afsignarafn.  Hocautc  impofsibile  eft  per 
ij  huius.  Tales  autem  lineas  poffe  protrahi  .i  punflo  f in  utra- 
que duarum  fuperficierum  a b & c d, cum  e f non  fuerit  perpen- 
diculari,  ad  afsignatam  fuperficiem, dubitare  non  conuenir.In- 

felligatur quidem  linea  f b comunis  feflio  fuperficieiabK  fu- 

af, ignari  ex  quarta  huius.Si  autrm  ad  nnmam.fitfg  perpedriibri^ a/fhvfh  d f 
.drd.De.ndeiipunflofprotrahei„  ruprrficieafrignartunam  in '”d f fh prrp<rd,.n,!ar« 

muaa,t&M. iUy-L. 

continebit 


LIBER.  VNDECIMVS.  j«i 

'continebit  angulum  refiumiperquarram  igitur  huius  erit  linea  fg  tperpetidicularis  ad  fuperfl- 
oemafsignaram.Eodcmquoqimodo  prorrafta  alia  linea  a puncto  f in  fiiperficieafsignara.qux 
ftr  perpendicularis  ad  lineam  td.  iequerur  ex  diffinitione  prxdifta  X ex  quarta  huius, lineam  fh 
eile perpendicularem  ad  fuperticiem  afsienatangquod  eft  unpofsibile  per  u liuius.  Quod  fi  con 
iiteare  lineam  c f eifc  perpendicularem  ad  lineam  f b.fed  non  ad  lineam  f d,  fequetur  modo  con- 
limili  duas  lineas  ef&fheflc  perpendiculares  ad  lupcrficiemaisignatam,  Quod  nihil  minus  eft 
impofsibile. 

Eacbd.  ex  Zamb.  Theorema  17.  Tropoptio  ip. 

,,  Si  bina  plana  fefe  inuicem  difpefcentia.plano  alicui  ad  angulos  re- 
flos  fuerint,  & ipforum  communis  feflio  ad  idem  planum  ad  anoti 
losrcflos  erit. 


T H E O N ex  Zamberto.  B ina  etenim  plana  i £,(  y,  fubietto  plano  ad  angulos 

fint  redos, communis  autem  ipforum  fodio  fu  (V.Dico  quodipfa  fi  «Ud fubiedi pls-  .jv 

numadanpuhseftredos.Konpt.  Bt  excitentur  (per  n undecimi)  ab  ip/od  pgnoin  y'  'V 
planoquidem  a£,ippxOired£lineai,adangalosredoiipfaAi,inpUnoautem£y,  1 * » 

ipfi yOiad angulos  reflo;  d / Et  ijaomam  planum  «ySad fubiePum planam  reflum  e/?, 

CT  communi  ipforumpdioniu  01, ad  angulos  redoi, a at  in  ipfoa  CpUno  excitatur  d 
i,igifur  d 1 ad  fubicdum  p lanii  refla  r/!.  Sundilrr  /am  dcmbflr.ibhmu.qucj  e?  <Af  ad 
fubicdum  planum  reda  cjl.  Ab  eodem  igitur  jlgno  d,  ad  fubicdum  planum  bir.t  reda 


tiaad  planum  aliquod  ad  angulos  fuerint  refios,  crcommumupforum  fedio  adulem 
planum  ad  angulos  reflo;  erit.  QuoSoflcnderc  oportebat. 

j Buclid.exCamp.  Propcfitio  >0.  . 

f I tres  anguli  fuperficialcs  folidum  angulum  contineant,  ii- 
! lorum  trium  angulorum  quique  duo  pariter  accepti  relid 
j quo  funt  maiores. 

CA  HPANVS.  Sint  tres  iinexa  b,a  c,n  d.pyramidab  ter  ere- 
Ifxfupr?.  fuperficicm  bcd.cotincnrcs  tres  fuperficiales  angulos, 
iex  quibus  folidus  pcrficiturangulus  in  pundio  a.Dico  quoslibet 
cuoscxiplisftipcrficialibus  angulis  folidum  anguiumin  pfnfio 
a conditu  entibus, pariter  acceptos, tertio  efTcinaiores.Si  enim  ili 
tres  anguli  fupcrficiales  fuerint  fibi  inuicem  xquales,  autfiduo 
tantum  xquates  exiltcnre  tertio  minore  utrolibet  duorum  equa, 
lium, condat  per  communem  (ciendam  uerum  efle  quod  dicitur. 

Quod  It  eoru  uuus  utroliber  duorum  reliquorum  maior  fuerit, 
fiue  illi  duo  ponanrurxqualcsfiucnon  xquales, adhuc  condalii 
lum  maiorem  X utrolibet  duorum  reliquorum  pariter  acceptos,  ' 
tertio  eife  maiores . Sed  X tilos  duos  minores  pariter  acceptos  hoc  tertio  qui  maior  utrolibet  po 
nitur.effe  maiores, fic  collige.  Efto  enim  trium  propolitorum  angulorum  fupn  ficiaiium  angu- 
lus ac  d, maior  urrolibetfeliquorum  duorum.  Ex  ipfo  ergo  abfcimjam  angulum  e a d aqualem 
angulo  b a d,  prorrafta  linea  a e . Et  fumam  ex  hac  liifta  a e,  lineam  a ex  linea  a b,  lineam  a f, 

quas  ponam  e(Te  xquales.  Et  protraham  lineam  i punrto  gqualitercunqi  contingat’ in  fuperfi- 
cic  duarum  linearum  ac  X a d.qiioufqifccera  cinpunflo  li.Xad  i%punfiok,&:ipfa(itli  a k-Et 
producam  lincasfhdffk.  Cum  (irigiturafxqualis  ag,pofitaak  communi,  erit  per  * pi  imi  fk 
xqualis  kg.  Et  quia  rxio  primi  dux  linexh  f&fkfunr  maiores  lir-ahk,crirperconccprionem 
hf  maior  Ii  g.Idcocp  peri;  primi cum  fitlineaafxqualis  Iinexag,entanguIusfaI,maiorangu. 

io  h a g.  Per  conceptionem  igitur  condat  duos  angulos  h a f.f  ak,  pariter  acceptos,  efle  maiore» 
angulo  Iiak.  Quod  erat  demondrandum. 

Buclid.cxZamb.  Theorema  11.  Propoptioao. 

> _ Si  folidus  angulus  fub  tribus  angulis  planis  comprchcdatur.qui- 
uisduo  reliquo  maiores  funtquomodocuncpfufcepti. 

T H E O N ex  Zamb.  S olidus  angulus  qui  ad  a,  fub  Iribus  pUnis,koecsl£ay,y*dl,J  « .«,com- 
frebendatur.  Dico  quod  tini  quomodotun  que  fufccpti, reliquo  funi  maiores.  Si  quidem  ippqmfub  t.  y, 

Hb 
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yr*A,A*  f, anguli funt itiuic cmaquiles,  muiijiflim  eH  quod  bini  reliquo,  quomodoiunque  fufcepti funt 
maiores.  Si  aut,  non  fit  maior  quifub  fi*y,  confhtuaturq;  (per  sj  primi)  ad  * j redam  Irneam,  er  «i  fi- 
gnum  in  ea  *,  .ngu/o  quifub  A*  fi, in  eo  quod  pcrfiay,  plano,  aquali  i angului  fi  * 1 , ponatur  $ (per  apri 
mi)ipfi*Aaqualu*i,crper./lgnumdutfofity linea, diffectt  ipfat m fi, 
my, redas  lineae  in /ignis  fi,>,conncdanturq;Afi,Ay.  Et  quoniam  A *ip fi 
m i cS  aqualis,  communis  autem  * fi,dua  igitur  A at, * fi  duabus  i a, a a funt 
aquales, & angului  quifub  A a t, angulo  quifub  fi  meji  oquaUstbcfis  igitur 
A fi  (per  4 prmu)bafi  fi  i ell  squalis.  Ei  quoniam  dua*fi,Ay,tpfi  fi  y funt 
maiores,  quarum  A fi  i pp  fi , osten faeji  aqualis, reliqua  igitur  A y.reliqua  • y 
maior  eft.  Et  quoniam  ipfa  A *ip fi,,  aqualis,  comnuuus  autem  *y,eyba- 
fis  A ybafiiy  maior  eil, angului  igitur  quifub  A,  y, angulo  quifub  layma, 
i or  eil.  O/lenfum  autem  eil, quod  ty  quifub  Au  (,  eil  aqualis  et  qrn  fub  fi* 

I.lpfugttur  quifub  A*  fi.Aay, eo  quifub  fi,  y funt  maiores.  Si  folidus  igi. 
lur  angulus  fub  tribus  angulis  planis  comprehendatur, duo  quomodocu, j affimpti  funt  maiores  reliquo, 
oao,  i crut  oftendcrulm.  1 r 

Euclld.  ex  Camp.  trope  filio 

Mnis  angulus  folidus  quatuor  rciftis  angulis  minorefle 
probatur. 

Campanv*.  Angulifolidi  quanrita»,  ex  angulorum  (a, 
pcrficialium  ipfum  fohdum  continentium  quantitate  determi- 
c C 1 "J,y-  Hacrrgo  iipropolitioncidctiam  proponuur.quoilibct 

luptrhcialn  angulo»  folidum  quemlibet  continente»  pariter  accepto";, quatuor 
rcths  angulis  ede  minores.  Sit  enim  triangula  pyramis  abed,  cuius  fupicmu» 
angului ; cum  pofsu  efle  quihbp;  fuorum  angulorum,  hic  tamen  fita.dcquo  di- 
co.quod  ire.  luperficiales  anguli  ipfum  a continente», funt  minores  qua  tuor  re 
<us.  Conitar  emi»  ex  jr  primi, nouem  angulos  trium  rriangulorum  hancnvra- 
midcm  circumflantium  (« ipfi  funt  a b c,a  c d a d b)  efle  xquales  fex  Iminilii  re- 
ni»,de  mbut  autem  angulis  balis  eius  quf  eft  triangulus  b ed.eonftai  quom  prr 

eadnn.quodipnfuniiequalrsduobusrec-hs.  Cum ig.mrfe, angui, tnumman 

Si0™™  hj,,c  pyram, demede  cums  fupremo  angulo  difpuiamusjcircui, 

dantium, qui  inquam  fex  anguli  cum  tribus  anguli,  bafis  rtUquosrrc.  angulos  lolido.  pvrand 
d,s  connnrnr,  finr  ex  pWa  ,,r  atfumpra  maiore,  tribu,  angui,,  bafis.  fequ.rur  mf^S. 
gulos  efle  maiores  duobus  re&stexnoutt»igirur  angulis  njuiu  ^ ** 

trunculorum  pyramidem  circundanrium  liis  fex  angulis  dem- 
pri«  erunt ex  communi  fcienria  reliqui  tres  (&ipfi  funt  qui  con- 
fticuunr  fohdum  angulum  a)  minores  4re£hs.  Siaurrm  an« 
gulus  a fupremus  in  afiumpra  pyramide  pluribus  anguli*  fuper- 
ncialibus  qH  im  rribus  conhncarur,quod  cnr  fecundum  mulum 
dinrm  angulorum  fu*  bafis,  cum  igitur  omnes  anguli  omnium 
triangulorum  ipfam  pyramidem  circundanrium  pariter  acce- 
pti finr  ex  jx  primi. ror  rectis  angulis  arquales  quanrua  eft  nume- 
rus angulorum  lux  bafis  dupluarus,  eo  quod  rotnecelTe  eft  efle 
rriangulos  pyramidem  circundanres  quot  fuerinr  anguli  fuar  ba- 
fis.cumqj  omnes  anguli  fuar  bafis  finr  ror  rellis angulis  arquales 
quantus  eft  numerus  angulorum  fuoru  duplicariis,  dempria  in- 
de 4 urin  jx  primi  demonftrarum  eft:  cumq?  igitur  omnes  angu- 
li rriangulorum  pyramidem  circundanrium.qiti  fuper  latera  ba- 
fisipfius  pyramidis  cofiftuift  pariter  accrphfinr  maiores  omni- 
bus angulis  bafis  parirer  acceptis, ur  euidenrer  confiat  ex  prftmf* 

Ia  toties  quot  angulos  bafis  liabuerir  repetita,  adhuc  necefiarid 
(equitur ex  communi  (cientia,  fuperticiales  angulos  fohdum  angulum  a continente» pari- 
ter acceptos  efle  minores  quatuor  refha , eo  inquam  minores  quo  omnes  anguli  trigonorum 

l II T!!  Tr lr‘:undanrll,,T,•<^u,  fuP"  bafis  flatur*  pyramidis  confiftunr.exccduut  omnes 

angulos  bafis  parirer  acceptos. 

Euclid.exZamb.  Theorema,,.  Propofiiioae 

Omnis  folidus  angulus,  fub  paucioribus.quam  quatuor  refti*  ■ 
angulis  planis  comprehenditur. 

THEONnt  Zamb.  Sit  folidus  angulus  qui  ad  *,eomprtben[mfub  planis  angulis  quifub  . fi 

d«j» 
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* * AOi»  quod  ipfifi  xy,Axy,A,  l,ungu  Ii,  quutuor  redis  funt  minoret.  *l Ifumutur  ,inquum,ut 

unuquuq;  ip furum  , y,x  fi,  x A,reduru  hneuru  fignu  utcunq;  ,/lntq ; fi,y,A,eotmeddiurqf  /y,yA,A/.zi 
quomj ‘olidus ungulus  ed qui .td.Sfub tnbus cn:m  pUrus  tneuliS  comprehenditur, 
hoc  ed,fub  i/s  qui /ub  y fi  x,x  fi  A,(y  y / u I (per  10  smdcdmfbhti  uteunq;  fumpti,rt  5 

liquo  jiut  ntuiorn.  Igitur  qui  [uby(x,xfi  A,  eo  qui  fubyfiAfunt  muiores.Etid 
propicrr  uqufubly  •»,.<  y -A, eo  qui  fubfyA  funt  muto  rei,  c r infuptr  qui  fub  y A 
*,*  A fi, e 0 qui  fub  y A (funi  muiores.  Igitur  fex  unguli  yfx,xCA,fyx,x  yA,y  A 
■*,u  A l,tr  ibus, hoc  ejl  eis  qui  fubyfiA,fiyA,yA  fi,  funt  muioret . Sed  tpji  tres  qui  / 

[ubyfiA,fiAy,6y  A, duobus  redis  funt  equulcs  figitur  qutfub  y fix,xC  A,(y  x,x  y / / 

A,y  A x,x  A fi, fex  unguli, duobus  redis  funt  muiores.  Et  quoniu  uniufeuiuff  ipfc  // 
runtx  fy,x  fi  A,xyA,triangulorum  tres  unguli  duobus  redis  funt, qtulrsC  per  n y 
primi,)  trium  igitur  iri  ungulorum  unguli  nouemquifuby/x,*  yfiJxy,xyA,A 
xy,yAx,xAfJfxJ*  A fex  redis  funt  uquules.  Qu  orum  qui  fub  x fi  y, fi  y x, x yA,y  A A,x  At,  A fi, t 
fex  unguit  duobus  redis  funt  muioresireliqm  igitur  qui[ubfi,y,y*A,Aufi,  tres  unguli,  eo 'prehendentes 
fohdu  ungulifijuutuor  ndilfunt  minores.  Omnis  igitur  [olidus  ungulus  fub  minus  quutuor  redis  ungulis 
plums  comprekendilur:quod erut  o/lendendum,  EuclidcxCump.  Propofitio  u. 

I tres  anguli  fupcrficiales  quoru  quiqj  duo  pariter  acccr 
pti  tertio  fint  maiores.cunflis  fibi inuice  jrquis  lineis  co 
tincantur.de  tribus  bafibus  angulos  illos  ab  ipforum  1 i/ 
nearuni  xqualium  terminis  fubtendentibus.triagulum 
fubftitui  uel  conditui  pofsibile  cd. 

CAMPAM  VI.  Sint tres  fupcrficiales  anguli  b a c.e d 

f, h  g k,ur  proponitur,ta!cs  uidclicer  ur  quiqj  duo  rorum 

lertio  fint  maiores,  fintqj  fex  iarera  cos  conncntia.  xqua* 
lia, que  funt  a b,a  c,d  c,d  f,gh,g  k,  & fubtedantur  cis  ires 
bales  que  fint  bc,cf,hk.  Ex  Ius  ergo  tribus  bafibus  trian 
gulum  aio  cofiirui  poffe.  Efto  cmm  angulus  a b I xqualis 
angulo  d,&  linea  a 1 lineae  de,  & pronabatur  I b.lc.critcp 
cx  4 primi, linea  Ib, xqualis  linexcf.  Ex  hypotliefiuero  k c c ‘ h ** 

conflat, rotale  angulum  a effe  maiore  angulo  g.rrant  enim  quitp  duo  ex  rribu9  angulis  ba  c.d  8C 

g,  terno  maiores. Igitur  ex  »4  primi  linea  1 c, linea  h k eft  maior.Cumip  fint  ex  *o  primi  dux  linep 

Jb  5C  b c m iores  linea  1 c.fequil  duas  lineas  I b 6C  b c efle  multo  fortius  maiorA  linea  h k.  Qiiia 
igitur  I b eftzquilif  c f.erunt  dux  lineae  b c & e f maiores  linea  h k.C6ftat  itacy  hoc  modo.quaf- 
que  duas  lineas  ex  tribus  lineis  bc, < f,hk, effe  longio-  I a d g 

res  tertia.  Igitur  ex  21  primi  conflat  uerum  efTe  quod  | >v 

dicitur.  Hoc  dunraxar  addito,  quod  fi  duo  anguli  b ac  |/  \ / \ / \ 

& d pariter  accepri  fint  xquales  duobus  rcftis , erunt  ^ c e f |,  k 

duflincx  la& a cexi4  primi  linea  una.quf  cum  firx- 
qualis  ex  hypothcfi  duabus  lineis  g h & g k qur  ex  20  pri- 
mi longiores  funt  linea  lik,  cum  ip  exeademlinearduvlb  / 

Sfbcfinr  longiores  linea  Ic.fequirur  ut  prius  bc  &.'ef  pa-  A 

riter  acceptas  effe  longiores  hk.  At  uero  fi  duo  prfdilti  an  j \ f ® 

guli  funt  maiores  duobus  reftis,  erunt  ex  n primi  dux  li-  / 

nescal  &ac(ideo<p  &duxgh&gk)  breuiorcs  duabus  Is  X y/^X 

qux  fuiy  1 b&bc- Quare  ut  prius^cfiC  e f pariter  acceptx  K f , 

funt  longiores  linea  hk.  c c n k 

EucliJ.cx  Zmb.  T^foremi  >0.  Vrcpofitio  2». 

, Sifiierint  tres  anguli  plani, quoru  bini  reliquo  (int  maiores  qmo* 

docucpaflumptijcoprehcdantauteipfosxqualcsrcifixlinex.cxco 
neflflibus  aequales  reflas  lineas  triangulu  conditui  cdpofsibilc. 

THEONn  Zumb.  Sinttres  unguli  pium  qui  fub  xfiy,Ai  * t H.qucrubinirchquopntmuio- 
m quomodocunq;fumpli,hoc  efl . * y.A.fjpfo  . tu.ipfiuutcm  qui  fub  Aif.dn,  ipfo  -fiy.ty  infuper 
quifuh  . / «,«  (y,  eo  qui  fub  Aif.fmtq-  xquules  x fi,  fi  y, A,,,  fi/  .,redt  line,,eonnedu;urq  *y,Af, 

. ..  Dido  quid  er  uquultbus  ipftsmy,A[,.  xjriunpuld  eondituae  eft  poftibilcjtoc  rft  quod  ipfuru  m xj, 
A /.«  xjnnt  quomodoeuq;  fumpl,  rchquu  fuit  nuiores.  Si  quidem  qui  fub  x fi  y, A,  /\«  I n, np.lt  imutem 
funt  uquiles,mumfeliu  quodej  ipju  x y,Aj,i  Uytqutlibus  udinuiee fidis, eft peftibile  ex  stquultbus  ipfit 

Hb  1 uy/lf. 
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• y>*  />•  »,(n'<njuE cojtrm.  Si  mi  tton.fiiu intquilcs . Con/Utiutur!];  (per,  , prmi)adipfem  I « redi 
linri  ,©■  <■<!  /rgit»  m ea  *, angulo  qui  fui  ■*  fi  yutqiulil,  angului  quifub  * t a,  ©■  ponatur  (per,  primi ) uni 
ipfjruu/,Sy,Ji,if,»t,e  n^quahl  I i.ccnncftansurq, « »,*  K EtqucntabmtufiSy,  iuaiiu 
funt  squalet, et  angnlai  qui  ad  fi  angulo  qui  j ub 
ndtcfl  s qualis, ba/is  igitur  * > ( per  4 primi) 
hafiu  a cfl  aqualis.  Et  quoniam  quifub  * fi  y, 

. « 4 Hyco  qui  fub  A //funt  maior  cs,xqualif  aute 
qui  fub»  4*  eit  qui  fub  * fi  y,ct*  4 *,qui  igitur 
fub  1 6 a c 0 quifub  A, t /maior  cif . E:  quoniam 
dux  h 4.4\duabus  A 1,1  /funt  aquales, & angu 
lus  quifub  * t a i rigui  0 quifub  A/  /viator  efl, 
tufis  igitur  * a (per  1 4 primi)  bafi  A /maior  ejl • Sed  ipft  * *,*  e,  ipfd  « a funt  maiores,  multomagis  igitur  $ 
«,«  Ajpft  A ffimt  maiores.  Aequalis  autem  e/i  h A,ipfi  x yapfx  igitur  «y,*  eliqua  A ffunt  maiores.  Si- 
militer tam  o)lcdemus,quod  er  ipfx  quide  * y,A  /,  ip/ii  * a funt  maiores, & * «,<<  ?,ip/k  « j- . Pofiibile  igi- 
turefl,ex  aqualibus  ipfis  *y,A{,»  M,tnangiiu  conjiciiquod  oflendendumerat. 

ALITER.  Smt  dafr  rr«  angili  piam  qui  fub  x fi  y,  A i / a,quoruduo  reliquo  fint  maiores  quo - 

tnodocuq;  afjumpu.  Coprrhendanc  aute  ipf os  aquales 
reda  linea  * y,A  t,i  J,»i,4 h.  Conedanturtf  ipft 
xy,Jtf,*n.  Dico  quod  rx  xqu  tlib.  ipfhxy,A/,»  *,trti 
gulu  colbrui  efl  pofitbile.hoc  cfl  rurfus  quod  dux  rrlt- 
quxfunt maiores quomodocuq;affumptx . Siquide rur 
tus  qut  ad  fi,t,  4,  figna  anguli  Juni  x quales,  erunt  quoq; 
ipfx  *y,A  />*  « x quales, c dux  reliqua  erunt  maiores: 

Si  aute  no. fint  inxqua  les  qui  ad  ipjafi,<,*  , figna  angu~ 
li,fitq ; maior  angulus  qui  ad  C3uirQ%  ipforu  tyinnaior 

igitur  cfl  (per  x+primi)  cxyreda  linea.  utra<i  ipfaru  «4  />»  *,cr  manififluqubdxy  cuir.  utraqfipfsru 
A />»  "jchqua  nator  cfl.  Dico  quod  cr  4/,»  ", reliqua  * y funt  maiores.  Cdjhtuatwr(per  n prini  i)  ad  * $ 
reda  linea  ad  fignuq • in  ea  fi,  a quifub  *4  n angulo  xquus  quifub  « fi  \,ponaturq;  (per  x pruni)  mu  ipfit- 
ru  x fi,  fi  y ■/#,«/,•  *>e  "txqi:a!is  fi  Axonedaturep  x \,a  y.Et  quonid  dux  a C„fi  Ayduabut » fi, 4 u,funt  xquA 
les  altera  alteri, fT  aquos  angulos  cqprehedut.bafis  igitur  x x (per  4 primi ) bafi  m*c fl  xquabs.Mt  ouowi 
qui  adtyfiyfigna  anguineo  qui  fub  te  fi  y funt  maiores, quorum  quifub  « 4 *,co  qui  fub  *fi  * cfl  aqualis,  reli 
qiu»  igitur  qui  ad  1 atrguluiyCo  qui  fub  fi  y maior  cfl, er  quomi  dux  * t',fi  y, duabus  A 1,1  /,funt  aquales  at 
tera  alteri, cr  angulus  quifub  A t / , angulo  quifub  a fi  y maior  cfl,  bafis  igitur  A /(per  >4  primi)  bafi  a y • 
maior  cfl.  O jlcfm  aut  ejl  quod  aqualis  rft  * * ipfi  a a.  Ipfx  igitur  A/,*  *,ipfis  x a,  a yjunt  n jieres . Sed 
ipfx  a a,  a y,ipfa  x y,funt  maiores, multomagis  igitur  A /cr  * »,tpft  «*  y funt  maiores,  ipfaru  igitur  xy,A 
fr  ",redaru  linearis  dux  reliqua  funt  maiores, quoinodocuq;  ajfumptx.  Pofiibile  igitur  efl,  ex  xquahbut 
ipfis  « y,A  /,7  rt, triangula  coficnquod  oportuit  ofiedere.  £ uchd.ex  C tmp.  Jrcpofitio  11. 

Ribus  angulis  fuperficiilibuspropofitis, quorum  quicp 
duo  pariter  accepti  tertio  funt  maiores  omnes,&  tres  fi. 
mul  quatuorreiflis  angulis  minores.ex  tribus  illis  a qua 
hbusqualcfcunq?  fint, (olidum  angulum  confittuere. 

Campanvs.  Sinrpropofiri rrrs  anguli fuprrficia  t b e 

Icsqnifunra.b.c.  dc  tribus  illis  xqualib.  uolumus  unu 
folidu  angulu  corti  tuere.  Oportet  ign  huius,  ut  qq? 

duo  eoi  u pariter  ajcepri  tertio  fint  maiores.  Si  ex  : % hu 
ius  ut  oes  pariter  accepti  quatitor  re^is  angulis  fint  mi- 
nores Ex  ipfis  itaq;  fint  hfcpofira. Latera  ucrd  eos  cori- 
neria  cudta adinuice  fint  pqualia.eisip  fubrcdaid  tres  ba 
(c*,St  ipfir  fint  d c,e  f,  & f d,  critcp  ex  premifia  ppfsibile, 
de  tribus  lineis  his  bafib.xqualib.triagulu  cofhtui. Sit  1-  d c f d > 

git  ex  eis  fecudu  dotfirinS  xi  primi, triagulus  d ef.coftiturus.cui  ficurdocuitf  quarn,  circuknba 
rur  circulus  d ef  fupra  cerru  g.St  protrahatur  gd.g e, gf.Quic  cu  fint  adinuieexqualet  ex  diffini 
none  circuli, breraqt  tres  propofiros  angulos  ambiena  xqualia  ex  hypothefi.  necefie  eft  ur  ear3 
quf  liber  quolibet  illoru  larerii  fit  minor.fquale  aut  aut  maiore  c(fc  eft  impofsibile.Si  enim*lme^ 
exies  deerro  g circuferenS  circuli  d ef  effer  xqualis  alicui  lareru  a d.  a e.b  e,b  ficf.cd.fequcretur 
propter  ca  quf  ppfira  funt, annuere  8 primi, tres  angulos  a,b,c,propofiros,cfle aquales  mbus  arx 
gulisdgetegf,fg<iCu9iiurresfiarxqualcsquamoi;rc^UsanguUs(Q(facil^ patet cx  iiprimi, 

prouaAa 
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protra&a  pauHfpertmalincaru  exeundum  i centro  ad  circu ferendi  in  corinuu  8Cdire£lu,efTVnt 
etii  tres  anguli  a.b. c.xqualcs  etiJ  quaruor  rc^fcs  Quod  eft  cofra  pofira.Quod  fi  effer  maior  fu- 
. Fcrpofiritmbusrrianguhsquoriiluntanguli  a, b,c, tribus  triangulis  diuidctibmrriigulumd* 
funo  quocp  iUi  cu  quo  comiimcarin  ba(T,  ita  qd  bales  fuperpo 
nantur  bal  bus  a quales  uideiicer  xqualibus,&:  anguli  a b c ca- 
dam ad  parte  punfti  gtfcqucrerur  ex  ai  primi  tres  angulos  a,b, 
c,riTe  maiores  tribus  qui  lunr  d g e.e  f g,f  g d.Elfent  itaq?  maio 
res  quaruor  re.fiis.Qyod  eft  amplius  cotrariumpofiris  Relin  . 
quitur  iraqj  unuquodqj  ex  fex  lateribus  tres  propofitos  angu-  ® 
los  ambientibus, maius  effc  linea  egi  ediente  a ccnrro  g,ad  cir- 
cumferentis d c f.ideotp  etia  potentius.  Sit  igitur  porcrius  in  li 
nea  gh.qux  fit  fecundu  12  huius  orrhogonahrererefta  fuperfuperficiem  anguli  uel  circuli  d ef, 
demittnmirqj  rres  liy porhenufx  h d,h  e,h  f.quas  dico  cotmere  angulos  tres  fuperficiales  xqua  - 
les  tribus  ^poliris, coidrurte*  angutu  folidfi  in  puncto  h.  Cu  enim  quadratu  linexa  d fi rar quale 
duobus  quadraris  duarum  Imearu  d g & g Ii  ex  hyporhefi,  at  quadratu  linep  d h fit  arquale eifd* 
ex  penulnnu  primi. ncccife  eft  linea  a d efle  pqualc  Iinex  d h.Eodemqj  modo  8C  ItneJ  a e.  lineare 
h.  Igirur  ex  s primi  cura  bafes  etia  finr  aquales, erit  angulus  a xqualis  angulo  d Ii  e.  Sinuli  quoqr 
modo  erit  angulus  b xqualis  angulo  e h f,&  angulus  c xqualis  angulo  f h d . Quare  coftat  fafti» 
effe  quod  facere  difpofuimus.  Mucltd.rxZamb.  Theorema  j.  Propofitio 

« Ex  tribus  angulis  planis  quorii  duo  qmodocuq?  fumptifincreli. 
quo  maiores, folidfi  angulum  coficerc.oportetucro  ipfos  tres,  qua' 
tuorredis  cfle  minores.  t . i 

THEON rxZjrat.  Smtiititrn 
anguli  plani  qui  fub  * fi  > , 1 fafi  h,  quo 
ru  duo  quomodccuruj;  affmpti  reliquo 
fint  nui  ores,  mfuperq;  ipji  tres  quatucr 
redis  minores,  oportet  Um  ex  squalibus 
eis  qui  fub  *fiy,4i  /,*  6*,fokdu  coftttu 
ere angulu.Affuniatur  squales  x fi,  fi  y,<A 
•//,*  /,/  Hfoncflanturq;  ay,<fifa  *.  Igi 
tur  ( per  xi  undecimi)  ex  squalibus  ipfis 

m /,«  H,trugulu  cofici rrf  pcfiibile.  C oftruatur.fitq ; x m r.fic  utxys- 

qtu  fit  ipfi  x /m,C7  J i ipfi n*ej  ipfi  \ r.CircitfcribtUir  aut  C per  s quar- 
ti)ipji  A ju  p triangulo , circulus  x m rfumaturij;  ( per  1 tertij)  ipfitu  centric , 
quod  qutde  ent  aut  mira  triagulu  x » r,aut  m uno  lateru  ipfius , aut  extrj , 
fit  prius  intra  trtangulu,fit cfc  f,concftanturq ; x D ico  quod*  fi,  ip 

fa  \ f maior  eft.  Siaute  non, aut  x fi  ipfi*  j eft  squalis, aut  ea  minor.  Sit  pri 
mu  squalis.  Er  cuonid  x fi  ipfi  x jeft  squahs.fed  m fi  ipfi  fi  y eft  squalis, i?t 
tur  a / ipfi  fi  y e/t  squalis.  Ipfa  auie  x j ipfi  / M (per  1 j diffinitionem  primi. ) 

Dus  ti  * fiyfi  y, duabus  *j,f»,funt  squales  altera  a!ten,&bafis*  fi.baji  \ 
t». [upponitur  squalis,  angulus  igitur  qui  fub  * fi  y ( per  8 primi)  angulo  qui 
fubxfM  eft  squalis.  Id  propter  ea  etia  cr  qui  fub  A * /,ri  qui  fub/*jy  eft  s - 
quahs.&prsterea  quijub  * i *jpfiquifub  * / x.  ]pfi  igitur  qutfub  ■»£>,«*'  /,*  * *>anguli,ipfis  tribus  qui 
jub  »/  m squales.  Sed  tres  qui  fub  *Jm  m /*,»-  f x, qualuor  redis  [unt  squales, cr  tres  igitur 

qui  fub  * fi  y,J  • fa  1 »,auatucr  reflisfunt  squales.  Supponuntur  & quatuorreflis  minores.  Qjiod  eft 
knpofiibile. Igitur  * fi  ipji  * / squalis  no  eft.  Dico  etia  quod  nec  minor  eft  x fi.ipfa  *f.  Si  enim  pofiibilc  r- 
Jlo,pon4tur(L(pcr  1 primi)  ipfi  af  squalis  / -,ipfi  autefiy  squalis  f*, cone  flatur  fi  n.  Er  quoniam  squA 
liicfix  fi  ipfi  fi  y aqualis  e fi  cr  jc  ipfi  fuiquarecT  reliqua»  x,  reliqus  x m eflsqualii  .Parallelus  igitur 
eft  ( per  1 fexti)  *h  ipfi  * » »CT  aquiangulu  t(l fi  ipfi*  * f,qucadniodum  igitur  j*  ad  ipfam  Kpjii  eft  i» 
ai » *t  uicsfltm  igitur  (per  ia  quinti)  ficut  x / ad  / tfic  \f*ad«it.  Maior  autem  eftxf  ipfa  $ *,  maior  igitur 
eft  cr  x M.ipfa  * *.  Sed  ipfa  x ppofita  eft  ipfi  *y  squalis . c T " > igitur  ,ipfci  • * maior  eft.  Quoniam  igi- 
tur bins  reds  lines  a fi,  fi  y yduabu<  e fjit,junt  squales. c bafis " fi  bafi  * « mdior  eft, angulus  igirur  qui 
f ub  * fi  y, angulo  qutfub*  f*  maior  eft  (peras  primi.)  Similiter  ia  m efiendrm.-,qucd  cqutfub  <fit  fieo 
qui  fub  m * J maior  eft  & qui  fub  *fi*eoquifub’f*.  Ipfi  igitur  tres  anguli  quijub  * fi  y,Aifa$  n3trtbus 
qui  fub  a /,v.  / vi  A frnt  maior  es. Sed  qui  fub  « fi  y,A  tfa  i nMtuor  retiis  fupponumur  mmorcs.tml 
to  igitur  magis  qui  fub  x/^n  / v/  > ,quatuor  retiis  funt  minores.  Sed  ej  equalcs.Qiiod  e/i  bnpoftibile. 
Jioo  igitur  a fi  minor  eft  quam  x /.'  Oftenfum  autem  eft, quod  nc$  Aqualis,  maior  igitur  eft  quam  x /. 

H b 1 Confiunt* 
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CoB  i tuatur  iam  a figno / ipfius  a t*  r circuli  plano  ad  angi  los  refles  f?  ( per  m undecim i)Et  cjuo  mam 
eft  quadrati!  quod  cx  a fi, eo  ci  od  cx  A (,ci  aquu  e flo  quod  ex  f pjomflaturq;  p a*  *.E t quonii  tfrc 

dia  eft  cr  ad  ipfius  apv  circuli  plani.  & jduniquiq;  igitur  ipfarixf^u  {,»  f,(pcr  ecunfionc  fceida  dif* 
finitionis  undecimi ) reda  eft  ip[a  f /.E  t quonii  aqualis  cfl  xfipfi  / njcmunis  aut  et  ad  angulos  re  flos  ejl 
i f, bafis  igitur  f * (|>  4 primi)  bafip  bcft  aqualis . Ia  idproptcrca  cr?',  utriq;  1 pfaru  ptypsft  aqualif. 
1 pfa  iguur  tres  'Jibi  inuic  e funt  aquales.  Ei  quoniam  quo  maius  eft  quod  ex  a fi  eo  quod  ex  a {,(i 

fuppemtur  aquu  qdax  \ p,quod  ex*  fi  igitur  aquu  cfl  cis  qua  ex  */,f  /.Eif  aut  qua  ex  x /,/f , aquutn  eft 
<p  47  primi)  qued  ex  x gftflut  enim  cB  qui  fubxf  p.Quod  igitur  ex*  fi  aquu  eft  ei  qd ' ex  e x.  Ar  qualis  1- 
gitur  cB  * fi,ipfifX.Scd  ipfi quide  * fi  aqualis  cB  unaquaq-  ipfari fi y,A  v /,*  f/  *,i gfiautc p f, aqualis 
eft  utraq;  ipfari  /M,pr  Vnaquaq ; igitur  ipfari  * fi/  y,A  t,t /,*  t/  *,unicuiq;  ipfaru  p x,f  •>,  aqualis 
efl.Et  cu  duaxpfM , duabus  * fi, fi  y, [urn  aquales XT  bafis  a m bafi  * yfupponitur  aqualis, angulus  igitur  q 
fub*pj»(pt  primi)  ei  qfub  ae  fi  y tft  a qualis, id  propterea  crqjubvp  *,ei  qui  fub  A if  ejl  aquahs,  cr  qui 
fub  a f r,ci  qut  fub  * / *.Ex  trd  us  igitur  angulis  planis  quifubxpptt*p  r,x  p >,qui  funt  aquales  tribus  da* 
tis  fctliceteis  qutfub*Cy,Ai  />  I i.folrdus  angulus  cbftruitur  qut  ad  f,cbprcbcjusjub  a p /a,/*  j r,cf  \p 
vangulis.quod  Jiccrc  oportebat.  Sedumefto  tetri  circuli  m uno  lateri 
trianguli,  fi iq;  in  m ',eftoej;  f.Comteflaturq;  a/  Dico  rurfus  quod  maior  ejl 
ac  fi, qua  x f.  Siautcno  aut*ficfl  aqudis  ipfi  x{,aut  ea  minor.  Sit  primi 
aquatu.  Dua  ia  * fi,  fi  y,boc  eft  A 1,1  / , duabus  t*  boc  cB  ipfi  m a funt 

aquales.  Sed  ipfa  quidem  MWpfi  A fjuf ponitur  aqualis  cfi  ipfa  igitur  A 
V {.,'pfi  A ffunt  aquales. Quod  cfl  impofiibile . Igiiur  m Cjpfi x/,  aqualis 
no  eft.  S:mihler  ia  ofl  ede  mus, quod  neqi  minor,  tgnur  1 pfa  * fi,  maior  eft  q 
x /.  E;  fi fi  militer  quo  maius  ejl  quod  ex  a:  fi  eo  qd  ex  x [,  et  aquu  ej  ad  an 
gulos  reflas  ad  circiJi  plani  cSftitutmus  ficui  qucdex/f.cbftitucturprcblcmd.  Sediacfto  centri  cir 

culi  extra  trianguli  x ft  r3fitq;  {.Coneflantura;  x {,m  {,rf.Dico  quod  cr  fic  maior  eft*Cqu'm  x /.S<  aute 
non, aut  aqualis  eB  aut  miner.  Suprius  aqualis.  Dua  igitur  a fi^y, duabus  m jyfxjunt  aquales  altera  aU 
teri*?  bajis « > bafiM  x eft  aqualis  angulus  igitur  quijubaC 
y(pcrt  primi  > angulo  qui  fub  vj*  ejl  aqualis.  I lq;  propte- 
rca  etiam  qui  fub  ■ V mjiqui  fub  xf*eft  j qualis.  Totus  igitur 
qui  fub  t*  J>,  duobus  qi  i fub  «fiy,»iH,  cB  aqualis . Sed  qui 
fub  ac  fi  y,  Ad  «,1  pfo  qui  jub  A 1 / funt  maiores.  Et  qui  fub/*  f* 
igitur.eo  qui  fub  A t f maior  cB . Er  quoniam  dua  / >>«/»<&*' 
bus  m /,/  -,funt  aquales, & bajis  A /,  bafiM  ' eft  aqualif,  angu 
lis  igitur  qui  fub  /‘J*  (per  8 primi)  ei  qui  fub  Aijcft  aqualis, 
patuit  aure  quod  cr  maior  .Quod  eB  abfurdu.  Igitur  *Cip~  * ->  1/1  t"  * 

"■  fixjnoneft  aqualis.  Itidcq;  eft  edemus  quod  neqi  minor.  Igitur  ipfam  fi,  maior  eft  quam  xf.Et  fi  ctidman 
gulo*  rcftotin  circuli  plano  rurfus  eojhtuamusipfam  / j ,cr  ipfi  aqualem  ponamus  eam  quapoteft  id  quo 
naiuseft  quod  cx*  fi  eo  quod  ex  \j,(dfhtuctur  problema.  Dico  infuper 

quod  .*lno  eft  minor  quam  a/.  S enim  pofiibile,cfio,  ponatur q;  (per  ipri - 
W)  ipfi  quteie  a fi  aqualis  fc  Ipfi  aute  fi  y aqualis  j*.  Connctiaturq;*  w .Et 
quonii  aqualis  .t  fi  ipfi  C y. aqualis  eft  fic  ipfi  f*, quare  ct  reliqua  < xscliqu £ 
a*  t, eft  aqualis.  Parallelus  igitur  e)}  ( per  a jexti)  a ^ 1 pfi* cr  aquungu- 
lum  eft  trianguli  x / M ipfi  triangulo  nfr.  Eft  igitur  ( per  6 fextt ) ficut  x (ad 
a Myfic  f a ad  n e,c T m fi  m (per  16  quinti)  ficut  x/ad  / *,pc  \ /<  ad ' *■ . Mi 
ior  aurem  cB  x f,quj  m fi  e,  maior  igitur  cBcjx  (*  qu\m  «•  Sed  x m,  ipjt  * 

y eft  aqualis, igitur  c7  * y,qudm  / « maior  eB(pen+  quinti.)  Quonii  igi- 
tur dua  * fi,  fi  y duabus  aquales  altera  alteri, cr  bafis  * y ha  fi  t n 

maior  eft , angulus  igitur  qui  fub*  f y (per  iy  primi)  angulo  qui  fub  #/  « ms 
ior  cft.Smuliter  tam  cr  fiipf  m jp  aqualem  utriq;  ipfai  um  / #,f  * ,ajfumamus  c T conne  flamus  ipfamtpl 
offendemus  quod  cr  qui  fub  •!  * angulus  eo  qui  * / \ maior  eft.  Cujhtuaturiam  (per  ij  primt)ad  ipjam  x/ 
refla  Uncam  jdjignumq,  incavet  quidem  qui  fub*  fi  y angulo  aquus  angulus  qui  fub  xfejei  autem  qui  fub 
*fi*  aqualif  qui  Jub  xj  7, ponatur  q;  (per  1 pi  imTutrcq.  ipjarum  c f,Jv,ipfi  '{aqualis,  & conne  flantur 
t e,e  7,97.  Et  quonii  bina*  fi,  fi  y,  binis  • (,(  e,  funt  aquales,  c r angulus  qut  Jub*  fi  y angulo  qui  fub* /# 
eB  aqualis. ba/i s igitur  xy  (per  4 primi) hoc eBx^  baji e c cfl  aqualis.  Id q;  propterea  etiam  xr,  ipfi  * v 
eB  aqualif,  Ef  euentam  dua  * m,*"  duabus  * *,<•»  funt  aquales  cr  ai  gulu*  qui  Jub  m**  angulo  qui  fub  a a 
r maior  eft,  bafis  igitur  m'  (per  xt  primi)  bafi  a 7 maior  f Sed  ipja  quidem  r r,  ipfi  A fi  fi  aqualis,  gr 
ipfa  igitur  A f quam  a 7 motor  cfl . Quoniam  igttur  dua  A »,» f,  duabus  9 {^r,  funt  aquales,  cr  bafis  A / 
bq/i  9 7 maior  cfl,  angulus  igitur  quiJubAi  j (per  xrpiimi)  angulo  qui fub  *{i  maior  tft.  Aequalis  autem 


. j liber  vndecimv  j. 

*"  TMfui  '/ r- «f  f «T““ Igitur quifub  d r /,ci!  <]«(„(> 

* ty,*i*jtiaiorc]t  Sei ©■  ramor.  Qjjodcftiapofiibile.  Quomo- 
ia  uu te  ii  qtt  ciexff,  squum  fumatur  ci  quo  quod  exxCmaiue  eH 
co  quod  ex  A fjic  oftendcmut.Exporutur  x fer  x /rr<J*  lutes Jit- 
que  mutor  x tjcfcnbaturqjuper  tpfa  ftmicirculut  *y  Aer  i»  femi 
tircuio  xyC*  anne  flatur  tpfU  /,  in«  tpfa  x > .comie 

tttturq;  y f.  QneniS  igitur  in  femicireuloxyd  angulm  efl  qui  fui 
« j ArrS jm  igitur  eft  qui  fui  x / j.  ( per  j.  frrfi/.)  Quodrgiu.rexx 
Mper  47  primtUqttum  cjl  ct<  qttt  ex*y,y  f, quare  id  quod  ex  « /, 
nti«nrs!  eo  qttodex  * y, eo  quod  ex  y d.xqualts  tutent  e/l  .«  y ip/ix 
(tquoi  igitur  cx«e,  mutui  e fi  co  quod  ex  X/, eo  quod  ex  yC.  St  ipfi 
‘ffltt  > heqttukmSfaffumumtti , qtwdcxx  / m.utu  eflquamii 
quodex  xf,coq:iodex/:quod Jx:c/ e propoftterumut. 

Euclid.  ex  Cjmp.  Propofhio  14, 

31 1 fupcrficicbus  aequidillantibus  folr 
^Jiduin  contineatur,  eius  oppofitae  ( u * 

^8  perficies  fibi inuicem aequales  funt  8c 
Mggl.i-qnidiltancium  laterum.  A * < 

CAMPANVS.  Qtticqiqd  dicant  alq.fohduni  fquidiftanribus  fuperfiriebus  contentu, fupcrfi 
ciebus  paribus  neceflVeftcontmen,  qurlicutelfe  non  poliunt  pauciores  fex,  ita  polium  etfem. 
omni  numero  pari  fenarium  excedere.  Coftat  enim  columnam 
hexagona, polle  octo  fuperfiriebus  qtip  binx  &i  binxoppofirp 
fibi  inuicc  *quidiftanr;eorincri.  Sicquoqj  octagoni!  io,&  deca 
gonl ad  i/Varum  fimilirudinem.in  infinitum.  Sed  horum 
omnifl  Ibiidoru  rquidiftantibus  fuperficiebus  cctenrorii.qux 
infiniraeflcpromincio,  folu  illud  dicitur  parallclogrammii.cu 
ius  omnes  fuperfiries  ipfum  ambieres  parallelogramx  funt,  SC 
iftud  fex  fuperfiriebus  duntaxatnecefleeftambiri  Detaliitaq; 
quod  fex  tanta  fupfrfieieb.ambirur.dico  debere  intelligi  quod 
haec  14  proponir.Sit  igitur  tale  folidu, corpus  ab,  cuius  omni- 
no fuperfiries  fac  ut  folido  habim  mente  compreheda»,  patebirq;  tibi  unamqu % earu  quatuor 
tx  reliquis  fecare  eius  quatuor  latera, cu  fint  communesfefttones  ipfius  fecatis  & quatuor  fetfa 
rum.  Sint  autem  illx  quatuor  fe£hr  binar  & binx  fecundum  quod  adinuicc  opponuntur,  xqui- 
diftanres  cx  hyporliefi,  fequirur  ex  io  bis  aflumpta,  ut  quatuor  latera  Imius  fuperficiei  felaris  SC 
quatuor  feftarii  fint  adinuicc  bma&  binaxquidiftanria.  Coftatiraqi  fccundu.Ar  uerocx  *4pri 
mi  manifdhim  eft,  omina  larera  oppofira  iftaru  fex  fuperfirierii  eilr  xqualia.erunr  igitur  bina  Iz 
tera  angulu  planu  continentia  cuiuflcp  earii.xqualia  binis  lateribus  angulii  planu  in  fuperficie  IT 
bi  oppofita  continennb.  anguli  quoqj  ab  illis  binis  lateribus  conrenri.fquales  per  io  huius.  Jm» 
tur  ex  conuerfapenulrirae  communis  frientur  in  primo  libro  pofitf,  necefle  eft  qualtpduaslu- 
perficies  in  folido  a b oppofiras.eflefibi  muicem  xquales.Quod  eft  propofirum. 

EucliJ.  cx  Z amb.  Thcorntu  xi.  P ropofitio  14. 

4.  Si  folidumfub  parallelis  planis  comprehcndatur,qua:cxoppofi 
to  ipfius  plana,xqualia  Si  parallclogramma  funt. 

THEON  exZumb.  Solidum, inqium,y  J I *,fubpurullcli!  pU- 
nis  *?,*/,*  M/,  /f,* » ycomprcbcmlstur. Dico  quod  q 11  sex  oppo- 
fito ipjm phtu , rqualu  & pxrMogrdmmafunt.  Quoniam  enim 
bwa  pLxna  pdraUcla,  hoc  rft  / *,  y tt  4 plano  « y fecantur,  communes 
ipforum  fefliones parallelr  funt (prr  1 6 undecimi.) parallclmigUur 
€&*ftpfi y «J.R urfius  quoniam  planu  * y difrefeit  plana  bina  paral- 
lela A {,*  «,  communes  ipforum  fefliones  paraQeU  funt  (per  eandem ) 
parallelus  igitur  efl  * /}ipfi  f).  Patuit  autem  quod  cr  * A ipfi  4 y efh 
paraUcLu.parallelogrammum  igitur  eft  */,  ipfi  A y.Simibtcr  tam  0- 
flendemus  quod  cr  unum  quod ipforum  J {,/*,*  A,A  A*  *. paralie - 
logrammu  efl.Conne  flantur  «t  /.Et  quoma  parallelus  efl  * Cjpfi 

A >,  CT  C *>ipfiy  fjbiruiam  a A/  *>fefc  inuicc  tangetes,bims  refla  li- 
neis A 7,}f,fefeinuiccm  tangentibus  paraHeUfuntson  tamen  in  « C 
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fclldu  al  i • yJfolidu.IxtlJalur  mm  ad  ex  utraq;  parte, p onaturq; 
ipfi <]i lidc  1 / squalet  quouiiq;,/  u,t> r.ipfiaiit  «i  squalet,  c **,*  a,c5- 
pleanturq;  ipfa  a «,«  ?,  * *,<•  e,paralltlogramma  c r ipfa  a «.«  fv*  *■.  A 
«i  r,  foluia.  E( quonia  i pft  a «,« *,* i, reda Ime s multe  funt squales, 
squahajuocpjunt  ipfa  a t,«  /parallelogrdma  fibijnmcc(per  > ff*  „ 

*n)  cr  ipfi  quoq; « /,« /S,«  'miceCpe r eidc^unt  squtlia.it  fimi 

liter  ipfa  > doi  *,*f.fibtbtuicr(pcr  14  undcc,mi) funt  squalta,cx  cp 
pefito  enim,  Idffi  propterea  etia  /J>/*  qu.de I >,  ,'a,  f epartEi  legJms  « 
admulce  funt  squaha  (per  > facti). ipf*  quoq- 1 «,<  1,1  r,fibt  mute  (per 
eandcjfunt  aqualia,  Et  in fuper  ipfa  al  I,,.  «,rr(per  ,+uncteciml)Junt 
squalia(ex  eppofito  cmm.)Teu  iguur  plana  ipjorB  a f ..,/oWo  1 

rum,  iribus  reliquorit  planis  funt  xqualia(ufq;  propterea  et  ipfsrii  s al, 

Jt  p,  u r,folidoru .)  Sed  tria,  tribus  qus  ex  oppofito  (per  14  undecimi) 
fiintsqualu.lpfcigiturtriafolidax  *,n (,* s.muice funt squtl‘a(per  * 

S undecimi  diffinitione)  id  propterea  ena  tnafolida  * «M  p,m  r,  «nuc- 
ei funt  aqualia. Quatuplcx  igitur eft  A / btfis,ipfiu<«[bafil,  totuplcx  f, 
cSc»  e f oh  dii  ipfmi  a " fohdi,  er  um  id  propterea  quoluplex  eft  e f 
bafiidpftui  {/  bajis,totuplex  efte r'-  f olidum  tpfius  i ufehdi.eyfi  s~ 
qualis  cAxfbaJis  ipfi  e I bdfiysquum  eft  CT  a t foltdum  ipfiru  fetido,  , r 

ej  fi  excedit  A,  fbafis  ipfam  r / 1 safin,  excedit  quoq,  ipfum  a v / olidum 

ipfum  • « foltdi,CT  fi  deficit  dejicit  (per  i cr  14  quinti.)  Qjtaluoriam  exiftetibus  magnitudinibus,  binit 
tptidem  bafibus  * fi  f/, duobus  autem  [olidis  * «,v  l.aftumuntur  sque  mu!tiplicia,ipfiui  quide  s fbafis  rt  s 
, [otidi, ipfa  a fbafis  CT  A r f olidum,!  pflus  aut  / /bafttcr  / rfohdi,tpfa  r jbajis  C7  ipfum  cvfobduOilert 
fumffi  eA,tp  fi  a [bafis  excedit  bafia  » /, excedit  quoq;  xofohdim.ipjum  r u [olidum,  <7  fi  squale, squale, 
tr  fi  deficit,  deficit  (.per  diffinitionem  e quinti.)  In  eadem  autem  magnituiinct  effe  dicuntur , er  reliqua. 
Si  igitur  ficu  t • fbafit  ad//  bafin.fic  eti  .*  e [olidum  ad  I vfoltdmtquoi  erat  ostendendum- 
iuclid.exCvnp.  fropofitto  16. 

(H  Vpcr  datu  pumftu  date  linex,  angulo  folido  propofito  f qua 
Hiem  anguli!  folidum  collicuere. 

C A M p.  Solidum  angulus  propofirus  fit  a , 
qui  cotinearur  rribu.  lineis  a b,a  c.ad,  tres  fuperfieiales 
angulos  ipfum  folidum  perficientes  continentibus,  cui 
fuper  punctum  clincxefpropofirxquxad  libitum  pro 
ponentis  iaivar  aut  in  fublimiconfurgar,itib«nurxqua 
lem  angulum  (olidum  conftirucrc.  Qu.ilifcuwp  fit  litus 
lineret,  a puncto  gubtcunqjuoluerisfignato,  produci 
t o lineam  g e,  eruntip  (cx  a huius)  dux  linex  c f & g e,  in  ^ 
lupcrficie  una.In  hac  itaep  fupcrficie  fuper  punitum  e da 
rum  m afsignara  linea  fecundum  confilium  x\  primi  co« 

ftiiue  angulum  aequalem  angulo  b a c.fle  ipfe  fu  f c g,dehinc  ex  linea  a d abfeinde  lineam  a li  ficut 
uolucris.fif  a punito  Ii  producito  perpendicularem  h k ad  fuperficiem  in  qua  funt  dux  line»  a b 
d.  a c.Qiiod  qua  «ter  faciendum  fu, u huius  docuit.  Nec  fit  iguur  tibi  cura  de  punito  k.  Nihil  e- 
rum  refert  utrum  perpendicularis  It  k occurrat  fupcrfkiei  in  qua  funt  dux  linex  a b&  ac,  inter 
apfas  lineas, aut  extra  aut  in  earum  altera, ducito  tamen  lineam  a k.  Pofirocp  punito  1 m linea  a b 
iibicuncp  uolueris,  protrahe  lineas  k 1 1 h.flf  pone  angulum  f c m in  fupcrficie  linearum  t f & c 

g,jrqualem  angulo  b a k,&  lineam  e m xqualem  linex  a k,8£  ex  linea  e f,  fume  lineam  e p xqual? 
linex  a l,5t  a punito  m educ  lineam  m n perpendicularem  ad  fuperficiem  in  qua  funr  dux  line* 
«•  f SJ  e g,S  pone  eam  xqualem  h k,&  protrahe  lineas  en.n  p,  & p m.  Dico  igirur  tres  lineas  e f,  e 
g,e  n, continere  angulum  (olidum  in  punfto  c, xqualem  angulo  a propofito  Cum  finr  enim  ex 
li  ypothcfi  duo  larera  a k & k h,  trianguli  a k h.xqualia  duobus  lateribus  em&mii  trianguli  e m 
r»  ,&  anguli  qui  funr  ad  k & ad  m rciu  ex  diffinitione  linex  pcrpcndicularirrr  ereltr  fupra  fuper 
itdcm.crunt  ex  4 primi  dux  linep  a h & e n xquales.per  eandem  quotp  erunt  dux  linex  k 1 & m 
p, xqualcs:ideo(p  etiam  per  eandem  h 1 & n p f quales.cu  fint  h k & k i xquales  ni  n &'  m p.&'  an^ 
guli  h k 1 N m n p rcftt  per  8 igitur  primi.enr  angulus  n e p xqualis  angulo  h a I.  Simili  quoque 
mt> do  probabis,  angulum  g e n c ffe  xqualem  angulo  c a d.Conftar  iraqj  nos  effecifie  quod  uola 
sn  us  Huic  fi  ftudiofus  infiireris.quotcunq;  lateribus, a folidus  angulus  propofitus  contineatur, 
quod  a re  peritur  fine  offendiculo  perficere  poteris. 

Eiuhd.exZdmb.  Problcm  4.  Propcfitio  xa. 

Ad  datam  rectam  lineam,  ad  fignumqj  in  ca,  dato  folido  angulo 
aequum  folidum  angulum  conftituere, 

THEON 
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T H S O N exZamb.Sit  qudcm  date  redalinea  a fi,  dd- 
tumq;  in  et  /i gm  fit  a, datui  angulus  foldit;  fit  qui  ad  »1,  com 
prehenfiu  [ubiAy,iA/,/A  y, angui i»  p lunis.  Oportet  iam  ad 
ipftm  * fi  reda  hteaxT  ni  fignu  i « H «,f  t qniadA  f olido  an 
gulo  aquu  [ olidum  angulu  condituere.  Sumitur  in  ipfa  A fico 
tingit  fignum  ftexciteturifiiper  14  undecimi)  ab  ipfo/.ad  id 
quod  per  <A,A  y,planu  perpidicuLtrii  /»,  er  ouurra:  plano 
in  a, cone. itatur cp  A «,c5ihtuatur<p  (per  s j primi)ad  tpfam  u 
C,  csitdjignuin  ea  a,  e 1 quifub  1 <t\y  angulo  aqualis  angulus 
quifub  fi  ux  ,ei  autem  quifubiAa,  aqualis  quifub  fi  « a, ponatur  $ (per  1 primifipji  Jt  a aquali  a a,  eon- 
fiitualurqupcr  1»  tmdecimi)ab  ipfo  ajigno.etquodper  fi*  A plano  ad  angtdoi  redos  « *, ponatur frpcr  a 
primi)»  ! ‘pfi ' ! aquali, conedaturip  / a Dico  quod  angulu  faltdut  qui  ad  *,eomprehenfusJub  fuxjm 
/,/  « \,angulut  aequut  e fi  ei  qui  ad  ai  f olido  angulo.tomprehenfo  fubiAy,tA  /,/Ay  .angui» . Aufirantur 
en:m  aquales  a e,  A e.cdnedanlur^  K,a  fi, fit,,  ..Etqucrui /j  reda  eftadfiibiedlm  pLtr.:,a-(per  1 dif- 
finitioni undcimulad  omnes  igitur  tangentes  ea  redae  Irneae  er  infubiedo  exiftittsplano.redot  efficiet 

Jnoulnc  11  e fi  ut  rii  initier  utrr  n.  infremit  ,1111'  Cult  ? J t-*  »a.,L>n  - ■ d 


angulos.  Ardue  ed  igitur  uterq;  ipforu  quifub  i*  A,  [e  ijnguloru,cr  ia  id  propt erea  uterq:  ipforu  ia*, 
quo  tuam  bina  n *,*  fijuabus  a A,  A ifunt  aquales  altera  aitcri,  c aqualet 


t a fi.angubrumreduc  cd.Et  quoniam  i — 

comprehendunt  angutosjrafis  igitur  a fi(per  a primi)  bafi  » . eft  aqualis.  E/i  auliejaS  ipfi  • / aquali, et 
redos  comprehendunt  angulol.aquahtagituretl  <y  fit, ipfi  /».  R urfus  quonia  du***,a  t,  duabus  A a,, 
f, fiunt  aquales, cr  redos  angulos  c umprebendunt.bafis  igitur  * t(pcr  4 prhm)ipfiA/cd  aqualis,  tjl  aut 
er  * fi.ipji  A < aqualis  Mna  igitur  1 *,a fi, duabus  Md ,, fiunt  aqualet,  cr  bafisdtjpfif  icd  aquali.  An- 
gulis  igitur  qutfubCa  t(pcr  1 primi)angulo  quifubiA/edaquale.lam  id  propterea  c r quifub  fiaAei 
quifub /a yefi  aqualis. QjionianiJi afiumamus aquales ae A, A i,comcdamus'fy ipfias a A,P  xta  r,/y,quo. 


niam  lotue  quifubCaa.ioliquifiub  iA>cftaqualis,quorumquifubt*a,eiquifubiAafupponiiuraqm 
Ikfcliquut  Iguur  quifub  a a \jrcliquo  quifub  a A >r/i  aquali. Et  quoniam  bma  a **  x, duabus  . A,  Ay, 
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funt  aqualet,  cr  redos  comprehendunt  angulos, bafit  igitur  ax(pcr*  primt)bafi  • y efi  aqualis.  Es lauti 
O-  a t,ipfi  a faqiulisbinaumxa,a(,nnis  y /.funt  aquales,  & angulos  redos  comprebenduntibaji 
igitur  1 1 (per  4 pnmi)bafi  / yeflaquakt.pt  quonia  bina  I *,*  x,duabu<  [ A,A  y,funt  aquales.tr  bafis/x 
bafi  fy  eti  aqualts,cr  angulis  igitur  quifub  I*  A (pcrSprimiyingulo  quifub  /A  > eflaquahs.Efiauti  v 
qui  fubfiax,  ei  quifub  1 A , aqualis,  ai  datam  igitur  redam  lineam  * (,  ad  datum  % in  ea  fignum  *,  dato 
angulo  foldo  qui  ad  A aqualis  angulus  foltdus  coflitutue  ediquod  erat  agendS.  Euri.  cxCap.  Prcp.,7. 
K/WWjj  Vpcrafsignata  lincam.dato  folido  arquidiftantiu  fuperficic ,, 
| rum , fimilc  folidu  conftitucrc. 

C A M p.  Sir  afs ignara  linea  a b,  d c,  cuius  4 ^ 

fitu  utru  in  plano  iajc.It  ucl  i urium  txurgar,  nil  cur*» 
lur,  fitey  alcignaru  paralldogrammu  lolidfi,  corpus  c 
d,cui  fuper  lincaa  b.mliemur  (imile folida  fabricar*. 

Sint  igitur  rr*s  lincf  continctcs  fupcficulca  angulos, 

*xquib.coponilur  iolidus  angulus  c,infcriptacbt*ris 
ct.cf.cg.At  fccfidu  pr5Lc*pra  prxmiliarfupcrpunitu 
a linrx  a b cbliituatur  angulus  iolidus  a qualis  c.  que 
contineant  rr*s  lineca  b,  a h,a  Ic,  & auxilio  io  ftxti  (it 
proportio  c t.ad  a b,8i  c f ad  a h,&'  g c.ad  a k, propor- 
tio una. Dehinc  a tnb.pudiis  b.li.k, protrahitur  fex  li 

near  h Ifquidiftstes  linef  a b.Si  h ni  xquid^ans  line»  a k,  iteru  b lrquidiftas  lineeah.  «ib  n *- 

quidi lians  line*  a k.rurfus  quoqi  k n fquidiMs  a b.i/km  xquidilHs  a h.amplius  aut  prprrah* 
rur.m  p xquidiftas  h 1.K  p I jquidiftli  h m.protrahaiur  quoqp  St  linea  p n.Eruin  completu  foli- 
dumparallclogrirnmu  a p.quod  dico  eiicInnilefolidocd.Hocautem  cxdiffinitioncfimiliuiu» 
petncicrum  & dilfimtidne  fimilium  corporum  fi  earum  memineris.facile  concludes. 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  f.  Peopofitio  17. 

Lxdata  rc<ftalinca,daro  iolido  parallclepipcdo  llmile  8/  (imilitcr 
pofitum  folidum  parallclcpipcdum  deferibere. 

T H I O N ex  Zai.  Efto  quidedata  reda  Unca * fi, datu  aut  e folidu  paraBelepipedu  edo  y A.  Oportet 
um  ex  data  reda  linea  * C,  1 pfi  y A foldo  parallclepipcdo  datofimilc  fimilterq;  pofitum  folidu  para’  ele 
pipedum  defcribere.Cc  diluatur  enim  (per  16  undecim, )ad  ipfam  • f, redam  Irneam,  adfignumb  ia  ca  «, 

eiqi “rdyfol, do  aguloaqu4liquifubC*IA*n,..p,eomprehendi!ur,utaqualii  fit  quifub  fi  */ei  qui 

lub.y/,qm  uerojub  f u.  e,  quifub  ,y  . jnfuper  quifub  . . t.e,  quifub  . > f.  Piato  fient  ,yady.,ficfi» 
AdnnJxutautemaytdt/Jkuaadul.ci-ex aqual igitunper »r quinti) ficut eyady  J. .fitfiuad  u P. 
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Compluturcji  ipfum  / fi  pdraUelogrmmum , cr  ipfum  * a [oli - 
dum.E:  quoniam  ejl  ficut  t y di  y *Jk  fi*  ni*  *,cr  que  circum 
equos  dngulos  qui  fubiy*,fi*  *,laterd  funt  proporttondlid,  igi- 
tur pdraUelogrammu  * i ipfi « fi pardUelogrdmmo  eft  fimilc(pcr 
diffinitionem  fexti.)\dch  proptered  fjnfi paraHelogrammum  ip 
fi  * / pardUelogrimo  esi  fimtleia’  in  fuper  ipfum  /•  ipfi  fi  fi.Trid 
igitur  pdrdUelogrammd  ipfius  y A f olidi , tribus  ptraUelcgramis 
ipfius  * a foLdifunt  fimilid.  Sed  tru , tribus  que  ex  oppofito  *- 
qudlid  cr  fimhd  funt. Totum  igitur  y A fohdum,toti  * a [olido  fi - 
mile  rfl.  A'  data  igitur  re  (Id  Unca  * t.dato  fehdo  peraUelepipedo 
y A fimtlt  cr  fimihter  poficum  defcriptum  f/l  * a squod  ficifie  oportuit. 

Eudid.cxCamp.  VropofitiotS. 

I fuperficies  aliqua  folidu  parallelogrammu  fupcr  duas 
quaslibet  oppofitas  fuperficies  eius  terminales  &fuper 
earum  duas  diametros  fecet,  eadem  fuperficiem  corpus 
illud  per  xqualia  fecare  necefle  eft. 

c A M P A M VI.  Sit  corpus  a b folidum  parallelogrammum, 
de  quo  fir  politum  quod  fuperficies  a b c d fecer  ipfum  fuper  dia* 
merros  duarum  fuperficicrum  oppofi  rarum  ipfum  tcrmmanriu, 
qux  fint  a d & c b.  Dico  quod  ipfa  diuidir  illud  folidum  propo- 
fuum, per  rqualia.Conftat  enim  quod  ipfa  diuidit  illud  folidum 
in  duo  ferratilia,  quorum  fuperficies  quadnlareras  binas  &bi» 
nas  adinuicem  relatas,  fecundum  quod  ipfa:  funt  oppofira  late- 
ra folidi  propoli ri.manifrftum  eft  ex  *4  huius  elfe  xqualcs,  cum 
folidum  de  quo  loquimur,  pofiruin  fit  efle  parallelogrammum. 

Eadem  quoqi  & 4>  primi  condar, trilateras  fuperficies  di&orutn 
ferratilium  efle  xquales.Igirur  a diffinitione  folidorum  xqualiu, 
liquet  quod  propofitum  eft. 

E uclidxx  Zmb.  T heorenu  a*.  Propofitio  il. 

»«  Si  folidu  parallclepipedu  plano  fccetur  per 
diagonios  coru  quae  cx  oppofito  planorum, 
ipfum  folidu  fecabiturab  ipfo  plano  bifariam. 

T H E O N ex Zif». Solidum  enim parallelepipedum  * fi}pLno yAtf, 
fecetur  per  dugoniuS  eorum  que  ex  oppofito  p Unor  a y{,A  i.Dico  quod 
ipfum  * fi  folidum  db  ipfo  y A * /plano  btfirum  fecdbitur.  Q «orni  enim 


\ 

1 

\, 
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(per  r4  prtmi)  y * /triangulum  equii  e)}  tridngulo  y t>  [,&  trungulum  * 

A * ipfi  Ai  fiyefi  autem  y*  parallelogrammum  ipfiC i equile,  exbppofi- 
to  enim, ipfum  dutem  * f ipfi  y f » cr  (per  1 1 undecimt)pnfma  igitur  eom - 
prebenfum  fub  duobus  trungulis  y*f,*A  »,cr  tribus  paraBelogrammis , 
hoc  ejl  •it*y,y  »*  equum  eBprifmati  comprehenfofub  duobus  triahgu - 
lu  y /C,A  * /, cr  tribus  piraUclogrimmis.boc  efl  y fi,  fi  e,y  *.  Sub  equilibus  enim 
planis  cr  multitudine  c T magmtudme  comprehcnduntur(pcr  diffinitionem  un- 
decimi.)Qujre  totum  * C folidum  btjirum  fcinditur  db  tpfo  y At  t fpUnoiquod 
erat  ostendendum. 

ZAMBERTVS.  Diigoniiu, linea  refla  ejl  que  in  figuris  angularibus  A 
uno  angulo  mfurguuy  fefe  in  alium  extendit  angulum.  V.'  ui  hic  figura  patet . 

E uclid.  ex  Cimp.  P opofitio  19. 

J V neta  folida  f quidiftan  tiu  fuperficieru  f que  alta  a«p  in  cade 
Jbafi  fuper  unam  lineam  conftituta.probantureilcarqualia. 

■ CAMPANV*.  Verum  eft  quod  folida  xquidiftanrium  laterum  arq  11  ealri, 
fiue  inter  fuperficies  xquidiftantes  fuper  unam  $C  eandem  balin  eonfntuta,  funt  adinuicem 
rqualia,  ITcut  de fuperficiebus  xquidiftanrium  laterum  fuperun.im  bafin,  & interline.:*  x* 
quidjftantesconftituri8,intj  primi  demonftratum  ett.  Sed  ralium folidorum  quxdam di- 
cuntur conftitui  fuptr  lineam  unam , & funt  illa,  quorum  fuprcmanjm  tuperficierum  duo  op* 
•ofira  latera  funt  fecundum  rc^litudincmprotrafta.  Unca  uua,  dwdc  talibus  h*c  »9  proponit 

demon- 
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demon  Arandum,  ipfa  omnia  crtcfqualiaadinuiccm.Sunt  autem 
eorum  alia  qux  non  dicunrur  conditura  fuper  lineam  unam, & 
funt  illa  quorum  fupremarum  lupcrficierum  duo  latera  oppofita 
quxeunq?  fumantur  fecundum  rectitudinem  prorrafta, non  funt 
I mea  una,  & de  talibus  fequens  dcmonrtrandum  proponet,  ipfa 
quoqj  omnia  efleadinuiceni  f qualia. Sint  iraqt  duo  folida  paralie 
logramma xque alta fiue inter fuperficics  fquidiftatcs  ab  &a  c, 
conditura  fuprrunam  bafTn  qux  fit  a d. quorum  fupremx  fuperfi 
cies  funr  e b & bc,  fintiy  harum  fupremarum  fuperficierum  duo 
latera  oppofita, cum  fecundum  rectitudinem  prorrahanrur.linea 
una,&'  ipfa  funt  c f & b c.  Dico  iraqj  quod  folida  a b & a c,  funr  t- 
qualia. I Ioc  aurem  (IT figura  eius  fetidum  quod  oportet, aftu  uel 

cogitatione  tabricaueri*,8£  quemadmodum  in  j s primi  procederis,  idem  facifs  hiede  ferratili» 
bus  quod  ibi  de  triangulis)  facile  concludere  poteris, occurrunt^  tibi  hic  tardem  djucrfi rates  in 
folidis.queibi  in  fuperficiebus  occurrifie  nouifti. 

Eudid.cx  Zamb.  Theorema  14.  Propofltio  19.  , 0 

Super  cadc  bafi  Sc  fub  eadem  altitudine  foli. 
daparallelcpipeda  cofiftcntia,  quoru  ftantes  fu 
per  eifdc  funt  recflis  lineis, inuice  funt  aequalia. 

T H E O N cx  ZJmb.  Sint  fuf cr  ctic  hfi « C,foltJa  pcrullclcpipciU  , 
t*,y  r, fub  eadem  altitudine f quorum  flantes, hoc  *,*  m *,y  Ay », 

f/,CT  fi  *,fuper  eifdcm  pnt  redii  lineis  ipfi  /'«f  * pUno.  Dico  quod  fch- 
dum  y Mytquu  e(l  ippy  *f olido. Quoniam  enim  parallelogrammum  r/i  u 
truty  ip forum  yt,y  «, squalis  cft  'per  j 4 primi)  y Cutrtqi  ipf urum  *?  /,  1 *. 

Oyarc  o*  A tjpji  1 * rit  squalts.Communis  aupratwr  1 reliqua  igitur  d 
1, reliqua  d nefi  squalis.Quare  ci  ipfum  quidem  y t tridngulum  ipp i * 

C triangulo  eR  squale,cr  /■  "paraUelogrammu  ipP  drparallelcgrammo, 

CT 1 d propterea  triangulum ’•»  *»  / , triangulo  n\>cfl  squale.  Eft  autem  cr 
ipfum  quidem  y /paraUclogrammum,ipp  fi  m paraUclogrammo  squun 1, 

CT  y ",  ipp  fi  r,cx  oppopto  nanq;.  igitur  cr  prifma  comprehenfum  fub  duo  •*  • 

bus  quidem  triangulis y ry  tribus cj;  paraHelogramnus  * /,  A *ty 

squum  esi  prifmati  comprehenfo  fub  duobus  quidem  triangulis  n xrtffi  w,or  tribus  parallclogrammit, 
hoc  eft  fi  1tfi  y. Commune  apponatur  fohdum,cuw  baftt  quidem pt  parallelo grummum  * fi,ex  oppo- 

pto  autem  « • d v. Totum  igitur  y m f olidum  par  aUelepipedum,  toti  y r folida  paralUlepipedo  eft  squale. 
Super  eadem  igitur  bap  exiRentia  folida  paraUelepipeda  o*  fub  eadem  altitudine , quorum  ftantes  fuper 
etfdem  funt  redis  Unetsfunt  inuicem  squslu.Qt^od  oportutt  ojlendere • 

EucUd.cx  Camp.  Vropofitio  jo. 

V mfta  folida  arquidiftan 
tium  fuperficieru  sequi 
alta , c]uc  in  cade  bafi,  no 
autem  fuper  unam  linea 
fuerint  conftituta  .probantur  cfle 
aequalia. 

CampaNVS.  Sint  nunc  duo  folida  parallelo 
grammaxque  alta  liue  infer  fuperficics  pquidiftait 
tes.fintqj  fuper  unam  & eandem  bafin.fed  non  fu* 
per  lineam  unam  conltituta.  Dico  iterum  ea effe 
xqualia.Edo  enim  duo  folida  parallelogramraaa 
b et  a c f que  alta  fiue  in  rer  fuperficics  cquidiftfrcs, 
conditura  fuper  unam  bafTn  qux  fit  a d.fed  non  fu 
per  unam  Irneam, fintijj  eoru  fupremx  fuperficics 
e b & f c.duarom  oppofita  latera  fecundum  r^fli- 
tudinem  prorraifta.no  erunt  linea  una.  Cumip  ip- 
fa cx  hypothef?  fint  in  una  fuperficieeo  quod  foii- 
da  propofua  funt  inter  fugerficies  xquidiftanres, 
decede  di  ut  duo  latera  unius  carum  promufia 
• 1*01  . fecundum 
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fecundum  re&trudine,fecenr  duo  alterius  earum  protrafta  fecundum  re&itudinem:  Protrahart 
tur  iratp duo oppofita  latera fuperficiei  e b,qux  fint eg SC  h b,&  duo  oppofita  fuperficiei f c,  qup 
fint k f k c 1,& fecent quaruor  pumfta  m,n,p,q,erir<p  fupei  ficics mnpq, p quidiftjtium laterum, 
xqualis  unicniqr  triu  fuperiicierum, quarum  una  eft  bafis  propofiris  fohdis  comums , & ipla  clt 
a d.& dux reliquxfuntfupremxfupcrftcies  eorundem  (olidorum, & ipfxfunreb  &cf.  Dullis 
iraq;  lineis  a quaruor  pun<fti*  m,  n,  p,  q,ad  quaruor  angulos  bafis  a d fibi  inuiccm  diretfa  liabi 
mdincmrelaros.qux  fit  n a, mr,pf,qd,perfe£him  erit  folidum  parallelogrimum  a q m eadem 
baft  cum  urrocp  duorum  priorum,&xquc  altum, &fuper lineam  unam  cum  utroque  ipforum. 
Per  prxmilfam  igitur  umin  liber  duorum  folidorum  propofi  rorum  qux  funt  a b Si  a c,eft  xqua- 
le  (olido  a q.per  conceptionem  ergo  eft  folidum  a b, xquale  lbltdo  a c.quare  coftar  propofi  tum. 

C A M P A N V S.  Potes  quocp  conuerfas  huius  prxmifTx  probare  fi  liber, dqcendo  ad  impof 
fibile.  Pones  enim  quxlibet  duo  (olida  pararalletogramma  ede  f qualia  61  coftiruta  fuper  eadem 
bafin  xquidi(tanria,&  demonft rabis  ea  efTe  xque  alta.  Eruntcp  hxc  6C  prxmifTa  tux  demonftra* 
tionis  mediu.  Impofsibile  aut  ad  quod  duces, erit  parte  fuo  toti  effe  xquale.  Quod  euidenter  pa 
tebir,fl  de  illo  folido  (quod  alnus  effe  mentitur  aduerfarius,cum  rame  imbo  potita  fint  xqualia 
& fuper  eandem  bafin  conftiruta)  unum  folidum  parallelogrammum  f que  altum  demifsioriab 
fcidens.  Hoc  aurem  abfeiffum  xquale  effe  demifsiori  conumce*  ex  hac  6C  prxmifTa,  idcoip  8C  to 
fi  illi  a quo  ipfum  abfcideris  ex  communi  fcientia. 

E uclid.exZamb.  Theorema*  Tropo  fit  io  %• 

, Sup  cade  bafi  exiftetia  folida  parallelepipeda  8C  fub  eade  altitudi 
ne,quoru  ftatfs  no  funt  fuper  eifdc  reftis  lineis,  inuicc  funt  gqualia. 

T H E O N ex  Zamb . Sint  fuper  eadem  bafi  « fi  folida  paraUelepepida  y t*,y  rjuh  eadem  altitudi - 
ne,quorum  flantes « {,«  *,a  m,*  *,y  A,y  »,fi  *,fi  h, non  fint  fuper eifdem  redis  lineis . Dico  quod  folidum 
y m,  equum  e fi  ipfi  y • folido.  E xtendantur,  inquam , ipfe 

uifuper  et  ipj e /,/  A, concunrantq ; adinuicem  in  t,f,*,f,figms,  _ ^ 

coneftanturq;  * «,y  f.  Aequu  iam  eft  (per  19  undecimi) 

ipfum  y u folidum, cuius  bafis  c(l*y£  ^parallelogrammum,  ex 
oppofito  uer6  /A  df*,ip(i  y e folido , cuius  quidem  bafis  *yfi\> 
parallelogrammum, ex  oppofito  autem  / w p t, fuper  eade  enim 
bafi funt ocyfi  Kquoru  flantes  m />»/,* A,y  /,  A?,ftt 
per  eifdem  funt  redis  lineis  Sed  folidum  y e, cuius  bafis 

qiudem  e fi  * y,fi  x parallelogrammum, ex  oppofito  autem  $ « p 
x, equum  cslipfiy  r folido, cuius  bafis  quidem  *yfi \}paratlclo- 
grammum,ex  oppofito  autem  * 1 u * fuper  eadem  enim  funt  ba- 
fi*yfl  *,cr  ipforum  flantes  * *,*  j,y  *,*  >,<  r,\  fj  p fuper 

eifdem  funt  redis  lineis  */,**.  Quare  c Tyt*  folidum , equum 
ejl ipfi  y r folido.  Super  aqualibus  igitur  bafibus  ex iH entia  foli- 
da  c r parallelepipeda  c 7 fub  eadem  altitudine , quoru  flantes  no 
funt  fuper  eifdem  redis  lineis, funt  inuicem  aqualia:  quod  erat  ofiendendum  • 

E uclid.  ex  Camp.  Tropofitio  ji. 

Olida  £C|dift5tiu  fupficieru  in  bafib.  arquis  c5ftituta,fi  fi ie 
rint  equi  alta.Iinegq?  coru  angulares  fupra  bafet  orthogo 
inalitcr  fteccrint,  erunt  xqualia.  { __ 

* CAMPANVS.Ethocquoqjuer3eft^d  \ 
omnia  folida  parallalelograma  in  xquis  bafibus  arq»  inter  \ 
fuperficicsxquidiftanres.fiuexqu^alralconftirura  funt  ad  = 

inuicem  xqualia, fTcutdefuperficiebus  xquidiftanrium  la- 
terum fuper  xquales  bafes  8C  inter  lineas  xquidiftates  con 
Alturis  in  s6  primi  probarum  eft.  Ar  talium  folidorum.alia 
quorum  angulares  linex  fuper  luas  bafes  orrhogonalirer 
eriguntur,  de  quibus  hxc  ;i  proponit,  demonftrandum 
ea  e(Te  xqualia.  Alia  uero  funt  quorum  angulares  linexfu 
perluas  bafes  non  funtorthogonalirer  ereibe,  de  quibus 
fequen  s demonftrandum  proponit  ea  efTe  p qualia . Intelli- 
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gantur  itaque  fuperduas  bafes  a b & e d,  qux  finr  xquales  xquididannum  Ia  rerum  non  ta- 
men  unius  creationis,  fcd  fit  ab  terragonus  longus  & e d difsimiic  hclmuayn , duo  fohda  x» 
quidirtantium  larcrum  conditura  xque  alta.fintqj  linep  crcftx  fuper angulos  prepoOtarum  ba 
fium,  perpendiculares  ad  ipfas.  Dico  luce  duo  fohda  adinuiccm  cife  xquaha.  Protrahatur  iracp 
duo  latera  bafis  a h,&  (inr  illa  qup  continet  angulum  b.ufqj  ad  f &’  e,&  fiat  angulus  f bg,  qujihs 
angulo  e bafis  e d & fumanrur  dux  hnex  b f ii.  b g, xquales  duobus  lateribus  bafis  e d,  quj  con 
Titient  angulum  e & perficiatur  fupcrficies  xquididannum  laterum  b h,  qux  erit  f quali»  & fimi 
lis  bafi  e d.  Dehinc  protrahatur  h e rquidiftans  b f,&.'  f k xquididans  b e,  critqj  quadrilatrra  fu» 
perficies  b k pquididannum  larerum.f  qualis  b h.ex  jj  primi . Cumq;  b h fit  xquaiis  e d,  enr  per 
conceptionem  b k xquaiis  a b.  Compleatur  itaque  fupcrficies  f quidirtantium  laterum  b l,p  ro» 
trafta  linea  k f quoulcp  concurrat  cum  uno  er  lateribus  coiirinentibus  angulum  a in  pituita  1. 
Age  ergo  fu  per  tres  fupcrficies  xquidtdanrium  laterum, qux  funt  bh.bk  b 1,  comi  nuantur  r» 
que  alta  fohda  folido  condituro  fuper  bafin  a b.finrq;  linex  omnium  fohdorum  iliorum  eref  tf 
fuper  bafes  perpendiculares  ad  ipfas  &!  appellentur  bafes,&  fohda  fuper  eas  conditura  cifde  no 
_mimbus.Alanifedum  edergo  ex  diffinitione  fohdorum  cqualium  arqj  fimiliuin.quod  duo  foli- 
k da  b h y e d.e qualia  arqrfimilia  funt:  de  folidis  aurem  b h bL  bk, condat  ex  i?qudd  ipfafunr  r» 
qnaha:funtenim  pqucalra&  conditura  fuper  eandem  bafin,  fif  ipfa  ed  fupcrficies  ercfta  fuper  li 
neam  b f & fuper  hneam  unam  ed  aurem  perii  proporrio  folidi  a b ad  foliduni  b l,  ficut  bada  a 
b ad  bafin  b 1,&'  per  eandeam  foluli  b k,ad  lolidum  b 1, ficut  bafis  b k ad  bafin  b 1.  Cumcp  fit  utri» 
ufqr  duarii  bafi um  a b & b k ad  bafin  b I una  proporrio  ex  prima  parte  r quinti,  erir  uri  tuicp  du» 
orum  folidorum  a b & b k ad  folidum  b 1 proporrio  una,  igitur  ex  prma  parte  9 quinti  erunt 
duo  folida  a b AL  b k f qualia.  At  qnia  folidum  b k ed  xquale  folido  b h.folidumq?  b h folido  cd, 
(equitur  ex  communi  feienna  folidum  a b efic  xquale  folido  c d:  quod  cd  propofitum. 

Euchd.ex  Ca mp.  Propojicio  j*. 

I folida  cquidiftantium  fupcrficierum  in  aequis  bafibus  cofti  *• 
tutaacquii  alta  fuerint, lincaeautem  angulares  fupra  bafes  or 
‘ thogonaliter  non  ftctcrint,ipfa  effe  aequalia  neccfle eft. 

Campanvs.  Fabricans  duobus  corporibus, ut  proponitur, uideheet  qui  finr  xquididan 
rium  terjninorum  & xque  alta  BC  fuper  bafes  xquas  perpendicularirer,  non  aurem  fuper  bafet 
fuas erecta, ted  flTrtbo  fuper  eas  inclinara,fi  aurem  a quaruor angulis  fupremarum  fupcrficierum 
tpforura  ad  bal&  fuas  perpendicnlarcsducanrur.qux  ex  fexta  erunt  fingulxfquididamrs&c» 
'tiamex  liypothefifingulxfingulis  xquale»  (ipfxenim  folidorum  propofiroium  altitudinem 
diffiniunt)  BL  fi  inter  cqg  fohda  xquididanrium  laterum  perficiantur, condabit  ex  prxmiifa  bfc 
duo  fohda  ultimo  conditura  efTe  adinuiccm  xquaha.  Cumq;  duorum  priorum  & duorum  po« 
(feriorum  fint  exdem  bafes, uidelicer  eorum  fuperficies  fuprcmx.codar  ex  29  uel  jo  & hac com 
muni  feientia  quxeunque  aequalibus  funt  xqualia,  fibi  inuiccm  funt  xquaha,  ucrum  eife  quod 
propofitum  ed.  Exhis  potes  conuerfas  huius  BC  prxmiffx  eiufdem  mediantibus  indircifhB 
demondr  are  fi  libcr,rodcm  modo  & ad  idem  inconueniens  ficut  in  conuerfis  duarum  idas  an 
eecedrnrium  deducendo:  pones  enim  duo  folida  parallelogramma  effe  xqualia  & fuper  xqua» 
les  bafes, & conuinccs  ea  effe  xque  alta,  ucl  pones  ea  effc  xque  alta  BC  xq  uali  j,&  conumces  ca 
«fle  fuper  bafes  xquales . 

TaMcUi.cx7.mb.  Theorema  16.  Vropofuio  ;i. 

Super  aequalibus  bafibus  folida  parallelepipeda  exiftetia,  & fub  »» 
eadem  altitudine  inuiccm  funt  aequalia. 

TH  E O N cx  Zambcrto.  Sint  fuper  xqualilus  bafibits  * C9y  J,fo 
Uda  parallelepipeda  x #,cr  y /fub  eodem  fkfhgio.  Dico  quod  folidum  * /, 

Cmp.  1 1 *quum  esi  ipfi  y /folido.  Sint  primum  flantes  ipfe  /*Jr,**,  \ w,  A 

fty  $,CT  ? e,ad  angulos  redos  ipfis  * fi  y Abafibtis,  cr  angulus  qui  fub  * 
x /,  xquaiis  non  fit  angulo  qui  fub  yf*E  xtendaturcp  in  redam  Uneam  y 
f ,ip/i  f r.  C cnftitujturqjpcr  1 1 primi) ad ipfam  f r redam  lineam, ad  fi- 
gnumep  tn  ea  jVp/i  * * /,  angulo  xquaiis  angulus  qui  fub  r f v,  ponat  urcp 
(per  j primi,)  ipfi  qur dem  * Aequalis  f 7.  ipfl  autem  \/>  xquaiis  f»(ptr 
1 1 primi)  ip/i  f r parallelus  excitetur  % v compleatur  ip  bafis  foli- 

dum V r.  Et  quoniam  binx  r f,f  v, binis  ac  \t\C funt  xquale  t,cr  xquos  angulos  comprehendunt , xquu  igi 
tur  ed  ejfmilc  f ^ parMogrammum  ipfi  * fi.pxraJUlogrxmmo.  Et  quoniam  rurfus  xqualia  efi*\  qui 
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dc  ippf  t:x  fA  uero  ipfi/  r,v  angulos  noRros  copnhcndunt,aquu  igitur  cr  fimdccRf  -Jpdrallctogri- 
mum  ipfi * M paraHelogrdmmo.  larti  id*  propterea  c r * 'Apfi  'veft  aquale, & fim  ile. Tria  igitur porxi 
lelogramma  iplmut  fatidijtibui  paralleUogrammis  tpfiut  V o fiUii  aqiu  funt  rj  fimtlu . Sed  trta, tri- 
bui Ijt  au*  ex  oppofito  aqua  funt  crfimiha.  Totum  igitur  f olidum  « « parallele  pipedum , toti V r ,joiido 
pirdSelepiptdo  aquutn  cR. Extendantur  (per  t pcf}uUtum)ipfa  A f cr*  *,qu*  ueniant  incogrefiumi» 
per  v (per , t primi)  ipfi t u parallelus  excitetur  r T, extendatur^  rTcjtAqua  ue ruunt  m cogrcf- 
futr.  in  AfCoplcjtiturq-  ipfg  u 4,C  r tfolidg.  Aequum  im  (fi  4 * folidum, cuius  bafis  quidem  eR  f l,pd- 
radlclogranmum,  ex  oppofito  uero  » TApfi  4 v [ohdo,cuius  quidem  bafis  eft?4  parJlclogrdmum,  ex  op- 
pofito uero  v p. 1»  eadem  Ji quidem  funt  bafi  f 4,fub  eo - 
deq;  fiftigio,cr jtites  f *,t  T,t*,t  c,a  r,4  r, cr  y'  p, 
fuper  eifdcmfunt  reftis  lineis  «*,cr  0 f-  $'d  fohdu  4 r> 
ipfi  x t,j olido  aquis  cd,iy  [olidum  igitur  4 u,ipfi  u * [oli-  4 
do  1 tquu eft.Q uontd  autent ip'um  f 1,*  r9parahelogrd - 
num  ipfi  w » parallelo  gramo  ( per  1 1 primi)  Aquum  eftx 
*quu  tj} autem  cr  « r,  parallelogramum  ipfi  f\,paral 
lelogrammtS, aquum  igitur  eRcr  * Tipfi  *&.  Aequunt 
gutc  cRcryAtpfi*  f,*quu  igitur  eR  cr  * r ipfi  y A.Ejl 
gutc  aliud  A v9cjt  igitur  (per  7 quinti,)  Jicut  y A, bafis  ad 
A 7 bajitific  a»  7 bafis  ad  At  bafin.Et  quonia  para  Helopi 
pedis  y t, plano  ^freatur, parallelo  exijlcntc  eis  qua  ex! 
oppofito  planis, eR  igitur  ficut  y A bafis  ad  A 7 bafinjic  y // olidum  ad  f • 
f olidum,  Ida  propterea  iam  quonia  [olidum  paraUelepipedum  a>  /,  plano 
i 4tfecatur  parallelo  exiRente eis  qua  ex  oppofito  planis:  r#  igitur  ficut 
*»  t bafis  ad  A r,bafin,fic  u>  4 f ohdum  ad  f / [olidum.  Sed  ficut  y A bafis  ai 
A 7 bafin.Jic  u 7, ad  r a,qt  ficut  igitur  (per  u quinti,)  y fifolidu  ady/fo- 
Udumfic  m 4 [oh  Jit  ad  f/.  V.runtj;  igitur  ipforum  y fi*4>fobdoru,  adft 
fohdu  eande  habet  ratione.  Aequi  igitur  eft  y / foltdu.ipfi  m 4 [olido . Sed  VI 
oftenfum  cft,qubdto4yipfi*  1, aquum  eft,c r y /Agitur  ipfi  a 1 aquum  cft. 

Nonjint  tam  jiant  es  * »,a  /u>y  »,<♦/,/  «,gd  angilct  rcflos,ipfis 

*l\y/,bafis.  Dico  quod  rurf at  fohdu  * tyaquu  eR  ipfi  y /,/ olido.  Excit  en 
t ur  (per  u undecim i)db  ipfis  # m #*,»  /,w  *>figiui,  ad [uppofitu  planum , 
tj,/r  ,a  is/i  t**x?f4*  r / perpendiculares,  cr  cone  ftantur  fr,vtj  v , 

7+,X 4>X ">*  /,4  ‘Acquu  i.m  tR  (per  11  unduhni)  * t folietm  tpji7 1 tfo 
Udo  Alt  aqualibus  fiquidc  funt  bajibut  nf*yio,  c rfub  e ode  filhgio  quoru 
flantes  adangiloi  reflos  funt  ipfis  bafibut.  Scdipfum  quidem  « p fohdu, 
ipfi  .r  i, [olido  (per  jo  undecimi)  eR  aquale,  t ipfi  y fi  in  egde fiquidc 

funt  bafi  cr  fub  eodem  fijhgto, quorum  flantes  non  funt  in  eifdcm  rcflii  U 
neu.  E tat » [olidum  igitur  ipfi  y/foltdo  aquum  eil.  Suptr  aqualibus  igi' 
tur  bafibut  exiflcntta  [olida  parallelepipcda  c 7 fub  eodem  fil i igto, mul- 
cem [unt  aquali  a.quod  demonftrare  oportebat. 

Euchd.ex  Camp.  Propofition • 

ji  Milia  feli  da  xquidiftatiu  fupcrfi 
[ cicru , a-que  alta  fuis  bafibus  fune 
proportionalia. 

I Camppanv  s.  Sint  duo  fofida  f quidiftan 
luilupuiuinuxqucalr.i.conflirtira  fuper  duas  bafes  ab&Jcd.  * 

Dico  quddproporfio  illoru  duorum  folidoru  unius  ad  alreru 
rft  li  cur  proportio  luar  fi  baflum  qux  funr  a b & c d. unius  ad  al»  J 
icra.Conftar  quidem  ex  l^.urranrp  Irarum  duarum  badumelTe 
f quidifianriuni  larerum^uo  igitur  latera  oppofira  & fquidifti 
rium.in  fuperficie  a b protrahamur, & inter  ea  flat  fujwrficies  p- 
quidiflantiuin  laterum  qux firfc.xqualis cd. Dehinc fuprafu-- 
perncicmfc.complearurfolidum  parallclogrnmmum  xqueal 
tum  ei  qupd  conAitunim  eft  fuper  bafin  a b.lirip  amborfifti  communis  terminis  illa  fuperficics* 
qux  exurgit  fuper  lineam  bf.Iixc  aurem  folida&fux  bafes.  cifdcm  nuncupentur  nominibus. 
Quia  igitur  bafis  f e.  eft  xqualis  bafi  c d,erir  ex  ji  uel  jx  folidum  f c xquale  fohdo  c d.  At  quia  to- 
talefolidum  a c fecat  fupcrfi  cie»,  exurge  fis  fuper  Uncam  b f xquidiftamer  duobus  lateribus  op- 
ii x politis* 
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pofitis,  erit  ex  if  proportio  folidi  f c ad  foiidum  a b,  fient  bafis  f c ad  bafin  a b.  Ctimlp  ffnr  c d 61 f 
c tarti  bafes  quam  lohda  xqualia, bafes  quidccx  hypothefi, folida  autem  ex  n ucl  ?i, fcquirur  ex 
•f  quinti  bis  afiumpta  fcmcl  pro  bafibus  6C  fcmel  pio  folidis,qu6d  (olidorum  a b c d bafinnicp 
ab&cdfir proportio unxQyod demonftrare uoluimus.  Huius quocp conurrfam ipfa eadem 
taediante  demonftrare  quemadmodum  coucrfas  prxccdcrmum.non  eft  difficile,  Pones  enim 
duo  (olida  parallelogramma  cite  fuis  bafibus  proportionalia, & couinces  ea  e(Tcxquralra.Ab' 
frifocp  ab  eo  quod  alnus  mentietur  adueriarius  uno  folid^a  parallelogrammo  xque  alto  demif- 
fiori.crunc  abfeifum  & demifsius  fuis  bafibus  proportionalia  ex  hyporheff&  ex  hae  jj.  Cumtp 
etiam  elfent  roralealtius  a quo  partiale  abfcidifti,&  ipfum  demifsius  eifdem  bafibus  proportio 
nalia  ex  hypothcfi,fcqqirur  (ex  prima  parte  9 quinti;  totale  quod  aduerfarius  dicit alrius,&  par 
tialc  quo^  ab  eo  abfcidifii,e(Te  arquaha. 

Euclid.exZamb.  Theorema  17.  Propofitio  n.  # 

Sub  eadem  altitudine  exiftemia  folida  parallelepipcda,  adinui-  ,, 
cem  funt  ficut  bales. 

THEONk  Zmb.  Sint  fui  eadem  altitudine  folUtptrMcpipctU,*  fo  Dico  quod  ipfa  tf, 
y Ajclidd  parlfildepiped.i  admutee  funt  ficut  bafetfkoc  cfl 
quod  ficut*  1 bdfisjd  y f. bafin  fic  cfl*  fi  f 'olidum  ad  y Jfoli 
• dum. Prxtendatur  enim  (per  4 r primi) dd  ipfdm  f**ipfi * t 

xquu  f*,cr  d bafi quidem  // tahitudine  autem  tpfiuty^fo 
Udum  paraRclepipedum  compleatur  * t. Aequi  tam  efl(per 
gt  undectmi)*  fi  f olidum  ,ipfi**fol  do.  tnxqualibttt  enim 
funtbdfibut  * i,*  d,c rfub  eadem  altitudine.  E/  quoniam  fo - 
lidum  paralii  leptpedu  y plano  <A  n,fccatur parallelo  exi 

• flenti  eitquxoppofitoplanisyelhgitur  (per  xtundccimi)fi  * 

(Ut  / fybafis  ad  { ytbafin,jic  ejly  id  ipfum  p A 'folidu.  Ae- 
qualis  ueroefl  ipfa  quidem  ffijbafis  tpfi  * * bafi,  cr  * * foiidum  ipfi  * fi  [olido,  cfl  igitur  cr  ficut  • • bafh 
dd  y fjufinjic  * fi]  olidum  ad  y J foiidum.  Sub  eadem  igitur  altitudine  extflentia  [olida  pxraUclepipcda , 

CT  rehqiu  ut  fupraujuod  erat  ojlendendum. 

Eucbd.  ex  Camp.  Propofitio  14. 

Iduo  lohda  xqutdiftatium  fuperficierum  lineis alritu/ 14 
dinum  iuper  bafcsorthogonalitfrerecftisfuerintxqua- 
liajeorumbafeseorudem  altitudinibusmutuascfle.  Si 
uero  fuerint  dux  bafes  fuis  altitudinibus  mutux,ipfa  (b 
lida  libi  inuicem  xqualia  elle  ncccffe  eft* 

CAMPANVS.  Quxcunqt  finr duo  folida  xquidi' 
ftanrium  luperficierum  xqualia, eorum  bafes  6C alnrudi 
nes  necefleeft  e(Temurekflias,&econuerfo,quemadmo 
dum  de  fuperficiebus  xqui  Jiftantium  Iarerum  xquian- 
gulis  if  fexti  propofuir.  Arramen  hac  i 4 iftud  dcmolban 
dum  proponitur  de  illis  folidis  parallrlograinis,in  qui- 
bus linep  alrirudin um  fuis  bafibus  parallelogrammis  or 
thogonaliter  infilhinr,  ea  uero  qu  r fcquitur,  proponit 
idem  de  exteris. Sint  ergo  nuc  duo  folida  parallelogram 
ma  a b SC  c d xqualia,  quorum  bafes  finr  a c 6C  c f,  linexqj 
altitudinum  ipforufinrfuperhasbafes  orrhogonalirrr 
trcftfM  fit  alhrudo  folidi  a b, linea  e b ,&  folidi  c d linea  f d. 

Si  igitur  fuerint  dux  tincx  e b 6C  fd  determinantes  ipforum 
, f olidorum  alrirudincs.xqualcs  adinuicem.cum  ipfa  quoip 

folida  finr  ex  hypothefi xqualia,  erunt  ex  conuerfa  ji  bafes 
eorum  quf  funra  c6C  cf.f  quales, ideoq?  bafes  61  alrirudinet 
erunt  murux.ficq;  collabar  propofiti  prima  pars . Ecenuer 
fo  conflabar  fecunda.  Vt  (T altitudines  6C  bafes  finr  muruf, 
ponanrurq?  alurudinesxqualcs,  erunt quoqj  bafes  xqua- 
les: ideocp  per  j 1 & folida  xqualia:  & fic  coftar  fecunda  pars. 

At  uero  (1  lincx  b 61  f d non  fuerint  xquales.ffr  f d maior, ex 
ea  rcfecerur  f g ad  xqualirate  e b, rribusip  exteris  lineis  que 
funt  altitudinis  folidi  c d ad  eandem  menfuram  in  pungis 
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b.k.l.rrfcflis  perficiatur  folidumparallelogrimiimegxquc  altum  folido  ab,  eritfp  ex  pnrmif* 
fa.a  b c g,ficut  a c ad  c f.Cuin  itaqj  c d fir  xquale  a b.rrir  («x  prima  parte  7 quinti)  c d ad  c g, ficut 
ac  ad  c LPer  pnrmiffam  autem  eft  proportio  cd  ad  cg,(icur  m f ad  t' 1. quod  patet, fi  una  ex  late- 
rali luis  fupcificicbus  folidi  t d(&  ipfa  fitfm)inrellig.itur  befis  ipfius.  At  (per  primam  ftxri)  f 
madfl  ficur  df ad  fg.idcoq;  per  fextam  quinti  ficut  df  id  bc.  Igitur  a e ad  «f,  ficurdfadbe. 
Confiat  iraq?  prima  pars.  Secundam  partem  cum  fir  conuerfa  primx.conucrfo  modo  proba- 
bis,fir  enim  eadem  diipofitionc manente, proportio  aeadcf,ficutdfadrb.  Dico  tunc  folida  a 
b cd  eflfe  xqualia  Lrit  enim  ex  7 quinti  df  ad  f g,ficut  a e ad  c f.  Sed  ex  prxmiffa  cft  a b ad  e g. 
fu  ut  a eade  f.  Igitur  eft  a b ad  cg,  ficut  d f aa  f g.cx  pnma  autem  fexti  eft  d f ad  t g,  ficut  m f,  ad  f 
1, &expmmfl'acdad  cgficur  m fadfl.ltaqjcdad  gc, ficut  a badeg.  Igitur  ex  y qui  uti  a b & 
c d funr  xqualia,  quod  eft  propofirum. 

Euchd.exOtmp.  Vropofttio  st. 

l Iduo  (olida  xquidiftanrium  terminorum  fucrinta-qua. 
j lia,  r orum  bafes  eorundem  altitudinibus  eruntmutux. 
j Si uero  bafes  fux altitudinibus  fuis  mutux  fucrin  t.quj* 
llibctduo  corpora  xquidiftantium  fuperficierum  pro- 
bantur  «.ile  xqualia. 

C A M p A N V S.  Quod  prxmia  propofuitdefolidis  parallelogrammis  quorum  linex  altiti/ 
dinum  fuper  bafes  fuas  orthogonaliter  exurgunr.hxc  a proponit  indiftinltc  dc omnibus.  Dc- 
monftrarc  aurem  conuciuthancex  prxmifta.qucadmodum  demonftrauimus  |i  & j» . Fabrica- 
tis enim  duobus  folidis  xquidiftantium  laterum  quibufcunep.fi  line* altitudinum  fuis  bafibus 
orthogonaliter  infiftunr.conftar  ueruni  eflc  quod  dicitur  ex  pnrmifla.  Sin  aurem  a quatuor  an- 
gularibus pumflis  fiipremarum  fuperficierum  in  utrorp  fohdo  quarrrnx  liner  demittatur  per- 
pcndioilar  iter  ad  bafes,  uel  a punflis  angularibus  infimarum  fiiperfiderumquatemp  erigitur, 
inter  quas  duo  folida  pamllelogramma  perficiantur  xque'  alta  folidis  prioribus, eiumty  ex  19  SC 
50  hxc  duo  folida  duobus  prioribus  folidis  xqualia.  Cum  igirurhorum  & eorum  finrcxdein 
bafes  &'  eadem  altitudines,  fit  aurem  ex  prxmifia  de  pofterioribus.uerum  quod  hxc  }f  propo- 
nit, uerum  erif  idem  etiam  de  prioribus. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  jrf. 

I duo  folida  xquidiftantium  fuperficierum  fuerint 
fimilia,proportio  eritutriufcp  ad  alterum , tanquam  cu 
iuslibct  fui  lateris  ad  fuum  rclatiuum  latus  alterius  pro- 
portiotriplicata. 

C AMPANVS.  Sint  enim  duo  folida  abfiicdpa- 
rallclogramma  &fimilta.  Dico  quod  proporrio  unius 
eorum  ad  alterum  eft  ficut  unius  lareris  eius  ad  unum 
latus  alterius  quod  fibi  refertur,  proportio  duplicata, 
quemadmodum  duarum  fuperficierum  fimihum  pro- 
portio eft  ficut  fuorum  rclafiuorum  laterum  proportio 
duplicata,  ut  in »«  fexti  demonftratum  eft . Nam  fi  folida  f 
ab&cdfuerint  xqualia, cum  ipfa  ponantur  fimilia.e- 
runt ex  diffinitionibus  fimilium  corporum  fimilium 
fuperficierum  euntffa  latera  unius  xqualia  fuis  relati-  g 
uis  lateribus  alterius . Ideo  que  cum  duarum  quanrita- 
tum  xqualium  proporrio  triplicata  aut  quorieshbcr  fum 
pra  non  efficiat  nifi  xquahtatis  proportionem  , con- 
itar ex  hoc  cafu  uerum  effe  quod  proponitur.  Siau- 
rem  inxqualia,  fit  a b maius,  cuius  longitudo  fit  b e, 
latitudo  c f,  altitudo  f a,  bafis  er.flf  fuprema  fuperficies  a n:  folidi  ue- 

10  cd.fit  longitudo  d g.larirudogh.alrirudoh  c.  Confiat  iracp  ex  dif- 
finitionibus fimilium  corporum  & fimilium  fuperficierum  &'  prx« 
fenti  hypotheli  quod  proportio  afadch.&feadh  g,&eb,ad  gd, 

11  t prope  rtio  una . Sumatur  igitur  ex  linea  a f quam  manifefitim  eft  ef- 
Omniomnch.  linea  fk,  aequalis  h c,  exterx' que  tres  determinantes 
altitudinem  folidi  a b.  refecenrurad  qualirarem  eius,#  inter  eas  com 
pleatur  folidum  parallelogrammum  k b xque  altum  fohdo  c d.  Et 
protrahantur  dux  lineae  bafis  cb,  ufqueadl,&rbufqucadm,fit<pbl 

Ii  l xqualis 
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squalis  g d b m f quatis  Ii  g&'  perficiatur  fupniicin  fquidiftarium  lare ru  m !,qnc  crir  j-quali* 

di  fimilis  It  d.  Super  ea  igirur  erigat  folidu  parallelogrimum  p q fecundu  altirudmf  prxeifam  ex 
alrudme  folidi  a b erirqj  p q xquale  & limite folido  c d.Rurliisqi  inrer  Uncas  r b & b I perficiatur 
fupcificics  fquidiftititim  larcru  br, fuper  qua  quoq?  erigatur  folidu  panllclogramu  x Ixqucal- 
tum  urriqj  duoru  folidoru  k b p cf.rcplcdo  alter  urru  duoru  unguloru  luatiu  inter  e a . Cu  aute 
duo  folida  a b,pq,fintfimilia,co  quod  ambo  polita  finr  fimiiia  folido  cd,  corpora  uero  umK 
ride  corpori  fimiiia  inrer  fe  funr  fimiha.ut  parer  ex  dirtimrionefimilifieorporu  di  lo  fexti,  mani 
fefl  um  e ii  ex  if  rer  alium  pra  quod  inrer  duo  folida  a b Si  p q, fecundum  cdrinua  proportionali- 
tate  cadunt  duo  folida  k b & x I . Opportune  ergo  co Altura  uel  coltrudia  figura  hyporhcfibusb 
memorif  firme  comend  ris.cx  prima  fexn  facile  cocltidrs  propofitum. Excute  torpore, Si  dili- 
gerer arrcde.fciesq?  cx  «j  Imius  .pporrione  folidi  a b ad  lolidu  k b e fle  ficut  fupficin  a r ad  fuperfi  1 
ciem  k r.ideoqj  ex  prima  fexn  ficut  linea:  a f ad  linea  k f,  Si  proportioni-  folidi  k b ad  folidu  x I fi- 
cur  fuperfkici  k r ad  fuperficie  x r.  ideoqj  ficut  liner  f r ad  linei!  r t di  proportioni  folidi  1 ad  fo 
lidum  p q. ficut  fupe  i lici  ei  r 1 ad  fuperficie  1 m.idcoqj  ficut  r b ad  lineam  b m.  Ex  hyporhcfi  uero 
liquer,qudd  proportio  lines  f r ad  linea  r r,&’  lines  r b ad  lineam  bm.efi  ficut  lines  a f ad  linei 
k f.  Itacp  cx  diffinmone  proportionis  triplicans  pofira  in  proermio  quinti. confiat  quod  propor 
rio  folidi  a b ad  folidum  p q.idcoqr  etiam  ad  folidum  cd,cft  ficut  iincr  a f ad  lineam  kf  triplica- 
ta. Er  quia  linea  k f pofira  eli  squalis  lines  c h,  parer  uerum  effit  quod  dicitur. 

CAMPANVS.  Scire  aurem  oportrr  quod  quicquid  per  hanc  j 6 Si  p er  - eam  continor'  prp- 
ccdires  demofiramm  eft  de  folidis  parallelogrlmis.idi  quoq;  ueru  e(i  de  fe  ranlibus.quoru  ba« 
fes  comunirer funr  rrigons aur  comunireT  tctragonf.Hocaurc.ex  28  Si  hac  »6  Si  7 eam  corinod 
prxccdctib.  coihibir  ingeniolo  infpetfon.  Si  enim  fuerint  ferarilia  quxlibctxqit^alra  lupere» 
andi  bafin  uel  fuper  bales  squales. comunirer  rami  trigonas  aut  comunirer  tetragonas.  Cu  ip- 
fa  fint  dimidia  folidoru  parallrlogrSmoru  fuaru  alritudmu  ex  12, ipfa  erunt  f qualia  ex  tv  Si  rub- 
ea fcquiribus.exhis  enim  cofiar,folida  parallelogramaipfis  ferarilibus  dupla  cffcxqualia.Simi 
lirer  quoq;  fi  fuerint  duo  ferarilia  fuper  bales  comunirer  rrigonas  aur  comunirer  rerragonas  x- 
que  alta, ipfa  erunr  fuis  bafibus  proportionalia  queadmodum  de  folidis  parallelogrSmis  ex  j* 
habetur.  Ipfa  enim  funr  cx  18  dimidia  folidorum  parallelogramorum  fux  alrirudinis^folidoru 
auri  parallelogramorum  fux  altitudinis  fuaru  cp  bafium  eli  una  proportio  ex  j f.  Cumitaqj  fir  fo 
lidorfi  parallelogrimorum  proportio  ficut  feratihu  (quia  ficut  fimplu  ad  fimplu)  fic  duplum  ad 
duplum  cx  i;  quinri.atq;  bafium  folidorum  parallelogramorum  crt  proporrio  ficut  bafium  fera  * 
filium  (Aur  enim  exdc  erunr  bafes  fcrarilium  Si  folidoru  parallelogrSmorum,  Si  hoc qtudi  erit 
cum  bafes  feratihu  fuentu  rerragonx.ru ne  enim  cx  ferarilibus  fuper  eafdi  bafes  erunr  folida  pa 
lallelograma  coplrnda.  Aut  bafes  fcrarilium  erunr  fubduplx  ad  bafes  folidorum  parallelogri- 
vnorum:&  hoc  quidc  er  ircum  bafes  fcrarilium  fuerint  comunirer  rrigonftrunccuim  erunt  rxfe 
ranlibus  folida  parallrlogruma  copleda  adiunitis  ad  bafes  feratihu  fupei  ficicbus  frigonis.ur  fi 
anr  bafes  feranliu  cum  trigonis  adiuR^isfuperficiebus.fuperficirsfqiiidifiariu  larcru  )lVqurtur 
ur  fir  proportio  feranliu  ficur  fuaru  bafiu.  Eodcq?  modo  fi  ferarilia  fiicrinr  x qua  lia  fucrintq;  co 
munirer  lupcr bafes  trigonas  uel  comunirer  fuper  bafes  retragonas.bafes  eoru  alntudmib.ipfo 
mm  muruf  eninr.Quod  fi  bafes  corii  fuis  alnrudinib.fuerinrmuruf  ipfa  ferarilia  ciunr  f qualia 
queadmodum  dc  folidis  parallclogramis  m Si  jj  proponunt. Hoc  auri  facile  parer  ex  n«  quf  di 
dia  funr  in  jf.  Si  uero  ferarilia  fuerint  adinuicifimilia.enrproportio  unius  ad  alrcrum.ficurpro 
portio  lateris  unius  ad  fuum  reliquum  Iatu9alterius  proportio  rriplicata.quiadmodum  defoli 
dts  parallclogramis  proponit.  Quod  ex  cadc  facile  ribi  parebir.fi  ex  illis  ferarilibus  fim ili- 
bus folidis  parallclogramis  repletis  folida  ipfa  probaueris  cfTe  fimilia.Qyod  ex  ditfmirione  fi- 
m ilium  corporum  di  fimihum  luperfiderum,^  hoc  quod  ferarilia  ponuntur  adinuicc  fimiiia, 
cxj4  primi  leue  eft ncgociari.  Euclid.cx Ztmb.  Theorema  it.  Propofmo  ». 

Similia  folida  parallele pipeda,  admuiccm  in  triplici  ratione  funt  „ 
eiufdcm  rationis  laterum. 

T H E O K rx  Zafc.  Sint /milia  folida paraBclepipeda  * fi.y  aljmik  ante  rationis  cfto  « i ippyl.  Di 
fo  q.  folidu  .r  fi  ad  y J folidu  triplitcbabrt  ratione, qua  * ‘ad  > f.Extcdanturrmm  in  reflas  lineas  ipl rs'* 
',‘Pfe  • u, ponaturq,  (per  i prinu)  tpfi  quidc ; fequalis  t ndpfiaut  /.  aqualis  i \ tj  mfu . 
pcripfi/f  ipfa  < uayibplealur  « i paraBelogrammu,cr  « ‘folidu.  Et qutrmd  dux  duabus >{,/* 

funt  aquales, jed  ey  angulus  qui  fub  « / a,  ipfiqiufub  y /r,efl  e qualis, quoma  cr  quifub  .<■  i fei  qiufub  y { 
e.efl  aqualis  propter  jrmilltudinc  ipforu  *t,y  01, folidoru  xquu  igitur  efl  cr  fimilc(pcr  14  prmi)ipfum 
m \para  He  logrammu  tpjiy  ‘paralklcgrdmo.crta  1 i propter  ea  sy*v  paraHelogrimu  xquu  efl  c r fimi 
le  tpfiy  c parallclogrdmo  cy  infuper « < apfi  M Tria  igitur  paraUelograma  tpfius  u > folidi  tribus  parat 
tetogramis  ipfnu  y A fohdt  fimtlu  et  aqualia funt.fed  ipfa  quidc  tria  tribus  ijsqua  ex  oppcfito.funl  aquu- 
la CT  fmtka,totu  igitur  . t folidu, toti  y 01  (olido  fimilc  eft  cr  aquale  (per  diffinitione  u)  Compleatur  • m 
parcUclogramu,o-  d bafibus  quidc  . «,»  xfaraHebgramss, altitudine  autem  tpfius « f folida  complean- 
tur ip.  es.  Et  quoniam  propter  ipforu  a fi, y A,[oUdoruJmUuu4iuc  cftjhutuiadyffoi,  adfr.cr . /, 
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gi  /f, squalis  lutem  efl  y ffipfi  i *,cr  frjpfi  ‘ *,ct  /f  ipfi 
• fhcfl  igitur(per  coticrfionc  diffinitionis  fecunds)pcut  * « 
ad  i *Jic  eft  * i ad  i a,  cr  i * di  t M.Scd  ftcut  quidem  x * dd 
$ njic cjl** paraUelogramum ii  • « pjrallclogram  um.fi 
ad  aut  t*dd  * a,/?c  * « 4<i  * ficut  ucro(pcr  i fcxti)i  t ad  i 
t*,pc  ntadn  MyW  ficut  igitur(per  1 1 quinti)*/ », parallelo 
gramum  ad  « nyparallclogrdmUyfic  * *ad*x,cy*  iadn 
M.Scdpcutquidex  »ad  »*Jicefl*fifoUduad  i ffolidu,fi 
cutaut*  tadn  *,jic]t  fohdu  ad  * ,\f obdit,  fic  ut  q ; w / 4(1 
*/t  peut  * a,  [elidit  ad  h * fohdu.  Et peut  igitur  * /i  fohdu 
gd  r/, fohdu, pe  i/ ai  w A^CT  jr  \ ad  n c.St  uero  quatitor  ma 
grutudincs  cont  inuefuc  rmt  proportionales, pnmd  ad  quar 


9?* 


i*Htqturccr*fifo-  y ~~  " 
habet,  qua  xiadt  u.  \ \ 

/Jum  /p/?  > «S  f olido,  \ \ 


\ 
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tam(prr  ic  diffinitione  quinti)triplicc  ratione  habet  quam  * 

«f  fecunda. Igitur  * G fohdu  ad  m e folidu  triplicem  ratione  \ 
habet,qu.m  x fi  ad  t/.Scdficut  xi'jd  % f, pe  cjl*  u, paralie 
logrmmu  ad  * *>&  « rreftd  lutea  ad  * *,qu 
hdu  ad  m Cyfolidum  tripLeem  ratione  habet,  ■ 

Aequum  autem  ejl  ipfum  quide  « e [olidum  ipfi  y A [olido , 
er  * * reda  linea  ipp  y /,cr  « f /gifiir [olidum  ad  y A folidu 
triplicem  rationem  habetj  quam pmihs  rationis  latus  hoc 

ejl  m ifadpmilii  rationis  Lujfyhoc  esi  ady /.Similia igitur  fc  Uda  paraHe!epipcdj,m  triplici  funt  ratione  /i 
miis  rationis  latcrum:qu(>ddfi  cadere  oportebat.  . ^ ^ 

C Q*R  REL  A R 1 VaI.  E*  hdepnquam,  manifislum 
eA,q.  fi  qtu:  u or  reflx  luxa:  proportionales  fiicrint,erit  fi- 
c utpi  ima  ad  quartam  Jic quod  ex  prima  [olidum  parallele 
ptpcduri  ad  id  quod  ex  fecunda  ftmilcpmiliterq;  de  feri- 
ptam, quandoquidem  prima  ad  quartam  triplicem  ratione  • ip 
habet  .quam  ad  fecuultm.  \ 

EudnLexZtnnb.  Theorema  19.  Eropoptlo  14.  \ 

i4  ^qualiiifolidorfi  parallclepipedo-  * 

ru , reciproca:  funt  bafes  altitudinib. 

Et  folida  paraliclcpipcd  a quoru  bafes  alti'  j 
tudinibus  funt  reciproca:,  funt  aequalia. 

THEONa  Z ab,  Sint  aqualia  folida  parahclepipeda,xC9y  /. 

Dico  q,  ipforu  xC,y  / foUdoru  parallelcpipedoru  rectprocs  funt  ba 
fes  altitudinib. cflq;  ficut  • f, bafis  adrr,  bafin,fic  cft  ippits  y Jl,feltdi  — 
altitudo  ad  ipput « A f olidi  altitudinc.Sint  enim  primu  flantes  «t, « \ 

Jt*  M *»> ^>*’/»#  f,  in  ipps bapb.ad angulos reftos.  Dico  ycft  \ 

Jficut  r t baps  adm  bapnjic  eii  yuadx  r.Si  quide  igitur  <e qualis  cft  4 ' 

• 4 baps  ipj i r ri  bap,  eft  aut  &x( fohdu  xquii  ippy  A fohdoft  y t* 
ipfltt"  e ll  squalis.  Si  enim  ipps » V n ,bafibus  xqualib.  exiftetibm , 
rquales  no  fu  crint  ipfx  * *,y  y, altitudines, \ neq;  igitur  fohdu  « 
quii  erit  ipp  y A,fupponitur  aut  aquale.  Igitur  altitudo  y m altitudi 
tu  x • mxxjujlis  no  eih xqualts  igitur.  Eritq;  peut  baps  1 4 ad  bapn  r 
nypc  yftadx  »,C7  mntfrflu  q,  ipforu  xjS,y  A,  foltdoru  parallelcpi 
pedoru  rcciprocg  funt  bafes  ipps  ahitudimbus.  No pt  ia  xquahs  1 4, 
haps  ipp  r njbapjed  efto  maior  1 4. Eft  aut  fohdu  a fi,  ipfi  y a [oli- 
do xquum:maior  igitur  efl  et  y r,ipfa  « *.St  aut  e nojicq;  igitur  rur 
fus.ipfi*fi,y  /yfohdafut  xquahajupponutur  aut  ctqualia.Ponatur 

igitur  (per  1 primi)ipfix  *,xquahs  y 7,  compleatur  & exbafi  quide  multitudine  aut  e y r ,fohdum  paralie 
iepipedum  y p.Et  quottia  [olidum  m fi  xquum  efl  ipfi  y A [olido  ailiud  autc  efl  ipfum  f y,ad  idem  aut  xqua- 
tia  cande  ratione  habent(pcr  7 quinti ) esi  igitur  ficut  x fi  fohdu  ad  y 9 folidu, fic  efl  y A folidu  adyp  f 'oli- 
dum. Sedficut  quide  [olidum  x fiadfohdum  y t,pc  1 1 bafis  ad  r 71  bafin(per  ?*  undecimi)]  ub  sq:uh  enim 
funt  altitudine apf a « C,y  p, folida  .Sicut  autc  [olidum  yAad  [olidum  y pjic  efl  u t, bafis  ad -at  b.:ftn,c  m 
ygdyrtfj  ficut  igituriper  u quinti)  • t, bafis  ad**  bapn, fic  m y ady  r.  Aequalis  autem  cBy  rjpfi  **,& 
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ficut  igiturlper  9 quinti)  t 5 bafis  ii  a*,bxfinfic/*  > id  a '..Ipfcru  igitur  * f,  > Ofolidorii  paraFclepipt/t 
ru  miproca:  funi  bafls  akiludinibut.  Rurfusipforu  afi.)  A, [olldoru  fdraVelepipedcri.recifrcca  fut 
bafls  Jlituiinik./itqi/kul  ■ i bafis  ai  > « bafm,  jic  ipfius  yJ.fohdi  altitudo  ii  ipfius  a ([olidi  altitudine. 
Dico  q fohiu  a(aquu  efl  ipfi y A [olido.  Sim  emmrurfiu  /latet, ad  angulos  reflot  ipfls  bafib.Ei  fiepi 
dcmaquAit  efl  < 1 b.ifis  iffi  * * bs/l,cj}(pficut i /bafis  ad r* bafin.fic ipjilit  y /[olidi  Autuio  adtpfiusa 
/[olidi  altitudinem, aqua  igitur  efl  ipfius  y /fcl tdi  abitudo.al.itudini  ipfius  a/ [obii.  Super  aqualibus  tu 
te  bjflbus  exiit  entia  [ohda  paraUelepipeda  cr  [ub  eadem  altitudine,  'muicefunt  aqualia  (per  si  undecimi) 
Igitur  fclidnm  a f, equit  efl  ipfl  y/ /olido.  No/itiamrd  bafii  ipfiru  bafi  aqualis, [ed  eflo  maior  t /jun- 
ior igitur  efl  v 'pflui  y /.[olidi  altitudo,  tpfius  *f  [olidi  altitudine,  boc  efl  y u, maior  quanta ..  Ponatur 
lpcriprtmi'Jpfi**,rur[u<<equaUsyr,crcopleaturyrfolidu.Q£oniaefl  jUutil  bafis  ad  .n  bafin.fic 
/ay  ai*  r, aqualis  a iit  efl**  ipji  y r,efl  igitur  [ieut  < t bafls  ai  en  bafin,Jic  yiaaiy  r,  reciproca  enmfup 
ponuntur.Sidjicut  quidem  < /bafls  adm  bafin.fic  (pasxuniecimi)a  fi  foliiuaiyr  [olidum, fnbanuali 
enim  [unt  altitudine, tp[a  a fi,y  f [olida. Situi  autem  yiaiiy  rjiclper  i /rxtiV  n bafis  aim  bafin.crlper 
tx  undeeimOy  Jl  [olida  ai  y ffolidu.et  ficut  igitur/per  n CT  p quinti)  * f fohdii  ad  y ffllnSJiey/.flb- 
iu  ad ytfolidu.Virur.qfigitwripforu  a l,y/ ad ipfumyteanicraticnc habet. f.cquu  igitur  sfi  (per ccu 
/serfionc  7 quinti)sc/Jolid£  ipfiy/  [ohio.Quod  oportuit  oflenicre.  No  n flnt  autem  flantes  [i, tx.ua, 
la,uf,4 1,uy,{  07, ad  angulos  re  flos  baflbiu  eoru,exciteturtp(perto  undeemtijab  ipfls  it,  fi*, fu,*, p- 
gni s in  tplcru  1 i,r  n ,bapum  planis, perpcdicularcs.e  cncurrant  it;  planis  ad  flgna  j V c.fy.d  u,a,  copltan 
turq,  ipfa  !t ,[  "fohOa.  Dica  q cr  fla  aqualibus  exi  flent  ibus  ipfls  x f-,y  /.  [olidis  reeiprocaflint  bafes  q” 
flsaltltudinibiia.eflq, flem  1 t.bajis ai » -•  bafin.fic  eflippMjJtfo 
Udi  aliitudo,ad  ipfius  * t, [olidi  Ariludine. Quoniam  enim  * (foti- 
iuaqtiu  esi  ipfly  / [olido, fid  a (, quidem  ipjifoiperu  undecimi)  i 

efl  aquale  ([upereade  enim  [unt  bafi  u,c  /ub  e adi  altitudine,  quo  / 

. ruslatcsnb[unt[nperci[dcrcfiisbneii)jtayJ[olidu(per}tunde 

timiflpfi  * i [olido  efl  aquale  ([uper  eadem  namqflunt  bafi /f,  er  ' 

[ub  eadem  altitudinej/uorfl  flates  no  f uni  [uper  eijie  redis  lineis)  t 

igitur [olidu  1 1 ipfl  / 4 feltda  aquu  efl.  Arqualiu  autem  [obdor X 
parabile  pipcdoru.quoru  altitudines  ad  angulos  re  flos  ipfls  rori! 
bafibus  [unt  .reciproca  [unt  bafls  ipfisulmudimb.lfl  tguurpeut  [ 

« bafls  ai  f pbafi«,fic  ipfius  /4  [obdiabitudoad  ipfius  fi  rfolipi 
altitudine. Aequalis aiilc  efl  /«  bafls if fi  1 f bafn&ti  bafis  ipfi 
bafi,  efl  igitur  ficui  1 1 bjfis  ad  > * bafinjic  efl  iffnu  01 4 /olidi  al- 
titudo ai  tpfius  firf obis  altitudinem.  Eadem  uero  abstudtnesfunt 
ipferis  / V cr!.  7 f obdor  ii  cr  ipforu  0 y cr  f a.Eft  ignur  ficut  il 
bafis  ad  “ u bjfin.fic  tgjiusy  Jt[ohdialtltudo  ad  ipfius  atCflobdial 
titudwc.lpfirii  igitur  ■* /,y  Oi, [chdorum  parabeleptdedorumjcci- 

prtxa.um  bafls  altitudinibus.  Rurfus  si  ipfltH«d,y  /.[olidorum  paraSclepipedcrfi, reciproca  [inibi 
[et  altitudinibus,/:,  q fisu! . I.bafis  ad  r n bafin.fic  ipfiiu  y 0 f olidi  altitudo  ad  tpfius  * fi  [olidi  altitudine. 
Dico  qfolidii  a /aquu  efl  ipfi  y/fohio.Eijdinanq-,  diflwfitts.quonia  efl  ficut  1 ! bafls  ad  e u bafin.fic  ip 
fiusy  [olidi  altitudo  ad  tpfius  aC, [obdi  altitudmem.aquahl  autem  efl  bafii  1 fjpfii  nem, ipfl  I(,  efl 
igitur  ficus  [ u bafls  ad /r  bafin.fic  ipfius  y/[eltdi  Ani  udo  ,d  ,pfiu,  * fifohdialtiludine.  Eadem  auteip- 
fotum  ufi.yOcrf  r.Ofl  fllidcrum  /unt  alutudtnes.Efl  igitur  ficut  [u  bafls  ai  I ( bafin.fic  ipfmO.yfcli- 
rfi  altitudo  ad  ipfius  fi  t [elidi  altitudinem. Ipforum  igitur  fi  r.Oi  4fohdorum  parabelepipedoi  um.reeiprt 
ea  [unt  hafet  altitudinibus.  Sobdj  ueroparallelepipeda , quorii  altitudines  ad  angulos  redi  os  [unt  bafibiK 

torum, o-rciiproca[iintbafisabitudinibiis^quaba[uni(peritundeeimi)lgilur  [olidum  fir.aquum  efl 
ipfi  * V jolidc.Sid ip; um  quidc  frjpfi fia.aqcumeftiper  i9  undecimi)fupcr cede nanq-fuutbafi l *,& 

/ub  cade  abiti, dine.quci  ii  flantes  Junt /uper  cifdc  rcflilbneis.Sohdum  Jute  A 4, ipfi  dlyf olido  tquHcft, 
fupsy  cade  nanqc  [unt  b.tfif  f,c?]ubeadc  al:itudwc,quoru  flantes  [unt  [uper  cifdercftishncis.lguur&* 

fifohdum.ipfi  y 01, [obdo  aquumc/liquod  demonjlrare  oportebat.  Euclid.  ex  Camp.  fropofilio  j r. 

I (ucrint  duo  anguli  plani arqualesfupcr  quos  duachvpothe-17 
nufir  in  aere  llatuatur  cu  lateribus  angulorufubiacentiu  Gn' 
gu|os  lingulis  f quos  angulos  cotinetes,  atq?  in  illis  hypothe 
nufis  duo  puiufta  fignentur,a  quibus  puniflis  dux  perpendiculares 
ad  fupcrficies  anguloru  propofitoru  demittatmir.a  puntftis  autc  fu 

per 
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per  quae  perpendiculares  ceciderint  ad  cofdenl  duos  angulos  pla- 
nos dux  jrciftx  lineae  ducantur,duo  anguli  qui  ab  illis  duabus  lineis 
atqj  duab.hypothcnulis  cotincntur.cqui  libi  inuicc  cllc  probantur, 

CAMPANVS.  Sinr  duo  anguli  plani  a & d xqualcs , conrenn  Uncis  ab&ac&de&df, 
CC  fupcr  cos  erigantur  dux  linee  hyporhenufalircr  a g & d h , fitty  jtngulus  g a c xqualis  angu- 
lo Ii  d f,& angulus  ga  b xqualis  angulo  Ii  d c,  atque  in  duabus  liyporhctiufis  a gfif  d It,  lignciur 
quomodoUbcc  duo  punlia  kfiC  1, i quibus  fecundum  prxeepra  11  Imius  demutantur  ad  iitpcrfi- 
cies  angulorum  a 8Cd,  dux  perpendiculares  qux  Unr  k m Si  1 n,  & protrahitur  dux  Iinex  ani  SC 
d n.Dico  igitur  anguium  ga  m.cfir  f qualem  angulo  h d n.Si  linea  a k cft  aqualis  d 1,  benequide. 
Sin  aurem, ex  linea  a g fumatur  a p,xqua!is  d 1,  & a punflo  p demittatur  pcrpcdiculat  is  ad  luper 
ficiem  anguli  a,linea  qux  firp  q.Manifeftum  cft  igitur  quod  pun&um  q cft  m linea  a m.quod  ex 
6 huius  diffinitione  linearu  xquidiftanriu  quas  ncccifc  efle  in  fupcrfkic  una,  facile  coiuc  ftu- 
diofe  intueri. Dehinc  a punito  q ducitur  perpeti 
diculares  dux.unaad  linei  a b qux  (it  q r,8ialu 
ad  lineam  a c.quy  fit  q f Similiter  quotp  i punito 
n ducantur  ahx  dux  perpendiculares,  una  ad  li- 
nea d e, qux  fit  n f,  & alia  ad  linei  d e,  quf  fir  n x, 

Cf  protrahatur  rf&t  x.  Ircruimp  a pungis  p & 

1, demittantur  hypothcnufirpq.p  r,p  f.&l  n.lt, 
lx-Histraip  pofuis,figuraly  piudrter  dtfpofita, 
demonitranonepropofirifie  coIlige.Conftat  cx 
penulnma  primi  q.  quadratu  Unexapeftxqua- 
le  quadraris  duaru  linearum  a q,  & p q.ac  ex  ea- 
dem q»  quadratum  a q e ft  xquale  quadraris  dua 
rum  linearum  a f,fq,  itaty  quadratu  a p,  eft  xqua 
le  quadratis  trium  linearum  a f,f  q,  &'  q p.  Sed  ex 
eidem,  quadratu  fp,  eft  xquale  quadrans  duaru 
Irnearum  fq  Si  p q.ergo  quadratu  a p,  eft  fquale 

QUallS  d f.&  ro  XOliallS  1 1. Ollare  nrr  ^ nrimi  - r . ‘ * 


, * . .r  . /r-  anguio ed 

qualis  d t,&  r p xqualis  r I.Qtfav*  per  4 primi  Unca  r ferit  xqualis  line 
U«  angulo  i i x,&'angu1iu  a fr  angulo  d x treft  enim  ex  hjrpotlicfi  angulo#»,  rqualis  angulo  d. 

• '81,UT'-T  r r *‘1Ua,i*  anS“'°  * ' n.  Singulus  r fq  angulo  t x n fimr  t 

mmrefiduiduorurcitaru.drnticarmialikii.  * . H «n.iunrc 


nim  refidui  duoTu  rertoru.dfpri.  xq«l  bu,  N ccffcca  a m, rx  f nrl  qa,ng'"°  ' r"’  , 

in.^ql^qutdiinxXutpexifrnuIr^maprimi^tu^ar^/m^^pfi^x^alf  quaXar?s^rijarumU 

ncaru  r q & q p,&  quadratu  lineat  1 1 f quale  quadraris  duarii  linearu  t n K 1 n,  finr  aure  due  linee 

JaX  nTt^£' EoU InTeS  !!  *lual"><i‘l“»‘'r  « cornum  fcerra  duas  quxiunt 
p q & I n efle  rq»ales.  Eodem  modo  eu  quadratu  I, nex  a p fir  fquale  quadrati,  duaru  linearum 
qnxfunra  q&  q p.  finulirer  quadram  Iinex  d I quadrari,  duarum  linearum  qux  fiunt  dn&nl 
fir  aurem  a p xquali.  dl  & p q xqualr.  1 n.Ceqmmr  ex  cornum  (Vienna  a q efief  qualem  d n Exo- 
ftaua  rg.rur  pnm.  concludo  propofitum.uidclrcc,  angulum  p a m eflV  f qualern  angulo  I n d. 

m oi  lijcnn  t bini  anguli  plani' arquales,  fupcr  quoru  ucmcibus  fuhlb 
mes  recta:  linee  Itcterint, xqualcs  angulos  coprchendctes  cu  iis  que 
in  principio  recflis  lincis.alteru  alteri,  in  fublimibus  aute  fumpta  fue 
Tine  cotingentia  figna,&  ab  eifde  ad  plana  in  qu.bus  funt  qui  in  pru» 
cipio  anguli  .perpendiculares  atTtj  fuerint,afignisaiitquxinplanis 
a perpedicularibus  fiunt,  ad  eos  qui  in  principio  angulos  coiunft* 
fuerint  rectxlincx.xquos  angulos  culublirnibuscomprehendert, 

* °,N  Smt  unguli  rrtijturi  ttjiula  [Uni  qui/ub  (*[,.  aunti  *,  ■■  fu b Ii 

ujtmjjocctl ungulum* ai  ungulo  ei  quifub  . *f,cu  nutem  quifub  « J f,a  qu,  fubu.y, luanmm i, in 
•^>exc,tcnf;!i "Acmoni J,  fenl! nd r,  , ’ r> 

» v ',C  tUKuUtu  J|  ipfupUnii  j,  , vom* dnrnt  typfnx  Uco  qu  li 

1 • nngulul 
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a.tgiJueqii rub  * x x,squ. 41  eft  angulo  p A *,ponatur(per  i pnmypfi  A p squalis  x /, excitetur (per  % t 
pnmt)per  figi»  /,tpfi * a parallelus  / *.  At  * a,  perpendicularis  eft  ad  id  quod  per  fi  «y  p!  anu.  Igitur  ej  * 
M.pcrpt-nd.iaLm  rfl  ad  id  quod  per  fi  * y planu.txctu  niur  ( per  • • primi ) ab  tpjis  n *,jignk  ad  tpfdS  * C% 
retias  lineat  perpendiculares  * y* /,»/**,  eonetianturej;  ipfsS  y,y  /,{>.& quonu  quod 

ex  a u(per  47  primiyequu  est  tis  que  ex /xf»  l,  ei  autem  quod  ex  » *>  equalta  funt  que  ex*yyy*,  igitur 
quod  ex  I*  equu  e/l  1 ts  que  ex  1*  *>*  y,y  x,eis  u ero  que  ex  / «,«  y ucquu  eft  td  quod  ex  i y,quod  igitur  ex  4 
«C , • 4 r prtmt  )eq  ni  rfl  cis  que  ex  * y ,y  *,»  ctius  rfl  igit.  r q u [ub  6 y «e, angulus.  I dtj;  propterea  & qui  fub 
A fu  angi  Ius  pT  cti  n etitequa  'ts  igitur  esi  qui  jub/y*  angulus , ci  qui  fub  A [m  angulo.  E#  autem  cr  qui 
fub  * y !,  equitii  et  qui  fub  A /*..B  na  igitur  triangula  funt  Afp  c Td  * y.duos  angulos  duobus  angulis  e» 
q tos  habenti  t ituri t atreri  er  unu  latus  uni  lateri  aquu,quod  unum  squatiu  anguloru  [ubtcnditjboceft,  i 
Xyfp/i  fusj  rei  qua  igitur  latera  (per  16  primi)re  iquis  lateribus  equatia  habebunt  atieru  alteri,  squslit 
igitur  eft  x y ip/i  J /.  Similiter  oRendemuuq,  CT  « fjpfi A • cfl  squatis  Connetianturd  fif(?Mf- Et  quo~ 
numquod  ex  • fiCprr  47  trrtmi)squu  eft  eis  que  ex  x «,«  ftei  aute  quod  exxm  ( per  cdndeyequa  funt  que 
ttx  d?*yqus  igitur  ex  *i,fi  *,»  (.funt  equatia  ei  quod  ex  * t.Sed  ets  qusexfi*,»  iyequu  eft  idquod  ex 
fi  i reti  ni  enim  cti  qui  fub  1 -fi  angulus. quoniam  fi  u pe  rpendiculatis  eft  ad  fubieti  u planu,  igitur  quod  ex 
0 ‘'equum  eft  • is  que  exxCjl  fretius  igitur  eft  qui  fub*  fi  /angulus,  ej  id  propterea  qui  fub  t Au  angu * 
lmt’  etiits  cfl. E l aute  et  qui  fub  Cx^. angulus, et  qui  fub  t A u squatis.  juppomturnan <J,  eftq;  tpfa  0 tyipfi 
A squatis, squatis  igitur  cfl(px6f  riwi>  hpfi  A t.  Q nomi 
igttur  squatii  eft  x y,tpji  A /,CT  a fyf/l  A 1.  bwa  igitur  y fiy*  fi, 
duabus /AtA  t/unt  equiles.jed  es  angulus  qui  fub  yx  fi,  a qui 
jub/A r,eft equitis  Bafis  tguurfiy  (/  er  4 prmi)btfi  1 /,eft e- 
qualis  & trtangulu  triangulo  et  reliqui  anguli  reliquis  angulis. 

Aequatis  eft  igitur  qui  fub  0y  (angulum  ej  quijub  A ft.  Ritius 
aute  & qui  Jub  x y »y  retio  quijub  A /r  e ft  squalis  cfretiquui 
igitur  quijub  fi  y -^rctiquo  qui  fub  1 /r  eft  squatis . Ef  id  propte 
rea  qui  fub  y fi  n,ei  quijub  /1  »',rfl  equilhB.na  igitur  trunguU 
fumCper  8 primi)  fi  y h,i  f»,binos  angulos  duobus  angulis  equos 
habentia  atieru  alteri , cr  unu  latus  uni  lateri  quod  ad  e - 

auos  angule:, hoc  eft  fi  y,ipfi*i  cr  reliqua  igiiur  latera, reliquis 
lateribus  Squalu  habebunt.  Aequalis  iguur  t/l  y »ytpfi /r;efl  au 
tcC7*  )4iJtA  f squali:. B ne  igitur*  y,yn,  duab.Af,/»,  'Unt 
squales  .cr  equos  e bprehendunt  angulos,  bafit  igttur  x * (prr  4 
primi  )bajt  A *•  cfl  squatis.  £:  quvnta  squatis  eft  * fyipfi  A y,  e • 
quu  elt  quod  er  x fyet  quod  cx  A i .Scd  et  quod  ex  * t y (pet  47 
pnmi)i  qualia  j unt  que  ex  x *,*/,  rctius  enim  cfl  quijub*»/. 

E»  auri  quod  ex  A equa  funt  que  ex  A p,  rctius  cmm  eft 
qui  ;«M»  .Igitur  qua  ex*  »,»/, funt  ets  equatia  que  ex  A r,c 
p quor  ii  quod  ex  *taquu  ift  et  quod  ex  A r.  Reliquum  igitur  qund  er  n t.squ!, \ eft  ei ep(6d  ex*  n.  Aeeptd 
tis  igttur  cfl  / <jpfi  p '.Er  quonti  bine  / x,x  'yduabus  m A^A  ’,junt  squales  atiera  altat ,cr  bafts  i »,  bafi 
p » cfl  a qua .IS, angulus  igitur  qui  fub  t * -(per  s prtmt)4ngulo  qu  jubpji  eft  squalu  S fumat  igttur  bi 
IU  anguli  plani  squalcs.&  qusjequuntur  reliqua.quod  otiendere  oportebat. 

CORRELaRIVMEx  hoc  nempe  mani ftftum, quod  Ji  fucum  bini  angui  plani  retiilinei  eque - 
lesjletenntqi  Jupcr  ipfii  fubltmcs  retis  lines  squales  equos  angulot  comprehendcntcstuni  cum  iji  que  in 
prine  ipio  retiis  tinett  alterum  alteri  ,que  cx  tpfti  perpendiculares  dutie  ad  plana  in  quibus  funt  qui  prin - 
cipia  anguli . inuicem [unt  squales.  E.  cltd.  ex  Camp.  Propofitio  jf . 

Olidum  tribus  lineis  proportio  nalibuscontentum.srquum»# 
erit  folido  quod  a media:  luiesc  aequis  lateribus  continetur,G 
anguli  fui  amborum  fibi  inuieem  xquales  fuerint. 

CAM P.Dcfolidis panlWogrJmis  infclligarur. dehis Cnimqualiacucp finrdu nmcrqaian 
pttU.ucni  elt. quod  corcnru  a tribus  lineis  proportionalibus  xqualc  Cfl  ci  quod  a media  earu  co 
tincrur.quf  admodii  dc  fiipcrficirb  reltangulis  probatu  cfl  in  1 6 Texti  A'  de  non  rc&angulis  eli- 
citur euidenrcr  cx  Tccunda  parte  1 \ ciufdc.Sint  igitur  tres  lineae  a b,b  c,&'  c d,  cotinur  proportio 
nales.fiarqi  cx  cis  unus  angulus  Tolidus  ad  libitu  A perficiatur  Tolidu  xquidiflantiu  larcrum,  cu 
ius  linea  a b Ot  longirudo.be  ucto  altitudo  fcd  cd  latitudo,  & ipfum  (olidum  dicarurad.  Sum- 
praquocg  alu  lutea  qualibet  (quali  b c.quj  etiam  uocetur  b c/uper  ipfius  extremitate  qur  cfl  b, 
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- fonftituafuranguiu»  folidut  xqiulis  angulo  folido  a,  fecundum  quod  docet  at  linncb  exter* ' 
folidum  angulum  b conrincmcj  refecentur  ad  xqualitate  lmef  bc,  & perficiatur  folidum  cq.u- 
diftanmun  fuperficierum.cums  longitudo,  latitudo  8 l altitudo  fit  bnea  b c,  & ipfum  appelletur 
b c.  Dico  uaT  duo  lolida  a d & b c ede  xqualia.  Mamfeftum  eft  enim,  quod  cutnftx  fuperficica 
unius  funt  pquiangulf  fuls  relanui.  fuperficiebus  alteriuc.Quod  ex  !4  primi  parere  poccft  nam 
eufolidus  angulus  b,  ponatur  rqualis  folido  angulo  a,  neceffe  eft  ut  unus  angulus  uniufcuiufot 
fupei  ficti  fol  di  a d Iit  rqualis  mu  angulo  fux  relatiux  fuperficiei  in  folido  b c.itara  p*,,  Crmi 
coru  oppofin.crunt  f quales.  At  quia  uniuf*  * * 

cuinfcpfuperficin  quadrantorerx  omnes  an  m • « * 

guli  Ium  pquaics  quaruor  relictis  ex  n pri- 
mi, neccfie  eft  duos  reliquos  unius  efle  x-  & <— ■■  ■ * c 
qoaies  duobus  reliquis  fuc  relanux.Cumqj 
ipli  duo  reliqui  m qualibet  fint  etiam  adin- 
uicein  f quales,  conuincirur  neceflario  ut  u- 
naquccp  ex  fupcrficiebus  folidi  a d ttr  arqui- 
augula  tuf  rcUnu-c  in  folido  b c,  quare  ex  fe 
eunda  parre  ufexri  bales  duorum  folidum 
propofirorum  erunt  xquales : funt  enim  x- 
gtuangulx  & laterum  mutuorum.  Si  itatpli 
nra- altitudinum  fuper  bafes  ipforum  ortho 
gonalirer  lhfifiunr,  couftar ex  ji  ipfa  eflex- 
qualia.cum  enim  lix  lmef  fint  xquales  & ipf»  determinent  altitudinem  folidorum,erunrfolida. 
rque'  alta.  At  fi  linexalrmidinum  ipforum  non  mfiftunt  fuis  bafibus  orthogo  na  liter,  ab  ipfaru 
lummiraribus  ad  bafes  perpendicularibus  deraifsis, erunt  cx  prxmiifa  lix  perpendiculares  adm 
uitfcm  xqualeSpipfcenun  erunr.ficut  erant  & in  prxmillxdemonftrarionis  figura  dux  line*  p q 
6CI  n,  quas  defnomiraui mus  oportere  efle  xquales.  Quia  igitur  omnium  lolidorum  altitudo 
cxperpendictiianbus  a fummiraribus  ipforum  ad  fuas  bafes  defcendentibus  diffinitur  , erunt 
exii  duo  folidaad  & c b xqualia.  Conuerfam  quoqt  Imius  poflumus,  fi  delega  r.couerfo  mo 
do proliarc.  Vt  fi parallclogrammum  corpus  ad  fit  xquale  6C  xquiangulum  corpori  parallclo- 
gramrno  bc.flf  corpus  b ccontincatur  a media  trium  linearum  continentium  corpus  a d,  erunt 
rres  liiicj  continentes  corpus  a b cotinue  proportionales.  Cum  enim  duo  folida  parallelograttt 
ma  a d & c b fint  xqualia  SC  xque  alta, ex  hyporhefi  ipfa  erunt  fuper  bafes  pquales  per  conucrfa» 

V SC  j».Et  quia  ipfx  bafes  coru  funt  xquiangulx,  fcquitur  ex  prima  parte  ij  fexti,  quod  ipfx  fune 
mutuorum  Iarerum.Iraq;  proportio  a b ad  b c.ficur  b c ad  cdiquare  confiat  propofirum. 

EucUJ.cx  Zuwb.  TbeorenuLft,  Prcpofitio  §6. 

’6  Si  tres  rccftnc  lineat  proportionales  fuerint  ,cx  ipfis  tribus  reftis  li 
neis  folidum  parallelcpipcdum,  arquum  elf  ei  quod  cx  media  fit  fo- 
lido parallelcpipedo.xquilatcro  quidcm,arquiangulo  autem  prae' 
di&o. 

• THEON  exZamb.  Sintlresredalineaproportioiu-  , 

les*(y,ficut*td£,fic  d adyI):coquidex*dy,foUdS,a-  •— ■ 

quum  ejl  c i quod  cx  d folido  aqudatero  quidem,  aquiangulo  - * 

•utcmprad!do.Expoiiatur(periiundecimi)foltdiisangulut  q 

qutud  i.eomprrbenfus  fub  tribus dnguhs pUimhoc  ed  Aia,  * 


» • /./<  A.ponaturq,lper  i primi)ipji  quidi  d^quaUs  unaqua- 
qut  ipfaru  d ...  /, compilatur  j ipfum  i *, folidum. Ipfi  aut 


tzFLF 


«.aqualis  <[io(pcr  eandem  A Mkbiislituaturq;  (per  at  undeci- 
mi) ad  ipfim  A fi  redam  Uncam  ai  fignumq;  tneax,  ipfiqui 
ad  I f olido  angulo  aquili  eomprebenfus  fubrxjJxM,,n„ 
ponaturqtfpera  primi)ip/i  quidem d aqiulil  A J.tpfi autem y 
'•  aqualis xr. E:  quoniamelljtcut aadd,fice{Uady,aqualtsau 

tem  eft  a ip  fix  uniciuq;  ipfarum  x{,i  /,i «,  d.cryjp  ^ , 

jTxr,elligitwXMaiif,/ice<idiadxr,  qf  eircu,aquot an- 
gulos qui  fub  u Xr, A if, latera  funt  reciproca.lgitw  parallelogranmum  u r.aquum  eUipfid  /, parallela 
grammoiper  14/nrtOEt  qutniam  bini  anguli  plani refltlinei  aquales  funt ,qui fub  A 1 x ti,  cr  fuper  ip - 

fufublimet  reda  Uneafunt  lofututa  a j,< «,  inmci  aquakt  (per  pracedentcyquos  angulos  coprebetsUnt 
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lei  cum  iji  que  'm  principio  rettii  linru  dierum  elteriiipf 'e  igitur  quo  ex  ufjigiu  perpendiculum  dtHe 
4 d eu  que  per  f,pUnu(per  correlurium  precedentil)  inuicrm  funt  equuIet.QuurexI,  i » [olide, 

fiii  eudem  funt  altitudine. Super  eqiuhhu  eutem  buftbui  C fub  eifdem  ehitudinibiu  conilituta  fcliiu pe > 
rullelcpipedu,muicem  funt  equuliu(per  , 1 undecimi)lgitur  folidum  / X folido  i « rft  *giuJr.At  * t, folidu, 
eft  ex  ipfii * er  i n,folidu  eft  ex  /■  Igitur  quod  ex  ety,  folidum  puruUclcpipedum , equum  fft  ct  quod 

ex  t folido  equilutero  quidem  ,fed  e quungulop  reditio:  quo  d er  ut  oHendendum  ■ 

tuclid.ex  Cemp.  Tropojitio  f,- 

}I  fuerint  quotlibet  Iincc  proportionales, (olida  quoqjfua,, 
1 xquidilfantium  atq;  fimilium  uniufcuiufcp  creationis  fu' 
jpcrficicrum.crunt  proportionalia.  Si  uero  folida  xquidi 

| Itantium  atqj  fimilium  uniufcuiufcjt  creationis  fuperiidc 

rum  iucriiu  proportionalia,Iinexquoq)dquibusipfa  folida  conti» 
nent  ur, erunt  proportionales, 

campanvs.  Simile  propon  ir  uigefima  prima  fc«i  de  fuperficiebus.  Sint  ira<p  qnatuor  II 
inex  a b,&cd,proporrionales,&  fuper  has  fabricetur  # * . f 

quatuor  folida  parallclogramma  cifdcm  nominibus 
dicta, qup  finr  exprcfTe  Hmilia. duobus  enim  ad  libitu 
fabricans  fuper  duas  lineas  a & c, extera  fccundu  prj 
cepta  17  conftiruenda  erunt.  Dico  hxc  * folida  effle 
proporrionalia.Et  ecouerfo . Subiungatur  enim  dua 
bus  lineis  a 8C  b,in  cdrinua  proportione  dux  qux  fut 
€ &(.  f, quemadmodum  docet  to  fcxti,&'  duabus  lineis 
c8£d,alixducquxfinrg{K  It.  Condat  igitur  ex  56  8 C 
ex  diffinirione  proportionis  :riplicarx,quc  polita  eft 
in  principio  quinn,&  cx  hac  liyporliefi  quod  folida  a 
SC  b fibi  inuicem.  &t  folida  c M d fi  bi  ad  inuicrm  funt 
exprrfTc  fimilia:  quod  proportio  folidi  a ad  folidii  b a b 

eft  ficur proportio  imrx  aadlineifcfolidi  quoqj  cadfo* 

lidum  d.ficutlinef  cadlinei  h.Etquiaperu  quinti  pro  g b . 

portiolinexaad  linea  fed.ficutlinexc  ad  lineam  li.erit  "■* 

ex  it  quinti  folidum  a ad  folidum  b/icur  folidum  c ad  fo 
lidum  d.  Conftat  igtrur  prima  pars.  Secunda  fic:  Sint 

duo  folida  a &.'bfibi  adinuicem,  duocp  alia  qux  fint  c 8C 
d,fibi  adinuicem  e xprefTe  fimilia.fmrqj  cuncta  parallelo 
gramma. &.  ponantur  proportionalia.  Dico  quod  linex 
a b,&  cd, fuper  quas  funt  confutura,  funt  proportiona- 
les. Sir  enim  ex  10  fexri  ficur  linea  aa  d lineam  b,  ita  linea 
c ad  lineam  k.Er  fiat  feaindum  »7  huius  fuper  lineam  k 


\L 


folidum  exprefir  fimile  folido  d , quod  etiam  dicatur  k.  C 

Erircp  ex  diffinitionibus  fimilium  corporum  & fimilium  fuperficierum,  & 10 
fexri, corpus  lc  expreffe  fimile  corpon  c.idcoqj  per  primi  partem  huius  19  iam 
probatam  erir  proportio  folidi  a ad  folidu  b, ficur  folidi  cad  folidu  k.  Er  quia 
eadem  erat  folidi  c ad  folidum  d.crit  ex  fecunda  parte  nonx  quinti  folidum  k 
xquale  folido  d.Cumcp  cflet  fibi  rxpreffc  fimile, fequirur  bneam  k effe  xqua- 
lem  linej  d.  Aequalitas  enim  non  producitur  ex  aliqua  proportione  triplicata 
uel  quorieslibet  fumpta,  nifi  ex  xquali.  Igitur  cx  fecunda  parte  7 quinti  coftat 
etiain  liuiufmodi  pars  fecunda  Deciperis  autem  fi  arbitraris  oportere  unum* 
quod<y  quamorfolidorum  abe  defle  fimile  cuilibet  alioru.NeccfTc  eft  enim 
duo  folida  a b fibi  adinuicem,  iremqj  duo  c8C  d fibi  adinuicem  efTefimilia,foljdaautrra  c8C d 
folidis  a 8(  b effe  fimilia  contingens  eft.neceflarium  autem  nonJdcm  ex  hac  ipds&mcilibuti* 
bile  poteris  concludere. 

Euclid.exZxmb.  Throrrmdiu  Vropoptiorr • 

Si  quatuor  redte  lincc,p  portionale*  fuerint,  & q ex  ipfis  (olida  psir 
lallclepipeda  fimilia,  fimilitcify  deferipuproportionaiia  erut.Et  fi 

V* 


f 


V 


M 


(v 


!\ 


K 


t 


LIBER  VSDECIMT  i »»/ 

que  cx  fpfis  folida  parallelepipcda  (imilia  fimilicercp  defcripta.ppor 
tionalia  fuerint,  ipfaequocprefta:  lineae  proportionales  erunt. 

T H E O N cx  Zifc.  Sint  cjuutuor  rcftx  Une x proportionales  x 
/>>  A*  /»*  djtcut  xCsdy  A,fic  t fjd  * Jefcribxtur  ab  ipfis  * fi, 

dfimilu  fimiliteri ^ ideentid  [olida  par aHelepi peda  n *,k  y, 

M *.  Dico  a, efl  ficui  n x ad  \ y,fic  eflptad»  u.Quonia  enim  fo 
Udum  h xparallelcpipcdum  ipfi  x y fimile  cfl,igituriper  j j undeci- 
mi) n k id  \y  triplice  rationem  habet  quam  a fi  ad  y «*,cr  id  propte 
redM'di’9  tripla  habet  rationem  qua  • / ad  wfi.Et  ficut  igitur  (j> 
ti  quinti)  * * * y,fic  /Atadv*.  Sed  iam  efto  ficut  * n [olidum  ad 
\ y [olidum  ,pc  i*  * [olidum  ad »» folidjt.  Dico  quod  e(l  fle  ut  * fi  reth  ^ 
linea  ad ipfam  y Jljic eSt  t{adif.  Quoniam  enim  rur[ut  *«ad\ytri  r- 
plam  rationem  habet  quam  * fi  ad  y Jjjabet  dutem  <j  ut  *d»»  tripla 
ratione  qua  • / ad  * ti,e flq;  ficut  **ad \y,ficMtadr  ficut  igitur 

te  fi  ad  y *\fic  i /ad  » d.  Siqtutuor  igitur  reti*  line*  proportionales 
fuerint,  cr  qu*[equuntur  reliqua:  quod  erat  ojlendendum. 

E kciexZamb.  Theorema  31.  Propofitio  jf. 

»t  Si  planum  ad  planu  reftum  fuerit, a figno 
autem  inaltero  planorum  exiftente,  in  alte/ 
rum  planum  perpendicularis  dutfta  fuerit.in  comunemipforu  plax 
norum  fedtionem  cadit  ipla  perpendicularis. 

THEONfX  Zamb.  tUiwm  enim  y A,ad  planum  * fi,reflu  eflotomunis  au-  j 
fun  ipforufeflio  fit  / *,fumauirq;  in  ipfo  y J.  plano,contmgcns  fignu  '.Dico  n,  ib  / « 

ipjo iii4 flmS perpendiculari! dufla,in ipfam 4 ucadit.Non enim.fed fipefii-  t I 
hic  e/l, cadat  extra  ficut  i /,©■  cocurrat  ipfi  •»  p plane  in  [ figno, & ab  ipfo  /,i  n ip- 
fam A a, in plano  a fliper  ti  undecimi)perpendicularis  natetur  {c,que  cr  ipfiy 
J plano  ad  altgulosrefloscft.  ConiuChniurc^m.  Quoniam  igitur  /n  ipfiy  «ipla 
Ito  ad  angulot  re  flos  eft,  cingit  autem  ipfam  tpfa  i » cxijicnsin  ipfo  y a plano,  igituranguliis  qui  fub  t’  >, 
reflui  cjt,  Sed  <T  ‘ /,tpfi  « e plano  ad  angulos  reflosiangutue  igitur  qui  fub  i /..rrflm  efl . Trianguli  iam  ■ 
ipfiusi  fubimangulifiuobusreflii funtequalet, quod(per ir primi)cflimpofltbile.lgitur abi tn  «fipU 
num  perpendiculum  du  fla, non  cadit  extra  ipfam  a *pn  ipfam  igitur. t a cadit : quod  erat  oflcndedum. 
Budid.ex  Camp.  Propofitio  40. 

lincifa  fuerint  latera  duaru  oppofitarufupcrficierucubi 
uniiquodq;  in  duo  media,  exicrintq;  a puelis  fedtionum 
duc  fupcrlicies  fc  uicifsim  fecates  & cubu.comune  ear  u Ce 
(flionc  diametru  cubi  p gqualiafecare.etab  ipfa  diametro 
ucrfa  uice  p aeqlia  fccari  necefle  eft.  r 4 

CampanvS. Statue cubfi qui  fir a b,dc qub 
coftar  per  diffinitione  q»ocs  line»  ipfumcotiticn 
fes  fint  fquales,8:  eius  fupe  rficies  reifhngulr.tale 
<nim  corpus.cubii  dicimus.Huius  igit  bafis  fft  e- 
ius  fuperffcies  a c d rfupfides  uero  eiu«  fupremab  ^ 
f gh,dexnra  uero  eiu5  fuperficies  fit  a egh.finiftra 
autc  fuperficies  b fc  d.citerior  quocp  fir  d c b H,fed 
ulterior  a cgf,ciusqj  diameter  fir  a b.DiuidJrur  i-  j 
taqt  oninia  latera  duarii  quarulibet  fupcrficiemm  " 
oppofitaru  cius  per  aqualia,  & fint  nuc  fuperficies 
quarum  larera  diuiditur.dcxrra  arcp  fimfira.  Diui 
ditur inqua.quatuor latera  dextrar  quidem  fupet 
quaruor  pundta  qui funt o p,q  r.  finiftrf  uero  fu- 
per  quaruor  qu*  fint  k I m n A'  coiungan  tur  pun« 
rta  in  his  fuperficiebus  oppofira.duftis  lineis  o p 
iC  qr  quj  fccctfcin  punfto  r,ircmqj  k l & m n qup 
Kk  fccent 
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feccnt  fc  in  punfto  fM  perficilrur  dux  fupcrficics  fccfte*  fc inuicc  8C  cubum, ^rraflis  ite  linei* 
ok&pl.qm&rn firty harum  duarum  fuperficicrum  cSmunis feftio linea  a r.  Dico igitur $ \i* 
nea  1 1 diutdtr  diametrum  a b,&  diuiditur  ab  eadem  diametro  per  xqualia . Qyod  patet,  urraqr 
enim  earum  tranfir  per  centrum  cubi. 

Aliter  uero  conuenit  quod  propofitum  eft  drmonftrare.  Producantur  enim  dux  lincf  t 
* & r h,&  irem  dux  f c,f  b.erirqj  ex  4 primi  a t xqualis  t h,&  f c xqualis  fb . Certat  aure  ex  prima 
parte  1 9 prinii.quod  angulus  p t q eft  (qualis  angulo  a q t,&  ex  4 primi  angulus  h r p eft  f qualia 
ahgulo  r a q.Itaqj  ex  ji  primi  torus  angulus  h r q cu  angulo  q t a,  ualet  duos  re&os,  quare  ex  14 
primi  ltnca  a h erit  linea  un  j,fimilitcr  quoq?  linea  a b enf  linea  una.  At  quia  ex  nona  liuius.linea 
a ceft  xquidiftans lincf  b h (utrarp  enim  eft  xquidiftans  linex  d e)  cumcp  ipfx  fint  xquales  quia 
latera  cubi.fequirur  ex  5 j primi  duas  lineas  a h & c b elle  xquales  &C  xquidirtanres:  ideotj  per  c5 
ceptionem, earum  medietates  qux  funr  a f SC  b s, erunt  xquales.  Ex  7 aurem  huius  manifeftura 
eft, quod  linea  f c eft  in  fupcrficie  duarum  linearum  a h & b cJX.  ex  eade  linea  a b qur  eft  diame- 
ter cubi, crtetia  diameter  fuperficieiparallelogrSmxacbh.Ita^  lineas  tfecar  diametrum  ab. 
fecet  ergo  ipfam  in  pun&o  u.  Dico  ergo  linei  s u eflexqualc  linef  u t,  & linei  etiam  a u hnex  u 
b.  Inrelliganrur  duo  ti  iiguli  a t u,b  s u.quoru  anguli  qui  funr  ad  t & s funr  (quales  adinui  . fi- 
militer  anguli  eorundi  qui  funr  ad  a b (quales  adinuice  ex  prima  parte  »9  primi,  ,pprcr  t 1 qd 
linea  a r xquidiftat  linep  s b.Er  quia  etiam  ipf(  funt  adinuice  xqualcs.fcquirur  txi6  primi, quod 
propolitum  ert.  Idem  quorp  eodem  modo  concluditur. &C  fi  folidum  a b non  fit  cubus, fed  fo« 
lrdum  corpus  parallelogrammum  fiue  xqualibus  lineis  fiue  no  xqualibus  cotentutn  ^uenr.fiue 
quoqjfiiper  bafin  orthogonaliter  ereflum.fiue  etiam  &fupcr  ipfam  inclinatum.  Vnde  amplia- 
tur in  hac  40  figuratio  cubi, ad  omnes  figuras  parallelogrammas  folidas. 

E uchd.cx  Z mb.  jbtonm  14.  Propofitio  19. 

Si  folidi  parallclcpipedi  eorum  quxcx  oppofito  planoru  lacera 
bifariam  fe<fia  fuerint,  extcfacp  fuerint  per  fcdliones  plana,  commu 
nis  ipforum  planorum  fcctio,&  folidi  parallclcpipedi  dimetiens bi 
fariam  feadinuiccm  difpefcent. 

aliter.  Si  cubi  eorum  qux  ex  oppofito  planorum  latera.Sc 
reliqua  qux  fequuntur,  ut  fupra. 

THEONa  Zifc.  Solidi,mqiii,p/rillelrpipeili  <*  /.rorum  qur  ex  oppej-ta  phnorum  y /,« l,Uterd 
, bifariam  diffefeitur  per  * ',er  / * * f fignu,crper  fefliones protiJStu-  plana  Hr/^comunis  autem 

p! auctu  ipforum  feflioefto  v ejpfius  autem  tyfclidi parallele 
pipedi  duarum  e flo  A n.Tiico  um  q,  cr  ipfie  v e fefe  inui- 

cc diffef eunt,  hoc  eft  quod  vri  pfiraefl  squalis, cr  A r ipfir  «. 

Cone  flantur  enim  Au,ve,Ar,*  *■  E f quonia  A j parallelus  eft 
ipfi  4 1, anguli  altcrnatim  poftti  ( per  »9  primi)quifub  A{v,v0i 
inuice  funt  sqUales.  Et  quanta  xqualis  cflAf  ipfi  e t,c Tf»,ipfi 
••  '-C7  te  quos  angulos  cbprehcdunt,bafn  igitur  Aj*  ( per  4 pri- 
rr.i)  ipfi  v 1 eft  squalis, & trunglu  //  'ipfi  90 « triagulo  eft  s - 
quale, et  relicui  anguli  relicuis  angulis. Igitur  angulus  qui  fub/ » 

A, equus  eft  ti  qui  fub  avi  angulo,  ac  p hoc  refla  linea  efl  ipfi  A Ui  | — ■ 
v f,V  per  eadem  ctia  A rtrcfld  linea  efl,efl  cr  squalis  A' ip'  \ 

fa  i.Etqucnia}  * ipfi/ fi  eft  squalis  cr  efl  parallela,  fedym  * 
ipf  u 1 eft  squalis  C7  parallela,cr  dl  C igitur  ipfi  t * efl  squalis  ' 

CT parallela  (per  prima  commune  fententta)&  ipf**  coneflut 
reflshnesAfJt  *, parallelus  igitur  efl  (per  )t  primi) /t/pfi  A m 

»,CT  fufapiuntur  in  uirify  contingent  is  figna,  hoc  efl  A »/,•  r,  conneflanturcj;  A tn  uno  igitur  fttn$ 

plano  (per  $7  undecimi)  ipfs  A *,p  t.  Et  quonia  parallela  eft  A • ipfi  A *,  squalis  igitur  eft  (per  2*  primi) 
qui  fub  1 At  angulus  ei  qui  fub  A or  angulo:  uicifiim  enim  cr  qui  fub  Arvei  qutjub  *rt.  Bina  Um  trisn 
gula  funt, hoc  eslArvcT"r  7, duos  angulos  duobus  angulis  squos  habentia  cr  unum  latus  um  lateri  at- 
quum, quod [ubtendit  autem  squalium  anguloru,hoc  efl  A v ipfi*  ajimiiisnancb  ipfarum  A t,A  *&r  rc- 
liqua  igitur  latera  reliquis  lateribus  squaha  habebunt.  Aequalis  igitur  eft  A r ipfi  r *,cr  * v ipfi  r 0.  S1T0- 
lidi  igitur  paraUcteptpedi  eorum  qus  ex  oppofito  planorum  laterdbifkriimfcfld  fuerint  extenfacpfue- 
rmt  perfefltones  planas, communis  ipforum  planorum  feflio  (rftkdi  parallclcpipedi  dimetiens  bifikm 
rum feadinuiccm  dijfcfcent:  quod  erat  oftendendum. 
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IUER  7KDECIMU 
EttW.rxOmp.  Propcjilio  41. 

| Iduo  corpora  leratil/aqru  alterubafin  tr/agiila, afteru  uero 
" bafin  habeat  xquidiftariu  lateru  /pfi  bafi  triangulae  dupla.x.» 
que  alta  fuerint,  illa  duo  corpora,  nccefle  eft  efle  xqualia. 

CjmpanvS.  Sit fuptrficifS  1 b c f quidiftanum latcrii dupla nilatrr* luprrin-ici e f g,# fu 
ptr  Ius  duas  fupe rfklcs  fiant  duo  corpora  ferarilia  jrque'  alta.  Sittp  feratile  quod  eft  lupi  a bjlin 
quadrigula  a b e d,a  I»  Ii  d e k, cuius  balis  eft  fuperfiries  fquidiftiriu 
laterum  propolin  a bed,  alia  cius  fuperficiei  xquidiftatiumlareru  fj  h 

eft  a Ii  dic,  terna  uero  eft  bh  ck,  dux  aure  «fbeius  rriangularesfuper  A 

ficies.funr  alrera  quidam  triangulus  a b h, reliqua  uero  rriagulus  d y /X /71 

< k-  Seranle aure  quod  eft  luper  baffn  triangulam  e fg,  fit  e fg  I m n 
cuius  alrera  duaru  rrilareraru  fiiperffderu  eftbafisprfdifta,  reliqua 
mrd  trilgulus  1 m n mu  ante  fupcrficierum  eius  cquidiftatmm  late 
rum  prima  quidem  eft ef  I m,  fecunda  uero  egi  n,  tertia  uero  f gm 
n.Oicoiraq;  hxc  duo  ferarilia  propofira, efieadinuicc  xqualia . Per 
ficiatur  ciiun  duo  folida  parallclogr.imma,  adiungedo  utricp  duo- 
rum propoliroi  u ferarihu  aliud  feratile  libi  xquale.  Primo  quidc 
feratili  luper  eade  bafin  firadiunliu  feratile  a p h d q k cuius  duc 
trilatere  luperfictri  fiur  a p li.dq  k.rres  aure  quadrilatcrx,  prima 
quidcahdk  qux  eft  terminus  comunis  fib i &ci cui adiungirur 
feciida  uero  a d p q.rerria  quoq?  p q li  k Secundo  aure  ferarili  ad- 
iungaruraliudferatilc  libi fqualehoc modo.  Adiungarurprirno  m 
triangulo  e fg  alius  triangulus  xqualia  qui  e gr,  ira  quod  rora  Id 
perficies  e fgrfirxquidiftanrium  laterum. & luper  hunerriaugu 
lum  fsat  feranle  e g I r 1 n s.quod  cum  illo  cui  adiungirur  perficiar 
corpus  parallelogrSmum  huius  feratili t adiunfti.duf  trilatere  fu 
perficies  liinr  egr,ln  s, tres  aurem  parallclogrammxfunr,  prima  quidem  elrs,  fecunda  cign 
qux  eft  communis  terminus  fibi  8C  ei  cui  adiungirur, tertia  uero  g r n s.  Mamfeftum  igitur  ex  dif 
finitione  folidoruni  xqualium  arq  ue  finnbum , quod  duo  fera  tilia  parallelogrammum  compo 
nentia  folidum  a k,  fibi  inuicem,  iremq?  componentia  folidtim  parallelogrammum  en, fibi  inut 
cemfunrxqualia.  At  uero  ex  jiuel  ex  jz  huius,  duo  folida  a k &cn  funt  fibi  inuiccm  xqualia. 
Quia  ergo  horum  folidorum  medietates  funt  ferarilia  propoflra,per  communem  fcicriam  con 
ftat  ea  elfe  xqualia,  quxcuntp  enim  fuerint  xqualia,eorum  medietates  nccefle  eft  e Ile  xquales* 
Liquet  iraep  quod  propofirumeft.  £ 

Eucl.ex  Zamb.  Theorema  tf.  Propofitio  40. 

. Si  fuerint  bina  prifinata  fubj:quisaltitudimb.&altcruquideba-> 
fin  parallelogramu  habuerit.alteru  aute  triagulum,  duplii  au  te  fue^ 
rit  parallelogrammum  ipfius  trianguli, ipla  prifinata  equalia  erunt. 

T H E O N ex  Zamb,  Sint  bitu  prif nxta  f,*  4 alterum  quidem  habeat  bjjin  * f,pd 

raUelogrdinmum, alterum  uero  *dn  trungilu9duplum  uero  fit  * /parallelogram  mum,  ipfiut  * 4*  truri 
ptli.  Di  co  quod  prifma  « fi  y Jit  faquum  eft  ipft  $ * 
rpnfmati . Copleantur  inquam  sipfd  */>  .,/b/t- 
da. Et  quoniam  « ! paraUclogrummu ipfiut  h4m  tria 
gith  duplum  eft , efttj;  4 « parallelogrammum  (per  41 
primi)  duplum  ipfiut » S « trunguli, .equum  igitur 
cfl  parallelogrammum  ipfi S « paraUclogrammo . 

Super  rqualibut  autem  bafibtu  exiftentii  fohda  parui 
Ulepipedu  c rfub  rudem  altitudine, inuicem  funt  *- 
qua! u ( per  ji  undecimi)  Igitur  [olidum  « /,  aquum  eft 
ipfi  1 i [olido  c T ipfiut  quidem  «f[ olidi , dimidium  eft 

ipfumxfiy  At  fpnfma,  ipfiut  aute  * e [olidi,  dimidii i * * 

eft  tpfum  ti  Fprifma.lgitur  prifm  xfiyAtfcp 

fi  41  j*  y prifm  uti  eft  te  quum . Si  focrint  igitur  bina  prifinata  fub  aquali  altitudine , er  ait  erum  quident 

habuerit  bajin  parallelogrammum  Jaltcrum  autem  triangdum, duplum  autem  Juent  parallelogrammum 
ipfiiu  trianguli  ^equalia  funt  ipfa  prifmata:  quod  erat  o/ tendentium, 
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"eVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAE- 
CI philosophi,  GHOMETRICORVM  E LI- 
mentorum  Liber  duodecimus. 

E xCsmpsnt.  fropojliio  C 

Mniuduarufupcrficieru  fimilium  multiangu 
Iaru  inter  duos  circulos  defcriptaru.eftpro* 
portio  alterius  ad  altcra.tanquam  proportio 
quadratorum  qug  ex  diametris  circulorum  e» 

as  circunfcribcntium  proucniunt, 

C A M P A N V S.  Sint  duo  circuli  a b c,d  cf,  quibus  inferiban- 
rur  dux  quxltber  figurx  polygonix.quf  ponantur  ad  inuicem 

miles,  finrqt  nunc  pcnragonxinfcnpt*.ur  docet  n «quarti.  ipf» 

iTnrabg  hk.dclm  n,  diametri  quoqf  circulorum  luit  ac&df. 
Dico iraqj  quod  proportio  pentagoni  a bgh  kad  penrago- 
num  d e 1 m n.crt  ficut  quadratum  diametri  a c ad  quadratum 
diametri  d f.  Protrahantur  enim  iu  utroqt  circulo  duxlinex 
ab  txtremitarediametri,ad  extremitatem  unius  lateris  penta 
goni  diametro  non  coterminalis  feinuicem  cancellantes  in-  b 
fra  i pfum  pen  tagonum: in  hoc  quidc,a  g 8C  c b.  in  illo  aurem 
d l & f c.  Eririjj  ex  6 fexri  triangulus  a b g.xquiangulus  trian- 
gulo dei. Nam  cum  peragoni  ponnnturadinuiccm  fimile*, 
erunt  ex  diffinitione  fimiliu  fuperficieru  angulus  a bgxqua- 
lis  angulo  d e l,&  latera  ipfo9  continentia  proporhonalia.u» 
delicet proportio  ab  add.e,  ficur bgadel.Cum  fint autem 
«x  ac  tertq, duo  anguli  a a g b fibi  inuicc  xqualesitemip 

duo  ali)  d f c SC  d 1 e fibi  inuicem  xquales, erunt  duo  qui  funt  c & f a d- 
inuicem  xquales  ex  hac  cornum  fcienria,qux  f qualibus  funt  xqualia, 
fibi  quoqt  xqua  e(Te  necelTeeft.  Et  quia  ex  prima  parte  jo  rerttj,  uterqj 
duorum  angulorum  a b c.d  e f.cft  regiis  fequitur  ex  ti  primi  duos  tri 
angulos  a b c.d  c f.efle  xquiangulos.  Qyare  per  4 fextl^roporrio  dia 
metri  a c ad  diametrum  d f.eft  ficut  lateri^b  adlatus  d e.  Cum  iraqj  ex 
fecunda  parre  is  fexti, proportio  duorum  pentagonorum  eft  ficut  pro 
pomo  lateris  a b ad  latus  d e proportio  duplicata, Si  per  eandem  pro- 
portio quadrari  diametri  ac  ad  quadrarum  diametri  df,  fit  ficut  dia- 
metri a c ad  diametrum  d f duplicata:  per  hanc  communem  fcientiam(  quorum  dimidia  funt 
qualia, ipfa  quocp  adinuicem  effe  xqualia  manifeftum  eft:  quod  proPofitum  eft. 

EucUdrxZamb.  Theorema  l Propojitio  1. 

Vxin  circuirs  (imilcsmultangul*  figura:, adinuicemfe 
habent  ficut  quae  ex  dimetientibus  quadrata. 


THEON  rx  Zsmti. 

Sitit  circuli  •fiyA 
h *,c r in  cis  fint  fimiles  fi - 
g urx  multangule  • fi  y <4  e,/»  / « ajimctien 
tes  etuic  circulorum  fint  fi  m,  * * . Dico  quod 
esi  ficut  quadratum  quod  rx  fi  n a.  I id  quod 
ex  • r quadratum ,fic  efl  multangulum  <*fi) 

Si /ad  multangulum  fi  h a . Conne  dantur 

enim  fiitxMt*xt  ?*.  E t quoniam  multangu 
lum  xfiydliipfi[*SH\ mul: angulo  fimile 
eR  aequus  efl  quifub  fi  * 1 angulus  ei  qui 

fuh  *fKeflq;  ficut  fi  * ad  * *,fic  9 ! ad /<  Bina  ia  tria  gula  funt  fixt  fKwu  anguli*  uni  angulo  rquu 

habe  tu, quifub  fint  ei  quifub  ■ f*, circa  aut  equos  angulos  latent  proportionali* : equidgulum  igitur  efk 

(pnr 
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(frr  ■ diffinitionem  fexti)  * fi , tnenguluppfi  fex Irungulotequelis  igitur  efl  enguliu  qui  [ui*i  fi  fi  qui 
fub  /a  n.Sed  qui  ( per  »i  tertij)fub  * , . ei  quijub  •«  p fi  eH  equebs(iu  eidem  ne  nq;  cinumjzrenlu  ierunt ) 
qui  autefub  /A  * ei  qui  fub  fr  >,a  qui  fub  « <*  t, igitur  ei  qui  fui  /r  « eft  equulis.  E/?  au/  ©■  rrflm 
# .*  «,ri  qui  fub . fu  redh  (per  4 populetum)  eqfuhsiretiquus  igitur  relique  efl  equuln  ( per , cbmuneni 
fententiem)  Aequungidum  igitur  r.1  triennulum  u u fifipfi fu  > triengulo  . Proportioniluer  igitur  efl  fi. 
cutfiuedurfiefi.eduf.Sed ipfim  quidem  fi  peder  renonis,  duple  cil  eu  que ipfies  fi u quedren  edid 
quodexu  rquedretum.  IpfmS  eutem  t.edu  f, duple  efl  ipfim  * fi  yJimultanguUretioedipfunfutu  a 
multefigulm:  cy  ficut  tgttip-  (per  n quinti)  quod  ex  fi  p quedretum  .edidquodqumr  quedretum.fic  rft 
inulteifgulum  *t>J;ted  mutlengulum  fu  tu  x.ln  circulis  igitur  fiimilu  multenoulu  [efc  edimuccm  be- 
bent , ficui  que  ex  dimetientibus  quedrete:  quod  eret  ofiendendum . 

Euchd.ex  Cemp.  _ Propofitio  u 

T Mniuduoru  circuloru  eft  proportio  alterius  ad  alteru  tancp 
^portio  quadrati  fuae diametri  ad  qdratu  diametri  alterius. 

“ Campanvs.  Sint  duo  circuli  a b 8C  c d, quorum  diamerri  quocp  dicantur  a b SC 

c d.  Dico  ityp  quod  'proportio  circuli  a b ad  circulum  c d,  eft  ficut  quadrati  d lamctii  a b ad  qua- 
dratum flumen  i cd-  Manifcftum  enim  cftex  hac  communi  (cientia  fciltcer  quanta  eft  quxliber 
magmrqdo  ad  aliquam  fecundam, tantam  ncccficcft  effe  quamlibet  tertiam  ad  aliquam  quar- 
tam, quod  proportio  quadrari  diametri  a b ad  quadratum  di 
amctrlcd.eft  circuli  a b ad  fuperficiem  aliquam  quxfic 
e.cuiulVuiiqj  figurx  aut  formp ponatur.  Mane  autem  impofsi 
bile  eft  maj£j;««t  «fle  aut  minore  circulo  c d.Si  enim  eft  pofsi- 
bileipfcm  effe  minorem  circulo  c d,fit  irarp  minor  in  fuperfi- 
cie f.  Itaqj  cftvulus  c d.lit  xqualis duabus  fuperficiebiis  e & f 
pariter  acceptis. Conftar  igitur  ex  r decimi, quod  toties  pofsit 
cx  ciroqlo  c d.fuiscp  refjiduis  fubrrahi  maius  dimtdio.quoufqr 
relinquatur  quatius  aliqua  mutor  f.lnfcribarur  ergo  (ibi  ut 
docet  6 quarti, quadratu  c d gli.de  quo  coftar  quod  ipfum  iit 
maius  medietate  circuli:quadraru  enim  quod  eft  duplti  ad  ip 
pfum  eft  circulficircufcribcs,ur  parer  ex  penulrima  primi  #7 
quarti.  Si  igitur  portiones  circuli  exiftenres  fuper  latera  quadrati  pa 
riter  acccprr  fuerint  minus  fuperficie  f.fuificir.  Sin  aiitequatuor  ar- 
cus exili  eres  fuper  difta  latet  a per  f qualia  diuid  jrur.S.'  puncta  ipfos 
arcus  diuidetia  cum  extremitatibus  latcru  < 5 tinucn  turper  lineas  re 
tfias.  Verbi  gratia, arcus  cgdiuidatur  per  f qualia  in  pun&o  k,&'  pro 
trahant  linea*  k c,k  g.ficqj  de  exteris . Eri  tep  quilibet  manguloru  de- 
feriptorum  fuper  larera  quadrari,  maior  medietate  portionis  in  qua 
exiit  it,  eo  quod  omnis  triangulus  ifofccles  eft  medietas  parallelogrj 
mi  fu?  bafts  per  41  primi,  quod  quide  parallelogramum  maius  erit 
fupcrficieipfoarcuchordaipcorenta.Sinriratjjportionesexiftetesfuperlare 
ra ovogonii iiifcnptiparireracceprx.minusfupcrficief.Siemmnondu hoc  f f ; 
riTet, non  celTarem  diuiderc  arcus  (quoru  latera  ultimf  dcfcriptxfigurpfuni 
cliordf) per fqualia.fliinfcribcre figura  xquilateram  duplo  pluriulaterun 
pnmx.femper  fubtrahedo ab  ipITa  circuli  pornomb.maius  dimidio  quouftr 
per  1 decimi, portiones  fuper  larera  alicuius  ralts  figurx  circulo  inferiptx  exi 
fleres  pariter  aa*eptf,erut  minus  fuperficie  f.  Sint  ergo  nQcqurdi&f  funr.e- 
ritlp  ex  coceprione  ofiogoafi  c d, maius  fuperficie  e.In  circulo  igitur  a b cade  y 

uuinfcnbalfimilco^ogonu  quod  dicarura  b.fitlpex  prxmifta  proportio 
o^ogon  1 a b ad  oftogonum  c d ficut  quadrari  diametri  a b ad  quad>*r<i  diametri  c d.idcoty  per 
u quinn  ficut  proportio  circuli  a b ad  fuperficie  e,  itaip  permutarim  ytalygonij  a b ad  circula  a b» 
ficut  polygonii  cd  ad  fuperficicc.Cucp  fit  polygoniu  cd  maius  fupficiee.critpolygoniua  b ma* 
ius  circulo  a bjioc  aut  infpofsibile.Ko  eft  ergo  fuper  fiaes  e,  minor  circulo  cd.Scd  nec  maior.  E- 
fto  enim  fi pofsi^ile  (?t.Cu  igif  fir  proportio  quadrari  diamerri  a b ad  quadratu  diametri  c d.ficnc 
circuli  ab  ad  fuperfiqc  e.  crirecouerfo  quadrari  diam  etricdadquadratii  diamerria  b, ficut  fuper 
ficici  <ad  circulu  a b. Er  coftar  ex  comuni  fcirria  in  principio  huius  dcmoftranonis  pofita,  quod 
<adceftc^;(j|ilicd  ad  aliqua  fuperficipqii?fitf,crirq;exi4quinri  fuperficies  f,  minor  circulo  ab. 
Iracp  proportio  quadrati  diamerjie  d ad  quadratu  diametri  a b.erir  ficut  circuli  c d ad  fuperficie  f 
minore  circulo  a b.  Sed  ex  hoc  demoftrauimus  paulo  anrl  fequi  impofsibile.uidelicer  polygoniu 
inferi^um  circulo  maius  effe  circulo.  Sicut  ergo  fuperficies  e no  poreft  effe  minor  circulo  c d, ita 
Ure  maior^hr  ergo  ncctfiarid  xqualis . Qy  are  per  fecfidX  parte  7 qnri.liqnrr  quod  ^pofitu  eft. 
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SEOMET.  ELEMBNT.  E7CL1D 
Rucltd.cx  7.amb.  Tljcoremui.  Propofilio  *. 

Girculi  (cfc  adinuice  habenr, ficut  qusc  ex  dimetietibus  quadrata.  * 

THEONn  Z-imt.  Sml  circuli « 4 )■  a,  i /«  t,dmelictrl  tuti  turi  • 

[hnt  y (,[!■  Dico  qefifii cut  guod  exd  d quadratis  ud  ii  quod  rx  /d  ^uu- 
drutiific  tfi*fiyJi  arcuit is  aiifiai  circuIic.Si  enim  non  eft  ficut  quod 
tx(/ quadratu  ud  id  quod  ex  /d  quadratum  fic  *fiy  A circulat  ud  i/«  d 
rirculu, rrit  ficut  quod  ex /Uadid  quod  ex  [l,fio  t /d  circulusudui 
Uluiorem  ipfo  t /» t circulo  acd.ucl  id  muiorc . Sit  prius  ad  minorem  e. 
defcributxrq;  ( per  i quarti)  in  circulo  t /.  t,quudrutii[a  d.  hm  ieferi 
ptu  quadrutu.maiut  efi  quum  dimidii  tpfius  • / • t circuli:  quomi  fi  per 
figna  i /*  t,  Ungentes  circuli  redas  Ilice:  ducimus , circi  circulum  de- 
fer quadrati  dimidium  rfh  fe  I quadratu, ipfo  uutc  circKfcripto  quu- 

di  no  minor  efi  ctrculus.quarc  i fu/  inferiptu  quadraliianatut  efi  quum 
dimidium  ipfiiK  < /«  dcirculi.Scemtur  bi feriam  ipfe «'  [J  a, a 1,1  ■,  circie 
ferenti*  in  fignis  n \,a  ausoncftanturq;  < »,«  /,/n,  » d,d  r>,  ,51 

tmuquodq-,  iguirr  ipfori  t «.// sacrifer  i.triiqniloru, maius  efi  quum 
dimidium  euit  quod  circi  ipfum  esi  circuli  figmenti, quonia  fi  per  n »,  /• 
afigna  circulum  tungrnlts  duc*uuit,(j  complemus  qux  m i fja,s/,l 
utre  (lis  lineis  parallclogrinuunuir.quodq-  ipforum  i « /,/»  «,»  ut,!  at 
trtanmloru,dimidium  efi  cius  quod  circum  ipfum  prarallelogrami.fed 
eircdm  ipfum  fegmrntum.minus  ei  puratlelogrjmo.q  utre  unumquodf 
'ipforum  i «/,/»«,»  r d,i » > Irmgulori,  mutus  efi  dimidioeius  quod  ar 
cu  feipfum  figmiti  circuli.Difrcjcentet  iam(per  io  tertijjreliquu*  circun 
fircti.ubi ferum, cbnrlUlnq,  reflas  lineus 47  hoc  fimper  efficientes (p 
■ decimi)  relinque ntes  qutdi  circuli  frgmenlu  qut  minor u erunt  exerffu 
quo  excedit  drcul.it  rfa  i ircum  t.  O/lenfum  etenim  efi  in  primo  deciu 
niuoluminil  t'msrcm*!c,quod  binis  m.igniludmib.  mrquultb.expofitisjii  mtiori  auferatur  muiut  quam 
dimidii, er  relique  munis  quum  dimidium, koc  quoq>femper  fiul/juedum  relinquetur  nugnitudoquxmi 
nore  magnitudine  cxpofitu,mmor  erui.  Relinquentur  igitur, fintq;  que  in  ipfis  ia,a  /,/ x,\  /,d  r,e 

>, figmenta  ipfius  i /•<  circuli , minor*  exerfiu  quo  excedit  circulus  i [at  ipfum  tureum.  Reliqui  igitur  • 

» /»«<•/'  inultun^sli, maius  efi  ipfutreur.  Infaibutur  in  circulum  * fi  y *Upfi  y u [x,  «u  / » multang» 
lofimlte  multugulu  *}fer,yn^f.EA  igitur  (per  precedete)  ficus  quod  ex  t *quudrtti  ud  id  quod  cx[ 
d quadrat  um  dic  efi  muli  ungulum  «//«?«  U r ud  ■«/»  o * d r multungulum.  Sed  ficut  quod  ex  fi  * quu- 
drutum  ud  id  quod  cx  { » quadratu  fic  circulus  . f y * td  at um  r.(y  ficut  igitur  (per  u quinti)  • fiyAca 
culus  ud  e ureum  fic  inultmgulu  *//.  r * d f udip/ion  i u /»  , tt  t a multugulum.V.cifiim  igitur  (per  l< 
quinti) ficut  circulus  *fiyA,od  id  quod  inipfo  muli  ungulum, fic  t at*  ud  multungulum  i n/»»*/ >.Mu 
ior  autem  efi  *fiyAcirculut,eoquodinfe  efi  multangulo : mutior  igitur  efi  cr  ure*  r,  ipfo  i«/ciudr 
multangulo  fid  cr  minor,  quod  efi  impofiibile.  Nonefl  igitur  ficut  quod  n fi  d quadratu  ud  id  quod  exit 
quadratu  fic  circulus*  fi  y A ud  aliqua  area  ipfo  t{,  t circulo  minorc.SimiWer  lum  dembfirabimiu  quod 
neq;  ficut  quod  ex{t  dd  idquod  ex  fi  yfic  circulus  i /» t udulaquiurci  minore  ipfo  *fi  y d circulo.  Die» 
nipe  q,  neq;  ficut  quod  ex  fi  d ud  id  quod  ex  /t  fic  circulus  *fiy  U ad  aliqui  aea  maiori  ipfo  i /■  d circii 
lo,  Sicnim  pufiibilcjh  ud  muiorc  >.  Couuerfim  igitur  efi  ficut  quod  exi*  quadrulumudul  quod  ex  fi  J, 
fic  cfit  raca  adafyJ  circulum.  Sed  ficut  r acu  uda,  fi  y dl  circulum  fic  tft  circulus  i /«  d ud  ultquum  urt 
um  minorem  ipfoafiydt  circulo,  ey ficut  igitur  (per  1 1 quinti)  quod  exftadidquodcxfidtficii>  etreu- 
Iih  ud  aliquam  acum  minorem  ipfo  *fiyt  circulo  aquod  mpofebilc  effit  dementi  ratum  cfi.Non  efi  igitur 
ficut  quod  ex  fi  n quadratum  udi  d quod  ex  [*fic  circulni  afiy/ud  maiorem  aliquam  artum  ipfo  i fu  lar 
culo.  Oficnfum  autem  rft,  quod  neq,  ud  minorem . Eft  igitur 
ficut  quod  cx  fi  ^quadratum  ud  id  quodex  /d  qu*dr*tum,fic 
circulus*  fiy  s.ud  circulum  «/ud.  Circuli  rrgi  udmuicem 
fefehabe  nt  ficut  qu*  cx  dimetientibus  quadrata . Quod  crut 
offendendum.  Dico  i*  q r ure u muiorc  fubfiffentc  ipfo  • /» 

I circulo, efi  ficut  arcu  a ad  «fiy  at  arculam, fic  i [at  anulus 
ud  aliqua  acum  mutor  em  ipfo*  fiy  y corculo,  fiat  enim  ficut 
• artu  ud*  fiy  y circulum  fic  i /«  d circulus  ud  acum  r.  Di 
cojureu  x, nunor  cH  ipfo  * fiy  y circulo.Qjqonum  enim  cH 
. - ! * ficut 


LIBER  DVODBCIMVl  ,jl' 

fient  t area  ad* dy  A drcuduJkeH  > /a  t circ  uliu  di  aream'rjiieif!im(  perit  quinti)  eft  Jicut  e uret  ad  • 

/a  / e irculam.fl ce  fi  a/yAcirculucadr  artam.  Maior  tuti  eft  roret  ipjo  > / » 1 drculojtialor  igitur  eil 
Cr*tyA  drctdusjpft  oret  r, quare  eil  Jicut  t trtt  ad*tyA  etr  culum  Jlccfl  i /a  / itrcuiuc  ti  minorm 
aliquam  aream  ipfo  • f yActrculosquod  oportuit  demonjirafie. 

E uchJ.  ex  Qtmp.  Propofitio  j. 

Mnis  pyramis  cuius  bafis  triangula,  fcindipotcfl  in  duas 
aequas  pyramides  fibi  inuicem  toticp  pyramidi  (tmiles,  u* 
naqjinduo  feratilia,  quae  ambo  pariter  accepta  dimidio 
totius  pyramidis  neceflc  eit  ede  maiora, 

CAMPANV  S. Sit  pyramis  a b c d fuper  bafin  triangulam  b c d.ciuscp  uertex  folidus  angulus 
a, a quo  demittantur  tres  hyporhenufx  a l^a  c,  a d.  tres  angulos  bafis, & diuiditur  omnia  Urna 
bafis  per  cquaha  in  trtb.punfhs  c f g.tres  quocp  hypdthenufx  per  xqualia  in  tribus  pungis  h k 
l,6f  protrahantur  in  bafi  dux  linee  c f e g.Eritqj  balis  cius  diuifa  in  rre6  fuperfTcics.quaru  duc 
funt  duo, trianguli  b e F.e  gd,q*ex  Tecuda  parte  i fexti,8£  diffinitione  fimiliu  fuperficieru  conflat 
efTe  fimtlrs  (ibi  inuice  & rori  bafi,S£  f quales  adinuicc  ex  t pri 
«li.tertia  eft  tetragona  parallclograma  & ipfa  eftefgc,  qua 
contlar  efTe  dupla  ad  rnangulum  egdex  408(41  pnmi.De- 
oiittantur  ergo  rurfus  a putillo  h dux  hypothenufxh  e,  h f, 

&.  a punito  k 1 hypothenufa  k g,&!  protrahantur  linex  h k,  k 
l,cr  l h.Diuifa  ctl  iracp  tora  pyramis  a b c d in  duas  pyramides 
qux  fint  h b e f a h k 1,88  duo  feratilia  quoru  unum  cft  e h f 
g k c & cft  fuper  bafin  quadrangula  c f g e,  & aliud  e(l  eg d h 
Itl&eft  fupcr  bafin  triangulam  egd.De  duabus  aurem  pyra 
tnidibus  h b e f,a  h k l.quod  ipfx  funt  rquales  adinuicc  fibiip 
& toti  pyramidi  a b c d limiles,  conflat  ex  diffinitione  corpo 
rurqualiu  & fimiliu  & ex  »o  undecimi  & ex  fecunda  parte  t 
fcxri.De  duobus  aurem  ferarilibus  quod  ipfa  fint  xquaiia,co 
# ftar  ex  ultima  undecimi. Qyod  uero  ambo  feratilia  pariter  ac  * t 

tepta  fint  maius  medietate  totius  pyramidis, ex  hocmanife- 

ftum  ert  quod  utrunqr  illorum  diuifi  bile  ert  in  duas  pyramides, quarum  altera  rriangula  «qualia 
uni  duarum , in  quas  & feratilia  rotalis  pyramis  diuidirur . altera  uero  quadrangula,qux  dupla 
cfl  ad  reliquam :quare  pater  ambo  feratilia  parirer  accepta  tres  quartas  efTe  totalis  pyramidis  di 
uifx.Ac  proportionem  fi  fare  defideras,  fexram  huius  duodecimi  cenfule.  Sed  fufficir  tibi  fcire 
(quantum  ad  propofmim)  illa  duo  feratilia  pariter  accepta  duas  partiales  pyramides  in  quas 
feratilia  rotalis  diuidirur  pariter  acceptas, quanralibet  quantitate  excedere. 

Eudid.cx  Z jmb.  Theorema  f.  Propofitio  j. 

1 Omnispyramisrriangularem  bafin  habens.diuiditurinbinaspy 
ramides  afquas  & fimiles  inuiccm  triangujares  bafes  habentes, & fit 
miles  toti,&  in  bina  prifrmta  xqualia,  & ipfa  bina  prifmata  maiora 
funt  quam  dimidium  totius  pyramidis. 

T H E O N ex  Ztb.  Sit  pyramis  cuiiu  ha  fit  quidem  Jit  triangulum 
*(y,  /j/hgium  uero  fit  fignum  A.  Dico  t)  pyramis  a fi  y A diuiditur  in 
pyramides  binas  aquas  aimmeem  tnangul  arci  bafes  habentes  et  toti  fi 
miles,ct  m bmo  prifmata  aqualia, et  bina  prifmata  maiora  fmt  quajo- 
lint  pyramidis  dimidtu.  SecenluKper  i . primi)*  f,fy,y*,*A,AC,Ay, 
bifaria  m fignis  ■ /,aj,a  i.ccnechr.lur.j;  i /, i »,«  4,4  a,a  /,,  a,.  /, 

fr.Et  quonu  * i e fi  e qualis  ipfi  i (,et  o 4 ipfi  A ! , parallelus  igitur  cft  • 

4 ipfi  Ai.lder  propterra  etiam  la,ipfi*fi  paraS ebts  elhparaUelogram 
muigtlurcIllinfyeqiulisigiturehipfaiuipfitf.Sedi  /ipfi*,cH  * 1 

aquati  s,ty  a , igitur  ipfi  Iu  esi  aqualis.  E/i  aut  c et  at  ipfi  t A aqualis  Dua  ii*  i*  4,duab.n  4,1  A fmt  a- 
quales  altera  alteri.ty  angulus  qmfuhi*  Hp  i»  primiyiquifub  a / A,ejl  *qut!u:bifts  igitur  1 4(p  4 pri- 
m)bafi  hAcR  tqualu.  Igitur  tnigulu  * 1 S^cquu  c r fimile  eil  ipfi  t a Atriigulo.Et  id  proptrrea  ttii  tria  , 

gidii  ala,  ipfi  4*.  A triangulo  aquii  et  fimile  eji.Et  quonta  bina  re  die  tangito  fe  adinuicc  1 1,1  a,*  ad  hia 
sua  reflat  lineat  fefe  musce  rangeles  a A,A  e.,  funt  no  tamen  incode  plano  exijletet,  aquos  angulos  eopre  • PArauehi 
btndutsaqiubs  igitur  cfkper  i.  undcemiytngulus  qui  fub  1 4 a, ei  qui  [ubaAx,  angulo.  Et  quoniam  bina 
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re ftxlinex  * d,d  m, duabus, n AtA  Xyfunt  xqualcs  diter a alteri ,cr  angui itf  qut  [ubi  i "(per « e undecim:)*»* 
gulo  qui fub  m A, A A,r|? xqualis, bafis  igitur  1 »{p  4.  prtmi)bafi  « x eti  xqualis.  Trungulu  igitur  1 f r,*<jutt 
f A ri triangulo  quod  fub  mAxc T fimik,  cr  1 d propterea  triangulum  a * *>ip/? /«a  triangulo  xquu  <7  /1  - 
mile  efi.Vyramis  igitur  cuius  bafis  * » * triangula,  jiiUgim  autem  I figni  .aqualis  <7  fimilu  efi  pyramidi 
*'  cuius  bafis  quide  efi  I"  x triangulum  cr uertrx  A figni,  Etquonia  trianguli  »A( (per  x fexti)  * ad  unum 
quidittanter.  /a*;M  «ji, excitata  e A J * ,xquianguli  cfia  A fi  trungulu  ipfi  A*$  tr ungulo,  & latera  habent  propcrtiond 
lia.\gitur  trianguli  * A f,ftmile  efl  ipfi  trtigulo  A i n.ldij;  propterea  cr  trianguli  quide  Afiy  f.rmle  efi  ip 
fi  tr  angulo  A*t,&*Ay  triangulum  ipfi  Ad  x triangulo.  Et  quoniam(per  «o  undecimtfbin*  re  Ha  Une* 
wxfxAbt  fcfetnuicc  tangentes  t*,*  yuad  binas  redas  luteas fefemuice  tangentes  nl,9x,funt  no  tamen  meodepla 

no^equoi  coprehendum  angulos.  Angulus  igitur  qui  fub  fi  • y.xquut  efi  ipfi  angulo  qui  fub  * $ a.eA$/i- 
cutf*  ad  * y,fic  ml  adi  x.Triangulu  igitur  » fi yapfi a »x triangulo fimtleefi.Et pyramis  igitur  cuim  bi 
fis  quidem  efl  trianguli  et  fi  y,uertcxaute  A fignu, Jimihs  efl  pyramidi  cuius  bajis  quidem  efU*x  trungn- 
Ium, uertrx  autem  A fignu. Sed  pyramis  cuius  bafiscfl  trianguli  d « x, uertrx  aut  e A fignu,oficnfa  efl  fimi 
, tis  pyranudi  cuius  bajis  quide  cjl*$*  triangulujicrtrx  uero  d figni.Quare  & pyramis  cunis  quidem  ba- 

fu  eji  trianguli  « fi  y,ucrtex  uero  A fignu  Jimihs  efi  pyramidi, cuius  bajis  quidettlefl  at * triangulum , c T 
uertrx  d fignum.utraq;  igitur  ipfaru  *i"d,d*\  A, pyramidi  JimiUs  efl  toti  et  fiy  A pyramidi. Et  quanti 
fi  f xqualis  efi  ipfi  fy  ,parallclogramum  * fi  / "jpfius  • fy  trianguli  dupli  efl(per  4 ipnmi ) Et  quoniam  fi 
fuerint  bina  pri)mata  x que  alta,  cr  alteri  quide  habuerit  bafin  paraBelcgramutrt,  alteri  ante  triangtdu , 
duplum  autc  fuerit  paraflelagramum  ipfius  tr  unguli,  ipfa  prtfmata  funt  aqualia  (per  40  undecimi)  prif- 
m a igitur  ccprcbcnfum  [ub  binis  triangulis  Cnf,%  d * jnhusq ; par  allelogr  amis  /fi/"ttfi"f,  *dft,pnfmd 
Ii ( oprebenfo  fub  binis  triangulis  *fy,dn  Xytribusq; paraUelogrdmis  m fy  A,A  y m d,l * /*  efl  aquale. Mi 
nifrjli  aut  i q,  utrunq - ipforiprifmatu  cuius  bafis « f/*  parallele gr  ammurn, ex  oppofito  aut  In  reftali- 
nctxt  cuius  bafis  * fy  trianguli, cx  oppofito  autc  « x / trungulu  atus  cft  utrafy  ipfaru  pyramidu,qudru 
bafes  quide  funt  triagula*  "i&l*  xaiertues  autc  d Afigna.Quoniamficotseflamus  //,»«,  refixi  lineas 
pnfmacmus  bafis  / fi  /*  pxrallclogramiyCx  oppofito  aut  e n d re  fla  linea  jnauu  efl pyramide  emus  bafh 
a fi  {trianguli,??  uertrx  « fignu. Sed  pyramis  cuius  bafis  * d f tn  angulu  tucriex  autc  efl  n fignum^qua  efi 
pyramidi  cuius  bafis  efl  a « * 1 riangulum  .cr  uertrx  efi  / fignu:  jub  xqius  enim  cr  ftmilib.platm  copreba  • 
duntur.Quare  c rprifma  fUius  bafis  quide  »C/*paraBelogrdtnn:umsx  oppofito  autc  d"  refla  Imeajud-  # 
ius  efi  pyramide  cuius  bafisa  in  trianguli  fuertexautelfigni.  Prifmauero  cuius  bafis  tCf  "par aHelogri 
mi,ex  oppofito  autc  d * reda  linea,  xquu  efi  prifmati  cuius  bafis  * fy  inigklum,ex  oppofito  autc  trugu- 
lumdti  x. Pyramis  autc  cuius  bafis  quide  « • h triagulum.ucrtcx  autc  figni  l-xqua  efl  pyramidi  cuuis  ba~ 
fis  dux  triagulifuertcxautc  efl  A jignu.Trxdida  igitur  bina  pnfmata, maiora  funt  prxdiflis  duab.pyra- 
inidib.quari  bajes  fit  ipfa  aitjnx  tridgula,uertiees  autc  funt  d A figna.ToU  igitur  pyramis  cuius  bafis 
efltriagulu  * <*  y, uertrx  juI  e figni  A , duuditur  in  binas  pyramides  fibi  ittuicc  XjUM  cr  fimiles  toti,  cr »» 
bnu  prij  mata  xqualia,et  bina  prif  mata  maiora  funt  | totius  pyramidis  dimidiu:  quod  erat  osl edendum, 

. Euchd.  ex  Camp.  Propofitio  4. 

I dux  pyramidfsxqucaltx.quarubafcstriangulx  fingulx* 

I i»  binas  pyramides  xquales  fibi  inuicc  ac  toti  fimilcs,bma'qj 

feratilia  xqlia  diuidant , erit  proportio  bafis  unius  ad  bafinaltcrius 
tacp  proportio  duoru  feratihu  fuorii  ad  duo  feratilia alterius.Eritcp 
palam  omnia  feratilia  q fuerint  in  utralibet  illarupyramidu  pariter 
accepta  ad  euefra  feratilia  q in  altera  pyramide  fuerint,  cande  habere 
proportione.quabafis  eius  pyramidis  ad  baGn  alterius  pyramidis. 

CAMPA  NtV  fi.  Sint  dux  pyramides  quarum  bafes  rnan-  g % 4 

milr.xqirf alrx  hxc  quide  a b cd,cuius  conus  punitus  a,ba 
fis  Uian^ulusb  cd.hypoihenufx a b,a  c.a  d,illa  uero  c f g h, 
ctiius  fonus  puDus  e, bafis  |f  lagulus  fgh,  hyporhenufx  c f, 
e g.e  h:hx  autc  dux  pyramides  diuidantur.ficut  in  pr; mitia. 

Simqr  bafes  earum  diuifsr.HfC quide  protraifHs  lineis  latera 
bafis  ipfius  per  xqualia  duudenribus.qux  fint  k 1 & kmi  illa 
uerd  protrali is  lineis  qux  fint  n p n q Dico  emo  quod  pro- 
portio bafis  bcdadbafio  fgh. eti  ficur  duoru  feratilium  py- 
ramidis a pariter  acceptorii  ad  duo  fcranba  pyramidis  e pari 
ter  accepta.  Maiuictiu  cft  aut  atiifewipartc  fecuda,  pro» 

•yL.*.  .'.'A  * • portio 
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portio  trianguli  b c d ad  triangulum  k m d.cft  fi  cur  lincx  b d ad  lineam  k d duplicare,  per  cande 
quoq;  cfr  proportio  trianguli  f g Ii  ad  rriangulu  n q li, fictu  linexfh  ad  linei  n h duplicata.  Cucp 
fit  linea  b d ad  lineam  k d,  ficut  linea  f h ad  linea  n h (urrobiq? 

enim  eft  dupla  proporrio)  erit  triangulus  bed  ad  rriangulu  k & * f 

m d, ficut  triangulus  f g li  ad  triangulum  n q li,&  permutarim 
triangulus  b c d ad  triagulii  t g h, ficut  triangulus  k m d ad  tfia 
gulum  n q h,  Tri agulus  aurem  k m d ad  triangulum  n q h,eft 
ficut  feratilc  exificrsfuper.ipiumad  fcratileexiftcs  fuperillu 
per  jj  undecimi.  Huius  quoqj  feratilis  ad  illud.eft  fTcut  ambo- 
rum feratiliu  pyramidis  a pariter  acceptorii,  ad  ambo  feratilia 
pyramidis  e pariter  accepta  ex  if  quinti:  necefleeft  enim  ut  fic 
duplum  ad  duplum, quemadmodum  (impium  ad  fimplum. 

Iraqj  conclude  ex  11  quinti, quod  propofiru  cit.Dormiras  autc, 
ii  dubitas  feratilia  unius  harum  pyramidu,  xque  alta  <fie  fera 
tibbuc  pyramidis  alterius. Cu  enim  fintpyramides  arque  alrp, 

• fit  quoq;  utracp  caru  diutia  induas  pyramides  f quales  fibiro 

riqjliniilcs  & in  duo  feratilia  xqualia,#  fintdup  partiales  pyramides  fqu^alrx.eo  quod  fTmile* 

& xqualesfquod  facile  patebit  demifsis  a uerticibus  partialium  pyramidum  perpendicularibus 
ad  bafes  ipfarum.de  quibus  perpendicularibus  ex  j7  undecimi  confiat  crTexquales)cumqt  alti- 
tudines  harum  partialium  pyramidum  parireracceprxcomponfiralrirodine  rotalis  pyramidis 
diutfx,  finitp  ambo  feratilia  xque  alta  uni  partialium  pyramidum  ei,  u jdelicct  qu*  fuper  parria- 
lem  triangulum  bafi  s totalis  pyramidis  componitur, non  cft  fas  ambigere  feratilia  unius  carum 
pyram idii  eflexque  alta  feiatilibus  alrerius  earum.  Correlarium  uero  ex  eo  manifeftu  eft, cr.fi 
militer  bafes  partialium  pyramidu  fic  fehabeanradinuicem.ficutbina  feratilia  unius  ad  binafe 
ratilia  alterius. Er  quia  bafes  partialium  fic  fc  habet  adinuiccm.ficut  bafes  toraliu  exfecudapar- 
rc  18 fexti,# permutata  a proporrione.coftar  ex  ij  quinti  ucru  cfle  quod  correlarium  proponit 

Euclid.cx  Zjmb.  Tbeorcm^.  Vrcpofnio  4. 

4 Si  fuerint  bina:  pyramides  fub  eadem  altitudine,  trianoularcs  ba* 
fes  habentes,  diuifa  uero  fuerit  utracp  ipfarum  in  binas  pyramides 
adinuicc  aequales  8C  fimiles  toti &in  bina  prilmataxqualia,  Scinu' 
traq;  factaru  pyramidu  is  modus  femperleructur,erit  ficut  unius  py 
ramidis  bafis  ad  alterius  pyramidis  bafin,ficq  in  una  pyramide  ptif 
mata  omnia  ad  eaij  inaltera  pyramide  prifmata  * xque  multiplicia.  i*n\td:,ii 

T H E O Noc  Zab.  Sint  bina  pyramides  fub  eadem  altttudine,triangulares  bafes  kabemes , hoc  cRxCeR  pari  multi. 

* />CT  faRigu  1 ofigna.Duudaturijiipfarum utraq-,  in  binas pyramides inuiccm aequat  c'  toti fimiles  tuduiejumpi*, 
CT  sn  bina prifmatd aqualta.lpfjrumq;  fiflarum pyramidum  utraq;,  itidc  intelligatur  diuifa,crhoc  fem- 

per  fiat.  Dic  o quid  esi  ficut « l'y  bafis  ad  A i (bajh,  fic  funt  omnia  prifmata  qua  in  ipfa  atfiyn  pyramide 
ad  ea  qua  in  Aa  [t  pyramide  prifmata  aque  multsplicia.Quonia  enim  4/ip/ifycr  * » ipfix  y tR  aqua, 
lis, parallelus  igitur  esi  t \ ipfixp,  &*fy  triangulum  ipfix  / y triangulo  fini  ile  eR,  c r id  propt  ere  a iam 


'U  tl-Siaufc  quau.ee 

rea  a Imea  proportionales  fuerint, et  qua  ab  spfis  reiithnea  figura fimslct  fmihtcrq,  pofila,  proportio- 
nales  erunt.  Et  sgttur  ficut  xly  triangulum  adafy  triangulum.ficcR  Ai /triangulum  advf  [trianguli, 
mcifiim  igituixpcr  i o quintiyefl  ficut  afy  triangulum  ad  A / [triangulum, fic  rfl  a [y  triangulum  adgtf 
triangulum.  Sed  fic  ut  afy  trur.gidum  ad  g f itriangulumjicprifma,cuius  bafis  quidem  cjlufy  triangu- 
lu,ex  oppofito  ait  a /a  r, ad  prifma  cuius  bafis  e R quidc  f f [trianguli, ex  oppofito  aut  /r  »,  et  ficut  igitur 
(p  11  quinti > » y trugulu  ad  A i f triagulujk cR prifma  cuius  bafisqdc  eft  is[ytruguli,ex  oppofito  «e 
toatarod  prif m a cuius  bafis  cflgt  /trugulu,  cx  oppofito  aut  e r r.  Et  quomi  bma  prtjmala  exifiitta  iit 
ipfa  *ty*  pyramidemuiee  fit  aqualia,  et  quia  bina  prifmata  cxiRctu  in  tpfa  A i [ t pyramide  iniucr/St 
aqualia  afi  igitur  ficut  prifma  tutus  bafis  efit.xf  paraliclcgrimi.ex  oppofito  uero  ,•  a reRa  Imea,  ai 
prifma  cuius  bafis  eflxfy  trugulu, ex  oppofito  aut  a u r, fic  prifma  cuius  bafis  * < /•  f , ex  oppofito  uero  r 
•r  ad  prifma  cuius  bafis  g t lax  oppofito  ait  a i r.Coponido  igitur(p  iS  quintt)eR\ficu  fyu 

r 1 prifmata  ad  xfyuriprifmajhmf  g er,g  f [rrv,  prifmata  ad,- 1 [a  r i prifma  uicifiim  igitur  (fer 
16  qutntl)cR  ficut  afi  [y,aia,x  [yiair  adipfam  fg  *T,gf[e  m prifmata  fle  prifma^ly  unadgtia 

t.  frtft 
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ficui  igiturtper?  quinti) « s bojis  ad*  * J>afin  fic  t*  > ad  * i. ipforu  igitur  « (,y  Ajobdorti paraVctepip edo 
tu  recipi oca  funi  bafes  altitudinibus.  Rurfusipforu  * AjAjolidctuparallelcpif  edero,  n a f ne»  fnt 
bafes  alitudimb.fitqi  ficut  tS  bafis  ad  r « bafin,  jic  ipfius  y A folidt  altitudo  ad  ipfius « £ fohdt  altitudine, 
X)ico  (j,  fohdu « t C aquu  ctl  ip/i  y A f ‘olido.  Sim  erum  rurfm  fi Stes ,ad angulos  refles  ipfis  bafib.E: liqui 
dem  aqualis  cfl  t i bafu  ipfi  * * bafijficp ficut  i t bafis  ad  r*  bafin,  fic  ipjhis  y A [olidi  altitudo  ad  ipfius  * 
t fohdt  altitudinem  ,aqua  tgttur  e fi  ipfius  y A [olidi  ahitudo,ahitudwi  ipfius  * A [olidi.  Super  aqualibus  au 
te  bafibus  exislentia  [olida  paraUelcpipeda  er  fub  eadem  altitudine,  muicefunt  aqualia  (per  r undeumi) 
Jgiturfchdnm  * f,squu  ctt  tpfi  y / [olido.  No  fit  iam  f 6 bafis  ipji  r * bafi  aqualis, (ed  ejlo  maior  t fjna • 
ior  igitur  e fi  e ipfius  y A, [olidi  altitudo , ipfius  * Jt  [olidi  altitudine,  hoc  e fi  y a*, nutor  quam  * •.  Ponatur 
( per  j primtyipfi  * « trurfus  f qualis  y r,  er  copleatury  t fohdtLQgonid  cjl  ficut  * / bafis  ad r * bafin  ,fic 
f*  y ad  m »taquahs  aiit  cfi  *m  ipfi  y r,ejl  igitur  ficut * 6 bafis  adrn  bafin.fic  ynadyi,  reciproca  enim  f.p 


ponuntur.Scd  ficut  quidem  • t bafis  adm  bafin}fic  (per  h undecimi)»  fi  fohdu  od  y p [olidum Jub  squati 


enim  funt  altitudine  jpfi  a fi, 7 ?[  olida.  Sicut  autem  y m ad  y r,fic(per  1 fexti )/*  bafis  ad»  1 bafin, & (per 
f > undecimi)  y A fohdu  ad  y p [elidit, et  ficut  igitur(per  u er  9 quinti ) *( foliduad  y p folidujic  y A feli - 
du  ad  y p fohdu. Vtrur.q-,  igitur  ipforu  * (tyA  ad  ipfum  y p cande  ratiene  habet,  fi.equu  igitur  cfi  (per  coit 
uerfionc  7 quinti)*  fi  fohdu  ipfiyA  Johdo.Quod  oportuit  cfl  en  der  c.  Non  fint  autem  flantes  ft/  a,« 

otu  91  ,ad  angulos  re  flos  bafibus  eoru,excitaurq,(per  10  undecim  i)*b  ipfis  f 9,  fi  #,/;»,<»!.  /1- 

gnis  in  rplcru  t i,r*Jbjfiwm planis, pcrpcdicularc{,(cncurranrq: planis adfigna  a 1 *,<?, coplian 


c>"  u *>  >”/  — r »r  r ..,r — • 

turq;  ipja  {?,/*>, feli  da.  Dico  q,c rfic  aqualibus  exi  flentibus  ipfis  «e  fi,y  A,  [olidis  reciproca funt  bafes  ip- 
fisallitudiKibuSjcflq;  ficut  I Wafis  ad  ► * bafin. fic  (ft  iffiuiyAfo 


Udi  altitudo, ad  ipfius  * tjohdi  altitudine. Quoniam  enim  a Cfoii- 
du  aquu  esi  ipfi  y A folido,fed  « Equidem  ipfi S' r(per  ji  undecimi) 
ejl  aquale  ( fuper  eade  enim  funt  bafi  *,  er  jub  e ade  altitudine , quo 
. ru  dates  no  funt  fuper  eifdc  redis  ltneis)at  *yA  fohdu(per  j 1 unde 
emi)  ipfi  A 4 f olido  ejl  aquale  (fuper  eadem  namq;  funt  bafi  qt 

fub  eadem  ahitudineajuoru  {Ulcsno  funt  fuper  eifdereflislmeis) 
igi  tur  fohdu  fi  t ipfi  / 4 fohda  aquu  i &.  A equahu  autem  [olidoru 
paraliclcpipcdoru,  quoru  alutudtvcsad  angulos  re  flos  ipfis  eorH 
bafibtts  funt  ,rcciprocx  funt  bafes  ipfisvlutudinib.Eft  igitur  ficut  / 
h bafis  ad  ff  bafin,  fic  ip fius  »*.  4 [olidi  altitudo  ad  ipfius  A 1 folipi 
altitudine.  Aequalis  aute  cfl  J»  bafis  ipfi  1 (•  bafi 4?  / j bafis  ipfi 
bafi,  eft  igitur  ficut  • / bafis  ad»»  bafin  Jic  cfl  ipfius  A V [olidi  al- 
titudo ad  ipfius  A 7 [olidi  alutudim  m.  Ea  dem  uerd  ahttudinesfunt 
ipforu  A V er  5 T fohdoru  er  ipforu  AyCTt*,Eft  igitur  ficut  1 1 
bafis  ad  * % bafin  fic  ipfius  y /f olidi  altitudo  ad  ipfius  xCfolidial 
ttiudtnc. Ipforu  igitur  * *,y  A,f  olidorum  parallelepidedorumcrccU 


prc<e;um  bdfn  jltuMbm.  Rurfm  u itfcri  «A y ^fohdorm  pdrMepiprdurusrdpm* fml  b* 


fn  jltituckmhH.f-q  ficut . l,h) ii  di . t bdfm.fic ipfrn  y S. [olito dliitudo diipfimicffoltdt  tontutoni. 
Dico  ^ [otiiu  * t cfl  ipfi  y ^folido.  Eifdc  runcp,  tofrofitis^uomdcdfic  ut  • ! bafii  < d . ».  brfin.ficip 


fimy  dljoltdi  dltiludo  di tpfiut  * (joltto  dltiiudmcm^udlii  «r em  c(l  b.fis , dipfif.  CT '*,#/{•,  cfl 
tgttur  ficut  fdbdfitai /f  bjtfin.fic  tpfitu  yf fohdt  dltiludo  di  tpfiuu,  t fohdt  dltitudmi.  T.ticm  tutiip- 


H . . . ..  , , , , x A [olidi  alti  tudin ,r 

forum  * t,yJcr  fr.Jf  fokicrum  liutt  dltttuJinci.tll  igitur  ficut  fnbdfii  di  tibdfin.  fic  ipfiucJtyfoli- 
to  dliitudo  di  tpfitu  fi  r [olito  dhitudmcm.lpfotum  igitur  fi  rS,  4 {olidorum  purdbclcptpcdortm.mipro 
ce  funt  bdfhdltltlttombtu.  Soltdd  ucrbfdrjllclepipcdd , tjuoru  dllitutones  di  ungula  redice  funt  bdfibtu 

eorum-C/  reciproce  funt  bjfcs.dltituiinibiu^qudlij  [uHi(ptr  ,t  undecimi)  Igitur  follium  fi -e, equum  eH 

iffi  * f foliicSid  ipfum  quticfirjpfi  fi  u, equum  c)l(prr  ig  undttmPfupcr  edic  ndtttn  funt  bdfi/u,  CT 
fub  Cdii  dUitud,iK,<funu  Hdnlctfunt  fuper  ctfdi  rcaklmni.Selidum  duti  * 4dpfi  J •.{olido  equuefl, 
fuper  CdJcndntp  funt  tv/l/f.c  lubcadcatlitudincyquoruftdniet  funt  fuper  ctfdc  re  diti  hncltAgiiur  er  * 
fifohduK.ipfi  y dlfohdo  equtmclhquoddemonfirdre  oportebdt.  Euclid.exCdmp.  Vropofitio  t r. 

;-|  I hic rin  t duo  anguli  plani  aequales  fuper  quos  dusr  hypothe- «7 
1 niifi'  in  aere  itatuacur  eu  lateribus  anguloru  fubiaccn  tiu  fin- 
1 gulos  fingul/s  jquos  angulos  cotineies,  atep  in  illis  hypothe 
nufis duo  puiufta  (Tgnentur,a  quibus  punefiis  dux  perpendiculares 
adfupcrHcies  anguloru  propolitoru  demittantur.a  punefiis  aute  fu 

per 


i 
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pet*  qux  perpendiculares  ceciderint  ad  coldcnl  duos  angulos  pla- 
nos duxxedtx  linex  ducantur.duo  anguli  qui  ab  illis  duabus  lineis 
atc«  duab.hypothcnufis  cotinentur,£qui  libi  inuice  clle  probantur, 

CAMPANVS.  Suit  duo  anguli  plani  a fit  d .quale  contenti  linei,  a b fit  a e «i  d e K d f, 

®t  fuper  cos  erigantur  dux  line*  hyporhenufalirer  a g & d Ii , hriy jingulus  g a c angu- 

lo I.  d f.8i  anguluigab  .quali,  angulo  Ii  d e,  aique  in  duabu,  l.ypoth«ni.fi.  a gSi  d I.  hgne.ur 
•uomodobbet  duo  punfla  k & U qu.bu,  fecundum  prarccpta <<  hu.u,  dem, namur  ad  h.pcrir. 
e, es  angulorum  a 81  d,  dux  perpend, culare,  qux  fmr  k m fit  I n,  St  protrahatur  dux  me*  a n.  it 
i n.D.co  igitur  angulum  g a m.elTe  {qualem  angulo  h dn.S,  Irnea  a k eft  {qualis  d I bene  qu, de 
Sin  autemfex  hncaa  gfumarur  a p,. quali,  d 1,  & a punito  p demittatur  perpcdiculai  is  ad  'uper 
ficiem  angui,  a, linea  qu*  fi.p  q.Man.fcftum  eft  igitur  quod  punftum  q eft  in  hneaa  m quod  ex 
6 huius  & diffinitione  lineatu  xquid.ftantiii  quas  necelfc  effem  lupcrfice  una.  fiule  sonat  ftu- 
dioft  intueri.  Dehinc  a puncto  q ducitur  perpen 
diculares  dux, una  ad  linei  a b qux  fir  q r,&  alia 
ad  lineam  a c.quf  Iit  q f Similiter  quoq?  a pundto 
n ducantur  alix  dux  perpendiculares,  una  ad  li- 
nei d e, qux  Iit  n t,  & alia  ad  linei  d e,  quj  fit  n x, 

6C  protrahatur  rf  & t x.  Irerumqj  a punctis  p SC 
l,demirrantur  hyporhcnufx  p q,p  r,p  f,&  1 n.D, 

Ix  Hifitaqj  pofitis.figuraqj  prudftcT  difpolira, 
deraonftrationc  propofiri  fic  collige.Conftat  ex 
penultima  pnmi  q»  quadratu  linex  a p eit  rqua- 
le  quadratis  duarii  linearum*  q,  & pq, ac  ex  ea- 
dem q»  quadratum  a q eft  xqualc  quadratis  dua 
rum  linearum  a f,f q,  itaqj quadratu  a p,  eft  xqua 
le  quadrans  trium  linearum  a f,f  q,  & q p.  Sed  ex 
eidem,  quadratu  f p,  eft  xqualc  quadrans  duaru 
linearum  fq  &C  p q.crgo  quadratu  a p,  eft  pquale 

quadraris  duifr  u linearu  a f&  fp,  ideo 'cp  ex  ultima  primi  angulus  a f p eft  reltus.Similitp  mod« 
probabis, unuqucqj  triu  anguloru  d x fa  r p,d  r l.efle  re«ftu.Cu  igitur  ex  hypothefi  fit  angulus  ( 
a p xqualis  angulo  x d I,&  hnea  a p linex  d l.erit  ex  ii  primi  linea  d x f qualis  a (,&C  x 1 xqualis  f p. 
Eodc  quocp  modo  cu  ex  hyporhefi  fit  angulus  r a p xqualis  angulo  e d l,erif  ex  eade  linea  a r x> 
qualis  d r,&  r p xqualis  t l.Quarc  per  4 primi  linea  r ferit  xqualis  linex  t x & angulus  a r f f qua 
lis  angulo  d r x .^angulus  a f r angulo  d x t.eft  enim  ex  hypoi  liefi  angulus  a,  f qualis  angulo  d. 

A'  coceprione  igitur  erit  angulus  fr  q xqqalis  angulo  x r n,  U angulus  r fq  angulo  r x n,  funre- 
nim  refidui  dum  u rc^toru,depris  xquahbus.NeccfTe  eft  iracp  cx  z6  primi,  ut  linea  r q fit  xqualis 
r n,8k  q f xqualis  n x.Ciicp  ex  penultima  primi  quadraru  linex  r p fir  xqualc  quadratis  duarum  U 
near  ii  r q & q p,&  quadratii  linex  1 1 f quale  quadraris  duaru  lineatu  1 11  Si  I n.  fint  aure  dup  Imep 
r p r 1 xquales.duo  quo<p  quf  funt  r q 8C  t n xqualcs,fequitur  ex  comuni  fcietia  duas  quxfunc 
p q & 1 n effe  rqsiales.  Eodem  modo  cu  quadraru  linex  a p fir  f quale  quadratis  duaru  linearum 
quxfunraq&q  p.fimilirer quadraru  linex dl quadratis  duarum  linearum  qux  funrdn&n  4 
fit  autem  a p xqualis  d l.fic  p q xqualis  1 n.fcquirur  ex  comuni  fcienria  a q cfTc  f qualem  d n Exo- 
«ftaua  igitur  pnmi  concludo  propofitum.uidelicet  angulum  p a m eflVf  qualcin  angulo  1 n d. 

E uclii.ex  Z amb.  Theorema  1 o.  Propofitto  j r . 

,s  Si  fuerint  bini  anguli  plani  xquales,  fuper  quoru  ucrticibus  fubli. 
mes  recta:  linee  ftctcrint.xquales  angulos  coprehendctes  curjsque 
in  principio  redtis  lineis, altcru  alteri, in  fublimibusautefumptafue 
' Tint  cStingentia  ligna,&  ab  eifde  ad  plana  in  quibus  funt  qui  in  prirt 
cipio  anguli.perpendicularcs  adtg  fuerint,  a lignis  aiit  qux  in  planis 
a perpedicularibus  fiunt,  ad  eos  qui  in  principio  angulos  coiundtae 
fuerint  redlx  linex, xquos  angulos  cufublirnibusconiprchcndert. 

T H E O N cx  Zab.  Sint  bini  anguli  reflilmei  aquales  plani  qui  fub  Ca  y,i  A /,afigms  autem  •*, f fub  U 
peis  excitentur  re  flr  tine*  *»,A  v,rquot  coprehendctes  angulos  cu  ijsqu t in  principio  re  (iis  luitis  alteri* 
altcTijhoc  eft  angulum  m A t angulo  ei  qui  fub  * *fiteu  autem  qui  fub  n A /,et  qui  fub  * « ytfumar.i  w 7;  iu 
ipfis  * *,A p, continentia  figna  *,n3excttcnturq-  (per  1 » undecimi ) at  ipfis  fignis  ad  ca  qiue  per  i a y9 

J 1 fyplana  perpendiculares « V*  rtcoincidant ^ tp fu  planis  in  r \connc  flant  m y ipfe  x *t*yJDico  qu  oi 
* angfilu  1 
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angulus qv  rub  i « X+iqiias  eft  angulo  m A >,ponatur(pcr  i pnm)ipfi  A n squalis * t, excitetur y (per  jt 
primtyer  fij  ri  u a parallelus  t «.  Af « a,  pcrpendic  i laris  eft  ad  id  quod  per  fii  y plani.  Igttur  & * 

M,pcrp\'nJ.iJjrit  rft  ad  id  quod  per  fi  * > pUnu.E  xc  iti  ntur  (per  • i primi)  ab  tpfis  n ',jignit  ad  tpfai  *C9 
,Seflas  hne* perpendiculares  * ys  /,*  fi,r i,  concflamurq;  ipfi9y,y  fi,M  /Ji.Etquonu  quod 
ex  9 k(fcr  47  primiyrquit  esi  tu  qui  ex  I*,*  t,  fi  autem  quod  ex**,  iqualia  futu  qui  ex*yty*,  igitur 
quod  ex  finquu  eft  i u qui  ex  {«,*  j,>  *,ets  uero  qui  ex  t *,*  y*iquu  cj}  id  quod  cx  i y,quod  igitur  ex  i 
*(.’  4 * prtmt/iquu  e 3 eis  qurcx*y,y  *,reflus  ffl  tgit,  rqujub  9 y *tangului.ldq;  propt  ere  a cr  qui  fub 
4 (m  ang  tlttt,rcfl  m eihtqua  'is  igitur  esi  quijub  fi  y a angulus , ei  qui  fub  A i ia  angulo.  E$  autem  CT  qxi 
fub  * r *.  iqualis  et  qui  fub  A /»..B  na  igitur  tru/lgida  funt  AfuCT**  >Ju os  angulos  duobus  angulis  !• 
qios  habenti  t litem  alteri  et  unu  htus  uni  Uteri  a quii, quod  unum  iquahu  anguloru  fubtcndit,hoc  efl,  / 
f US7  reliqua  igitur  latera  (per  16  primiye  iquis  lateribus  iqualia  habebunt  alteru  alteri,  iqualis 
igitur  r/}  t y ipji  A Similiter  oflcndcmnup  c T * f,'pfi 4 • e(l  iqualis. Conne flantur  6 fi,&  /#  #.  Ef  quo- 
ti’ J « tjdod  ex  * fi(per  47  mrtmiytquu  eft  eis  aui  ex  • «,*  9, ei  aute  quod  ex  «tu  (per  eande)iqua  funt  qui 
txi.-x  "yqui  igitur  ex  * i'Jl  *,«  9.  funt  iqualia  a quod  ex  * t.Sed  ets  qui  ex  fi  *,*  i,iquii  cit  id  quod  ex 
fi  9 reflui  enim  efl  qui  fubtnfi  angulus, quoniam  9 n perpendicularis  efl  ad  fubieflu  planu, igitur  quod  ex 
» * iqtium  eft  1 is  qui  cx  a C,fi  t, re  flui  igitur  eft  qui  Jub  » fi  fi  angulus,^  idpropterea  qui  fub tAu  angu- 
lus,-  cflus  eft. Eft  aute  et  qui  fub  fit. angulus, et  quijub  t A * iqualis.  Jupponiturnany,  e ftqftpft  • tyipji 
A n iqualis ,r qualis  igitur cfl(pt6f  rmiyhpji At. Qttomi 
igitur  iqualis  eftay  ,1 pfi  A /,C7  * fypfi  A » bina  igitur  y fi,*  fi, 
duabus  / A, A i9funt  iqualtt,fed  c?  angulus  qui  (ub  y*  fi,  ci  qui 
Jub /A t,eft  iqu.<h>  Bajis  igitur  fi  y ([  er  4 primt)bafi  1 /,eft  1 - 
qualis  c 7 trtangulu  triangulo  et  riltqut  anguli  reliquis  angvlit. 

Aequalis  eft  igitur  qui  jub  * y Cangulus  cr  quijub  A Riflut 
aute  cr  qui  fub  *y,  reflo  qui  jub  A /r  eft  iqualis  ej  reliquus 
igitur  qui  fub  fi  y "^reliquo  qui  Jub  ifreft  iqualis . Et  id  propt  e 
rea  qui  fub  y fi  n,ei  qui  Jub  /•  iqualn  Suta  igitur  trianguli 

fum(per  8 primi)  fi  y *,#  /», binos  angulos  duobus  angulis  iquot 
habentia  alteru  alteri , c uni*  latis  uni  Uteri  iquu,  quod  ad  !• 
quos  angulos, hoc  eft  fi  yjpfuf  CT  reliqua  tgiiur  latira, rehquif 
lateribus  iqualu  habebunt.  Aequalis  igitur  t/1  y ",tpfi  frcR  au 
te  CT  * yJtJtA  / iqualis.  B ni  igitur  * y,y*,duab.A  unt 
iquales  cr  iquos  10 prehendunt  angulos, ba fis  igitur  « « (per  4 
prinn)baji  eft  iqua'is.  E 1 quontd  iqualis  eft  1 ftipfiAy,  1 - 
quii  rlt  quod  er  1 i, et  quod  cx  A t .Sed  et  quod  ex*  9 y (pef  47 
pnmi)t  qualia  junt  qui  cx**,h9,  re  Aut  enim  efl  qui  jub  ***• 

Ei  aute  quod  ex  A iquafunt  qui  ex  A r,r  p,re  flus  enim  eft 

quijub  A > .Igitur  qua  ex  a *,*  fi , Junt  eii  aqualia  qui  ex  A 
/.  quoruquodex  - ,rquu(ftei  quod  ex  A Reliquum  igitur  quod  er  m fi.iqvR  eft  ei  efkd  tx*  v.Aequd 
Ul  igitur  f.1  / «,( fpH  '.Er  quenij  bmu  I *,«  .,diubm  n JIJ  ',/imr  e<f, ulr  altera  alteri, cr  t aps  ta.laft 
ia ' cHayualn^ngulut  igttur  qui  fub  t a .(fer  t prmt)angulo  91 ijub^J,  rfltqt ult,  S.  fumnt  igitur  bi 

nt  anguli  fLni  rqualct.cr  qutjequunturreltqua-.quodofientlrre  oportebat. 

CORRELAR1VM  Ex  boe  nempe  mantfejbtn.qubdli  fitertnt  btniaHgultphni  reOilinei  exitu- 
letjletrrmtipfuper  ipfufublimei  reda  lutee  equalrs  equot  angulo)  eontprebendentn.tma  cumijtque  m 

frinapiorcdi)lwe:ialterimaltrri,queexipltlprrpendicularadudeadpUiiJinqutbuifumquipnn~ 

apta  anguli,  ittutccm  funt  eqtulet.  E.chi.exCamp.  Vropofitio  tl. 

jaOlidum  tribus  lineis  proportio  nalibusrontcmum.trquutnn 
“ferit  folido  quod  a media* Iifieaf  a*quis  lateribus  c ontinetur,(i 
*anguli  fui  amborum  fibi  inuicem  aequales  fuerint. 

C A MP.Dc  folidi9  p.ir.illcloprtirm  inldliganir.  dehit  enim  qnjliaciiip  fintdii  nmcxquMn 
pub.uf  rii  eft. quod  coirntu  i tribu»  linei*  proportionahbu»  xqualc  CII  ci  quod  4 media  carij  co 
tincrur.qufadmodii  dcfupctficicb  rcflangulu  probatu  cit  in  i«  ferri, Si  dt  non  rcftanguln  di- 
citur filidcnrcr  cx  fecunda  parte  n eiufdc.Smr  igitur  tres  linex  a b.b  c,&’  c d.  cotinue  proportio 
nales.Rarip  ex  eis  unus  angulus  folidus  ad  libitu, & perficiatur  folidu  xquidiftanriu  laterum,  eu 
ius  linea  a b fir  longitudo,  b e uero  altitudo  fed  cd  latitudo,  & ipfum  (olidum  dicatur  a d.  Sum- 
pta quoij  alia  lutea  qualibet  f quali  b c,quj  etiam  uocciur  b c.fup er  ipfius  extremitate  qux  eft  b. 
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• conftiruMur  angulus  folidus  squalis  angulo  folido  a,  fecundum  quod  docet  16  linexcy  cvrene 
folidum  angulum  b continentes  refecentur  ad  squalitate  linej  bc,  St  perficiatur folidum  f qm- 
diftanrium  luperficierum, cuius  longitudo,  latitudo  St  altitudo  fit  linea  b e,  & ipfum  appelletur 
b e.  Dico  iracp  duo  fohda  a d & b e tffc  squalia.  Manifefium  eft  enim,  quod  cun&ir  fupcrficic* 
unius  futit  f quiangulf  fuis  rclariuts  fuperficiebus  alterius.Quod  ex  J4  primi  patere  potcft,nam 
<fi  foltdus  angulus  b,  ponatur  (qualis  folido  angulo  a,  necefleeft  ut  unus  angulus  aniufcuiufa 
fupcrficiei  folsdi  a d fit  f qualis  uni  angulo  fusrclatiusfuperficiei  in  folido  b c,iraqj  pei'  ^ primi 
eoru  oppofih.erunt  f quales. At  quia  uniuf* 
cuinfcpfuperficieiquadrarilarersomneflan  4 % ^ 

guh  fiunt  aquales  qiutuor  relictis  ex  ji  pri- 
mi, neceffe  eft  duos  reliquos  unius  effe  s-  b • c 

quales  duobus  reliquis  fuereianux.Cumq?  e , , j 

ipfi  duo  reliqui  m qualibet  fint  etiam  adin- 
uicem  (quales, contuncitur  neceifario  ut  u-  l 
naqucqt  ex  fuperficiebus  folidi  a d iit  squi- 
angula  fuf  rclatius in  folido  b c,  quareex  fe 
eunda  parre  n lexti  bafes  duorum  folidum 
propofirorum  crunr  squales : funt  enim  s-  * 
quiangulx  fic  Uterum  muruorum.  Si  iraqj  li 
nex  altitudinum  luper  bafes  ipforum  ortho  i 
gonaiiter  ihfiitunr,  conitar  ex  *t  ipfa  eifex- 
qualia, cum  enim  h*  Itnepfinr  squales  St  ipfi  determinent alfirudinem  folidorum.erunrfolida 
«que  alta.  At  fi  It  nex  altitudinum  ipforum  non  infiftunt  luis  bafibus  orthogonaliter,  ab  ipfaru 
fummiraribusad  bafes  perpendicularibus  demilsis, erunt  ex  prxmiifa  lis  perpendiculares  adtn 
uicem  xquales,ipfp  enim  erunt, ficut  erant  St  in  prsm  iifs  demonftranonis  figura  dux  lines  p q 
&'l  n,  quas  deinomirauimus  oportere  cfTe  squales.  Quia  igitur  omnium  lolidorum  altitudo 
cx perpendicularibus  a fummiranbus  ipforum  ad  fuas  bafes  defcendcntibus  diffinitur  , erunt 
exjx  duo  folida  a d St  c b squalia.  Conuerfam  quoep  huius  poftumus,  fi  dele&ar.coucrfo  mo 
do  probare.  Vt  fi  parallelogrammum  corpus  a d fit  squale  St  xqiuangulum  corpori  parallelo- 
grammo  b c,St  corpus  b c contineatur  a media  trium  linearum  continentium  corpus  a d,  crunc 
tres  lincf  continentes  corpus  a b coriniie  proportionales.  Cum  enim  duo  folida  parallelogrant 
ma  a d St  c b finr  squalia  St  sque  alra.ex  hyporhcfi  ipfa  erunt  fuper  bafes  (quales  per  conueria* 

• 31  fi t ji,Et  quia  ipfs  bafes  eoru  funt  xquianguls,  fequirur  ex  prima  parre  13  fexti,  quod  ipfs  funt 
muruorum  larerum.Itaqj  proportio  a b ad  b c,  ficui  b c ad  cd.quare  confiat  propofitum. 

. * Euchd.cx  Zamb.  Theorema  fu  Prcpofitto  $6. 

«*  Si  tres  rcctx  lineae  proportionales  fucrin  t,c\-  ipfis  tribus  rcdtisli 
neis  folidum  parallelepipcd uni,  aequum  eft  ei  quod  ex  media  fit  fo- 
lido parallclcpipcdo,  a'quilatcro  quidem, arqusangulo  autem  prae' 
- didto. 

# THEONrx  Zamb.  Sint  tres  retis linet  proportioni-  4. 

IcsmC  fyficut  *ad  fi}fic  fi  ad  y.  D:co  quod  ex*  fi  y,folidu,  s-  r"  1 

quum  efl  ei  quod  ex  fi  folido  squilatero  quidem , squiangulo  i-  # ■ 

autem  prsdi  flo.  Exponatur  (per  *iundecimi)fotidui angulus  . * f 

qui  *dttcomprchenfus  fub  tribus  angulis  planis  hoc  eflAt  #, 

t,  1 /,/1  ponat  urq,(  per  1 primt)ipftqu;dc  fi, squalis  unaqus- 
que  ipfaru  A /,*  *,<  !,comp!eaturq;  ipfum  • folidum. Ipfi  aut 
#,xqualis  eftoiper  eandem  a t*)c6nshtuatur(j;  (per undeci- 
mi) 4d  ipfam  a m reflam  lineam  ad  fignumq ; in  ea  a,  ipfi  qui 
ad  t f olido  angulo  squus  cemprehenfus  fub  *■  a /,  / a 
ponat  urq;(per  1 primijipft  quidem  fi  squalis  a f,tp fi  autem  y 
**  squalis  a k Er  quoniam  cftficutxad  fijic  eft  C ad  y aqualis  au 
tem  efl  * ipfi  a c 7 fi  unicuiq ; ipfarum  a/,/  /\/  «1  -t,cr>»tp 

fi  A r}efi  igitur  *u*dt  {,  ficeti ad*,  r,  cr  circi/,  squos  an-  . 

gulos  quifubM*rfAi  /, Utera  funt  reciproca, igitur  parallelogrammum  t*  y.squum  efl  ipfi  A f, parallela 
grammo(pcr  1 4 fextOEt  quoniam  bini  anguli  plani  reftilinei  squales  funt,  qui  fub  A » /,«-  a *t,cr  fup**  'P- 
■ Ji/ fub  limes  retis  lines  funt  c ofhtuts  a f,* »,  inuicc  squales  ( per  prsc  edent  iyquos  angulos  coprebendat 
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1«  cum  iji  gue  in  principio  retUilineic  jlterum  ait eri-.ipfe  igitur  gue  ex  affatu  pcrpmJicuUrtt  1*8* 
td  ea  guepenxit,^'  f,pUru(pcr  correlariua  preeedentil)  inuicem  fimt  egualet.ciuere  \l,  i » fchid, 
fub  eadem  fiat  altitudine.  Super  egualibul  autem  ba/ihutcrfub  eifdem  altitudimbiu  conSituta  f elidi  pa- 
raOclcpipr da,iuuieem  funt  eg ualia(per  1 1 undecini)lgitur  f olidum  / Xf olido  i « rft  egi uleM  x l.febdu, 
edexipfiia>y,o'i  a, folidu  ejl  ex  t.  Igitur  guodex  * C y,  [olidum  paradclcpipedum , eguum  c8  ei  guod 
tx  fi  (olido  eguiUtero  giudem,fed  eguungulo  prediUoiguod  erat  oHendendm  • 

E uclid.cx  Camp.  Vropofitio  tf. 

|I  fuerint  quotlibet  Iincc  proportionales,  folida  quoejfua,, 
[xquidiftantium  atq;  fimilium  uniufcuiufcpcreationis  fu' 
Ipcrficicrum.crunt  proportionalia.  Si  uer6  folida  xquidi 
| liantium  atqj  fimilium  uniufcuiufcp  creationis  fuperficic 
rum  fuerint  proportionalia.linex  quoqi  i quibus  ipfa  folida  conti* 
ncmur.crun  t proportionales. 

CAMPANVI.  Simile  proponit  uigcftma  prima  fexti  de  fuperfkiebui.  Sint  iratp  qui  tuor  U 
ilex  a b,&cd,propOrrionalcs,&  fuper  has  fabricetur  ■.  * . /» 

quatuor  folida  parallelogramma  eifdem  nominibus 
dicta, quf  fint  exprclTe  fimitia.duobus  enim  ad  libiru 
fabricatis  fuper  duas  lineas  a Si  c.cxtera  fccundii  prf 
tepra  17  conftituenda  erunt.  Dico  hxc  4 folida  efTc 
proportionalia. Et  ecouerfo . Subiungatur  enim  dua 
bus  lineis  a & b,in  corinua  proportione  dux  qux  fut 
c fiC  f,  quem  admodum  docet  10  fcxti,&'  duabus  lineis 
c&d.alix  duc  qux  fint  g&h.  Confiat  igitur  cxj<S8C 
cx  diffinitione  proportionis  triplicat  x, que  pofira  eft 
in  principio  quinti,&  cx  hac  hypothefT  quod  folidah 
& b fibi  inuicem,  folida  c & d (T bi  ad  inuicem  funt 
rxprelfe  iTmilia:  quod  proportio  folidia  ad  folidu  b 
eft  ficur  proportio  Iinex  a ad  linea  f.folidi  quoq;  c ad  io« 
lidum  d.Hcutlincf  cadlinea  h.Etquiaper  21  quinti  pro 
portio  linex  a ad  linea  f eft, ficur  linex  c ad  lineam  h,erit 
ex  n quinnfolidiima  ad  folidum  b,ficut  folidum  cadfo 
lidum  d.  Conftat  igitur  prima  pars.  Secunda  fici  Sint 
duo  folida  a Si  b fibi  adinuicrm,  duo<p  alia  qux  fint  c K 
d.fibiadinuicem  expreffefimiiia.finripcuniftaparalJelb 
gramma. &.  ponantur  proportionalia.  Dico  quod  linex 
a b,&cd, fuper  quas  funt  conditura,  funt  proportiona- 
les.Sit  enim  ex  10  lexri  ficur  linea  aa  d lineam  b,  ira  linea 
c ad  lineam  k.Er  fiat  fecundum  17  huius  fuper  lineam  k 
folidum  exprclTe  fimile  folidod,  quod  etiam  dicatur  k.  c 

Entqj  ex  diffinitionibus  fimilium  corporum  fimilium  fuperficierum,  8C  ao 
fexti, corpus  k exprcfTc  fimile  corpon  c.idcotp  per  primi  partem  huius  19  iam 
probatam  erit  proportio  folidi  a ad  folidu  b, ficur  lolidi  c ad  folidu  k.  Er  quia 
eadem  erat  (olidi  c ad  folidum  d,crir  ex  fecunda  parte  nonx  quinti  folidum  k 
aequale  folido  d.  Cumlp  e flet  fibi  rxprefTc  fimile,  fecjuirur  lineam  k efle  xqua- 
lcm  Imcf  d.  Aequalitas  enim  noti  produeirui  ex  aliqua  proportione  rriplicara 
ucl  quorieslibetfumpra,  nifi  ex  xquali.  Igitur  cx  fecunda  parte  7 quinti  coftat 
etiam  huiufmodi  pars  fecunda.  Deci  peris  autem  fi  arbirraris  oportere  unum* 
quodq;  quatuor folidorum a bc  defle  fimile cuiliberalioru.  Neccfle  eft  enim 
duo  folida  a &'  b fibi  adinuicem,  itemip  duo  c X d fibi  adinuicem  effe  fimilia.fobda  autem  c&d 
folidis  a Si  b elfe  li  milia  contingent  e(VtneccfTariuin  autem  nonJdcm  cx  hac  jp  da  ferratilibus  £t 
kilc  poter  is  concludere. 

Euclid.ex2mb.  Throrrmdft,  Vrcpoftio  17. 

Si  quatuor rc<flc lincc,pportionaIes fuerint, Sc  qexipfis  folidapa,* 
ralklepipeda  fimilia,  finulictrcp  dtferipta  proportionalia  erut,E t fi 
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que  ex  ipfis  foliJa  parallelepipcda  fimilia  fimilitercp  defcripta.ppor 
tionalia  fuerint, & ipfa:  quocp  redtac  lineae  proportionales  erunt. 

T tf  E O N cx  Z ab.  Sitit  auatuor  retia  linea  proportionales  * * 
fi,y  «V  /,*  4 Jient* (ad  y djtc  > /ad  * 4, et  defer ibatur  ab  ipjii  * fi, 
yd,i  (,h  Sfimilu  fhniUter q;  iacentia  [olida  parallelepipcda  n *,\  y, 

M V e.  D ico  a,  efi  ficut  n*ad\  y,fic  ejlfttud»  v.Q uonii  enim  fo 
Udum  h « parallelcpipedum  ipfi*  y fimilc  efl,igitur(per  n undeci- 
mi) n*dd\y  triplice  rationem  habet  quam  a fi  ad  y d, cr  id  propte 
redf*  tdir*  tripla  habet  rationem  qua  / /ad  * 4.  Et  ficut  igitur  (p 
ti  quinti)  x*al*  y,fic  .madi*.  Sed  iam  ejlo  ficut  * h [olidum  ad 
A y [olidum, fic  /*  i [olidum  ad?  * f olidu . Dico  quod  c(l  ficut  * fi  rcti& 
linea  ad  ipfam  y d, fic  e Si • /ad  * 4.  Quoniam  enim  rwrfut  *«ad\ytri  r— 
pla.n  rationem  habet  quam  * fi  ad  y d, habet  autem  ej  /*•  ad*»  tripla  \ 
ratione  qua  i /ad  h 6,efiq;  ficut  **ad\  y,fic  ut  ad**,  cr  ficut  igitur  | \ 

* fi  ad  y d,fic  • /ad  * 4.  St  qua:  uor  igitur  reda  linea  proportionales 
fuerint , cr  qua  fcquuntur  reliqua:  quod  erat  ofiendendum. 

E UcUx2amb.  Theorema  jt.  Propofitio  }8. 

i»  Si  planum  ad  planu  redtum  fucrit.a  figno 
autem  in  altero  planorum  exiftcnte.in  alte/ 
rum  planum  perpendicularis  dudla  fucrir.in  comuncm  ipforu  pia* 

norumfedlionem  cadit  ipfa  perpendicularis.  r 

T H E O N f * Z arat.  P Unum  citi m > A, ad  pUmtm  * f, redii  cflo.comums  tu- 
tem ipforu  fedio  fit  A *,{um*turq:  in  ipfo  y A pUno, contingens [ignit  i.D ico  q,ab 
ipfo  iin*fi  pianti  perpendiculari*  dutia,in  ipfam  d * cadit.Non  enim.fed  fi  pefit-  A 
bile  e)},cadat  extra  ficut  < /,c 7 cocurrat  ipfi  * J plano  in  /figno, cr  ab  ip[o/,in  /p- 
fam  d *,in  plano  * fi  (per  n undecimi)  perpendiculari*  excitetur/':,  qua  cr  ipfiy  ^ 

A plano  ad  angulos  retios  cfl.  ConneSbnturq ; • u.  Quoniam  igitur  /*  ipfi  y dpU 
tio  ad  angulos  reti  os  cfl , **ngit  autem  ipfam  ipfa  • * exificm  «i  ipfo  y d plano,  igitur  angulus  qui  fub/»  t% 
tetius  ejt,  Sed  CT 1 fdpfi  * P plano  ad  angulos  rctior.angulut  igitur  qui  fub  t /*,retim  cfl . Trianguli  iant ' 
ipfius  i f*  bini  anguli, duobus  retiis  funt  aquales, quod  (peri  7 primi)  eft  impofitbile.  Igitur  ab  nn*fi  pld 
num  perpendiculari*  dutia,non  cadit  extra  ipfam  d *jm  ipfam  igitur  * d cadit : quod  erat  oftendedum. 
‘Eucltd.exCamp.  Propofiuo  40. 

53  lincifa  fuerint  latera  duaru  oppofitarufuperficierucubi 
unuquodq?  in  duo  medii,  exierintqi  a pudtis  fedtionum 
duf  fupcrficies  fe  uicifsim  fecatcs  & cubu.comune  ear fi  (e 
dlionc  diametru  cubi  ggqualiafecare,et  ab  ipfa  diametro 
ucrfa  uice  p acqliafccari  necefle  cft. 

Campa  nv  5.  Statue  cubS  qui  firab,drqut> 
coftat  per  diffinitione  9.  oes  Iincsc  ipfum  corinen 
res  finr  r quales, &’ f ‘us  lupcrficics  reftangulf.rale 
enim  corpus.cubu  dicimua.Huius  igil  bafis  ffr  e-  j, 
iusfupcrficicsacdejfupfiaesuerdeiuafuprrmab  ^ | 
f g li.dexrra  uero  ciu5 fuperffcics  fir  a e g h.fmiftra 
aure  fuperficies  b f ^ d,cirei  lor  qtiocp  fir  d e b h.fed 
ulteriora cgf.eiustpdiamerer (ira b.Diuidarur  i-  ^ 
tacp  oipnu  latera  duaru  quaruhbet  fuperficierum  * 
oppofitaru  cius  per  f qualia, &fintnuc  fuperficies 
quarum  latera  diuidatur.dcxrra  at(p  (inidra.  Diui 
ditur inquj.quaruor  latera  dexrrx  quidem  fupei 
quatuor  puncta  qux  funt  o p,qr.  finiftrf  uerofu- 
per  qunruor  qu*  fint  k 1 m n,&  coiungantur  pun« 
in  his  fuperficiebus  oppolira.duftis  lineis  o p 
q r qu£  fecct  fe  in  puncto  r,ircmq?  k 1 6^  m n qug 
Kk  feccnt 
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tsclU.  ex  Cmp.  Propofuio  41. 

Iduo  corpora  fcratilia  qru  altcru  bafin  triagula,  altera  ucro 
j^bsjj  bafin  habeat  xquidiftatiulateruipfibafitriangubc  dupla, 

" que  alta  fuerint,  illa  duo  corpora,  necefle  cfi:  ciTe  requalia. 

CAMPANVS.  Sir fupcrficies a b e e quidift anum larrrii dupla rnlarerx fuperficici e f gA fu 
per  lias  duas  fupcrficies  fiant  duo  corpora  fcratilia  xqucalta.  Sirtpferatilcquodcft  fupubafin 
quadrigula  a b cd,a  b h d e k, cuius  bafis  crt  fupcrficies  f quidift  inii 
laterum  propofira  a bed,  alia  cius  fuperficici  xquidiftiirium  Iareru  f k 

cftalidk  terna  uero  eft  bh  ck.  dux  aure  «Ji  eius  triangulares  fuper 
ficics.tunr  altera  quidem  triangulus  a b h, reliqua  uero  triigulus  d 
« k. Seratile aute quod  eft fuper balin triangulam efg.fitefglmn 
cuius  altera  duaru  trilateraru  fuperfirieru  eft  bafis  prfdi/la, reliqua 
ut  rd  rriigulus  1 m n.rrJQ  aut?  fupcrficicrum  eius  rquidifiirium  late 
tum  prima  quidem  eft  e f 1 m,  fecunda  uero  e g l n,  tertia  ucro  f g m 
n Dico  itaqjlixc  duo  fcratilia  propofira, elfeadinuiccxqualia . Per 
ficiltut  cnnn  duo  folida  parallclogramma,  adiungfdo  utriq;  duo- 
cum  propoJirorQ  feranliu  aliud  feratile fibi  xquale.  Primo  quid? 

(eratili fuper eJdc  balin  iTr adiuncKi  feratilea  p Ii  dq  k cuius  duc 
trilatere  luperficirs  fuit  a p h,d  q k.rrcs  aure  quadrilaterx,  prima 
quidrahdk  qux  eft terminus  cornutus  libi  & cicuiadiungirur 
fccuda  uerda  d p q, tertia  quoq?  p q h k-  Secundo  aure  leratili  ad- 
iungatur  aliud  feratile  libi  aquale  hoc  modo.  Adi  ungatur  primo  m 
triangulo  c f g alius  triangulus  xquahs  qui  e g r,  ira  quod  rora  fu 
perficies  e fgr  lir  «qui  di  flantium  laterum.  SC  fuper  hunctriaugu 
Ium  fiat  fcranleegl  rln  s.quod  cum  illo  cui  adi  ungitur  perficiat 
corpus  parallelogrdmum  huius  ferarilis  adiuniti.diif  trilatere  fu 
perficies  funt  egr.lns, tres  aurem  parallclogrammcfunt,  prima  quidrmelrs,  frcundaclgn 
qux  eft  communis  terminus  fibi  Si  ei  cui  adi  ungitur, tertia  uero  gr  n s.  Manifcftum  igitur  exdif 
finitione  folidorum  «qualium  arq  uc  fimihum , quod  duo  fera  tilia  parallelogrammum  compo 
nentia  folidum  a k,  fibi  inuicem,  itemur  componentia  foiidtim  parallelogrammum  en, fibi  inui 
cemfunrxqualia.  A r uero  ex  31  ucl  ex  jx  liuius,  duo  folida  a k 8(cn  funt  fibi  inuicem  «qualia. 
Quia  ergo  horum  folidorum  medietates  funt  fcratilia  propofira, per  communem  fcicnamcon 
ftat  ea  cfle «qualia,  quxcuntp  enim  fuerint  xqualia, eorum  medietates  necefie  eft  elTe  xquales* 
Liquet  itaqj  quod  propofitum  eft.  £ 

PuctjexZamb.  Theorema  jf.  Prcpofitio  40. 

4»  Si  fuerint  bina  prifinata  fub  g quis  altitudinib.  & altcru  quide  ba- 
fin parallelogramu  habuerit,a!teru  aute  triagulum,  duplu  aute  fue- 
rit parallelogrammum  ipfius  trianguli.ipla  prifinata  cqualia  erunt. 

T H E O N cx  Zmb.  Sint  biru prifmata  *4y  At  h %c radterum  quidem  h.ibeat  bafin  « j,pa 
rallelogrammum^tlterum  ucro  *4h  triangulu,duplum  uero  fit  * f par allclogrammum,ip fimi  *4*  truit 
gtrfi.  Dico  quod  prifma  *fiy  A 1 f,*quum  eft  ipfi  ii 
m a ,u  r prifmati . Copleantur  inqudm,ipfd  »/,r  sfoli- 
dt.  Et  quoniam  * / paraUelogrammu  ipfiui  h4h  tria 
puli  duplum  efl,efi(U  4 » parallelogrammum  (per  41 
primi)  duplum  ipJuK ■ d * trianguli, aequum  igitur 
eft  « / parallelogrammum  ipfi 4 * paraUclogrammo . 

Super  rquahbus  autem  bafibtn  exiftentid  folida  paral 
lekpipeda  crfiib  eadem  altitudine, inuicem  funt  c- 
qualu  i per  1*  undecimi)  Igitur  folidum  « /,  aquum  eft 
ipfi  § e folidocrtpfiM  quidem  «tfolidi  t dimidium  eft 
tpfum  x fiy  A • /prifma , ipfiui  aute  * e folidi,  drnidiu 
eft  ipfum  *4*  * v rprifma.lgitur  prifma  xflyAt  fcp 
jiut  k\m’  prifmati  eft  aquum.  St  fuerint  igitur  bina  prifmata  fub  aquali  altitudine , cr  alterum  quidem 
habuerit  bafin  parallelogrammum  /ilterum  autem  trtungtdum, duplum  autem  fuerit  parallelogrammum 
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ipfius  trianguli  aqualia  funt  ipfa  prifmata:  quod  erat  oftendendum. 


Kh 


EVCLI* 


f 


I«t 

EVCLIDIS  MEGARENSI  SGR  AE- 

ci  philosophi,  GEOMETR1CORVM  ELI* 
mentorum  Lther  duodeamne. 

E*  CmpdnO.  tropofitio 

Mniuduarufupcrficicru  fimilium  multiangxi 
laru inter  duos  circulos  defcriptaru.eftpro* 
portio  alterius  ad  altcra.tanquam  proportio 
quadratorum  qug  ex  diametris  circulorum  e» 

as  circunfcribcntium  proueniunt. 

CaMPANVS.  Sint  duo  circuli  a b c,d  e f,  quibus  inferibatt- 
rur  dux  quxhbet  figurx  polygonir.quf  ponanrur  admuicem  fu 
miles  fintip  nun c pentagonx  infcriptx.ur  docet  1 1 quarti.  ipCi t 
tlnr  abghk.delmn,  diametri  quoqj  circulorum  lint  a c & d f. 
Dico  iraq;  quod  proportio  penragonia  bgh  kad  penrago- 
num  d c l m n,eft  licut  quadrarum  diametri  a c ad  quadratum 
diametri  d f.  Protrahamur  enim  m urroqj  circulo  duxlinex 
ab  ^xtrem itare  diamerri.ad  exrremitatem  unius  lateris  penta 
goni  diametro  non  coterminalis  feinuicem  cancellantes  in- 
fra iplum  pentagonum:in  hocquidr,ag&'cb<  in  illo  autem 
d 1 3C  f e.  Erirty  ex  6 fexri  triangulus  a b g.xquiangulu*  trian- 
gulo dei.  Nam  cum  petagoni  ponantur adinnicem  fimiles, 
erunt  ex  diffinirione  fimiliu  fuperficieru  angulus  a b gxqua- 
lis  angulo  d e l,&  latera  ipfos  continentia  proporrionaha.ui 
delicet proportio  ab  adcLe,  ficut  bg  ad  cl.  Cum  fint aurem 
ex  t c terti), duo  anguli  ac^&agbfibi  inuicc  xquales, iremcp 
duo  ali)  d f e & d l e libi  inuicem  xquales, erunt  duo  qui  funt  c 8C  f a d- 
an  uicrm  xquales  ex  hac  cornum  fctenna.qux  f qualibus  funt  xquaha, 
libi  quoqj  xqua  elfc  necelTe  cIV.  Et  quia  ex  prima  parte  jo  tertii,  uterqj 
duorum  angulorum  a bc.de  f.eftretfus. (equitur ex  j^rinii  duos  tri  , 
angulos  a b c.d  ef.elfe  xquiangulos  Quare  per  4fext^roportio  dia 
metri  a cad  diametrum  d f.eft  licut  lateri/b  ad  latus  d e.  Cum  iraqj  ex 
fecunda  parte  is  fexri, proportio  duorum  pentagonorum  eft  licut  pro 
portio  lateris  a b ad  latus  d e proportio  duplicata. & per  eandem  pro- 
portio quadrari diamerri a cad  quadrarum  diametri df, (it ficut dia- 
metri a cad  diametrum  d f duplicata:  per  hanc  communem  fcientiam,  quorum  dimidia  funtx- 
qualia.ipfa  quoip  adinuicem  cfle  xqualia  mamfertum  eft:  quod  proPofitum  eft. 

Euclid.exZamb.  Theorema  u P ropofitio  u 

V x in  circulis  fimiles  multangulx  figurx,  adinuiccmfc 
habent  ficut  qux  ex  dimetientibus  quadrata. 

THEON  ex  Zmt>. 

Sini  circuli  • fiyA  ».  / * / 
h A,cr  in  cif  fint  fimiles  fi - 
g ure  multangule  a fi  y 4 #,/  « 6 m x, dimetien 
tes  autc  circulorum  fint  fi  t*t  * * . Dico  quod 
eft  ficut quadratum  quod  ex  fi/*  ad td  quod 
ex  • * quadratum  fic  efl  multangulum  «fi) 

4 1 ad  multangulum  /#  d * a . Conncftantur 
enim  fi »,  * » a,  Et  quoniam  multangu 

lum  «fiyAt  ipfif* fi** multangulo  fimile 
eft,*quutefl  crqutfubfi  mt  angulus  ei  qui 
fub » fKtftq-  ficut  fi*  ad*  tfic  vfad  /x.  Bina  ia  tridgula  funt  fi  xt  ct*/a,  unu  anguli*  uni  angulo  rqv* 
babetu,qui[ubfi*iei  qw[ub'f*,circ4*ut  aquos  angulos  Utera  proportionalia:  aquiagulum  igitur  e fi 
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(per  i diffinitionem  fexti ) * fi  ■ tnangulujpjl  /»  » trianguldtequalu  igitur  efl  angulm  qui  fui  * i ^/i'  <[W 
fub  /*  t.Sed  qui  (per  »i  tertififub  *t  i ei  quifub  « f / eli  equula  (in  eidem  nanq;  arcumferentiiierum) 
qmauiefub  /*.  ei  qui  fub  /»  »,(?  quifut  * /» t, igitur  ei  qui  fub  /r  « c/f  equaUs.Efl  aut  CT  re  flui  qm/ii!> 

I .«  »,ri  quifub  > /r  rc<3o  (per  4 po/luUlum) equalir.rdiquuf  igitur  reliquo  efl  equula  (per  1 conuuieul 
f eventum) Aequi  angulum igitur eft  triangulum •afijpfif*' triungulo  . Vroportionuliter igitur ejlfl- 
cutfittudttwjiefiuuduJ.Sed ipfiui quidem fi/andar  rationis, duplu eii  eu  queipfimfi nquadrattadii 
quod  ex « > quudrutum.  tp/hs  autem  6*  ad*  1, duplu  c/1  ipfiiu  xfiydt  multanguli  rutio  ad  ipfumfut « 4 
multangulum: orfitut igitur  (periiquinti)quodexfi a quadratum ,adid quod quadratum, jic eft 
multangulum  * f 7 ei  1 ad  multangulum  /«  ) « a . In  circula  igitur  fimilia  multangula  fefc  aiuimcem  ha- 
bent Jkut  que  ex  dimetientibus  quadrata:  quod  erat  offendendum . 

EueliJ.exCamp.  Propofieio ».  _ 

Mnitr  duoru  circuloru  cft  proportio  alterius  ad  alteru  tanept 
gjfipprtio  quadrati  fux diametri  adqdratu  diametri  alterius. 

’ Cami1*  N V s.  Sint  duo  circuli  a b&cd, quorum  diametri  quorp  dicantur  a b S£ 
cd.  Dico  rf.up  quod  proportio  circuli  a b ad  circulum  c d.cfl  ficur  quadran  diametri  a b ad  qua- 
dratum diametri  cd.  Mamfeftum  enim  cft  ex  hac  communi  fcienriafcilicet  quanta  eft  quirlibet 
magnimdoad  aliquam  fecundam.tantam  nccclTeeft  effe  quamlibet  tertiam  ad  aliquam  quar- 
tam, quo(j  proportio  quadrari  diametri  a b ad  quadratum  di  * 

ametri  c d.eft  t\cpt  circuli  a b ad  fuperficicm  aliquam  quxfic 
e.cuiufcunqi  figurxaur  formp  ponatur.  Hanc  autem  itnpofsi 
bile  eft  maigrcu»  efte  aut  minore  circulo  c d.Si  enim  eft  pofsi- 
bile  ipijjmciTe  minorem  circulo  c d.fir  iraqj  minor  in  fuperfi- 
cie  £ Itaqi  circulus  c d.fit  aqualis  duabus  fuperficicbus  e Sl  f 
pariter  acceptis. Conflat  igitur  ex  i decimi, quod  toties  pofsit 
ex  circulo  c d.fuisq;  refiduis  fubrrahi  maius  dimidio, quoufqi 
rehnquaturquiumsaliquaminorf.Infcnbatur  ergo  fibiut 
docet  s quarti, quadratu  c d g li.de  quo  coftar  quod  ipfiim  Iit 
maius  medietate  circuliiquadratu  emm  quod  cft  duplii  ad  ip 
pfum  cft  circuift  circufcribes.ut  patet  ex  penultima  primi  8 ( 7 
quarti.  Si  igitur  portiones  circuli  exiftenres  fuper  latera  quadrati  pa 
riteracceptr  fuerint  minus  fuperficie  f.fuflicit.  Sin  aute  quatuor  ar- 
cus exiftetes  fuper  dicta  latera  per  f qualia  dmidatur.SC  puncta  ipfos 
arcus  diuidetiacum  exrremirafibus  laterii  cotinuen turper  lineas  re 
diasi  Verbi  gratia, arcus  c g dmidatur  per  p qualia  in  pundlo  k,&'  pro 
traliantlinexk  c,k  g,ficqi  de  meris . Eririp  quilibet  triangnloru  de- 

fcriprorumfapcrlatcraquadrati.maiormedieiate  portionis  inqua 

> exiftir.co  quod  omnis  triangulus  ifofccles  eft  medietas  parallelogra 
mrfupbafis  per  41  primi,  quod  quidc  parallelogramum  maius  ent 
fuperficie  ipfo  arcu  chordaip  cbtema.Smt  itaqi  portiones  rxiftcres  fuper  lare 
ra  oftogom)  infcripn  pariter  accepta, minus  fuperficie  f.Si  enim  nondu  hoc 
efiet,nonceflaremdmiderearcus  (quorulatcraultimp  dcfcriptxfigurp  funi 
cbordpt  per  f qualia,»  infcribcrr  figura  xquilateram  duplo  pluriu  latcrun 
primx/emper  fubrrahcdo  ab  ipfis  circuli  portionib. maius  dimidio  quouftr 
per  1 decimi, portiones  fuper  larcra  alicuius  talis  figurx  circulo  inferiptx  exi 
ftcres  parireracceprf.crut  minus  fuperficie  f.  Sint  ergo  nucquxdidfpfunr.e- 
rittnrx  coceprione  oftogonu  cd.maiusfupcrficiee.In  circulo  igitura  b eade 
uiainfcnbal  fimtlcoffogonuquod  dicarurab.fitipex  prxmifia  proportio 
ofloaom  a b ad  oflogonum  cd  ficur  quadrari  diametri  a b ad  quadmru  diametri  c d.idcoiy  per 
uquinn  fi  cut  proportio  circulia  b ad  fuperficie  e,  itaqi  permutanm^olygonit  a b ad  circulit  a b, 
ficui  polvgonn  c d ad  fuperficie  c-Culp  fit  polygoniu  c d maius  fupficie  e,ern  polygonm  a b ma. 
ius  circulo  a b.hoc  aut  ittfpofsibili.Ko  eft  epgo  fuperficies  c, minor  circulo  c d.Scd  nec  maior.l-- 
fto  enimli  polsibilc  (Tt.Cii  igif  fir  proportio  quadrari  diametri  a b ad  quadratu  diarnem  c d.licuc 
circub  a b ad  fuperficie  e.rnt  ecouerfo  quadrari  diametri  cd  adquadraru  diametria  b.luur  ftipcr 
ficiei  sad  circulu  a b.Er  coftar  ex  comuni  fcieria  in  principio  huius  demoftrarioms  polira,  quod 
cade  eft  circub  c d ad  abqul  fuperficip  qup  fir  f,  entip  exi  ♦ quinri  fuperficies  f minor  circulo  ab. 

Itatu  pro  portio  quadrari  diameryicd  ad  quadratu  diametri  ab.erir  ficur  ciixulu  d ad  luperficicf 
minore  circulo  a b.  Sed  ex  lioc  cfemoftrauimus  paulo  ante  fequi  lmpolsibile.uidclicet  polygonm 

infcripmm  circulo  maius  effe  circulo.  Si eur  ergo  fuperficies  c no  poreft  effe  minor  circulo  c d.ua 

nec  mli^r.frirergo  nepefiarid  xqualis . Qsareper  fecfidJ  p«le  r qnti.liqner  quod  ^potaeft. 


t 
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EuflrJ.  ra  Zxmfr.  Theomu ».  Fropofitio  ». 

Glrculi  fefe  adrnuice  habenr, ficut  qux  «x  dimctietibus  quadrata.  * 

THEO  N exZamb.  Sint  circuli  *fyA,i /•/.Jmtfliclrl  cule  cor»  » 

pint  A (,fl.  Dico  q,  efl  ficut  quod  cxtA  quadret!  ni  id  quod  ex  fl  qua- 
dret!,fic  cflxfiyA  circuitu  edi  fui  cirai!.Si  enim  non  rfl  ficui  quod 
cx(A  quadret!  ud  id  quod  ex  fl  queiretumfic  ufy  Adradat  ed  iful 
ctrculu jerit  ficut  quod  cxtAadid  quod  ex  fl,fieefiy  A circulus  uclei 
otinoremipfo ' fu  / circiio  erea.uel  ud  meiori . Sit  prius  ud  minorem  e. 
drfcnielurq; (peri  quarti)  in circulo t f,l,quedretiiful.  Um  defcri 
ptu  quadret!, meiut  efl  quum  dimidii  ipfius  iful  circuli:  quonie  fi  per 
pina  tf  ut,  Ungentes  circuli  reduc  linees  ducemus,  circi  circulum  de- 
fer mtdrtti  dimidium  «1 ■ />  / quedre:i,ipfo  enti  circufcripto  que- 

diuio  minor  e/l  ctr  culus, quure  > /.  / inferipti  quedrutu  junius  efl  quem 
dimidium  ipfiut  ifut  cmuh.Secentur  bifariam  ipfn  r fju,u  1,1  i, circi 
ferenti* in figms  n\,u  i,conr(lanturq;  i »,« /,/ a, x u,uf,,/e  t,fr,w i.EI 
linuquodq;  igitur  ipfor!  t */,/ » »,»  n t,t  „ r,triiguloru,mtittl  rfl  quem 
dimidium  eius  quod  circu  ipfum  efl  circuli  figmenti, quonid  fi  per  ux,/e 
u,figne  circulum  tangentes  ducemus,  cr  compleamus  que  ini  fjujil,! 
tj-eflis  lineis pereUclogrima.unumquodqi  ipforum , nf,fxu,e/u  i, 6 , i 
trienguloni.dimidium  efl  cius  quod  circum  ipfum  preraUelogremi.fed 
ciram  ipfum  fegmentum, mmut  eil  pere!elogremo,quare  unumquodefc 
'ipforum  I «/,/»«,»  c*  t,i  ri  trmpdoru,  metus  efl  dimidio  eius  quod  cir 
cufiipfum  fegmiti  circuli .Dijfefientcs  iem(per  io  tcrtijyeliquei  cirem 
pretiis  ii  finem, concclcteiq,  reftes  lineetur  hoc  femper  e fjic  lentes  (p 
■ decimi)  relinquentes  quede  circuli  f -genente  que  minore  erunt  exeejfu 
quo  excedit  circules  t fu  t urcem  e.  Oficnftm  etenim  eil  in  primo  dectu 
mi  uolmimt  theoremate, quod  binis  megnitudinib.  inequaUb.expofitisfie  meiori  auferatur  maius  quem 
dmtdsu,cr  relique  metus  quem  iimidiumfioc  quoq,fimper  fiet/quedm  relinquetur  megnitudoquemi 
nore  megmtudme  expofite, minor  eret.  Relinquentur  igitur, pntq;  que  in  ipfis  ■«,«  /,/a,a  1,1  i,r 

i,fegmcn:aip!:us  i fu  tjirculijniHoreexCfflu  quo  excedit  circulus i f ihpjtm  r errem.  Reliqui  igitur  e 
nfauuh  imltengill, maius  rjl  ipfe  ere  e r.  I nf rtbetier  in  circulum .»  fi  y Jjpfi  y « /»,  »n  / » multang a 
lofimlle  mult  egulu  o fyd  i,  y f.  Ei)  igitur  (per  precediti)  ficut  quod  ex  ( A quadret!  edid  quod  ex  [ 

i quadi  et  um, fic  efl  multengilumo  f f lynAfodiufuenl,  multengulum.  Sed  fient  quod  ex  f A qua- 
dratum td  id  quod  ex  [t  quadret! fic  circulus  mCyAtd  mem  uter  ficui  igitur  (per  n quinti)  xtyAcir 
culusedeereem  ficmuliengulueft  iy*A(ed,pfumi  efx.pl, multegulum.V.afimigiturCpm* 
quinti)  ficui  circulus  *fyA,edid  quod  in  i pfo  mulungulum.fic  e eree  sd  multengulum  .*/»»/■/  >Me 
ior  autem  efl  odyAcirculiu,eo  quod  m fi  c/i  multangule : meior  igitur  rfl  (?  urcer,  ipfa  infxepfr 
multangulo,  fi  J cr  minor, quod  efl  mpofiibile.  Non  cft  igtnr  ficut  quod  ex  i A quadret!  ed  id  quod  ex  ft 
quidrstufic  circulus  e.ty-led  eliqua  area  ipfo  < f,  / circulo  minori. Simili- er  iea  demo fir abimus  quod 
neq  ficut  quod  ex  fi  ed  td  quod  ex  $ A,  fic  circulus  tfulei  eliquii  eree  minori  ipfo  ufiy  A circulo.  Dico 
nepe  q,ncq;ficu:  quodexf-Sedli  quod  ex  ftjic  circulus  efiyAed  eliqua  eree  meiori  ipfo  iful  cire» 
lo.  Stcnim  ptfitbtle Jit  ed  meiori  r.  Couuerfim  igitur  efi  ficut  quodexfi  quadratum  ed  id  quod  ex  t A 
fic  r*  r are  e e d e t y A circulum . Sed  ficut  t eree  ed  « A y A cir  culum,  fic  efl  circulus  i fnt  ed  eliquem  en 
em  minorem  ipfo  * t y A circulo,u  ficut  igitur  ( per  1 1 quinti)  quod  ex  f/  edidquodcxfAfics/l  circu- 
lat ed  eliquem  arcem  minorent  ipfo  *ty  A clrculo.quod  impofiihle  effit  denvmflretum  efi.lt  on  r fligitur 
ficut  quod  exf/t  qiudretumedid  quod  ex  f*  fic  circulus  efy/ed  meiorem  eliquem  errem  ipfo  »/•  /cir 
culo.  Oftcnfium  autem  efi,  quod  ncq;  ed  minorem . Efl  igitur 
ficut  quod  ex  />  -S  quadratum  ad  id  quod  ex  f!  quedrettm,pc 
circulus  ufyAed  circulum  ifud.  Circuli  ergo  edinuiccm  - 
(cfehabcntficutque  ex  dimetientibus  quadrata . Qjiod  erat 
ejlcndcndum.  Dico  ie  q t eree  mei  ore  fubfiftentc  ipfo  i fu 
/ circulo.cfl  ficut  eree  aedafiyA  crraium  fic  i fu  t circulus 
ed  eliqua  arcem  minorem  ipfo  ugyA  arculo.  Fiet  enim  ficut 
• eree  edufiyA  corculum  fic  i fui  circulus  ed  arcem  r.  Di 

to  ferrer, minor  cilipfo  e /yAcimdo.Qgoiuem  enim  c ft 
• < ficut 
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fk*  t arta  adady  A circulujtc  eHi  !•!  circuitu  ad  artamrJddfiiuK  per  1 1 quinti)  rft  ficui  e area  ad  a 
{a I circulum,fic eft*dyAc:rcuhitadT certant.  Maior ante ed  rata ipfo • / * > circulo  maior igitur eH 
ej*dyA  ctrculutapfa  arta  r, quare  ed  ficui  t arta  adady  A caculmjic  edifal  tirculm  ad  minerem 
aliquam  artam  ipjoafyA  circulotquod  oportuit  dcmonftrafic. 

Euctid.  ex  Camp.  Propofirio  i. 

| Mnis  pyramis  cuius  bafis  triangula,  fcindipoteft  in  duas 
aequas pyramides  fibi  inuiccm  toti'cp  pyramidi  fimiles, tu 
Ijnacpin  duo  feratilia,  qua:  ambo  pariter  accepta  dimidio 
> totius  pyramidis  neceiTe  eft  efle  maiora. 

C A M P A N V S.Sir  pyramis  a b c d fuper  baGn  triangulam  b c d,eiusqj  uerfex  foiidut  angulo* 
a,d quo  demittantur  tres  hyporhenufx  a U,a  c,  a d,  tres  angulos  bafis, & diuidatur  omnia  latera 
bafis  per  f qualia  in  tnb.punl hs  c f g.rres  quotp  hypdthenufx  per  xqualia  in  tribus  punctis  h k 
1,&  protrahantur  tn  bafi  dux  lines  c f &'  eg.Enrip  bafis  eius  diuifa  in  tres  fupcrficies.quaru  dug 
funt  duo,trianguli  b e F.e  g d.qs  ex  fecuda  parte  » fex  t i,8C  diffinitione  fimtliu  fupcrficieru  conflat 
efle  fimiles  fibi  inuice  6 ( rort  bafi,&  (-quales  admuicc  ex  S pri 
sii,tcrtia  eft  tetragona  parallelogrsma  & tpfa  eftefgc,  qua  V 
conflat cfledupla adtnangulum egdex 50 &41  pnmi.De-  ’ 
mittantur  ergo  rurfus  a puu-fto  h dux  liy  porhenufar  h e,  h f, 

& a puncto  k 1 hypothenufa k g,&  protrahanrur  Une*  h k,  k 
l,ct  l h. Diuifa  eft  ira<p  rora  pyramis  a b c d in  duas  pyramides 
qux  flnt  h b e f fic  a h k 1,&  dito  feratilia  quoru  unum  eft  e h f 
g k c & eft  fu  per  bafin  quadrangula  c f g e,  & aliud  eft  egd  It 
I;  I & eft  fuprr  bafin  triangulam  e g d.De  duabus  autem  pyra 
fnidibus  h b r f,a  h k l.quod  ipfx  funt  r quales  admuicc  fibiip 
bC  toti  pyramidi  a b c d fimiles,  conflat  ex  diffinitione  corpo 
ru  srqualiu  & fimiliu  SC  cx»o  undecimi  fif  ex  fecunda  parte  1 
fexti.De  duobus  autem  feranlibus  quod  ipfafint  xqualia,  c5 
ftarex  ultima  undecimi.Qijoduerd  ambo  feratilia  pariter  ac  * * 

cepra  fmr  maius  medietate  torius  pyramidis, ex  hoc manife* 

fiam  eft  quod  utrunq?  illorum  diuifibiie  eft  in  duas  pyramides,qiianira  altera  triangula  «qualia 
uni  duarum , in  quas  & feratilia  rotalis  pyramis  diuidirur ; altera  uero  quadrangula, qux  dupla 
eft  ad  rcliquam:quare  patet  ambo  feratilia  pariter  accepta  tres  quartas  efle  totalis  pyramidis  dl 
uifx.  Ac  proportionem  fi  fcire  defideras,  fexram  huius  duodecimi  confule.  Sed  fufficit  tibi  fcire 
(quantum  ad  propofirum)  illa  duo  feratilia  pariter  accepta  duas  partiales  pyramides  in  quas  6C 
feratilia  rotalis  diuidirur  pariter  acceptas.quanrahbet  quantitate  excedere. 

Euchd.exZmb.  Tbcorenut.  Propofitio  j. 

t Oninispyramistriangularem  bafin  habens.diuiditurinbinaspy 
ramidcs  ecquas  & fimiles  inuiccm  triangujares  bafes  habemts,SC  fi-; 
miles  toti,&  in  bina  prifmata  xqualia,  a ipfa  bina  prifmata maiora 
funt  quam  dimidium  totius  pyramidis. 

THHONtJ  Zab.  Sit  pyramis  tuitu  bafis  quidem  fit  triangulum 
uty,  /a/tcgium  utro  fit  pgfiun  A.  Dico  ep  pyramis  xdy  A diuidirur  in 
pyramides  biisas  aquas  adimicem  inangul  aes  bafes  habentes  et  toti fi 
miles, et  m bina  prifmata  aqualia, et  bina  prifmata  maiora  funt  quijo- 
lim  pyramidis  dimidtii.Secentur(per  i.  primi)*  d,fy,y  *,*A,AC,Ay, 
bifinam fignil  \ s,eoneilanturq;  1 1, i »,» d,ln,ua, a/,i  «,»  /, 

fr.it  quomi  * 1 eft  aqualis  ipfii  C,et  a e spfi  A ! , paallelus  igitur  ed  i 
d ipfi  a (.Ucj;  propterra  etiam  I n.tpfi « d paraH clui  rlltparaUrlogram 
tui  tgttur  cfi  h uf^qualis  igitur  edtpfad  u ipfi  ,d.Sedi  dipfisned  1 

aqualtt,  & angitur  ipfi  luril  aquahs.tfi  aut  e et  • I ipfii  A aqualis. Dua  ii  * i,ad,duab.u  1,1  A funt  a- 
quales  altera  alteri.cr  angulus  qtufubi*Kpa>  pnmOeiquifub  ulA,tfl  aqualutbafis  igitur  • i(p  4 pri- 
mttbafi  hA  ed  aqualis.  Igitur  trugulii  a i i,aqui  cfimilt  f S ipfii  » Atrugulo.Et  id  propterra  rt  ia  tria  , 

gutti  a ia,  ipfi  da  A triangulo  aquis  et  fimile  eft.  Et  quonta  bina  reda  tangetesfe  admuicc  i ad  M*  T* 

tua  redas  lineas  fefe  inuice  tangit»  a A,A  a,  funt  no  tamen  sneode  plano  exifietes,  aquos  angulos  copre  ■ faraieUt 
indit: aqualis  igitur  cfkperi*  undectmi)angulut  qm[ubsda,eiqui[uba*x,  angulo.  Et  quoniam  bina 

< • ‘ K k ap  rttti 
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n Re  linee  i /,/  ejuabtts,n  4,4x,funt  rqujla  altera  alteri, cr  an  gul  ut  iju:  fub  / t *(prr  i o undecim  :)an- 
gulo  qui  fub  a <(,<4 x,dl  equulis, bafis  igitur  ■ «(p  4 pnmfbafi « a rft  equulis.  Trianguli igitur  1 f ,,x<jsm 
rsft  ri  rriungu Io  quod  fui  a it  a ©■  , © i<l  proptrrrn  triangulum  * 1 «if/i /u  m ungulo  equi  cr  /i  • 

mileejlVyrumu  igitur cuius  bafis e • a trungulit,  fithgium tutem  /figni,  equulis  cr /insilit  rft {J>ranUi 
mxfajdctte-  cuius  bafis  quidi  ejl  Iu  Xtriangulumcruertex4figni.  Et  quonid  trianguli*  4 C(pertfcxli)*  aduncis» 
qiaiidanicr.  /j;;M u fi,  excitata c(l>  u,equianptli cfle  4 fi  trtangulu ipfi 4et triangulo.©- Iit tra habent  propcrltostd 
lia-lgitur  trianguli  * 4 1,/nmle  rft  ipji  trtdgulo  <♦  t proptcreac  trianguli  quidi  4 iS  > /Tnri/r  e dtp 

ptrangido *ta.' ,©«•»>  triangulum  ipp 4!  xtriangulo.Et  quoniamlper  10  undecimifinnerede  linee 
macjd  4 ii  fejc  luuuc  inigentes $ a, a 7»*!  tuus  redas  luscas  fefe  inutei  tangentes  a l,)x,[mtno  tamen  in  colepii 

no^quos  reprehendunt  angulos. Angulus  igitur  qui  fub  I * y.  equus  rft  ipfi angulo  qui  fub  ut  A.Eftqj/i- 
rutCu  a J * y,fic  elidi  x.Trtangu Iu  igftue  u fiyepfi  e a a triangulo  fimile  esl.tr  t pyramis  igitur  cuius  bd 
fis  quidem  eji  trianguli  « fi  y .ucrtcx  aiue  J figni, fwsilil  eftpyrami dt  cuius  bijis  quidem  esi  I a a trungn- 
hm.uerter  autem  JfignuScd  pyramis  cuius  bafis  eft triangulu  i a x,ucrtexauti  4 fignu,odenfa  f ft /imi 
fii  pyramidi  cuius  bijis  quidi  c/l  * 1 a trianguli, uertex  uerot  fignu.Quan  ©•  pyramis  cuius  quidem  bd- 
Jis  e ft  triangulii  * fiy,ucrtcx  u aro  4 figni  Jimlts  eft  pyramidt,cuius  bafil  qutJenleftur  a triangulum , ©• 
lirrtrx  * fignumiuiraq-,  igitur  tpfaru  uiutjex  4,pyramtdijimtlu  rft  toti  «s5>»(  pyranudcEt  quonii 
fi  lequahs  etl  ipfily  .parallclogramum  1 fi  lejpfiusejy  trianguli  dupli  efttper  41  primi)  Et  quoniam  fi 
fuerint  bina  prtjmala  eque  illa,  c alteri  quidi  habuerit  bafin  paraltelogrimum , alteri  tute  trianguli, 
duplum  aulefiieritpjrallelogrimumip/iuttritnguh,ipfiprifmtiJfuntequtka(per4aundecimi)prif- 
maigiturc6prehenfumfubbimstriangulis(‘u/,ite,triiiusqiparalIelogrdmuifife,iiue,utft,prifmd 
fi  coprcbenfofub  bmistrianguluefy,tu  A,  tnbiuq,  piraUelogrdm.it  a fyx,xyu  1,1  a /a  rft  equtleMd 
rufi /Iu  au:  e q utrunq;  ipfori  prifmati  cuiui  bafil  1 Cfe  paraUeh  graminum, ex  oppojilo  autl  a redali- 
neijet  cuius  bafis, /y  trianguli, ex  oppofito  autc  a A 1 trianguli, maius  r/1  ufraij  ip/aru  pyramidi, queri 
» bifet  quidi  fu  nt  tridmla  « » 1 ©■  / « A jiertucs  autc  1 4 figna.Qttoniam jicor.etiamusi  /,i  a,  rrrtat  lineas 

pnfnu  cutus  bafis  1 J / • perallelogrimi  ,ex  oppofito  aut  i n I reda  linea, maius  rft  pyramide  enisu  bajh 
a fi  /trianguK.cr  urrtrx  e /ignu.  Sed  ppranui  cuiik  bafis  < fi  /triinguluturrlrx  aut  i rft  a fignumacqsu  ejb 
pyramidi  cuius  bafis  eft*  1 « triangulum  .©■  «trirx  eji  I /lgnu:/u!>  ripis  rnim  cr  fimdib.platua  ecpreben- 
duntur.Quirc  & prtfma  tinus  bafis  quidi  / e puraUclogramir.utr.,rxepfofitoauti  i urcdaltncajud-  . 
iut  eft  pyramide  cuius  bafis « 1 a trianguli, uertex  autel figni.  Prifma  utro  nni«  bafis  1 ( /a  ptrallelogri 
snisx  oppofito  tuti  tereda  linea, equi  cfi  prifmati  cuius  bafis  e fy  tndgulumfx  oppofito  tuti  iriag*- 
Ium  i a A.p  yramis  autr  cuius  bijis  quidi  e 1 e tridgulum,ucrtcx  aute  figni  dequa  rft  pyramidi  cutus  ba- 
fistex  triaguli,ucrtixauti  sil  4 Jignu.Predtda  igitur  bina  prifmati,  maiora  fimtpredidis  duab.pyra - 
midib.quaru  bajet  fui  ipfa  u 1 e,i  e x tridgula,ucrlices  autifunt  i 4 fignt.Tota  igitur  pyramis  cuus  bafil 
rft  triagulu  *Cy,ucrtex  iuli  figni  4,  dmdttur  in  linat  pyramides  fibt  uiuici  ejuas  ©■  firr.lles  toti,  ©■  M 
ISa  pri J mata  equalia,  ct  bina  prifmati  maiora  funtq  totius  pyramidis  dimidtu:  quod  erat  ofte dcndmn, 
Euclid.  ex  C amp.  Propofitio  4. 

I duae  pyramides  aeque  alcx.quaru  bales  triangulx  fingulx4 
in  binas  pyramides  aequales  (ibi  inuicc  ac  toti  fimilcs,bma'qj 
feratiliaxqlia  diuidanc , erit  proportio  bafis  unius  ad  bafinalterius 
tacp  proportio  duoru  feratihu  fuoru  ad  duo  feratilia  alterius.Eritcp 
palam  omnia  feratilia  cj  fuerint  in  utralibet  illarupyramidu  pariter 
accepta  ad  cutfi a feratilia  cj  in  altera  pyramide  fuerint,  cande  habere 
proportione, qua  bafis  tiuspyramidisad  bafin  alterius  pyramidi*. 

C A^lP  4 N^V  S.  Smrdux  pyramides  quarum  baftsman-  i 

milr.xqm»  alra*  hrc  qnidt  a b cd, cuius  conus  punfcus  a,ba 
fis tnangulusl) cd.Iiypoihcnufxa b,a c.a  d,illa ucro cfgh, 
cuius  conus  .puiflus  c, bafis  rrugulus  fgh,  liyporhcnufxcf, 
e g.ch  hxautc  dux  pyramides  diuidanrur.dcurinprfmiifa. 

Simqihafcs  earum  diuifx.Hfcquidc  pro  fraifiis  lineis  larcra 
bafis  ipdus  per  xqualia  dnudcnribus.qux  finr  k I Si  Ic  mi  illa 
Ucro  profraftis  lineis  qux  finr  n p. n q Dico  ergo  qudd  pro- 
portio bafis  b c d ad  bafin  f g h.eft  ficur  duoru  frratilium  py- 
ramidis a pariter  acceptorii  ad  duo  frratiiia  pyramidis  c pari 
teraccepra.  AUnifcAu  cft afit qui tcjuipane  fecuda,  pro» 

* • portio  • 
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porri o trianguli  b c d ad  triangulum  k m d,cft  ficur  linrx  b d ad  Uncam  k d duplicata, per  eancH! 
quoq;  eft  proportio  trianguli  f g Ii  ad  triangulu  n q li, ficur  linex  f h ad  Unci  n h duplicata.  Cuip 
fit  Unca  b d ad  lineam  k d,  ficur  linea  f h ad  linea  n h (utrobiq? 
enim  cft  dupla  proportio)  erit  triangulus  b c d ad  triangulu  k 
m d, ficur  triangulus  f g Ii  ad  triangulum  n q U,&  permutarim 
triangulus  b c d ad  triagulu  f g h, ficur  triangulus  k m d ad  rria 


gulum  n q h.  Tn.lgulus  autem  k m d ad  triangulum  n q h.eft 
ficur  feratilc  cxtftiTsfuper.iplumadfcranlcexiftcs  fuperillu 
per  jj  undecimi. Huius  quoq;  ferarilis  ad  illud.eft  ficut  ambo- 
rum feratijiu  pyramidis  a pariter  acceptorii,  ad  ambo  feratiUa 
pyramidis  e pariter  accepta  ex  i$  quinti:  necefle  eft  enim  ut  fit 
duplum  ad  duplum,  quemadmodum  fimplum  ad  fimplum. 

Itaq;  conclude  ex  u quinti, quod  propofiru  cir.Dormiras  autc,  ^ 

fi  dubitas  ferahliauniusliarum  pyramidu,  xque'  alta  efle  fera 
t ilibus  pyramidis  alterius. Cii  enim  fint  pyramides  xqucaltp, 

• fit  quoq:  u traqj  earfi  diuila  m duis  pyramides  pquales  fibi  to 

. fiqj  finiilcs  & m duo  feratilia  xqualia,&  fint  dup  partiales  pyramides  pqulaltx.eo  quod  fimilef 
& xqualesfquod  facile  patebit  demifsis  a uerricibus  partialium  pyramidum  perpcndicularibu» 
ad  bafes  ipfarum,dequjbusperpendicularibusexj7undecimiconftateflVxquaIes)cumq;aIti- 
* tudines  harum  partialium  pyramidum  pari  ter  accepta:  componi' r altitudine  rotals  pyramidis 
diuific,  fim<u  ambo  feratilia  xque  alra  uni  partialium  pyramidum  ei,  uidelicer  qux  fuper  partia- 
lem triangulum  bafis  rotalis  pytamidis  componitur, non  eft  fas  ambigere  feratilia  unius  carum 
pyramidu  cfTcxqud  alra  feratilibus  alterius  earum.  Correlarium  ucro  ex  eo  manifeftu  eft,ct*fi 
militer  bafes  partialium  pyramidu  fic  fe  habeant  adinuicem, ficur  bina  frrarilja  unius  ad  binafe 
rarilia  alterius. Er  quia  bafes  partialium  fic  fe  habet  adinuicem, ficut  bafes  toralifi  exfecuda  par- 
te iSfcxtfi&  permutata  a proportione, coftar  ex  13  quinti  ucru  efle  quod  correlarium  proponit 

Euclid.cx  Znnb.  Theorem^..  Vropofitio  4. 

4 Si  fuerint  bina:  pyramides  fub  eadem  altitudine,  triangulares  ba* 
fes  habentes,  diuila  ucro  fuerit  utracp  iplarum  in  binas  pyramides 
adinuice  aequales  S C limiles  toti  & in  bina  prifmata  xqualia,  & in  U" 
traq;factarii  pyramiduismodus(emperferuetur,eritficutuniuspy 
ramidis  bafis  ad  alterius  pyramidis  bafin.fic  q in  una  pyramide  prif 
mata  omnia  ad  eaij  in  altera  pyramide  prifmata  * xque  multiplicia. 

THEONrx Zab.  Sint binepyramidctjub eadem alntudine,triangulares bafes habentes, kceesluC rtt pari mnlci- 
y,dl  i/.crfalligu  uSpgns.Diuidaluri];ipfirumulraq:  in  binas  pyramides  inuiccmequjs  cr  tctipmtlet  Sudme  fumpia, 
cr  in  bina  prifmata  equalia.lpfarumq;  fidarum  pyramidum  nlratj;,  indi  intelligatur  diui[a,crbocfcm- 
perpat.Dieo  quid  esi  ficut « Cy  bafis  ad  * i fbajin,  ficfunt  omnia  prifmata  qua:  in  ipfa  stfy  a pyramide 
ad  ea  quein*>  /I  pyramide  prifmata  eque  multiphcia.Quomd  enim  f / ippfycr  unippnyeil  e qua- 
lis,parallelus  igitur  eft$nipfi*t,cr*ty  triangulum  ipp  xfy  triangulo  fimile  rft,  cr  id  proplerea  iam 
triangulum  a i fjimik  eftjpfift  i triangulo. Et  quoniam  Cy  ippus  y f dupla  tft,cr  i f ippus  fe.cfi  igitur 
peut  Cy  ad  y fjic  eftiiad  ff.Defcripteeji  funtab  ipfis  quidc  fy,y  f Jimilet pmlhtrrj;  pople  rcdilmtxp 
gure  *fy,nfy,ab  ipplauti  < f.frjimues  pmiliterq;  pepte  redi  lutee  figura  -tifar/Siautcquatucr 
rede linee  proportionales  fuerint, et  queabipps  redthnee  figurepmtles  fimihterq;  pople,  proportio- 
nales erunt.  Et  igitur  peut  *ly  triangulum  adnfy  triangulum.pl  cti  4 1 / triangulum  ad  {p  / trianguli , 
ucifiim  lgilur(per  ■«  quinliycfi  peut  */y  triangulum  ad  Jis  f triangulum, pe  efixfy  triangulum  ad  pp/ 
triangulum.Sed  /itui  a jy  triangulum  ad  pe  f triangulum  Jic  pnfma, cunis  bafis  quidem  e/l  n Sy  triangu- 
la,ex  oppopto  aut  t St  r, ad  prifma  cuius  baps  c(l  qmde  pp  /triangulu, ex  ofpopto  aut  /r  etpeut  iguar 
(p tt quinti)*  t y tridgulu  ad «I . ftridgulii,pccftpri[ma cuius bapsqdi ejlnfy  tridgulu,ex oppofuo ue 
ro  1 !*s  ad  prifma  cultu  bapt  tfipp  f tridgulu,  ex  oppopto  aitera.Etquonii  bma  prq  mata  exiftetit  in 
ipfa  * d y » pyramidemuiee [iit  equalia,  et  quia  bina  prifmata  cxtslctia mipfa-tt/t  pyramide  muiccfut 
equahaeP  igitur  peut  prifma  cuiui  baps  efl  paraUclogrdmu.ex  oppopto  ucro  /• « reda  linea,  ad 

prifma  cuius  baps  ejl  nfy  tTUgulil,cx  oppopto  aut  a st  r, pe  prifma  cuius  baps  mpt.ex  oppopto  uero  e 
T ad  prifma  cuius  baps  g f f,ex  oppopto  aut  a r u.Cdponido  igiturlp  18  quintiyed'frut  nflxi*e,x{y» 
r sprtfmata  adxfyvn  prifma  Jic  n 1 1 f e r,g  f fe  t u,  prifmata  ad/tfa  t . pnfma  uicipim  igitur  (per 
16  quinuycdpcut  n f f x sss,x  / y I st  r ad  ipfa  n i f j>  a *,g  f ft  t u prifmata  Jic  prifma  xfy  ssssadgffa 
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t rprifma.Sicut  autemn  / y m ’ . prifmaad  f t !•*  eprifma.fic  ofl cfum ttf e fic bafin  f. /yadtpfantft/. 

0-  bafin  * fi  y ad  bafin  A ./,0  ficut  igitur  (per  1 1 quinti)mangulum  *fyad  iriai iguli  A i /,fic  bina  prif- 
• mata  q uajmt  iH  * ty  * pyramide  ad  ea  Una  pri [mata  quafuntinA./y  pyramide.  Similiter  nero  fi  et  re- 
Jii  liqeai  pyramidet  eodem  modo  * trabcmus.uideUcct  aure,  a r 
v t,  erit  fient  bafis  e vader  v bafin,  fic  Una  prifmata  extflen 
tia  m ipfa  if.ru  pyramide  ad  Una  prifmata  exi/letta  in  ere/  * 

pyraiuide.fed  fient  tu  e bafit  aderv  bafin,  fic * -y  bafis  ad  A 
I /.bafin, cr fient  igitur  (per  1 t quinti)*  6 y bafit  ad  A t { bafin , 
fic cf  Una  prifmata  exiftcntta  in ipfa *(y  .pyramide ad U. 
na  prifmata  exi  lient  ia  m At  [ » pyramide,  cr  Una  prifmata 
rxiftrntia  intf.ru  pyramide  ad  bina  prifmata  exifictia  ui  ip 
far  i v!  pyramide , cr  qualuor  ad  qualuor.  Et  eadem  quoq; 
oftendemur  in  prifmalibut  fidit  ex  ipfarum  an*.attAvt, 
pyramidum diuifionefer  omnium  fimplieiter  aque  muliiph- 
cium.  Qjjod  autem  fit  ficut  >■  t > triangulum  ad  r f t mangu 
Ium.  fic  prifma  cniue  bafit  xjy  triangulum , ex  oppofito  aut  e 
I ,t  r,td  prtfma  cuius  bafis  quidem  eH  f t /triangulum,ex  op- 
pofito jt r( fie o/lendendum cil.  ineadem  emmdeferiptione 
inteUiganturab  ipfu  « I perpendiculares  i»  ipfa*  fy.  A./, 
triangula  plana,  aquales  autem  ipfa  erunt,  quoniam  aquefu- 
blimcs  ipfa  fupponuntur  pyramidet. Et  quoniam  bina  retia  Ii 
ncany  c r qua  ex  » perpendicularis , a parallelis  planis  boa 
‘ efl*d y,.f.r,feeantur, tn cijdem  rationibus feeakuntur(per 
17  undecimi ) cr  « > btfiriam  fecatur  a plano  a ur, in  figno 
’.d perpendicularis  igtiurquacx  »,m  triangulum  * 4 y, 
planum  btfiriam  fecatur  a plano  a « r , c T id  propterea  cr 
perpendicularis  qua  ex  > in  A > / planum,  btfiriam  fecabltur 
abipfoa-rrplano.  Ut  ipfa  qua  ex.  d,  perpendiculares  in  ip- 
[a*(y,At /.plana funt aquales. Igitur crquaex‘ftr^-r r, triangulis inipfa*  fy,A./ plana prrpendicu 
Ures, funi  aqualcs.Vnfmata  igitur  quorum  bafcsfunt  >■  i y ey  e t /triangula, ex  oppofito  autem  e u » , • r 
r,aque  funt  alta. Quare  crfolldaparabdcpipcda  qua  a pr  adiths  prifmatibus  definientur  aque  alta,  ad 
inuicem  fiant  fietit  bafcl.ef  dimidia  igiturerunt  ficut  x/y  bafit  ad  f a {bafin,  fie praditla  prifmata  adm- 
uicem-Sibma  igitur  pyramidet  f ub  eadem  fiermt  altitudine , & qua  f equunl ur  reliqua : quod  erat  oHen- 
dciulum.  % 

Puclid.exCamp.  Propofitio ». 

Mnes  dux  pyramides  aequi  altx  quarum  bafes  rriagulx,# 
Tuis  bafibus  lunt  proportionales. 

I C a M P A N V S.  Quod  n undecimi  propofuirdefolidi'  par.iIlelogrammi*6£ 
|infinej6  undecimi  utrum  elfe  demonrtrauimusde  feratilibus.lixc  j duodecimi 
proponit  de  pyramidibus  triangulis.  In  redigamur  enim  duf  pyramides  xque  al 
ne, quarum  bafes  funt  duo  trigoni  a 6i.  b.dico  quod  proportio  py 
ramidis  a ad  pyramkiem  b,  cft  ficut  bafis  a ad  bafin  b,  quod  eode 
demonrtranomsuelargumctationis  genere  demoftrandum  eft, 
quo  fecundam  huius  dcmonrtrauimut.Sir  enim  ut  bafis  a ad  ba- 
fin  b.ira  pyramis  a ad  corpus  c,de  quo  dico,q>  ipfum  non  eiir  mi- 
nus  neqr  maius  pyramide  b.Nam  Ii  pofsibilc  eft  ut  fit  minus, cfto  i 
minus  in  folidod.ur  pyramis  bfirxqualis  duob.corporibusc& 
d pariter  acceptis. Diuifa  itaqr  pyramide  b ur  proponit  i hums.de 
trahatur  ab  ea  duo  feratilia,qux  ex  pr j milfa  funt  maius  medieta- 
te pyramidis  ipfiUR , iremip  ex  urr  aqjduaru  partialium  refiduarii 
pyramidurn.duo  earum  prfdi&o  modo  diuifaru  ferarilia  deman 
tur,&  fiat  hoc  toties, quoufqj  ex  p yramidc  b cogatur  aduerfarius 
per  primS  decimi  confiren  relinqui  minus  folido  d,  rrunrq?  ex  co 
muni  fcientii, fera  tilia  detracta,  maius  c.Fiat  igitur  a pyramide  a.fimilis  feratiliu  detraftio.  in 
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Irtlignmui  tor  ferar  ilia  dctra&a  die  ex  pyramide  a.quor  derraximut  ex  pyrtm  ide  b.erirqj  ex  cor 
velario  prarmiflf  ficur  bafis  a ad  bafin  b,  ira  fcranlia  derra&a  a pyramide  a ad  ferarilia  dcrnrfta  i 
pyramidcb.fcd  fic  erat  pyramis  a ad  corpus  c,  iracp  ferarilia  pyramidis  aad  fcranlia  pyramidi» 
b.ficur  pyramis  a ad  corpus  c,SC  permutarim  fcranlia  pyramidis  a adpyramidem  a,  ficur  ferari- 
lia  pyramidis  b ad  corpus  c.Cumtp  fini  ferarilia  pyramidis  b, maius  corpore  c, erunt  ferarilia  py 
ramidis  a, maius  pyramide  a.  Erquiahoccftiinpofsibilc,  non  erir  corpus  c, minus  pyramide  b. 

Sed  nec  maius.  Hoc  enim  pofiro,  cum  fir  proportio  bafis  a ad  bafin  b,  ficur  pyramidis  a ad  cor* 
pus  c.erir  c'  conucrfo  bafis  bad  bafin  a, ficur  corporis  c ad  pyramidem  a.enrqi  eadem  ex  commu 
ni  fcienria, pyramidis  b ad  aliquod  corpus  quod  fir  d , fequeturqj  ex  14  quinti,  quod  corpus  d fit 
minus  pyramide  a,  eo  quod  pyramis  bpomrur  minor  corporee.  Erir  igitur  bafis  bad  bafin  a, 
ficur  pyramis  b ad  corpus  minus  pyramidea.Ex  hoc  aurem  de  monftraru  eft  fequi  impofsibile, 
uidcliccr  ferarilia  derrafta  ab  aliqua  pyramide.maius  efle  ea  pyramide  a qua  dcrraliu:ur.  Ideoip 
reluiquirur  corpus  c efle  aequale  pyramidi  b.cilm  nec  minus  ea  pofsir  efle  nec  maius,  8C  propor» 
nonem  pyramidis  a ad  pyramidem  b efle  ficur  bafis  cad  bafin  b.Hocaure  erar  dcmoniiran dum. 

E uciid.cx  Zamb.  Theorenu  5.  Propofuio  $. 

t Sub  eodem  faftigip  pyramides  fubftftcntes,  triangularesqj  bafes 
habcntcs.a  Jmuiccm  icfc  habent  iicut  bafes. 

T HEO Nex Zamb.  Sint fub cjJcm altitudine pyramides, quarum bafes quidem fint »$y,At 
OnguU.fkfligia  uero  *,l,pgna.T>ico  quod  efl  ficut  m f.  yybafis  ad  A t f bafin  Jis  c/i  * / y « pyramis  ad  A 1 /d 
pyramida.  Si  autem  no  eB  ficut  *fiy  bafis  ad  At  /bafnjic  * C 
y * pyramis  adAift  pyramida , erit  ficut  xfiy  bafts  ad  A t f 0 

bafmyfic  pyramis  ucl  ad  [olidum  aliquod  minus  ipfa  A t 

f(  pyramide t ucl  ad  maius.  Suq,  prius  ad  minus  aliquod , fitefc 
X-  Diuidaturij;  (per  j duodecimi)  ipfa  A 1 fi  pyramis  ,m  binas 
pyramides  aquas  cr  toti  fimtles,  cr  in  bina  prifmata  aqualia: 
iam  bina  prifmata , maior a funt  quam  totius  pyramidis  dimi- 
dium, & rurfus  ( per  tonde)  que  fiiit  ex  diuiponc  pyramides , 
fimiliter  diuidjntur,cr  hvc  femper  fiat , quo  ad  amplius  no  fu 
perfint  alique  pyramides  ex  ipfa  A 1 fi  pyramide,  qui  fint  mi 
nores  exccjju  que  excedit  A . fi  pyramis  ipfum  xfolidu.  Acci  xiy*  rrf«4» 

piantur Jinicfc  arationis  eaufa , ipfe  An  f?  r t vi,  reliquo  uerbuaufo 

igitur  prifmata  exiBetia  in  ipfa  A * ft  pyramide , maiora  funt 
ipfo xfehdo. Diutia turcptprr precedcntcm) ipfa *£y  r pyro 
ntis.fi  militer  cr  eque  multipliciter  ipf  A *{t  pyramidi. 2. figi 
tur  ficut  efiy  bafis  ad  A t f bafin, fic(pcr  preccdentcm)que  in 
*fy*  pyramide  prifmata  ad  ea  que  iiiAtfi  pyramide  prif - 
tnata.Srd  cr  ficut  *jSy  bafis  adAif  bafin,  fic  *fly*  pyramis 
4 dx  folidm.  Et  ficut  igitur  ( per  11  quinti)  xfiy  * pyramis  ad 
xf olidum  fic  prif mata  que  in*#y*  pyramide  ad  ea  prif no- 
ta que  inAtf  i pyramide.uiafiim  igitur(per  16  quinti)ficut  m 
Cy  • pyramis  ad  ea  que  in  ipfa  prifmatafic  eft*  f olidum  ad  ea 
que  in  A 1 fi  pyramide  prifmata. Maior  autem  efl  pyramis  n 
l y *ycis  que  m feipfa  prifmatibus. Igitur  cr  f olidum  maius 
efl  pyramide  A « fi  funt  prifmatibusyfed  et  minus. Quod  eB  impofiibile. Igitur  no 
efl  ficut  xfSy  bafis  ad  A 1 f bafin, fic  xfiy*  pyramis  ad  aliquod  ipfa  A » fi  pyrami 


y 


dc  [olidum  mmus.SimilltcT  Um  'ofiedctur.qubd nccp  ficut  bifit /c/td  bifin  *(,. 
fjcdi/d  pyrimit  id  immw  iliquod  [ 'olidi  ipfiud  y • pyr Otide.  Dico  iim.quod 
nect  cfi  ficut  ut,  bifit  id  / 1 [bifin. fic  « f y » pynmis  id  mi  iut  tliqucdfoh  dum 
ipJiAi/fpyrimide.Si  enim  pofiibile.eflo  id  miiut  xfolidum.Conucrfim  igitur 
cfi  ficut  d 1 [bifit  idxfiy  bafin.  fic  x [obdi  id.C y,  pyrimidi.  Sed  ficut  x [oli. 
dum  id  pyrimidem  ficdif/  pyrmis  td  mim«  tliquod  ipft.(y  « pyrtmidc.ficut  tntt  ofirnfum 

cfl.il  ficut  igitur  (per  1 1 quinti)  bafitdi  i id  bifin  m t y , fic  d • / / pynmit  id  mimu  ilitptodipfii*  t,  » 
pyrmidc,quod  ibjurium  cfie  pctuu.No  cfi  igitur  ficut  m Cy  bifit  i d * i /bifin  JJc  “ d y * pyrimit  id  nti 
iw  iliquodf olidum  ipf,  pyrmidc  A < / d.Tstmt  jutem  quod  nr<j ttd  mmut.Efi  iguur  ficut  x(,  bifit  ii  A 
, /bifin, fic  *(y*  pyrtmit  tddi/l p^rmidcm.Sub  eodem  igitur  jUhgio,V  quifcquutur  idtquaquod 
c findere  oportuit. 
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6E0MHT.  ELIMENT.  EVCLIDIS 
E ucltd.  cx  Zmb.  Theorcm  *•  P ropofitio  6. 

Sub  eadem  altitudine  pyramides  exiftctes,  multangulastp  bafes  * 
baben tes,adinuicem  fefe  habent  ficut  bafes. 

T H E O N rx  Z Jfrii.  Stntfub  eadem  altitudine  pyrarn- 
ies  Multangulae  bajes  habites fioc  eStaiyAi,/kiuX,fii 
digid  I iero  /i  rfigna.Dtco  quod  e St  ficut «/  y * < bafis  di  / 
ni» a bafinfic cft x fi y / 1 u, pyramis  di /» t « a » pyra- 
miid-DUiidlur  enim  ipfa*/>yAi  bafis  m triangula  y, 

• y A, a .!  i.rt  /i  t « a in  /.  iji  *,  /«  a triangula. Intriliga 
turq, abwtoquoq; triangulo, pyramides eque  diu  cisqux 
in  principio  pyramidibus.  Er  quonum  cjl  ficut  a fi),  trun 
gulumaikyAtriangulumficcjlkfy  upyramis  aiuyA 
m pyramiia,cr  coponcndo(pcr  18  quinti)  ficut  ■*  fi  y A ira 
peziu  diuyA  triangulum  jic  ufiyA  n pyramis  aiuyA 
m pyramida,  fcd  cr  ficut  *yA  triangulum  ai  u A ■ triangu 
lum.fic  ayA  u, pyramis  di  a A i fipyramiatex  aqtuli  igitisrCpn  i»  quinti)cfl  ficut  nfiyA  bdfis  dia  As 
bafinfic  aCyA  u, pyramis  ai  tpfam  « A i npyramidatcr  componendo  rurfiis  ( prr  itquintOfkutaC  y 
A I bdfis  di  tpfam  < A i,fic  k{yi/t  pyramis  aiaAiit  pyramlid.  ldq;  propinca  etiam  ficut  /e!  a a, bdfis 
ai  ! « A bafinfic  <y  /« / h a » pyramis  ai!  a a*  pyromii-i.TJ  quomd  bine  pyramides  [t mt  * A e n,Ju  a *, 
tria  gulas  habitet  bafes  ac  fubeaie  altitudine, eft  Igitur  iper  , duodecimificut  • A i bdfis  ai  'ad  bafinjic 
u A i m, pyramis  ai  ipfam  / « * r pyram  ida.Qu  onia  igitur  ficut  a fi  y A i, bdfis  ai  « A i bafinfic  * t y Atta, 
pyram  u adaA,/,  pyramida, ficut  aliti  a A t bdfis  ai  fu  a bafin,  jk  uAita  pyramis  ai  fu  A . pyramida, 
ex  aquali  igiturCper  j iquintQoficut  n fi  y A i bdfis  ad  /«  A bafinfic  ufiyAi/i  pyramis  ai  in  A » pyra- 
mida. Sedty  ficut  /«A  bafis  di/ ulna  bafin,  pc  na  t cr  /«  A . pyramis  di  /»  / « A >•  pyramida : er  ex  *- 
quali  rurfutipn  > i quinti)  eH  ficutkfyAi  bafis  ai  /«  * « a bafinfic  utyA/a  pyramis  ai /•!*>.  pyrami 
id.Sub  edic  altitudine  igitur  cr  qua  [equili  ur  reliquatquoi  nat  oHenicniu.  Euclii.  ex  Cap.  Prcp.6. 

Mne  corpus  feratile,  intres  pyramides  aequales  bafese^  t 
triangulas  habcntes,eft  diuifibilc. 

C A M P A N V S.  Sir  terat  ile  a b c d c f.ipfum  dico  elTe  diuifi 
bile  in  tres  pyramides  trugulas  aequales.  protrahatur  enim 
in  unnquaqt  luaiiitriG  luprrficierii  par.-il|clogrjmarit  Imca 
diagonalis, ira  quod  una  carii  diagonaliu  fit  coterminalis  reliquis  duabus. 

Vt  fi  protrahas  lineas  b d,b  f,&  f a, quas  propter  confufionc  protrahere  co 
tempfi,eritcp  rorfi  ferarile  in  tres  trugulas  pyramides  diuifum,quas  ex  prar 
nulTa  bis  afiumpra  facile  conftar  cfie  arquales. 

C A M P A M l adJiuonej.  QiiomJ  autc  Euclides  nihil  demonffrnndu  propo 
nir  de  pyramidibus  lateratis, exceptis  fotis  quarum  funt  bafes  tt  iangulr.ut 
omniu  cognitione  ex  elemetis  qux  ponit. fuflicictcr  elicere  pofsimus,  qux 
dam  arbitramur  no  inutile  demoftrarionib.hic  poliris  aduigere.Solis  enim 
elemetis  corentus  Euclides,  multa  prxteitmilTr,  qug  quauis  ex  cis  cofeauan  , 
tur.non  tamen  fine  difficulrate  patent  ftudetibus.  Horum  primum  eft  hoc: 

Si  duo  folida(quorum  alterum  fcratilc.altcrum  ucrd  pyramis.cu  t 
ius  bafis  triangula)fupcr  eandem  bafin, aut  fuper  aequales  trigonas, 
aut  feratile  fuper  quadrangulam, pyramis  uerd  fuper  trigonam  qug 
quadrangula;  bafis  feratilis  fit  dimidiu,conftituta  fuerint  cqucalta, 
feratile  pyramidi  triplum  effe  conucniet. 

Si  feratile  propofitu  fuerit  fuper  bafin  rrigonamjtunc  ex  pyramide  propofira  fuper  propriam 
bafin  perficiatur  feratile  pyramidi  propofirac  xque'  altum.  Si  uerd  feratile  fuerit  fuper  bafin  qua- 
drangulam, runcbafi  pyramidis  adqciarur  triangulus,  exquo  bari  pyramidi*  perficiatur  fu- 

pcrficics  xquidifiantium  laterum, fuper  quam  ex  lpfa  pyramide  compleatur  feratile  pyramidi  f- 
que  altum.  Q^ia  igitur  ifiud  feratile  feranli  priori  efi  xque  a!rum,&  urronipty  bafes  funt  f qua* 
les  cx  hypothcfi.fcquitur  ipfa  effe  xqualia.hoc  enim  demonfiratum  eft  in  }6  undecimi.  At  quo- 
niam cx  * huius, feratile  fecudum  triplum  eft  ad  pyramidem  propofiram.nam  ipfa  eft  una  ex  tri- 
bus pyramidibus  in  quas  ipfum  feratile  diuidtrur,  erit  quoqr  per  communem  fcientiaro  propofx 
tum  feratile  triplum  ad  propoli  tam  pyramidem. 

Si  quot* 


A 


A. 


r 


LIBER  DVODECIMV1  l9f 

Si  quotlibet  pyramidei  quarum  bafes  triangulx,fupcr  unamean 
dcmcp  bafin.fiue  fupcr  xqualcs  conftitutx  fuerint  xque  altx.eas  e& 
(e  adinuicem  xquales  necefleeft. 

Fabricaro  cnimumilVranlj.xqur  alto  pyramidibus  propoiTtis.fuprr  balinrrianiyilamx» 
qualem  bafibus  propoli  tarum  pyramidum,  aut  luprrbafin  quadrangulam  duplam  bafibus  ra- 
rundtm,  «itipfum  Icranlr  triplum  ad  pyramidn  lingulas:  lioccmm  conitar  raprimilla  addi- 
ta, liuc  inrrrpoftra.  Igitur  rx  communi  (aaniacunAx  prOpofitx  pyramides  linit,  ut  diximus, 
adinuicrm  xqualcs. 

Omnes  pyramides  quarum  bafes  triangula:  xqui  altx.fuis  bafi- 
bus fune  proportionales. 

Flant  fuprr  bafes  propofirarum  pyramidum, aur  fupcr  alias  rrigonas  xqualcs,  aur  fupcr  p*- 
ralldogramas  dupias.icranlia  tplis  pyramidibus  fqulalra,  erunt  ob  hoifcrarilia  fibi  adinuioem 
rquealra.  Er  quia  ipfafcratiliaiuis  bafibus  funr proportionalia, ur probatum  cftin  j6  undeci- 
mi.h ipfius  mediante:  cumfy  ex  prima  harum  addirai  tim  manifertnm  fit  hxc  feraniia  tripla  effit 
adpropofiras  pyramides,  unumquodque  uidclicer,ad  fuam  relanuam,  bafesfy  ipforum  aqua- 
les.aur  duplas  cifr  bafibus  ipfarum:  ficut aurem  ex  \$  quinti, mplum  ad  triplum,  ira  (impium  ad 
fimpiuni,  erunt  quoq;  propoli  rx  pyramides  luis  bafibus  proportionales. 


Si  fuerint  dux  quclibet  pyramides  xque  altx.fueritcp  alterius  ba 
fis  trigona,rcliquy  autem  tetragona  aut  plurilatera,  pyramides  ip- 
(as  (uis  bafibus  proportionales  e(Te  conucniet. 

Exempli  gratia:  Inreiliganrur  dux pyramides  xque  altar, 
fupcr  duas  bafes  a & b.fircp  bafis  a triangula, b uero  penrago 
na.Etdicanmrhxpyramidcs.a&b.Iraquedicoproportio- 
ocm  pyramidum  a St  b,c(fc  ficut  bafiutn  a & b.  Diftiuguarur 
quidem  penragonus  b,in  tres  n iangulos  cd  e,  cririp  tora  py 
ramis  b.d.ftinfla  in  tres  pyramides  xqu*  altas,  quarum  ba- 
fesfunt  trianguli  cd  e,  qinr  etiam  dicantur  nominibus  fua- 
rum  bafium.  Quia  igitu  r ex  prarmiffa  mrerpofita, proportio 
pyramidis  c ad  pyra midem  a.  eft  ficut  trigoni  c ad  rrigonum  a,  & pyrapiidisd  ad  pyramidalia, 
ficut  trigoni  d ad  trigonum  aiteniq-  pyramis  ead  pyram  idem  a, ficut  trigoni  c ad  rrigonum  a,cx 
>4  quinti  bts  afTumpta.fequirur  quod  fit  proportio  aggregari  ex  omnibus  pyramidibus  c d e(SC 
ipi  um  eft  pyramis  b;  ad  [Jyramidrm  a,  ficut  aggregari  ex  omnibus  trigonis  c d c (&.'  ipfum  eft 
ragonus  b)  ad  rrigonum  a.  Confiat  igitur  quod  uolumus. 


Omnes  lateratx  pyramides  f que  altx,  fuis  bafibus  proportioni-  ZmS.a 
lesefle  probanuy. 

$ i altera  earum  fuerit  fupcr  bafin  trigonam,  ex  prxmifia  interpofira  confiat  quod  dicitur* 

Si  autem  bafis  utriufquc  fuerir  polygonia,  utralibet  ipfarum  bafium  refotuia  in  triangulos,  SC 
ipfa  pyramide  in  pyramides  triangulas,  erit  ex  prxmiffa  inrcrpofira  proportio  uniulomifquc 
harum  triangularum  pyramidum,  in  quas  altera  propofirarum  diuiditur,  ad  reliquam  .ficut  fiig 
bafis  ad  bafiil  alterius.  Itaque  per  >4  quinti,  quoties  oportet  affumptam,  confiat  ucrum  effie 
quod  diximus.  - 

Euclxx  Zarrtb.  Theorema  r.  propofirio  7. 

Omne  prifina  triangularem  bafinbabens,  diuiditur  in  tres  pyra- 
mides fibi  inuicem  xquas.triangulares  bafes  habentes. 

THEON  ex  Zamb.  Sit  pnfntA  * fi  y At  /,c  uiusquidem  bafis  fit*  fi  y triangulum,  ex  oppefito  Au- 
tem At  l Dico  quod  ipfum  xfiyAt  / prtfma^iuidttur  in  tres  pyramides  fibi  inmcm  tquasgrungidarcs 
bafes  habentes.  Conncflintitr  enim  fi  At$  y,y  A.  Et  quonum  xfi  tA  paralldogrammum  eft,eius  autem  di 
tnetiens  esi  fi  A,  triangulum  igitur  * fi  A ip  fi  1 A fi  triangulo  aquum  c£,cr  pyramis  igitur  cuius  bafis  qui- 
dem cftxfiA  triangulum, fiHgtum  autem  > fignum  aqualis  eft  pyramidi  cuius  bafis  e fi  triangulum  t A 
CT  uertex  eft  fignit  y.  Sed  pyramis  cuius  bafis  qtudem  efttAfi  triangulum , vertex  autem  y fignum , eadem 
eft  ipfi  pyramidi  cuius  bafis  quidem  eft  triangulum  t#y,cr  uertex  A fignm , ab  eifdem  enim  planis  c e m- 
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prehenduntur.  E! pyramit igitur  ciuui  bnfit qmdern  cR  trungulu  * fi  Afehgumamem  /Tg»w»  y^tpu- . , 
|n  efiipfi  pyramidi  cuitt  bafii  qudcm  cslxfiy  trungulum.fehgiutn  autem  A fenum . toirahunnut* 

{y  fi  ,paraEelogrammum  efi, dimetiens  nero  ipfim  ejt  iy, trunculum  • y faquum  cA  ipflyfii  trunculo, 
er  pyronii  igitur  cmut  bnfit  quidem  e A triangulum  fiey,  feltgiu  autemA  fenum , 
ejl  aqualis  pyr.:mJiem<  bajis  qmdemejl  irungulumiy/aiertexuerbAfigmm. 

P >r-i;ml  Mtrm  ciuui  bnfit  quidem  cA  * . > triangulum,  uerlex  nutem  A fignum, 0- 
ftcnfa  ejl  aquatis  pyramidi  tuiue  bajis  quidem  ejlx  fi  A trimigulumjiertex  nutem /i 
gmua  y.crpyramst  igitur  cuiut  quidem  bnfit  eft  y,jtringuluen,urrtex nutem  A fi 
gnunt  aqua  eti  pyramidi  cuiui  bnfit  quidem  cfieefA  trungulwn.uertex  nutem  yfi- 
',gnum.\gilur*fiyAi  'prijmnun tres pyrnmidet  aquat  fel laiuicem dtutfum eftyn- 
angulnret  bnfes  hnbcnlcs.  Et  quo  tuum  pyramis  emui  bnfit  quidem  rfl  triangulum  * 
fi  Afifttgium  nutem  y fignum,  udem  tft  ipfi  pyramidi  cum  bnfit  quidem  ejl  trinn- 
gulutn  y a fi, uerlex  nutem  fignum  A (fub  eijdem  nanq  plo/ui  comprehenduntur)  py 
umii  nutem  eu iui  bnfit  eft  triangulum  x fi  A,  uertex  nutem  fignum  y,terai  rfjc  pri 
fimstit  ofienfum  eA,eut‘U  bnfit  efi  triangulum  xfiy,ex  appofito  nutem  A e (,<?py-  ' ' 

'ramis  igitur  cuius  bnfit  efi  * fi  y triangulum  jeertex  nutem  A fignum, tertium  eft  pnf- 
tnniu.eunu  bnfii  e, i triangulum  • fi  y,ex  oppefito  nutem  •*•/.  Omne  igitur  prl[mn,a-qua ftquuntur  TtH- 
. quntquol  oportebat  demonfirare, 

CORStLARlVII. 

F.v  hoe  iam  ejl  maniJrftum,quod  omnis  pyramis  tertia  pars  rft  prifinntU  eandem  eidem  hifin  haben* 
tit  CT  altitudinem  aquam.  Quoniim  fi  aliam  quampiam  figuram  rcdhltneam  habuerit  hifin  prtj  matis  CT 
eandem  ex  oppofito diuiiitur  m pnfmata  trunguUret  bafet  habentia,  & ea  quaex  cppofito, 

Euelid.  ex  Cnmp.  Propofitto  7.  • 

i\  I duar  pyramides  triangularum  bafium  fuerint  arquile*». 
carum  bafes  carundem  altitudinibus  mutua:  erunt. Si 
nero  bafes  & altitudines  fuerint  mutuc.caidcm  pyrami 
des  libi  inuiccm  cfle  aequales  ncccfle  eft. 

C A .M  ? AN  V 3.  Qyod  J4  & u undecimi  propofuerunr  de  folidis  parallelogrammw.ST  f»0* 
in  itf  ciufdcm  demoftr.iuitmts  de  ferariiitus.hxc  7 duodecimi  proponit  de  pyramidibus  haben 
tibus  bafes  rriigulas  Imcliigjururrnim  dux  pyramides  xqnales  lupcrduos  trigonos  ueltriaa 
gulos  a & b.qux  dicatur  a & b.  Dico  itaqj  quod  proporrio  bafis  a ad  bafiu  b,  crt  iicut  proponi® 
altituduiH  pyramidis  b ad  altitudinem  pyramidis  a. 

Er  fi  hoc  fuerit, dico  pyraiuide»  a 6c'  b c(Te  pquales.  Ad 
lubeantur  quidc  duobus  trigonis  a & b,duo  alii  qui 
funr  C d ur  fiant  ambp  fupcrfiues  a c & b d xquidi- 
.(litium  laterum,  &exipfis  pyramidibus  fuper bafes 
a c Si  b d. compleantur  folida  pai  allelogramma  pyra 
tnidibus  propofitiTxqucalta  que  finulitcr  dicitur  a 
c&b  d.Mamfcftfi  igii  efi  ex  fexta  huius  ta.q.  pyramis  a efifcxra  pars  folidi  ac.  & pyramis  b facta 
foiidi  b d.ltaq;  ex  m undecimi  argue  ,ppofirif  primi  quidc  parte  ex  prima/ccDdl  autc  cx  fecfida. 

CAMPANlWJmo. 

Quod  (i  duxquelibci  pyramides  latera tx  fuerint  jjquales,  ea> 
rum  bafes  earundein  altitudinibus  mutux  erunt.  Si  ucro  bafes  ea^ 
rum  altitudinibus  ipfarummutux  fuerint,  eafdem  pyramides  fqu»* 

les  clle  oportet. 

Si  bafes  urrarumcp  fugrint  trilgul x.demonftraru  eft  uerum  rf« 
fc  quod  diximus.  Si  alrera  tantum,  fingitur  a,  bafisque  alteri- 
us pyramidis  fir  b,5ffumarur  trigonus  c xqualis  polygonio  b,fi- 
ar'quc  fuperc,  pyramis  xqu^  alta  pyramidi  qux  eft  iuper  b, 
finrab  c.  xqtiiuoca  nomina  pyramidum  bafium.  Quia  igi-  V \ 
tur  ex  hyporbefi  dux  pyramides  a SC  b fnnt  aquales,  K ex  11I-  \ \ ^ 
fima  interpofitanim  ad  fextam  huius  dux  pyramides  b & 1 \ 

funr  xquales:  ideoty  ex  communi  fcirntia  dux  pyramides  a & \ 

cxquales,  igitur  baies  rarum  funr  murur  ad  altitudines  carum  « \ 
ex  pruna  parte  7 huius.  Cum^  bafes  b&lc  fim  squales  ,altirudi-  \ 
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nrs  quoij  pyramidum  b Kcarqualt»  erunr.cx  prima  parte  N fecunda  7 quinti,  bafes  a 81  bmu- 
tux  altitudinibus  pyramidum  a Bi  b. 

Secunda  par»  conuerfo  modo  probatur.  Nam  fi  fuerit  bafita  ad  bafin  b,  ur  altitudo  pyrami- 
di» bad  altitudinem  pyramidi»  a,critcx fecunda  parte  J(priffla7qtuiiii,  balisaad  bafin  c,  ficut 
altitudo  pyramidis  b ad  altitudinem  pyramidis  a,inqt  e*  fecunda  parte  huiu»  7 dux  pyramide» 

a o.' c.fmitxqiules, quareper  communem  fcientiam  d uxquoqt  pyramide»  a & b.lumxqualc». 

Si  nero  neutra  propofitarum  pyramidum  fuerit  trigona, 
fed  qriaq;  polygoniafuerbi  gratia  altera  petagona, altera  he 
xagona)  qua;  adliuc  dicantur  a SC  b,  fumatur  fimtliter  trian- 
gulus c aequalis  hexagono  b.fuper  quem  fiat  pyrami»  xqud 
alta  pyramidi  b.erutitqi  dux  pyramides  b 6i  c cquales.ideo- 
queduxqux  funta  $Cc  erumpet  conceptionem  xquales, 
quare  bafis  a ad  bafin  c,  ficut  altitudo  pyramidis  cad  altitu- 
dinem pyramidis  a,  hoc  enim  nuper  dcmonftrarum  eft.  Eft 
ergo  ex  7quinri  bafis  a ad  bafin  b , ficut  aliirudo  pyramidi» 
badalrirudincm  pvramidisa.  Conuerfa  conuerfo  modo 
patet:  Sicuim  balis  a ad  bafin  b fuerit, ut  altitudo  pyramidi» 
badalntudinem  pvramidisa,  critquoqtcx  7 quinti  bafis  a 
ad  bafin  c ut  altitudo  pyramidis  cad  altitudinem  pyramidi» 
a,  ideotp  (ut  patet  ex  prioribus)  erunt  dux  pyramide»  a Bf  c 
aequales,  quare  ex  communi  fdentia  & dux  qux funta  di  b, 
erunt  etiam  xquales:  81  hoc  eft  propoli  tum. 

Eurtid.  ex  Ctmf.  Vropoptiot.  * 

j Mnium  duarum  pyramidum  fimilium  quarum  bafes 
m triangula?,  eft  proportio  alcerius  ad  alceram»iSquam  la 
teris  adlatus  eius  relatiuum  proportio  triplicata. 

_Jj  C A M p A N V S.Propolilis  duabus  pyramidibus  fimilrbus  bafe»  triangula» 

n . . , habentibus,  ex  ipfis  perfice  duo  folida  parallelogramma,  quemadmodum  di- 

«tim  eft  in  demonftratione  prxmiflx.eruntijr  bpcdut)  folida  parallelogramma  fimilia,  eo  quod 
c'Ponilnru^  adinuicrni.  nrm  duo  fohdi  anguli  qui  funr  communes  pyramidi- 

1*  paralleiogranimis.fiipeificialibus  angulis  numero  8i  quan titatexquali bus conti- 
nentur. « latera  quoqtieilios  angulos  fuperficiale»  continentia,  fiuntproportionalia . Quareex 
Mptimi  tres  fiiperficies  folidorum  parallelogrammorum  communes  angulos  folidos  conftitu 

entradunt  xquiaiigi,lx«C  laterum  proportionalium,  ideoipfimiles  ex  diffinitionefiimlium  fu. 

perticierum : quare  ex  14  N 1,  quinti  cundix  fex  fiiperficies  horum  duorum  folidorum  paralle- 
thtttlimiic» adinuicem.  Igirur a‘ diffinirione corporum  fimilium,  cmnr  ipfafi»- 
hdafionua.  Qyare  cum  proportio  folidorum  SC  pyramidum  fituna  exijquinti  (nam  folida 
luntlexcupla  pyram  idibus  ex  6 huius)  cumipfir  proportio  folidorum  una  ficur  fiiorum  relatt- 
uorum  laterum  fnphcara  cx  )6  undecimi  libri,  funt  autem  latera  folidorum  eadem  lateribus  py 
tamidum,  ent  quoque  exi  1 quinti  proportio  propofitarum  pyramidum  ficut  fuorunt  rcUtiuo^ 
furo  uterum  proporao  triplicata,  quod  eft  propofitum. 

Campani 

Quod  fi  fuerint  dux  quxlibet  pyramide*  laterat*  fimiles,  erit 
proportio  alterius  ad  alteram  ficut  fui  lateris  ad  fibi  relatiuum  latns 
alcerius  proportio  triplicata* 

r-  1 m "j  9'co<luo^P™P0«'0  earum,  eft  ficurfuomm  relatiuorum  laterum  tripli 

rata.  Coftat  enim  ex  diftuunone  fimilium  fuperficierum  «i  corporum.qudd  pentagoni  qui  lunr 
bafes propoli  rarum  pyramidum.fibi adinuicem,  cunfliip  relatiui  trianguli  iplas  ambientes  fibi 
tnuicem  funr  fimiles.  Di  indantur  itaqt  bafes  ambarum  in  triangulos  fimilet  SC  numero  cquales 
prout  1«  fexti  proponit  efiepofcibile,  prorraftis  in  hacquidem  lineis  ce 8C  c f, in  illa  uerri’ hlfidh 
m.  Dko  Igitur  iftas  pyramides  eife  diurfas  111  pyramides  triangulas  fimiles  & numero  xquales. 
Conferantur  enim  adinuicem  dux  pyramides  a cd  e,  b hkl, quarum  coni  funr  a 8i  b.Conftat  au 
Icm  cx  hypot  hcfi  triangulum  cadeffcflmilem  triangulo  bhk.«  triangulum  dae  triangulok 
* L1  » bl.  Ec 
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40.  CEOMET.  ELEMENT.  EVCLID1S 

b I.  Er  quia  etiam  ex  byporhefi  angulus  d eft  aequalis  angulo  k&  la- 
cera c d,  6C  d c continentia  angulum  d funt  proportionalia  lateribus 
h k & U 1 continentibus  angulum  k,  erunt  ex  6 fexti  duo  trianguli  c d 
,c  & h k 1 xquianguli.idcoip  per 4 fexti  erit  proportio  cd  ad  h k,  ficut 
c c ad  h 1.  Qumcy  ex  hyporhcG  fir  proportio  c a ad  h b,  & etiam  a e ad 
b 1,  fu' ut  c d ad  h k,  erit  ex  u quinti  c a ad  h b,&  a e ad  b 1, ficut  c c ad  h 
I.  Igitur  ex  f fexti  & diffinitione  iimilmm  liiperficierum. triangulus  C 
a ederit  Aradi»  triangulo  It  b 1.  Mantfcftttm  eft  itaqj  ex  diftinirionefi- 
milium  corporum,  quod  pyramis  a ede  eft  fimilis  pyramidi  b h k 1, 
fmulircrquoqueconrtatpyrainidemacef  cfle  fimilem  pyramidi  b 

* h 1 ni  ,&  pyramidem  a c f g,pyramidi  b h m n.  Qyia  ergo  ex  hac  • pro 
poruo  pyramidis  a ede  ad  pyramidem  blikl  eft  (icur  lateris  cd  ad 
larus  h k triplicata,  etiam  pyramidis  ace  f ad  pyramidem  b h 1 m,fi- 
cut  c f ad  1 m triplicata,  ac  etiam  pyramidis  a c f g ad  pyramidem  b h 
mVficutcgadlt n;  triplicara.aimfitexhyporhefipropoitio  efad 

• 1 m,8C  c g ad  h n, ficut  c d ad  h k.fequirur  ex  ij  quinti, ut  proportio  ro 
talium  pyramidum  .1  & b fit  ficur  unius  harum  parnalium  ad  aliam 
unam.lgtruFcxtaci  &11  quinti  conftarucrumcdc  quod  diximus. 
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Omnes  coluiielaterate  eque  alrc.fuis  bafib.funt  proportionale*. 

Verum  eft  quo  ! dicitur,  fuper  qualrfutncp  bafes 


polygonias  finr  columnvr.  Columnas  aurem  latera-  / 


tas.uocamus  folidacorporalaterara,quorum  bafes 
6 C fupeificics  fuprcmx  lunt  limites  8C xquales, cun- 
cte nero  relique  fuperficies  ipfa  folida  circunftantes 
funtxquidiftantiuin  iarcium.  Talium  autem  folido 
him  prima  fperies  eft  lerarilc, quando  fuper  una  fua* 
rum  trilaterarum  fuperficierum  inreUigitur  ei fc  fta- 
jurumdecuuda  uero  fpecies  eft  columna,  cuius  balis 
fir  quadnlacera  qua  ex  duobus  feranlibus  n ocelle  eft 
cife  compofiram:&  tertia  eft  cuius  balis  eft  penrago 
na ,SC  ipfa  cx  tribus  ferarilibus  perficitur.  Simpliciter 
autemdico  quod  omnis  larcrata  columnam  tot  cor 
pora  feratilia  porci t diftingui,in  quot  triangulos  fua 
bafis.  Intciligantur  iiatp dux columnx  larrratxa  SC 
b.conftirutx  fuper  duas  bafes  a 8C  b,  xque  alrx.dico 
quod  proportio  columnarum  a & b.eft  ficut  baiium 
a&b.Diftingu.mturnaiuphx  bafes  in  triangulos, 

& h£  columnx  in  feratilia,  bafis  quidem  a qux  pona 
tur  cife  quadrangula, in  duos  trigonos  fcilicer  c d,  5C  columna  a,m  duo  feratilia  c & d.bafis  nr- 
rd  qux  fir  pentagona, diftmjguarur  in  tres  trigonos  e f columna  b in  rria  feratilia  qux  fimiU 

ter  uocentur  c f g.  Manifeftum  eft  igitur  ex  qs  qux  in  undecimi  difta  funr,quod  proportio  fe* 
ratilis  c ad  ferarile  e,eft  ficut  bafis  c ad  bafin  c,&  iterum  feratilia  d ad  ferarile  e.ficut  bafis  d ad  ba~ 
fin  «,quare  per  24  quinti  erit  columnx  a ad  ferarile  c, ficut  bafis  a ad  bafin  e . Eadem  ratione  erit 
columna  a ad  ferarile  f,  ficut  bafis  a ad  bafin  f.  At  nirfus  colfinx  a ad  ferarile g,ficur  bafis  a ad  ba- 
fin  g.  Igitur  ex  i4#quinti,quoties  neceifc  fuerit  aduinpta.fanle  concludes  propofirum.  Con-* 
ftat  it  cx  hoc.quod  omnes  columnr  larerarx  fuper  eandem  bafin  uel  fup*r  xquales  confhrurj 
*fi  fuerint  xqoe alrx.crut  xquales.  Cum  enim  (ut  proximo  probatu  eft)  xquealrx  columnx  la- 
terare  finr  fuis  bafibus  proporrionales.ponirur  aurem  bafes  ede  aut  exdem  aut  xquales,nccefre 
eft  ex  14  quinti, ut  etiam  colum nf  fihr  xquales.  Conftar.quotp  quod  fTfuerinr  quxlibet  folida 
parallclogr arama  feratilia  6C  larerarx  columnx  xque  alra.ipfa  quoqj  fuis  bafibus  proportiona- 
lia efie  necedarid  cdmprobantur.  Omnia  enim  hxc,  fpecies  funt  laternarum  colum  narum,  tfc 
quibus  paulo  ante  uniuerfaluer  probatum  eft  uerum  effe  quod  dicitur. 


Omnis  larcrata  columna,  tripla  eft  ad  luam  pyramidem. 

Diftinguarur  bafis  columnx  in  triangulos.  8(  fecundum  numerum  triangulorum  illorum 
diffinguntur  columna  in  feratilia, & pyramis  columnx  in  pyramides  habentes  bafes  triangulas, 
qux  uidelicet  funt  bafes  feratilium.  Conftar  iracp  unumquodtp  ferarile  ad  eam  pyramidem  qux 
fiipcr  eandem  bafin  cum  ipfo  ferarili  confifti  r.rnplum  cifchoc  enim  dcmoftrarum  eft  in  6 h uras 

duodcci  mi 
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daodecinrilibrt.  Igitur  ex  ij  quinti  omnia  ferarilia  pariter  acccpra,  ad  omnes  pyramidrt*parircr 
acceptas  neccfie  eft  cficrriplum.Cumcp  ex  omnibus  ferarilibus  parirer  accepti»  columna,#  ex 
omnibus  pyramidibus  pariter  acceptis  pyramis  columnx  perficiantur,  confiat  ueram  effe  hanc 
nofiram  propofirionem. 

Si  fuerint  dux  quxlibct  columnx  laterataf  xquales,  earum  bafes 
earundem  altitudinibus  mutus  erunt:  fi  uero  bafes  earum  & altitu 
dines  mutux fucrint.eafdcm  columnas  xquales efle neccfie eft. 

Si  enim  columna-  fint  xquales, caru  pyramides  erunt  xquales, eo  quod  omnis  latcrata  colum 
na  eft  tripla  ad  fua  pyram  id? . Si  autc  pyramides  fuerint  xquales,  fuj  bafes  fuis  altitudinibus  mu 
rucerunr,qucadmodum  demofiratumrfiin  r huius.  Quia  igitur  columna rii  fuarutritp  pyramB» 
dircvdc  funt  bafes, altitudines  funt  cacdc, cofiar  prima  pars  propolin . Sint  igitur  &'  alritudt 
nes  propoli raru  columnarii  Iareratarum  mutux.  Dico  quod  coluiuc  erunt  xquales.  Cum  enim 
rxdcfinr  bafes  cxdcmqt  altitudines  columnarum  fuarum  pyramidu,  erunt  bafes  & altitudines 
pyramidum  propofitarum  columnarum  mutux.  Si  hoc  ut  poftrumefi.ucrumfucrirdccoTum- 
nis.erunt  quo  q,- pyramides  arquales, prout  in  7 huius  demofiratumcfi, igitur  &colunxpquales# 
cum  ipfx  rriplp  fint  ad  luas  pyramides . Quare  patet  fecunda  pars  cius  quod  propofiruin  cfi. 

Omnium  duarum  columnarum  laceratarum  limilium  eft  pro<  ( 
portio  alterius  ad  alteram,  tanquam  lateris  ad  futim  rclatiuunriatus 
proportio  triplicata. 

Si  colutpnz  fuerint  fimiles,  erum  ex  diffinitione  limilium  corporum,  bafes  earum  cxterxty 
fuperficies  eas  ambientes  fimiles.  Diuidanrur  itaqj  bafes  earum  in  triangulos  fimiles  & numera 
irqualcs.qucmadmodutnisfcxri  proponit effe pofsibile,# ipfx columnp diuidanrur  inferatih* 
fuper  hos  rriangulos  cxifienria.  Stude  igitur  probare  ferarilia  unius,  fuis  rclarims  ftr.inlibus  al- 
terius effe  [imilia  quod  facile  probabis  ex  hyporhefi  & * # 4 # J fexti,#  ex  ditfinirtone  firoilium 

fuperficierum  # diffinitione  limilium  corporum.  Hoc  autem  probaro,  erit  ex  undecimi  pro- 

...  .... 

Iu 


•ortio  uniufcuiufq?  ferarilis  unius  ad  fuum  relaturum  ferariie  alterius,  tlcur  fui  lateris  ad  larus  il- 

, j 1 SpPPi  *pi. 

fint  fimilia  fuis  relatiuis  flatilibus  alrerius,fcquinir  ex  11  quinti,  ut  cun&orujn  feranhu  unius  td 


us  proportio  triplicata.  Et  quia  omnium  laterum  cfi  proportio  uif  1,  cum  cuifla  ferarilia  unius 


fua  rclariua  ferarilia  alterius  fi.r  proportio  ifiia.  Qjjarcperij  quinri.quxcfiproporno.unius  fera 
tilis  ad  fuum  feratile  rclatiuum  alterius,  eadem  cfi  omnium  pariter  acceptorum  ad  .omnia  pari- 
ter acccpra  Er  quia  utrobicp  omnia  ferarilia  parirer  accepta  componunt  columnas, rclanuaU 
tera  ferarilium  funt  relanua  larera  columnarum, neccfie  ex  11  qui  nn, ut  proportio  colufhnarum 
fic  ficur  fuorum  rclariuorum  far  erum  proportio  triplicata:  quodefipropofitum. 

Euclid.exZamb.  Theorema  8.  Vropofitio  %• 

Simi!cspyramides>tnangu!arcsbafeffhabcnres,in  triplici  funtra  cmi< 
tionceiufdcm  rationis  laterum. 

TH  E O N ex  Z amb.  Stat  fimiles  c r fimiliier  pofit e pyramides, quorum  bafes  qui  dem  funt  * fi  y,A  * 
$ fjrutngula  fifiigu  uero  ipfarum  fint  ni  figna.  Dico  quod  «fiy  * pyramis  ad  A * fi  pyramide,  tripi t:ti 
habet  rationem, quam  fi) adi  fi  Coplcantur  enim  fi*m,itn  tjolida  paralie!  epipeda  • Ef  quonii  pyrjmn 
* fiy  fimi hs  eft  ipfi  At  {4 pyramidi, eqtukiigttur eft  dnnutui-quifub*  m ' 

fiyei qut  fub  At  f angulo, CT  qui  fub •fiyaquifub  i 1 fi, C qui fub*  fi*  ei 
qutfub  A e 4,eftq;  ficut  * fi  ad  /t,fic  r#  fi  y adi  {,&  fi  • ad  1 4. Et  quoniam 
ei 1 ficut  xfiadAf,)icfiyadt  /,cr  circum  eouos  angulos  latera  funt  pro' 
portionalia, igitur  fi  paraJlelogrammu  ipfi  t w ,fimile  cft  paraUelogram 
tao.CT  id  propterca  & fi*  ipfi  t ffimile  eflyCt  fi  « ipfi  1 /.  Tria  igitur  fit*,* 
fi,ir, tribus  • »,» i,*  f,futtt/imiliJ.SedtriaijutdeM  fi-.fi  f iribus  que  ex  t 

oppofiio  equalia  funt  fimilia, C7  tria  / i,tf,ifyequx  & fimilia  funt  tribui 
que  cx  oppofito:  tpfa  igitur  fi*  f*x,t  4 •> 1 olida  paraHclepipeda,fub  fimi 
libiu  planis  eque  multiplictb.ee  pre  beduntur . Igitur  fi »/» Xjpfi  1 4 *tf oli 
do  fimile  ejl.  Similia  aut  folida  parallelepipedatin  triplici  funt  ratione  euif 
dem  rationis  Laterii  (per  n undcctmi)lgttur  fi*nx  folidu  adt4<nc  folidu 
tripla  habet  ratione, quam  eiufde  rationis  Litui  fiyad  eiufde  rationis  latui 
t fi.  Sicut  aute  fi  * u a folidu  adi  4 nt  f olidum  fic  ctfiy*  pyramis  addi  [4  J 
pyramida, quoiud pyramis  fexta  pars  eft  folidi,eo  quod  cypri fma  dimidiu 

ett  ft  ens  f olidi  paraUelepipedi,  triplum  eft  ipfius  pyramidistcy  *fiy«  igitur  pyramis  ai  At  f 4 pyramida 
triplam  rationem  habet,  quam  fiyadif:  quod  demonfiraffc  oportuit . 
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*•»  CfEOMET.  -ELH  MENT.  EVCLIDIS 

*•  CORRUAIUVM. 

"Exhoc nempe efl manifejlu.quod er  multdgulas bafes habentes  fimites pyramides , adiriuice  in  triplici 
fu nt  ratione , eiufde  rationis  lateris.  D iuifis  enim  ipfis  in  ipfis  pyramida , triagulares  bafes  habentes  (qui i 
fimUid  polygona  bjjiu  m fimilu  triagul a diuidutur.cr  in  eque  multiplicia, & cifde  rationis  totisyritjicut 
in  altera  una  pyramis  tnaguLtrc  habes  baftn  ad  una  bafin  tnagdarc  habente  in  altera  pyramide  Jic  et  om 
nes  pyramides  in  altera  pyramide  triagulares  bafes  habites  Aid  pyramides  exiflites  in  altera  pyramide, er 
habites  triangulares  bafes.  Hoc  eft, pyramis  ipfa  polygona  bafin  habens  ad  pyramida  bafin  poly  g mantba 
bente.  Pyramis  aure  triangulare  bafin  habes  ad  pyramida  triangulari  bafin  habet  em, in  triplici  cA  ratio - 
ne  aufdem  rationis  laterum.  E:  polygonxm  igitur  bafin  habes Mfimile  bafin  habent  e, tripli  habet  ratio* 
tenuuam latus  ad  latus.  EucUdexZamb.  Theorema  Vropofitio  9. 

Aqualiu  pyramidu  8c  triagulares  bafes  haberiu#reciproc£  funt  ba 
les  aIticudinibus*Et  pyramides  thagulares  bafes  habcccs^uarureci 
proce  funt  bafes  uerticibus  funt  arquales.  » 

T rt  E O N ex  Zab.  Sint  enim  eque  pyramides  <*  fi  y*,Af 
Ures  bafes  habites  «fiy, At  ffijhgid  uero  * 6 Jigna . D ico  9 ip forum  * 
fi  y*, At  /^pyramidi  reciproce  funt  bafes  altitudtwb.c?  A fic  Ut  bafis 
‘ m fiyaibafin  A 1 /fic  efl  ipfhis  A 1 /6  pyramidis  altitudo  ad  ipfius  * (y 
pyramidis  altitudini.  Copleantaradc  ipfafi  *n*tidn  .• J olida  par al- 


do  equit  ejl.  Aequali  u aut  e folidoru  psroilclepipeiorum  reciproce  funt 
bafes  alatudiSib . (p  j 4 undecimi ) E li  igitur  ficut  fi  n bafis  ad  * « bafin , 
fic  efl  ipfiiu  1 it  n foltdi  fi/ligtu  ad  ipfius  fi  fifligiu.  Sed  ficut  qui- 

defit*  bafis  ad  1 « bafin  Jic  •*  fi  y trtdgulu  ad  A t ftrianauiu . Et  ficut  1 gi 
fur  (per  u quinti)  tnayulu  «fi  ad  triaguH  At/,  fic  ipjms  1 6 it*  foltdi  al 
mudoyad  ipfius.fi  « foltdi  altitudine . Sed  ipfiui  • dat  foltdi  altitudo, 

cade  e A ipji  ipfiuf  At/6  pyramidis  altitudini, rr  ipfius  m*  foltdi  al 

t itudoeadm  esi  ipft  ipfius  « fiy  * pyramidis  altitudini.  Efl  igiruf  ficut 
«fiy  bafis  adAij  bafin, fic  ipfius  At  /6  pyramidis  altitudo  ad  ipfius  * fi 
y w pyramidi/  altitudinem.  I ppcrtm  igitur  «fiy  *,Ai/6,  pyramidujeci . 
proce  funt  bafes  altitudinibus,  fed  tam  ipf irum  « fiy  /dfyrami  ii  reciproce  funt  bafes  atutnd  nib. 

efloq;  ficut « fiy  bafis  ad  A 1 /bafin  fic  ipfius  A 1 /i  pyramidu  fifiigium  al  ipfius  «Sy*  pyramidis  fijjli- 
gium.  Dico  q,  pyramis  «fiy  *,e qualis  efl  ipfi  At /6  pyramidi.  E fide  nacj;  difyofitis,  quonia  ejl  ficut  a fiy 
bafis  ad  A * y bafin, fic  efl  ipfius  A 1 /6  pyramidis  uertex  ad  ipfius  «fiy*  pyramidis  uer  tice , fed  ficut  m f y 
bafis  adipfaiu  A t /bafin  Jic  fi  Mparallelogrammum  ad  1 n paralelogramunuc 7 ficut  igitur  (per  n quinti) 
fi  t*  parallelogramum  ad  1 ts  payallclogramumfic  efl  ipfius  A » /i  pyramidis  fisligtit  ad  ipfius  * fi  y*pyrd 
pudis  jufiigii.  Sed  ipjius  quidem  A r /6  pyramidis  uertex,  efl  idc  ipfius  $6  -at  paraUelepipedi  uerticij& 
fijligii  ipfius  «fiy*  pyramidu , idem  efl  ipfius  fi  9 m*  paraUelepipedi  altitudini:  eil  igitur ficut  fi  m bafis 
ad  t a bafin  fic  ipfius  * 6 n . paraUelepipedi  altitudo  ad  ipfius  fi  * p a paraUelepipedi  altitudine.  Solida  ue 
rd  pardlUlcpipeda  quorum  reciproce  funt  bafes  altitudinibus  funt  e qualia  (per  14.  undecimi)  Igitur  [oli- 
dum paralie  lepip  edum  fi*  m *Apfi  ti**[ vltdo  parallele  pipedo  efl  equale.  Eflq-  ipfius  quidem  fi  * m *pd 
ralleUptprdiypyromts  -*  fiy*  fexta  pars, ipfius  aut  e tS-a*  pjraHelcpipcdifiexta  par>  efl  pyramis  A t fd.lp 
tur  pyramis  * fiy  *,ipfi  A 1 /6  pyramidi  efl  equalts.  Aequalium  igitur  pyramidum  & triangulam  bafes 
habentium, reciproce  funt  bafes  altitudinibus. Et  pyramides  trknguUres  bafes  hibentestquarum  bafes  nor 
tiabus  funt  reciproce,  funt  equales:  quod  oj  tendendum  fuerat . 

Euchd.erCamp.  Prcpofitidq. 

Mnis  coliina  rotuda.pyramidi  fuc  tr.pla  eflecoptobarur, 

* CAMPA  N V S.  Supra  circulum  a.inrrltigSrur  una  coluna  una  pyramis,fo 
eundum  cande  (uam  alrirudidcm  ereSix  dicanruriptrquiuocc  ipia  pyrami*  6Cco 
I lumoa  6i  circulus, nomine  uno  fciticc r a.  Dico  iraq:  quod  coluna  a en  rripln  ad  py 
' ramidemrfinnus  probatio  cft.  Quia  nrq?  maior  neqj  minor poreft  cflir.qu.im  tri- 
pla- Sit  enim  primum  (fi  pofsibilc  cft)  maior  quam  tripla.quanrirarr  corporis  b,ita  quod  fi  b cor 
pus  dematur  dc  coluna  a,crir  r 4 (iduum  cius  triplu  ad  pyramid?  a.Infcribarur  ergo  quadratu  ctr* 
culo  a.fupcr  quod  erigantur  duo  feratilia  arqud  alta  columnara.de  quibus  duobus  fcrarilibtp 
pariteracccpna  coftar.quodipra  funr  plus  medietare  columna:  a.  quemadmoduipAim  quadratu 
coftattfTcplui  medierare circulia.fi enim exipfis  ferarilibus  pertioirurrolidaparallelogrJma, 
quoru  ipfa  Tunc  medietates, «nt  ipfa  colujxl  pari  ipforum  duorum  folidoru  pariter  acccprorum. 
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portionibus  circuli, quarum  portionu  latera  quadrati  funt  chordx.diuifis  arcubus  illarum  por- 
fiortu  per  xqu  jha.&:  iinr  illi  trianguli  ede  f.fuper  quos  etiam  erige  friantia  ad  altitudine  colum 
nx  a.  Et  manifeftum  cft  quod  hxc  lerarilia  funt  maius  medietate  portionu  colunx  fupVr  portio 
nes  circuli  confi ftenriun^queadmodum  & ipfi  trianguli  funt  maius  medietate  portionu  circuli, 
fiar aure  hoc  to nes. quo ufq?  per  primi  io  cogatur  aduerfarius  cofucri  portiones  columnar  pari- 
ter acceptas  efle  minus  corporrb.Erir  igitur  colQna  latcrara  oftogona  quam  compontir  omnia 
lerarilia  pariter  accepta, quorum  bafes  funt  rrianguti  diuidenres  polygonium  inferiptum  circn 
lo  a, maius  triplo  pyramidis  rotundxa.Er  quia  ipfa  laterata  columna  eft  rnpla  ad  fuam  pyrami 
dem.ficurdemonftraru  eft  in  eis  qux  prxmifla  funt,  fequirur  ex  fecunda  parte  io  quinti  libri,  uc 
«rotunda  pyramis  a fit  minor  laterata  pyramide  l.ircrarx  columna* , cuius  Iulis  cft  lhfcripru  poly» 
gonium  bafi  rorudx  pyramidis  a, quod  cft  impofi;ibile:cft  enim  pyramis  laterata,  pars  ipfius  py 
ramidts  rotundf.No  cft  igitur  pyramis  a,mitMis  tertia  parrefuxcoluiix.  Sed  ncc  olus 
Sicnimpofsibile  eft, <ir pyramis  a,  plus  rertiaparte  coliinxa. 
quantitate  corporis  b.ira  quod  detracto  corpore  b de  pyrami 
dra.firrefiduum  ipfius  pyramidis  tertia  pars  columnxa.Igt- 
rurqucadmodfi  prius  ex  pyramide  a, intclligatur  detrahi  pyra 
mis  latcrara  fibi  xque  alta,  cuius  bafis  fi r quadrarum  circulo  a 
inferiptum . quam  iarerarum  pvrami dem  conftar  rfte  plus  di- 
midio pyramidis  rorudr.Ircm  de  rcliduo  pyramidis  a , rurfus 
intelligainur  derrahi  pyramides  xque  altx.ftarutx  fuprr  trian 
gulo  s e,d  e f.qui  funt  m portionibus  baft*,&  hoc  toties  ftar.ut 
rx  pruna  decimi  relinquatur  ex  pyramide  a .minus  corpore  b, 

JErirq:  iracp  pyramis  laterata  hifcripro  polygonio  fuperftans, 
quam  componunt  laterarx  pyramides  ex  roranda  pyramide 
detraiflx, maius  terna  parte  roruudx  coliinxa.  Er  quia  ut  pro 
barum  eft  in  precede nbus,  hxc  pyramis  laterau  eft  tertia  para 
fnx  colunx  lareratf  a.fequitur  demio  ex  fecunda  parte  io  quiit 
ti  columnam  rotundam  a efle  minorem  columna  laterata  eiiif 

dem  altirudinis.cuius  bafis  eft  polygonium  bafi  rotundx  pyramidis  infcriptftim  Hoc  aurf  Im-» 
pofsibile.nam  hxc  columna  laterata,  pars  eft  colum nxromndx.  Cum  igitur  columna  rotundi 
non  pofcif  efle  minus  triplo  fuf  pyramidis , neqj  maius.ent  neceflano  tripla  ad  eam : quod  dc- 
. monftrareuolumus.  Eucltci.cx  Zxmb.  Tbeoraru  io.  Propofitio  io. 

to  Omnis  conus, cylindri  tertia  pars  eft  eandem  idem  bafin 

cis  & a-qualefaftigium. 

THI".  ONrxZii.  Habeat enim  comit, cylindro 
Cii  circulum  a fy  A, cr  aquale fiftigium.tiico  q,  cornu  cylindri  tertia 
pars  cftjboc  cfl  quod  cylinirus,com  triplus  eft.Si  autc  cylindrtts,  co; 
ni  non  cft  triplus, erit  cylindrus  cono  aut  maior  quam  triplus, aut  mi  ■ 
nor.Sitpnor  maior  quam  triplus.Et  deferib aturiper  6 quarti ) incir-  * 
culoaCy  A, quadratu  • fi  y A.  lam  quadratu  at  fi  y A,  maius  cft  quam 
dimidium  ipfiuscirculi  * fiy  A, Cbftiluaturab  ipfo  at  fi  y A quadrato, 
prifinaequ:  altum  ipfi cylindro.  Um  c onftitutum  prtfma,  maius  cft 
quam  ipfius  cylindri  dimidium, qyonia  V fi  ipfi  circulo  aiy  A,  qua- 
dratum ctrcitfir.bamits, quadratum  in  ipfoorbe  *fiyAdcfiriptu,cir 
cufcripii  dimidii  eft.ffab  ipfis  conlhiuta  funt.aque  alta  [olida  parattclepipeda  prifmaia:  prif  * 
ip[i,admuiccm[imt  ficutbafcs.Bt  prifina  igitur  ftantm  itfo  “CyA  quadratOAlimidium  eft  eius  pn[matil 
quod  eoftiluitur  i quadrato  ipfi  circulo  *CyA  arcufcnpio.Et  cylindrus  ipfo  prifmatc  quod  fit  a quadro 
to  circufcripto  ipfi  circulo  *fy  Aynmoreft.  Igiturprtfma  i quadrato  utlyat  confiiuitumapfi  cylindro 
eque  alum,  maius  eft  dimidio  ipfiut  cylindri. SccenturCper  ic  terti/ ppfa  * f,fy,y  A,  Aoi,  circumferentia: 
bifariam  intfu  l,ftgnis,ey  conne  dantur  ipfe  * i,i  fi,fi  [ ,fy,y  «,»  A,  A 1,1  iaumqiiodq;igitur  ipfo- 

rum  a I fi,f /y,y*A,A  t atriagulorum,maius  eft  quam  dimidii  eius  quod  circi  [eipfum  ipfius  utyA  dr- 
culifigutctijkut  ante  oflcdimiK.Coftituanturab  uisoquoq;  ipforu  u i f.fi  fy,yu  A,  A i a trianguloru,  pri  ■ 
(mata  eque  alta  ipfi  cylindro  A7  unumquodq;  igitur  ipforum  conftitutoru  prtfmatu, natus  eft  quem  dmi 
dia  pars  circi  [cjnpjius  figmenti  circuli, quonia  fi  peri  fu  /,fignaparaBclos  ipfis  ut,fiy,yA,Aar,  duci- 
mits,coplcamttsq;  que  m ipfis  at  fi ,(y,y  A,  A u,paraBelograma,ct  ab  ipfis  eoftituamus  [olida  porallclcptpr  ■ 
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fx  ex  pyramide  b detrahatur  larerara  pyramis  fibi  xque  alta,  cuius  bafis  fir  quadrarum  inferipru 
dreuio  b,&  ex  refiduo  eius  detrahamur  pyramides  eiufde  alnrudinis  conflictes  fuper  mgonos 
porrionum  circuli  b,fiar  iracp  hoc  toties, quouiq;  cogere  pnma  i o,fir  refiduu  pyramidis  b minus 
corpore  d,enr(p  ex  cornum  fciemia.laterata  pyramis  detracta  quam  componunt  partiales  pyra 
nudes  dctraflx, matus  corpore  c.lnfcribarur  iracp  circulo  a,  polygoniu  fimile  illi, quod  ei)  baiis 
lareratx  pyramidis  detrahar  a pyramide  b.fK  ad  angulos  huius  polygoni)  infcnpn  circulo  a,de- 
«nitre  lineas  4 cono  pyramidis  a , perficies  fuper  illud  polygoniu,  lateratS  pyram  idem  xque  alti 
rornndx  pyramidi  a.Hanc  igitur  ftudeas  drmoft  rare  e fle  fimile  lareranr  pyramidi  derralt?  .i  ro* 
rundu  pyramide  b.quod  hoc  modo  Cacies.In  utracp  pyramide  eriges  axenr  iplius  qui  erit  ex  dif- 
finitione linea  continuans  uerncetn  pyramidis  cu  centro  bafis,*  erit  perpendiculans  ad  balin: 
dehinc  a centris  bafium,  protrahas  in  utroqr  circulo  femidiametros,  ad  omnes  angulos  utriufqp 
polygoni)  infcnpti.  Cumqj  ex  diffinitione  limiiium  pyramidum  rorundarum  (ir  proportio  axis 
unius  ad  axem  alterius, ficur  diametri  bafis  unius  ad  diametru  bafis  alterius, ideo  ctiS  ex  i$  quin 
h fi i xqua  proport ioiiahtare,ficm  femidiametri  ad  fcmidiamctrum.fint  autc  urrobicp  omnes  an 
guli  quos  axes  cu  fcmidiamctris  cotincnrrc&i.neceflceftex  6 propofirione  fexti  libri  * 4 eiuf- 
dem  * diffinitione  limiiium  iiiperftcieru  & fimilium  corporum  diffinitione, ut  larerara  pyramis 
alirlimilislaterarx  pyramidi  b,  quare  per  additam  ad 
t huius, proportio  iaterarc  pyramidis  a ad  lateratam  b, 
eft  ficur  lateri*  unius  adfuumrrlatiuum  latus  alterius 
proportio  triplicata,  idcoqj  fi i ficur  diametri  a,  ad  dia- 
metrum b triplicata : igitur  quoqj  ficur  rotunde  pyra- 
midis a ad  corpus  c,ex  11  qumri.quare  permutarim  pro 
portio  larcratx  pyramidis  a ad  rotundam  pyramtdem 
a, ficur  lareranr  pyramidis  b ad  corpus  c Et  quia  latera 
ta  pyramis  b, maior  eft  corpore  c,  erit  larerara  pyramis 
a,  maior  rotunda  pyramide  a.  Qyodeft  impofsjbile, 
cum  fit  pars  eius.  Non  eft  ergo  corpus  c,  minus  rotun- 
da pyramide  b.Reftatiraq;  probandum,  quod  necma* 
ius.Sienim  aducrfarius  dicar  iplumcfTe  maius, tunc  ar 
guatur  ex  conucrfa  proportionalitate  proportionem 
diametri  b ad  diamerrum  a triplicata  efTe,  ficur  corpo* 
riscad  rotundam  pyramidem  a.  Sed  ex  conceptione, 
eadem  eft  rorundx  pyramidis  b,  ad  aliquod  corpus  a- 
liud  quod  fit  d.  Er  quia  ex  hypothefi  coi  pus  c,  maius 
eft  rotunda  pyramide  b.fcquirur  ex  14  quinti, quod  ro 
tunda  pynums  a fir  maior  corpore  d.  Itacp  proportio 
rornndx  pyramidis  b ad  corpus, quod  eft  minus  rotu* 
da  pyramide  a.uidelicct  ad  d.eft  ficur  fuf  diametri  b ad 
diametrum  alterius  proportio  triplicata.  Hoc  aure  eft 
impofsibile.  Nam  cxhocdemoftrauimusfequi,quod 
pars  fir  maior  fuo  roto.Cum  ergo  corpus  c.non  pofsit 
mutus  efieneqr  maius  rorunda  pyramide  b, erit  necef- 
fand  fibi  equale.ideoqt  cx  fecunda  parte  7 quinti, con- 
ftarpropolirum. 

Campani  tnnouiio.  Non  lateat  atrem  nos, hu- 
ius demonftrarionis  procefliim  ad  eas  dunraxar  colu- 
nas  fi C pyramides  rotundas  coarrari, quarum  axes  futs 
bafibus  perpendiculariter  mfiftun  t .tales  enim  diffinitx  fuerunt  in  principio  undecimi.Cum  ta- 
men pafsio  hic  demonftrara,cfimunirerconueniar  omnib.  colfinis  rotundis  fimilibus  pyramidi 
busq;  rotundis  fimilibus, fiuerarum axes  fuper  bafes  fuas  fuerint  orthogonalircr  ereiflx, fi ue fu 
per  eas  fuerint  mdinant(*  appellentur  differentix  caufa  hx  rotundx  colunx  * pyramides, qua 
rum  bafibus  axes  orthogonalirer  fuperiUr  ereftf,reliquf  uero  dicatur  inclinata:)*  quia  in  prin 
cipio  h non  funr  diffinitx  columnxaur  pyramides  rornndx,  mfi illf  tantum  quas  eremas  uoca* 
mus.hx  quidem  per  motu  parallelogrammi  rrltangull,  illf  uero  per  motum  trigoni  reftangu- 
li,ideo  conuemens  arbitramur  diffinire  columnas  * pyramides  rotundas  diffinirionibus  com 
muniter*  uniuoa!  conuenfemibus , ereltis  * inclinaris  columnis  * pyramidibus  rotundis. 
Cum  igitur  extra  fuperficicm  alicuius  circuli  dcfcripri.fignarur  pun^fus  qui  cum  circumferen- 
tia ipfius  circuli  per  lineam  rectam  continuatur,  fi  linea  ipfa  fignaro  pun&o  manente  fixo 
<defcripro  circulo,  quoufque  ad  locum  unde  moueri  incarperit , ciraimducarur  : corpus , quod 
4 Curtia  fuperfidrtquam  motu  fuo  dcfcnbir  hxclihca,*ab  ipfo  circulo , cui  circumducitur, 
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continetor,  uoco  pyramidem  rotundam. Et circulu  cui  linea  hxccircudurirur,uoco  bafin  ipfius 
pyramidis. Fixum  autem  punitum  extra  circuli  fupcrficicm  fignatu.uoco  conum  pyramidisld** 
neamcp  reltam  continuantem  cerrum  bafis  cum  cono  pyramidis,appello  axem  feu  fagirtam  py 
nmidis.Cumcp  hfcfagirra  fuerit  perpcndicuLarii  ad  balm, dico  pyramidcm  clTc  eremam. Cu  ue 
ro  inclinata,  dico  elTir  pyramidem  mchnatam.  Cum  aure  fuerint  duo  circuli  squales  deferipri  i* 
(uperhctcbus  xquidiftatibus.quos  una  plana  fuperficies  per  eorum  cetra  rranfiens  (ecucnr,  fue 
rintcp  cotinuarx  per  lineam  regiam  duar  rclanu*  lectiones  duarum  circumferEtiarum  iplorutn 
circulorum , fi  linea  hxc  in  circuferentijs  ipforum  circulorum  xquidiftanrcr  litui  a quo  moueri 
inccrperir  quoulVp  ad  loeu  fuum  redeat, circuducatur. corpus  quod  a curua  fuperficie  quam  mo 
tu  fuo  defcribir  hxc  linea  & a duobus  propolitis  circulis  continetur,  uoco  columnam  rotundi» 
Cum  axis  fi  ue  fagitra,cft  linea  re&a,ccntra  duorum  circulorum  continuans.  Et  hxc  tagitta  fue* 
rir  perpendiculans  ad  fupcrficiem  urriufqr  duorum  circulorum,  dico  columnam  efle  crcftam. 
Cum  uero  fuerit  fuper  bafin  inclinatae, dico  columna  cftc  inclinatam.  Cumrp  fuerint  dux  rorun 
dx  pyramides  aut  columnx(a  quarum  axibus  egrediantur  dux  fuperficies  fuper  bafes  earum  or 
thogonaliter  ereiftx)  fuerintcp  anguli  (quos  axes  &C  communes  fc&iones  harum  fuperficierura 
& bafium  continenr)adinuicem  xquales,  & fuerit  proportio  axis  unius  ad  axem  alterius , ficut 
fcmidiametri  bafis  unius  ad  femidiamemim  bafis  alterius,  tunc  illas  duas  pyramides  adintucct 
aut  illas  duas  columnas  adinuiccm,dico  fimiles  efic.His  diffinitionibus  pofitis,  dcmonftrandu 
eft, quod  omnium  duarum  rotundarum  pyramidum  fimiluim,  columnarumue  rotundarum  fi* 
milium.fiue  ercftx  liue  indinatf  fuerint,  eft  proportio  unius  ad  alteram , ficut  diametri  bafis  u- 
mus  ad  diametrum  bafis  alterius  proportio  triplicata.  Qyod  de  folis  erectis  demonfiratum  clb 
Ad  hoc  aurem  prxmittimus  antecedens  necelfarium. 

Si  fuerint  duxrotudx  pyramides adinuiccm  fimiles,  quarum  u* 
tranes  duae  planae  fuperficies  fuper  axem  fcccnt.fuerittp  harum  dua 
rum  fupcrficicrumaltcra  in  utracp  pyramide  fuper  bafin  cius  ortho 
gonaliter  erecta, & arcus  bafium  inter  illas  duas  fuperficies  conten' 
ti, fimiles  erunt  anguli  quos  axes  & communes  fetfliones  bafium  & 
earum  fuperficierum  quae  fuper  bafes  non  ponuntur  orthogonali. 
ter  ereftjc  contincnt.adinuicem  aequales. 

Sint  dux  rotundf  pyramides  a b 8(  c d, quarum  ba- 
fes funr  circuli  e f g h k I,  & axes  dux  linex  a b & c d, 

& diametri  bafium  e g & h I.  centra  bafium  funt  duo 
punfta  b d,coni  pyramidum  a & c, fimiles  admuice 
& ab  earum  conis  ad  fuperficiem  bafium  protrahant 
rur.ur  docet  u undecimi  libri,dux  perpedicularcs  quj 
funr  a m & c n,  & continuentur  puu&a  m & n cum  ccn 
tris  bafium,  prorraftis  lineis  b m & d n,  eritip  cx  ts  un 
decimi  fuperficiesa  bm  qux  egreditur  ab  axe  a b.ere- 
tfa  fuper.  bafin  pyramidis  a b orfliogonaliter.Eodem 
modo  fuperficiesc  dn,  qux  egreditur  ab  axe  cd,  erit 
crefta  fuper  bafin  pyramidis  cdorrliogonalirer.  Sin» 
iraqj  duo  arcus  fg  & k 1, fimiles  & intclligantur  dux  fu 
perficies  a b f,c  d k, egredi  ab  axibus,&  fecare  pyrami- 
des a b & c d fimiles.  Dico  igitur  duos  angulos  a b f.c 
d k,e(Te  adinuiccm  f quales.  Protralian  tur  enim  dux  li 
nexfm&k  n.Qpia  igitur  dux  pyramides  a b8(c*d, 
funt  fimiles,#  duf  fuperficies  a b m,c  d n,  fi  ites  ortho 
gonaliter  fuper  bafes.egrcdiunrur  ab  earu  axibus,  erit 
ex  diffinitione  fimiiiu  pyramidu, angulus  a b m xqua 
lis  angulo  c d n.  Er  quia  cx  diffinirione  bncf  fupra  fu- 
perficicm  per  pediculari  ter  ereflx , uter  9 ditor  ii  angu 
lorum  amb.cn  d,  eft  rc&us  :crunr  ex  ji  primi  & 4 fex 
fi,duo  primi  trianguli  a b m # c d n,  laterum  propor- 
tionalium. Vt  proportio  linex  ab  ad  lineamc  d.  ficut  bm  ad  dn, «( ficut  a madcn.Er  mu» 
«x  diffinirione  fimilium  pyramidum, proporuo  axi,  a b ad  axem  e d.eft  finit  femidiametri  bfad 
femidiamemim  d k,cnt  cx  undecima  quinti,  proportio  b f ad  d k,ficut  b m ad  d n.  Ciif  (tnrdao 

, anguli 
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anguli  f b m K k d n rqu.ilcj.ro  quod  duo  arcus  fg  Jf  k 1 fum  fimiles  cx  liypotliefi.erit  cx  < & 4' 
jcxtip  r°p°  rtio  fm  ad  k n,  ficut  b m ad  d n,  idcotp  ficut  a m ad  c n Et  quia  iterum  exditfi  turione 
Imrxliiperfuprrhcirm  prrpedrettlarttrr  rrcflputerqi  duorum  angulorum  am  f, en  k, eft  reflua, 
crtr  cx  6 & 4 Icxri,  proportio  a fad  c k, ficur  a made  n.idco  per  II  quinti  ficut  ab  ad  c d,flc  freut  b 
^ad  dlulgiturcxr  lcxri.duoanguliabf&cdk.luntaduiuiccm  p quales. Qpod  eft  propofirfuluf 
probabis  Icunci  de  rotundis  columnis  fimihbus.Hocitaq  dcmonftrato.dno  quod  omoiu  dua 
rum  rorundarum  pyramidum  fimilium  qurcun- 
que  fuerint  fine  rrrflxfiuc  inclinans  eft  propor- 
tio unius  earum  ad  alteram . ficut  diametri  fur  ba 
fis  ad  dumeti um  alterius  bafis  proportio  triplica 
»a.  Sinrrmmutpriusdur  rotundte  pyramides  a 
& b.quaru  bafes  funr  circuli  a & b.  & liorum  circu 
Iorum  diametri  fintetia  a & b.firqj  proportio  pya 
ramidis  a ad  corpus  c.ficut  diametn  a ad  diametiu 
1>  proportio  triplicata  No  etir  igitur  corpus  e, mi' 
nus  neqi  maius  rotunda  pyramide  b.Sit  enim  pri- 
ano(fi  poftibilcrfi)  minus,  quantitate  corporis  d, 
ita  q duo  corpora  c&d  pariter  accepta  fint  quan- 
tum rotunda  pyramis  b.  Ab  axe  igitur  pyramidis 
b, prodeat  fuperficies  quae  fit  orthogonalitcr  ere* 
fla,fuper circulum  b.fitqi  communis  fefeio  huius 
fuplrficiet  «C  circiilib.lineae  f rranfirns  per  ccn- 
mim  b.qua  erit  diameter  circuli  b,  &'  protrahatur 
in  circulo  b.alia  diameter  fecans  hancorthogona 
Iirer.qup  fit  g h ftcfj:  infcribatnr  circulo  b,  quadra 
tu  egfli.N  a rotunda  pyramide  b.intciligatur  de* 
trahi  laterata  pyramis, cuius  bafis  eft  quadratu  cir 
culo  b.infcrif  tu  qua-  (utprobatu  eft  fupr.i)  maius 
erit  dimidio  rotundi  pyramidis , &'  rx  refiduo  e» 
tus  detrahatur  pyramides  ciulUetn  altitudinis,  eo 
fiftentesfuper  trigonos  portionu  circuli  b,  fiatip 
hoc  toties  quoufip  refiduum  rotunda:  pyramidis 
b fit  minus  corpore  d ex  i dccimi.Eritip  ex  conce- 
ptione laterata  pyramis  detrafta  quacomponun 
latera  rx  partiales  pyramides  dctraiflf.  maius  cor* 
pore  c T unc  ergo  prodeat  ex  axe  pyramidis  a.fu- 
perficits  aliaquxfit  orthogonalitcr  ereifia  fuper 
circulu  a,  &'  fitcomuqis  feftio  huius  fuperficieiK 
circuli  a,linea  k 1,  qux  ob  hoc  erit  diameter  circuli 

a,pro  ira  luitur  autetnin  circulo  a, aha  diameter  fe- 
cans Ille  orthogonaliter.qux  fit  m n.ficlp  infcnba 
«ur  in  circulo  a.quadratii  k m 1 n,8i  dmidendo  ar- 
cus portionum  circuli  a per  *qualia.perficiatur  in  circulo  a.polygoniii  fimile  illi  tniod  efHnferi 
ptu  cin  ulo  b,&  ad  fingu  os  angulos  huius  polygonii  demitte  lineas  reflas  i rcJo  pyr^idiTl' 
perficiens  fuper  illud  polygonium  lateratam  pyramide  f que  altam  pvnmidi  a Hanrintrm  i,» 

hoc-fnodo  factes  Duces  axes  cogitatione  uel  aftu  utriufq:  in  utriiqt  pyramidibus  a&b  «Leo 
srisbafiiim  protrahas  Imeasrrftas  ad omnesangulos inferiptorutn  polygoniorum  Fruntfcrt 
pcpmilso  anreccdrnre  omnes  anguli  quos  conV.neraxia  pyramidis  a.  cum  fintmhslintrsdiiflis 

a centro  circulta.ad  angulos  polygontj  fibi  inlcriptt.iquales  fuisrelatiuis  angnlisouos  ronnet 
axis  pyramidisb.  cum  fingulis  lineis  duflisa  centro  cirtuli  b.  ad  angulos  polygoni  fibi  inferi- 
pn.Er  quia  exdiffininonerorundaritm  pyramtdttm  fimibum.proporrio  axis  mrainklis  a ad  x. 

«tciihb.f^wVat*: 

fcxti  Si  diffinitionibus  fimilium  fuperficicrum  & Strabum  i meorum  quod  diixlareranro^ 
ramidesa& b fmr  fimiles. Carrrra argue ficut Drius in dccim-1  a i ^ 

siit  pyramidibus  fimilibus.  q proportio  carii  fit  ficur  diam-  uaru  bafi u triplhratt&mria 

omni'  coluna  roranda  cfttripla  ad  fuant  pyramidf  i hoc « hden oanu^itcya.^qiua 

columna:  & ,u*  pyramides  hierinteredlx^ineincIrnalxJfequifnTex^jquliitf ut  ctiam*quan!tn- 

libct  columnarum  rorandarum  fimibum  fit  proportio  ficut  fuarum  diametrorum  triplicata. 

irpr^aasuttjnnf;  Eactuir* 


SEOHtr.  ELIMENT.  EVCLIDIS 

EudU.txCtmp.  Propoptii  il 

Mnesduas  rotundas  pyramides  fiue  columnas  asquial-u 
I tas.fuis  bafibus  propot  nonales  efleneccfleeft. 

| campanvS.  Supra  duos  circulos  a &b,ftaraanrur  ut  prius  durrortidarpr 
ramides  arqud  alrr  qux  dicantur  rimihrer  a & b,  &!  dux  rorundx  columnr  xque 
aiif  nldcm  lireris  atcnprxa  & b.  Dico  itaqj  qudd  proportio  duarum  pyramidi! 
a &b,diiarum<p  columnarum  a SC  b.eft  ficut  duorum  circuloru  a b.Quod  de  columnis  mani- 
fctlum  crir,  fi  hoc  prius  dc  pyramidibus  d f de indrtrabirunomnis  enim  roruda  coluna, tripla  eft 
ad  Iu5  pyramide.  Dc  pyramidibus  aure  conflabit  indireifhrtlemonftrtrionehoc  modo.  Eft  enim 
ex  communi  icicru, proportio  rorthidx  pyramidis  a ad  aliquod  corpus, ficut  circuli  a ad  circuli! 
b.illud corpus  fit  c. Dico  iracp  quod  corpus  c,  no  poteft  etfe maius  nccp  minus  roruda pyramide 
b.Sit  etnm  primo  minus.qu  Jrirarc  corporis  d.Igirur  circulo  b infchbirur  quadra  tum, & derrahs 
tura  roruda  pyramide  b, pyramis  larerata, cuius  iTr  bafis  quadratum  circulo  b mferiptum , & ex 
portionibus  pyramidalibus  detrahitur  pyramides  (upcrnri 
gonos  portionum  circuli  cofifteiitcs.fiarq;  hoc  totiens, quo 
ulVpfirrx  pyramide  b.rcfiduum  minus  corpore  d,  critiplate 
rara  pyramis  dctraAa.quam  componunt  partiales  pyrami- 
des derraiflf  .maior  corpore  c.Inicnbarur  ergo  circulo  a,po 
lygonium  limile  illi  polygonio  quod  eftbafislateranr  py- 
ramidis b.er  perficiatur  fupePiptum  pyramis  larerata  du  Ais 
lineis  .i  uci  tice  pyramidis  larcratx  a,  ad  angulos  polygoni) 
infcripfi.  Erunrip  dux  larerata*  py rahndes  »6i  b,  xque  ait*. 

Hoc  enim  eft  propofitum  de  rotundis. Quare  proportio  li« 
terat?  pyramidis  a ad  lareraram  pyramidem  b.eft  ficut  bafis 
eius  ad  bafin  illins.uidelicer  ficut  polygonij  a ad  polygonii! 

b. Hoc  enim  demonrtratu  eft.in  fexta  huius.Ar  uerd  polygo 
tii)  a ad  polygonium  b eft  ficut  circuli  a ad  circulum  b.quod 
maniicftum  eft  ex  prima  &!fecund?  huius.  Iraqjlareratr  py 
ramidisa  ad  lareraram  pyramidem  b,  ficut  rorundj  py- 
ramidis a ad  corpus  c. quare  pei murarim  laterat?  pyramidis 
a ad  rotundam  pyramidem  i,  ficut  iaterarx  pyramidis  b ad 
corpus  c.Curnqj  fit  larerata  pyramis  b maior  corpore  c,fe- 
quitur  lareraram  pyramidem  a eife  maiorem  rotunda  pyra 
ramide  a. Hoc  aurem  imp  ofsibile.cft  enim  pars  eius.Nou  c- 
rir  ergo  corpus  c, minus  rotunda  pyramide  b.  Si  ucro  ponat 
aducrianus  qUod  fir  maius,  demonftrabimus  rurium  idem 
impolsibileconfcqui  Ehrcnim  peiconuerfam  proportio- 
nalirate  proportio  corporis  c ad  rorundam  pyramidem  a,  fi 
cur  circuli  b ad  circulum  a. Sit  queep  eadem  rorundf  pyrami 
dis  b,  ad  aliquod  corpus  quod  fird.  Cum  igitur  corpus  c fit 
maius  roranda  pyraijude  b per  hyporhefin.erir  ex  14  quinti 
rotunda  pyramis  a maior  corpdre  d.Itaqr  proportio  circuli 
b ad  circulum  »,ent  ficut  rorande  pyramidis  b ad  quoddam 
corpus  minus  re  funda  pyram  idea.  Sed  hocdrmonftiarum 

tft  prius.riif  impoLibilrlkcniin  fequirur,  quod  pin  fil  maior  Tuo  reto.  Non  eft  icitur  cornu 

c, nt<t  rninu,  neq,  mimi  rorunda  pyramide  b.fcd  tantum  rqualt.  Ita9  ti.  fecunda  parte  7 aujn 

n.conclude  propofiriim.Vrautemfaciliu»inconcuf«iu« i,  demonfttaremr  quod  fequirur  ad  io» 

fam  efl  antecedens  utile  pnrmittcndutn:quod  cft,  **  * 


'•  Si  fuperfic/es  quardam  rotundam  columnam  xquidiftanter  bafi 
cius  fecuerit,  erunt  duo  partialia  corpora  quae  ad  illam  fccantem  fu' 
perheiem  terminantur.portionibu»  axii  columnx  proportionalia. 

Simitr  rft  hoc.ei  quod  propofuit  is  undecimi  libri  dc  folidia  parullelogrammis  Nec  folum 
utrum  eft  hoc  dc  columnis  rorundia,  immo  fimpliciler  dc  ommbua  columnia  Cuc  latera. 
re  hicrint.fiuc  rotunda-.  Quod  qui  argumentarionem primo  Crati, uti  uigeiimam qinnram 
Undecimi  firmiter  tenuerit,  facile  dcmonftrare  poterit : hic  enim  non  alita  quam  ibi  cx  diffini- 


LIBERDVODEClMVi.  %tt 

tionc  incontinuxproportionilinuit  qux  pofira  eft  in  procrmio  quinti  libri, arguendueftpropo 
. fin‘m  ArtcndtK  aurem  oportet, quod  quxcunqt  fiiperficics  fecar  columnam  «quidiftanrer  bal! 
ipfius, fecar  cnam  tam  xquidiftanter fuperficiei  bafis  eius  oppoiirxnl qufcunq,  fiiperficics  uni 
luperficin  funt  xquidiAantct.ipIx  quoqi  funt  xquidiAanrcs  admuicem.ut  ex  iis  qux  di/ta  funt 
rxn  undecimi  didicifti.  Quare  mamfrltumcft, quod  omnes  rotundxcolumnx  quarum  funtba 
frs  xniiales.altirudinibus  Tuis  funt  proportionales.  Idem  quot;  de  lareratis . Idem  quot;  de  py  - 
ramidibus  rotundis  8C  etiam  de  lareraris,  quod  depyramidibut  con  dabit,  fi  pnusde  columnis 
probetur  EA  enim  omnis  columna,tripla  ad  Tuam  pyra  midcin:  rotunda  quidem,  cx  nona  huius: 
laterata  uero  ex  ijs  qux  lupra  in  ofcaua  demon  Arata  iainr. 

Eucbd.cx  Zamb.  Tbcorwu  u.  Propofitiou.  (bafes» 

11  Sub  eode  faftigio  exifletes  cohi  & cylindri, adinuice  fe(e  habet  ficut  Cemp.rt, 

T H E O N oc  Zerak  Smifub eadem altitudine coni er cylindri^norubafes quidefunt a/yA,,f,t 
‘ circubfaxei  autem  fintx  \,u  r.dkneiicntrs  utro  bafiumfint  ay,,,.  Dico  $ e/i  ficut  a fyA  circulus  ad . /• 

t circulufic  rH  « xeo nusad  conum  < St  autem  non  cfi  fient  afys.  circulus  ad  > /.  /circulufic  a x co- 
nmadir  conii, erit  ficut  e/ y A circulat  adi  f a C circulufic  • x conus  ad  Siqusyl  [olidum,  minui  ipfo  ,,, 
tono  uti  ad  mutue.  Su  pm,  ad  minus, hoc  cft  ad/.  Et  quo  minue  e»/  [olidum  ipfo  > r cono  ei  equum  e/io 
/f olidum, igitur  conui  i e,equus  e/1  ipfi/  i, f olidis . Dcfcribatur 
(per  t quarti ) in  circulo  i /•  /.quadratum  > f*  /.quadratu  igitur 
fatim  cfi  quim  dimidium  circuli.  Excitetur  ab  ipfo  i /•  / quadra 
tc, pyramis  eque  aha  ipfi cono.  Igitur  ipfa  pyramis  excitata,  ma 
lor  cfi  quam  dimidium  ipflul  ccniquoma  fi  circunfcribamus  ipfi 
orbi  quadratum, cy  ab  ipf s excitem  ui  pyramida  cono  eque  alti 
. inferipta  pyramis  dimidium  tfi  circunfcnpte,  adinuice  enim  funt 
ficut bafeL Cornu  amimmorefb pyramide cirlufcripttPyramk  * 

Igilur  cuius  bafisch  i / . quadratum  atertex  autem  i dem  ipfi  co- 
no,maior  quam  dimidii com.Secenturlperso  terti j)  t /,/»,,  /j/ 

I circii  ferentia  diuidue  in  lignis  •■ape,  comilaiuurq;  ipfe /e, e 
V *,«  !,!/,{ /■  Vnuquodq; igitur tpforu  /,i,,u/,fe 
ed,trianoulorii,matM  cfi  quam  dimidiuapudfcfefegnteti  ipfius 
etrcub-Excttctur abunoquoq;  ipforu /e  *,  * ir/,/;o,»  e/tnagu 
lori, pyramis  eque  alta  ipfi  cono.  Vnaquaq;  igitur  excitaturi  pf 

ramidum.maior  eflquAmdimiduparsapudfcfefcgmcticoni.se 

citet  igitur  (pio  tertif ) reliquat  etrdfiretiai  diuidue,coneficn- 
tesiji  redas  lineas, <y  excitant  et  abunoquoq;  triifmloru  pyrami 
des  ipfi  eque  altas  cono^y  hoc  f em  per  ficiitctyelinquctes  quedi 
comfegmenta  que  erunt  minora  i pfo  -/[olido.  Eslinquitur,fmtit 
que  in  i • 1,1  n f.f,  ■,«  t /.Reliqua  igitur  pyramis  cuius  bafis  qui- 
dem cfl/i'  <i/f  » e, multangulum. fifligtu idi quod cono,masor 
cfl  ipfo/ [olido.  Infantatur  et  in  circulo  afiy  A, ipfi  f,  t*/f  ,,, 
mubagutofiniilc  cyfimilttrr  pofiti  mihangulisAT  e,fty\. 
exesteturq;  ab  ipfo  pyramis  eque  aha  ipfi  m A tono.Qiqonu  igf. 

uor  efl  ficut  quod  ex  e y ad  id  quod  exi  •ficUtreofipy^midii 
guiiadipfum /ein/pae  muhigulu  ficut  a ut quod  ex  m y ad  id 
quodexi  h, fica/ y Jt  orbis  adi!./ orbe,  CJ ficut  igitur  (per  u 
qntiy  fi  y A,  orbis  adi/./crbcficAJaetfy  y.mdidguUfic 
*d  > • i * !(  • 'whaguli,Sicut  aMafiyA  orbis  ad . /«  /a> rbem 
excornis  adi  f olidi.  Situtautc  A,avfiyyk,  multdguluad/ei 
Xfa  e multagulufic  pyramis  cusus  bfiieilArarCoyy.,  mut 
taguli.ucrtcx  aute  xfignu.adpyramida  cuius  bafis quide  efi/n 
"/f  » e muhangulum.fifUgium  sutem  r fignum . Ia  ficut  iguur 

(per  u quinti)  e x conus  ad/fohJumfic  pyramis  cuius  bafis  quidem  At  erfpyy  multangulum,  uertei 
amem  x fignum, ad  pyramidacuiui  bafis  quidem  ed/ain[taa  midtangulum.ucrtexautem  • fimum.  Vi 
«fim  iguur  (per  .6  quinti)  cfl  ficula  x conusadtd  que  mfc  ipfo  pyramida, fic  (fcUdd  adesmquein  , » 
cono  pyramida.  Metor  aute  e fi  a x conus, ea  que  in  [c  ipfo  pyramide, maius  igitur  esi  cy  / folidiim  ea  qsie 
uti  ',cono  pyramide, fed  & minus, quod  abfurdu  c8.No  igitur  eft  ficut  affA  circulus  ad  ifef  circulu, 
fic  •xcomssedaliquodfoUdu  mums  ipfo  i rcono.  Simillima  demi flr abimus  quod  nccy  ficiu  i'/»  /,  orbii 

Mn»  aiefip 
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dd  * fi  y A orbem fic  » t cciim  ad [olidum  aliquo  J mutui  tpfo  * * cono. Dico  utm  quo. i neq:  rft  ficut  *fiyA 
orba  aii  1*6  orbcm.fi  comti  «a  ai  aliquod  [olidum  mutui  ipfo « r cono.  Si  enim  pofiibilrsffo  ad  maius 
i* Conucrfm igitur cft  ficut • i f, orbis ad  * fi  y A orbem ,fic e fl)  [olidum ad** conum  .[ed ficut  J [olidum 
udxx  conum  fic  ejl  t • cornuati  aliquod  [olidum  minui  ipfo  * a cono.  Ef  ficut  igitur  ( per  1 1 quinti)  • /*# 
circuitu  adxfi  y A circulum,  fit  comu « *,ad  ahquod  [olidum  minus  ipfo  » \ dono,  quod  ab  fur  dum  effe  pa- 
tuit. Noneft  igitur*  fi  yAorbis  ad  i /»  4 orbemjic  « x comu  ad  [olidum  aliquod  maiui  ipfo  i r cono.  Vo- 
tuit aut  e ou ' i i neq;  ad  minus.  Ei?  igitur  ficut  * fi  y <A  orbii  ad  t /id  orbem  ,[ic  a a conus  ad » * conii  Sed  fi- 
cui conus  ad  conum  fic  cylindrus  ad  cylindrum, triplus  enim  cft  alter  alterius.  Et  ficut  igitur(per  u quinti) 
at  fiy  A orbis  ait  fu  d orbem  .fic  qui  in  ipfii  cylindri  tque  alti  ad  conos.  Sub  eodem  igitur  fijhgto  j ubfiften 
tes  coni  cr  cylindri  feadinuicem  kabent  ficut  bafes.quod  nat  ofiendendum. 

EuclsxZamb.  Theorema  »*.  P ropofitioii.  .r 

Similes  coni  8i  cylindri;  ad  Ic  inuicem  in  tripla  funtratione.Gcut 
dimetientium  qua:  in  balibus. 

T H E O N cx  Zdb.  S.nt  jimtcs  coni  er  cylindri, quoru  bafei quide  d, orbet  dimeriitrt  Itrl 

tafiu  fmc  jS  * it, O-  axes  conornjiue  cylntdrori  fnt . x,m  '.Dico  q,  comu  aumhjh  quiit  efi.fy  Arir 
tutus  ,fajligium  tuti sfignum,ad  conum  cuius  quidem  bafis  eft  i (.  d,ucrtex  itui  • fignum  tripla  bibet  rt 
tioncqiunf  el  ad  fd.Siautc  */S,*U  conus  ad  t/.d.,<oni  tripli 
rationem  non  habet  quam  d ai  /d,  habebit  conus  a tyj  \uelad 
fohdu  aliquod  minus  ipfo.  /« t e, cono  tripli  rationem, uel  ad  maius. 

Habet  prius  ad  minus  /.  Difmbaturq,  {per  6 quarti)  in  circulo  i /» 
d, quadratu  i Igilurtfi.  dqnadrati,maiuseftquim  dimidium 

circuli  i/s/,  Excitetur  ab  ipfo  ■ /at  quadrato. pyramis  eque  alta 
ipfi  conor  Igitur  pyramis  cx:  it  ala, maior  c ii  quam  dimidia  pars  co- 
ni. Seritur  ta(pc.ss  tcrtijyipfas /,/.,.  SJ icircimfirctia  dtuidud 
inm.f  e.figms  cbncftaturcp  < e,./,/ u ,n  a,t  m t,d  e, a s.Vniquoi 
que  igitur  ipfarum  lefifu  ,,,pt,dr  i,trianguloru,maiui  cft  <j  di- 
midia pars, qua  apud  [cfcfegmiti  circuli  e /.  e.  Con/htuaturab  uno 
quoqttpforu . t ° dj  r i,trugultirum,pyramidci 
fifhgiS ipficoi:o,iinaqi.aq:  igitur ipjarum  exeitatarupy. 
ramidii, maior  esiqtum  dimidii  eiui  quod  apudfcfefcgmi 
ti circuli.  Sr cites  igitur  (per  io  tertifirehihscirciftritiai 
diuidue,  ry  tontftanlos  retias  lineas,  cxcttanlesq;  ab  uiio- 
quoq;  truppulorii pyramides  jaftigtum  ipfi  cono  habentes,  • 

idem  o'  hoc  feinpcr  efficient  tsptf  hinniimus  quadi  coni  fe- 
gmema  qua  erunt  minores  excejfu  quo  excedit  e /.i  ,,eo-  ■ 
nus  ipfumjfolidam, relinquantur, cr  fint  in  i /,/»,* 

f,r  l,  d e,a  /, reliqua  igitur  pyramis  cuius  bafis  quide  rft  i e l 
/ t * r t e rnultigulujKrtrx  aut  e rfignii.maior  cft  Ipfo  ffo  ' 
lido.Defcribatur  in  circulo  -e  C,  Jtppfi  i e /. , { e a,multi- 
gtilifimtlc  finnliurip,  pcfiiimiihangtiliar^ryf 
excitetur  ab  tpfo  pyramis, idi  habens  ipfi  cono  fifligii,  E 
comprehendentium  ipfam  pyramida  cuius  bafis  quidem  es 
.r  ts>yt*\ multangulum, urrtexauti  s pgmjuui  trian- 
gulnmc/lo  u / reprehendentium  autem  pyramida  cuius 
bafis  quiiisefx.pd  r multanguli, fajhgiii  auri  r fignum  i mu  tnigulum 
e/lo.  fi, O- condiantur  nr, Ut.  Ef  qtiouti  conus  fimilis  cjUpp , 

/ . d rcoao^ii  igitur  (per  te  wutcamid,fjinuione)ficul  d -Ud  !d,fic  «'» 
axis  ad  S>  r axi.  Sicut  auri  f <i  < d/dfic  (p . , qutnti)(u  aifiijy  ficut  igi 
tur  Cp  n quiati)d  u ad  /V  Jic  « » ad  s.  .ytt  uuifim  (pie  quinti)ficut  t.ai 
« ^ficfu.aiur.Et  circii  aquos  angulosi  . »,/#.  r latera  funtproportiona 

lia.  Igitur  ifexti  dtjfimiioni)triangulu  i u ufihntle  eflipfi  /m  e triag» 

lo.  Kurj.ts  quonii  cft  ficut  i., ad  nrfic  /si.ad  n »,cr  circi  aquos  agulqtf  I r>J>  t.quoma  qualis  pare  edi 
agulus  f.  i corii  qui  ad.  cctri  quatuor  rcrioriyahs  pars  cft  et  angulus  /»  > rori  qui  adu  citri  quotutrr 
rcibru.quonta  igitur  circi  aquos  angulos  latera  funt  proportionalia, tguur  t riigulu  f . rfimilc  e fi  ipfi  { 
*e  triangulo,  t.urjus  quonum  palmi  ficut  i u ad  vafic/nad' sanguali,  auri  cft  f n ipfi,  ,,cr  /n  rp fi 
• • . * d>  yft 
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0 f,efl igitur Jicut rndia ajic *t*adt»**VJ circu squos angulos tkx^m *,retia Utera (retii enim  )funt 
proportionalia.  Igitur  a * 7, triangulis. ipfi  .u  r *, triangulo  fimile  ejh  Et  quonii  (p  6 fexti ) cr  propter  fimi 
litudine  ipforu  x*t>,»(A  /frixguloru  eft  Jicut  a fi^ad  fi  ujic  » /,ad  /thCT  propter  fimihtuJmc  ipforu  fi*rt 
/sa  ajrugtdom  cft  ficut  * fi  ad  fi  t ficu  /ad /**x  aquali  igitur  (per  xi  quinti)  Jicut  a fi  ad  f r.fic  7 /adi  e. 

. Kirfis  quonia  ob  fimtUtudmc  ipforu  a r «,  * # /*Jridguloru  eft(per  6 fexti ) ficut  Xradr*tfic*  *,ad  e m, 
propter  aur  e findit  ulme  ipforu  th  fi,*  /a  /, triaguloru  cft  ficut  nr  ad  r fijic  ia  e, ad  * /sx  r quali  igitur  (p 
xx  quinti)  ficut  \radr  fi.Jic  **ad*f.  Patuit  autem  cr  ficut  r fi  ad  fi  \,fic  * /ad /*,ex  squali  er go  (per  x» 
quinti)  ficut  r x ad  a fi,fic  • r ad  * /.  Igitur  ipforu  a t fis»  /,triSguloru,proportionaha  funt  latera.lja  igi  - 
tur  a r fiy*  * /Jt rianmdj,squiangulx  funt, quare  cr  fimilia  (per  s fexti)  Et  pyramis  igitur  cuius  bafis  quide 
eHMartri  angulum, uettex  aut  a fignu,  fimilis  cft  pyramidi  cuius  bafis  quide  e fi  fu  * triangulis, uertex  au 
trm  rfignuyfub  fimihb.cnimptanis  squemultiplicib.  coprehcndmtur . Similes  aut c pyramides  jrianguU- 
res  baf ts  habentes  in  triplici  funt  ratione  eiufdc  rationis  Uterum  (per  8 duodecimi)  pyramis  igitur  /S*  tA, 
ad  /m  * *, pyramida, tripla  ratione  habet,quim  fi»  ad  /ia.  Similiter  ii  conetictes  ab  ipfis  ,*  \,A  f,y  v,m  * 
retias  tineas, cr  ab  ipfis  in  m,  excit  antes  q;  in  triangulis  pyramides  eade  habentes  fahgia  ipfis 

conts,ollcndcm::<  quod  cr  wuqusq;  ipforu  eiufdc  ordinis  pyramidum  ad  unamquaq;  ciufdem  ordinis  py - 
ramtiUytrtpla  habet  ratione  quam  fi  * eiufdc  rationis  latus  ad  /m  eiufdc  rationis  latus  hoc  eft  quam  fi  A ai 
/J.  Sed  ficut  unu  antecedentium  ad  unii  fequentium.fic  omnia  antecedentia  ad  omnia  fequetta.  E fi  igitur 
CT  /»c  ut  fi  u rx  pyramis  ad /m**  pyrjmida,fic  e fi  tota  pyramis  cui  ;s  bafis  xrfioypA^  muli  a gulis, uer 
texaute  a fignu+xd  toti pyramilem  cuius  quide  bafis  eft » */n  » f i t multangulis , uertex  uero  r lignum. 
Qgarc  cr  pyramis  cuius  bafis  quide  eft  xrj  v,y  multagul  u,fxfiigiu  aut  e a fignu,  ai  pyramida  cu* 

iut  quidem  bafis  ttfn*  rnultangulUJiqtigiu  autc  * fignu, tripli  habet  ratione  quam  fi  A ad /t.  Suppo 

nitur  autc  cr  conus  cuius  bafis  quide  * fiy  A orbis, jifhgiu  autem  a fignu,  ai  f f olidum, tripla  rationem  hj 
bens  quam  fi  A,ad  /9, eft  igitur  ficut  conus  cuius  bafis  quide  x fiy  A circulus, uertex  autc  a jignum  ad  / fo- 
Udu,fic  pyramis  cuius  quide  bojis  cft  *7  fivy  A%  inaltigdu,ucrtcx  aut  a ad  pyramida  cuius  bafis  qui- 
dem  eft  1 •>/*  m y dj,mulrjgulu, uertex  autc?  Jignum.  Viafim  igitur  (per  16  quinti)  ficut  conus  cuius  bd 
fis  quidem  esi*t  fiy  A orbis, uertex  autc  a fignu  ad  ei  que  in  fe  pyramida  cuius  bafis  eft*rCvyfA^  mul 
tigulum, uertex  autc  a fignum.fic  \ 'olidum  / ad  pyramida  cuius  bafis  quide  eft  • * /■*  «f  f i 9 multangulum 9 
uertex  aut  * fignum.Maior  ante  cft  pr  editius  conus  ea  que  in  feipfo  pyramide, ipjam  emm  cotinet.  Igttur 
/fohdu, maius  cft  ipfa pyramide  cuius  bafis  quidem  eft  * • / * « f 6 e multangulu, uertex  autc  • jignit.  Sup- 
ponebatur autc  quod  cr  minus, quod  eft  abjurdu.  No  igitur  conus  *fiyA  x,ad  aliquod  corpus  minus  1 pfo 
t/a$  r.cono  tripli  ratione  habebit  .quam  fi  A ad  /*.  Similiter  iidemdftrabimus.q,  ncq} » / * 6 conus  ad  fo 
Udu  aliquod  mur.isipfo*  fiy  Ax  cono,  triplirationc  habet,  quam /f  ads  A.Dicoum  a,  nrq;  * fiy  A x^co 
nus  ad  aliquod  [olidum  maius  ipfo  tfufi*  cono, tripla  habet  ratione,  quam  fi  A ad  /9.  S’  enim  pofiibile,  bd 
beat  ad  maius  /.  C oucrfim  igitur  ( f olui  u:  ad  x fiy  a x conum, tripla  habet  rationem. quam  ftad  fi  A.SuiU 
aut  /[olidis  adxtyAx  coiuijic  • /*  t » conus  ad  aliquod  folidu  minus  ipfo  *fiyAa  cono  ejtf*6t  igitur 
conus ysdfohdil  aliquod  m nas  ip[o«CyA  x,cono  tripli  rationem  habet, quam  /d  ad  fi  A, quod  impofiibile 
efiepatuit.  Igitur*  fiy  A xconus, ad  folidu  aliquod  mamsipfoi/  * cono, tripli  ratione  no  habet, quam 

% A ad  patuit  aut  quid  ne  * ad  minm.Conus  igitur  m fiy  A x M conum  i/adr  tripli  ratione  habet, quam 

C/ ad/ 9 (per  ir  quinti)  fn ut  autc  conus  ad  ccnum,fic  cylindrus  adcyhndru.triplus  enim  eft  cylindrus  jp* 
pus  coni  qut  in  cade  eft  bafi  ( rfub  squali  fxjligio  ipfi  cono.  Oftcnfum  cft  autc 
(in  f duodecimi)  quod  omnis  conus , cylindri  tertia  pars  cft  eandem  eidem  ba - , 
fin  habentis  (per  1 o duodecimi)  c r aquale  fiihgium . Et  cylindrus  igitur, ad  cy 
lindrum  triplam  habet  ratione  quam  fi  a ad  fi.  Similes  igitur  coni  cr  cylindri 
admulce  in  triplici  funt  ralicedimctutiuquam  bafib.quod  ofledere  oportuit. 

Eudid.cx  Z amb.  Theorema  11.  Vropofitio  1 j. 

%f  Si  cylindrus  plano  fecctur,parallc!o  cxiftcnti  cis 
quarcxoppofito  planis,  erit  ficut  cylindrus  adey^ 
lindrum,  lic  axis  ad  axem* 

TH  E O N rx  Z amb.  Cylindrus  enim  x A,  plano  x / fccetur, parallelo  exi 
(lente  eis  qux  ex  oppofito  planis  /hoc  eft  ipfis  *fiy  A. Dico  q,  eft  ficut  fi  • cylin- 
drus ad  xAcyUndrumyfic  eft  1 noxii  ad  h /axem.  Extcdaluraxifi  /exutrae^ 
partejn  x n figna,cxponantur <j;  ipfi  1 x axi  squales  quilibet  utcunq;  1 r,»  vp- 
fi  autem  / u, quilibet  utcunq;  //,/  *,cr  extendantur  per  a*  Jt*  figna:plana  pa 
raUeU  5 fi,y  At  cr  intcUigantur  in  ipfis  per  x*/  /^planis  circii  centra  x*f  m,ci r 
tuli  * r,r  v3?  4,squales  ipfa  x fi,y  Ajet  intelhgatur  cylindri  w p,f  fi,/r,7  ^. 

Mm  » Et  que- 
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Er  qtionia  ipfi  a r,r  /,i  * ,«rr;  admutccm  funt  aquales, ipfi  igitur  wf,f  /,  f*,  cylindri  adinuicn n /itfrt  /icat 
bafes  (per  i»  duodecimi Bafes  autefunt  quales. Igitur  & ipfi  " f>/  * cylindri, funt  aquales.* Quoniam 

igitur  ipfi  a v v *,rxcj  adinuicem  fuht  aquales Jimt  aut  e & ipfi  * p,;  /,j!  *,  cylindri  adinuicem  squalet, 
CT  multitudo  ipf orum  \ v i,t  h aqualis  cft  multitudini  ipforum  •*  f,f  fi,  fi  ».quotuplex  igitur  efi**  axis, 
ipfi  as » n axts,totup!ex  erit  cr  n > cylindrus  ipfits  fi  t cylindri . EI  um  id propterca  quotuplex  c&m*  a* 
xis  ipfirs  u fisxis,sotuplex  csl  c T cylindrus  x » ‘pfiu * • cylindri. Et  fi  ha  axis  aqualis  cjl  ipfi  * t*  4»,  *- 
qw.a  eri  cr  cylindrus  n t ip/i  • * cylindro.  Si  autem  axis  h a nu/or  e fi  ipfo  h m axe , naior  erit  c m*  cy- 
lindrus ipfo  cylindro.  Et  fi  mirtor, minor  (per » quinti)  Quatuor  tam  txifientibus  magnitudinibus  Axi- 
bus  quidem,  1 «,«  fi, cylindris  autem  fi  *>*  A accepta  (per  diffinitionem  a quinti)  funt  aque  multiplicia  ip - 
fius  quidem  • m axis  ej  fi*  cylin  dnjpfeaxis  h *,cr  « « cylindrus.  Ipfius  autem  * fi  axis, cr  • v cylindri,*  t* 
axis  cr*x  cylindrus.  Et  patuit  quod  fi  * \,axis  excedit  * t*  axem, cr  * * cylindrus  tpfum  excedit  9 x cy- 
lindrum,cr  fi  xqualts, aqualis, cr  fi  minor, minor.  Efl  igitur  (per  6 diffinitionem  qumti)  ficut  t * axit  ai 
m fi  axem.Jic  4 * cylindrus  ad*  A cyltndrum : quod  ofiendere  oportuit. 

E uclid.  ex  Z smb.  Theorema  14.  P ropofitio  14. 

I11  ecqualibus  bafibus  exiftentes  coni  & cylindri,  adinuiccm  fefe 
habent  ficut  faftigia. 

T H E O N ex  Zdb.  Sint  enim  in  aqualibus  bafibus  n fi,y  Al- 
liniri fiA,t  fi.  Dico  q,  e fi  ficut  cylindrus  1 fi  ad  cylindris  {A  fic  eft 
m 4 axis, ad  n a axe , extendatur  enim  n \ axis  in  ‘ fignu, ponatur^ 
ipfi  * 4 axi  squalis  a r,  cr  circu  axem  s t , intcUigUur  cylindrus  y 
a*.QQoniam igitur  1 fi y McyUndriJub eodem  [unt  fkfiigio,adin- 
tucem  funt  ficut  bafes(pcr  u duodecimi)  Bafes  autem  inuicem  funt 
aquales  jgitur  cr  cylindri » fi.  y v,funt  squales.  Et  quoniam  cylin 
drus  fi ri, plano  quodii  fetatur  y A,  parallelo  exiftete  cis  qua  ex  op 
pofito  planis, cft  igitur  (per  a?  duodecimi ) ficut  y t*  cylindrus  ad  fi 
A cylindris  Jic  rft  a r axis  ad*  a axem  aqualis  autem  rfly/*  cylin 
drus  ipfi  t C cylindro, cr*  raxis  ipfi*  4 axi.  Etiigitur  ficut  • fi  cy 
lindrus  ad  fi  A cylindrum  fic  rft  * 4 axis  adn  a 4xrm.  Sicut  autem  • 
fi  cylindrus  ad  fi  A cylindrum  ,fic  -*  fi  « conus  ad  y A*  cenumAipli 
enim  funt  cylindri  ipforum  conorum  (per  10  duodecimi)  cr  ficut 
igitur  (per  u quinti)  * 4 axis  ad  * a axem, fic  « fi  *,conus  ad  y A* 
conum. cr  • fi  cylindrus  ad  fi  A cylindris:  quod  erat  ojlendcndum. 

EudilexCamp.  Propofitio  n. 

I duae  pyramides  rotuda:  fiue  columny  fuerint  aequales, 
fua:  bafes  & altitudines  erue  mutuar. Si  ucro  fue  bafes  8C 
altitudines  mutue  fuerint, ipfas  pyramides  fi* 
ue  columnas  aequales  cflenecefTe  eft. 

C A M P A M V 3.  Alticudin?  pyramidum, determinat  linep  i conis  ad  bafes  per- 
pcdieularitrr  defcrdcntcs.colunaru  aure,  a fu  premis  earii  fuperficicbusad  bafes. 

Sint  iraq;  duf  rotudx  pyramides  a b Skc  d arqualcs.dua  q;  rorudf  colunxa  b & c d 
arqualcs.fmrq?  comunes  bafes  ram  pyramidu  quam  coi  unarum  duo  circuli  a & c, 
comuurs  quoq;  alrirudincs  ram  pyramidu  qu.im  colunaru  dererrninarf  per  lineas 
a b & c d.  Dico  quod  proportio  circuli  c ad  circulu  a, eft  ficut  altitudinis  a b ad  ab> 
tirudtnc  c d,&  ecoucrfo.  Hoc  aure  0 de  coliinis  probatu  fue 
nr.de  pyramidibus  certu  erir.quonil  omnis coluna  rotun 
da  tripla  eft  ad  fua  pyramide.  Si  itarp  dux  altitudines  a b SC 
c d.fuerin  t xqualcs.ex  prfmiifa  coftat  propoftru.  Si  aut  in- 
p quales. fit  a b maior,  fumaturq;  a e f qualis  a d.&  fece!  colu 
na  a b.a  fupcrficic  c fquidirtater  bafi  cius  a.eriri^  ex  prpmif* 
fo  anrcccdcrr,colfina  a b ad  colum  ni  a e,  ficut  altitudo  ab 
ad  altitudine  a e.ideocp  cx  prima  parte  ? quinti  columni  c d 
ad  columni  a e ftcur  altitudo  a b ad  altitudine  a e.quare  per 
fecundi  parte-*  qumti, ficut  alritudo  a b ad  alrirudiu?  cd,ex 
prpmifTa  aut  cft  columna  c d ad  columni  a e, ficut  circulus  c 

ad  circulu  a,itam  per  u qmnti  cft  altitudo  ab  ad  altitudine  f I \ m 1 
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c ddfcurbafisc  adbafin  a.Conftat  igitur  prima  pars.  Secun da  cducrfo  modo  conftabit, rade  dtf 
politione  manente.  Sit  rmm  ut bafis  cad  bafin  a, fic  alrirudo  a b ad  altitudine  cd.  Dico  tu  dux  co 
bimn.v  a b &.  c d funt  x-qualrsirrit  enim  cx  fecunda  parte  7 quinti  altitudo  a b ad  alttrudmcm  a r, 
Hcur  balis  cad  bafin  a.Er  quia  ex  prsrmifla, columna  c d ad  columnam  a e ril  fient  bafis  c ad  bafin 
a «ex  premifia  antecedente  columna  a b ad  columnam  a e, ficur altitudo  a b ad  altitudinem  a e 
lequirur  ex  u quinti  ut  columna  cd  ad  columnd  a efirficut  coluna  a bad  cande  a e.  luitur  ex  ori 
nu  parte » quum  duar columnata  b K c d,funt*qualc  t.  Quare  confiat  etiam  fecundi  pars. 

_ Ewcwii.rx  Zmb.  Theorarutf.  Propejitio  «r. 

' uxqualiu  conorii  8C  cylindroru.rcciproca;  funt  bafes  uerticib.  Et 

com&  cylindri  quoru  reciproce  funtbafcsuerticibus.funtcqualcs. 

TH  E O N cx  Ztmb.  Smt  ejulet  coni  er  cylmdri,quoru  btfet  quidem  tty/.rfnd orbes', dmeiienlet 
tutem  ipforum  uy.t  u,txcs  tutem  . »,/.  ,,qui  er  tltitudiMlfimt conorum  ey  eylindroru.  Et  complentur 
ipP «/.»  wtadri.  »>«  » ipforu  «/,.  '.cytmdrorusccipncefiM  btfet utrlieibtu,boe eft  quod  eft fi. 
eutmfyUbtfistd  1 ftdbtfin.ficcftMr  uertexedn  1 

» uertici . Ftftsgium  enim  « x,ipfi  u r.fiftigio  tut  eft 
equtlc,tut  no.  Stt  prius  equule.  E/i  tute  er  «/  cylm 
drut,ipfi  1 1 cylindro  equthsfub  coii  cirrm  jS/Ilgto 
exiftentes  coni  er  cylindri, timuice  funt  fient  btfts(p 
u duodccimi)Aequtlis  esi  igitur tf  yUbtfis.ipfiif. 
t btfi.Qutre er  reciproce J unt.ficut  e/  y e btfis  td 
I /.  I btfin.fic  u > fili  ilium  td  « x fi/ligium.  Sed  itm 
no  fit  u eri  ex  » » ipfi  u > equtlit  ,fcd  e fio  mtior  #*  r,  et 
tuferttur  ( per  j primi)  tb  ipft  1*  r tltitudme,  ipfiu  » 
equtlit  u M.poneturqfper  1 primifipfi A » uertici  e- 
qualis  per  u fanum  jecetur  (p  u duodecimi) 

cylindnu  1 t.pltno  r ve  ptrtllelo  exifiete  eii  que  cx 
oppofitophr.isjmcejl  1 /« (,r r.ciradoru.  E tibtfi 
qiudc  tp/tiK  </.  / circuli, filUgiouerd  u u, cylindrus 
inteBiguur  • t.FJ  quonit  * / cylindrus  equus  eft  ipfi  , 

• /cylindro, thus  tutem  1 e cylindrus,  efi  igitur  (p  7 . » . ,,  

quinti)  ficut  e /, cylindnu  td  1 /cyhndrKJic  efittty  \ J V * J 

indr us  tdi  t cyhndr ii. Sed  ficutqutdem  r q cylindrus  ^ ^ ' 

tdircylindruficede  fy/btfit  tdi  fntbtfimSub  * i 

etdem  enim  funt  tllitudme.ipfi  «■  r,i  {.cybndri. Sicut  mi  ryftndrut  1 itd  cylindru  1 e,lic  u t thitudotd/t 
71  tlntudmem.cylindn  ntnq;  in  equilibus  btfibin  cxiftcntcs.fe  bibent  fiunt  jiftiglt.  Efi  igitur  ficut  *ty 
A btfis  tdifud  btfin.fic  eft  u 71  uertex  td  ut  u erticem  ■ Aequate  autem  r/l  a /1  uert  ex, ipfiu  » uertici.  Eft 
igitur  ficui « fi  y * btfis  td  1 fu  f btfin.fic  eft  u*  tltitudo  td  u I altitudinem.  Aequalium  igitur  .r/,u  c yhn 
drorum,  reciproce  funt  btfet  tltitudimbus.  Sed  itm  ipforum  * f n cylindrorum  reciproce  fint  btfes  alti- 
tudmibut,eftoq;  ficut  */ytt  btfis  tdi  fui  btfinfie  uertex  u 1 td  ucrticem  u a.  Dico  q,  e J cylindrus,  e» 
quate  eft  ipfi  1 « cylindro.  E if  dem  ntnq;  diffofitis.quomtm  c fl  ficut  * f y A btfis  td  1 /•  I btfin.fic  u rfi- 
ftigiumM  n\fkftigium,equtlis  tutem  eft  u t utrsex  ipfi  u i>  uerticieft  igitur  ficut  a iy  Jl,  btfis  tdi  fy 
i btfin.fic  n r uertex  td  u m ucrticem.  Sed  ficut  quidem  u fiyJI, btfis  tdi  !ut,  btfin.fic  cybndrus  eftdt 
t cylindrum:  fub  eodem  ntnq;  eflfift  igio.  Sicut  tutem  m’  (ptr  14  duodecimi)  uertex  td  * « urrliecmfie 
■ / cylindnu  td  1 a cylindrum.  Eft  igitur  ficu!  < f cylindnu  td  1 • cylindrum. fic  eft  1 • cybndrus  td  1 r, cytisi 
irum.  Aequate  igitur  eft  •}  cylindrus, ipfi  1 c cylindro.  Sic  etitm  cr  incenis.  Aequalium  igitur  conorum 
cr  cylindrorum  c r quefequuntur  rebqut:  quod  oftendere  oportuit. 

Eu cUd.cxCtmp.  Propofitio  u. 

Vm^ppoGti  fuerint  duo  circuli  ab  uno  cetro  circiidudli, 
fuperticic  mulriangula  arqualiu  laterucirculu  minorem 
minimetangentiu.intra  circulum  maiorem  deferibere. 

Campan  V&.Sint  duo  circuli  a b cd  & e f,  ab  uno  communi  cerro  quod  fic 

g circudu&i.dico  quod  infra  maiore  qui  fir  a b c d,  pofsibilr  eft  unum  polygonium  quod  fir  fqui 
larerum^efcribi  minore  circulum  qui  eft  e f, nullo  Tuorum  larerum  tangens. Quadrentur  enim, 
id  eft  in  quadrantes  diuidJrur  hi  duo  circuli  duabus  diametris  fuper  centrum  ipforum  orthogo 
nalitcr  Te  muicc  fccantibus,qux  fint  ac&bd,fit^ef  diameter  minoris,  pars  diametri  a c quf  eft 
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diameter  maioris.  Sicqj  igirur  a pufto  e, ducatur  utrincp 
ufqj  ad  circunferctiam  maioris  line*  orrhogonalircr  fu 
per  diametrum  e f,qu(  occurrat  circunferennx  maioris 
lunc  quidc  in  ptin<fto  h,indc  ucro  in  punito  k.  «ntqj  ex 
cofrelario  rertij  linea  li  e k.cotingens  circulum  mino 
re.  Poftea  uerd  quadrante  a b maioris  circuli  dtuide  per 
(qualia  in  punito  l,fccundum  dolh*uiix9  terti], dehinc 
rurlus  arcu  a l,per  f qualia  ad  pundtu  m.  Cumqj  hoc plu  • 
ries  feceris,  neccflarid  radein  deucnies  ad  arcum  qui  mi 
nor  erit  arcu  a h.fitqj  hic  a m. Hoc  autem  idcirco  necefTa 
riumeft.quia  cum  fuerinrdux  quadrares  inxquales.fi  a 
maiori  earum  dematur  eius  dimidium,  itemip  a refiduo 
dimidiu.pofsibile  eft  hoc  tories-fici  i quoufqj  tande mi- 
nor minore  earum  1 elmquetur.qucadmodum  in  t deci  « 

mi  demoftratum  cft.Cu  igif  itcdiuidendo.ad  arcu  qua- 

rulumcunq;  minorem  a h,  fu  erit  deuenrum,cuiufmodi  eft  hicarcus  a m, fumatur  arcus  a n,  xqul 
lis  arcui  a m.ducarurlp  dux  linex  a m Si  m n.  Quia  igirur  arcus  a k eft  xqualis  arcui  a h,  quod  ex 
fecunda  parte  terrix  terti]  &'  quarta  primi  & 18  tertii  manifeftum  eft.&  quia  arcus  a n eftxquaho 
arcui  a m.eric  ex  communi  fcienria,  arcus  n k xqualis  arcui  m h.  Ergo  dux  linex  m n fle  k h,  fune 
xquidiftf  tes:  ergo  linea  m n.non  poterit  tangere  circulum  e f, quare  multo  fortius  neq;  linea  a m 
poreft  ipfum  tangere.  Quoniam  igirur  conftat  circulum  a b c d diuifibilem  elfe  per  arcus  (quales 
arcui  a m.idcoq?  per  iS  terti]  fimul  conftar  intra  ipfum  circulum  poflechordulas  (quales  chordi» 
lx  a m cotinuc  coaptari  circulum  ipfum  polygonix  chordatues.manifcftum  eft  intra  circulu  ma 
iorem  pofle  unum  polygoniu  xquiiarcrum, cuius  unum  latus  eft  linea  a m inlcribLEt  quia  linea 
a m non  coringir  circulum  minorem.parer  ex  prima  parte  »j  terti]  & diffinidonelincarum  a ceu 
tro  circuli  xqualirer  xquidift  anum , quod  infcnprum  polygoniu  nullo  laterum  tuorum  Hgitcif 
culum  tmnoremtquod  eftpropofirum.  At  quid  dubitas  duas  lineas  m n kh,  eftexquidiftan-- 
tes.cum  fine  duo  arcus  n k & m h xquales'  Hocatirem  inedeuffam  ueritatem  fortitnm  eft, quod 
dux  linex  circulum  unum  non  autem  fe  inuicem  fccantes.fi  ex  circunferena  xquales  arcu*  liiuc 
inde  lineis  ipfis  interfint, erunt  xquidiftanres.  Duc  quidem  .i  centro  g, lineam  g p perpcdiculare 
ad  lineam  m n,qux  fecet  lineam  h k in  punito  q,&  protrahe  lineas  g m,g  n,gk,gh,&  duobus  ar 
cubus  n U & m d.fubrendc  duas  chordas  qux  ctia  dicantur  n k & m h.crunttp  ex  18  terti]  hf  chor 
dx  xquales  nk  K nrh,eo  quod  arcus  xquales, & per  fecundam  partem  j eiutdem  terti]  erit  linea 
n p, xqualis  litiej  m p.  Cum  igitur  urerq? duorum  angu 
lorum  qitifunrad  p,  lir  rellus  ex  difftmrioueperpendi 

. cularis, erit  ex  4 primi  angulus  n p g xqualis  angulo  p 

g m.  At  uerd  per  8 primi  angulus  k g n eft  xqualis  angu 

10  h gni.  Itaqj  per  comunem  fcientiam  (qux  eft,  fi  xqua 
libus  xqualia  addas, rora  erunt  xqualia)  erit  angulus  k 
gqxquahs  angulo  q gh,ideoip  per  4 primi  linea kq, 
erit  pqualis  linep  q h.quare  per  primam  partem  1 terti], 

• linea  g q erit  perpendicularis  ad  linea  k h.Igil  ex  prima 

pSrre  1 t primi  dux  linex  n m 8C  k h funt  xquidiftanres. 

Et  hoc  eft  quod  dubitare  conqueftus  es.  Hoc  enim 
idem  aliter  demonftrare  eft  pofsibile.  Ducaturenim  U 
nean  h.erirq?  ex  ultima  fexri  angulus  h n m, xqualis  an 
gulo  11  h k.eo  quod  arcus  h m eft  xqualis  arcui  n k,ideo  ex  17 primi  linea  m n «rit  xquidiftansli 
nexhk.  Conncrfam  quoq?  fi  libuerit, conuerfo  modo  probabis.  Si  enim  linea mn  eft  xquidi- 
ftans  linex  h U.crir  arcus  n h xqualis  arcui  m h.  Erunt  enim  ex  prima  parte  xy  primi,  duo  anguli 

11  n m & n h k xquales.  Idcoiy  ex  ultima  fexti  duo  arcus  n k & m h.erum  etiam  xquales. 

Euclid.exZamb.  Thcorcnui.  Vropofido  16. 

Binis  orbibus  circu  idc  cetru  exiftetib.  in  maiori  orbe  multaguluac*  ■« 
cjlarcru  &'  parilateru  infcribere.non  tanges  orbe  minore  in  (upficie. 

THEONre  Zumi.  Sini  tini  orto  * 4 >•<,'/•  l,circumtdem  centrum  «.  Oportet  in  maiori  circulo 
* 4 > u.muU  angulum  equilatcrum  c r parilulerum  tnfcnberc,nen  tangent  ipfum . /•  1, circulum.  Excite- 
turper  « centrum  fctlalmeaf  fano npjtUirt (lolmce<iianfnilosrc{birxatetur(pcr<t pri- 
mi) U «,tr  extenditur  m y.  Igitur  * y tangit  ipfum  orbi.  Seeatetiam  (per  ;o  tert  ij)  tpfam  fuJcir 

cunjirentim  dtuidue  cr  ipftut  dimidium  btfutain,  V hoc  femper  efficiente!  ( per  > decimi ) rtUnqucmut 
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qmnJm  circvmfirtntiim  minorem  ipft  * ^relinquitur^? 
efto  \ A et  ib  ipfo  \'m  fi  A,  perpcndic  ultris  excitetur  (per  1 » 
primi)  a /»  cxttndMurq;  m r.cr  conneftantur  ipft  a A,  A r,  a 
9.  igitur  a J/pfi  A ',ej}  r quilis.  Et  quonitm  p trilicius  eft*y 
ip/?A  r Jrrf  * > Ungit  ipfum  * [ut  orbem:  igitur  \Mtton  un- 
git ipfum  orbem  1 /*  fi,  multo  minus  igitur  ipfe  \A,Art  t<m-  / 
gur  ipfum  ( l*f  orbem.  Si  igitur  ipft  a *f,  re  iit  Unet  tquiles 
in  continuum  aptdbimut  in  orbe  *fiy  4,defcribetur  in  orbe  « 
fi  y A,muh Angulum  tquiUterum  & ptrildtcrum  non  tingens 
ipfum  orbem  //*  fi, minorem:  quod ficere  oportuit . 

CORRELAR1V  M.Er  indeefl  mini /e/hm,qudd  per 
pendtcuUris  qut  exMn  C A,  unum  circulum  non  tingit. 

E uclid.ex  G tmp.  Tropofitio  14. 

V abus  fphxris  unum  centrum  habentibus  propofi tis.ir» 
tra maiorem  earum  folidum  multarum  bafium  fuperficic 
minoris  fphxrx  minime  tangentium  figuraliter  cofticue 
re.Qyo  conftituto  fi  in  minori  fphxra.liuein  qualibet  a<* 
lia  fphxra  fimile  corpus  intelligibihter  conftituatur.erit  proportio 
corporis  multarum  bafium  intra  maiorem  fphxram  conftituti  ad 
corpus  multarum  bafium  intra  minorem  fphxram  uel  altera  confti- 
tutum,  ficut  diametri  maioris  fphxrx  ad  diametrum  minoris  uelal 
terius  proportio  triplicata. 

C AM  PAN  VS.Sinr  propoli  ttrduffplifnr.abc 
d # e f.uruini  arq»  idem  centrum  quod  fir  g haben 
rc«,  # fir  maior  carum  fphxra  a b cd,  minor  ucro 
fphxra  c f.uolumus  autc  mrra  maiore  earii  unum 
corpus  mulrarii  ba(?um  coftiruere.de  quibus  non 
intendimus  quod  ipfx  bafes  fint  xquales  aut  fimi 
les.fcd  quod  nulla  carum  tangar  fupcrficicm  mi- 
nori» fpherx.  Cum  igirur  hoc  uolucrimus  faccrc. 
fecabimus  iimul  utrancppropofirarum  fphxraru 
* una  plana  fuperficic  per  commune  centrum  earii 
tranfeume,  ertinrqj  ex  diffinitione  fphxrx  # diffi 
nitione  circuli, commune^  lectiones  huius  fecaris 
fuperfTciei  # fuperficierum  fphxra  rum  propoli  ta 
rum.lincp  cotinentes  circulos. Sint  iracy  duo  circu 
li » b c d e f.quoru  cenrrum  eft  centrum  fphxrf, 
de  quo  propofitum  crt  quod  ipfum  fir  g Quadra- 
bimus igirur  hos  duos  circulos  duabus  diamerris 
frfupra  commune  cenrrum  corii  orrhogonaliter 
feciribus.qu;  fint  a c & d b.pofira  maiori  circulo 
fecundumprxcepraprfmifix  inferibemus  unum 
polygonium  fqiuiarerum,  nullo  fuonirn  laterum 
ranges  minorem  circulu.Ec  fufficiar  exempli  cau- 
fainfcripfifTc  dodecagonu  xquiiaterum,  1»  quod 
in  quadrJre  ipfius  maioris  circuli  qui  eft  c d.fint  tria  latera  huius  doderagoni  qux  finr  diordx  d 
h,hk.#kc,quxcu  fi nr  xquales,  erurquoqj  ex  prima  parte  »7  tertii  arcus  caru  xquales.  Dehind 
4 duob.punilis  h # k.qux  funr  exrremitares  medix  chordx, producemus  duas  diametros  quse 
funrhm&k  l,#  fuper  centrugerigemus lineam gn perpendiculare  achuperficicm  circuliabc 
d.quam  producemus  quoufip  obuiet  fuperficiei  (phxrp  maioris  fuper  punitum  n.  Deinde  inrel 
ligam  qu  atuor  fu  perficies  IccJres  fphxras  propoftras.quaru  unaquxq;  fecet  eas  fuper  linei  g n, 
fcilicet  prima  caru  fupra  linei  g n & diamerrii  d b, fecunda  fu  per  linea  g n # dtamerr  u h m.reriia 
pero  fuper  linea  g n # diamerru  k 1, quarta  aut  fuper  lineam  g n # diametri"  c a.-rruntip  ex  diffini 
fiouibus  fphxrx  & circuli, comunes  fcltioncs  haru  fuperficic r u # fuperficiei  fphxrx  maioris.  U 
nex  cotinctcs  circulos,#  er  ut  portiones  fnfcriptf  ut  inter  pud^u  n # quatuor  pulla  que  ftint  d Ix 
k c.quadrlrcs  lioru  circulorii.qui  quadrites  funr  d n,h  n,k  n,&  c n.Hoc  ante  ideo  eucnir.^d  oea 
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anguli  quos  continet  linea  g n cum  unaquaqj  diametroru  prorra&aru  in  fuperficie  drculi  a b e d 
funt  rcwti  ex  diffinitione  linea;  pei  pedicularis  ad  fuperficic,  refti  utro  anguli  in  cctro.quartx  cfr 
cunfcrcntix fubtendant ur.quod  ex  ultima  fexri  cuidcrcr  apparer. Ex  diffinitione aurem  circulo 
rum  aqualium  nunifeltum  cft, quod  unufquifqj  horum  quaruor circulorum  eft  xqualis  circulo 
a b c d,na  diamerer  omnium  ipforum,eft  diameter  fphxrx  maioris.Igirur  per  i s quinti  quadrati 
tes  corii  funr  aequales. Qyare  quincp  arcus  qui  funr  d n,  li  n. k n,  c n,  SC  d c,  iunr  zquales.In  uno- 
quoqf  ergo  quaruor  quadranrium  circuloru  creftorum  coaptetur  hypothenufales  chorda:, qua 
rum  quzlibct  fir  xqualis  chordf  circuli  proftrari.qux  funr  latera  polygonii  (ibi  infcnprt, & cft  u- 
na  earu  chorda  d h.fintq;  in  primo  quide  d q.q  r.flf  r n,in  fecundo  ucro  h f,f  t,8C  r n,in  tertio  au- 
tem  k 11,11  x,  & x n, & in  quarto  finr  c o,o  p,&  p n.  Et  prorrahanrur  coraufti  coniungentes  capita 
hypothenufalium  chordarum  qux  ftnt  q f,fu,u  o,8i  r t.t  x,x  p.  Vides  igitur  quartx parti  fuperio 
nshcmifphxrq  maioris  fphxrx  qux  quidem  quarta  pars  eftdnc.inlcriprueflc  corpus  9 bafiu 
quarum  tres  qux  coeunt  in  punfto  n,funrrriangulx,cxrerx aurem  funr  quadrangule, funtip  ha 
rum  quadrangularum  fuperficierum  hypothenufalia  latera  xqualia, fcd  non  fquidiftanria.  Go- 
rjufti  autem  inter  quofip  duos  circulos  inrercepri.funr  xquidiftanres  adinuicem  fit  chordf  circu 
li  proftrari.fcd  non  funt  adinuicem  xquales.Hoc  autem  fcies.fi  perpendiculares  i eorauftorum 
extremitatibus  ad  lupcrficiem  circuli  tacentis  dimifens,  de  quibus  coftat  quod  ipfr  cadet  fuper 
diametros  circulorum  quos  coraufti  conrinuanr,  quod  ex  demon  liratis  in  13  undecimifacilede- 
prehendes.  Verbi  gratia  Sint  a duobus  terminis  coraufti  q f,  demifff  dux  perpendiculares  q y fit 
fs,  caderes  in  diametris  d b fit  h m,St  protrahantur  linex  q g 8t  y z.er un tqj  ex  4 fexri  duo  trian- 
git  U q y d & f:  h fimiles,  quare  proportio  duarum  perdendicularium  q y fit  fz.erit  fi  cur  duarum 
chordarum  q d fit  ( h.Cumq;  finr  chordxxqualcs, erunt  etiam  fit  perpendiculares  xqualcs.Ar  t- 
pfx  funr  p quidiftantcs  ex  6 undecimi, ergo  ex  u primi, coraufhis  q feft  xqualis  8t  fquidiftans  li- 
nex  y x.Et  quia  ex  fecunda  parte  fecundx  fexri  linea  y z eft  xquidiftans  chordx  d h,  fit  ideo  mi- 
nor ea.fequirur  ex  9 undecimi,  ut  corauftus  q f,  fit  etiam  xquidiftans  chordx  d h,  fit  minor  ea  ex 
conceptione. Cii  itaq;  chordf  qux  funr  latera  polygonii  inferipri  in  circulo  iaceri(8t  ipfx  funr  o- 
mnes  xquales  chordf  d h)non  tangit  fphxram  minorem,  necefTecft  ut  nullum  latus  harum  ba« 
fium  corporis  inferipri  fiue  quadrangulf  fint  fine  rrigonx,  tangant  eandem  minorem  fphfram, 
cum  omnia  hfc  latera  fint  ipfis  (hordis  aqualia  aut  minora.Simpliciter  aut  dico  q»  nulla  etii  ha- 
rum bafium.de  quibus  omnibus  manifcftu  eft  ex  fecunda  parte  x undecimi, quod  ipff  funr  tone 
in  fuperficieuna,  poteft  aliquo  fui  punfto  contingere  minorem  fphfram,  eo  quod  omnis  linea 
re&a  du<fta  fuper  quemlibet  pun&um  cuiufqj  earum  fquidifianter  coraufto,  minor  cft  ncccfTa- 
rio  chorda  proftrari  circuIi.Si  igitur  conuexirates  aliaru  quartarum  maioris  lphxrf  tam  fuperio 
tis  hemifphfrii  qu.im  inferioris  ad  eius  fimilirudintquadrihreris  trilatertscpfuperficicbusfub- 
texanrur , erit  maiori  fphxrf  corpus  72  bafiu  fupcrficicm  minoris  fphxrx  minime*  tangentium, 
quemadmodum  propofitu  fuerat  mferiprum.  Dico  infuper  $ fi  in  alia  qualibet  fphfra  fimilc  cor 
pus  ftatuarur,  erit  proportio  unius  ad  alrcru,  ficut  diametri  unius  fphfrf  ad  diametrum  alterius 
triplicara.  Erunt  enim  ex  72  bafes  un  iufqj  corporis, bafes  totidem  larerataru  pyramidum,  qua- 
rum ommu  uertices  erunt  in  centris  iplarum  fphfrarum.Has  aure  pyramides  perficies,  fi  a lin- 
gulis angidis  inferiptorum  corporu  quffunr  extremitates  chordarufit  corauftorum  lineas  ad 
centra  fphfrarum  produxeris.  Srude  itaqj  ex  diffinitione  fimibum  corporu  probare  cunftatpy* 
ramides  unius, effe  fiimles  fuis  rclarium  pyramidibus  alterius. Q110  probaro  erit  ex  6 huius, pro 
portio  uniufcuiufq;  earu  unius  ad  fui  relariuf  alrerius, ficut  proportio  femidiamerrorum  fphfra 
rum  ipfarum  triplicatas  funt  enim  femidiametri  fphfrarum , latera  cunftarum  pyramidum.  At 
quiafemidiametroru  eft  ex  >;quinri  una  proportio,  ex  15  eiufdc  facile  concludes  propofitum. 

Euchd.exZdmb.  Yroblcrtui  x.  Eropcfitio  17. 

Binis  fphxris  circu  ide  centru  exiftetibus.in  maiori  fphxra  folidu'7 
polyhedruinfcribere.no  tangens  fphxram  minorem  in  fuperficie. 

T H E O N 'x  Ztmb.  Intclligdntur  Une  ere  circu  ide  centru  x.Oportet  iam  in  maiori  (fhera  fo~ 

lidm  polyhedru  inft  ribere,non  tangrm  liberem  minere  infupcrficie.Sccctur  ffbere,plano  aliquo  per 
centru  erui  igitur  fedionet  circuli:quonu(prr  n diffinitione  undecimi)manete  diametro  et  circududofe 
mieirculo  fida ed  Ifhera.Cinarc m qualicunci;po(itione  intcligmiu hemicydium,quod peripfum edu- 
flum  pUnu,  efficiet  m fuperficic  Jf  here  circuli!,»  msrufcjiu  quod  cr  mjximu,quonum  fphere  diameter 
queetiaed  hemicycli  diameter , et  perinde  circuli,  maior  e/kper  if  tertij)  ommhut  m circulo  uel  iphard 
duitis  rcllii  lineu.  E/I  o igitur  ut  maiori  quidem  ffhera  ctrcidm  ( y »i  s in  minori  aut  e circuitu  /« l.exci- 
teturih  ipforu  diametri  ad  angulotredoi  fihi  tnuxee  fat.yt.ey  Unii  orhfot  circa  ide  centru  rxidenut. 
hoccjl fyJlt,!, Ijn maiori  circulo fyA i, multangulum equilatrrum tr parildteru deferibaturiperpr* 
tedeiem)  non  tangent  ftberi  minore  /*  ),cmt  Utera  fintin/i  quarta  parte,/  conexa 

uurtdl 
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* * fefla  HiKd  ^xt  edatur  in»,cr  r xci:ctur(per  u undecimiyib  ipf > 4 fifftofipfi  ipfius  fiy  4 1 circuli  plano 
ai  angulos  re  flos  «f&incidat  ipfi  fuperficiei  fpbara  m f&pcr  * utranq;  ipfarum  fi*,*  i *fU- 

ru producantur.  Facient  iam  per  pradifla  in  ipfius frharafupcrficic  maximos  orbes, efficiant yquorum  be 
tnicyclij  jint  in  fi  A*  r, diametris  yipfa  fi  f J,«frEt  queruam  f«  refla  efl  ad  ipfius  fiyA,  planum  y cr  om- 
nia igitur  qua  per  J«,pUnayre  fla  f uni  ad  ipfius  «Cy<A>  circuli  planum , quare  cr  Q / ',hcmi(ychayre 

fla  funt  adipfius  CyAt  circuli  planum.Et  quoniam  hemicyclia  fi  • ///*?,*  / *yfunt  aqualia,  in  xqi ulibuc 
nanq}funt  diametris  fiAy*  *,ej  fi  t, fi  j,«  f, quarte e partes  inter  fe(unt  aquales.  Quod  igitur  latera  multa n 
guh  fune  in  fit  quarta  parte,  tot 
quoque  funt  in  ipfis  fi  },*}, quar- 
tis partibus  ipfis  « fi,n  tMytx  i , 

rtflis  lineis  aquales. De  fer  iban- 
tur,  crjint  C c,$  *,*(,?  f,«tytr, 
r V' J»CT  conne  flantur  ipfa  0 t, 
v m,v  p.Etab  ipfis  • eyin  ipfius  fi 
yJ  i yflrculi  planum  perpendi cu- 
Ures  excitentur.  Cadui  yinquam, 
incommunes  [e  fliones  planoru  f 
« wtquoniam  etipforum  f/ 
m/ r 9 plana  refla  funt  ad  ipfius  fi  * 
yJt,  circuli  planutr,  cadant,  cr 
fmt  *+,e\,cr  conncflanturpX. 

Et  quoniam  m aqualibus  hemicy 
clijs  fi  f A,*  / aquales  refla  li- 
nea funt  fi  e, n ffy cj  perpendicula 
tesdufla  funt  • f,<rx,aqualis  igi 
tur  efl  a fipfi  9X,et  fi  p,ipfi  «X% 
ejl  autem  cr  tota  fi  «,  toti  ««a- 
qualis,  cr  reliqua  igitur  f «,  reli 

qua  X « efl  aqualis. Efl  igitur  ficut  fi  9 ad  p mtfic  efl«X  adx  «, parallelus  igitur  efl  pX, 
ipfi  u fi. Et  quoniam  utraq;  ipfarum  c f>,<rX  refla  ejl  ad  ipfius  fi  y Jit  circuli  planum,  pa- 
rallelus igitur  efl  ipfi  ay.patuit  autem,  quod  c T ipfi  aqualis  ,ipfaX  f*  figitur  aqua 

Its  cr  par aH  cli  funt.  Et  quoniam  , ipfi  t « parallelus  ejl , fedp  x,ipfi«  fi  parallelus 

efl,  cr  v igitur  ipfi  >:  fi  parallelus  cjly  cr  ipfas  conne  Auntjpfa  fi  *,«  0, igitur  fic,«  a,qua- 
drdaterum,in  uno  efl  pUno.Quor.iam(per  7 undecimi)fi  fuerint  bina  re  fla  linea  paral 
lela,cr  in  utraq;  ipfarum  accipiatur  cot  ingentia  figJUtJST  {pf * fig™  annexa  refla  li  - 

nea.m  codc  efl  cu  ipfis  parallelis  plano.  ldq:  propterea  et  unuquodq;  ip forti  quadrilateroru • 

im uno  efl plano.E/l aut  trianguli  v pfin  uno plano.Si ucro  mteUigamus  ab  ipfis p vjignis  in  «co- 
nexas reflas  lineat , co  Attuetur  quadi  figura  folida  polyhedra  inter  «f,  circii firettas,  ex  pyramidibus 

copofitaquaru  bafes  quidefunt  * fit  0,9«*  t,t  1»  f v,quadrilatrra,et  ty  ftriigulu , uertexaut « fignu.  Si 
aut  et  in  unoquoq ; tpforu  n a,\  w % l at cru, ficut  in  fi  h cade  cofbruamuSyCt  tnfup  in  reliquis  trib.quartis 
partii. et  in  reliquo  hemiffbxrio,coflituetur  figura  [olida  polyhedra  deferipta  in  jfharstcotcnta  ex  py - 
ramidib.  quaru  bafes  f unt  pradifla  qua  dr  dat  era  et  trtagulu  vpf.et  qua  in  eode  ordtne  cis,uertex  aut « fi- 
gnu.Dico  q,  pradifla  polyhedra  no  taget  minore  ffihari  in  fuperficie,  in  qua  efl  circulus  f*  /.  Excitetur 
(per  »*  'undccimi)ab  ipfo  «figno  in  ipfius  nfiie  quadrilateri  planuyperpedicularis  « iat  incidat  ipfi  pbna 
in  4 figHOyCt  cone  flatur  fi  V,V  quonia  « V refla  efl  ad  ipfius  fi  nor  planii,  et  ad  oct  igitur  ipfi  tigetet 

reflas  lineas  et  cxiflctes  in  ipfius  quadrilateri  plano  refla  esi  • 4 (per » diffinitione  undecimi)lguur  * 4,  re 
dia  efl  ad  utraq ; ipfaru  fi  4,4  *.  E t qucnia(per  \$  diffinitione  primi)  a fi  ipfi  ac  h efl  aqualis , aquu  efl  et  qS 
ex«fi,ei  quod  ex  ««.Et  ipfi  qde  qd  ex  * (, aqualia)  uKpcr  ar  primi)  ea  qua  ex  * 4,4  fi,reflus  ennr. , qui 
di  4. Ipfi  autqdex«  «,  aqualia  fut  qua  ex  «4,4  «.Qua  igitur  ex  « 4,4  fi -aqua  fit  as  qua  ex  « 4,4  «.Co- 
tnune  auferatur  qdex«  4, reliqui  igitur  quod  ex  fi  4, reliquo  qdrx4  « efl  aquale, aqualia  igitur  efl  fi  4-ipfi 
4 «jShnditerii  demo  Arabimus  quod  et  qua  ab  4 ad  te  conexa  rtfla  lnca,equalcsfut  utrtq;  ipfaru  C4,4 
n.Citro  igitur  4, et  ffiacio  a Itero  ip  for  i fi  4,4  «,eireuftn  defcriptusyibitetu  per  * e, et  quadrilateri  « fit 
e, er  it  in  circulo.  Et  quonii  « ( maior  efl  ipfax  tuequdis  aut  eflx  f>  ipfi  e t, maior  igitur  efl  fi  « ipfo  e #JU*- 
qiulis  aut  efl « fi, utri q;  ipfaru  « ej  c,et  utraq;  igitur  ipfaru  « e,(‘t,ipfac  e maior  cfi.  Ef  quonta  tn  eirflili» 
quadrilateri  efl  Jf*  //t  fi  «,fi  t, «ecquales  et  minor  st, et  ex  citro  circuli  efl  fi  Mgdur  qdex*Ceoqdrt 
i 4 maius  ejl  q dupli.Excitctur(p  u primi)ab  ipfo  «^n  fi  p ppcdicuLru  * *«.Et  quomi  f #t  tpfa  i « mmot 

eficjuam 
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«1  qiiom  duplaeftq;  Jnut  fi  a ad  A »,ftc  quod  cxAfiJv  id  quod  fub  -1 *,»  f,defcripto  dutem  db  ipfa C 

4.  quadrato  ccmphtoq; quod m para'lclogrammo,c7  quod  fub*  fi Ju, minus  eft  quam  duplum,  crcon hc 
xj  * fujuod  fub  e fij  t*  ,equu  eft  a quod  cx  C «,qucd  uno  fub  A •»,«  B^equu  eft  et  quod  rx*«.  lji.  wr  quod 
ex  *fi,co  quod  cx  * minus  quum  duplum. Sed  quod  ex  * C ro  quod  cx  /S  V manu  rjl  quum  duplum,  nu - 
ius  /g//ur  cfl  quoti  cx  • «r,co  ouod  ex  / i Et  quonum(per  < f diffinitionem  primi)  fi  *,ipft  » «eft  equitis, 
dquum  eft  cr  quod  ex  fi»  ci  quod  ex  * *.  Ei  autem  quod  ex  * fi  (per  4.7  primi  )equalu  ftnt  q>u e ex 
fi  4, 4 *.Ei  aute  quod  cx**  (per  47  primi)  equa  funt  que  et  * *>,«  *.  Q«*  igitur  ex  fi  4,4*,  equaUafunt 
eis  que  ex  * *,*•  *, quorum  quod  eft  «o  maius  eft,eo  quod  ex  fi  4.  Reliquum  igitur  quod  cxu>«  minui  eft, 
eo  quod  ex  4 * M tor  igitur  eft  « 4jpfa  * »,  multo  igitur  maior  eft*  4, ipfa  * * E ftq;  ipfd  * 4 in  unam  ip- 
fitis  polybedn  baftn  ,&  * » in  mir.orts  faber*  fuperficiem.  Quare  cr  polybedrum  non  tangit  faberam 
in  [upcrficte-.quod  facere  oportebat.  O ftendendu  tam  cr  aliter  ac  expeditius  quod  maior  eft  * 4,tpfd* 

M.Excttetur(per  n prtmi)ab ipfo  * ipfi **ad angulos  re  flos  «,  cr  conne flantur*  x. Secantes iam ( per  j« 
tertif)ipfjm  y i circumferentiam  diuidue,cr  dimidium  ipfms  diuidue , & boc [emper  facientes,  relinque- 
mus quandam  circum ferentiam  que  eft  minor  quam  circumferentia  fi  yJ  circuli  que jubtendttitr ab  equ4 
(1  ipfi  * \rchnquatur.C’  <ft°  " fi  circumferentia  .Minor  igitur  eft  & "fi  refla  Imeajpfa  » x.  E/  quoniam 
in  cvculo  eftfina  *quadriljtcruni,cr  equalesfunt  • fi, fi  *,  n /,<y  minor  eft  e r,  angulus  igitur  qui  fub  M 
h obtuf  is  eft, maior  igitur  eft  T *,ipfa  fi  4 -Sed  tpfa  n fi  maior ,eft  quam  ipfa  0 xynulto  maior  igitur  eft  « x, 
ipfa  fi  4, ntarur  igitur  eft  cr  quod  ex  "X,  eo  quod  ex  fi  4. Et  quoniam  (per  1 f diffinitionem  primi)  xxipft* 
fi  eft  equulis, cr  quod  ex  * * agitur  ei  eft  equu  quod  ex*  fi. Sed  ci  quod  ex  * x,equa  funt  que  ex*  *#x:ci 
uero  quod  ex*  fi  equa  funt  que  ex  fi  4,4  *.Que  igitur  cx  * #,*  xfequaliafunt  cis  que  ex  C 4,4  «Quorum 
quod  cx  fi  4,minuscsl  eo  quod  ex  * *,CT  reliquum  igitur  quod  ex  4*  unaius  eft, eo  quod  ex**.M  uorigi - 
tur  eft*  4 ipfa* '.Binis  igitur  faberis  circum  idem  centrum  exift  entibus  an  maiori  faberafvlidumpoly 
bedrum  dej  cnptum  eft  non  tangens  minorem  faberam  in  fuperficie : quod  facere  oportuit . 

CORKILAKfVH. 

Si  uero  cr  in  altera  faber  a ei  quod  in  fi  y St  f faber a.  fohdo  polyhedropmile  [olidum  polybedrum  n* 
fcribatur,in  ipfa  fiySl  1 fabera  [olidum  polybedrum  ad  id  quod »»  altera  fabera  foltdum  polybedrum  tri 
piam  habet  rationem, quam  ipfius  fiy*  'fabere  dimetiens  ad  tpfius  alterius  fabere  dimetientem.  Diftri- 
buris  nanque  [olidis  in  numero  equales  cr  equalts  ordinis  pyramidas, pyramides  fimtles  erunt.  Similes  lie- 
ro pyramides  (per  8 duodecimt)adinuiccm  in  tripla  funt  ratione  eisdem  rationis  laterum.  Pyramis  igitur 
cuius  bafis  quidem  eft  quadrilatcrum  ,uertcx  autem  * fignum.ad  eam  que  in  altera  fahera pmilu  or- 

dinis pyramida  triplam  babet  ratione, quam  fimihi  rationis  latus  ad  JimiUs  rationis  latus, hoc  eft  quam  *fi 
que  ex  centro  eius  eft  fabere  que  circum  * centrum , ad  eam  que  ex  centro  alterius  fabere.  Simi^tcr  & 
unaqueep  pyramis  que  in  fabera  que  circum  centrum  «jd  quamlibet  pyramida  ctufdem  ordinis  in  alte- 
ra fahera  tripla  m habebit  rationem  quam  * fi  ad  eam  que  ex  centro  alterius  fabere.  Et  ficut  unum  ante- 
cedentium ad  unum  fequentium  fic  omnia  antecedentia  ed  omnia  fequentia.  Qgare  totum  folidum  poly- 
bedrum quod  m fahera  que  cinum  centrum  *,  ad  totum  / olidum  polybedrum  quod  in  altera  fabera  tri • 
piam  rationem  habebit  quam  * fi  adeam  que  ex  centro  alterius  fabere  fttoc  eft  quam  fi  * diameter  ad  al- 
terius fabere  dtamctrum.quod  oftenJere  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propoptio  if. 

Mnium  duarum  fpliararum  eft  proportio  alterius  ad  alte-1* 
ranijtanquamfuacdumctri  ad  diametrum  alterius  propor' 
tio  triplicata. 

C A M P A N v s.  Sint  duf  fphxrc a b K c cf.quanim  diametri  fTnr  a b X c d.Dico  9*  proportio 
earum, rft  ficut  Tuarum  diametrorum  proportio  triplirara.Cuius  dcmonftrario  cft.QyomS  ne- 
que ad  minorem  fpharram  quam  fir  Tphrra  cd  netp  ad  maior?  eft  proportio  fparrxa  b, ficut  dia- 
metri a b ad  diametrii  c d rriplicara.Efto  quidem  proportio  fphmr  a b ad  fpheram  e f, ficut  dia- 
metri a b fpharrar  a b,ad  diametrum  c d triplicata.  Demonftrabo  itatp,  quod  fphxra  e f nou  pe- 
teft  effc  minor  netp  maior  quam  Tphrra  cd.  Si  enim  affirmer  aduerlarius  ci  efle  minorem, ima« 
ginabor  eam  includi  a Tpbfra  cd.fii  circunduciabeodem  cenrro,  & infcribamTpiixrxc  diuxra 
.prpeepra  prf miffr.unum  corpus mulraru  bafium  no rangrtiriii Tuperficiem  Tpharrp ef,  minoris, 
dicaturip  iftud  corpus  nomine  Tphpre  cui  infirribitur  c d.  Poftra  fimile  corpus  mulraru  bafiu  in* 
Toribam  Tphfrc  a b,quod  eriil  nomine fuf  Tphfrf  dicarur  a b: coftar  iraqj  ex  Tecuda  parre  pnrmiT- 
fx  & undecimi  quinu,qubd  proporuo  1 jplunc  a b ad  Tphrra  c f,eft  ficut  corporis  multaru  bafiu 

quod 
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quod  < ft  a b ad  corput  tmilraru  baii  um  quod  eft  c d urrarp  enim  eft  &»t  diameter  a b ad  diam*, 
trum  c d triplicata  Uxcautcip.cx  hypothdi.illaurrd,  ex  fe-  , 
eunda  parte pritftufEr.  Quare  permutatim  proportio  fphx- 
rra  b ad  coi  pus  mulraru  baliu  a b,cft  ficur  Ip1f<rra  e Fad  c6r- 


iiimkulrarum  bafium  c d.Cu  igitur  Iphxra  a b fir  maior  cor 
joWnulrarum  bafium. ib,  eriteriam  fphrra  e f,  maior  cor- 
pore mulraru  bafium  cd. Hoc  aurem  cft  impolsibile,  namip 
fa  cft  pars  eiut.No  eft  ergo  fpharra  e f minor  fph(Ta  c d .Si  au  - 
Indicar  aduerfarius  el  eflc  maiore, confutabimus  iplum  hoc 
jfiodoErit  mim  per  cSuerfam  propornonahrsrem  fphfra  e 
fad  fphxram  a b.ficut  dumeter  c d ad  diaraetru  a b triplica* 
fa.Sir  itaqt  eadem  fphfrar  cd.ad  fp barri g h.critqj  ex  14  quin  • 
xitphxru  g h. minor  fphfra  a b,  ro  quod  fphfra  cd  pofira  cft 
miuor  fphfra  e f.  Qyare  proportio  Ipherrf  cd  ad  aliqui  fphf 
rl  minorti  fphera  a b.eft  ficur  diametri  c d ad  diamcrru  a b rri 
plicari.  Ar  hoc  eftimpolsibile.nj  ex  hoc  (equitur  quod  part 
fir  maior  fuo  roro.urdrraonftrarumeft  prius.ltaq/fpharrae 
f,non  eft  maior  necp  minor  quam  fphfra  c d.Igirur(ex  7 quinriYoclu 
Bepro/ofTum  conclulioncm,  quf  imponit  finem  libro  duodecimo. 

EuchJ.cx  Zuinb.  Theorema  16.  P 'ropoftuo  1». 

Spliarra:  adinuicc.in  rriplicifunt  ratione pro^ 
priorum  dimetientium. 

THBONtx  2am.  Inlfli^murfibereet  y,A' /.dimetri neri  ipfa- 
ri! finit 5 y i, it  co  I],  fibere  efy  ,i fihera  A i /.tripla  habet  ratione  qui  i 
tyadi  i Si  -tute  no  habebit  tttttttr  *fiy  fihera  ii  ntmorc  aliqui  ipfa  A 
fihera  tripla  ratione, uel  ai  maiore, qui  tyai . /.  Habeat  prine  ai  mmorem 
intcliigatur  A t /fihera, ipfi » i «.nrcfi tii  centrum,  defcribaturq) 

(per  preceiemi)'m  fihera  maiori  A.  , /Johdu  polyhedrii n en  tangens  mi 
n ore /b  heri  « « in  (aper ficte.  Definiatur  aut  (per  eandem)  cr  meCy 
fihera  a que-,’,  ut  A.f,foUo  polybeiro  ftmilefohium  polyheiru  Igitur 
per  cotrrt  lartii  ciu{de,loliditpobbcdru,quodin  fihera  *(y,adidfcltdu 
pofyhedrn  qlto. i m A < /.triplibabct  ratione  quam  i yai  i /Habe:  ait  et 
at  / yfiht rs  ai  » in  fiberain  triplam  rationem  quam  f yai‘/,eft  igitur 
fktatfihara  a f y ad  filorum  » 1 e.fk  feliunt  poly.hrdrum  quoimaf 
y fi  hera,  ai  f iu.Lupoiyhcirurn  quod  m ri  i /,  fihera.  ytt  tfttm  igitur  mer 
a 6 <j#m/  DlKlit  y fiber  a ai  id  quod  l»  ipfa  polyhedrii  fic  r ! n,fibe! 

ed  e/quoi  ta  A i /fihera  follium  polykedru.Muor  aut  eft  e f y fiber i 
i a quod  mfe  polybeiro.  nator  igitur  cr  • 1 « fihera.eo  quod  mAi/, 
fihera  polyledroSed  rl  mnur^b  ipfo  niq,  toprcheniilitr.quai  eft  int 
pofiitlc.  Sphera  igitur  a Cy,  ai  minorem  ipfa  A , /fihera, triplam  ratio 
nem  non  habet  quam  y y.diameier  ai  A f diametrum  Similiter  um  dcmonftrabimat.qnod  nrrt-  At  ffihat 
re, ai  mmorem  Ipfa  *fy  fihera, triplam  habet  ratione  quam  • fad  t y.Dieo  um  quod  neq;  fiber  a eCy, 
ei  maiorem  aliquam  ipfa  e iffiberatriplam  habet  rattonemquam  Cy  eit/.Sienhn  poRibtlc habeat  ei 


maiorem  x aqfiCquutr/im  igitur  fihera  a /te  ai  fiheremet  y triplam  habet  ratione  m quam  diameter  i[ 
'ei  diametrum  f y. Sicut  autem  a <• . fihera  adttfiy  [pleram,  fic  A t / fihera  ad  minorem  aliquam  ipfa  e 
ty  fihera  ‘fi rui  antea  patuit, quoniam  maior  e fluttnpfaA,  /,cr  fihera  A ■ fad  minore  ipfa  e C y, fi  hera 
triplam  habet  ratione  quam » /ei  C y,  quod  eft  impoftibile.  Igitur  fihera  e Cyati  maiore  ipfa  A tj  fihera, 
trieUm  rationem  nenhabet  quam  haitf.  Patuit  autem  quod  neq^ai  minorem  .Ipfa  igitur  * J y fihera, 
di  A i ffiberam, triplam  habet  r«i  onemypam  fyait  fi.quoi  oftendenium /hqat. 

Maduit 
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THEOHraZJl.  Krihmimlinca*/,  extrema  cr  media  ' » 
talione  fecettor  in  y figno,ej  fit  maitu  fegmcntum  *y,c r extcda- 
tur  in  rcflam  lineam  y *,*Aty  ponatur  ipfiut  K /, dimidia  « A. 

Dico  $ quod  ex  y A,eiut  quod  ex  A ar,quincuplu  pote d.  De  feri  ■ 
luntur  enim  ( per  4 6 plimt)ab  ipfu  « f,A  y, quadrato  * /,»* /,©• 
in  ^ /de feritatur  fientra,cxtcndaturqj  /y  in  ».  Ei  quonid  * II,  ex 
tremo  cr  nedta  ratione  diuifa  e fi  in  y, igitur  quod  fub  * fij  y,  e- 
quum  e fi  ei  quod  ex  a y.  ES  autem  id  quod  fub  */S,ly,  ipfum  y 1, 
quod  autem  ex  * ydpfum  /d.  igitur  y i,/p fi/d  e fi  aquale.  Ei  quo- 
niam fi  .x  ipfiut « ai  dupla  eJl,equalK  autem  cftta  ipfi U e, ere  A 
ipfi  te  d, igitur  er  • e, ipfiut « I dupla  ed.  Sicut  autem  u it  ad  * I, 
ficyuadyd.  Duplum  igitur  efi  y ujpfim  y d.  Sunt  autem  cr  ipfa 
a d,d y, dupla  ipfiut y < (fupplementa nanq;  admuicem  funt  equa 
lia  per  41  primi ) Igitur  y *,ipfis  a d,d  y,ed  equatc.dembjlraium 
autem  ed,quod  a-  y e, ipfi /d  efi  equule,  totum  igitur  « e quadra 
tum, equum  efi  tpfit‘  e i gnomoni,  tt  quoniam  / e ipfiut  «Adu 
pia  ed, quadruplum  efi  quod  ex  t * niH  quod  ex  * A, hoc  efi  * 1 ip 
fiut  A d.  Ei)  autem  « >,  ipfi  ia  a f gnomoni  equule  e? /er/,  igitur 

gnomon,quadruplus  ejltpfiut  Ad. Totum  tgttur  A /quincuplum  efi  ipfiut  /d.  pfiq-,A  /quod  ex  y A,  cr  A 
d,quod  ex  A a:  quod  exy  A igitur, quincuplum  efi  ctut  quod  ex  A*.  Si  refla  igitur  lineacxtrcma  cr  media 
ratione  fccetur,  maius  fcgntcntum  totius  admittens  dimidiam, quincuplum  efi  fiuepotcnieiut  quod  ex  di- 
midia quadrati:  quod  erat  oflcndendum. 

Euchd.cx  Camp.  Prcpofitio  1, 

i\  I cuilibet  linex  bipartitae  cuius  quadratu  quadrati  alter 
11  utrius  Tuarum  portionu  fit  quintuplu.in  Iongu  fibi  linea 
addatur,doncc  eidem  portioni  reliqua  portio  cum  addi 
i ra  linea  fiat  duplex,  eadem  duplex  linea  fecundum  pro- 
portionem habentem  medium  duoi^  extrema  diuifa  crit,maiorq; 
portio  eius  erit  linea  media. 

CAMPANVS. Hxc ed conuerfa prfmiflx, duplici quoqj modo tfcur illa demondral  ituruix 
retrograda.radem  prorfui  manere  difpoftrione.  Verbi  graria,fit  quadratum  h k qmnruplum  ad 
quadratu  d e,&  linea  a b dupla  ad  ltnei  b d.  Dico  quod 
linea  a b diuifa  ed  in  puncto  c fecudum  proportionem 
haberem  medium  & duo  extrema, maior  portio  eiu9 
ei*  linea  media  ut  ed  cb.  Codar  autc  ex  4 fccundi,quod 
quadrarum  a q ed  quadruplum  ad  quadrarum  d c.Iraqj 
gnomodge.xqualis  ed  quadrato  a q.  Cumqjduofup 
pleroentaldS.' e eparirer  accepta  fint  quarum  gnomo 
c m I.arcp  eadem  fupplementa  pariter  accepta  finr  ex  1 fe 
xri  quantum  a l.idcocpquanrum  cq.fequirur  quod  cq, 
f?r  «qualis  gnomoni  cm  L Dempta  igitur  ab  utroqr,  fu 
perficie  1 n.erit  quadrarum  c 1 xquale  luperficiei  a n.Cii 
igitur  fiat  fuperficies  a n ex  a b in  ac,  firaiir  quadrarum 
cl  quadrarum  linearcb,erirexfecudaparre  i6fextipro 
portio  a b ad  b c.ficut  b cad  c a.Ex  diffinitione  ergo  li- 
nee fecundum  proportionem  habentem  medium  SC 
duo  exrrema  diuiff  pofiram  iu  principio  fexti  libri, con 
dudepropofmim. 

IDEM  diter.  Cum  quadrarum  e d fir  ex  hypothel?  quinfuplum  ad  quadrarum  b d,  quadra- 
tum urrd  a blTtcx  quarta  fecundi  quadruplum  ad  idem,  ar  quadratum  cdfirex  eadem  xquale 
quadraro  c b & quadraro  b d,&  ei  quod  fit  ex  b d bit  in  c b.fequitur  ut  illud  quod  fit  ex  d bis  in  c 
b cum  quadraro  c b.fit  xquale  quadraro  a b.  Sed  ex  b d bis  in  cb,tantu  ed  quantum  quod  ex  a b 
l n b e,eo  quod  a b dupla  ed  ad  bd.  Ergo  quod  fit  ex  a b in  b c cum  quadraro  b c.ed  arquaie  qua- 
drato a b.  Er  quia  ex  fecunda  fecundi  quod  fir  ex  a b in  b c & a fn  a c cd  «quale  quadraro  a b:fe- 
quitur  ex  comuni  (dentia  ut  quadrarum  lines:  b c fit  «quale  ei  quod  fit  ex  a b in  a c . Igirur  cx  fe- 
cunda parte  16  fexti  Si  diffinitione: condar  propofirum, 

N»  Euclid, 
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Eae lid.cxZjunb.  T hcorem  *.  Propcfhio  i. 

Si  rccfta  linea  fui  ipfius  fegmento  quincuplu  potuerit,  dupla  prae» 
dici  i fegmenti  extrema  & media  ratione  dilTecfca,  maius  tegmentum 
reliqua  cft  pars  eius  qux  in  principio  reda:  linex. 

T H E O N rx  Zib.  Rcifa  enim  line t * fijiii  ipfitu  fegmento  • y quincuplum  popitjppM  tuti*}  duplt 
pt  ■ >.  Dic»  quod ipft  y t txtrtmt  CT medii  rttione  diuift, mtiue  fegmentu  efl  y f.  Depelluntur  enim  ex 
utrtifi  ipftrum  * /,y  s,qutdn!i  * [,y  *,cr  dcfcribttur  in  tpfo  * /,pmiri  cr  extenditur  f{ m i.E t quo mi 
* f ipput  * ! quincuplum  c/l,qutdruplut  igitur  eft/t  t [ gnomon, ipput  * d.Et  quonitm  A y tfpuiy  * du- 
pli e/?,  qiudruplu  igitur  epquodexty  eiut  quod  ex  y *Jboc  eft 
y » ipput  * d.  P*t«!  tutem, qui  d ur /.gnomon  ippue  * • qutdru  x 
plue  ep.  Sequtu  igitur  eft  u-j  gnomon  ipp y «.  E(  quonitmAy 
ippue  y * duplt  eft,equtlie  tutem  eft  tyippy  *,(j  *y  ippyl, 
duplt  igitur  eft  cr*  y, ipput  y djuflum  igitur  eft  cr  « f,  ipput 
fi  t.  Sunt  tutem  cr  1 1,1  f, duplt  ippue  fi  e.  Igiturufijpp  t,,/ fi 
ejl  equule.  Ojlenj  un  tutem  ejl  quod  cr  totue  itr /gnomon  toti  y 
y * e;l  equuln,cr  reliquum  igitur  t f,ipp  f »,  cft  equtle . Eli  ip 
tpfumfiu.tdquodfub)  A,A/,equtlie  enim  rft  A y tpjii  A t.ej 
f ! ipfum  quod  ex  yf.  Igitur  quod  fub  y A,  A fi, equii  rft  ei  quod 
rx ) U.Zft  igitur peut  • tytdy  fi, pe  y fi  tdC A.Ktior  tuteftfi y , 
ipfty  fi,mtior  tgitwr  rftcryf  ipft  t A.  Igiiur  yAnik  linet  rx. 
tremt  cr  medu  rttione  diuift  mtiue  [egmentum  efty  fi.  Si  reftt 
, igitur  linet  fui  ipput  fegmento  quincuplum  potuerit,  duplt  difti 
fegmenlt  extremi  cr  mciit  rttione  difjcih,  mtiue  fegmenttm 
reliqui  piri  tiut  que  in  principio  re  file  linee.  Quod  tutem  du 
plt  ippue  t y mtiorpt  quim  ipft  fi  y,pc  oftendendum  e ft.  Si  »«- 

tem  non, efto  (ppopibileeft^  fi  y duplt  ipput  y*,qutdruplui^P  _ w 

Itor  eft  quod  ex  (y  ,eiue  qd • ex  y *,que  igitur  ex  fi  y,y  *,eue  quod 

exy*,  quincupli  funt  Supponitur  tutem  cr  quod  ex  fi  *, quincuplum  ritlt  qttdexy  e.Qgod  ex  Ceigitur 
equum  ep  eit  que  ex  t y,y  *,quod  e 3 impopihle.  Igitur  fi  y, ippue  * y duplt  non  rft.  Similiter  itm  often- 
dcmut.quod  nrj  minor  quim  ipft  t y,eti  duplt  ipput  * y, multo  enm  tbjurdlue . Ippue  igitur  * y,  duplt 
mnor  cft  ipft  fi  y : quod  denunlletlfe  oportuit. 

luehd.ex  Ctmp.  Vropoptio  ». 

Vmdiuifa  fuerit  linea  fecundum  proportionem  Jiaben 
i tem  medium  &T  duo  extrema.fi  minori  portioni  tanqua 
dimidium  maioris  direde  iungatur.eritut  quadratum 
linex  inde  compofitxquintuplumfit  quadrati  quod  ex 
ipfa  maioris  medietate  portionis  deferibitur. 

C A M P A N V 3.  Sit  linea  a b dmila  in  pun&o  c,  fecundum 
proportione  habentem  medium  8£  duo  exrrcma,fit<p  cius  ma 
tor  portio  linea  c b,que  diuidarur  per  pqualia  in  d.  Dico  quod 
quadrarum  lineara  d.eft  quintuplum  ad  quadrarum  Une*  cd. 

Defcribarur  enim  quadratu  a b. quod  fit  a e.in  quo  prorrahan 
tur  diameter  b f & Uner  gc  & d li.iremfp  k 1 & m n.rquidiftan 
ter  lateribus  oppollris.fecatesfc  inuicemfuper  diametrum  in 
duobus  puuftis  p &’  q,&*  extra  diametru  in  duobus  alqs locis 
r SC  s.  Mimfeftu  igitur  eft  ex  n fexri  uel  ex  correlario  4 fccun- 
di.quod  oes  fupcrltcies  exi  (lentes  in  quadraro  a e.quas  diame 
Ccr  diuidir  per  medium, funt  quadrat*.  Qyatuor aure  lupcrfi- 
cies  qu*  funt  a r,m  p,&  p h & s c.coftanr  ex  4?  primi  & prima 
fexn  e(fe adinuiCc  xquales:  nam  cur  poftremx  p li  Si  s e,  funr 

adinuicem  rqualet  ex  1 fexti.  quomi  igitur  ex  prxfenti  hyporhcfi  SI  diffinitione  linep  fecniufunt 
quod  ^ponitur  diuif*  & prima  parte  1 6 fexn  quadratu  c I cft  f quale  fuperficiei  a g.ideocy  8C  gn® 
moni  r f s propter  id  quod  fupei  ficies  a r eft  xqualis  fuperficiei  p h,&  quonia  ex  4 fecudi  quadra 
tu  c 1 cft  quadruplu  ad  quadratu  r s quod  cft  tSqua  quadratu  lintf  c d,  fequitur  ex  comuni  fcictia 
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quod  quadratum  m h fTr  quinruplum  quadrati  r 0 . Condat  enim  ex  gnomone  quadruplo, & r s 
(impio,  llocautemeft  propofitum. 

10BM  tbter.  Cum  fit  linea  b c diuifa  per  xqualia  in  pun&o  d,  8C  addita  eft  ci  linea  a c,  erit  ex 
6 fecundi  quod  iit  ex  .1  b in  a c,  cum  quadraro  c d interiacetis, xquale  quadraro  a d.  At  quia  quod 
fir  ex  a b in  a c ed  f quale  quadrato  c bex  prima  parte  16  fexti,  hoc  autem  ed  quadruplum  ad  qua- 
drarum c d.manifeftc  paret  uerita? eius  quod  dicitur.  Potes  quocp  fi  liber,  duplici  modo  ex  con 
fequente  huius  fuum  antecedens  concludere  procefTu  retrogrado.  Sit  enim  (eadem  difpofirioue 
manente)  quadrarum  m h quinruplum  ad  quadrarum  rferitcp  gnomo  r f s,  xquale  quadraro  c 
I.  Vtrunq»  enim  ed  quadruplum  ad  quadrarum  r s.  Ar  quia  filperficies  a g ed  xqualis  gnomoni 
pntdifto.neceiTe  ed  ur  fuperficies  eadem  fir  xqualis  quadraro  prxdifto.  Quare  ex  fecunda  par- 
te 1 6 fexti  & dtiTinir  ione  linea  a b ed  diuifa  in  punfto  c fecundum  proportionem  habentem  me- 
dium & duo  extrema,  & maior  portio  eius  ed  linea  c d. 

ID  B M thur.  Cum  fir  ex  hyporhefi  quadrarum  Iinex  a d quinruplum  ad  quadrarum  linef  c 
d,&  ex  6 fecundi  idem  ipfum  quadratu  fir  xquale  ei  quod  fit  ex  a b in  a ccum  quadraro  c d.fequi 
tur  ut  id  quod  fir  ex  a b in  a c cum  quadrato  c d,  fit  quinruplum  ad  idem  quadratu  c d-  Ideorp  eo 
depro,eritrcfiduu  uidclicerquod  fir  exa  bin  a c, quadruplum  ad  ipfum. Et  quia  etiam  cx  4fccun 
di  quadrarum  linep  c b eft  quadruplum  ad  idem.necerTe  eft  ut  quod  fit  cx  a b in  a c.fir  xquale  qua 
draro  c b.  Qyare  iterum  ex  fecunda  parre  i<5  fexti  5C  difiinitione.linea  a b cft  diuifa  fecundii  pro- 
portionem lubcntcm  medium  duo  extrema, in  punfto  c,&  maior  portio  eft  linea  cb. 

Eudid.cx  2mb.  Theorema  j.  Propofitio  ># 

Si  recta  linea  media  & extrema  ratione  fccetur,minus  fegmetum 
admittens  dimidiam  maioris  Tegmenti, quincuplupocefl;  eius  quod 
a media  maioris  tegmenti  fit  quadrati. 

T H E O N rx  Zil.  Rati  a enim  quadam  linei a J, medii  ty  extremi  ratione  fetetur  in  y fignofitip  nu 
iit!  figmentum  « y,feceturq;  (per  io  primi)  xy  bifariam  tn  A Dico  qquod  ext ' quincuplum. pote ft  eiut 
quoddl  y.Def.rtbatur  (per  4 e primi)  ex  * d, quadratum  at, a" 
defcribitur  figura.  E : quoniam  * y, dupli  eft  ipfiut  d y,quadru 
plm  Igitur  eji  quod  ex*)  aut  quod  ex  d yioc  rSf»  ipfiut  f 
».  F.(  quoniam  quod  [ubxf.fy  aequum  eft  ei  quod  ex  * y,rftj, 
qttodfub  * /S,f  >,#■«  y 1,0- quod  ex  i yid  quod  felitur  y 
,ipfic'efl  aquale,  Quadruplum  autem  efifaftpfiut  ! «, qua- 
druplum igitur  eftcry  tipfiutf*.  Rurfut  quoniam  aquatu  eft 
m Jl  ipft  d t , aqualis  eft  et  / *,ipfi « f, quire  cr  * / quadratura- 
quit  eft  ipft  d » quadnto  squalis  igitur  cft**  ipfi  * xjtoc  eft  n 
, ipft,,, quare  et  u fttpftf,  eft  aquale.  Sed  i*l,  ipft)  * eft  aqua 
le.gy  y*  tgiturjpfil'  eft  aquale.  Commune  apponatur  y ,.lgi 
turi  a « .gnomon, aq-aut  eft  ipftyt  :[ed  y 1 quadruplum  often- 
fum  eft  cjje  ipfiut  * /,e7  • r, igitur  gnomon  ipfiut  * /quadru 
plui  eft  Agitur  quadratum  C • , quincuplum  cjl  ipfiut  [ * qua- 

drati.eftq;J,idquoJexJf,c,’j'quodcxd  y.  Q godexdj  igitur  quincuplum  pote  ft  eiut  quod  ex  d 

y.  quod  ofteniere  oportuit. 

EudidxxCamp.  Propofitio  4. 

I fecundum  proportionem  habetem  medium  & duo 
extrema  quxlibet  linea  fuerit  diuita,ciq!  in  longum  di 
rctftc taquam  maiorfedlio  adrjciatur.erit tota  lineam 
inde  compotitam  fecundum  proportione  habentem 
medium  Sc  duo  extrema  diuifam  elTc,  £d  erit  eius  ma- 
ior portio  linea  prima. 

CAMPAN  VS.  Sir  linea  ab  diuifa  qua  fupFOnimr  pro-  a jf  c b I 

portione  in  punffo  c,8l  fit  eius  maior  portio  cb,roti<p  ab  I 1 

adqriarur  directe  linea  b d qu.c  fir  xqualis  c b.  Dico  quod  tora  a d eadem  proportione  diuifa  eft 
in  pufto  b,&  maior  cius  portio  eft  linea  a b qux  eft  brtea  prima.  Eft  enim  cx  diffinitione  a b ad  b 
c,ncur  b c ad  c a.  At  quia  ex  7 quinti  a b ad  b d.ficur  ad  b c,igirur  cx  undecima  ciuldcm  a b ad  b d. 
fient  b c ad  c 3,  quare  per  conucrfam  propor  rionalita  t c b d ad  b a ficui  a c ad  c b,  & cdiun&im  d a 
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a J a b, ficut  a b ad  b c.  Cuimp  fir  ex  7 quiuri  a b ad  b c.ficut  ad  b d,  erit  ex  undecima  erufdejd  a ad 
a b.ficut  a b ad  b d.  Iraqj  cx  diffinitione  linea  a d diuifa  cft  in  punllo  b fecundum  proportionem 
habente  medium  & duo  extrema, & maior  portio  cius  cft  linea  a b.quod  eft  propofitum.  Eod? 
quoq?  modo  fi  ex  maiori  portione  cuiuslibet  linex  fecundum  prf  dilii  proportione  dmiff  tan- 
qua  minor  portio  detrahatur, erit  maior  ipfa  portio  fccundu  eide  proportione  diuifa.cnifp  ma- 
ior portio  cius  linea  detracta.  Verbi  gratia.  Sit  linea  a b ficut  proponitur  in  punito  c dmiTa.fi  tfp 
maior  portio  a c,a  qua  detrahatur  c d xqualis  c b.  Dico  quod  a c cft  diuifa  fccundu  proportioni 
cande  in  punito  d,&  quod  maior  portio  eius  cft  Unca  d c.Cu  enim  fit  cx  ditfinitione.b  a ad  a c.fi 
cur  a c ad  c b,at  ex  7 quinti  a c ad  c b ficut  a d c d,  ent  ex  undecima  ciufdc  b aad  a c.ficut  a c ad  c d, 
ideoty  per  19  quinti  ficut  ebrefiduu  ad  d a refiduum. Sed  rxfc  a d c b 

ptima  eiufdem.c  b ad  d a, ficut  c d ad  d a,itaq?  a cad  c d,  ficut  c . ■ 

d,ad  d a.  Ex  diffinitione  ergo  conftat  quod  diximus.  Nec  igitur  ea  quam  auror  proponit  addi- 
ho.nec  ea  quam  cx  oppofiro  proponimus  detraltio,quantumcuncp  utralibet  in  prolixum  ten- 
dar.a  proprietate  diuifionis  linex  primitiux  difeordar. 

E uctoLex  Camp.  Propofitio  1. 

I fecundum  proportione  haberem  medium  &duoextrcma  1 
quaelibet  linea  fuerit  diuifa, quod  ex  tota  linea  ,quod'cp  ex  mi 
nori  portione  producitur  ambo  quadrata  pariter  accepta, 
triplu  funt  eius  quod  ex  maiore  portione  quadratum  dtfcribitur. 

CAMPANV  S.  Sit  linea  a b diuifa  per  fxpe  diftam  proportione  in  punita  c,  firip  maior  por- 
tio eius  linea  cb.Dico  quod  quadrara  duarum  linearum  a 2 t C b 

b 8C  c a pariter  accepta,rriplum  funr  ad  quadrarum  linep  c , t t f 

b.  Hxc  enim  duo  quadrata  pariter  accepta, funt  ex  7 fecun 

di  quantum  quadratum  c b,&  duplum  eius  quod  fir  ex  a b in  a c.  Irrmqj  quia  quod  fir  ex  a b in  a 
ceft  xquale  quadraro  ebex  diffinitione  & prima  parte  16  fcxri.manifcftum  eft  propofitum. 

E uclid.  cx  Zamb.  Theorenu  4.  P ropofitio  4 . 

Crfmp.  t.  Si  refla  linea  extrema  mediaq;  ratione  fecet,quod  cx  tota  8tC  quod* 
cx  minori  fegmento  u traq;  quadra  ta, tripla  funt  eius  quod  a maiori 
fegmento  fit  quadrato. 

THEONrxZ.it.  Sit  reda  Im  ea  « fjtttft irq:  extrema  c r me- 
dia ratione  in  yjitq;  maiut  figmenti  * ..Diro  quid  que  ex.fjy, 
tripla  funt  riut  quod  ex  ipfa .«  ..  Dcfcribatu  rq;( p 4«  primi)  ab  ipfi 
• f quadratu  « dt ' fi, & dcfcnbatur  figura . Quorud  igitur  * f ex-  | 
trana  cr  media  ratione  fida  ejl in  .,cr maitu  figmetu eft  « y,quod 
igitur  [ub  * fi,f  ) , equum  esi  ei  quod  ex  * yeftq;  id  quodfub.  f,ty 
id  quod  * aquod  auliex « v ,id  quod  i u, equum  igitur  rft  * » ipfi  d 
1.  Sede  f,ipft  fi, equum  eft  apponatur  comune  y «,  totum  igitur  * 
u,totiy  ieft  equale.  Igituryi,x.,ipfiut*  u dupla  funt.  Sed  •«  yi, 

funtidqinduMrgiiomont&ynquadratiUgiturXM’  gnomone"  * * ' 

y uquadratum.duplafunt  ipfiut  an.  Sed  quod  * u,ipft  t a Jit  equale, oftenfum  eft.  Igitur  » <*  r gnomon 
y a quadratu  dupla  funt  ipjiut  t a, quare  » » rgnomo  cty.J  * quadrata, tripla  funt  ipfiut/  a,quadrati.Et 

xprgnomoet  y *, da, quadrata, funt totuaii, et yuujue funt  exa/l,fy quadrataay  • /ipfumquodexxy 
quadratum, que  igitur  cx.rf,ly  quadrata, tripla  funt  e itu  quod  exxy  quadratiiquod  ojlenderc  oportuit. 

Euelid.exZamb.  Theorema  1.  Propojitio  r. 

,Camp.  4.  Si  refla  linea  extrema  & media  ratione  fecctur.apponatur  quae  ei  , 
deaequalis  maiori  fcgmcto,tota  refla  linea  extrema  & media  ratio* 
ncfecatur,& maius  iegmerum  eft  ea  quae  in  principio  refla  linea. 

THEONrx  "Zamb.  Reda  citim  quedam  lutea*  I extrema  cr  , , 

media  ratione [ ecctur  m y figito, c?  fit  matut  figmentum  *y,(?  ipfi  

a y eqiiahi  ponatur  X 4. Dico  q,<dfrtdn  linea  extrema  et  media  ra 
tioneficatur  in  *,c r matut  figmentum  eft  ipfa  que  in  principio  re- 
da linea  al.Dcfiribatur  enim  (per  4«  pri»i)rx  « f, quadratum, e 1 - 

Cf  deferibatur  figura.  Quoniam  enim  . fi, extrema  cr  media  ratium  1 % 

ne  fetatur  in  y, quodfub  mf,f  y,equum  eft  ei  quod  ex  e .,<71*  quod 

f* 


* IA 
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fub*  fi, fi  y,id  quod  y #,cr  id  quod  ex  * y,ipfum  y luequum  igitur  efl  y t,ipfi  y fi,fed  ipp  quidc  y i,*quu  efl  i 
•upfi  aut  y i,*equu  e/i  A (:&  A fi  figitur  ipfi  fi  • esi  aquale.Comune  adijciatur  fi  A,totu  igitur  A *,toti * * eft 
aquale, e ftq;  A n id  quod  fub  fiAyA  *^e  qualis  enim  eft  * Ayipfi  A *.,et  * t,  ei  qd‘  ex  * fiiquod  igitur  fub  fi  AtA 
«,*quu  e fi  ei  quod  ex*  fi.  E fi  igitur  ficut  A fi, ad  fi  x.fic  fi*  ad*  A.Maior  aut  e fi  A fi,ipfa  fi  *,maior  igitur 
et  fi  *jp[x  * A,ip[a  igitur  fi  A extrema  cr  media  rone  fecatur  m *,et  maius  fegmctu  e fl.quod  erat  oftcdcdu: 
Quid  fit  rriblurio. 

RESOLVTlO,  efl  ajfumptio  quafttt  t aquam  coce  fi  p ea  quafequuntur  in  ueru  aliquod  cbcejjum. 
Quid  fit  compofitio. 

COMPOSITIO  uero,ifi  aftiiptio  cocefii  p ea  qiu  fequutur  in  quafiri  terminatione  fiue  occupatione ; 

RESOLVTlO  primi  t beor  ematis.  Refla  enim  quadi  linea  * fiyextrema  cr  media  ritione  jecetur  m 
yptq;  maius  fegmentu  *y,cr  dimidii*  ip/ius  * fi, aqualis  apponatur  * A.  Dico  $ quod  ex  y A,etus  qd'  ex  * 

A quincupli * cfl.Quonii  emm  quod  ex  y/eius  quod  ex  A*  quincupli!  eftuit  quod  exy  A eft,  ea  qua  ex  y *,• 
Ayuna  cu  eo  quod  bis  fit  fub  y*,*Atqua  igitur  ex  y*,*A,unacu  eo  quod  A m y fi 
bis  fub  y *,*  A,  quincuplu  efl  eius  quod  exy  a,*  A,diuidcdo  igitur  quod  ex  ' ‘ 

y * unici*  eo  quod  bis  fub  y *,*  A, quadruplum  eft  eius  quod  ex  * A.  Sed  ei  quod  bis  fub  y *,*  /,  aquu  efi  ei 
quod  fuby  *y*  fiydupla  enim  efl  fi  * ipfius  * A . Ei  aut  quod  ex  *y,  aquum  efi  quod  fub  * fi,fi  y,ipfa  enim  * 
fi  extrema  c media  ratione  fecatur.qd'  igitur  fub  fi  *,*  yyuna  cu  eo  qd' fub*  fi,  fi  y, quadrupli*  efl  eius  qd ' fit 
ex  * A.  Sed  qd’  ex  * fi, quadrupli*  efl  eius  quod  fit  ex  * Ajed  quod  fub  fi  *,*y,una  cu  eo  qd'  fub  * fi,  fi  y,  efi 
id  quod  ex  * fi.  Quod  igitur  ex  * fi, eius  quod  ex  * y quadruplum  eftyefi  uerd.dupla  enim  efl*  fi  ipfius  * A. 

COM  POSITIO  primi  tkcorematu.  Qjfonia  igitur  quod  ex  fi*  eius  qd • ex*  A quadrupli*  cjl.fed  qd' 
ex  fi  *,efl  id  quod  fub  fi  *,«  y ,1*114  cu  eo  quod  fub  * fi,fi  y,qd'  igitur  fub  fi  */c  y,  una  cu  eo  quod  fub  * fi, fi  y* 
quadrupli * efi  eius  quod  ex  * A.  Sed  quod  fub  fi  *,*  y,aqui*  efl  eiqd ' bis  fub  A*,*  y,quod  aut  fub * fi, fi  y ei 
e/laquuqd'ex*y,qd  igiturex*yunacueoqd‘bisfubAm,*  y,qiudruplueftciusqd' exA  *.  Quarequod 
ex  A *,«y,una  cu  eo  qd • bis  fub  A *y*  y,  quincuplu  efl  cius  quod  ex  A *.Qua  aiitexA *,*  yatnk  ei*  eo  quod 
bis  fub  /*,*  y ,eft  id  quod  ex  y A, quod  igitur  ex  y A,quincupu  efl  eius  quod  ex  A *yqd’  offendere  oportuit. 

RESOLVTlO  fecundi  theorematis . Reflu  enim  qua  da  linea  A a y fi 

y Afui  ipfius  fegmento  A *, quincuplum  pefiit, ipfius  autem  A *ydupla  r 

fit  a fi.  D ico  quod  * fi  extrema  cr  media  ratione  fecatur  in  y figno, cr  maius  fegmenlum  rfl*y  qua  efl  rcli- 
qua  eius  quam  principio  refla  linea.  Quoniam  enim  * fi  extrema  c media  ratione  fecatur  in  y,cr  maius 
fegmenlum  efl  * y,quod  igitur  fub  * fi,fiy^equum  efl  ei  quod  ex  * y.  Efl  autem  er  quod  fub  fi  *,»  y , aquum 
efi  ei  quod  bis  fub  A *,*y,dupLt  enim  efl  fi  *, ipfius  * A.  Qt^od  igitur  fub  mfiyfiy,  una  cum  eo  quod  fub  fi*  *, 
a y, quod  efl  id  quod  ex  * fi, aquum  eft  ei  quod  bis  fub  A*,*  y,una  cum  eo  quod  ex  * y.  Quod  aMtem  ex*yi 
eius  quod  cxA * quadruplum  eft:  quadruplum  igitur  eft  cr  quod  bis  fub  A *,*y,  uni  cum  eo  quod  ex*f, 
eius  quod  ex*  A.  Qa«*rr  qua  ex  A*,*  y,unS  cum  eo  quod  bis  fub  A *,*  y , quod  eft  id  quod  exy  A quincu- 
plum funt  eius  quod  ex  A *: (unt  ucro, propter  bypothefm. 

COMPOSITIO  fecudi  theorematis . Qvonia  igitur  quod  exy  A qncuplbm  eft  eius  quod  ex  A «,quod 
a ut  ex  yAcftid  quod  ex  A *,*  y,una  cuco  quod  bts  Jub  A *,*  y,qua  igitur  ex  A*,*  y, una  cuco  qd"  bis  fub 
A *,*y  quincupla  funt  cius  qucdexAm-.diuidcdo  igitur, quod  bis  fub  A*,*y,uni  eum  eo  quod  exy  «,qua- 
druplii  eft  eius  quod  ex  * A,  eft  ucro  et  quod  ix*l  quadruplum  eius  qd * ex*At  qued  igitur  bisflbA  *y*  y , 
qd'  efl  id  quod  fub  C*t*  yfemel  unici*  eo  qd'  ex  * y aquum  eft  ei  quod  ex  * fi.  Sed  quod  ex  * t,eft  id  quod 
fub  fi  **ty,unx  ciieo  quod  fub  t *,*y,quod  igitur  fub  fi  *,*y,uni  cuco  quod  fub*  fi  J y,aqui*  eft  ei  quod 
fub  fi*i*  y,unici*  coqd' cx  * y,cr fublatocbtyum,coqd  fub  fi  *,*y,  reliqui*  igiturqd’fub  *fi,Cy,aquu 
efi  ei  qd'  ex*y.  Eft  igitur  ficut  /f*  ad  *y  ,fic  xyady  fi.  Maior  aut  eft  fi*  ipfa  * y, maior  igitur  eft  et  * y ,ip 
fdy  fi.  Igitur  * fi  extrema  et  media  ratione  fecatur  in  y,ej  maius  figmenti*  eft  * y:quod  erat  oftendendum. 

RE  SOLVTIO  tertij  theorematis.  Refla  enim  quada  linea  * fi,extrema  cr  media  ratione  fecctur  in 
y figno, fit  q:  maius  fegmentu  «y  cr  ipfius  * y,dim  idia  eido  y A . Dico  $ ex  fi  A ad  ipfius  y A quincuplum  eft * 
Qjioniam  enim  quod  ex  fi  Ajius  quod  exy  A quincuplum  eft.quod  autem  ex  A * A y fi 

fi,  eft  id  quod  fub  xfij  y,una  cum  eo  quod  exAy.  quod  igitur  fub  * fi, fi  y,una * * 

cum  eo  quod  ex  A y,  quod  igitur  fub*fifi  y,uni  cum  eo  quod  ex  A y, quincuplum  eft  eius  quod  ex  A y,diui- 
dendo  igitur  quod fub*  fi, fi  y, quadruplum  eft  eius  quod  ex  A y.  Ei  autem  quod  fub  *fi,fiy,aquum  eftid 
quod  ex*y:  tpfd  enim  * fi, extrema  c media  ratione  fecatur  in  fi,  quod  igitur  ex  * y.quadruplum  eft  eius 
quod  ex  A y, eft  ucro,ipfa  enim  * y eft  dupla  ipfi  us  A y. 

COMPOSITIO  terrtij  theorematis.  Q&  onuM  igitur  * y ipfius  A y dupla  eftyquadruplu  eft  quod  ex 
ae  y,  e.m  quod  ex  Ay.  Sed  ei  quod  ex  * y,aquum  eft  quod  fub  * fiy  fi f,quod  igitur  fub  * fiA  y,  eius  quod  ex  A 
y quadruplum  cil  .Componendo  igitur  (perit  quinti)  quod  fub*  fi  Jl7>una  cum  eo  quodcxAy,  quod  eft 
id  <fiiod  ex  A fi, quincuplum  eft  eius  quod  ex  A y.quod  oftendere  oportuit. 


M<  GEO  MET.  ELEMENT.  ETCLIDI*. 

RESOLVTIO  qutrli  theoremutk.  R cftt  enim  line i *',fi,extremt  te  media  ritione  [ecttur  in  >,c rfi 
muiut figmetum n y. Dico eqquucxuC.f  yfiriplu fimt e ius quoi  exxy.  Qljoma er.m q ue  ex*  (, fi  y,  tri- 
ple [unt  enti  quod  ex  * y.fid  queexetJ  yjum  id  quod  bts  [ub  *(fy,  * y f 

uneeumeoquoiex*y,quoiigiturbil[ub*i,fiy,unil  cueoquodexe  ' ' I-" 

y, tripli cji  eius  quod  ex  * y,dtudedo  igitur  quod  bit  [ub*(j  y,eiiu quodex  * y duplum  eli.  Q ture quod 
femelfub  * (,fi  y, equum  ejl  ei  quod  ex*y:efl  uero.lpfe  enim  * t, exirem*  CT  meiurtticne  fide  efiuiy. 

COMPOSITIO. Qs  orni  igitur  * f extreme  cr  medie  r itione  in  yfiteetur  meiuseu  fegmentum  ejl 
m yujuod  igitur  [ub*(,fi  yjei  cR  equum  quod  ex  « yequod  bit  igtturfub  *fi,fi  y, duplum  ejf eiui  quod  ex • 
y.  Componendo  (per  i»  quinti)  quod  igitur  bis  [ub  * fi,t  y,unh  tum  eo  quod  ex  * ) , triplum  efl  euu  quod  ex 
«y.ScdqLudbis[ub*f,(yuin<t  cumeo  quodexxy.eftee  que  ex*  fi,  f y,[untqutdnti  .Qn*lgiturex* 
fi,s  y,quedrete,triple  [unt  eius  quodex*)  uquod  ojlendere  oportuit. 

RESOLVTIO  911«  tbeerecmtlts.  Red*  enim  quedi  linet * fi, extremi  CT  medii  rititne  [ecttur  k y, 
ftq  »1411«  figmetum  *y,cripfi*y  equulis  ptnttur  * A.  Dico  q,  A t,extrenu  CT  medii  ritione  [ecttur  ia 
4«  CT  »141 1«  [egmenlu  ejl  * C.  Qijonu  enhndf  extremi  cr  medii  ritione [ecetur  m«,  CT  miis»  figmetum 
est  a fi.ejl  igitur  ficu:  A Coi  fi  uJicCued  .7  A,  Aequelisntc  eft  * A,  ipfi  * y.  A m y fi 

E3  igitur  ficut  4)  id  fixjjc  eft  i *,ed  e y.  Conuertendo  Igitur  ficu!  fi  A id  A ■ '■« fi 

*ific  "CM  fi  y,diuidendo  igitur  effient  fi  e id  • A.ftc  uyidyfi.  Aequulis  tute  efl  *A,ipfi*yjil  igiturfi- 
eut  C « id  y f,fc  e y id  fi  «,c  li  neri  :ip[t  enim  e t, extreme  cr  medii  ritione  fefli  efl  in  y. 

COMPOSITI  O.Qgonia  * fi, extreme  cr  medie  ritione  in  y[eatur, eft  igitur  ficu  C*edxy,fic*yl 
ud  y fi.  Aequulis  tui  efl  e y,ipfi  * A,ejl  igitur  ficui  fi*  ede  A.fic  * y,id  y Cycbponendo  (pii  quinti)  fient  t A 
id  A *Jic  * i ud  fi  y.  Cbuertidoficut  A fi  edCxJic  fi*  id*  y.  Aequulis  aut  ni  4 y.ipfi  * A,efl  igitur  ficut  A 
CtdC*,fie  (*,td*  A.  ip[t  igitur  A f,  extrenu  c medii  rutionc  [ecttur  in  »,  c mttM  figmentum  efl  *ft 
quod  oftendere  oportuit.  Eucltlex  Ctmp.  Vropofitio  t. 

M.  rationalis  linee  fccudu ^pportione  habete  mcdiu&  duo  * 
xtrema  diuifer,  utramcp  portionem  refiduum  efle  necefle  eft. 

c A M P A N V S.Sit  linea  a b fccuudii  Coliti  proportione  diuifi  in  pnnAo  cranonalis, 
dico  quod  urraqt  portio  cius  refiduum  eft.  Sir  enim  maior  eiui  porlio  a c.cui  dircAe  idqciaturad 
aequalis  dimidio  totius  a b.eritip  erit  d a rationalis  ex  6 decimi  libri,&  drffinitione.CoAatautlex 
pruna  huius, quod  quadrarum  linex  d c.quintupiu  eft  ad  quadrarum  linex  d a.  Igitur  linea  dc ,cft 
comunicSs  linex  d a in  poteria  ex  .liftniinotic, fcd  no  in  Iogirudine  ex  ultima  parte  7 dcnmi, quare 
per  decimi  linea  a c.eftrefidu  ii- cum  dux  liiicir  cd  fle' da  finrambx  rationales  poretialir  er  tantis 
cdinunicantes.  Et  quia  iterum  fi  ad  linea  rationale  a b adiungarur  fu  d a c b 

perficies  xqualis  quadrato  linee  a cqup  eft  rcfiduimi.em  larus  eius  le  ' 

cundu  linea  c b ex  prima  parte  1 4 fexti.necrfic  eft  ex  y 1 decimi  ur  linea  c b fir  rrfiduu  primii,  qiur* 
coftat  propofitu.TAmpUus  aure  fi  linep  Ite  diuifx  nt  ,pponirur  maior  porrlo  fuerit  rationalis,  erir 
minor  refiduum.  Verbigraria.fir  ur  prius  a b diuifa  in  c fccundu  diAl  proportione, Sf  maior  ciua 
porlio  qiif  eft  a c.fir  rarionalis.quf  diuidaf  per  xqualia  in  d.entcp  ex  renia  huius  quadi  arum  d b. 
quimuphi  adquadratu  d c.  fit  qui»  dv  eft  rationali»  cum  ipfa  fit  dimidiu  a c.fequi? ur  dux  linex tl 
b, 8<  bcfinr  rationales  porctialtreriiltumcSmunicites.  Quare  ur  prius, li  a d c b 

linea  K b eft  rcfiduum.^TA  t ucrd  fi  linea  rationalis  in  poteria  tirum  fecun 
dumproporrionem  haberem  mxdiu  3i  duo  extrema  diuidatur, adhuc  necefle  eft  ur  utram  portio 
cius  fir  refiduum. Sir  enhn  ab  rationalis  in  poieria  tirum, diuifa  ficur  proponitur  in  pundfocKfit 
matiir  aliqua  rationalis  in  Iogirudine  quf  fir  d e.qux  erii  diuidatur  in  f fecundum  prfdiftam  pro 
portione, mamfeftiim  eft  igirur  ex  1 quartidecimi  qnx  fine  adminiculo  alicuius  eorum  qux  fcquS 
tur.incocuffa  dcmoftrarionc  roboratur  quod  proportio  a b ad  d e.eft  ficut  a c ad  d f,8c  ficut  c b ad 
f e.  Cum  ergo  a b communicer  cum  d e in  potetia,  fcquirur  ex  pri- 
ma  partem  decimi  quod  accoinmunicercumdf.Kcbcumf  ein  a C b 

potentia.  Et  quia  urracp  portio  linex  d e eft  refiduum, ut  paret  ex  -e 

prxdifiis.fequiturex  ?!  decimi  ut  urraque  portio  linexabfircri-  d f e 

am refiduum, fcd non  eiufdefpeciei,uribidemdemonftrarumeft.  , 

Quare  confiat. quod  omnis  linex  rationalis  in  longitudine  uel  in 

porenria  tantum, fecundum  proportionem  habentem  medium  «duo  extrema  diuifx  uiram  por 
tio  eft  refiduum.  . is 

• Campani  4«rolaoa.  Er  nota,  quod  prima  pars  prffenris  demoftrarionis  qua  demSIhaf  <Jd  ma 
ior  portio  linee  diuiff  fecudu  «iporrionc  habere  mediu  8f  duo  extrema  fit  refiduii,  fi  rora  lineafit 
rationalis. procedit  ex  fufficicnbus  fiuc  rota  linea  ponarur  rationalis  in  Iogirudine, fiue  in  poren- 
na  rlrii.  Secuda  uero  pars  qua  demoftrarur  hoede  minori  ponioc  qneid  ipfa  quotp  fit  refiduumd 
tota  eft  roiialis.no  fticcdu  ex  fuffisicub.nili  ton  fit  rationalis  in  longirudinc.Tcnil  aure  pars  qua 

probae* 
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probatur  quod  minor  portio  e ft  refiduum.fufficicnrc r procedit,  fiue  maior  portio  ftt  rationalis 
in  longitudine  fiue  in  potenria  tantum.  Ad  concludendum  igitur  de  maiori  porrionelmec  pnr- 
di&o  modo  diuifir  quod  ipfa  fit  refiduum.fufficit  ponere  rotam  lineam  diuifam  effe rationalem 
in  porcnria  tantum,  (cd  ad  concludendum  quoqt  hoc  de  minori  portjone  mediante  maiore.fuf* 
ficir  ponere  portionem  maiorem  fimiliter  rationalem  in  potentia  tantum.ad  concludendum  au 
rem  hoc  de  minori  portione  mediante  tota,  ncceffecft  ponere  totam  lineam  effe  rationalem  ia 
longitudine, aut  urendum  eft  1 quarridecimi, quemadmodum  ditium  cft. 

Eucltd.cxZamb.  Theorema.  Propofitio  6.. 

t Si  recfta  linea  rationalis,  extrema  & media  ratione  fccfta  fuerit,  u- 
trunqt  Tegmentorum  irrationalis  eft  ea  quae  appellatur  apotoine. 

THEONrx  Zamb.  Si  refla  linea  ratienalii  * fijecttwr<^  extrema  cr  media  ratione  in  y,  fitep  maius 
fegmetum  * y.Dico  quod  utray  ipfarum  *y*yfi>  irrationalis  eft  ea  qua  appellatur  apotome.  Extendatur 
emm  *t,CT  ponatur  ipjius  h «,  dimidia  * A.  Ojonum  igitur  refla  Imea  x fi, extrema  & media  ratione  ft 
catur  in  yt matoriq ; fegmento  * y apponitur  x A dimidia  exi  fles  ipjius  * Cquod  igitur  exyA}  eius  quod  ex  * 
A * quincuplum  est(per  1 decimitertij.Quod  cxyA  igitur, ad  id  quod  ex  A *, rationem  habet  quam  numc 
rus  ad  numeru.Qtiod  igitur  ex  y Aliquod  ex  A x,cbmenfurabde  eft.  A a y fi 

Qjiod  aut  e ex  A m Rationale  eft,  ipfa  enim  A * Rationalis  eft,  dimidium “ 

exi  ft  ens  ipjius  x fi  rationalis  exiftentis.Rationale  igitur  eft  & quod  ex  y /Rationalis  igitur  yA.Et  quonii 
quod  ad  id  quod  ex  Au  rationem  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, incommcrs 
furabihs  igitur  cftyA  ipfi  A x longitudine. lpfe  igitur  y A,AxRaticnales  Juni  potentia  tantum  comenfura - 
bdes.lgitur  * y,apo:omc  eft.Rurfus  quoniam  x C extrema  cr  media  ratione  fecatur , ej  maius  fegmentunt 
eft  m y yigitur  quod  fub  x l y ei  quod  ex  xytquum  eft.  Igitur  ex  x apotome  ad  x fi  rationalem  compara- 
tum latitudinem  primam  efficit  fi  y.quod  ex  apotome  uero  ad  rationalem  comparatu  latitudinem  primam 
efficit  apotome.  Igitur  y C, prima  eft  apotome  (per  97  decimi ) Oftenfum  autem  cft, quod  ejxy  apotome 
cft.Si  refla  igitur  linea,  tyqsa  fequuntur  rehquaiquod  oportuit  oftendert. 

HE  ucli  d.ex  Qamp.  ? rop  optio  7, 

I quis  pentagonus  tres  aequos  angulos  habens,  fueritarqui- 
latcrus.xquiangulus  quoq;  ide  pentagonus  effe  probatur. 

C A M P.  Sit  prragonqs  a b c d e,«q uila rei  us.finrip  quilibet  tres  eius  anguli  ,fiue  co  tinuc  fiue  ineo 
tinuc'  fumJrur,  adinuicc  f quales, &:  finr  prius  incotinuc'  fumpri.fintijj  anguli  a c d,  illi  tres  qui  po 
nuntur  adinuicc  «quales. Dico  rorum  pemagonu  effe  f quiangulum.  His  angulis  fubrcndanrur 
chordar  b c,b  d SC  e c.&  totus  petagonus.diuidarur  m rrigonu,  fi  quadrilateru  cuius  dux  diago 
nale*  finr  chordx  duoru  proximoru  «qualii  anguIorGfecares  fe  intra  quadrilarerfi  ipfum  in  pu» 
£io  f.entqj  per  4 primi  bafis  b e «qualis  bafi  b d.fiT  angulus  a e b f qualis  angulo  cd  b.  Cu<p  per  f 
prin;  i angulus  b e d fit  «qualis  angulo  b d e, eo  qd  duo  latera  b e &.  b d funt  «qualia, erit  ex  co  mu 
ni  fcictia  rotalis  angulus  e «qualis  rotali  angulo  d-Similiter  probabis, rotale  angulu  b cfle  «qua 
lem  angulo  rotali  c,eft  enim  per  4 primi  bafis  b ecqualis  bafi  c c,  & angulus  a b e f qualis  angulo 
d c e, per  quint  2 aure  ciufdc  fcilicer  primi  eft  angulus  e b c «qualis  angulo  e c b,  igitur  ex  com  uni 
fcienria  totalis  angulus  b,cft  f qualis  totali  angulo  c.Sint  iraqj  tres  anguli  b c d,  co  tinuc1  fumpri, 
«quales  fic  queqt  erit  pentagonus  «quiangulus.Erir  enim  ex  4 primi  ba/rs  b d «qualis  bafic 
c,&  angulus  c b d angulo  d e c ,dC  angulus  b d c, angulo  e c d,qua 
re  per  j primi  duf  linc«  e f & f d erunt  «quales,  cum  duo  anguli 
triiguli  f c d,qui  funt  ad  bafin  cd.fint  «quales,  igiturex  comuni 
fcictia  erit  linea  f b,  «qualis  linex  f e,  erat  enim  tora  b d,  f qualis 
toti  c c.ideolp  per  s primi  erit  angulus  f b e «qualis  angulo  te  b. 

Per  eande  aure  eft  angulus  a b e.fqualis  anguloa  e b.lnup  per  c5 
mune  fcientii  angulus  b rotalis,  eft  «qualis  angulo  e torali,  tres 
rnim  partiales  anguli  coponentes  unum, funt  «quales  trib  par- 
tialibus copone  nnb.alifi , unufquifqj  fuo  relariuo.  Mantfeftu  eft 
igitur, quod  tres  anguli  c b c,  no  cotinud  fumpri  in  propofito  pe 
tagono  funt  f quales.Cu  autem  fic : demonfiratu  eft  rotu  penra- 
gonii  cfTe  «quiangulu, utrolibet  ergo  modo  coftat  propofirum. 

Eudid.rxZamb.  Theorema  7.  Propofitio  7. 

y Si  quinquanguli  * quilateri  tres  anguli  ordinatim,  aut  non  ordi' 
natim,  aequales  fuerint,  aequiangulum  erit  ipTum  quinquangulum. 

THEONn Z Si. QuinquSguh  cquiUtm  « (y 4 irci anguli fr uw ordmttm qtdufy figna  muci 
fml  tmula.Oin  j qunquangulu  *fy  J^rquidngulu  ctt.Cine Situr  enim  • }/',<?  //  Ei  quonii  tinu 
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y fi,  fi uiuib.fi  a, * i.funUqualu  a':tcraakcn,ii  uttgulutquifubfyuciquifub  fi  *ycR aqualis,  bafitig! 
turay(p  4fna:)tj/l  4 • t/l  aquahs,et  trianguli  a fi  y/nigido  * ( i, efl  aquale ,cr  reliqui  anguli  reliqui 


/i  est  aqualts.Bst  autem  cry  A,tp)i  « ■ aqualis. Bina  iffl/M «,<hum« / 
i A,  funi  aquales, cr  communis  ipf ornui  bafit.eft  /A.  Angulus  igitur  qui/ub/y  A^ngiilo  qutfubfi  A cjl 
aqualii.Paiuit  autem  quod  ct  qui  fub  Cy  a,eiquifub  aifeft  aquubs,totUS  igitur  quifub  fy  A, toti  quifub 
« . Aeli  aqualis. Sed  quifub  > > A.aquabs  fupponitur  cis  qui  uda  fi,  ej  qui 
fub  * I «f.igKKT  cis  qui  uda  fi  Utngulis  etl  aquulis.  Similiter  um  oflenietr.ut, 
quod  c quifub  y A i ungulus, as  cjl  aquus  quiud  a fi  ungulis.  AequiungidS 
igitur  c{l,ufi  y A i qumquungulum.Scd  ium  no  JSnt  aquales  ordinutim  ipfi 
unguit, [cd fini  aquules  qui  uittyA figpuXfiico  quod  cj fic  aqui ungulum  « 

(yJtt  aquungulum  esi.  Connettantur  enim  4 A,  Ut  quomum  bina  fi«A"% 
duabus  >y,y  A, [unt  aquales, eraquoseomprehenduntangulos.bufhigilur 
fi  i (fer  4primi)bjfi  4 Acjl  aquula, et  trianguli  * 4 1, triangulo  /Uycji  a- 
quale, cr  reliqui  anguli  reliquis  ungulis  erunt  aquules , fub  qiubus  aqualia 
latera  fubtenduntur.  Aequalis  igitur  ejlungului  quifub  « 1 4,  ei  quifub  y A 
/.Esi  autem  cr  quifub  Ce  A angulus, ciquifub  4 A i aqualis, quoniam  crU- 

tus  4 • lateri  fi  A cjl  oquale.Totus  igitur  qiufub  u > A angulus  Joti  qui  fub  y Ateji  aquulis. Sed  quifub  yAt, 
tis  qui  ad  a y, angulh  fupponitur  aqu:is,cr  angulus  igitur  qui  fub  * i A, eis  r/1  aquas  quiud  a , Um  id  pro • 
ptnrea  cr  qui  fub  a fi  y, aqualis  eis  qui  aduy  A,angulu.Acquiangulum  igitur  m,  ej  ipfimaCyAi  quin - 
quanguluintquod  oflcndere  oportuit. 

Eucltd.  ex  Camp.  Propofltio  t. 

Zamb.it.  Mnis  trianguli  *quilateri  quod  a latere  fuo  quadratum.de'  i 

feribitur,  triplum  eft  quadrato  dimidia:  diametri  circuli  a 
^ quo  triangulus  ipfe  circunfcribitur. 

C AMPANVS.  Sit  triangulus  a b c ar  quii  arcrus,  cui  circunfcribatur  circulus  a b C fupra  cen- 
trum d.qucmadmodu  docet  ? quarti.  & protrahatur  in  co  diame» 
ter  a d e.Dtco  ergo  quod  quadratum  linep  a b, triplum  eft  ad  qua-  J 

di  arum  fem  i diametri  a d.  Ducantur  enim  dup  line;  b d 8i  d c,&  ar 
cui  b e/ubtedatur  chorda  b r,cririp  ex  s pruni  angulus  b a d.xqua 
lis  angulo  c ad, quare  per  ulnmamfexri  arcus  bt, eft  rqualis  ar- 
cui ec. Et  quia  ex  i7temi  rrenarcusab,  bc.&f  ca.  funt  adinuicem 
fquatcs.ro  quod  eoru  chorda:  quf  Ium  latera  trigoni, funt  «qua- 
les ex  hyporheli.erir  arcus  b c,  fexra  pars  circumferentis , ideoqj 
chorda  b e.crit  latu»  hexagoni  fquilarrn  ipfi'  circulo  infcripti.qua 
re  per  correl.irt  ii.  if  quarti, linea  b e, eft  rqualis  femidiametroa  d. 
toanifeftum  eft  aut  ex  prima  parte  jo  terti), q,  angulus  a b e eft  re- 
gius, ideofy  quadratum  line*  a e,  eft  equale  quadratis  duarum  li-  0 

rtcaru  a b & b e pariter  acceptis.ex  penulttma  primi.  Ar  ucro  qua- 
dratum a e.quadrap  Ium  eft  ad  quadratum  b e ex  4 fecundi  cum  linea  a e fir  dupla  b e, relinquitur 
ergo  quadratu  a b rriplnm  efle  ad  quadrarum  a b,&  ideo  ad  quadratu  a drquod  eft  propofirum. 

Non  larcataute  nos. quod  linea  b c,quf  eft  larus  trigoni, diuidar  femidiamerrum  d e.perequa 
lia.Efto  quidem  pun&usdiuilTontsf.C6ftar  igitur  ex  4 primi.quodbf  eft  f qualis  fc,ideo(pper 
primam  parrcin ; tertii, omnes  anguli  qui  rumadf,funrrclti,quareexpemi!nma  primi  quadra- 
tum b d.eft  arquale  quadraris  duarum  linearum,  d f 8C  f b:  quadrarum  uero  b e,  xquale  quadra- 
tis duarum  linearum,  quxfunr  bf&fe.Et  quia  bd,  eft  squalis  b e,  erunt  ex  communi  fcimria, 
duo  quadrata  duarum  linearum  b f SC  f d pariter  accepta.xquaiia  duobus  quadraris  duarum  li» 
nearum  b f & f c pariter  acceptis.  Dempro  igitur  arnntp  quadraro  b f , erit  ex  communi  fcienth 
quadrarum  f d rcliduum.f  quale  quadraro  f e refiduo,  quare  fldinea  f d.lincp  f e,  ex  hac  rommu- 
ni  fcicnria,quarum  quadratum  funr  pqualia  eas  lineas  «fle  p quales.  Ex  hoc  iram  ma  infertum 
cft.quod  perpendicularis  du&a  a centro  circuli  ad  larus  trigoni  xquilarrri  libi  inlcrip 
eft  dimidio  linea:  dultar  a cenrro  ciufdem  circuli  ad  ipfius  circunferentiam. 


ifcripti,  aqualia 


Eucltd.  ex  Camp. 


Propojirio  f 


Zmb.y. 


I latus  hexagoni  a?quila teri, latus  que  decagoni  a-quilate-, 
ri.quos  ambos  unus  idem 'que  circulus  circunfcribit,  (ibi 
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inuicem  in  longum  dirtchirnque  coniungantur , tota  linea  ex  eis 
compofita.fecundum  proportionem  habentem  medium,&  duo  ex 
trema  diuila  crit.maiortp  cius  portio  latus  hexagoni. 

CAMPANVS.  Sir  circulus  a b c, cuius  centrum  d,& diameter  a dc,fir<p  arcus  cb  quinta 
pars  arcus  femicirculi  a b c.cui  fubtcndarur  chorda  c b,  quam  conftat  cfte  latus  dccagoni  k quila 
teri.propofiro  circulo  infcripri.adiungarurtp  linex  cb, in  continuum  & direfhim  linea  b c , quae 
ponatur  efTe  xqualis  lateri  hexagoni  arquilatrri  prxdnfto  circulo  inlVripri.  Dico  totam  lineam  c 
e,diuilam  efTe  in  punfto  b,  fecundum  proportionem  habentem  medium  &i  duo  extrema,  & ma 
iorem  eius  portionem;  dico  efTe  lineam  b e,  quf  eft  larus  hexagoni.  Ducantur  enim  in  centrum, 
dux  linex  c d & d b.crif  q;  angulus  e rqualia  angulo  b d c,cx  ; primi, propter  hoc  quod  linea  e b 
eft  xqualis  linex  b d,ex  correlario > ; quarti, angulus  quoqj  d b c eft  xqualis  angulo  c,  ex  $ primi, 
quare  ex  $z  primi  angulus  a d b erit  duplus  ad  angulum  d b c.  Et  quia  per  eandem  angulus  d b c, 
eft  duplus  ad  angulum  e,fequitur  ut  angulus  a d b fit  quadruplus  ad  angulum  e:eft  enim  ex  com 
muni  fcientia  quadruplum, quicquid  fuerit  duplum  dupli.Cumcp  fit  etiam  idem  angulus  a d b, 
quadruplus  ad  angulum  b d c,ex  ultima  fexri,  eo  quod  arcus  a b eft  quadruplus  ad  arcum  b c,  nc 
cefle  eft  ex  comuni  fcientia, ut  angulus  e, fit  xqualis  angulo  b d c.Si  igitur  inrelligan fur  duo  trian 

Sii  d c c toralis, & b d c partialis, cum  angulus  e rotalis  trianguli  fu  xqualis  angulo  b d c partu 
angulus  c fi  t communis  utriufqj.ncccftecftcx  ji  pri- 
tni  utipfifTnrxqnianguli.quare  per4  fexri  proportio  duo 
rum  Uterum  e cSC  c d continentium  angulum  c in  torali  fri 
angulo,  eft  ficur  duorum  larerumdc  c b continentium 
eundem  angulum  in  partiali  triangulo.  Qitia  ergo  pro- 
portio e c ad  c d eft  ficur  ad  c b.ex  fecunda  parte  7 quinti, & 
d c ad  c b',eft  ficur  c b ad  eadem  ex  prima  parte  ciufdem.fe- 
quirur  ex  n quinti  ut  fit  proportio  c e ad  e b, ficur  e b ad  b c. 

Igitur  a diffinirione  conclude  propofirum , lineam  e c efTe 
diuifam  fcefidum  proportione  habentem  medium  & duo 
extrema,  &!  maiorem  portionem  eius  efTe  latus  hexagonit 
quod  oportuit  nos  demonftrare. 

CAMPANVS.  Conucrfam quofy demonftrare conue 
nit.quod  facile  fiet, uia  retrogada.  eam  enim  aftumit  Ptole 
nixus  capitulo  9primx  dictionis  Almagefti.ad  demon- 
ft  randum  quatiratem  chordaru  arcuum  circuli.  Dico  iracp 
q?  fi  linea  quxlibcr  fecundu  proportione  habentem  mediu 
8C  duo  extrema  dmidarur.cuius  circuli  maior  portio  fuerit 
larus  hexagoni,  eiufdc  minor  erit  larus  decagoni:  at  uerd 
cuius  minor  erit  latus  decagoni.eiufdc  maior  erit  latus  he 
xagoni.Sit  enimCpriori  difpofirione  manerc)linea  e c diui 
fa  in  punfto  b, fecundu  prxdiftam  proportione, maior 
eius  portio  fit  e b,  dico  q»  cui ufcuncp  circuli  linea  e b, eft  la 
rus  hexagoni, eiufdc  eft  linea  b c larus  dccagonii&cuiuf- 
cunqj  circuli  linea  b c eft  latus  decagoni,riufde  eft  linea  e b latus  hexagoni.IntcHigo  autc  hocdtf 
Jicxagonis&decagonisxquilateris.  Si  enim  fit  e datus  hexagoni  circulo  a bcinfcripri, erit  per 
correlarium  1?  quarti  e b xqualis  d c.Er  quia  proportio  c e ad  e b.eft  ficur  e b ad  b c ex  hypothcff, 
erit  ex  7 quinti  c c ad  d c, ficur  d cad  c b.Igirur  ex  < fexti  duo  trianguli  e d c & d c b,funr  zqutan- 
guli  :angulus  ergo  e.eft  xqualis  angulo  b d c.ipfos  enim  latera  proportionalia  refpiciunr.Cum~ 
que  fit  angulus  ad  b quadruplus  ad  angulum  e ex  jr  primi  bis  afiumpra,#  quinta  eiufdem 
bis, (equitur  ur  etiam  idem  angulus  ad  b fit  quadruplus  ad  angulum  bdc.Ideoqt  ex  ultima  fe- 
xri,arcus  a b. quadruplus  eft  ad  arcum  I?  c.Linca  igitur  b r,cft  latus  decagoni  circulo  a b c inferi- 
pri.Quod  fi  linea  b c fuerit  larus  decagoni  circuli  a b c,erit  e b latus  hexagoni  eiufdem.  Sit  enim 
e b larus  hexagoni  circuli  f.eritlp  ex  prxdi&is  b c.Iatus  decagoni  eiufdem.  Inre  lligirur  igitur  in- 
feripri  elfe  decagoni  xquilareri  duobus  circuli  a b c 6C  f,  quorum  omnia  latera  erunt  xqualia  li- 
nex  b c.  Er  quia  omnis  figura  xquifatera  circulo  inferipta  eft  xquiangula , ur  probarum  eft  in  1 f 
quarti  libri, fequirur  urrofque  decagonos  eft  e xquiangulos.Cumip  omnes  anguli  unius  pariter 
accepti  fint  xquales  omnibus  angulis  alterius  pariter  acccptis,ficut  euideter  apparer  ex  demon- 
fVraris  in  jz  primi,  neceffe  eft  ex  hac  communi  fcientia  ( quorumlibet  xquabti  decimas  aut  quo- 
fasiiber  partes  eiufdc  denominationis, efle  xqualcsjut  unus  hor  ii  decagonoru  fit  xquiangulu» 
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alq,  idcocp  (Trailis  exdiffinitione  fimilium  fupcrficirrum-Er  quia  fi  dux  figunt  fimiles  duobus 
circulis  inlcribantur.erit  proporrio  duorum  rclatiuorum  Iaterii  illarum  figurarum  ficut  duatu 
diametrorum  illorum  circulorum, ur  apparet  ex  correlario  i*  fexti  Ubt  i i duodecimi, cum  late 
ra  decagonoru  fimilium  infcnptor  um  duobus  circulis  a b c & f,finr  a qualia,  fcquitur  ur  diame- 
tri «orum  fmr xquales, idecq;  & femidiametri  etiam  aquales  Sunt  autem  femidiamern  &'  larus 
hexagoni, pqualia  ex  coi  relatio  15  quarti.  Erir  ergo  linea  e b.larur  luxagoni  circuloabc  inferi- 
pn.ficur  ipia  e A latus  hexage  ni  circuli  f fibi  rqualis  Hoc  aurem  e A, quod  demo  Arare  uoluimut* 
Ex  hac  autem  nona  huius  decimiterrij  nouetis  exortam  effc  ic  quarti  libri.quac  duum  xqua- 
lium  laterum  f roponit  trigonum  delVnbendu  cuius  ure  rq;  duorum  angulorum  quos  bafis  ob- 
tinet,ad  tertium  duplus  exiAar, talis  enim  eA  uterqj  triangulorum  e d c & d c b.  Si  fimplicirer  om 
ms, cuius  duo  latera  ftintf qualia  maiori  portioni  alicuius  linex  diuifx  fecundu  pornoncm  ha- 
bentem medium  duci];  extrema , Si  territi  quod  eA  bafis  cA  arquale  minori  portioni  linex  ciuf- 
dtm.ucl  cuius  duo  latera  funt arqualia  lateri  hexagoni  rquilateri  alicui  circulo  tnfcripu,bafisu« 
rd  cA  a qualis  lateri  decagom  «rquilateri  eidem  circulo  infcripri:quod  eA  propofmun. 


EmcUJ.  ex  Cump» 

Zimbert. 


Propofitio  1 


Mnc  latus  pentagoni  xquilateri  tanto  potentius  eft  latere*» 
hexagoni  xquilateri.cjuantum  poteft latus decagoni arqui' 
lateri, fi  fint  in  eodem  circulo  ambo mferipti. 

CAMP  A«  VS.  Str  circulus  a b c.cuius.  centrum  d.flf 
diameter  a d c.infcribarurip  ei  pftagonus  pquilaterus, 
qui  At  a b e f g.&  a centro  d protrahatur  perpendicula 
ris  ad  latus  a b,  qux  producatur  ufquequo  obuier  cir- 
cunferenrif  in  punfto  li.firq;  d li’fif  protrahanturdu* 
chordx  a h h b.qux  erunr  xquales  adinuicem  ex  fe- 
cunda parte  j terti]  8i  4 primi,  idrocp  etiam  duo  arcus 
a h Si  li  b xquales  adinuicem  ex  1 7 terti].  EA  igitur  u- 
traqr  duarum  chordarum  ah  b h b,  latus  decagoni  ac- 
quilateri  propofiro  circulo  inferipri.  Dico  iracp  quod 
qua  drarum  linex  a b.qux  eA  larus  pemagoni.eA  f qua 
Ic  duobus  quadraris  duarum  linearum  b d Si  a h pari- 
ter acctpns, quarum  prima « A rqualis  lareri  hexagoni 
cx  correlario  t;  quam,  & fecunda  rA  larus  decagoni, 
protrahatur  enim  a‘  centro  d, perpendicularis  a linea  a h .qux  eA  larus  deeagcni.qnp  producamr 
ufqi  ad  rit  cunfercnt  am.fifij;  d k qup  fecer  lineam  a b.qux  eA  larus  pentagoni  in  pundlo  1,&  pro 
trahatur  linea  hl.CoAar  aurem  rx  fecunda  parte  1 terti)  Si  a primi  Si  17  tertij.quod  linea  dk  qup 
eA  perpendicularis  ad  chordam  a h.fimui  diuidir  per  pqualia  «hOidam  & arcum,  tdei  q;  arcus  a 
k e A rqualis  arcui  k h, quare  ex  ultima  fexti  angulus  a d l,eA  rqualis  angulo  i d h, idecq;  ex  4 pri 
mi  bafis  a l.bafi  I h igitur  ex  1 primi  angulus ! a h, rqualis  eft  angulo  I h a.Cttmfy  etiam  fit  ex  ea- 
dem angulus  habrquahs  angulo  hb  a,  fequirurur  angulus  ih  a fit  rqualis  angulo  h b a.  ergo 
ex  ts  primi  duo  trianguli  b a h fii  a Ii  I,  funt  rquianguli.  cft  enim  angulus  b, maioris  (qualis  angu 

10  h.minoris.di  angulus  a, communis  eA  urrity.lt  a<p  per  quartam  fixti  proporrio  b a ad  a h.eft  fi 
cut  a h ad  1 a, quare  ex  prima  parte  decimarfextp  fexti. quod  protienir  ex  b a in  a l,eA  xqualc  qua» 
draro  linex  a h qup  eA  latus  dccagon  i.Cum  fit  aurem  femicirculus  a e c, (qualis  femicirculo  a f e. 
Si  arcus  a e arcui  a f.erit  arcus  e c refiduus  xqfialis  arcui  f refiduo. quare  arcus  e c,  eA  medietas  ar 
cus  e f.ideoq;  rqualis  arcui  a h.&  duplus  ad  arcum  h k.  Et  quia  arctis  e b eA  duplus  ad  arcum  b 
h,erir  cx  1 j quinti  torus  arcus  c e b. duplus  ad  totum  arcum  b h k,  idccty  ex  ultima  fexti  angulus 
cdb.eA  duplus  ad  angulum  bdl.  Cumty  etiam  angulus  cdb  duplus  fit  ad  angulum  b a d.cx 

11  Si  f primi,  funtenim  duo  latera  da  Si  d bpqualia , erit  angulus  b d I,  rqualis  angulo  b ad. 
Itaque  per  j»  primi  erit  triangulus  bdl,  xq  triangulus  triangulo  ba  d,  e A enim  angulus  d,  mi 
ncris.rqualis  angulo  a maioris.&angulus  b eAcomiinisiitriqurcrgo  per  quartam  fexti  pro- 

r artio  a b ad  b d.eA  finit  b dadl  b.quareper  primam  paitctn  16  fexti,  qucdpiouctrircxabm 
l.eA  xqunlc  quadraro  d b.Ar  uerd  probatum  eAprius,  quod  illud  quodprouenirexa  b inia 
eAxquale  quadraro  a h.  Itaque  quod  prouenir  cx  a b in  a I & in  1 b , eA  xqualc  ducLus  q radia* 
tis  duaium  Uncatum  a h&bd.  Et  quia  ex  fecunda  fecundi  quod  ptoucnitcx  ab  in  U&in  I b 


k 
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fqu,dr”°  i'n?,al>:,?0U,nnlin,“b  la'u*P,nta8oni «nflawri  propof.ro  drculo 
Ufr<i a 1 rft  la,u‘dcca80nl  *quilareri,8(  l.nej  b d ert(ex  corrtlariTif  quartijiqua 
‘^°torte<nfr0f'lS,0araito  inicriptoium , inconcuib  dcmonftra..o'i«  afirouur 

EucMrxCmp.  Prcpoftio ... 

| I duobus  propinquis  angulis  pentagoni  xquilateri  in'  ZjmSx 
tracirciilum  defcripti.a  terminis  fuo  tum  laterum  dux 
reertr  lincxfubtendancur,  urraque  alteram  fecundum 
. proportionem  habentem  medium,  duo^que  .excrema 
liser 1 * Tnai0r  ^UC  'P^us  P°ruo  lateri  ipfius  pentagoni  ayquau- 

[W|,ANVS- Sitpcnragonus f quilatcrus a bcde.infaiprus circulo eifdem lireris firmi  rn  ' 

res  f™nu.‘ W pr0P'"qu.'”ngu,l! qu,funtaS; Mbbter.dl.ur  dui  refli  hner  .1  cK e b rtas 

tionemhabenKmm  H°f  DaCO-t,<FUtrJni,’hjrUmcfrf<1'“'lam,n  F^nflof.lVciindum  propor 
onem  habenreni  medium.duoqr  extrema.  SC  au°d  maior  portio  utriuftn  efr  rouilis  hrer,  e,™ 

Wrr  b Jr"f'r'Um  Cft cni,n  '*?  ,rr"Mu°d quimp  arcus  .„cul.  F'"™s»"un.  propoi, rumPcir 
cunfcnbenrrs, quorum  larcra.plfus  pentagoni  funt  chordi,  funtadmuicrm  xa/ilj  ,d«,b-Z 
ultimas  quatuot  angui. . e b,  a b e.b  a c,*  b c a.funt  adinuice-.quales.nam  arcu, a" ' i e^fl. 

funradin.uccm  pqualrs. Cumfp  fit  arcus  cd  e duplus  ad  arcum  bc, erit  quoqj  ex  ultimi  fexr.  an* 

angulo  f a e, quare  per  6 primi  linea  a e,eft  xqualis  linep  f 
c.Suur  aurem  duo  trianguli  a b c & a f b,  xquianguli,  per 
ca  qux  dnfia  funr  per  jx  primi.eft  enim  angulus  e,ma- 
ioris.xqualis  angulo  a minoris, A: angulus  b,communis 
umqr.igirur  per  4,  frxn  proportio  e b ad  b a,  ficur  b a ad  f 
r.Cumip  fir  e f.xqualis  a b,eo  quod  ipfa  Cur  probatu  rft) 
rft  xqualis  a e,fequiturex7  quinti, ut  fit  proportio  b ead 
«f,ficur  e f ad  f b.Quare  per  diffinitionem  linea  e b e ft  di* 
uifa  fecundum  proportionem  h.ibentem  medium  duoip 
rxtrrma.&,'  eius  maior  portio  rft  xquaJis  lareri  ipfius  pe- 
ragoni. Si  aurem  Iioceftuerum  de  lineae  b,  emquorprx 
7 quinti  & quinta  eiufdem  SC  diffinitione,  idemuerum 

EucfiicxCmp.  Prop,#,,  ,t 

, nsm  I circuli  pentagonum  arquilaterum  circunfcribcnt/s,  d/amc'  Z«»., 

Eg&Sf  .ter  lu  «“»0«»Ii*.ous  latus  pentagoni  erit  lmca  irrationa 
ns.ea  icilicct  qux  dicitur  minor. 


duus.iquabs  srcui  cgrefiduo^idcolp  ex  ulcima  Ctxti  angulus  a^b  ^scquL^s  etum^npdo  c^" 

x . C. 


refu 

bgi 

Cuna 
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Cum  ira<p  duo  latera  a b & b k trianguli  a b k fint  «qualia  duobus  lateribus  e b &b  k trianguli  C 
b k ,&  angulus  b unius  angulo  b alterius, cur  ex  4 primi  balis  a k «qualis  ball  k c,&'  omnes  angu 
li  qui  funt  ad  k funt  refti  ex  prima  parte  1 terti) .Diameter  autem  a h lecet  larus  pentagoni  c d in 
punjlo  l.Eritcp  linea  c d diuifa  a diametro  a h orrhogonaliter , 6C  per  «qualia  in  punito  1.  Cum 
enim  fint  duo  arcus  a d h 6C  a c 1»  «quales, & arcus  a c,fir  «qualis  arcui  a d, erunt  duo  refidui  icmi 
circulorum  qui  funt  ch  Si  d h «quales,  quibus  ti  fubrendan:ur  dur  chord«  qur  funt  c h & d h. 
ipfp  quocp  ex  :S  terti)  erunt  pqualct.Er  quia  arcus  aceft  «qualis  arcui  a J.erit  ex  ultima  lexti  an- 
gulus chl  «qualis  angulo  d hl.idcoq?  per  4 primi  balisci  cft  «qualis  bafid  l.fii  omnes  anguli 
qui  funt  a d 1, redii  ex  prima  parte  1 terti), 1 taqj  duo  trianguli  a c I &'  a t k funt  «quianguli  ex  ; 1 pri 
mi.Eft  enim  angulus  l, maioris, p qualis  angulo  k,minons,  eo  quod  utertp  eft  redeus , & angulus 
a eft  conium;  urriqr.q  uarc  ex  4 fexti  proportio  1 c ad  c a:cft  ficut  k f ad  f a.  Sumatur  igitur  ex  dia- 
nu  rro  b g,  linea  f m f qualis  quarrz  parti  femidiamerri,  eritep  per  «quam  proporrionalitate  pr©« 
portio  c 1 ad  quarta  partem  linee  a c,qup  fit  c q, ficut  k f ad  quartam  parte  lme«  f a, qur  eft  f m.Ec 
quia  per  < 5 quinti  pi  oportio  c d ad  c k,eft  ficut  c 1 ad  c q(fic  enim  eft  duplum  ad  duplum  ficut  ftm 
pium  ad  ftmplunOerir  per  ti  quinti  d c ad  c k,ficut  k f ad  f m,  & coniumfiim  linep  conflatis  ex  de 
&ckaJ  kc,fjcurkmadmf,&ideo  per  primam  partem  nfexn  proportio  quadrati linr«  com- 
pofitx  ex  d c & c k ad  quadi  arum  linep  c k, ficut  quadrari  hne«  k m ad  quadratu  linex  m f.  Con- 
flat aurem  ex  prvmiffa.qudd  fi  linea  a c diuidarur  fecundum  proportionem  habenrcm  medium 
duocp  extrema,  maior  portio  cius  erit  «qualis  btierd  c.igirur  linea  conflant  ex  d c & ck,compo 
nirur  ex  maiori  portione  ditUfclViundum  proportionem  habentem  medium  duofy  exrrema,8C 
ex  medietaie  totius  line*  f» c diuifx.cft  cm  m « u. medietas  a c Itaqj  per  primam  ifuua  11  libri  qua- 
drarum linep  compofirf  e*,  d c,&  c k.quint  uplum  quoq;  «d  ad  quadratum  line*  c k Jdeorp  qua- 
drarum Une*  k m,quintuplum  quoqj  cft  ad  quadratum  Une*  m f,  cum  fu  horum  quadratorum 
tC  illoru  una  proportio . Eli  autem  linea  b m.quintupla  ad  lineam  m f erar  enim  m t.qua rta  para 
femidiametn  p.  opofm  circuli.  Ergo  quadratum  line*  k m ad  quadratu  line*m  f,  cft  ficut  linea 
b m ad  lineam  m i.  Et  quia  ex  fecunda  parte  »3  fexti  quadrarum  linerk  m ad  quadratum  linep  m 
f,eft  ficut  linep  k m ad  lineam  m f duplicata. erit  ex  u quinti  linea  b m ad  lineam  m f , ficut  linea  k 
Hn  ad  lineam  m f duplicata  Igitur  linea  k m.eft  medio  loco  proportionalis  inter  duas  lineas  b m 
&'  m f.Quod  lic  conflat.  Sit  enim  linea  n p medio  loco  proportionalis  inter  eas,fumpta  fecundi! 
dodtrinam  0 fexti  :eritqj  ex  diffinitione  proportionis  duplicarp.qup  pofita  cft  in  principio  quin- 
ti.proportio  b m ad  m f, ficut  b m ad  n p duplicata. Er  quia  b m ad  n p,  ficut  n p ad  m f,  erit  etiam 
cx  11  quinti  proportio  b m ad  m f, ficut  n p ad  m f duplicata: igitur  ex  prima  parte  9 quinti, dinrli 
nep  k m & n p.funr  «quales, ideocp  ex  prima  parte  7 quinti,  & ex  fecunda  parte  eiufdem , linea  k 
«n.efl  medio  loco  proportionalis  inter  b m m f. Quare  ex  correlario  f fexti,  proportio  quadra 
ti  hnex  b m ad  quadratu  line*  m k.cft  ficut  Une*  b m ad  lineam  m f.Er  quia  linea  b m eft  quintis 
pia  ad  lineam  m f.rnt  quadrarum  linep  b m,  quinrup Ium  ad  quadrarum  line*  m k.  Linea  autem 
b m.cft  rationalis  in  longitud.nr.ergo  per  ultimam  partem  7 decimi,  linea  m k cft  rationalis  in 
potentia  rantum.Et  quia  linea  b m cft  porenrior  linea  m k,in  quadraro  line*fibi  incommenfu- 
rabilis  in  longitudine.ur  in  continuo  probabitur, ent  linea  b k refiduum  quartum  cx  diffinitio" 
ne refidui  quarti.  Quod  aurem  probandum  aflumpfi* 
mus.fic  paret  . Sit  numerus  r quin  ruptus  ad  numerum  f, 
finrq?  r Sf  fquantii  r.ac  (T  efTet  r qu.uqj.f  unum  .rquaruor 
6i  fit  linea  bm.potentior  lineam  kin  quadraro  linep  x. 

Cum  igitur  fir quadrarum lmc*  bmad  quadratu  line« 
m k ficut  numerus  rad  numerum  f,  erit  per  eueifam  pro 
porrionalitarem  quadratu  line*  b m ad  quadratu  line* 
x.ficur  numerus  ad  numerum  r, quare  per  ultimam  par- 
tem 7 decimi,  linea  eft  inccmmcufurabilis  linerbm  in 
longirudine,non  eft  ergo  dubium, quin  b k fir  refiduum 
quarru.  Manitcflu  uerdeftexi4temj,  quod  illud  quod 
firexbkinkg,  efl  «quale  ei  quod  fir  ex  a kinkC,idcotp 
etiam  i pium  ide  cft  «quale  quadrato  k c,co  quod  a k eft 
«qualis  k c.  ergo  quadrato  b k addito  urricp,  erit  ex  pe- 
nultima  primi  quod  fit  exb  k in  fr& inkg.rqualequa* 
drato  b c.Et  quia  ex  prima  fecudi  quod  fit  ex  b k in  fe.ftd 
»n  k g,cft  «quale  ei  quod  fit  ex  b k in  g b.erir  linea  b c larus  tetrtgo- 
nicum  fuperficieicontenr*  i duabus  lineis  gb  Si  kb  Er  quia  linea  g 
b eft  rationalis,  linea  uero  b k eft  refdimm  quartum, et  quia  linea  po 
tea  in  fuperfi ciem  linea  rationali  refidilbty  quarto  conrcnrJ  eft  linea 
minor, ur  coftarexi*  decimi  libri.necefTertl  lineam  b c.qup  eft  lama 
pentagoni  «quilateri  propofito  circulo  mfcripti, efft  lineam  minor? 

quod 
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quod  erat  ex  principio  dcmonftrandum.  Hoc  rrgo  modo  fcquitur,quod  larus  pctagoni  xquila 
feri  circulo  infcripti  firlinea  minor, 11  diameter  circuli  cui  infer  ibarur, fuerit  rationalis  in  logirud» 
nc.^TAt  ucrd  fi  diameter  circuli  fuerit  rationalis  in  poteria  tantum, adhuc  nccefte  eft  ut  latus  pen 
ragoni  xquilateri  fibi  infcripti  fit  linea  minor.  Efto  enim  linea  a.rationalis  in  potentia  ratum, fu 
pra  quam  dcfcribarurdrculus.eiqj  defcripto  infcribaturpcnragonusfquilareius.cuius  unum  Ia 
tus  fu  b c.dicanrurip  pentagonus  SC  circulus  a.Dico  linea  b c eft  linei  minor.  Sumatur  enim  a- 
liqua  linea  rationalis  in  longitudine,  qux  fird.&fuper  eam  lineetur  circulus  cui  infcnbaturpen 
lagonas  xquilatcrus,&:  fit  unum  latus  ipfius  linea  ef.dicanrurq;  penragous  & circulus  d . Con- 
fiat igitur  ex  hac  iz, quod  c f eft  linea  mmor.cn  diameter  d.fir  rationalis  in  longirudme.QucniS 
ucrd  proportio  pentagoni  a ad  peragonum  d eft  ficut  quadrati  linex  b c ad  quadrarum  hnex  ef 
(urraq;  enim  eft  ex  fecunda  parre  i s fcxti.licut  lineat  b c ad  lineam  c f duplicata)  pentagoni  aurem 
a ad  penragcnumd,  eft  ficut  quadrari  diametri  ad  quadratum  diametri  d ex  prima  i:, erit  ex  «i 
quinti  quadrarum  linex  c b ad  quadrarum  li- 
nexef, ficut  quadrarum  diametri  a ad  quadra 
tum  diametri  d.  Cumqj  quadrata  duarum  dia 
metrorum  a d finr  comunicltia.quia  ambo 
funr  rationalia  ex hypothefi,  erut  quocp  ex  pri 
ma  parte  lodecimiquadrara  duaru  linearum  b 
c dC  ef,comunicanna:ergo  linea  b ccomunicat 
in  poteria  cum  linea  e f.  Et  quia  linea  cf  eft  mi 
nor.lcquirurcxto  decimi, quod  etiam  bcftr  li 
nea  minor.quod  eft  propofitu.  Siue  ergo  dia- 
meter alicuius  circuli  fir  rationalis  iu  logi  rudi 
nc.fUic  in  potentia  tantu,necefte  eft  ut  latus  pentagoni  rquilareri  fibi  infcripti,fir  Unca  minor* 

Eucl.exZamb.  T Ixorcmst.  Tropofido  t. 

Si  cjnquagulicquilateri  & f qu iaguli binos ordinatim agulos rc-  Ctmf.u. 
tftg  lineae  » explicuit  cxcrcma  & media  rone  TeTe  inuiccdifpcTcunt,& 
maiora  eorum  Tegmenta  ipfius  quinquanguli  lateri  Tuntxqualia.  h * ‘ 

TH  E O N ex  Zab.  Qjitnqu  anguli  enim  aquilatcric  aqu  unguli  «fi  y /$,  binos  ordinatim  angulos 
qui  ad  «fi, re  fle  linet  «yfit*  expucetjefeinuice  in  6 figno  diffcfcctcs.  D ico  q,  ipfaru  utraq;  extrema  et  foerfoa9tt¥ 
tnedu  ratione  fecatur  in  dfigno,cr  earum  maiora  fegmenta  funt aqualia  ipfius  quinquanguli  Uteri.Circu  , t . j’ 
feribatur  (per  14  quarti)  ipfi  quinquanguio  * fiy*  1, circulus  «fi  yJi.Et  quoniam  biiue  refla  linea  »*,* 

« hduabut  a fi,  Cy, funt  aquales  & angulos  aquales  comprehendunt, bafes  igitur  fi  1 (per  4 primi)  bafi  * y 
esi  aqualis#?  triangulum  « fi  np fi  triangulo  xfiycB  aquale, cr  reliqui  anguli  reliquis  angulis  er  fit  aqua 
les  alter  alteri  fub  quibus  aqualia  latera  fubt edentur.  Angulus  igitur  quifub  fi  « y,ci  qui  fub  «fit  cfi  aqua 
lis.  Duplus  tvfiur  cfi  quifub  « d tjem  quifub  fi  * d angidr.extra  er.im  cfi  ipfum  «fit  triangulum.  Eft  autc 
cr  qut  fub  Ccc  y, duplus, cius  quifub  fi*  y quoniam  c circunferciia 
s y, ipfius  > fi  circuftrentia  e fi  dupla.  Angulus  igitur  qui  fub  d * 
ei  qui  fub * 6 1 eft  aqualis.  Quare  c 6 • n tfa  linea,  ipfi  1 « ,hoc  cfi 
ipfi  <*  fich  aqualis.  Et  quoniam  (<*  refla  linea  ipfi  a 1 rfi  aqualis , 
aqualis  cfi  c 7 angulus  qui  Jub  * fi  /,ei  quifub  *•  fi.  Sed  qui  jubae  fi 
i,ci  qui  fub  fi  * d, patuit  quod  aqualis:qui  igitur  fub  fi  1 *,ci  qui  fub 
fi »6 eB  aqualis.  Et ipforum duorum  triangt lorum »t *, cr*  • 
communis  rfi  angulus  quifub  a Cr, reliquus  igitur  qui  fub  fi*  1 angu 
tus, reliquo  qui  fub  *dfiefi  aqualis.  Tnagulum  igitur  « fi  ijpfi*  fi 
* triangulo  aqu.ngulumefi.proportionaliter  igitur  cB  ficut  • fi  ad 
Cafa  a fi  ad  fi  d.  Aequalis  autc  efi  fi«,ipfiid,  Sic  ut  igitur  Ci  ad/ 

f.fic  1 d ad  S fi, maior  autem  eft  fi  i,tpfa  fi  *, maior  igitur  efi  t d,ipfa  d fi.  Ipf t igitur  fi  \,rxtrema  c T media 
ratione  1 n d fecatur.c  maim  fegnuntum  d t a quum  eft  ipfius  quinquanguli  Uteri.  Similiter  iam  cfhr.de- 
vi  us,quod  * y extrema  cr  medu  ratione  in  d fecatur, cr  ipfius  maius  fegmentum  y t 1 ipfius  quinquanguli 
lateri  eB  aquale:  quod  ofiendere  oportuit . 

Euclid.exZamb.  Theorema  9.  Trope  fido  9. 

Sifexanguli  & decagoni  latus  in  eodem  circulo  deferiptorum 
componantur.totarccfra linea  extrema &mcdiaratione  fecatur,  Sc 
maius  Tegmentum  eft  ipfius  fexanguli  latus. 

o»  THEON 
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T M E O N e x Za mb.  Sit  circuitu  * fi  y,c rin  ipfo  circulo  * fi  y.dcfcri 
ptaru  figurari  dccaqpm  quide  btus  e flo  fiy>&  fexaguh  y Ac rfint  in  rt 
fiat  lineat.  D.co  quod  toti  fi  Aijextrenu  cr  media  ratione  f eat ur  in  >,CT 
maius  ipjius  jegmcniuefl  y A.Affurr.xtur  enim  ( per  i tertif)  centru  circuli 
fit"*  t,CT  cone  flatur » fi,i  y,s  /,cr  ext  editur  fi  i in  a. Et  quomi  decagpttt 
aequilaten  latus  efl  fi  y quincupla  igitur  efl  "y  fi  circunjercniu  ipftui  y fi 
circunfirctta.  Quadrupla  igitur  cflxy  circuferctia,ipfuss  y fi.  Sicut  aut  a 
y circun ferentia  ad  y fific angulus  qui  fub  "iy  ad  angulum  qui  fubyi  fi: 
quadruplus  igitur  efl  qui  fub  m i y , cius  qui  fub  y*  fi.  Et  quomi  qui  fub  • fi 
y angulus  ei  qui  fub  i y fi  angulo  efl  aqualis, qui  igitur  fub  * • y angulus  ,du 
plus  ell  eius  qui  fub  tyfi.Et  quonam  • y refix  linea  aqualis  efl  ipfi  y Atu- 
tray  enim  ipforu  aqualis  efl  ipfiusfexxnguli  lateri  in*  fi  y circulo  deferi - 
pti,cr  angulus  qui  fub  y i /tanguloqut  fub  yAi  efl  aqualis.  igiturangulut 
qui  fub  ty  fijuplus  efl  eius  qfubiA  y.Sed eius  qut  fub  • y fi, duplu  effe  dcmbftratu  efl  eu  qui  fui*  • y. Igitur 
qui  fub  an  y,  quadruplus  efl  eius  qui  fub  i A y.  Oflcnfm  efl  autem  quod  cr  cius  qm  fub  fi  t yquadruplus  efl 
qui  fub*  e y, aqualis  igitur  efl  qui  fub  t A y n qui  fub  Ci  y.Comums  aut  ipforu  bincru  triagulorujjoc  efl  fi  a 
J&e*  A,  efl  angulus  qui  fub  i fi  A,cr  reliquus  igitur  qui  fub  fit  A,ei  qut  fub  lyfiejl  aqualis  Aequidgulu  tgi 
tur  efl  tniguli  • fi  /jpfi  ifiy  triagulo:proportioaliter  igitur  ejl  ficus  fi  A ad.fi  i,fic  • fi  ad  fi  y.  Aequalis  aut  e 
efl  t fi,tpfiy  A.  Eli  igitur  peut  fiAadAyJk/yadyfi.  Uiaior  aut  efl  fi  A,tpfa  A y, maior  igitur  eftcrAyjp 
fa  y fi.  Igitur  ipfa  n A,  refla  lutea  extrema  cr  media  ratione  fecatur  in  y figno,CT  matus  [cgmentum  efldyi 
quod  oflenderc  oportuit.  Euchd.ex  Zamb.  Theorema  io.  Propcfitio  t». 

Si  in  circulo  qnquagulu  xquilatcru  deferiptu  fuerit,ipfius  qnquagu,  »• 
li  larus  p5t  8c  fexaguli  & dccagoni latus  in  eode circulo  defcriptoru, 

T H B O N ex  Zab.Stt  circulus  afiyA  i,cr  m ipfo*  fi  y /$ 

(p  n quarti ) quinquigulu  defcrtbatur  * fi  y A *.  D ico  q,  ipfius 
**fiyAi  quinquiguli  latus.potefl  cfcxanguh  q r dccagoni  Ia 
tus  mipjom  fiy  / * circulo  deferiptori.  Ajjumatur  (p » tertif) 
centru  circuli  <7  fit  /,ty  conexa  m /,cxt  edatur  in  h fignum  cr  a 

coneflatur  /fi.^rab  ipfo  /in  * fi  pcrpedicularis  excitetur  (p 
bs  primi)  /fi,cr  ext  edatur  m »,&  coneflatur  ««,*/,  errur 
fu  ab  ipfo  /,tn  * «*  excitetur  (p  n primi  )perpedicularn  /x,et 
extedatur  i n m,  C cone  flatur  n ».  Et  quomi  circunfrr*  tu  * 
fiy"  ipfi  * • A * circufirentia  efl  aqualis, quari  "fiy  ipfi" , A 
cil  aqualis ,rchqua  igitur  y • circuftrctia  reliqua  A 9 circunfe 
retiae)}  aqualis  Quinquiguli  aut  y A, & dccagoni  igitur  y». 

Et  quonii  /«  ipfi /fi  ( per  15  diffinitione  primi)  efl  aqualis  & 
perpcdicularts  efl /i, igitur  angulus  qui  fub  "f^eiqulfub  n / 
f «jBirr cr arcSfnbu* .,ipfi . / rfl «,„<1».  DupU igitur 'H.Ccircifircntu, ipfm  t . tir 

- -.cr 'rfpropfrrr-  cr^^.^Uduplj.r.rcuonudM 
pU  eUanu/rrnu  4 itpji,,  curcutrrin*  m cjl  > JcirculbitUtpfi.t  cirrifctie.J,  igitur 

tft  .JicnulTTcH,  ipP»  f.,  «nm/bitu.  E/I  «/i  y J drcufmtu,  ipftmr.iupb-.igi<urc,nvijirattU 
y - ctrcu.firwr  rfl  iri  i . ipfa  . , dupU  cr*«,cr>.  tgttttr  ,pfiM  .„ciiJu 

fl*.  Sed  ej  y circuferentia,ipjius  fi  h cir  cii fer  etia  dupla  efl:  aqualis  enim  efl  yfi  circuftrctia,  ipfi  fi  *& 
tau  igitur  . t circutiJrretia,totiut  (*'&  dupU  Qg«r  cr  uugulm  qut  fui  . If.uguU  qui  fub  (fu  duphtt 
c/i.  Eli  uut  c q ut  fub  , /Arfm  qut  fub  fu  ( duplm.  Arqiut»  mm  rfl  qui  fub  fub, a qut  fub  */f.  Qui  fub  CI 

'•$'iurrirlirqui»quifub/.f.Binori:uutctriJguloru^C/Crf/,,c5miiHuuguiu,c{iquifub./f.Rt 

i'q«"'g‘'urquijub.ff,rrUquoquilubfi./tl}xquulii.Trugulunigiturufil,wfidf.tTuguIorquia 

gulu  cii.proporttonjlttrr  igitur  efl  ficui « /nailincuud  fi  fjic  [t  jdC,,qd  igitur  fub  • M -,ri  quod  nfi 
/rii rquuIr.Rurfu, quomi rquul is fft « a ipfl x .,comunit uuti crud^gulotnftotx rjoufh igitur . r (p 

APrmt)bj)i..cl}equulii,eungul„uiiturqu,fub>.u.,riquifub...rftuquulit.Sedquifubu*.riqm 

fub  h fi», efl  aqualis, cr  qui  fub  **»  igitur  fi  qut  fub"  fi»  efl  aqualis  47  ipforu  triaguloru  binorum  **fiet 
• H»,comune  efl  quoji fub  » *".Ke  Itqu  Pagitur  quod fub"  nfijehquo  quod fub"»"efl  aquale.  Aequiigu- 
lingitur  rjttnagulu  h fi  a,  ipfi  a»  m tniguloiproportionaliterigitur  efl  ficut  fi  • refla  linea  ad  a mffic  « * 
ad  " rQ uod  igitur  fub  fi«,«  »,aquu  efl  ei  quod  ex  * n.O  flifum  efl  aut  i $ qd'  fub  a fifi » aquis  efl  ei  qct  exC 
/.  Quod  tgttur  fubfitCffi  »,un  acu  eo  quod  fub  fi  *,«  »,qd-  ejl  id  quod  ex  fi  *,ei  ejl  aquis  qd'  ex  fi/ tuta  eu  eo 

quod 
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quod  ex  * d * quid?  e ftlnut  ipfiut'quinquanffili,c  C [fexaguli.ty  . . dectmni.  Qnin^n  ieuli  cr  jo 

Utut  pol rfi  crfexanguli  cr  detigoni  Utut  in  eodem  circulo  defcriptonm:  quod  offendere  oportuit. 

Euclld.cx  Zamb.  Tbrorrma  u.  Trcpcftlio  11. 

Si  in  circulo  ratioale  habete  diametru,  quinquagulu  acquilatcru  in  C4m*' '*■ 
fcribat.quinquanguli  latus  irrationalis  eft  ea  quae  appellatur  minor. 

T H E O N ex  2 ab.  In  anulo  enim  «f>yd  fyratibalc  habete  diametru , quinquagulu  infcTibatur  * fi  y 
i.D:eo  q,ipji  * fi  y A*  quinquanguli  latus « t irrationalis  eft  ea  qua  appellatur  minor.  Afjumatur  enim  ( per 
« lertij)  circuli  centru  ffig»u,cr  cone  fantur  * CT  extedatur  in  « //?g«i,CT  cone  flatur  « ytponaturq; 

ip/ius  * fyqudrtapan  f*.  Rationalis  aut  * f, rationalis  igitur  cr!".  Eft  aut  & fi  i rationalis.  Totaigiturfi* 
rationalis  eft.  Et  quonia  circuft  retia  *y*ipp«  A*  ctrcuftretue  eft  tqualis^u  arum  fi  y aqualis  eft  et  ipfi  * 
t Aureli  qua  igitur  y * rtliquA  *Acft  aquati  is.  Et fi  cone  flamus  */*  ducuntur  refli  qui  ad  * anguli,  ty  dupla  *d*yn*i 
eftyA  ipfiut  y XjCTiW propterea  cr  qui  ad  m refli  funt,  cr  dupla  eftmy  ipfius  yv.  Quonia  igitur  angulus  q 
y cl  eft  cquut  qwfub  . p febis  ainpfori  trangulori  binori  . * y,.  m [,r/l  qui  fub  t . y,  rehquut  i- 
gitur  quifub  xyxei  eftcqt ulis  qtufub/i  [a^quiaguli  igitur  eft  triigu li  « > x,ipfi a «■  [ triangulo, propor 
twiukter  igitur  eftjic  ut  \ y ad  y .Jic  n [id  fu, et  inteccdctium  duplicia.  Sicut  igitur  dupli  ipfuit  Xyidya, 
fic  ipfiut  n 1 dupli  idf, r.  Sed  fieut  ipfiut  u t dupli  id  [a fic  u [ad  ipfiut  [u  dimidii.  Sicut  igitur  ipfiut  X y 
dupli, id  y a fic  e A I.  lid  dimidii  ipfiut  f^.etfequctium  dimidii.  Sicut  igitur  ipfiut  \ y dupU  id  ipfiut  y *. 
dimidii, fic  fi  [id  quarta  parti  ipfiut  /*,cr  ipfiut  ty  dupli  eft  * y ipfiut  ueroy  ujimidii  eft  y/i, ipfiut  ait 


lioitc  [efta,maiut  fegmentu  e A aquale  ipfiut  petagpni  Uterijboc  eft  ipfi  d y,miiut  tute  fegmentu  tetiut  di- 
mittens dimidii  quincupli  pote  A eo  quod  ex  totiut  dimidii  (per  i dccimiiertipcrtotiut  * > dimidii  eft  y t*, 
quod  igitur  exJyv  tiqui  ex  um, quincupli  cfteiut  quod  exyii.  Sicut  iuteqd' ex  iy/i  ficui  uni,  id  id  q< t 
ex  yn, fic  oftefum  cftcffcidqd  exim  idid  quod  txn  [.quincupli  igitur  eft  quod  ex  tm,  eiut  quod  ex  u [, 
ratioale  iit  quodex.  [.rationali*  enim  eft  dumeta.  Rationale  igitur  eft  cr  quod  exrm.  Ratiomlit  igitur 
eft/.  njratione  enim  habet  qua  numerut  id  numai  quod  ex  u u,id  id  quod  ex.  [.Et  quonia  quidrupli  eft 
d [ipfiut  [..quincupla  igitur  eft  d . ipfiut . [.  Vigmtiquincuplex  igitur  eflquodcx  f .,  elui  quodex.  U 
Quincupli  iutc  eft  id  quod  ex im.eiut  quod  ex  * f,  quincupli  igitur  t 

rfi  quod  ex  i n,eiuf  quod  cxl-.u-  QtjoiJ  igitur  cx  t n,ad  id  quod  exnit 
ratione  nohibet  qui  quidntiu  numerut  id  qui  dr itu  numau.  lncom 
menfunii.it  igitur  eft  (per  9 decimi)d.  ipfi  » u in  longitudine, cr  ip- 
faru  utraq;  ritionaht  eft.  tpfeigitur  fn.uu,  rationales  funt  potentii 
Unci  cdmcfunbtlcs.si  iit  i ratwali  rationalis  auftratur  poterii  tin 
tu  cbmefurabiht  fubfifteiu  toti, reliqua  irrationali!  eft, uoeatur  iule 
opotome(pa  6 j decimi)  igiturnfiipotomccft.  C ogruent  iule  ei  eft 
/t «.  Dico  q,  cr  qusrti.  Qgo  enim  miiut  eft  id  quod  ex  fu  eo  quod  ex 
u M,ti  iqui  efto  quod  ex  r.  Igitur  ipfi  t »,  ipfi  « /■  miiut  peteft  ipfo 
».  Ef  qitonii  (p  ,t  dccimi)comefuribilit  eft  n [ipfi  [/  creoponendo 
(prr  1 1 qumtccomenjuntilit  eft.  f ipfi  ( [,fed  d [ipfi  d logitudine 
eft  comcn fur  Mis,cr  d « igitur  ipfi  di  t omenfuribdit  eft.Etquoni*  • 1 

quod  ex  C.  cius  quod  cx  . u quincuplum  eft, quod  igitur  exf.id  id 

quod  ex*  u titioni  bubet  qui  qumq:  id  uni.Couatedo  igitur  (p  contltriu  1 S fnti ) quod  ex  d . ii  id  qt 
cx  ..rationi  bibet  qui  quinq  id  qiuluoryio  qui  quadratut  numauud  quadrari  numau.  Incomtnfurtbi 
Us  igitur  eft  d", ipfi  r.  Igitur  C ,,ipfi  . u mtiut  poteft.eo  quod  exfibi  income  fur  ab  ili.  Qucnii  igitur  toti  d 
..ipfi  . u cogructe  miiut  peteft  co  quod  exfibi  mcomcfunbiU,ct  toti  d ..ipfi  * d rationali  expofile  como» 
furabihs  eft.  Apotome  igitur  quarta  eft  ipfi  ut. Quod  tuti  fub  rttiontlicnpotome  qiurtaccpnbcnfum 
refiioulu,inatloilc  eft  cr  ipfum  potes  innioniliteft.minorq;  ippeUitur  (pa  gt  diami  Poteftaut  quod 
fub  i d,d  u.ipfi  • d.quonii  propta  conexione  ipfiut  * l,triigulu*dl  cqutiguli  fit  tpfu*d  u.  Et  eft  fi. 
cut  ( d id  d * fic  eft  *d  id  c e, (pfi  igitur  « f qumquiguU  Utut, irrationali!  eft  minor  ippeOata : quod  ent 
offendendum.  Eucltd.exZamb.  Theoremati.  Propofitio  n. 

Si  in  circulo  triangulu  arquilatcru  deferiptum  fuerit.ipfius  triangu  Cmip.t. 
Ii  latus  potentia  triplum  eft  eiu*  quae  ex  centro  circuli. 

THEONexZamb.Sitcirculut.dy.erineo  triangulum cquilataum  defcribitur.Cy.  Dico  q,ip 
fiutuC  y trianguli  Utut  potenti*  tripli  eft  eiut  qu*  ex  centro  ipfiut  circuli  .d),  Afftmitur  enim  ( pa  t 

Qo  » tertij} 
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tcrtij)  centrum  ipput  circuli  «t,cr  connexu  * Ji  extenditur  in  <,©■  tone  da- 
tur f , .Et  (fuonu  miguK  -r  i!  * f .jnitilrrfi  «Vgiiur  i i ) ,circunjrrctiu  ter 
ttapaned  ipjittt  ctrcuU*fy  ctrcUferentiatigttterhcinupritiafextipan 

ejl  circuferentu  ipput  circuli,  hexagoni  igitur  Utuc  cd  ipfa  t e redi  linea, 
equaltt  igitur  epeiqui  excetrojioc  efl  ipp <1  *.EI  quornem  xjgippui  et  idu 

ple  c/i,  quadruplum  cd  quod  rx*iciutquodexeli.boccfteiui  quod  exfe, 

■Arauu  uulc  c.l  iJ  q«>4  cx  * >,c«  qua  ex*  que  igitur  ex*  '.quidni 

eUj  unteutquecx  ([t.dtuidedo  igitur  q,  quod  ex*  fijnplk  cfl  ctut  quod  ex  | 
t ..Acquxlii  auteesl  d i,ippet/,quodcx*  (igitur  tripli  e/leiut  quod  ex -Si. 

Trianguli  crg>  Utut  potilia  tripli  rd  eiut  que  ex  centro  circuli:  quod  ojlen  , 

dere  oportuit.  tuclidxx  C amp.  Propofillo  i|. 

Yramidcm  quatuor  bafiutriangulariuSC  acquilaterarum  »1 
ab  afsignata  fphxra  circunfcriptibile  fabricare . Huius  er 
go  fphxrx  diametros.adlatusipfius  pyramidis  fcfquiab 
teram  proportionem  potencialiter  habere  probatur. 

Ca  WPAN  /S.Sitlincaabdiamercralsignatxfphfrx.quf 
diuidatpuftoc.itaquddacfir  dupla  td  b c,  & lineetur  fuper 
ea  femicirculus  a db,  &,pducarur  linra  cd  orthogonalirerfu 
per  linei  a b,&  producatur  linex  b d SC  d a.Poftea  Hat  circulus 
f g Ii  fuper  cctrO  e, cuius  fctmdiamcrer  iit  xqualis  linex c d.cui 
ex  1 quarti  libri  inferibai  trugulus  xquilarerus  qui  firf  glt,ad 
cuius  angulos  pro ti  altatur  a centro, linej  e f,e g.c  Ii, deinde  fu 
perccmru  e,eugai(fecundu  quod  docet  uundccimi)linea  e k 
quf  ponat  xqualis  a c, perpendi  cularis  ad  fupcrficic  circuli  f g 
h. ii  dem  irrarur  i punao  k hypothcnufx  k f,k  g,k  li.entlp  c5- 
pleu  pyramis  quatuor  bafia  tnigularifi  &C  xquilateraru,qui  di 
co  efle  ab  afsignata  fphxra  circunfcriptibilc  A dico  quadratum 
diametri  propofirx  iphfrx,  fclquialteruclfeadquadratum  late 
ris  fabricare  pyramidis.  Coftat  enim  ex  prima  parte  correlarq  t 
fexti.quod  linea  cdcif  medio  loco  proportionalis  inter  ac  SCc 
b, quare  ex  corrclario  ideiufdc,  quadrarum  linexa  c ad  quadra 
tum  lmef  c d,eft  ficut  linea  a c ad  c b,ei  go  coniunftim  quadratu 
a c & quadrarum  cd,  ad  quadrarum  cd,  ficut  linea  a bad  bc.i- 
deolp  ex  penulrima  primi  quadrarum  ad  ad  quadrarum  de.fi- 
cut  .1  b ad  b c.Cum  ergo  linea  a b fit  tripla  ad  b c.crar  enim  a c du 
pUadcd.crifquoqi  quadratum  a drriplum  ad  quadratum  dc. 

Eft  aurem  cx*  huius, quadrarum  fg  triplum  ad  quadratum  ef, 
quare  cum  ex  hypoiheli  d c H t xqualis  e f.erir  ex  communi  fci  entia  a d rqualis  f g Er  quia  ex  diffl 
mrionc  linex  perpe ndkularis.  ad  fuperficiem.linea  e k continet  cum  fingulis  lineis  ef.eg,  e lt,an« 
gulos  recios, quarum  quxlibct  cd  xqualis  linex  c d A'  quia  ipfa  eadem  eft  xqualis  linex  a c,& an 
gulus  c eft  rec'tus,erir  per  4 primi  unaquxtp  trium  linearum  k f,k  g,k  h.xqualis  linex  a d.  Manifc 
Itum  eft  igirur  fabricatam  pyramidem  c(Te  quatuor  bafium  triangularium  xquilaterarum. 

qflpfam  aurem  efle  circunfcnpnbilem  ab  afsignara  fphxra,  fic  habeto.  Linea  e U in  tei  ligatur  ad 
ijci  fecundum  reftitudinem  linex  e 1 xqualis  linex  cb,  ut  rota  kl  fit  xqualis  a b,  qux  eft  diamC> 
ter  afsignarx  fphxrx . Hanc  autem  lineato  inquam,  e 1 imagineris  efle  fub  circulo  f gh,  perpen- 
dicularemquoqueadiplms  fuperficiem  ex  parre  inferiori,  ficu  t eft  e kex  parte  fuperiori,  erittp 
unaquxquc  trium  linearum  < f.eg,  eh,  & (impliciter  quxlibct  fera idiamerer  circuli f^H, medio 
loco  propornonalis  inter  ke  X.  c 1, quemadmodum  eft  dcinrer  a cdf  c b,  nam  hxiunrxqu»- 
les  illis,  unaquxquc  fux  rclatiux.  Si  igitur  fuper  lineam  lk  deferibarur  femicirculus , circun- 
dutartirip  quoufque  ad  locum  undemouen  curperar,  redeat,  erit  ex  diffinitione  fphxrarum  r« 
quaiiiim.  fphxra  deiaipra  motu  huius  femicirculi,  xqualis  fphxrx  afsignatx:  funtenim  fph* 
rx  xquales.quarum  funtxquales  diametri, quemadmodum  de  circulis  inprincipio  rertq  diltun» 
eft  Hunc  uero  femi  circulum  necefle  eft  rranfire  per  tria  pun&a  f g h,  qux  funt  anguli  fohdx  pyra 
nudis  fabricarx.  Similiter  aurem  dico  quod  femicirculus  hic,  quoniam  fupet  lineam  kl  fuerit 
defcnprus.  Ii  circunducatur  quoufque  ad  locum  redeat  unde  moucri  caperar,  continget  circu* 
lum  f g h, fuper  omnia  puncta  circunfcrcnrix  ipfius.  Quod  ex  hac  urtufta  uerirate  probatur.  Si  Ii 
nea  rcfta  fuper  lineam  reftarn  perpendi oilariter  fteterit.qur  Inter  parres  eius  cui  fuprrftar  uclcir 
cuiUt  medio  loco  propornonalis  ponatur,  fueritep  fuper  eam  linea  cui  perpendiculvis  fuperftac 
, femi- 
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femicirculus  defcriptus.circunferctia  ipfius  per  exremjrarc  line*  medio  loco  proportionalis  po- 
litxperpcdicularitrr  ucccffario  rrafibit.Cu  Igitur  cun<fif  fenudtametri  circuli  f gh  fmr  pe* pendi 
culares  ad  lineam  k medio  loco  proportionales  inter  partes  ipfius  qu*  funr  k e 6i  e I I equi- 
tur ut  femicirculus  dcfcriprusfuperkl.fi  circunducarur,rrifear  per  omnia  punita  circunfcrcnrip 
f g h ,tX  per  omnes  folidos  angulos  pyramidis  fabricatae.  Iracp  a diffinitione  eius  quod  eft  figu- 
ram infcnbi  figtirp, pyramis  tabricara  eft  infcriptibilis  illi  fphpr?  quam  femicirculus  per  lineam  k 
1 lineatus  motu  luo  dcfcnbir.  Et  quia  hxc  fphxra  Jcfcripra.eft  afifigna  rx  lplifrx  cqualis  per  dilfi 
ni:  tonem  pqualium  fphfrarum»fequirurexcommunifciemia  urhxcpyrami9fabncara,fir  ab  af- 
fignara  fplixra  circunuriptibilis:  quod  eft  propofirum. 

CORRBLARIVMaure  patet  fic.  Cum  enim  a b fit  tripla  ad  b c.  per  euerfam  proporrionnlira 
te  erir  a b feiquialrera  ad  a c.ideorp  exfecuda  parte  correlartj  S fexri  & correlario  ir  ciufJc.quadra 
tu  hnep  a b erit  etu  fefquialteru  ad  quadrarii  linep  a d Er  quia  linea  a d eft  xqualis  lateri  fabneatp 
pyramidis, at  ucro  a b eft  diameter  fphxrx.coftar  ueru  efle 
quod  per  correlariii  dicitur.  qrNe  autc  quicqul  de  uetufta 
uenratepropofirahf  lirare  coringat.eam  uolumus  hocmo 
do demoftratione firmare.  Str  igirur  fuper  linei  a b lineae 
dperpedicularis.quxponarurmediolocoproportionalis 
inter  partes  linep  a b.quffinr  ac  51  c b,  ira  quod  fit  propor 
no  a c ad  c d,  fi  cur  cd  ad  c b.  Er  fuper  lineam  a b.defcribarur 
femicirculus  a e b . Dico  q.  huius  femicirculi  circunfereria 
triiibir  per  ptniifhim  d,qui  eft  exrremitas  perpendicularis. 

Sin  autc  aut  iecabir  linei  c d.aut  fupertrafibir  ei  rora  iplam 
tranfies  & includes  fle  non  cotingens.  Secetergo  primd  e* 

am  in  pun  Ho  e,&  ducantur  linex  e b 9C  e a.  erit 'que,  ex  prima  parte  ) o tertii  rotalis  angulus  a e b 
rrltus.iraq;  ex  prima  parte  correllarrj  8 fexri  proportio  eft  a cad  c e.ficur  c e ad  c b.aut  uero  ex  fe- 
cunda pane  8 quinti  proportio  a c ad  c e, eft  maior  quam  a c ad  c d,eo  quod  c e eft  minor  quam  c 
d.  Cu  igif  fit  c e ad  c b.ficur  a c ad  c e,  SC  c d ad  c b.ficur  a c ad  c d.erir  per  1 1 quinti  e c ad  c b, maior 
quacdadcb:ideocpper  prima  parre  io  quinrieceftmaior^d  c.pars uidelicet.quam  fuu  totum, 
quod  eft  impofsibile.No  ergo  fecabir  circunfereria  femicirculi  linei  cd.Supertrafeatigif  pro- 

ducarur  c d ufqr  ad  circunferetii.firip  rota  c e,8C  protrahamr  linex  e b St  e a,  fcqueturip  ur  prius  li 
neam  c defle  maiorem  quam  fit  linea  c e,  quod  eft  etiam  impofsibile.  Conftar  ergo  propofitum. 

Similiter  aute  dicimus, q*  fi  fuerir  aliquis  angulus  reltus.cui  bafis  liibredarur  fuper  qua  frmicir 
culus  lineetur, ipfius  circufcrentif pcrangulu  replum  trifirenecefleeft.  Couerfam  huius  propo 
nir  prima  pars  io  rrmj.  Quod  autc  dicimu8,ficcoftar.  Sir  enim  angulus  a bcrelitit.cui  fubtenda 
rur  bafis  a c,Sf  fuper  ei  lineetur  femicircuIus,dico  q*  ipfius  circunfrrentia  trSfibir  per  pii<ftu  b.in 
quo  coeut  linej  corinenres  angulum  rcltu.  Cuius  demoftrario  eft, quod  neqj  tranfibir  fupra  neq; 
infra.  Sin  autc  trffeat  primd  infra, fitbj  a e c,&'  ab  angulo  b producatur  linea  b d perpendicularis 
ad  bafin  a c,qux  fecer  circunferemiS  femicirculi  in  puncto  e,5C  protrahantur  linep  e a S£  e c,crit<p 
angulus  a e c.relfcus  ex  prima  parre  jo  terni,  at  ipfe  eft  ma- 
ior angulo  a b c per  21  primi.hocaurceftimpofsibilcex  fer 
tia  petitione, cum  urcrip  fit  reltus.luc  quide  «x  hypothcfi, 
ille  ucro  ex  prima  parre  jo  rerfij.  N5  ergo  rrafibit  circunfe 
rentia  femicirculi  infra  angulum  b.  Trafeat  iratp  fupra,  8L 
fit  a f c,  producatur  autc  perpendicularis  d b.quoufqt  ob- 
uiet  circunferentix  femicirculi  a f e in  pun 'io  t,&  produ- 
cantur linex  f a,  fc,  erirq;  ex  prima  parte  10  terti)  angulus 
a fcrcltus.  Cumi^  etiam  cfTcrex  hyporhefi  angulus  ab  c 
reltus,  fequitur  impofsibile  per  n primi,  ficur  in  princi- 
pio.Relinquitur  ergo  quod  diximus.  Hoc  aurem  necefta 
rium  eft  ad  cognitionem  eorum  quxfequunrur. 

EucUd.exZamb.  problem^t.  tropofitio  «t. 

' Pyramide  coftituere.&f  data  fpheracoprchedcrc.&rdemofirarecji 
ipfius  fphyry  dimeties  potetia  fefquialter  eft  lateris  ipfius  pyramidis. 

TH  E O N « Zamb.  txponaiur  data  fi,  hara  dimetie m * fjtettvrip in  yfignn,ut  • > 'pfiut  * y dupU 
fit.  Defcribalitrq;fuper  a /.femtarculut  o rt  /laxcitetwrq;(pcr  nprlmi)abipfoyfignoaJanguU't  redot 
y conne  ftttur  * *,  exponat  uri};  circuitu  < {n.  aquam  habent  eam  qua  ex  citro  ipfi  a ?d,  [mbaturtjf 

in  1 pfo  1 /.  circulo  trianguli i aquilateru . /.:CT  accipiatur  (per  ■ tertii)  cclrum  circuli,  fitij;  f figuum  c? 
conncCtantur  1 1,4  /,cr  t «.Ei  conjhtuatur(pcr  u undecimi  )ab  ipfo  figno  ipfiut  • /•  circuli  plano  ..  a"mt 
lot  rcRot  reda  da.ty  ponatur  i pfi  / « ipjaxyrcda  linea  aqualis,  ej  connedantur  « h«  /,« • . E t qu . n:i 
n/ redacti  ad  ipfiut  i/o  circuli  planum,c  id  omnei  igitur  ipfam  tangite!  redat  lineae, ermeode  ipfiut 

Oo  , /« cir. 
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/«ctrruli  plano  exiflentet  nilos  efficit  anpnlos  (per  i undecimi  dif- 
finitioni) Tigit alit  ipfum  unaqueqs  ipfaru I • ,1  // «. Igitur 
undqudq;  ipfurii  t /,<  » reflo  e/i.Et  quonii  «equalit  efl  * > ipfi • * 
rt  ^ «tipy?  I»  i.cr  reflot  toprihidiit  angutosfiafis  igitur  A -<p  4 Prl 
mi)bafi  « I efi  equulis, et  id  proptcm  c r utraq;  ipfaru  / />  *>'P/'"! 

« rft  rqualis  Trcs  icitur  * #,«  /,«  •jmuccfunt  tqiules.Et  quotui  du 
pia  cfiay  ipfius  y (tripla  igitur  e fi  u fi  ipfiut  ( y.  Sicut  uule  - i <"<  1 « 
yfic  qd  ex  «A  ad  id  qd'  ex  et  y /icut  oft  edetur.  Quonii  enbi  ettjl- 
eutfi*ad*y,ficqdexA.adidqd-cx*  y,couertido  (p  corrctiri» 
i , qnti)  ficui  «fi  ai  fi  y.fic  qd  ex  • A ed  id  qd- ex*  y.Sicut  demofira 
htur.Triplu  igitur  c li  qd  ex*  A, eius  qdexAy.Eftautcrqdexf 
i eius  qd  exii  tripli!, cr  equulis  ‘ftAy  ipfi  i ! , equulis  igitur  efl  A a 
ipfi'  /Sc,i  A u umcuup  ipfurii « <,«  /,«  wftcfit  ert  equulis.  Vnuque 
que  igitur  ipfurii  i /,/*,■  uunicuiq;  ipfurii  n >,«  /,«  . e/J  equulis, e - 
quiUteru  igitur  funi  ipfu  quuluor  trugju.loc  efl  ■/*,«</,  «/*>"*  \ 
i.fyiumii  igitur  cbfirufla  efl  ex  qiutuor  Iriigu/if  equabb.et  equi'*  \ 
teru, cuius  bufit  e fi  i /tfriigulu.fiftigiu  ueri  efifignu  ..Oportet  u » 
ipfum  dutu  fibera  coprehedere,ofiedereq:  qd'  ipfius  fiber  e diame- 
ter potilia  luteris  ipfius  pyramidu  fefquulteru  efl.  txtenduturenim 
in  re  flos  lineus  ipfi  u tyrefln  linea  d x cr  ipfi  ( y equulis  ponetur 
d A.  Et  quonii  cflficutxyadyA.ficy  fi  ady  a,  equulis  <Ht  efl  ip 
fu  quidc  «yipfi*d,cryAipfid',cryt  'pfid  \ efl  igitur ficut  u 
i edtificiludfKqd  igitur  fub  ipfis  n/,d  a,  equit  efi  ei  quod  ex 
> /.Et  re  flus  efl  uter.];  ipforii . fi  1,1  Itungulorii.lgitur  fcmictrcu 
Ius defcripttisfuper  nxuemetcrperi, quonii  fi  coneflumuux, 
reflui  fit  qui  fub  a i « ar.ffiliis,eo  qutu  tnigulu  > a « urrtq;  ipforii 
u.lriungulorii  equiigulu  jit.Si  ii  mune nte  n A circi iduca 
lurfemicirculus.o'  midem  unde  duci  mearpit  rurfus  fiderit, ue- 
tiiet  cr  per  fignu  l», conexis  ipfis  /»,»  »,ejrefliifimilitCT  fiflis 
ijs  qui  ud/u, ungulis  pyrumis  dutu  fihera  coprebenfa  eritdpfu  eu 
nim  ■ a /fhere  dimetiisueqhc efi  ipfi • fi  dote  fihere  diumetro . 
quonii  ipfi  quidc  « y equulis  ponitur  « fi,  ipfi  aut  i y J ipfafix.  Di 
co  ii  q,  ipfius  fibere  dimetiisjuteris  ipfius  pyramidis  petitio  fef 

quulter  efl.  Quonii  etenim  dupla  rit  * y ipfius  y fidripla  igitur  efi  * (ipfius  fi  y.Couertendo  igituripercar 
relanu  >1  quinti)  fefquulteru  efi  u f ipfius  * y.Sic ut  uut i / u ad  e y,  fic  quod  ex  (e  ad  id  quod  ex  a A,  qua- 
nti conexu  ipfa  t A, e ii  ficut  fi  A jJ  « Ajic  A*  ad  e y propter  ipforii  A a (,  A • y.trianguloru  fimilitudintmi 
(y  eo  quia  efi  ficui  pnmu  ud  tertii, fic  quod  ex  prima  ud  id  quod  ex  feciida.  Sefqiulteru  igitur  efi  quod  ex  * 
«,emt  quod  ex  U A.  Et  (- qiudc  esi  ipfius  date  fi  here  diameter, cr  « A equulis  efl  luteri  ipfius  pyramidis, 
ipfius  igitur  fihere  diameter, ipfius  pyramidis  luteris  fefquulteru  efi-.quod  erat  oftendendu.  Oficdendu  UM 
ij,  efi  ficut  afudd  y,jic  quod  ex  u A ad  id  quod  ex  A y.  Exponatur  ipfius [emicirculidefcnptio,  er  ab  ipfa 
. y definiatur  (per  4«  primi) quadratum  • y.ey  copleatur  [(parallelogrammum . Quomi igitur  trungl 
Ium  A a /!  ipfi  A .»  y triangulo  equiangulum  efi, e fi  ficut  faad*  A, fic  efl  A m ad  e y.  Igitur  quod  fub.S-.M 
y.equini  efl  ei  quod  ex ‘A.  Et  quomd  efl  ficut  «fudi  yfic  eflifad  (f,  er  efl  quidem  ipfum  • • id  quoi 
fub  C *,a  y (equa.u  enim  ed  1 • ipfi  * y, eri/, id  efi  qdfibay.yll) ficut  igitur  • (ad /!y  fic  epud  fub  ipfis  t 
*,a  y,ud  idquedfub  ipfiiu  y.y  i.  Et  quod  jub  fi  y,equii  rfl  ei  quod  cx  • A.quad  auti  fubey.y  (, equum 

efl  ei  quod  ex  A ) ,ipja  enim  A y perpediadans  Jbufis  fegmilorum  * y,y  f, media  efi  proportionaln,quomi 
qui  fub  u A fi  re  flus  efl.  Sicut  igitur  afiadtyJicquodcxaAadidquodexAyiquod  ofindert  oportuit. 
Euclid.  ex  C amp.  Tropofitio  14. 

2 amb.  t;.  B afsignata fphxra  circufcriptibile  cubu  c6ftitucre.Eiufdet4 

autc  fpharar  diametru  lateri  iplius  cubi potentialitcr  tripli 
ccm  clle  mani  felium  erit.  t 

o a m.  msignatarrphxrf  dumeter  fii  a b.fupcr  qua  lineetur 
fritii  circulus  a d b.diuidarurijr  diameter  in  pu<flo  c,  prorfus  (e 
cundu  codmone  prYmifl^uidelicer  ut  linea  a cfir  dupla  ad  li~ 
nea  c b,&.'  ^ducarur  c d perpediculam  ad  a b protrahitur  d 
b & d a . Portea  fiat  unu  quadratu  cuius  omnialirera  fin  t f qua 
lia  b d>tir<p  c f g h/uper  cuius  quatuor  angulos  erigatur, ut  do 
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C«t  uundedmi, quartior  Iincxpcrpcdicularct  ad  rupcrfidcip- 

fius  quadrari, quarum  quxlibrr  ponarur  cril  xqualis  linex  b d,  s 

finrip  c k,fl,g  m,h  n.erunrip  lix  quaruor  per  pediculares,  fingu  y 

If  lingulis  xquidiftantes  cx  6 undecimi,  & anguli  quos  conri-  S 

nenr  cum  larenbus  quadrari, redii  ex  ditfinirione  linex  perpedi  A ' 
cularis  ad  fupcrficie.  Deinde  comunganrur  extremitates  iflaru  f 
pcrpcdiculariu,  protractis  lineis  k 1,1  m,m  n,n  k,  enrip  coplerus 
cubus, fex  fuperficicb. quadraris  contentus,  c5ftar  ex  14  primi, 
q>  quaruor  fuperficies  ipfum  ambicres(&  ipff  funt  quaru  oppo 
lira  larerafunt  4 perpedicularcs)  funr  oes  quadrarx,  debau  au 
tem,  hoc  pofiru  eft:  ar  uero  de  fuprema  eius  fuperficie  quf  eft  k 
1 m n,q,  ipla  quotp  fit  qundrara.coftar  ex  <4  primi  K 10  undeci- 
mi. idcoq;  ex  4 undecimi  manifeftu  eft,  Ungula  larera  eiufde  cu  — 
bi  duabus  ipfius  oppoliris  fuperficicb.  orrhogonalirer  infifte-  * 
rc.  Vraurcubu hucabafsignatafphxra circunicripribilceffe  drmonftrrimi*  ,n..n-»r  , -r 
ficieru  protrahatur  diagonalis.uerbi  gratia  in  bali  eius.fitro  eg,&’ab  huius  diaffonali^a!?1  ^Cr 
rremifare,  protrahatur  diameter  cubie  m.cririy  ex  pmultprmi  q^draiSr  » 
mm  f g,ideo<p  SC  ad  quadratu  g m.co  quod  g m eft  rqualts  f o.futit  enim  omni.?,.  quadra- 

aqualia. Et  quia  rurfus  ex  prnulr. primi,  quadraru  em  eft  xqualc  quadraris  diT-iHinearii 
'f  31 8 Pr°P'«  hoc  q,  angulus  c g m eft  reftu.  ex  dtffin.tton.  Imrx  pcrpcdiculan.  ™d 
ctc.crtr  quadrat»  c m rr.plu  ad  quadratu  m g.corta,  entm  cx  duplo  * (impio  Cii*  r ^ fccuda  ££ 
tc corrcUrq  i fextt  * cx  corrclano  ir  ciufdcm  quadratu  quoq,  a b fit irmlum  jdS  i-  c ? 
quo'd  ltnraa  b tripla  ctl  ,d  buri  b c.fit.S,  b d.xquahs i- 

cft  diameter  cubi.fit  xqualia  a b.quf  eft  diameter  rplirrx.Itacn  (i  funtr  c m linrrt... c™  "’ ? I>C 

circuducaturqt  qufqt  ad  loeu  unde  fuit  initiu  motus,  rcdeatifphxra  deferipra  eritexdiffiniriinV 
P x*iu*|h“  'qualis  fphxrx  afsignarx.  At  uero  quia  hic  femldtvulu^^rttnfifbfeciet^er 

punftt'  g ro  quod  angulus  e g m eft  reftus.eadfqt  ratione  per  cfteros  fiugulos  reftos  anttuL. 
cubt.quodrxautecedcte  ante liac.4  immediate prf milio manifeftii  eft,  cSftatcoftttutu  cubii  ab 
afsignata  jphjraCeo  quod  a fua  fquali)circlifcripiibill  eftetqd  demofttareoportebat  Corrclarri 
uero  demoftratio in iftius demoftranonis proceflu  prfpatmt.  E uclid.exCip.  Vropcjho  7 

,J^i?rpUSO  r bal’5tr,^Ian5&^uflaterar“alplierapropo  za»6.  • 
Igpl.ta  circunrcriptibile.componererentcp  palam  ciufdcfphscrx  ' 
“"'•^diametrum  lateri  ipfius  corporis  duplice  eflc  potentialirer 

C * M P.  Diameter  fphxrx  propofirx  ITt  a b,quf  diuidatur  per  xqualia  in  oumffo  r H 
bneerur  remtctrculus  a d b,».’  producatur  c d pcrpedicularis  ada  b.  dCtungarur  punfrii.  d fum  * 

& cu  b.dcfcnbarurqj  unu  quadratu  cuius  lingula  latera  ftnt  xqua-  & punctus  u cum  * 
lia  linex  b d.firqt  quadratu  hoc  e fg  Ii,  in  quo  .prrahf  tur  diametri 
dup  eg  8Cfh,fecire9  fcinuic?  m pueto  k.  Coftat  igitur  cx  4 primi. 
q.utraqi  iftaru  diametrorum  litxqualis  linex  a b qup  eft  diameter 
•phfrf.cum  angulus  d fit  reiftus  exprima  parte  jo  tertq.K  finguli 
quoqj  anguli  efgh.rcfti  ex  diffinitione  quadrari.Conftarrurfus, 
q>  rxdc  diametri  cg&  fh  diuiduntfeinuicem  per  xqualia  in  pun 
ftok.HocamcextprimilKii6C  deiufde  facile  eft  elicere.  Ertga-  « 
tur  ita^  fuper  pumfi  um  k.  linea  k I perpcdicularis  ad  fuperficiem 
quadrati.qux  ponatnrrqualis  medietati  diametri  eguelfh,  Jt  demit, 
tanrur  livporhcmnV  1 c,l  f,l  g.l  h.cnintip  cx  his  qup  polita  funt,  ti  penul 
tima  primi.quottes  oportuerit  repetita,  fingulx  harum  hypothenufaru 
• quales  fibijnuicc  8C  fquales  lateribus  quadrari.  Habes  ergo  pyramide 
qua  tuor  fquilatcraruni  triangulariumqibafifi.fiipcrquadratum  coniti, 
ftuti  Huic  itaqtfub  ipfo  quadrato  fimile  pyramide  hoc  modo  appone. 

Lineam  I k producas, perforido  quadratum, ufqiad  m,  ita  q,km  exiftes 
fub  quadrato.fir  squalis  I k exifteti  fupra.8:  iunge  punctum  meum  fin- 
gulis  angulis  quadrati. producendo  4 alias  hypothenufas  qup  funt  me, 
m f,m  g,m  h,dc  quibus  quoqj  manifeftii  eft  cx  pemilt.primi,  queadmo- 
dum  dc  alqs  que  funt  in  fuperiori  parte, quod  ipip  iin  t xquales  adinuicc 
& latcrib  quadrari.  Compicuimtts  igitur  corpus  t bafium  trilgularium 

fiCpquilaterarum. Hoc  aure  ab  afsignata  fpbxracircunfcriptibileeffe.fic 
habeto.  Coftat  enim  quod  linea  Im  eft  pqualis  diametro  afsignarxfpbp 

rx.na  utraqj  taru  eft  xqualis  diametro  quadrati.  Igitur  fi  fuper  1 m linee 
tur  femicirculus  qui  circuuolua  tur  quoulqj  ad  iocufuum  redeat,  fphxra 
qui  motu  fuodelcribet,  erit  xqualis  afsignatxfphxrx,ut  ex  diffinitio 
nt  xqualium  fphfrarum  colligitur,  Htc  uad  femidreuiui  traiifibit  per 
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quaruor  angulos  quadrati,  SL  (impliciter  per  omnia  piifla  circunfcrentix  circuli  circunfcribenf 
quadrarum , eo  quod  femidiamerer  quadrati,  ut  linea  f k 8t  portiones  line;  l m , quj  funt  l k 6i  Ic 
m, funt  adinuiccf  quales,  quare  ex  diffinitione  eius  quod  eft  figuram  unam  alqfigurxinfcriblr 
fabricatum  corpus  infcriptibile  eft  fpltxnr  motu  huius  femicirculi  defcriptx.Itatp  & tphcrarafsi 
gnarx  ex  conceptione, cum  ipfxfinr  adinuicemarquales  ex  diffinitione.  Correlarium  ueroma- 
nifeftc  conflat,  funt  enim  dux  hnexdb  fieda  xqualesex  quarta  primi  *.  ideoip  quadrarum  li- 
neat b d.duplum  eft  ad  quadrarum  linex  b d,ex  penultima  primi, latus  autem  fabricati  corporis» 
eft  f quale  hnexb  d:uerum  eft  ergo  correlariu.  Eucltd.  ex  7.ib.  ProbUmd  ».  Prope fit.  14. 

Oiflahcdrum  conftruere , & data  fphacra  comprehendere  ea  qua«+ 
pyramidcm.oftcndcreq;  quod  ipfius  (phacr*  dimetiens  potentia  la 
teris  ipfius  Oiftahedri  duplus  eft. 

THEONn  Zmb.  E xpanatur  data  fphara  diameter  u dfeceti ir$(prr  io  primi)  Judialm  >,  c f 
dcfcnbatur  fuper  • tfemicir culus  u A fi. Excitetur  qf  per  io  primi)ab  ipfoytpfiuCai  redos  angidoi  y A , 

CT  connedatur  A f.Exponati&cp  quadratum  i /« I, equum  bebem  unumquodque  latus  ipfl  I «<,©•  con- 
nedantur  //,1  eJExeitetur^  (prr  it  undecimi ) ab  ipfa  u figno  ad  ipfius  ifu  s quii  ruti  pLmum  td  ungulo  i 
redos  reda  Ima  « a,  cr  extendetur  in  alterem  partem  pleni  x ia  ut  tpfa  e u,  eujeraturq;  ab  utra$  tpfa- 
rum  a A ,u  u, uni  ipfaru m a i,«  /,«  »,a  /^qualis  utraq;  ipfartm  a A ,*ii, 
rj  connc  dantur  xt.xf.x  *.,a  t t»  t.  Et  quantam  K I ipfi  y 

uded  aqualis,  c r anguliu  qui  fub  i ■ dredus  ed,  igitur  quod  ex 
t 1 duplum  e fi  eius  quod  ex  m.  R urfus  quoniam  a a ipfi  » i ed  aqualis, 

C angulus  qui  fub  A a . redus  eft , quod  igitur  ex  i xfiuplum  ed  eius 
quod  ex  • a.  Odenfum  aut  eftqej  quod  ex  t ,, duplum  ed  eius  quod 
ex  • u.lgittir  quod  ex  A ,,ei  quod  ex  i / eft  aquale.lpfe  igitur  xiipfii/ 
efl  aqualis.  ldq:  propterea  tam  et  xt,  ipfi  h eft  aqualis.  Triangulum  m 
igitur  A 1 1 aqutlaterum  ed.  Similiter  iam  dcmondrabtmut  quod  unu- 
quoda  reliquorum  triengulorumequoru  befes  quidem  funt  ipfa  ■ /» I qua- 
drati latera  fafligia  utro  a v.Jignauequilaterum  efl.  Odahedrum  igitur  co 
fiitutum  edqub  odo  triangulis  aqualia  habentibus  latera  comprehenfum. 

Oportet  iam  cr  iUud  fp  hara  data  e o prehendere, ctlender e qt  q,  ipfius Aha 
r a dimetiens  potentia  dtipluted  lateris  ipfivts  od ahedri.  Q nonum  enim  ip 
fa  tres  a «,a  u,n  1,'muicem  funt  aqualn,fuper  a u igitur  deferiptus  femicir 
culus  ucniet  c peri,  cr  id  propterea  fi  manente  a /i,  ci rcunducatur  femi- 
(ircuhts,cr  i»  idem  unde  eircunduei  cojHl /letent,  uemet  et  per  fu  / ligna, 
0-odahedrumfpharaeritcomprehenfum.  Dicoq,  cr  data.  Quoniam 
nanq;  aqualis  efl  xu  ipfi , communii  autem  m,cr  angulos  redot  compre 
hendi tnt,bafis  igitur  a i (per  4 primi)  bafii  1*  eft  aqualis.  Et  quoniam  ana 
gui.il  qui  fub  a 1 u redut  eftdn  fem  icirculo  enim, quod  igitur  ex  a /a,  duplis 
ed  eius  quod  ex  X i.Rurfus  quoniam  a y ipfi y fi  eft  aquaUs,dupla  cdufip- 
fiut  < y Sic  ut  autaCadCy,fic  quod  ex  • fi  ad  id  quod  ex  f A.  Duplum  igitur 
eflquodex  « fi  eiut  quod  ex  CA.  Odenfum  efl  aut  q,cr  quod  ex  Xp  duplis 
ejl  eius  quod  cxxi.crquoicxfi  A, ei  efl  a quum  quod  ex  x 1,  aqualis  enim 
ponitur  1 fi, ipfi  A fi.Quod  igitur  ex  u fi,ei  quod  ex  x u,efi  aquale,  ipfa  igi- 
tur ut  ipfi  x ia  ed  aqualis , efiq;  a t data/phara  dimetiens,  ipfa  igitur  x u, aqualis  ed  data  fphara  dia- 
metro. Comprehenfum  ed  igitur  odahedrum  data  ffhara,cr  fimul  odenfum  edquod  ipfius  fphara  dia- 
meter potentia  dupla  efl  ipfius  odahedri  Uteris: quod  ficere  c ojlcndere  oportebat. 

Euchd.exZamb.  Problema  1.  Propofitie  n. 

Cubu  coftruere  & data  fphfra  coprehedere  ea,  q priora, oftede.  1» 
rccp  q>  ipfius  fphaerac  dimeties  potetia  triplus  eft  lateris  ipfius  cubi. 

THEON  exZamb.  Exponatur  data/phara  diameter  u f, 
fecelurcutny.utuy  dupla  fit  ipfius  y f.Defcrtbaturq;  fuper  * f,fe 
micircultu  uAfi.crabipfoy  ipfi  u l(per  u primi)ad  angulos  re- 
dos  excitetur  y A,et  conncdaturA  f,  Expoiuturcpquadrattim  // 

« !,aqttum  habent  unumquodq;  Utut  ipfi  A t,ej  ab  ipfit  1 [ul.fi- 
gnis.cdtpfiiut  fui  quadrati  planum  ad  angulos  redot  excitentur 
(per  n undecimi)/ u,fx,u(i,d,,crdu/rraturab  unaquaque  ipfa- 
rS  I a,/A,a  10,1  !,imi  ipfaru  1 [,fu,  • 1,1 1,  aqualis  maquaj;  tpfa- 

nma 
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Tum  i »,/»,»  mJ  rsonneftanturq!  ipfa  « »,a  m,*',’  vcubut 
igitur  ! r,c  oftruAlit  eft  fub  fex  quadratis  aqualibus  coniprc 
benfus.  Oportet  iam  ffbara  data  eomprcbendere,cr  ofti- 
iere  quod  ipjiut  ftibara  dimetiens  potentia  triplex  eft  ipfiut 
tubi  Uteris.  ConruAantur  enim  ipfa  a »,<  *.Ef  quoniam  ttngu 
hs  qui  fub  niareAuseft,  eoquidaireAdeftddpUnut  », 
uidelicct  C di  redi  an  linei  < a,  igiturfuper  « » deferiptusfe 
micir cultu  ucniet  cr perii ftgna.  Rurfus  quonu farcftd eft 
di  utrantyipfarum  ad  /Xigiturplanu  re  Ad  eli  ip- 

fd/r-QtidrccrJiconcflamui  tpfd m f*,tpfaa[reftd  erit  di 
ipfam  fi.de  per  boc  rurfus  fuper  . « deferiptus  frmicirculus, 
trifict  tT  per  f,fimili:er  crper  reliqua  ftgnd  tpfius  cubi  ue- 
niet.Si  iam  manente  ipfa  « s,circunduftus  femictrculus  i»  idi 
Reterit  unie  evreunduci  aepit.eubus  fbhjrra  comprehenfut  erit. 

Dico  tam  quod  crdata.  QjjOBum  enim  aqualis  eft  • fipfi  fi,  crdngulus  qui  ai  freAuc  eft,  quod  iji- 
tur  ex  I a, duplum  eft  eius  quod  exi  f.  Aequalis  autem  eft  r fippt  u,quod  igitur  ex  i ujiupQ  eft  eius  quo  i 
ex  i f.Qu  are  quod  ex  • v *,lrtplwricft  eius  quod  exia.pt  quoniam  « f ipfiiu  ( y triplex  eft,  ficut  autem 
*txdiy,ficquodex*taid  quoiex  f Jl, triplum  igitur  eft  quod  ex  * /,eim  quod  ex  f /, patuit  autem 
quid  cr  quod  ex  m a. triplum  eft  eius  quod  cxnt,cr  aqualis  pofltaeft*,jpfi(  a,  aqualis  igitur  efteym 
‘•'Pfi  •f-bta  ( eft  data  fph ara  dimetiens, <y  a , iguur  aqua  III  eft  ipfi  data  ffhara  diametro . Data  igi- 
tur ftibar  a c omprehendttuT  cubus,  cr  una  oftcnduur  quod  frhxrx  diameter  polctia  tripla  cfttpfiut  cubi 
lateris: quod ficerc  CT  ollcihlere  oportebat.  Eucbd.exCamp.  Propofitio  i*. 

Orpus  uiginti  bafium  triangulariu  atqj  scquilaterarum  i 
data  fphacra  diametrum  rationalem  haben te circunfcru 
ptibilc.fabricare:  critcp  palam,  latus  eiufde  corporis  effe 
lineam  irrationalem.camfcilicetquse  dicitur  minor. 

CAMI’.  Sit  hic  quoqj  diameter  afsignarx  fpharrr  a b.qux 
ponatur  efic  rationalis  fiuciu  longirudmefiuein  potentia 
ramum, & diuidarur  in  punito  c,  ira  a c fit  quadrupla  ad  c 
b,&  lineetur  fuper  c i femicirculus  a db,&  producatur  cd 
pcrpcdicularis  ad  a h,&  proti  aliarur  linea  d b, deinde  iccun 
dum  quantitati  Iinex  d b lineetur  circulus  c f g h k fupra  ci- 
trum 1,  cuiinfcribaturpentagonusxquilarerus  eifdc literis 
annotatus, ad  cuius  angulos  a citro  ducatur  linex  le,  lf,  lg, 
lh.lk.Rurfus  in  rode  circulo  mfcnbarurdecagonus  xqui-  m «•  * 

latcrus.diuidStur  enim  cunlti  arcus  quoru  chordf  funt late 
ra  pentagoni  per  xqualia,&'  i punitis  medqs  ad  exrremita 
res  cunftorum  laterum  mferipti  pentagoni  linexrelhc  di- 
rigantur. Itemlp  fuper  fingulos  angulos  pentagoni  eriga- 
tur cathetus  fecundumquod  docet  duodecima  undecimi, 
quorum  quilibet  iit  etiam  xqualis  Imccb  d&!  continuen- 
tur extremirares  horum  quinque  cathetorum  , quinque 
corauftis,erunr'que  ex  6 undecimi  quinque  catheti  cre- 
IH.adinuicem  xquidiftantrs.ainnyipfi  iinrxquales, erunt 
quoq;  ex j;  primi  quincp  coraufti  corii  extremirares  iungen 
res  a quales  latcribpentagoni.  Demitte  igitur  a fummirari 
bus  fingulis  finguloru  carherorii,  binas  K binas  hypothe-  • 
nufas  ad  duos  circunftanres  angulos  inferipri  decagoni,& 
harum  decehypothenufarii  A quinq?  extremitatibus  cathe 
torti  ad  quinq;  punita  qux  funt  finguli  anguli  medq  inferi 
pridecagoni.defccdenrium  extremitate*  corinua  ahii  pen- 
fagonii  rurfus  ipii  circulo  inferibedo,  qui  quocp  erit  jquila 
terus  ex  »;  rertq.  Cii  hoc  itatp  feceris, uidebis  te  perfeciifc  dece  tri igulos,  quoru  larera  funtdecl 
hyporhenuff  & quinq?  coraufli  quinq?  latera  huius  fecundi  pentagoni  mferipti.  Hos  ergo  de 
cem  friSgnlos,  xquilareros  efle,  fic  collige.  Cum  enim  tam  femidiamerer  deferipri  circuli  quam 
quilibet  erelf  oru  cathetorum  fit  xqualis  linee  b d exhypothefi.erit  ex  correlatio  i?  quarti,  qui- 
libtr  catheroru  xqualis  lateri  hexagoni  xqui  lateri  circulo  cuius  femi  diameter  eft  (qualis  linetf 

bdin< 
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b d infcripri  Quia  uero  ex  pcnultima  primi  unaquxqt  decem  hyporhenufarum  fanro  eft  poren* 
tior  catheto  quan tii  poreft  larus  decagoni.-at  uero  ex  io  huius, latus  quoqr  pentagoni  eft  tito  po 
tenrius  eodem  quantum  poreft  idem  iarus  decagoni,  erit  ex  communi  luentia  unaqufqueharu 
pypot  heiuifarum  f qualis  lateri  pcntagoni.De  corauftis  autem  iam  patuit,  quod  ipfi  linr  aqua- 
les lateribus  pentagoni  Iraquecunfta  latera  horum  decem  triangulorum,  aurfunt  latera  penta 
goni  rqudareri  fecunda  uicc  circulo  infcripri,  aut  illis  aequalia , funr  igitur  xquilareri  trianguli. 
Amplius  aut  fuper  ceniru  circuli  quod  eft  puntfum  l, erige  alium  cathetum  atqualem  prioribus 
qui  lit  I m.eiusqj  fuperiorem  extremitatem  qup  eft  m, iunge  eum  lingulis  extremitatibus  priori!» 
perquincp  corauftos,erircp  ex  6 undecimi, hic  centralis  cathetus,  lingulis  cathetorum  angulariil 
srquidiftans.ideoip  ex  a primi, Iu  quinq?  coraufti  eriir  femidiametro  circuli  xquales,  & ex  corre 
lar  io  f quarti, quxliber  eorum  ranqua  latus  hexagoni.  Centrali  ergo  catheto  ex  urraiy  parte  adij 
ciarur  linea  una  «qualis  lateri  decagoni , fupra  qui- 
dem adijciarur  ei  m n.deorfum  autem  fub  circulo  ad 
tjciaturiibi  a centro  circuli  p,  poftea  demittantur  i 
puiifro  nr.hyporhcuulc  ad  s fuperiores  angulos  de 
ccm  triangulorum . qui  funr  in  circuitu,  6i  a punito 
p,ali.r  i ad  alios  f inferiores. Erunt  lix  decem  hypo- 
thenufx  arquales  adinuicem  lateribus  infcripri  pen# 
tagom  ex  penulrima  primi  3C  io  huius, quemadmo- 
dum de alqs  decem  prius  demonftratum  eft  Habes 
ergo  corpus  10  bafium  triangularium  atcpxquilate 
raru  cuius  cunlta  latera  funr  xqualia  lateribus  pen- 
tagoni, eius  uero  diameter  eft  linea  n p,  horum  au* 
tem  10  rrianguloi  u decem  confiftuntin  circuitu  fu  * 
pra  circulum : quincp  aurem  confurgunr  furfum  ad 
pumftu  n concurrentes, afqj  quinip  reliqui  deorfum 
emergunt  fuper  punltom  p coeuntes.  qfHoc  autem 
icofedron  corpus  a data  fplixra  circufcnpnbile  elfe, 
ficeritmanifeftum.  Cum  linea  Im  ITtxquahs  lateri 
hexagoni, &(  m n larrri  decagoni  xquilareroru  quos 
circulus  efgcircunfcnbir.tora  I n erit  eje?  huius  diu! 
fa  fecundum  proportionem  habentem  medium  SC 
duo  extrema  in  pulto  m,  maior  portio  eius  eritli 
nea  I m.Diuidatitriracp  1 m perxqualia  in  q,eririp  ex 
communi  fcientia  p q.xqualis  q n.nam  p l,polira  eft 
(qualis  lateri  decagoni, quemadmodum  m n, quare 
q n eft  medietas  n p.  quemadmodum  eft  q m medie 
tas  m l.Cilm  ergo  quadratum  n q,li  ex  j huius  quin 

5X5»^ 

quadruplum 3d quadrarum  qm rxradrm  auadrunlum  mmqn.quadratumquoiplin, 

idfimpIum.rrfVeirquinrj.aruo-dquadrarunra ^quinruDlumfftad113^^^  Um* 

par*  cotrelarif  8 fext,  tl  ex  corrrlar.o , , rmfdcmrft  "ramab  ^mru^dlT  b d " 1"“?^ 
ad  randrm  quadrupla. Quia  ergo  I m rx  hyporhrl?  a-oualT.  b d ir.v'  d b n <,U0l*cfult 
Iis  n p.Iran;  fi  fuper  linram  n p fcmicirculua drfcnbariir  n,„  ,,Lj  tXt0,™‘,n,/clcnna  1 b fq“>- 
circunuoluatur.fphrra  ipfiui  ibotu  drferipra  erit  a diffiniiionTr  'k <,uodlocu  Pn.mum  "peut 
fphxrx  propoli, pE-  quoniam  linra  Imril  medio  braBnHHn^n^r*™1" 

ter  1 n & p l.erirquoq^uxlibetfemidiamrtrrcirculi  mrdufln-n  0,.‘ieo%  ia 

Er  cu  1 m lit  (qualis  femidiamerro  cirruli,ir3q,  frmicirculus  furier  j°e,'°n;"S  ‘ni?* n & 1 P- 
nia  punfta  cirrufrrentix  circuli  efg.ideom  ® per  f.neulos  angulo.  tr,f‘b,tPcrom' 

ferenlia  conliftrnres  Er  quia  eadem  rarione  finoT, l o T °'  foI,dl  fabrlcs"- 111  *«»  *cu. 

rium  cathetorum  cum  exrretnirarecenrralis,  fnormed^oroTro™^'''  ejx,rfTni,are*  angula- 
eo  quod  quilibet  eorum  eftxqualislm  fequirur  undem  fem  • Pomo“:ll",!,tfrPm8c  m n, 
angulos  figurx  icofedrx  fta  rurx  Eft  igimr  ^reus  hocinr^onbil^  P**  reliquo* 

deoip  K fpbfrp cuius  diamerera  b.  «Larus  autem  huiua  folidx  fi  P a™ a“!,.^,ama*rP  "d- 
Condat  enim  quod  linea  b d eft  rationalis  in  cotenua  mm  d'C°  e?c}‘"clm  minor*- 

ad  quadratum  linef  ab.qup  pofira  eft  rationalia  liue  in  Inn  > <lu>dnirumfirfub  quincuplum 

iSnssx^ 

pentagoni 
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fenngonl.ergo  litu»  huius  figur*  10  ikhaidirum.id  eft  b»(Tum , efttinea  minor : quemadmo- 
dum proponitur.  ..  r-  . 

Zw.Ui.nZmi.  Proi/oM4-  Prcpcfuo  .4- 

u Icofahedrum  conftruere,  & data  fphfra  comprehendere,  qua  & 

di<ftasfigura»,oftenderc'cp  quod  ipfiusicofahedri  latus  irrationalis 

cft  ea  que  appellatur  minor.  . . 

THI O N nZSb.tipoiuiurkufrhmiumcttT  * f/eceturi  «>,«»  *,<jiuinpLfii  tp/wir  r. 

,1  iifriUlv  fuprr  * ([cnidralu  « 4 f.«  occitetwtf  rr  • . priraijut  ip/o  >,#«4  <d  .wguloj  rc«a!  r« 
fli  /mr j 7 •J.connf^dJw^  ^ />  pow-  ^ 

fircp circulus  if*t x,  cuius qua ex cen 
tro^cqualn efto ipfi*(,  C w 
i»  circulo  defcribatur(per  i»  quarti) 
quinquangulum  aquilateri  cr  xquian  - 
gtdum  i /*  /*.  Ef  fecentur  • /,  /«,* 

*,«  itcireun forent  i*  bifariam  in  flfsiit 
X/4  r/f,  connedanturq;  a >m>x  r, 

* x,»  /,  aquilatcrum  igitur  eft  quin  quin 
gulum  \n»fe,cr  iccagoni  latus  eft  i # 
redalmea.Conftituantur(per  n wirfr  - 
ctmiyub  tpfis  •[ni*,  ftgnis  ad  ippus  cir 
culi  planum  ad  redos  angulos  reda  li- 
nea i *■,$  7 ,h  r, squales exiflcn - 

frf ri quaexcetro  ipjitis  • /« 1*  circuli, 

CT  cormofartfwr  ipfa  * jv  t,  t v 

0T,ir  A,X  f ,f  /t,M  *,*  r,'  *sT />/»*,«'  #,#  w. 

Er  quonam  utraq,  ipfaru  i *,*  v, eidem 
plano  ad  angulos  cft  re  flos , parallelus 
igitur  cft  (per  6 undecimi ) / * ip/i » v,  cft  autem  et  ri  aqualis*- 
quales  autem  cr  parallelos  comedentes  ad  eafdem  partes  reda 
ltnea,aquales  cr  paraUeh(per  jg  primi)funt.  Igitur  r v ip/i  i « *• 
qualis  cr  parallelus  efl,pentagSht  autem  aquilateri  latus  cft  ipfa 
• «, pentagoni  ergo  aquiUteri  ejl  cr  » t»,in  t fui  u circulo  deferi - 
pti  , CT  Mot  ici  propter  ea  cr  unaquaq;  ipfarum  a f , / r,  r r,  r r, 
petagoni  tft  aquilateri  in  circulo  ifufu  deferipti,  pentagonu  igi 
tum  ffiv  aquilaterm  eft.Et  quoniam  * • hexagoni  eft,  dcca - 
gom  4«rc m » <*,cr  angulus  qui  fubmt  redus  ejl, pentagoni  igitur 

eft  n s, petagoni  enim  latus  poteft  cr  hexagoni  crdecagoni  in  eode  circulo  defcriptoruUtus(per  io  deci- 
mitcrnj  jUm  id propterea  c T*v pentagoni  latus  cft^f I etiam  n v prafcfgoffi /ufu:.  Aequilatcru  igitur  cft  re 
a v triangulum  Aam  id  propterea  c T unumquodq;  ipforum  n a jy  ^ r,e  0 t,t  /v,  aqutlateru  eft. Et  qucniS 
cftenfum  eft  utranque  cr  « x cr  * • pentagoni  efte.efl  autem  ej  a ipentagcm^equilatcrum  igitur  eftvx 
0 triangulum. lam  1 d propterea  cr  unumquodq;  ipforum  a f /uy  u r 77  v t triangulorum ,acuiUterunt 

e ft.  Af^umat  ur(prr  t ter  tij)  centrum  circuli  1 /*  / cr/ff  f Jignum.crabipfo  t ad  ipjius  circuli  planum 
atd  redos  angulos  (per  n undcami)cxcitetur  f uttxtetidaturq ; ex  utraque  parte  utf  4,  CT  au  foratur  ip - 
fius  qutdan  hexagoni  9 x»  decagom  autem  utrunque  ipforum  9 V»xs  cr  cofinfffu^fwr  s*t 

a >/,V  *.Ei  quoniam  utraq;  ipfarum  9 *>"  M4  COtM/i  f ad  redos  angulo  s cfl,  parallelus  igi- 

turcftpx*pfi *'•  Sunt  autem  aquales  cr  ipfa  igitur  • x»  aquales  cr  paraQcl*  f tn(.  Hexagoni  autem 

eft  1 9jtexagoni  ergo  & a x.Er  quoniam  hexagoni  quidem  eft  n x, decagom  uero  cr  redus  eft  qui  fub 

•n  x w angulus,  penugeni  igitur  eft  iam  id  propterea  cr  * pentagoni  eft.  Quoniam  p comedam* 

ipfus  9 x,x  r, aquales, aquales  cr  ex  oppoftto  erunt.  Eft  autem  ipfa  9 nex  crr.tr  0 cxiftent,brxagoni:bex4 
gom  igitur  eft  cr  tpfax  i D ecagoni  autem  cr  X •»»  CT  gw  fub  v y v redus  eft,pritjgoni  igitur  eft  ipfa  u m. 
'K.ft  autem  cr  n t^pciuagoni.  Igitur  triangulum  nvu  aquiUtm/m  eft.  Itm  idproptertacr  unuirquodcp 
reliquorum  triangulorum  quorum  bafcsfuntn  f^r,rr,7  v, reda  linea. foftigiwn  uero  tjqnim,  aquili- , 
ierumcft.Rurfus  quoniam  hexagoni  qiidem  eft  ipfa  9 x^ecagoni  autc  tpfap  4»CT  redus  eit  qui  fub  x 9 
V angulus , pentagoni  igitur  eft  x i.  lam  id  propterea  fi  connedamus  tpfam  409,  qua  eft  hexagoni , 
* *ducctur<fr 
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fuvtfytrxi  nduccturcyipfdn  4 pentJgoni,cft  autem  & x ? pentagoni,  triangulum  igitur  * /t  V equilam  um  eft.  S:- 

colbgitun  militer  iam  cftendetur  quod  unurr.quodqi  reliquorum  triangulorum  quorum  bafesfunt  u\,* /,/*,«», 

fkftigium  autem  4 fimum,  equilata  um  eft.  Conftrutium  igitur  eft  icofahedrum,  fub  uiginti  triangulis 
equalia  latera  habentibus  comprchenfum.  Oportet  iam  illud  quofy  data  fi  hara  ccmprtkcnderejc  de - 
ir  onftrare  qued  latus  icofabedri  eft  irrationalia  ea  qua  appellatur  minor.  Quoniam  enim  hexagoni  eft  ip 
fa  f^Jecagoni  autem  ipfa^t/,ipfa  igitur  fu  extrema  cr  media  ratione  fecatur  in  a*C r ipfius  mattis  fc* 
gmenlum  eft  f ^.E/l  igitur ficut  *fadf  xfic  f x aequalis  autem  efte r f x ipfi  f *> CT  A “ *pfi f V* 
eft  igitur ficut  ufadf>:(icfXedf  4. CT  ntii  funt  anguli , quifub  *>fX,Xf  "f.Si  ccnnctiamus  igitur  ip - 
fam  x k retiam  lineam, re  tius  erit  angulus  qui  fub  4 * «»  propter  ipfci  urr.  4x  *tf  x triangulorum  fimtli 
tudinem.Scmtcnrculus  igitur  fuper  V * de/i  nptus,  ueniet  & per  x iam  id proptei  ea  quoniam  rfi  ficut  mf 
ad  fxfic  f A e&\  ^ aqualis  autnn  ipfa  quidem  kfipfi  4\.  cr  txtifik  igitur  ficut  4%ad  x *>fic  • 

X adx  ►•Ac  per  hoc  rurfus  fi  ccnnctiamus  tpfam  * 4,retius  erit  qui  ad  r.  angulus.  Iguur  fuper a*»  defiri- 
ptus  fcmicire  uhts,  ueniet  cr  per  fi  manente  V *>  circumdutius  ftmicit  culus  in  illud  idem  tmde  circi - 

duacccpit  Betent, ueniet  cr  per*,  & per  reliqua  tpfiuucofabcdn  figna,cr  fihxra  comprehenfum  erit 
ipfum  uofahcd)  um  Dico  quod  cr  data.  Sccetur(pcr  io  pnmt)f\  diuidue  in  «.  E t quoniam  retia  linea  fm 
extrema  cr  media  ratione  fecatur  in  a,C7  minus  fegmentum  illius  eft  *x,ipfa  iguur  m x admittent  dimi- 
dium maioris  fegmenti  y «,  quincuplum  poieft  eius  quod  ex  dimidia  maioris  fegmenti  (per  f huius)  Quin- 
cuplum igitur  eft  qued  ex  *>  a, eius  quod  ex  « x-  Ipfius  autem  w •*,  dupla  cB  w 4,ipfius  autem  « x*  dupla  eft 
x f • Q«o<f  igxiwr  cx  rx  « 4 quincuplum  < ft  eius  quod  ex  fx,V.t  quoniam  * y ipfius  y fi  e/f  quadrupla,  quin • 
eupla  igitur  cB  ac  fi  ipfius  fi  ) . Sicut  autem  « fi  ad  fi  y,fic  quod  ex*  fi  ad  id  qued  ex  fi  A,quutcuplu  igitur  eft 
, quod  ex  «fi,  eius  quod  ex  fi  ?.  Patuit  autem  quod  ex  * 4*qutncuplum  eB  eius  quod  exfy.EtJi  f aqualis 

eft  ipfi  f x,  utraque  enim  ipfarum, equa  lis  eft  ei  que  ex  centro  ipfius  1 1*1  h cir  culi,  aqualis  igitur  eft  et  «fi 
ipfi  4 *.Bt«  fi  eft. ipfius  date  fykere  diameter  cr  4 » igitur  date  ffhare  diametro  eft  aqualis. Data  igitur 
• Jpherajcofehcdrum  comprehensum  eft.  Dico  tam  quod  ipfius  icofabedri  latus  irrationalis  eft  ea  que  ap- 

pellatur minor.  Quoniam  enim  rationalis  eft  ipfius  fphere  diameter , c potentia  quincuplum  eft  eius 
que  ex  centro  circuli  t /•  9 1 rationalis  tgu  ur  eft  c rea  que  ex  centro  circuli  tf*  fi. Quare  & diameter  d- 
luis,  rationalis  eft.Si  utro  in  circulo  rationalem  habente  dtamctrum}quinquangulum  equilatnum  de  f tri- 
plum fuerit,  latus  pentagoni  irrationalis  eft  ea  que  appellatur  minor  (per  n huius)  Latus  autem  ipfius  e 
{*/*  pentagoni,  eft  quod  cr  icofabedri.  lcofabedrt  ergo  Litus , irrationa' c eft, minor  appellatum : quod 
ficcrc  cr  oflcndtrc  oportebat. 

CORRBLARfVM. 

Ex  hoc  igitur  efl  mani  fi  Bum.quod  fthere  diameter  potentia  quincuplum  eft  eius  que  ex  centro  arcu 
ti  4 quo  icofahedrum  dcfcnbitur  cr  qued  ftharediamcicr  componitur  o-cxfixanguU  cr  ex  binis  decor 
gont  in  eodem  circulo  dcfcriptci  um  lateribus. 

Pueli J.  cx  Camp.  Propofitio  1 1, 

Orpus  duodecim  bafium  pentagonarum  f<|uilatrrarum«7 
arq;  cquiangularium  ab  afsignata  fphscra  circunfcriptibi 
Ie,conftitucrc:cmq;  palam  latus  eiufdem  corporis, irra' 
tionalc  cfle  id  quod  redduum  dicitur, 

C A M P.Fi3rcubuifecundfl  quod  doceri  4 huiu*,arcu(cripribilis  ab  afsignata  fphfra.fmrfphu 
ius  cubi  duf  fuperficies  a b fif  a c.imsginemur  auri?  nue, quod  a b Iit  fuprema  fuperficies  cubt  A A 
c fir  una  ex  lareralib. fuip  linea  a d.comunis  iftis  duabus  lupcrfiucbus  Diuidanrur  iraqj  in  fupcrfi 
cie  ab  duo  oppofira  latera  per  fqualta  uidelicerdb  & larus  ei  oppofirum.K  pun^a  dmifionis 
continetur  per  linei  ef.Iarus  qucqja  d,&’  illud  quodribiopponirtinn  luperheiea  c,  diuidantuf 
per  srqualia  & pun^la  diuifionis  cotinuentur linea  refla  cuius  mrdiens  firgli , fitijr  punflus  h, 
medius  punflus  linea:  a d.fimilirer  linea  e fdiuidarurperf qualia  in  k,& ^trahatur  hk.Quilibet 
igitur  n ium  lmearfi  e k.k  gh,diuide  fecundu  propomone  habente  mediu  & duo  extrema  in 

tribus  punflis  1 m q fintlp  maiores  portiones  earu.l  k.k  m.Ai  g q.quas  manifeftii  eft  efte  rqua- 
les  cum  tora*  linea:  dioiff  finrxqnales,  uidelicetquflibet  earum  medietati  lateris  cubi.Deindei 
duobuV  punflis  I &'  m.erige  prrpcdiculares.ut  docet  it  undecimi.ad  luperfioc  a b. quarti  utritp 
ponas  «quale  linej  k l,finti|  1 n fiC  m p.fmuliter  a punflo  q,erige  pcrpcdiculariur  q r ad  fuperit* 

cicraac. 
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dem  a e,qtiam  ponat  «qualem  g q, protrahe  iraejr  lineat  a I,a  n,a  m,a  p,d  19,  d p,  d I,  d n,a  r.a  q,d 
r,d  q Manifdtum  eft  igitur  ex  quinta  huius, quod  duxlincxke&  el  potentialirer  funt triplum 
ad  lineam  k I,  ideo 'que  erum  ad  lineam  1 n,cum  k 1 & n I finr  «quales . At  uero  k e eft  xqualis  e a: 
igitur  dux  linex a e,Bi  e l,funr  potentia  triplum  ad  lineam  ln.  Quare  ex  pcnulhma  primi  a l.cft 
perenna  tripla  ad  ln,ideoip  per  eandem,  an  eft  porcntiaquadruplaacl  n.  Cumcy  omnis  linea 
fu  potentia  quadrupla  ad  medietarem  lui,  fequitu?  ex  comnni  fcicntia  quod  a n fit  dupla  in  lon- 
giludine  ad  I n.  Er  quia  1 m dupla  eft  ad  1 k : at  k 1,&  1 n,  funr  «quales, erit  a n xqualis  I m : funr  e, 
nim  earum  dimidia, rqualia.  Et  quia  ex  j*  primi,I  m eft  xqualis  n p, erit  a n,  «qualis  n p.  Eodem 
modo  probabis,  tres  lineas  p d.d  rA’  r a efle  (quales  fi- 

bi  inuiccm  BC  duabus  prxdi&is . Habemus  itaq*  cx  his  » • 

f lineis. penragonum  «quilarerum  qui  eft  a n p d r.  Sed 
forraflcdiccs  ipfum  non  e fle  penragonum,  quia  nec 
foria  n efl  torus  in  fupcrficic  una,  quod  effer  neceflari- 
rnn  ad  liocut  cflirr  penragonus.  Quod  ergo  fit  totus  m 
fupcrficic  una/ic  habeto.  Prodeat  equidema  punito 
k linex  k s,  perpendicularis  ad  fuperfieiem  a b,  qux  fit 
«qualis  1 k,  crircjr  ob  hoc  f qualis  urraque  duarum  1 n 8C 
m p . Cunup  ipfa  fit  «quidiftans  urrique  earum  ex  fexra 
undecimi  .ideotp  cum  ambabus  in  eadem  fuperficie 
cx  diffinitione  linearum  xquidiflanrium,  nccefle  eft  ur 
punitus  s fit  in  linea  n p,  & quod  diuidat  eam  per  duo  d 
«qualia.  Protrahantur  igitur  dux  lincxrb&hs.funt 
itaque  duo  trianguli  k sh&  qrh  fu  per  unum  angu- 
lum, uidclicet  k h q confttruri,  BC  eft  proportio  k h,  ad  q 
r,  ficur  k s ad  q h,  nam  ut  g h ad  q r,  fic  k h ad  q r ex  7 
quinti, BC  urrq  ad  qh.fick  s ad  q h-exeadem,  fedghad  * 
pr,  utq  rad  q h,eo  quod  qr  eft  xqualis  gq, ergo  per  jo 
fexri  linea  r h s eft  linea  una.  Quare  exfecunda  undeci- 
mi, totus  penragonus  de  quo  difputamus,  eft  in  fuper- 
ficie una.  Ipfum  quoque  dico  efle  rquiangulum . Cum 
enim  cklic  dmifa  fecundum  proportionem  habentem 
medium  duoq;  extrema,  &.rlcm  fit  xqualis  maiori  por- 
tioni  eius,  erit  quoque  cx  4 punltisrora  em  diuifa  fe- 
cundum proportionem  habentem  medium  duoip  extrema, maior  quoque  portio  cius  linea  tt^' 
ideo  qj  (per  ;)  dux  linex  e m BC  m k (ideoip  dux  e m,  BC  m p.natn  m p eft  «qualis  m k)  funtpoteii 
(ia  triplum  ad  lineam  a e,  nam  a e eft  «qualis  e k . Iraque  tres  line«  a e,  e m,  & m p,funr  potenti* 
quadruplum  ad  lineam  a c.  Conffct  aurem  perpenulrimam  primi  bis  aflumptatn,  quod  linea  X 
p eft  potentia  xqualis  rribus  lineis  a e, e m,&  m p.iraq;  a p,eft  potentia  quadrupla  aa  lineam  a c. 
Larus  uero  cubi  cum  fit  duplum  ad  lineam  a e, eft  potentia  quoq?  quadruplum  ad  ipfam  cx  4 fe- 
cundi.igi  tur  ex  communi  fcicntia  a p,  eft  lateri  cubi  «qualis . €um<p  a d fit  unum  ex  lateribus  eu 
bi,  erit  a p «qualis  a d.  Ideo 'que  ex  8 primi  angulus  a r d,cft  «qualis  angulo  a n p.  Eodem  modo 
probabis  angulum  d p n efle  (qualem  angulo  d r a,  quia  probabis  linei  d n efle  poterialirer  qua- 
druplum ad  medietate  lateris  cubi.  Cum  iguur  ex  Itis  pentagonus  fir«quilarcius,& habeat  tres 
angulos  f quales, ipfc  erit  fquiangulus  ex  fcpfima  prxlentis  libri.  Si  iracp  hacuia  rationecp  coit 
f?vnili,&’  fuper  unumquodqi  reliquorum  Iareium  cubi  pentagonum  «quilarerum  Bi  «quiangu- 
lum  fabr icemus, pci ficietur folidum  n fupetficicbus pentagonis  xquilarcris  Bi  (quiangulis  con 
tentum.cubus  enim  habet  11  latera. Reliquum  aurem  eft  dcmonftiare.folidu  hoccflei  darafphg 
rxcircuiifcrirtibiJe.Protralianrur  igirura  linea  6 k dux  fuperficies  fecantes  cubum, quarum  una 
fccrt  ipfum  fuper  lineam  h k,&  aliam  fuper  lineam  e f,ernip  ex  40  undecimi,ur  communis  feltio 
liarum  duarum  fuperficierum  fecer  diametrum  cubi^fcceruruiceuerfaabipfadiamctroperx^ 
qualia.  Sit  ergo  communis  feltio  earum  ufque  ad  diametrum  cubi  linea  ko,  ira  quod  o fit  cen- 
trum cubi,&  ducantur  linex  o a,o  n,o  p,o  d,o  r Conflat  autem, quod  utraque  duarum  linearunt 
oa&odtft  femidiameter  cubudeolp  fquales.de  linea  autem  o k.conftat  ex  40  undecimi, quod 
ipfacftxqualisck,uidcliccrmrdierarilatcriscubi.  Et  quia  k s eft  «qualis  jkm,  erit  os  diuifain 
punito  k,fecundum  propor  tion  cm  habentem  medium  duotp  extrema, BC  maior  portio  eius  erit 
linea  o k qup  eft  «qualis  e k.  Iraq?  per;  huius  erunt  dux  linex  o s BC  s k (ideotp  01&1  p,co  quod 
0 p.ad  quos  hxc  demonftratio  non  extenditur, eft  (qualis  k s)  triplum  in  potentia  ad  lineam  o k» 
&■’  ideo  ad  medietatem  latens  cubi.  Qijarc  per  penulrimam  primi  linea  o p,  eft  potentia  tripla  ad 
medietatem  lateris  cubi.  Ex  corrclario  autem  14  huius  cenftar,quod  femidiameter  fphzrf  tripi* 
«ft  in  potentia  ad  medietatem  lateris  cubi,quam  rircunfcribit eadem  fph(ta.  Iraqr  o p,cft  quant* 
femidiameter  (phxnr  circunfcribentis  cubum  propofi tum, Eadem  ratione, cunltj linex  dultf  i 
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pun&o o angulos fingulos  pentagonorum om- 
nium fuper larera  cubi  defcnptorum  ad  fingulos, 
inquam.quipropii)  fuut  pentagonis,  nou  aurem 
comunes  cis&'  fuperfkicbuscubi.  quales  funi  in 
pentagono  ftaturo  tres  anguli  n.p,r  de  illis  autem 
lineis  quxucniunt  a puncto  o ad  angulos  tinnu- 
los pentagonorum  qui  funr  communes  penrago 
fiis  tk  iuperhctebua  cubi, quales  funr m penrago- 
fio  prxfenn  duo  anguli  a & d.conftar  quod  iplae 
iunr  xquales  lemidumetro  Iplirrf  cij^unfcriben 
cis  cubum:  ipff  enim  funr  femidiametn  cubi  ex  40 
undecimirat  uero  lemidiarer  cubi eft  tanquam  fe- 
ni idiameterfphrrf  ipfum  circunfcribenns.quera- 
admodum  ex  ratione  14  apparet.  Igitur  omnes  »- 
lix  duftx  a puncto  o ad  fingulos  angulos  dodece 
dri, funr  xquales  adinuicem  & fcmidiamerro  fpllf 
rx.  Semicirculus  iraq;  fuper  toti  diametrum  fphe 
r*  uel cubi  lineatus,  liccircunducarur.  rralibitper 
omnes  angulos  eius.  Quare  per  diffinitionem  ip 
fum  efiabafsignara  fplixra  Circunfcriptibile.Dico 
iterum  quod  latus  Inuus  figurx  eft  linea  irrationi 
lis.ifta  uidelicetqux  refiduum  dicitur,  fi  diameter 
fphxrf  ipfum  circunfcribenns  fuerit  rationalis  m 
longirudine  uel  in  potentia . Cum  enim  diameter 
fpltxrxftrex  glutius  rnpla  in  porentia  ad  larus 
cubi, em  larus  cubi  rationalem  porcnria,fi  diameter  fplirrr  fuerit  rationalis  in  longirudine  uel 
in  potentia.  Condar  aurem  rx  > 1 quod  linea  r p diuidir  lineam  a d qux  eft  latus  cubi,  fecundum 
proportionem  habentem  medium  duoq;  extrema,#  quod  pomo  eius  maior  cqualis  eft  lateri 
pentagoni.  Er  quia  maior  eius  portio  eft  refiduum,  cx  fexta  hmuijOiamicrtum  eft  latus  figurae 
duodecim  bafium.riTc  refiduum:  quod  demonftrare  uoluimus. 

Campamvs.  Fabricata  fun  r igitur  per  11  # qua  tuor  eam  fequente»,  quinque  corpora  «> 
quilatera  atque xquiangula,  quorum  unumquocfqueeft  circunfcnpribileabafsignatafpl.arra*  ' 
Sunr. tutem  hxc folida  primum  quidem  qmtuor  bafium  triangularium, &C  dicirur  temhcdrotl, 
Secnndum  eft  fex  bafium  quadratarum, & dicirur  cubus  fiuc  luxaedron  • Ternum  otfo  bafium 
triangularium,#  dicirurotfoedron  Qijartum  aurem  eft  folidum  icofedron.#  eft  uiginri  bafii 
triangularium.  Qyinrum  uero  ex  11  bafibus  pentagonis  confifttr. diciturq?  dodecedron  Hxc  au 
rem  qninq?  folida.regularia  dicunrur,quoniam  ipfa  xquiangla  funrarq;  xquilatera,#  a fphrrl 
atqjadiimicem  circunfcripnbilia.plura  uero  his  quinque rquilarera  qux  funr  xquiangula  e(f« 
eft  impofsibile.  At  coftitunone  cuiuslibet  anguli  folidi.nrcefle  eft  ad  minus  tres  fuperficiales  an 
gulos  concurrere.  Ex  duobus  enim  folisfoprrfirialibut  nequit  folidusangulus  compleri. Qyia 
etgo  tres  anguli  cuiuslibet  hexagoni  xquilareri  # xquiamguli  funr  xquales  quaruor  angulis  r* 
ftis.at  uero  heptagoni  cuiuslibet  plurium  laterum  figure  xqnilaterx  artp  xquiangulx  tres  angtt 
li  funr  maiores  quatuorangulis  re^ic, quemadmodum  ex  51  primi  euidenter  dicirur, omnis  au- 
tem angulus  folidus  quaruor  reflis  angulis  minor  eft.refte  xi  undecimi.hnpofsibile  eft  tres  an- 
gulos hexagoni  arque  heptagoni  & fimplicitcr  omnis  plunlarerx  figurx  fquihrcnr  tamen  arqr 
fquiangulx.folidum  angulum  conftituere.  Ideo  nulla  folida  figura  xquilatera  atq?  pquiangula, 
poreft  ex  fuperficiebus  hexagonalibus  aut  plurium  laterum  conftirui.  Si  enim  tres  anguli  hexa- 
goni xquilareri  atqtxquianguli  quenitp  folidum  angulum  excedunt  quaruor,  & plores  multa 
fortius  eundem  excedunr.  Tres  aure  angulos  petagon i xquilareri  arcp  xqnianguh  minores  cflir 
quaruorreftit  angulis  manifeftum  eft,  # quaruor  efle  maiores:quare  ex  tribus  angulis  pctag0 
ni  xquilareri  atq;  a qm  jguli  pofsibile  eft  folidfi  angulum  conftitui.rx  quaruor  aurem  aut  ex  plti  ^ 
ribus  im pofsibile  idc-oip  unum  dtinraxarfolidum  ex  pentagonis  xquilareris  arqjxqoiangulis 
cofti rurum  eft  illud, uidelicet  quod  dodecedron  dicirur, in  quo  anguli  pentagonorum  trini  # rrl 
Hi  fohdos  angulos  perficiunt  Eadem  quoqteft  ratio  in  quadnlarrris  figuris  xqinlateris  &*- 
quianguln  qux  in  pentagonis.  omnis  enim  quadrilatera  figura  fi  xquilatera  xquiangula'que 
fuerit,  ipfa  erit  quadrata  n diffinirionr.nam  omnes  eius  anguli  erunt  re<fl  i per  $1  primi. Ex  mbtw 
igitur  angulis  talis  fnperficialis  figurx, pofsibile  eft  folidum  angulum  coftitui.rx  quaruor  aurem 
aut  ex  pluribus  impofsibile  eft.proprerea  quod  ex  talibus  figuris  fuperficialibus  (quf  cum  qul- 
dnlarerxfinr  ipfxxquilarerxatqt  xquiangulx ) unicum  foiidum  quod  cubum  dicimus,  fabri- 
carum eft.  Triangulorum  autem  xquilaterorum  fex  anguli,  funt  xquales  quaruor  refiisex  n, 
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primi. Ex  tribus  igitur  angulis  talis  fuperficialis  figurx,  pofsibiie  eft  foiidum  angulum  eofbrui, 
exquaruorautem  aut  ex  pluribus  impofsibilc  eft  : proptrrea  quod  ex  talibus  figuris  fupcrfi- 
cialibus  (quccum  quadiilarerxiint  iplx  fquilateraearquo  rquianguli)  unicum  foiidum  quod 
cubum  dicim  us,  fabrica  ruinelt.  Trianguloru  autcrquiiatetorumfcx  anguli,  funrxqualesqua- 
luor  redlisexrs  primi, pauciores  ergo  minores,  8f  plurts, maiores,  igiiurcxlcxangulis  talium 
trigonorum  aut  ex  pluribus, impofsibilc  <11  angulum  foiidum  fieri, ex  quinque  SC  quatuor  8£  ex 
tribus  pofsibilel  Cum  iratp  tres  anguli  trigoni  aquilareri  efficiuru  angulum  (blidum.peifici* 
rur  ex triangubs  xquilareris  corpus  quatuor  balium  triangularium  atque  xquilaterarum. Cum 
uero  quatuor  confurgunt:  corpus  ofto  balium, quod  odioedron  diximus . At  uerd  fi  quinque 
triangulorum  xquilarerorum  anguli, foiidum  angulum  contineant, fiet  corpus  icofcdron  uigm 
ti  balium  triangularium  Si  xquilaterarum.  Qjare  ergo  tot  SI  talia  funt  folida  regularia.  SC  qua- 
re plura  his  non  finr,difium  eft. 

Eudid.ex  Zarai.  Problema  r.  Propofitio  st. 

»7  Dodecahcdruni  confirucre  8C  data  fphjra  comprehendere, qui 
8c  pra:diAas  figuras, oftenderecjj  quod  dodecahedri  latus  irradona 
lis  cfi  ea  qua: appellatur  apotome. 

THEONrxZamb.  Exponatur  praiitUad bini plana inuicrm ad angulos  reflos,a,fiy/.y fit /, 
ftccturifc  (per  11  primi)  unumquodq;  ip forum  Uterum  * fi,  fi  y,y  Jt,  A /,fy,diuidue  «»,/,«, 

ftC?  comedantur  ipfi  a Hfixfefiftctntesmfignoacria  t,a{  fiinmcemficantesmfignon.fecetiarque 
unaquaque  ip  furum  ra,if,tie,  extremi  & medii  r itione  in  f,  T,  e figjtis,  fintq,  ip  ferum  maiora  figmen- 
I i ! r ",  ©•  eonflttuantur  (per  1 : undecimi ) ib  ipfit  e,a,  rjignis  id  ipfiui  cubiplini  id  angulos  re 
Ros  ad  exteriores  parier  ipfitut  cubi  ipfi  f r,  1 t,  t x,  exponuntur^  equulei  ipfis  f *,  e , , r »,  comte- 
flanturf  lpfcv A >,S r.  Dieoqubdrfixyppenta^inum  equi  laterum cil  ,CT  m ur.o  plano, cr in- 
f ‘per  aqutangulum. Comte  flantur  enim  pfi,rfi,pfi.Et  quoniam  refla  linei  r . extremi  ej  medis  r itione 
feratur  ine,crm  dut  figmentum  efl  pt.qua  igitur  ex  r ,,,f, tripli  funi  eius  quod  exfi.  Aequalis  autem 
e[U',ipfi'f,cr>rtpfie  e.  Queigtturexfi  ,,q  ,,:npia  funt  etut  quod  ex  fr.lis  tutem  quacx/,f(a- 
quum  efl  quod  ex  f p,qno  d igitur  ex  fi  f, triplum  eft  etus  quod  ex  ( e, quare  que  exfif.pa,  quadmplufint 
eittt  quod  ext  e.  Eis  uero  que  ex  fi  f,f »,  equit  eft  id  quod  ex*  vtquod  igitur  ex  fi  »,  quadrupla  eft  cius  quod 
ex  v {.  Dupli  igitur  eft  fi  r,ipfiu<  f u.  Eft  tute  cr  f u dupli  ipfius  t 
f,quor.Ua  cr  f r dupls  ipfius » p , quomsm  cr  • p,  ipfius  1 f , hoc 
esi  ipfius  f " dupli  efl  .A  cquslis  igitur  efl  fi  vjpfiv  f. Similiter  init 
eflendetur,quid  cr  unsqueq-,  ipftrum  fix,x>,  > t,  utrique  ipfa- 
rum  fi«,o  feti  aqualis,  qiiinquangutum  igitur  fiap  yx,aqutlate- 
rum  eft.  Dico  quod  c rin  uno  eft  pltno.  Excitetur  enim  (per  >■ 
primi)  tbipfo  1,  utriq-,  ipftrum  fv,’?,  psrMus  id  exteriores 
ptrtrs  cu!>i, • fer  cotine  flantur  -Idfix-  Dico  quod  tpft  4ifire 
flalinrsefl.  Qijonumrnim  d n, extrema  cr  media  rsttone  fies- 
tur  in  r <y  msius figmentum  efl  * r,tfl  igitur  ficut  i 7, ad  nr,fic 
m radi  i, aquatis  sutem  eft  in  ipfi  i e, et  n r utriq : ipftrum  7 fi, 

• 4,fft  igitur  ficui  i >>sd  • i,ficx  r,sdr  i, et  ejl  parallelus  quidem 
i tipji  7 g.uiriq;  enim  ipfi  fi  d plano  td  angulos  rector  cfl.crlp- 
[d  t t psrtHeltit  eilipfii 'l.utrtque  enim  ipftrum  plinotd  angu 
losredios  eti.  Quindo  sutem  bina  trunguli  compofits  fuerint  id  1 
unum  angulum  (utfunt  ipfi  'r‘d,tyirx,)  bina  Uteri  binis  pro- 
portionsltihibenlis,ut  ipforum  eiufdem  rationis  latera  fimi  pt- 
raUeU,  reliqua  reRtlmee  in  reflas  lineas  erum  ( per  ts  /orti)  lgi 
tur  4 1,  ipfi  i x "t  re  Asm  lineam  eft . Omms  autem  refla  linea, 
in  uno  eft  plano.  In  uno  igitur  plano  eft  ipfum  n fi  yyf.quinquan-  * ^ 

g ulum.  Dicoiam  quod  cr  aquiangidum  ejl.  Quoniam  enimrd - 

Cia  iir.es  > .'  extrema  cr  niedu  rstwne  ficaticr  m r.cr  m.11111  figmentum  ril  Ir,  ejl  igitur  ficut  utrsq^  ttfi 
f.fimul  ad  er, fica,  ad  • f.  Aequalis  autem  eft  • p,  ipfi  aa.  Eft  igitur  ficut  a r ai  r,  fice,  ad.-  e.  Ipfiigiiur 
a ,, extrema  cr  medis  tsticncfieaturin  1,  cr  maius  figmentum  efl  ",  qua  igitur  ex  r e,  ti,tripU  fint 
eius  quod  ex  • • . Aequalis  autem  efl  » e,  ipfi  •fi.vriipfiet,  que  igitur  ex  » e, a p, quadrata  tripis  funt 
eius  quod  ex,  fi, quare  qwe  ex  f a,  » ,,,  fi, quadrupla  funt  eius  quod  ex  at. Eis  tutem  qua  ex  e r,a  fincq-it- 
le  eft  (per  47  primi)  id  quod  ex  e fi, qua  igitur  cx  fi  e, a f,  hoc  eft  quod  tx  fi  p (reflui  enim  eft  qui  fiber  f. 
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anfmlut)quadrupluell  etu<  quod  exrljuplaigitur  cfi  f tdpfiui  t r.  Efl  tuti  dupla, equd 

Iu  igifur  tfi  ffdpfi  fy.Et  tjutuutxt hile (r,r  y, duabus  C\,x  J, /i-nf  equule i,er bafit ( t bafi/y  eft  equd 
lis,anguhu  igitur  qui  fui  fup  angulo  qiufub/xy  ( p I primi)  efi  equalis.Smttluer  i.im  dcmofirabtmus, 
quod  cr  ungulm  qui  fubvt  y,eqi iulis  efi  ri  qutfub  I x>.  Trei  igitur  angubqm  jubC^yf^t,"  f ) unutce 
funtequalci.Si autem  quinqtunguli equtlateri  tres  unguli  equulei  mutam  jurrmt,  equiungulu  ertt  (per 
•j  deeimitertij)  quinquungulum . Qumquungulum  igitur  fuyx  y.equtangulum  e /I.  Putuit  autem. quod  er 
equiiaterum.lgtturp  mfagonam  t'ty\ equilulertm  & equi  ungulum  eft,efla[uper  fi  y uno  cubi  Utere. 
St  igitur  ab  uno  quoq,  ipfiut  cubi  duodecim  Uterum  eadem  eoflruamus.confiituetur  figura  quedum [oli- 
da comprebenfa  [ub  duodecim  qmnquangulk equaliu  habentibus  Utera  V ungulos  equos.  Oportet  iuM 
ipfum  /fi hera  data  comprcbendere,cr  demonflrare  quod  dodecabedn  Utut  irrationalis  cfl  tu  que  appel- 
latur apotome.  Extendatur  4 a, er  fit  4u, coincidit  igitur  4 u,ip fi  cubt  diametro  cbifiiriam  [e  usuicedi- 
ffiefcunt.hoc  enim  patuit  in  penultimo  undecimi  theoremate  Jecentur  in  ».l gitur  -a  centrum  efi  fphere  cu 
bum  compnbendentis,er  dimidia  efi  4 * Uteris  cubi.  Connekdntur  autem  na.  Et  quoniam  reSti  linea * • 
extrema  er  media  ratione  [ecatur  in  »,cr  mutus  illius  [egmcntii  rfi  t atque  igttur  ex  • 'Jrtplafuntciut 

quod  ex  " a.  Aequalis  autem  efi  i a,ipfi  4 *, quoniam  cripfa  ’ 'jpfi  a m rfi  aqualiucr  4 'fit fi 4 e fei  a a ip 
fi  4 ",  quoniam  cr  e '<  que  igitur  ex  « 4,4  a, tripla  [unt  eius  quod  exa§.  Eis  autem  que  ex  m 4, 4 ",  equum 
efi  (per  17  primi } quod  nax.Quodtgiturexo  1»,  triplum  efi  eius  quod  ex 'a.  EU  autem  cr  que  ex  cet 1- 
troffihere  cubum  ipfum  comprehendentis  potentia  triplex  dimidif  ipfius  cubi  lateris, antea  entm  ofteftm 
efi  cubum  confiruere,ac  fiihera  comprehendere,  ac  demonfirare 
quod  jfihere  dimetiens  potentia  triplex  rfi  lateritcubi(mssde- 
etmttertij)  Si  autem  tota  totius, et  dimidia  dimidie. Et  ai, dimidia 
efi  lateris  cubi.  I pfa  igitur  v u equ alis  eti  ei  que  ex  centro  [fiber e 
cubucemprcbcdentis. Subere  aut  cubum coprcbcdentts cetrum 
rfi  «•  igitur  a fignum, ad [uptr fidem  efi  ipfi  ts  jfihere . Similiter 
iam  oilendemus.quod  cr  unufquifq;  reliquorum  ipfius  dodecahe 
dri  angu!orum,est  ad  ipfius  [fiber e fuperfiacm.  Igitur  dodecahe 
drum.data  /fibera  comprehenfum  eti.  Dico  tam  quod  ipfius  do- 
dccabcdn  latus  irrationalis  rfi  ea  que  appellatur  apatome.  Quo- 
niam enim  i pfa  ' < extrema  cr  media  ratione  dtuifa  matus  fegmen 
(«m  rfi  f ‘,t pfa  autem  '/extrema  cr  media  ratione  diuifa  matus 
fegrn  itum  cfi  te, tota  igitur  >1  extrema  cr  media  ratione  dtuifa, 
matus  fegmentum  efi  te. Et quoma  rfi  ficu  a e ad'  f.cr  • f a d r e 
cr  duplicia  ( partes  enim  eque  multiplicium  eandem  habent  ratio  1 
Item  )ficut  igitur  • f,ad  f,fic{i^d  utrdq ; ipfarum  r(,e  j.fimul. 

Maior  autem  rfi  r f.tpfa  f e,utraq;  ipfarum  > e,e  /,fimid.  Igitur  • 
l,cxtrcma  crmrdta  ratione diuditurer  matus  fegmetum  efi  f e. 

Aequalis  ause  cfi  f e.ipfief.  I pfa  igitur '/.extrema  cr  media  ra- 
tione dimfa.maiut  fegmentum  rfi  r p.E t quoniam  ratiottalis  efiip 
fim  fphere  diameter, polcnliay  triplex  rfi  ipfius  cubi  luerit, ra- 
tionalis igitur  eft  e/datus  cubi  exiftes.  St  aut  e rationalis  linea  extrenu  Cr  mediarationefefia  fuerit ,utrud 
quefrgmelorumarrationalsi  rfi  ea  que  appellatur  apotome  (per  i deeimitertij.)  Igitur  v 0, latus  extftent 
dodecabedri  irrationalis  efl  ea  que  apotome  appeUaturtquod  ofiendereoportutt,cr  fieri  poflulabatur. 

COR.K.ELARJVM.  Ex  bocunquam,eh  manififtum.quod  cubi  latere  extrema  er  media  rationd 
diuifojnaitts  fcg/iintum  rfi  dodecabedn  latus:  quod  erat  oftendendum. 

« Euclid.  ex  Camp.  fropofitio . ». 

Atcra  quinepeorporu  premifloruab  cade  fpheta  dreu- 
rcriptibiliu.cuius  iplicrac  fola  diametros  nobis  propoG^ 
ta  lucrit.pcripiam  propofitam  diametrum  inucnirc. 

C A M P AN  V S.  Sita  b diamotraliaiiuslphxnr.nobispropofira.txqaaiaa 
brmur  latrra  qiiimp  primiiTorum  torporum  rlirrrr.  Oiuidamut  iqitur  h jr  dia 
morum  in  c.ira  quod  a c fit  dupla  ad  t b,&  prr  f qualia  m d,SC  Imramus  fuprr  ram  fomcirtulum 
a f b.ad  ruius  rircunfrrrmiam  protrahantur  dux  lintar  prrprnditularra  ad  bnram  a b qurfinr c 
r&df.&iugamut  t ruma  & cum  b&fcumb.  Matufrlhim  rrgo  tft  tx  drmoftrationc  .4,quo<* 
a t rO larus  figurf  quatuor  bafiu  rrilgularium  & xquilaterarum.&'  tx  dtmonflranont  M,quo<4 
« b cfi  Utut  cubi  ac  «x  ccmonitrationt  i;,quod  f b tft  latus  figunt  odo  bafmm  triangularium  SC 

equi. 
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*qm!arrrarum.  Prodeat  iraq?  a puncto  a,  linea  a g perpendicularis  ad  a b,8f  «qualrs  eid?*  b,8C 

iungaturg  cum  d.firip  Ii  pumilus  in  quo  g d fecar  circunfcrenriam  femicrrcnl»,&  ducamrh  kprr 
pedicularis  ad  a b.Et  quia  g a eft  dupla  ad  a d,erir  ex  quarta  fexti  h k dupla  ad  k difunt  enim  duo 
trianguli gad  &.  b k d,«quianguh  ex  j ipnnu,eo  quod  angulus  a, maioris  eft  «quali*  angulo  k 
minoris.  nam  urerqj  rectus, &.  angulus  d,eft  comunis  utriipagitur  cx  4 fecundi,  b k eft  potentia 
quadrupla  ad  k d.ergo  ex  peoulrima primi  h d eft  potentia  quincupla  ad  k d Cumqj  d b flr  «qua 
I»s  Ii  d eft  enim  d cenrrt  iemicirculi.ent  quoqj  d b porenria  qui  ncupla  ad  k d.  Ar  uerd  cum  tota  a 
b fit  dupla  ad  tori  b d.qucadmodu  a c derraf  ta  ex  prima  a b eft  dupla  ad  cb  derrafli  ex  fecunda 
b d.erit  ex  »9  quinn  b c relidua  primj, dupla  ad  (4  refiduam  fecundr,  idrolp  tora  b d.eft  tripla  ad 
d c.  Igitur  quadratum  b d eft  nocuplum  ad  quadratu  d c.  Etquia  ipfUm  erat  quincuplum  tarum 
ad  quadratu  k d,crit  ex  fecunda  parte decimp  quinti,  quadrarum  d c minus  quadrato  k d,ideolji 
d c muior  k d.Sit  gd  m rqualis  k d,&' prodeat  m n ufq; ad  eircunfercriam.qur  fit  perpedicularli 

ad  a b jungatur  n cura  b.  Cum  igitur  d k & d m funt  xqiules.enmr  (ex  diffinitione  eius  quod 
eft  aliquas  lineas  a cerro  f quidiftare;  du*  linep  lik^mn  f qualirer  difUres  d cerro.ideotp  «-qua 
les  aduiuicc  ex  fecunda  parte  ij  tertii  8C  ex  fecunda  parte  rem*  ciufdc.  Itarn  m n eft  j-qualu  m k, 
nS  h k erat  squalis  ei.  At  quia  a b dupla  eft  ad  b d,  & k m du 
pia  eft  ad  d k,&  quadrarum  b d quincuplum  ad  quadratum 
d k,crit  ex  1;  quinti  quadrarum  a b fimilirer  quincuplum  ad 
quadramm  km,  eft  enim  quadrarum  dupli  ad  quadrarum 
dupli, ficuf  quadratum  f.mpli  ad  quadratum  fimpli.  Ex  de- 
moftranoneaute  16  mamfeftum  eft,  quod  diameter  fphprx 
eft  potmrialitcr  quincupla  ad  latus  hexagoni  circuli  figurf 
ao  bafium, ergo  k m eft  rqualis  lateri  Itexagoni  circuli  figu 
rf  10  bafium.nl  diameter  fplipnc  quf  cftab.eftporentuli- 
ter  qn  cupla  tl  ad  larus  hexagoni  circuli  illius  figurx,  quam 
ad  k m.  Rurfus  quoqj  cx  deraonftiatione  eiufdem  manifc- 
dum  eft, quod  diameter  fplixrp  conftat  ex  latere  hexagoni 
SC  duplici  lateri  decagoni  circuli figurc  10  bafium.  Cum  er- 
go k m fit  tanquam  larus  hcxagom.at  uero  a k fir  (qualis  m 
b,  nam  ipfafunr  relidua  «qualium  demptis  «qualibus,  critm  b tanquam  larus  decagoni.  Qijia 
igitur  m n eft  tanquam  larus  hexagooi,  nam  ipfa  eft  equalis  k m.erit  ex  pennlrima  primi  SC 1 ohu 
ius.nb  tanquam  larus  pentagoni figurp  circuli  xobafium.  Etquiacxdemonftrarione»6  appa- 
ret quod  larus  pentagoni  circuli  figurae  jo  bafium  eft  larus  eiufdem  figurx  xo  bafium.  Conftat 
linei  n b efl  e latus  iftius  figurx.  Diuidarur  1 raq;  c b qux  eft  latus  cubi, ab  afsignara  fphf  r a circun 
fcripnbilis, fecundum  proportionem  habentem  medium  duOq?  extrema  in  punfto  d,  fitlp  ma- 
ior portio  eius  p b.  Conftat  igitur  cx  dcmonftrationc  prfmiflx.quod  p b eft  latus  figurx  n ba- 
fium. Inucnra  ergo  funr  latera?  prxoiifTorum  corporum  ex  diametro  fphxrc  nobis  propofira: 
eft  enim  a c larus  pyramidis  4 bafium  r b latus  cubi  i b,  Urus  oltoedn,  at  ucro  n b,  latus  tcofe- 
dri.li nea  aut  p b larus  dodeerdri.  Qjjc  autem  horum  laterum  fint  maiora  alns,fic  habe  tur:con- 
ft  at  enim, quod  r eft  maior  f bmarn  arcus  a e, eft  maior  arcu  f b.  Irem  f b,eft  maior  e b,&  e b ma- 
ior quam  n b,at  uero  n b.dico  etiJ  ede  maiorem  q b p.Cu  enim  fit  a c dupla  ad  c b.erif  cx  4 fecfl- 
rii  quadrarum  a c quadruplum  ad  quadrarum  c b. Conftat  aut  ex  fecunda  parte  correlarij  8 fexri 
6cex<orrelano  ir  eiufdem, quod  quadratum  ab  triplum  eft  id  quadratum  bc.  Sed  per  xt  fexri 
quadrarum  a b ad  quadratum  b c.cft  ficut  quadrarum  b e ad  quadratum  c b,  ex  eo  quod  propor 
tio  a b ad  b e, eft  ficut  b cad  b c ex  fecunda  parte  corrdarq  t fexti.  Iracp  per  1 quinn  quadratura  b 
c triplum  eft  ad  quadratum  c b.  Et  quia  quadratum  a c quadruplum  eft  ad  idem  quadratum,  ut 
oftcnfum  cft.ur  ex  prima  parte  10  quinti  quadrarum  a c minus  quadraro  b e,  ideocp  linea  arma 
ior  eft  linea  bc,idco<j;  am.multomaior  be.  Manifcftum  uero  cx  9 huius,quodftlineaam  di- 
uifn  fuerit  fecundum  proportionem  habentem  medium  duocp  extrema,  erit  maior  portio  e* 
ius  linea  k m qux  eft  «qualis  m n.  At  uero  cum  b diuidirur  fecundum  eandem  portionem  uide- 
licer  habentem  medium  duoip  extrema,  maior  cius  portio  eft  linea  p b.  Cum  iraque  a m rora  fit 
maior  rora  b e,  erit  m n qux  eft  «qualis  maiori  portioni  a m,  maior  qu.im  p b qup  eft  maior  por 
tiobe.  Hocauremmamfeftumeftex  t derimiquarti,  qux  fine  auxilio  alicuius  carum  qux  fe- 
quunrur  firma demonftrarion«fo!idatur:ergo per  rs  primti fbrriori n b, maior eft qpb. Qua- 
re patet  later  i horu  % corpora  prxmifToru  fere  eo  ordine  quo  corpora  feinuicc  fequnrn.fetnuice 
excedere. In  cubo  enim  dun  taxat  ocioedro  habet  hic  inftanrias,  nam  larus  oifioedri  excedit  Ia 
tue  cubi.qunmuis  cubus  excedat  oftoedron.  Cubum  autem  pnrmittunr  idcirco  o<f>oedrO,quui 
eadem  diuifione  diametri,  afsignatx  fphfrar, latus  pyramidis  4 bafes  triangulas  habentis, & la- 
rus cubi  inucnirur.  Eft  igitur  a elatus  pyramidis.maiualateribuscxtrrorura  corporum,  poft 
ipfum  aurem  eft  f b latus  oftoedri  maius  fequenriura  corporum  lateribus.  Tertio  ordine  fcqui- 
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tur  in  magnitudine  e b, latus  cubi.  Qijarto  uero  loco  cft  n b latu*  icofedri.  Minimum  aurem  et 

omnium  p beatus  dodecedri. 

E uclid.  ex  Z amb.  Problema  6.  Propofitio  tl« 

Latera  quincp figurarum  exponcrc,&  adinuiccm  comparare. 

T H E O N e x Zmb.  Exponatur  dat*  fah*r*didmeter*  fi  feceturq;  iny,ut*yippyfi,fit*qualis> 
crinA,ut*A  ipfius  i fi  dupla  Jit  cr  fuper  « fi  deferibatur  fc  mu  ir  culus  *•  fi*  & ab  ipfis  y A,  tpfi  * fi  (per 
n primi)  ad  angulos  re  flos  excitentur  y »,A  /,c r conne flamur  xf,ffi,Ct.  Ef  quoniam  dupla  efl*  A ipfiut 
A fi, tripla  igitur  cjl  * fijpfiut  A fi:  conuertendo  igitur  (per  correUnum  i o quinti)  fefquialtera  eflfixip 
Latui  pyrami  fi ut  te  A.  Sicut  autem  fi  et, ad  • AJ ic  quod  ex  fi  te  ad  id  quod  ex  te  f**quiangulum  enim  est  * / fi  trugulum , 
dis.  ipji * fA  triagulo/efquialterum  igitur  efl  quod  ex  fi  «,riw quod  ex*f.  Efl  autem  c T ipfius  fabar*  dia - 
Latui  cubi,  meterpotentia  fefquialtera  lateris  pyramidis  * fi, ipfius  fab*r*  diameter  efl.  Igitur  * /squalis  efl  late 

n ipfius  pyramidis.  R urfus  quoniam  dupla  efl  a A ipfius  A fi, tripla  igitur  efl  * fiapjius  fi  A . Sicut  autem 
m fi, ad  fi  A,fic  quod  ex  * fi  ad  id  quod  ex  f fi, triplum  igitur  efl  quod  ex  a fi,  eius  quod  exffi.Eflautecrip 
flui  faber*  diamet  er, potet  ia  tripla  lateris  ipfius  cubi  (per  1 1 decimitertijxy  faber*  diameter  efl  * fij- 
Latus  oflahe-  SlturA  (yCubi  efl  Utus.Et  quoniam  aquatis  efl  *y  ipfi  y fi , dupla  igitur  efl  trfiipfiuty  fi.  SicUt  autem  * fi 
jr!  adyfijicquod  ex  «fi*ad  id  quod  exC*.  Duplum  igitur  efl  quod  ex  * fi, eius  quod  ex  h.  Efl  autem  cr  ipfi- 
Latui  icofabe - w fabar*  diameter, poteria  dupla  Uteris  ipflus  oflabedri,  rj  *fi  dat*  faber*  diameter  efl . Igitur  fi  'A>- 
' flabedri  efl  latus.  Excitetur  iam(per  1 1 prmi)ab  ipfo  m figno  ipfi  * fi  reti*  hnc*  ad  angulos  re  flos,*  ».P# 

naturq;ipfa  * » equulis  ipfi  * fi,ej  conne  flatur « yfaccetty  » y etreunferetiam  femkirculi  in  figno  d.cr  ab 
ipfo  fi  an  ipfam  * fi  (per  u primi)  perpendicularis  excitetur  fi  "■  Et  quonid  dupla  efl  * *jpfius  * y (aqua 
lis  enim  efl  **  ipfi*  fi)  ficut  autem  **ad*  yjic  fi*,  ai*  y, dupla  igitur  efl  cr  fi  « ipfius  * y . Quadrupli 
igitur  efl  quod  ex  fi  *,eius  quod  ex*y.  Qu*  igitur  ex  fi  *,»  y,qu*  idem  funt  ei  quod  ex  fi  y, quincuplum  cfk 
eius  quod  ex  * y.  Aequalis  autem  efl  fi  y ipfi  y fi, quincuplum  igitur  efl  quod  ex  t y,ein<  quod  ex  y *.  Et  quo 
Itiam  dupla  efl*(  ipfius  fi  y , quaril  * A ipfius  A fi  dupla  efl,  reliqua  igitur  fi  Ajeliqu*  A ycfl  dupla . Tri- 
pla igitur  efl  fi  yApfiiK  y A,  nonicuplum  igitur  efl  quod  ex  fi  y,eiul  quod  ex  y /, quincupli  autem  efl  quod 
fi  y,etus  quod  cx  y *,  maius  igitur  efl  quod  ex  y *,eo  quod  exy  A maior  igitur  efl  y **ipfa  A y, ponatur  (p 
% primi)  ipfiy  n xqualis  yx,tyab  ipfo  x ipfi*  fi  ad  angulos  re - 
flos  excitetur  *p,C"conncAaturM  fi.  Et  quoniam  quod  exyC 
eius  quod  cxy*  quincuplum  efl,cr  ipfius  fi  y dupla  efl  * (, ipfius 
autem  y*  dupla  efl*  x,  quincuplum  igitur  efl  quod  ex*  fi  eius 
quod  ex  *x.eR  autem  fab*r*  diameter  potetu  quincupla * eius 
qu*  ex  centro  ipfius  circuli  4 quo  icofabedrum  deferibitur  eflq; 

*fitip)mfah*r*  dumeter  dpfa  igitur  * x ex  centro  efl  circuli  a 
quo  icofabedrum  deferibitur.  lpfa  igitur  * x,  hexagoni  efl  latus 
dtfli  circuli.  Et  quoniam  faherr  diameter  componitur  ex  hexa 
g>wi  cr  binis  dccagoniin  di  flo  circulo  deferiptorum  lateribus 
(per  correUrium  16  decimuertij  )eft q-  ipfa  quidem  * fi,  ipfius 
fabar*  diameter, & " *■  hexagoni  latus, & Aqualis  efl  * * ipfi  x 
fijdraq-  igitur  ipfaru  a *,a  d,  decagoni  latus  efl  dejeripti  m cir 

euh  4 quo  icofabedrum  deferibitur.  Et  quoniam  decagni  qui-  «-  k y A x fi 
dem  x C hexagoni  autem  m x (xqualts  enim  efl  ipfi*  x,quoniam  cr  ipfi*i,*qualiter  cttim  diflant  a ectro > 
CT  utraq-  ipfarum  fi*,*  x, dupla  efl  ipfius  * y,quinquanguli  igitur  efl  t»  fi.  Quod  aut  e pentagoni  efl,& ico 
Latas  dodeta.  fahedrL  Icofahedrt  ergo  e A j**  fi.  Et  quoniam  (fi  efl  latus  cubi, fece  tur  extrema  c T media  ratione  in  T*fit- 
bedri.  que  maius  fegmevtum*  fi.  Igitur  t fi,dodecahedri  efl  latus.  Et  quoniam  oflenfumefl  quod  ipfius  fah*rs 
Comparatio  s diameter  p jtentia  efl  fefquialtera  ipfius  * flateris  pyramidis, ipfius  autem  fi  1 lateris  oflabedri  potentia  dm 
Ltcrum.  phyipfius  autem  Incubi  potentia  tripla:  qualium  igitur  fah*r*  diameter  potentia  fextalium  ipfius  qui- 
dem pyramidis  latus  quatuor,  oflabedri  uero  latus  tnum * cubi  uero  duorum.  Latus  igitur  ipfius  py- 
ramidis,Uteris  oflabedri  potentia  efl  epitritum.  Cubi  autem  lateris. potentia  efl  duplum. O flabedri  autc 
, latus  Utens,cubt  potentia  efl  bcmiohum.  lpfa  quidem  igitur  pr*dtfla  trium  figurarum  btera,bcc  efl  py 

ramidis  et  oflabedri  c T cubi  adinuice,m  rationib.rationahb.fubfiflut.  Reliqua  uero  duo  cr  icofahedrt, cr 
dodecabedrijieq;  adinuici,ncq:  ad  prxdtfla  in  ratiomb.Tationalib.exiftutjrrdtionalu  funt  ctenim.boc  efl 
mutor  cr  apotome.  Qnod  autc  maius  efl  teofahedri latus  m fi.dodccabedri  Utere  t fi  fic  oflendemus.Quo 
nuat  trtangulu  /Afijpfi  triangulo  f*C*quungulum  eft,proportionaliter  efl  ficut  fi  A , ad  fi  f, fic  * i ad  fi 
, *.Etquonum  tresrefl*  Ime*  proportionales  junt,  efl  igitur  ficut  prima  ad  tertiam,  fic  cuod  ex  prima 

ad  id  quod  ex  fecunda.  Efl  igiturficutAfi  ad  fi  *,ftc  quod  ex  A fi  ad  id  quod  exfif.  C cmurfim  igitur  ficut 
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« fi  ad  C A,fic  quod  ex /fi  ad  id  quod  ex  ( A. Tripla  auteeft*  Cjpfim  fi  Af  triplum  igitur  quod  ex  /fixius  qd 
ex  ( 'A. E fi  aut  c CT  quod  ex  « A,  eiui  quod  ex  A fi,quadrup!u, dupla  enim  eft  * Afpfius  A fiMaius  igitur  ejt 
quod  ex  * A, eo  quod  ex  Jfijet  maior  igitur  rft  x Adpfa/fi,mult6  igitur  maior  eft  m a ,ipfa  /fi. Et  ipfa  quiie 
x *, extrema  c r media  ratione  diuifa  maius  fegmentu  eft  k fi,quonu  ipfa  quide  a « hexagoni efl.et  *xde* 
cagoniyipfa  aut /fi  extrcna  et  media  rone  diuifa  maius  fegmentu  eft  * fi.  Maior  igitur  e/i  *»  a dpfa  * fi.  Ae- 
qualis aut  eft  * a tipfi  a r, maior  igitur  eft  \ t*,ipfa  r (.Ipfa  aut  \ v, maior  eft  m C:  multo  igitur  mater  eft+tC 
latusextftens  icofahedri,ipfa  r (latere exiftente  ipftmdodecahedn:quod /icere  cr  oftendere  oportuit. 

Aliter, quod  maior  eft  m {ipfa  * fi.  Qgonia  enim  dupla  efl  «A  tpfius  A fi, tripla  igitur  eft « Cjpfius  A 
fi.Stcut  aut  x fi  ad  fi  A,fic  quod  ex  x fi  ad  id  quod  ex  fi  /,quonu  triagulu  / * fi,  ipfi /A  fi  tridgulo  aquiangp 
tu  efl,qi  igitur  ex  x (,em  quod  ex  C/  triptu  eft. Patuit  aut  $ ex*  fi  cius  qi  eft  ex  « a,  quincuplum.Quuk & 
igitur  qua  ex  * \trib-  qua  ex/fi,funt  aqualia.  Sed  tria  qua  ex /fi  ,fex  qua  ex*(, funt  maiora,  c 7 quinq; 
igitur  qua  e x * a fex  qua  ex*  fi  funt  maiora.  Quare  cr  unu  quod  ex  * a tuno  quod  ex  f fi  maius  eft , maior 
igitur  eft  * a jpfa  r fi, aqualis  aut  est « a,i pfi  \ Mjnaior  igitur  eft  cr  a x,ipfa  r fi, multe  igitur  maior  m fiup 
fa  - fiiquod  oftendere  oportuit.  Qgod  aut  tria  qua  ex  /fi  fex  qua  ex  r fi  funt  maiora,fic  ojlcdemus.Quo- 
nii  enim  maior  eft  fi»  ipfa  r /,  qd  igitur  fub  S //r, maius  eft  eo  quod  ex  fi  /,/>*qd  igitur fub  /fi, fi  »•,  una  cu 
eo  quod  fub  fi  /,/r, maius  eft  quam  duplis  eius  quod  fub  fi  /,/r.Sed  quod  fub  fi  /,/*,una  cu  eo  quod  fub  fi  /, 

/rjd  e /i, quod  cx  fi  /,  quo  i uero  fub  fi  /, /',aquu  eft  ei  quod  ex  r C, extrema  naq;  et  media  rone  fecatur  ip- 
fa fi  /m  ',cr  quod  fub  extremts  aquis  eft  ei  quod  a media  (per  17  fexti)  Quod  igitur  ex /fi,  eo  quod  ex  fi  p 
maius  eft  quam  duplu  unu  igitur  quod  ex  / fijuob.qua  ex  C»  maius  eftajuare  et  tria  q /(fex  qua  ex  fi  fffit 
maior a:quod  oftendere  oportuit.  Dico  la  q,  prater  pradidu  quinq;  figurat , no  conftruetur  alia  figurX 
(omprebcnfa  fub  aquilateris  ej  aquiatigulis  tnuicem  aqualib.Sub  binis  naq;  triagulu,  neq;  fub  duob.alijs 
planis  folidus  angulus  no  coftruiiur. Sub  trib. triagulu, qua  pyramis , fub  quatuor, qua  odahedrifub  quin 
que  qua  icofahcdri.Sub  fex  tria  gulis  aquilateris  cr  aquiaguhs  ad  unu  fignu  cojhtuns , no  ertt  folidus  an- 
gulus. exi ft  e te  naq;  aquiUteri  triiguli  angulo  duaru  partium  redi  erunt  fex  quot  nor  redis  aqualer.quod 
eft  impofiibile.Omnis  nanq;  folidus  angulus  fub  pauciorib.quam  quatuor  redis  coprehenditur  (per  1 1 un 
decimi)  ia  id  propterejjieq;fub  plurib.qudm  fex  planis  angulis  folidus  cbfbruitur  angulus.  Sub  quadratis 
tribxubi  angulus  coprehenditur.Sub  quatucr  efl  impofiib  ile, erunt  enim  rurfus  quatuor  redi. Sub  petita* 
gonis  aquilateris  cr  aqidangulis  tnb.dodecakedri.At  fub  quatuor  jmpofiibile,exiflente  naq;  quinquangu 
h aquiLiteri  anguli  angulo  redo  cr  quinto, erunt  quatuor  anguli  quatuor  redis  maiorer.quodejl  mpofii 
~hle.Neq;  fub  polygonis  alijs  figuris  coprehedetur  I olidus  angulm,quo 
nia  abfurdum  cfiet.  igitur  prater  pradidas  quinq ; figuras  alia  figura 
fchda  no  conftruetur  fub  aquilateris  c T aquiar.guiu  coprchaifaiquod 
nat  ofiendendum.  Quod  autem  aquiUteri  cr  aquianguli quinqud - 
guli  angulus  redus  efl  cr  quintum, fic  ofiendendum.  Sit  enim  qumquan  * 
gulu  aquilaterum  cr  * qui  angui  u *fiyAi,cr  circunfcnbatur  (per  1+ 
quaritdecimcei  circulus  * fiy*  •,& accipiat  ur(per  t tertij)  tUius  cen- 
trum Jit  q;  /,cbnedanturqi  / *,!fi,/y,/JJ Bifariam  igitur  fecant  ip 
fius  pentagoni  angulos  ad  ipfam  *Cy  A r,figna.Etqucnia  quinque  an- 
guli qui  ad  /,  quatuor  redis  funt  aquales, cr  funt  aquales, igitur  unus  i-  *l  fwauJwfft^ 

pforum(ficut  qui  fub  * / C)unius  redi  efl , t quafi  quintu  reliqui  igitur  prater 


qui  fub  / * (,*  fi  / , unius  funt  redi  cr  quintum.  Aequalis  autem  efl  qui  fub  /a  fi , ei  qui  fub /fi  y. totus  igitur  qu,muw 
qui  fub  *fiy  pentagoni  angulusotnius  redi  efl  cr  quintum  tquod  oftendere  oportuit.  FINIS.  f.,lln{4 


EVCLIDI  MEGARENSI  CLARIS- 

SIMO  PHILOSOPHO  MATHEMATIC  CTR  V M 'Q  V E FACILB 
principi,  Jtpuutm  liber  23/  repuhrmm  corporum  proportione  C*m- 
p«no  commcntatore^ijui  m ordine  eft  decimu/quartus. 

E ulid.ex  Campano,  Propofitio  t. 

[;  Mnis  pcrpcdicularis  a cctro  circuli  ducta  ad  lacui  pe' 


quinta  pane 
mmorreciot 


tagoni  intra  circuluipfudcfcripti  dimidiu  lateris  de/ 
cagoni  atqj  dimidio  lateris  hexagoni  intra  circulu  eu> 
de,defcriptoruambob.dimidrjsinlogudire<ftuq;cd 
| i udis  f qualis  ede  probat.  Patet  igitur  cp  per  pcdicula 
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ris  dufta  A centro  circuli  ad  latus  pentagoni,  cft  aequalis  perpendi'* 
culari  duftx  i centro  ad  latus  trianguli  dimidioq?  lateris  decagoni 
intra  eundem  circulum  deferipr»  dire&e  coniumfli*. 


CAMPANV  s.Sir  linea  a b larus  pentagoni  rquilateri  inferipti  circulo  cuius  cerrum  c,  8C  da 
atur  i cenrro  c,  perpendicularis  ad  lineam  a b,  qux  per  fecundam  partem  rerrix  rertij  diuidet  ip 
fam  per  xqualia,&  arenm  eius  etiam  per  xqualia  cx  4 primi  & tcrrij/itlphxc  peipcudicula- 
ns  linea  c d.fecans  a b in  puncto  e,8C  arcu  eius  in  punito  d.Eft  igitur  ur  diximus  linea  a e,  aqua- 
lis line*  e b,&  arcus  a d, arcui  d b, protrahatur^  linea  d b,de  qua  conftar  quod  ipfa  eft  latus  deci 
goni  xquilareri  propolito  circulo  infcripti.cum  ipfa  fubtendatur  medietati  quinti  totius  circii* 
fe  renrix.Dico  iraqj  quod  linea  e c.eft  rqualis  medietati  linex  c d 8C  m edi  crati  line(  d b,in  longii 
dircliumq?  conntultis  Compleatur  quidem  diameter  d c.firlp  d c g ,&  fu  e f rqualis  e d,fl£  pro- 
trahatur b fcritij;  ex4  primi  b f (qualis  b d,  ideotp  per  f primi  angulus  b df  erit  xqualis  angulo 
b f d.  Condar  autem  ex  ultima  fexri  ,quod  angulus  g c b, quadruplus  eft  ad  angulu  b c d,eo  quod 
arcus  g b quadruplus  cft  ad  arcu  b d ; at  uerb  angulus  g c b 
per  1 2 pruni  duplus  eft  ad  angulu  b d c>nam  ipfc  eft  extriti*  d 

fccus  duobus  qui  funt  b d c & d b c,at  tpli  funr  xquales  ex  f 
primi;  igi  rur  angulus  b d c.duplus  cft  ad  angulu  b c d, qua- 
re angulus  quoqj  b f d, duplus  cft  ad  angulum  b c f.Sedrti- 
gulu»-bf  xhdupln  » rft  adangulii  b ef  Sed  angulus  b f d,  eft 
«rqualis  duobus  intrinfccis,  quifunrbcf&cb,  perjipri- 
nu.Iraq?  duo  anguli  b c f & c b f,  funr  xquales,  ideotp  per  6 

Srimi  c f eft  xqualis  b f , ideoqj  etiam  c f.cft  (qualis  b d . & n 5 
d & bf.funr  xquales  adinuiccm.  Quare  dimidiu  cd  cum 
dimidio  b d,cft  quantum  dimidium  c d cum  dimidio  e f,  at 
liero  dimidium  c d cum  dimidio  c f.eft  quantum  dimidium 
cf  bis  cum  dimidio  fd,dtmidium  aurem  ef  bis,cft  quantu  c 
f,&  dimidium  f d.  eft  quantum  e f Itacp  c c,  eft  quantum  di# 
midium  cd  cum  dimidio  c b & d b .quod  eft  propofirum. 

Corrclarium  aurem  (Tc  eonftar.  Manifeftum  cft  enim  cx 
I rrcdccimi  libri, quod  prrpcdicularis  dulta  a centro  circuli  ad  latus  trianguli  libi  inferipri,  rft  st#* 
qualis  dimidio  line(  dultc  a ccnno  ad  circumferentiam.  Hoc  quidem  ibi  demonftratum  eft , 8C 
quali  corrclarium  concltifum.Crlm  igitur  exhacprimaiftius  14  libri  patear  quod  perpendicula 
ric  dufta  a centro  circuli  ad  latus  pentagoni  fit  xqualis  dimidio  linex  dutfx  a centro  ad  circu- 
fcrcntiam&  dimidio  lareris  decagoni/equirur  quod  perpendicularis  duliarf  cenrro  circuli  ad 
lanis  pentagoni  fir  xqualis  perpendiculari  dulhr  d cenrro  ad  larus  rrianguli.dimidiofj;  lateris  de 
cagoni  intra  eundem  circulum  defcripti.Et  hoc  eft  quod  ex  corfrlario  proponitur. 

CAMPA  N J dnnoutio.  Nunc  ergo  explicandum  cft  quod  ait  Ariftxus  in  libro  inrituIaro,Ex- 
polirip  fcirntixquinqj  corporum mecnonfli  Apollonius  in  dono  fecundo  in  proporrionahta- 
te  figur(  11  bafium  ad  figuram  10  bafTum, dicens  quod  proportio  fuperficierura  figurxhabmris 
«i  bafesad  fuperfiries  figunc  habentis  ao  bafcs.eft  ranqua  proportio  corporis  u bafium  ad  cor- 
pus 10  bafium, linea  etenim  dulla  a cenrro  eireuli  pentagoni  figurx  1 1 baiium  dodecedri  ad  cir- 
cumfercnriam  eius  eft  quaf?  linea  prodiens  i centro  circuli  trianguli  figurx  uigintt  bafium  ico- 
fedr i ad  circumferentiam  eius.  Hpcfunr  ipfius  magni  Apollonii  uerba.  Intclligcnda  aurem  fune 
de  figura  u &C  20  bafium  ab  una  cadcmi;  fplipra  circunfcriptibiiium.  Eft  enim  proportio  corpo- 
ris dodecedri  ad  corpus  icofedron,eum  ambo  una  eademcp  fph(ra  circunfcnbir  ficur  proportio 
omnium  fuperfiderum  dodecedri  pariter  acceprarum.ad  omnes  fuperficies  icofedri  pariter  ac- 
ceptas,quemadmodum  Apollonius  prxmifTorum  uerborum  prima  parte  commemorat,  quod 
$L  to  huius  decimiquartilibrifolidademonftrarioneftabtlitur.Er  eft  circulus  cirainfcnbfspen 
ragonum  dodecedri  (qualis  circulo  eir<;unfcribf  nri  trigonum  icofedri  cum  dodeerdron  81  ico- 
fedron  eadem  fphxra  circunfcribir,  quemadmodum  ipfe  Apollonius  fecunda  parte prxmifTo- 
rum  uerborum  commem  orat, quod  etiam  j huius  libri  demonftratione  firmatur.  Praemittenda 
fune  igitur  anrcccdcntia,ad  uniorum  utrorum  eloquia.inconcuffa  ueritate  corroboranda. 

Eiulid.  ex  Camp,  Propefitio  u 


Vicquid  acciditunilineg  diuifac  fecundum  proportionem1 
habentem  medium  Si  duo  cxtrcma,omni  Unejc  funditer  di 
uifx  probatur  accidere. 


CARK 


LIBER  DECIMVS  Q.V  ARTvl  4 rf 

C A M P A N V$.  Sit  urrarp  duarum  tincarum  a b 8C  d e diu  ifa  fecundum  proportionem  habert- 
tem  medium  duoip  extrema, harc quidem  in  c,il!a  uero  in  f.finrip  maiores  portiones  huius  quu- 
dem  a c.illiu s aurem  d f.  Dico  iracp  quod  ambarum  ad  fui  maiores  portiones  eft  una  proportio, 
iremq;  ambarum  ad  fui  minores  porriones  eft  proportio  una, at  quotp  maiorum  portionum  ad 
maiores  una,&  econrrarid  & permutarim  3C  coniun&im&  difiun<fhm&  euerfim : nihil  enim 
aliud  cft,quicquid  uni  carum  accidu.idemquocy  alq  accidere.conftaremm  ex  diffinitione  line  p 
fecundum  proportionem  medium  duoty  extrema  dioifir,&  ea  parte  1 6 fexti  quod  illud  quod  fic 
ex  a b in  b c.eft  pqualc  quadraro  a c.eodemq;  modo  quod  fit  ex  d e in  e fieft  aquale  quadrato  d f: 
ideoip  proportio  eius  quod  fit  ex  a b in  b c,  ad  quadrarfi  a c eft  ficur  eius  quod  fit  ex  d c m e f ad 
quadratu  d f.urraqj  enim  eft  proportio  xquahtaris.Igitur  qua- 
druplum cius  quod  fit  exabm  bc  ad  quadrarum  ac, ficur  qua-  a c b g 

druplum  eius  quod  fit  ex  d e in  c f ad  quadrarum  d f,  quod  ex  1 j * - 

quinti  permutata  & f qua  proportioualirate  manifeftum  eft.  ° ' e ** 

Qyare  coniunftim  quadruplum  eius  quod  fit  ex  a b in  b c cum 
quadrato  a c ad  quadratum  a c, ficur  quadruplum  eius  quod  fit 

ex  d e,  in  e f cum  quadraro  d f ad  quadrarum  d f.  Adiungarur  autem  fecundum  re&irudinem  ad 
lineam  a b.una  linea  quf  fir  aqualis  b c.qux  dicatur  b g ,&  ad  d e adiungantur  qualis  e f,  que  di 
catur  e h. Manifeftum  eftigirurexoftaua  fecundi,  quod  quadruplum  erus  quod  fir  ex  a b in  bg 
cum  quadraro  a e,  eft  pquale  quadrato  lincp  a g.  Ar  uero  fimiliter  quadruplum  eius  quod  fir  ex  d 
e in  c h cum  quadraro  d f eft  aquale  quadraro  d h.  Ar  uero  ex  communi  fcicnria  quadruplum  e- 
ius  quod  fit  ex  a binbcxquum  eft  quadruplo  eius  quod  fit  ex  ab  in  bg,  eo  quod  b cfii  bg  lunc 
aequales:  fimiliter  quoq?  quadruplum  eius  quod  fir  ex  d e in  e f.pquum  eft  quadruplo  eius  quod 
fir  ex  d e in  e h,co  quod  e f & e h iunt  etiam  vquales.  Igitur  ex  prima  parte  7 quinti  8£  ex  11  quin** 
ti  quadrarum  a gad  quadratum  a c, ficur  quadrarum  d h ad  quadratu  d f.  Qjiare  ex  fecunda  par- 
te xi  fexti, proportio  line*  a gad  lineam  a c, eft  ficur  lineat  d h ad  lineam  d f,&  coniunCtim  a g AC 
ac  ad  a c,  ficur  d h & d f ad  d f.  Ar  uero  a geum  a c,  funr  ranquam,  duplum  a b,&  d cum  d f,  can- 
oram duplum  d e.  Quare  dupla  a b ad  a c,  ficur  duplum  d e ad  d f & permutarim  duplum  a b ad 
duplum  d e, ficur  a cad  d f.Sed  duplum  ab  ad  duplum  de.ficut  ab  ad  de,  ex  quinti.  Igitur  a b 
ad  d e, ficur  a c ad  d fi  Itaque  permutarim  8C  euerfim  dC  conuerfim  & difiun&im  & conmnttinu 
quod  oportebat  oftendere. 


E McliJ.ex  Camp. 


Vropofitit 


ijluilb  latere  hexagoni  fecundum  proportionem  habetv 
tem  mcdium,duo'quc  extrema , maior  eius  portio  erit  Ia' 
tu*  dccagoni  circunfcripti  a circulo  ipfum  hexagonum 
■circunfcnbente. 


CAMPANVS.  Sit  linea  a b larus  hexagoni  alicuius  circuli  diuifa  fecundum  proporrionem 
habente  medium  duoqt  extrema  in  punfto  c,fif<p  maior  proporrio  eius  b c.Dico  qudd  cuiulcutt 
que  circuli  a b eft  latus  hexagoni, eiufdem  b c erit  larus  dccagoni.  Adiungarur  enim  ad  lineam  a 

b,  linea  d b,  qux  fir  latus  decagoni  illius  circuli  cuius  a b eft  latus  hexagoni,  crirq?  ex  9 rredecimi, 
linea  a d diuifa  fecudum  proportionem  habentem  medium  duolp extrema  8C  maiorportio  eius 
erit  linea  b.Cdm  igitur  utracp  duarum  linearum  a b & a d fit  diuifa  fecundum  proportionem  lia 
ben  rem  medium  duoip  extrema, igitur  erit  per  prfmiftam 

ambarum  ipfarum  ad  fui  maioris  portiones  una  propor-  a c b d 

rio.Iracp  d a ad  a b,qux  eft  eius  maior  portio, ficur  a b ad  b - 1 1 

c, qux  eft  etiam  eius  maior  portio,  fed  d a ad  a b,  ficur  a b * & * 

ad  b d,ex  diffinitione  linex  diuifr  fecundum  proportio- 
nem habentem  medium  duoip  extrema, & maior  portio  eius  igitur  ex  undecima  quinti  a b ad  b 
c.Quareper  fecundam  partem  9 quinti  b d & b c,  Iunt  f quales.  Cum  ergo  d b,fit  latus  dccagoni, 
erit  quoq;  ex  communi  fcicnria  b c larus  decagoni. 

Vel  aliter.  Ad  lineam  a badiuhgaturb  d xqualisb  c,critlp  ex  quarta  rredecimi  rora  a d 
diuifa  fecundum  proportionem  habentem  medium  duocp  extrema,  maior  portio  eius  linea 
a b.  Iraque  per  conuerfam  nonam  rredecimi  quam  continui  poft  ipfatn  demonftrauimus.cuuis 
circuli  linea  a b eft  latus  hexagoni,eiufdem  linea  b d(idcoip  linea  b c fibi  xquaiis)  eft  latus  deca- 
goni. Poflumus  iterum  idem  alia  uia  (fi  libet)  dcmonftrare.  Sit  enim  e f xqualis  a b, 
quae  etiam  diuidarur  in  g fecundum  proportionem  habentem  medium  duolp  extrema,  & fi t 
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maior  portio. ciui  linea  f g.Conflar  igitur  tx  prxmifla  quod  quemadmodum  a brft  xqualif  «f, 
fic  a e.clt  xqualir  e g ,SC  c b.xqualn  gf.Cumtp  furrir  b d adiunfta  ad  a b, larus  dccagoni  illius  eir’ 
culi.cuiuj  a b rft  larus  hexagoni, enr(neur  prius  di  dium  eft)ex  9 tredecimi  rota  a d.diuifa  feeun- 
dum  proportionem  habente  medium  duoip  extrema, & maior  ciusportio  erir  hneaa  b.Irarp per 
prxmiiiam  a b ad  bd,  ficurfgadge,  quare  per  primam  partem  11  fexri  quod  fit  ex  a bin  ge.  x- 
quum  rft  ei  quod  fit  ex  bdin  fg.Cumipab  Iit  aqualis  cf,8i  erit  quodfitexefinge.xquumci 
quod  fit  ex  b d in  f g Se  J quod  ht  ex  e f in  g e.  rquum  eft  quadrato  f,  ex  diffinitione  line*  diuifie 
feeundii  proportionem  habitem  medium  duoip  extrema, & f x prima  parte  i<  Texti  igitur  quod 
fit  ex  bp  tnfg.eft  pquale  quadrato  fg,ideoip  ex  prima  Texti  linea  b d,  squalis  fg.Er  quia  fg  et» 
squalis  c b,erir  quoqj  c b pquaUs  b d, di  latus  decagoniiquod  oportebat  oftenderc. 


EucliJ.  ex  Cimp. 


Vropofttio  . 


iVadratum  lateris  pentagoni  intra  circuludefcripti,qua4 
|dratumq?  lineae  qux  illius  pentagoni  angulo  fubtendi' 

1 tur.ambo  hf  c quadrata  pariteraccepta.quadratimcdie 
{ tatis  diametri  eiufdc  circuli  quincuplij  cfle  pronuncio. 

CAMPANV  S.Sir  in  circulo  a b c, cuius  cerrum  d.infcriprus  unus  penragenus  xquilaterus, 
cuius  unum  tarus  Iu  a b,&  protrahatur  diameter  cd  r.dimdcns  linea 
a b,&  cius  arcum  per  xqualia-  Eft  igitur  arcus  a e,  medietas  quin  tx 
parris  drcumfcrenrix  illius  circuli,  quare  arcus  a c rft  dux  quinrx  ro 
tius  circumferennx.Pro trahantur  iratp  dux  lincp  a e & a c,  eririp  a e, 
larus  dccagoni  xquilateri,  eo  quod  eius  arcur  eft  medietas  quinrx  I 
parris  drcunfcrenrif.hnea  uero  a c.erir  qu*  fubrendmtr  uni  ex  angu 
lis  pentagoni  prf  Jufii,  co  quod  arcus  a c,  eft  dux  quinrx  partes  cir-  ( 
cumfcreiirie  circuli.  Dico  itaqj  quod  quadrata  duarum  linearum  a b 
& a c, pariter  accepta,  quincuplum  funr  ad  quadrarum  linex  d e.  Eft 
enim  ex  4 fecundi  quadratum  linef  ce,  quadruplum  ad  quadratum 
linef  d e.Cum  aure  angulus  c 2 e, fir  reftus  ex  prima  parre  jo  terti),e- 
runrlpex  prn ultima  primi  quadrata  duarum  linearum  c b & 2 e, quadruplum  ad  quadrarum  d e, 
igitur  quadrata  trium  linearum  c a bC  2 e bi  d c, quincuplum  funr  ad  quadratu  linex  d e.  Et  quia 
ex  »0  tredecimi  quadratum  a b,  eft  xquale  quadraris  duarum  bnearum  a e bi  d e,  fequirur  ut  qua 
drara  duarum  linearum  a b & c a,finr  quincuplum  ad  quadrarum  d r.quod  eft  p ropofirum. 

CORRBLARIVM. 

Manifeftum  eft  ergo  quod  quadratum  duarum  lateris  cubi  aftp  quadratum  lateris  figurp duo 
decim  bafium.cum  cubum  bi  figuram  duodecim  bafium  eadem  Ijphxra  circunfcribir.ambo  qua 
drara  pariter  accepra  qmncuplu  funr  quadrati  medietatis  diametri  circuli,  qui  circunfcribir  peti 
tagonum  eiufdcmfigurx  duodecim  bafium. 

Mudcorrclanum  utre  manifeftum  eft.conftar  enim  exdemonftrationeir  frederimi.quodla 
rus  cubi  fubteudirur  angulo  pentagoni  dodecedri.cu  cubum  bi  dodeccdron  una  eadem  b fphx* 
ra  circunfcribir, sratp  per  hanc  4 fine  obice  conftatcorrelarium. 

E.vcW.rx  Camp.  Propojttio  1. 

Entagonus  figurg  duodecim  bafium.triangulusijj  figura?  ui  c 
ginti  bafium,  quos  cadrm  fpbarra circulcribit, uno  eodem* 
que  circulo  circunfcribuntur. 

C A M p A N V S.  Sit  fphxra  cuius  diameter  a b,  circunfcribens 
duas  folidas  figuras, uidelicct  dodecedron  cuius  unus  ex  duode~ 
cim  pentagonis  fir  c,&icofcdron  cuius  unus  ex  ao  triangulis  fir 
d, pentagono  aurem  c,bi  trigono  d,  fuper  duo  centra  d&  c.cir- 
Vunfcribantur  duo  circuli,  lntic quidem  fc  ex  14  quarti , illi  uero  r i 
fd.px;  eiufdcm.  Dico  itaque  quod  hi  duo  circuli  fphxrx  pro- 
pofirx  , quorum  alter  circunfcribir  penragonum  c,  alter  uero 
trigonum  d,  funt  xqualcs.  Signentur  enim  duo  latera  penra*  \ 
gonic,  unum  ex  fuis  angulis  continentia,  literis  e f & fg,  K pro- 
trahantur linea  e g,  que  fubtrndar  angulum  f,  bi  ftmidiame- 
Ycr  circuli  quxfit  cf.  Ynum  quoque  ex  lateribus  trigoni  d(  fi- 

gnctur 
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gnetur lireris  k h.et  protrahatur  femidiame  ter  fui  circuli  qu(  fit  d k. Dehinc  fumatUr  linea  1 m,ad 
quam  fit  linea  a b,quf  eft  diameter  fphxrf  afsignittt, quincupla  in  porenria.qua:  quidem  l m di- 
uidatur  in  n fecundum  proportionem  liabfrcm  medium  duofy  extrema,  f tq»  maior  portio  cius 
linea  l n,&  fecundum  quantitatem  tonus  1 m Iineerur  circulus  p q.Iraqj  femidiameter circub  p q, 
eritxqualis  linep  1 m.erirtp  ex  correlario  i j quarti, linea  I m,  tanquam  latus  hexagoni  «quilareri 
circulo  p q inferipri,  ideoty  per  tertiam  huius, linea  l n,erir  tanquam  latus  decagoni  f quilatcri  et 
dem  circulo  inferipri.  Igitur  ex  u quarti, infcnbatur  pentagonus  pquilaterus  circulo  p q,  cuius 
unum  larus  fit  p q.eritqj  ex  «o  tre decimi  libri  quadratum  Iinearp  q,  f quale  quadratis  duarum  Ii» 
nearum  l m & I n pariter  acceptis.Confiar  aurem  ex  demonftranone  it  tredecimi,  quod  h k eft  (« 
quatis  p q.ergo  quadrarum  h k.eft  «quale quadratis  duaru  linearum  1 m & 1 n pariter  acceptis. 
At  urrd  ex  drmoftratione  17  tredecimi,manifcfium  eft  quod  eg  latus  cubi  ab  eadem  fphtrra  cir- 
cunfcripribilis  quare  per  correlarium  14  rredccimi  a b,  qu(  eft  diameter  fphpnr,  potentia! 
tripla  a d eg.quxeft  latus  cubi.Si  autetn  e gdiuidatur  fecundum  pro. 
portionem  habentem  medium  duocp  extrema, paret  ex  demonftrario 
ne  tredecimi  quod  c f eft  tanquam  maior  portio  eius,  igitur  ex  fecun- 
da huius, e g ad  1 m.ficut  e f ad  1 n, ni  ur  tora  ad  rotam,  fic  maior  poi 
lio  ad  maiorem.  Iracp  per  1 lfexti  quadrarum  e g ad  quadrat&lm 
fictir quadratum  e fad  quadramm  1 n:quare  per  ij  quinti.quadra- 
ta  duarum  linearum  e g Si  c f pariter  acccpra,  ad  quadrata  du 
linearum  l m I n, pariter  actcpra,ficur  quadratum  e g ad  quadra 
rumi  m.  Ergo  per ir quinti  etpermuraram  proporrionalitarem, 

SC  rquam,  triplum  duorum  quadra rorii  duaru  linearum  eg  &ef, 
parirci  acceptorum  ad  quadram  duarum  lutearum  Im&l  n,  pa- 
riter accepta,  ficur  trip  Ium  quadrati  e g ad  quadratum  I m.  Tripli» 
aurem  quadrari  eg,  eft  tanquam  quadratum  ab,  ex  correlario  14 
tredecimi, at  quadrarum  a b.eft  per  hyporhcffn  quincuplu  ad  qua- 
drarum 1 m.ergo  triplum  quadrati  e g,  quincuplum  quoqpcftqua 
dran  1 m. Quare  etiam  triplum  quadratorum  duarum  linearum 
eg&!  e f pariter  acceptorum,  eft  quincuplum  ad  quadrata  dua- 
rum linearum  lm&l  n,  pariter  accepta.  Er  quia  probarum 
quod  quadi  atumhk  eft  f quale  e quadraris  duarum  linearum  1 
rn  &'  1 n,  pariter  acceptis,  (equitur  ex  communi  frientia  nr  tri- 
plum quadratorum  e g & et, fit  quincuplum  ad  quadrarum  hk. 

Conftar  aurem  ex  l tredecimi,  quod  quincuplum  quadrati  h k, 
rft  quindecuplum  ad  quadrarum  d k.nam  fimplum  eft  triplum. 

Et exquarra  huius  conftar.quod  triplum  quadratorum  cg&f, 
eft  quindecuplum  quadrati  e f,  nam  fimplum  eft  quincuplum. 
ilMqt  quindecuplu  quadrari  cf .eft  «quale  quindccuplo  quadra- 
ri d k,ideo<p  per  1 c quinri  quadratum  cf, eft  «rquale  quadrato  d k.quare  etiam  linea  cf,  eft  xqu* 
Iis  lineat  d k.  Ergo  ex  diffinitione  circulorum  (qualium,  circulus  circunferibens  pentagonnm  cm 
eft  xqualis  circulo  circunfcribenri  trigonum-  nam  femidiametri  horum  circulorum  funt  arqua** 
les, mdelicct  c f 6C  d k.quod  erat  ex  principio  demonftrandum. 

Euclid.cx  Ctmp.  Propoptio  f. 

5 Vadratum  quoq?  quod  eft  triangulum  alias  trigincuplit 
[tetragoni, qui fub perpendiculari  du£la  acentrocircul» 
] circunfcnbentis  pentagonum  figurae  duodecim  b a fiunt 
I ad  latus  pentagoni, atqj  fub  latere  ipfius  pentagoni  con' 
tinetur,omnibus  fuperficiebus  corporis  duo 
decim  bafium  pariter  acceptis  eftcfquale  ,ex 
necefsitate  conuincitur. 


campa^vi.  Sit  pentagonus  auftaextibifibuifigunr 
dodecedri,&'  unu  ex  eius  lateribus  fit  b c,  fibifp  ex  14  quarti  cir- 
cunferibatur  circulus  fupra  centrum  a,.&  protrahantur  lineat  a b 
& a c & b d perpedidicularis  ad  b c.  Dico  ergo  quod  trigtncuplfi 
cius  quod  fit  ex  a din  b c,  eft  «quale  omnibus  fuperficiebus  do- 
deccdri  pariter  acceptis.  Conftar  enim  pentagonudjcflc  diuifibilein  <3 
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triangulo  a b cex  t primi.Itatp  omnes  * » pentagoni  dodecedri(cum  omnes  (Tnr  xqualet  tl  ffm| 
les  pentagono  a)  diuifibilrt  funr  in  60  triangulos,  quorum  quiftp  per  I primi  eft  aqualis  trian- 
gulo a b c Quod  aurem  fit  exa  d in  b c.ert  duplum  per  41  primi,  ad  triangulum  a b c Ergo  trigin 
«rupium  eius  quod  fit  ex  a d in  b c,cft  fexagim  uplum  ad  triangulum  a b c,nam  ur  fimplum  ad  fim 
pium  fic duplum  ad  duplum. Cum  iraqj  omnes  dodecedri  fuperficies  pariter acceptr  fint  etiam 
fexagincuplum  ad  triangulum  a b c,  (equitur  ur  rrigincuplum  eius  quod  fit  cx  a d in  b c,fic  arqua 
Ic  omnibus  fupcrficiebus  dodecedri  panter  acceptis.  Qyod  eft  propofitum. 


tuclid.  exCtmp. 


Vropojitio  7. 


^ Vadratumquocpquodefttriangulu.aliastrigincuplunii 
: tetragoni , qui  fub  perpendiculari  dufta  I centro  circuli 
! ad  latus  libi  inferipti  triaguli  figurae  uiginti  bafium,  atqt 
fub  ipfo  latere  trianguli  continetur,  aequale  eft  omnibu* 
fuperficicbus  figurae  uiginti  balium  pariter  acceptis* 

C A M4>  A NVS.lllo  mini  hic  trigonut  c.unacxio  baflbus  figu 
rx  icofedri  & unum  cx  cius  lateribus  fit  fg,fibtqtexr  quarti  circu- 
feribarur  circulus  fuper  centrum  c,Si  protrahitur  linex  c f,  e g,  8(  e 
hperptdiculansad  Ig.  Dico  igitur  quod  rngmaipliim  cius  quod 
firex  c It  in  f g,  eft  xquale  omnibus  fupcrficiebus  icofrdrt  pari' 
teracccpris.  Conftarcmm  trigonii  ciTr  dtuifibtlc  in  rrrs  rngonos, 
quorum  quilibet  perofiauam  primi, eft  xqualis  trigono  r i g Ita- 
que omnes  10  trigoni  icofedri  pariter  accepri, (cum  cuncti  fintar* 
quales  fltfimilcs  trigono  c)  funr  tanquam  fexagincuplum  rrigoni 
cfg.Erquiaprrqi  primi. quod  firrxrhinfg.  fit  duplum  tngoni 
efg.idcoip  rrigincuplum  huius eftxqualrfexagintuplo illius, fe- 
quitur  ut  mgincuplu  e h m c f fit  arqualc  omnibus  fupcrficiebus  icofedri  pariter  acceptu : quod 
cratdemonitrandum. 

COKKRLARIVM.  JManifeftum  igitur  eft,qudd  proportio  fuperftcicnim  figurx  duodecim 
bafium  in  aliqua  fphpra  contenti  ad  fuperficirt  ftgurtr  uiginti  balium  in  eadem  fpltfta  condu> 
farcit  ranquamproportiotrtragontiontcnn  fub  latere  pentagoni  ipfius  figurf  duodecim  ba- 
fium Si  fub  perpendiculari  duilta  a centro  fui  circultadipfum  latus  pentagoni,  ad  tetragonum 
contenrum  (ub  latrrr  rnangub  ipfms  figurj  uiginti  bafium  tt  perpendiculari  dufla  d centro  fui 
circuli  adtpfum  latus  n tanguli  corporis  uiginti  alchatdarum.  Quod  per  illud  corrrlanum  con- 
cluditur ucrum  cflr.fiur  figura  duodecim  bafium  8i  figura  uiginti  bafium  fintab  tadrm  fphm 
circunfcriptibiles  utproponitur.fiue  «tam  fuerint  ctrcunfoipnbties  adiucrfis  fplipris, proponi* 
»tir  autem  prout  lix  figurx  funt  circii fcriptibilts  ab  eadtm  fpltxra  quoniam  hocmodo  ualttK 
fufficit  ad  propofitum. Eius  ergo  communit  ueritas  fic  patet. Condar  enim  ex  * huius,  quod  tti- 
gincuplum  a d in  b c.xquum  eft  omnibus  fupeiiicicbut  dodecedri  panter  acceptis  cuius  perna- 
gonus.a  eft  una  ex  tt  fuperficiebus.Et  ex  hac  7 conflat  funditer,  quod  rrigincuplum  c h in  f g,  x- 
quu  efl  omnibus  fuprrficiebus  icofedri  pariter  acceptit.cuiut  trigonus  erfluna ex  >0  baflbus.fi 
ite  illud  dodecedron  & iftud  ieofedron  eadem  fphfra  t ircitnfcribat.fmc  diurrfe,  itarp  proportio 
trigincttpli  adinbcad  omnes  fuperficies  silius  dodrerdri  pariter  accrpias,  rft  ftcut  rrigincupli  e 
h in  f g ad  omnrs  fupcrfictrs  icofedri  panter  acceptas:  utrobiqt  emm  eft  proportio  xqualiraru. 
Qttare  prrmutanm  rrigincuplum  a d in  b cad  rrigincuplum  r hmf  g,  ficui  omnrs  fuperficies 
illius  dodecedri  ad  omnes  fuperficies  huius  icofedri,  8C  per  11  quinti  rrigincupli  ad  rrigmcuplfl, 
eft  lient  fimpli  ad  fimplum. Conflat  igtrur  per  11  quinri  quod  proportio  omnium  fuperficicnun 
illius  dodecedri  ad  omnes  fuperficies  huius  icofcdri.cft  cius  quod  fir  cx  a d in  b c,  ad  id  quod  fit 
cx  c h in  fg.Et  hoc  eft  quod  ex  corrrfario  proponitur. 

Euciid.  ric  Cxtiip.  Propofitio  t. 

[jRoportio  cuncftarum  fuperficierum  corporis  duodecim* 
I bafium  pariter  acceptarum  ad  cuneas  fuperficies  corpo 
|ris  uiginti  bafiu  pariter  acceptas.quac  ab  una  fphxraam* 
libo  circunfcnhuntur.eil  tanquam  proportio  lateris  cubi 
quem  circunfcribit  eadem  fphfra,  ad  latus  trianguli  ipfius  corporis 
uiginti  bafium. 

CAMPANTI. 
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C A M P A N V S # Vt  ab  huius  ortauf  dcmofrrarionis  14  libri  proccfTu  ambiguitas  omnis  ab« 
fcc  dat  iftud  prxfcire  oportet.  Qyod  fi  aliqua  linea  fecundum  proportionem  haberem  medium 
du  icff  extrema  fuerit  diuifa,#  ex  medietate  eius  ranquam  dmjidiuin  fux  maioris  portionis  de- 
trahatur. ipfa  quotp  medietas  fecundum  proportionem  habentem  medium  duocp  extrema  diui 
fa  erit,# eius  maior  portio  eft  raquam  dimidium  maioris  fux  duplx.  Verbi  gratia:  Sit  a b diuifa 
fecundum  proportione  liabentemmedium  duoip extrema, 

in  c,#  maior  eius  portio  fit  a c,#fird  e ranquam  dimidium  a c / 

a b,&dfranquainditmdmni  ac.  Dico  ergo  quod  de  diuifa  1 ■ »-«  * 

eft  in  f fecundum  proportionem  habentem  medium  duoip  d •£  A 

extrema, maior  portio  eius  eft  df, conflat  enim  ex  1;  quin  . * ■* 

ti, quod  proportio  a b ad  a c,  eft  ficur  d e ad  d f,  uidelicer  du- 
plum ad  dupjum, tanquam  fimplum  ad  fimplum.  Quare  permutarim  a b ad  d e, ficur  a c ad  d f ,i-* 
girur  per  1 9 quinti  c b ad  f e.ficut  a b ad  d e.  Eftqj  c b, dupla  ad  f e,fic  enim  eft  a b ad  d e.  Cum  igi- 
tur tota  a b hr  dupla  ad  rotam  d c.Sl  fingulx  partes  a b ad  lingulas  partes  d e, erit  ex  1 1 quinri  SC 
prima  eiufdcm  # diffinirionelincxdiuifxfccundumproportionein  habentem  mcdium,duocp 
extrema, linea  diuifa  in  f,  quemadmodum  proponitur. 

Nunc  igitur  dcinoftrarioni  eius  quod  propofitum  eft  infiftamus.Ad  cuius  exemplum  fit  a b d 
circulus, cuius  centrum  d.circunfcnbenspentagonum  do-  4 

decedri  8C  trigonum  icofcdn , qux  ambo  pariter  eadem 
fphrracircuniieribir  & concludit,  nam  ex  ; huius  manife* 
ftum  eft,  quod  idem  circulus  huius  pentagonum  & illius 
trigonum  circunfcribir.  Sir  aurem  linea  a b,  latus  pentago* 
fit,#  linea  ac.mgorn,  (Irq;  linea  h,tan quam  latus  cubi  ab 
eadem fphxracircunfcripri. Dico  iraque  quod  proportio 
omnium  fuperficierum  dodecedri  pariter  acceptarum  ad 
omnes fuperficics icofedri  pariter  acceptas, eft  ficur  linea 
li  ad  lineam  ac,  producatur  quidem  a centro  d,  perpendi- 
cularisad  a b.quxtranfeatufque  ad  circunferentiam#fe- 
cans  a b in  puncto  c,3i  arcum  eius  in  pumfto  f.  hanc  aurem 
perpendicularem  conftar  diuidereperxqualiaram  lineam 
ab  quam  eius  arcum,  chordam  quidem  a b per  fecundam 
partem  j ter  rii.araim  uerd  cius  per  4 primi  & »7  tertii.Efl  h 

igitur  arcus  fa  decima  pars  circunferennv.  Subtendatur  i-  — ♦ 

taq;  libi  chorda  a f.qux  erit  larus  decagonixquilaterieiuf-  d f a 

dem  circuli,  erit  igitur  ex  9 rrcdecimi  linea  conftans  exd  f,f  ' ■ 

I, diuifa  fecundum  proportionem  habenrem  medium  duo- 

2ue  extrema,  & maior  portio  eius  erit  linea  df.  At  uerocjfprima  huius  de.eftxqualisdimidid 
dimidioqj  f a in  longum  direifhimip  coniuntflis.  Sitigirurd  g perpendicularis  ad  a c.  erftip  ex 
correlario  8 tredecimi  g d, ranquam  dimidium  d f Iracp  (i  i linea  d e qux  eft  tanquam  dimidium 
d f a»  cum  d f,8C  f afit  linea  una.derrahatur  xqualis  d g qux  eft  tanquam  dimidium  d f,erir  per  il 
lud  quod  anre  hoc  probatum  eft,  linea  de  diuifa  fecundum  proportionem  habentem  medium 
duoijt  extrema,#  maior  portio  erit  ranquam  gd.Exdcmonftrarione  aurem  17  tredecimi  c5ftar, 
quod  fi  linea  h.qux  eft  latus  cubi  diuidatur  fecundum  proportionem  habenrem  medium  duo- 
que  extrema, maior  portio  eius  erit  ranquam  a b, qux  eft  larus  pentagoni  figurx  1 1 bafium.Itaqr 
per  i huius.pfoportio  h ad  a b,cft  ficur  d e ad  gd,quare  per  primam  partem  it  fexri.quod  proue 
nitex g d,xquum  eft  ei  quod  fit  ex  a b in  d e.  Ex  correlario  aurem  prxmifix  ma  nifeft  um  eft; 
quod  prbpomo  omnium  fuperficierum  dodecedri  cuius  larus  ab  pariter  acceptarum  ad  om- 
nes fuperficics  icofedri, cuius  larus  a c, pari  ter  acceptat,  eft  ficur  eius  quod  fit  ex  a b in  d e,  ad  il- 
lud quod  fit  ex  a c in  g d.  Igitur  ex  prima  parte  7 quinri  & 11  eiufdcm,  proportio  eius  quod  pro- 
uenic  ex  h in  g cfad  illud  quod  prouenit  ex  a c in  g d,eil  ficur  omniu  fu  perfici  eru  illius  dodecedri 
ad  omnes  eius  icofedri  Ar  uero  huius  quod  prouenit  ex  h in  g d , ad  illud  quod  ,pue  nir  ex  a c in 
gd.eft  per  1 fexti, ficur  h ad  a e.  Iraqj  per  u quinti  proportio  omnium  fuperficierum  illius  dode- 
cedri ad  omnes  jjuius  icofedri,  eft  ficur  Ii  ad  a c.  quod  eft  propofitum . Hoc  ipfum  aliter  proba- 
re pot  erimus,fi  ad  ipfum  huius  antecedens  necefiarium  prxmilerirmis.quod  eft. 

Si  circulo  cuilibet  pentagonus  f quilatrrus  inferibat  ur,  rcftangil 
Ium  quod  fub  dodrante  diametri  ipITus  circuli  & fub  dextate  ipliua 
lirlea:  angulum  ipfius  pentagoni  fubtendentis  continetur,  eidem 
pentagono  «equum  e fle  cx  necefsitate  oportet. 

Qjj  Maiore* 
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Maiores  noftri  unumquodque  inrcgrum  in  duodecim  parreis  aequales  inrellelhi  rariontf 
diuiferunromnesip  eas  flmul.hoc  crt  ipfum  rorum, AfTcin  uocauerunt:undecim  uero  edrum.di 
xerunr deuncem: decem  aurem,Dexranrem:nouem  Dodrantem: o<fto uero BeiTemt  arieprem, 
•Scpranrem  uel  lirpruincm  :fex  aurem, SemifTem:quinque.Qi|tn  cuneem  :quar  uor, Trientem:  tres 
aurem, Quadranreqrduas  uexd,Scxranrem:unam  aurem, appellauerunr  Vnciam.  Easirp  per  or- 
dinem talibus  defignauere  figuris,  quxlxpifsimc  inurtiiuntur  in  antiquis  libris. 
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Vnciam  quoqr, quam  duodecimam  partem  Alsis  fore  diximus,  in  alias  duodecim  fralUo- 
■es,  fed  alia  uiadiuiierunt.  Nam  medierarem  Vncix,dixerunr  Semunciam:  tertiam  uero. Duel- 
lam:quarram,Sicilicum:fexram, Scxculam  : oftauam,  Drachmam: duodecimam,  SemifTedanu 
dccimamo^auam.TremilTem:  uigefimamquarram, Scrupulum  quadragcfTmamoitauam.  O- 
buIum:fepruagefimamfccundam,Bifsiliquam:  nonagefimamfexram,  Ccracem:  ultimam  uerd 

3ux  cft  cenrefTma  quadragefinuquarta  pars  ipfius  Vnciar.Siliquam  nominaurrunr  Has  aurem 
uodecim  fraftiombus  Vnctx.pofteriores  adiunxereChalcum : e^ aurem  Chalcus.cenrefima 
nonagcfimafecundapars  Vncif.CuiusadJirioniscaufafuit.urufqj  ad  minimum  extremum  dia.  , 
iefleron  &C  diapente  lympliomarum  tonorum  femironorumtp  mreruallis  dirtuxftarum,  harum 
Iraftionum  denom  i nano  conlcendcrer  uel  contenderet:  & iplas  omnes  fecundum  ordinem  ta 
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CbdlcuL 

Eius  ergo  quod  dicitur, fenfus  eft:  Qtjdd  fi  in  aliquo  circulo  pmragonus  xqufiarerus  infert- 
barur, illud  quod  fit  ex  tribus  quartis  diametri  circuli  in  quinq)  factas  lineas  fubtedrntis  unum 
ex  angulis  infcrtpri  pentagoni  xquale  eft  penragono . Verbi  gratia:  Sit  drculus  a b c,  ficut  cen- 
trum d,  eiqj  ex  undecima  quarti,  inferibatur  pmragonus  x- 
quilarems, cuius  duo  larrra  unum  exfuis  angulis  continen- 
tia  lint  a b & b c,  & angulo  b fubrendarar  linea  a c,  & pro»  V 

tralurur  diameter  bdefccans  lineam  ac  perxqualiain  pun 
flog  lir<pdt  medierasde,&'g  h dupla  ad  h c,  eririp  bf  do- 
drans diametri : eft  enim  rres  quartx  ipfius,  8f  a h erif  dex- 
tans ucllcxtansac: cftcmm quinra  fexrx eius, protrahatur 
aurem  h/ieaa  d : dico  qudd  illud  quod  proucnir  ex  b f in  a h, 
eft  xquale  penragono  infcripro  circulo.  Cum  minia  gfit 
perpendicularis  ad  b d,  erit  ex  quadragefimapnma  primi, & 
illud  quod  prouemt  exbd  in  a g,  duplum  ad  rriangulum 
a b d,  idcoip  quod  prouenit  ex  b t in  a g, Triplum  erit  ad  eun 
dem  rriangulum.  &!  quod  prournir  ex  b f in  h g duplum,  8C 
rxbf  in  toratn  a h quincuplum.  Cum  itaque  torus  pmra- 
gonus quintuplusfir  ad  eundem  triangulum,  confiat  qudd 
ifiud  quod  fit  ex  b finah.efi  xquale  penragono.  Er  illud 

erat  demonftrandum.  Quod  igitur  ex  principio  propofirum  eft.nunc  alia  uia  ( ficut  promifi- 
mus)  demonfiremus.Sinr  iraqj  circulo. cuiuj  centrum  h infcripti.pmtagonus  figurxduodecim 
bafiutn,  U trigonus  figurx  uigmri  bafium.  quas  eadem  fphxra  circunfcribir  Conftarmimcx 
quinta  huius,  qudd  huius  dodecedn  penragonus,  6C  llius  icofcdri  trigonus,  ab  eodem  circu- 
lo orcuuduccntur,  (119  penugonus  a b c d e,  & trigonus  a f g,6C  angulo  a pentagoni  fubrmda- 

1 tui  Unca 
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tur  linea  b c.qux  ex  dcmonllrationc  17  trcdccitni  erit  larus  cubi  quem  eadem  fphrra  concludit, 
protrahatur  iiacp  diamerer  a h k.fccans  orthogonahtrr  &'  per  f quaJia  urpncp  duarum  linearum 
b c &'  f g, hanc  quidem  ifl  puncto  1, illam  uero  in  punlio  m.Dico  ergo  qudd  proportio  omnium 
fupcrficicrum  dodecedri  ad  omnes  icofcdri,quorum  peragonus  & trigonus  propofiro  circulo 
fuut  infcripti,cft  licui  Ime*  b c.quf  eft  latus  cubi  ab  eadem  iphxra  cone  Iuli , ad  lineam  f g qup  eft 
larus  trigoni  icoic  ri.  Coftatcnimcxcorrelariol  tr  edec  imi,  qudd  Unca  b meti  dimidium  linep 
a Ii,  idcoqj  a n erir  dodrans  diamerri  a k.eft  enim  eius  rres  quar 
tx.Sir  ergo  I n dupla  ad  n e.cririp  b n dextans  b e,ert  enim  quin 
que  eius  tirxtar.  lia  qudd  per  p armillum  antecedes, quod  pro* 
uenit  ex  a m m b n.cnt  xqualepetagono  a b cd  e,  quod  aurem 
prouenit  ex  a m in  m f,cft  arquale  triangulo  a f g.  Tgirur  ex  1 fex 
ti, proportio  pentagoni  ad  trigonum, eft  iicut  b n ad  m f, quare 
duo  decupli  illius  pentagoni  ad  uigincuplum  illius  trigoni,  fi 
cur  duodecuph  linex  b n ad  uigincuplum  linex  m f,  quod  ex 
1 f quinti  8C  xqua  propoi tionaliare  mamfcftum  eft . Duodecu 
pium  autem  b n,  eft  tanquam  decuplum  b e.nam  u dextantes, 
cof  qua  n 1 10  aifcs.hoc  ell  10  tota;  uigincuplum  uero  m f.eft  ran 
quam  decuplum  fg.namfgeft  dupla  ad  m f.  Igitur  duodccu- 
pU  illius  pentagoni  ad  uigincuplum  illius  trigoni,  ell  ficur  de- 
cupli b e ad  decuplum  f g.  Et  quia  duodecuplum  illius  penta- 
goni ell  omnes  fupcrfkies  dodecedri,  uigincuplum  autem  hu  > 

ius  trigoni  ell  omnes  fuperficies  icofcdri, & quia  per  1 * quinti  decupli  b e ad  decuplu  f g.ffcut  B 
efimplxadfgfimplam.critpcrii  quinti, proportio  omnium  fupcrficirnim  dodecedri  pariter 
acceptarum  ad  omnes  fuperficies  icofcdri  pariter  acceptas,  ficut  b e ad  fg:  & hoc  ell  quod  opor 
ruit  nos  demonllrarr. 

E uclid.  tx  Canp.  Tropofitio  #. 

Iuifa  quilibet  linea  fecundum  proportionem  habeteni 
medium  duocp  extrema,  erit  proportio  linex  potentis 
fupra  totam  lineam,  eius'q?  maiorem  portione  ad  linea 
potetemfupra  totam  eiufdemcp  minorem  portionem, 
tanquam  proportio  lateris  cubi  ad  latus  trianguli  corporis  uiginti 
baiium  uni  cum  cubo  ipfo  in  eadem  fphxra  contenti. 

C A M P A N v S.  Sit  linea  a b diuifa  fecundum  proportionem  habente  medium  duoq;  extre- 
ma,& maior  portio  fit  lincaac,&  fuper  centrum  a fecundum  quantitatem  linex  a b deferibatuf 
circulus  d b r,ei<y  infcnbatur  ex  n quarti  penragonus  xquilarerus,cuius  unum  larus  fit  d c,&  ex 
fecunda  eiufdem  triangulus  xquilarerut  cuius  unum  larus  fit  d f,&  uni  ex  angulis  peragom  qui 
fit d.fubtendarur linea  eg.  Conflat  igitur  ex* huius.quddfphcracircunfcribciisdodecedron  cie 
ius  peragom  btus  ell  d e,  circunfcribit  fimul  icofedron,  cuius  trilguli  latus  «fl  d f,&  ex  demon- 
ftratione  17  tredecimi  manitcflum  ell, quod  eadem  fphxra  circun 
fci  ibit  cubum  cuius  latus  ell  e g Sumatur  ergo  linea  h pores  fuper 
rorum  ab  SC  eius  maiorem  porrionem  a c,  (X  fumatur  k potes  fu- 
per rotam  a b minorem  eius  portione  b c.Dico  iraqt  qudd  pro 
portio  e g ad  d f,  hoc  ell  lateris  cubi  ad  larus  rrtaguli  icofcdri  una  • 
cum  ipfo  cubo  ab  ipfa  fphxra  cdrcnri,cft  ficut  h ad  k.  Confiat  qui 
dem  quod  ex  corrdai  10 1 1 quarri.quod  a b ell  tSquam  latus  hexa 
gom  xquilateri  circulo  b d e infcripri.Igirur  ex  j huius, a c eft  tan- 
quam latus  dccagoni  eiufdem  circuli.Iraip  per «o  tredeami.d  epo  / 
lens  efi  fuper  roram  a b &C  eius  maiorem  portionem  a c, quare  d e . 
eft  squalis  h.nam  quadratum  utriufqr  earum,  tarum  eft  quitum 
quadrata  duarum  linearum  a b 8Cz  eparirer accepta.  Parctaurcm  b 

ex  t rrcdecim  i,  quodd  feft  rripla  porentialiter  ad  ab,  aruero  ex  f 9 j 

eiufdem  patet,  quod  kquoqt  tripla  efi  porentialiter  ad  ac.  Ergo  « 

cx  fecunda  parte : 1 fexti.pi  opomo  d f ad  a b,eft  ficur  k ad  a c,qua 

re  permutarim  d f ad  k,  ficur  a b ad  a e.  Er  quia  rx  demonftrarione  17  rredecim  i,  manifefium  e/t 
qudd  fi  e gdiuidatur  fecundum  proportionem  haberem  medium  duotp  extrema, maior  portis 
eius  erir  ranquJ  d e.rrit  per  fecunda  huius  proportio  e gad  d e,  fuut  a b ad  a c.quare  per  u quiit 
ti  erifquocp  c g ad  d e, ficut  d f ad  k,&  permutarim  e g ad  d f, ficut  d e ad  k.  Et  quia  per  prima  par- 
tem 7 quinti,  deadk,  ficut  U ad  k,co  qudddc&hfunt  squales,  erir  per  u quinti  cg  ad  d f, ficui 


Qa 


hadfc 


4<.  GHOBIT.'  ELIMENT.  ETCLTDIJ 

Ii  ad  lufluod  cft  propofituni.  Non  folum  autem  cft  proportio  « g lateri  J cubiaddflann  trianga 

U icofcdrtficurh  ad  k.inyno  (impliciter  ficut  quarumlibet  duarum  Unearum  unius  ad  alteram, 
quarum  alrera  poteft  fuper  totam  quamlibet  lineam  diuifam  fecundum  proportione  habentem 
medium  duoip  extrema, & fuper  eius  maiorem  portionem,altera  uero  fuper  rotam  & eius  mino 
rem  portionem.nam  flnguUrum  linearum  talium  eft  proportio  una.  Verbi  gratu.tnancantpno 
res  hypothefes  circa  lineas  a b,h&k,fl£  fumatur  quoqr  quaelibet  [ * m 

alia  linea  qur  fit  1 m,  diuifa  fecundum  proportionem  habentem  , . 

medium,  duo^  extrema  inn,&  portio  maior  fit  ln.  firty  linea  p p 

'potens  fuper  totam  l m & eius  maiorem  portionem  1 n,8£  linea  q * 1 

fit  potens  fuper  ronmltnfii  cius  minorem  portionem  mn.Di-  ^ t 

<o  ergo  quod  proportio  p ad  q.eft  ficut  h ad  k.  Confiat  enim  ex  i 
Imius  ,qudd  b a ad  a c.eftficurlm  ad  In.ergo  per  primam  partem 

xi  fexri, quadrati  b a ad  quadratum  a c,  cft.ncut  quadrari  m l ad  quadratum  n l,quar«  coinnfttni 
cuad  rati  It  ad  quadratu  a c, ficut  quadrati  p ad  quadrarum  l n,8f  permutarim  quadrati  h ad  qua- 
dratum p, ficut  quadrari  a c ad  quadratum  1 n.  Eodl  argumetationis  genere  fequirurquod  pro- 
portio quadrari  k ad  quadratum  q.eft  ficut  quadrati  c b ad  quadrarum  n m.Et  quia  ex  i huiu»  3c 
prima  parte  xi  fexti, quadrarum  a c ad  quadratum  1 n, ficut  quadratu  cb  ad  quadratum  m n.cnt 
cx  ii  quinti  quadfttum  h ad  quadratum  p, ficut  quadratum  kad  quadrarum  q, quare  per  fecun- 
dam parte  1 1 fexri  h ad  q.ficut  k ad  p.  Et  permutarim  h ad  k,ficut  p ad  q:quod  erat  dcmonftnn- 
dum.  Et  ne  quifqui  dubitationis  locus  ea  quar  demonfiranda  reftant  obfufccr,  promittenda 
adhuc  duximus  quxdl,  quibus  fcquctia  firmo  detnoftrarionis  robore  inconcufta  permaneant. 

Si  aliqua  plana  fuperficies  fphxrtm  quamlibet  fecct,  communi* 
fcdho  planae  foperficici  fecantis  & curux  fuperficici  fphxrx  erit  cir 
cunferentia  continens  circulum. 

Sit  igirur  aliqua  plana  fuperficies  fecans  fphrratn,&  fit  li- 
nea a b communis  felbo  fuperficici  fecantis  & fuperficici  fphf 
rx.dico  quod  linea  a b cft  circuuferenria  circuli.  Aut  enim  cen 
mim  fphxr*  eft  in  plana  fuperficie  fecanre.aur  extra . Quod  fi 
fuerit  in  ea, ponatur  ubicunq:  contigerit, &'fi  t c.  Quia  ergo  to 
ta  linea  a b eft  in  fuperficie  fphrrf,  & quia  omnes  liner  dultx 
a centro  fphrrf  ad  ipfius  circunferennam  funt  * quales,  quem 
admodum  confiat  ex  diffinitione  fphxTf  .fequitur  ur  omnes  U 
nex  dultr  a puncto  c ad  lineam  a b finr  vquales.  Eft  igiturrx 
diffinitione  circuli  fuperficies  quam  cotinet  linea  a b circulus, 

& eius  ccnmim  eft  c,  uidelicet  idem  qu6d  centrum  fphrrf.  Si 
autem  centrum  fphrrf  fuerit  extra  fuperficiem  fccanrcm , po- 
natur ergo  ubilibet  quod  fit  d.a  quo  fecundum  doltnnl  u un 
decimi, ducatur  linea  d c perpendicularis  ad  fuperficiem  fecan 
tem,6c  protrahantur  ab  eodem  centro  d,dur  Iiner  re  Itf  quo-  4 
modocunqj  contingar  ad  lineam  a b.qur  fint  d a 8i  d b,  & iun 
gatur  canna  & cum  b.erunrq;  dux  linex  da&  db  xquales, 
eo  quod  ipff  funt  a centro  fphxrxad  fuperficiem  cius.  Ex  diffi 
nirione  aurem  iinef  perpendicularis  ad  fuperficie  manifeftum  eft, quod  anguli  d c a ad  d c b funr 
rell  i, ideo  ip  ex  penulrinia  pruni, & ifta  com  uni  fcientia  (quf  f qualibus  funt  rquaba  inter  fe  funt 
rqualia)  erunt  quadrata  duarum  linearum  c d & c a pariter  accepta, rquaiia  quadraris  duanim 
linearum  d c 8C  c b pariter  acceptis. dempto  iracp  umncp  quadraro  dc,  erit  quadrarum  c a rqualr 
quadraro  c b, quare  & linea  c a, linex  c b.  Eodem  argumentationis  genere  necefle eft  omnes  li- 
neas duitas  .i  putillo  c ad  lineam  a b.cfle  rquales.Ergo  ex  diffinitione  circuli.fuperfiries  quam 
continetlinraa  b, eft  circulus, eius  centrum  eft  c, quod  eft  propofirum.  Exhociraqjmanife- 
ftum  eft, quod  cum  fuperficies  fecatfphfram  fuper  centrum  eius, fellor  proueniens  in  fuperficie 
iphxrx  eft  linea  corinens  circulum, cuius  centrum  eft  cenrru  fphrrr.Cum  aute  fuperficies  fecac 
fphrram  non  fuper  cenmim  eius.feltorquoqrproucnicns  in  fuperfiriefphrrr.eftUneaconrU 
nes  circulum  cuius  centrum  eft  punitus  ille  in  quo  incidit pcnpendicularis  dulta  i centro  fphtr 
rx  ad  fuperficiem  fecantem.  Amplius  aurem  dicor 

Si  in  fphxra  aliqua  fuerint  circuli  xquales,  perpendiculares  du» 
(fixa  centro  fphxrxad  fuperficies  illorum  circulorum  erunt  adin. 
uicem  xquales. 

Sim  in  ijplixri  ouiu  centrum  t,  Egnati  duo  circuli  b K c «quale»,  quorum  fuperfirie. 
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protrahantur ;)  centro  fplixi*,  iiidelicer  i punfto  a.perf  enchculares,  fecundum  quod  docet 
undecimi, ad  hunc  quidem  3 b,ad  illum  autem  a e.  D ico  quod  dua-Iinc*  a b & a e funt  cquale». 
Protrahantur  enim  .i  punfii*  b Si  e lingula-  hn  er  reflp  ad  circunfercntias  illorum  circulorum 
prout  libuerit, mhocquidembd.in  illo  autem  co.Sfiun 
gamra  cum  d&'  cum  e.erirqrcxdtTflnirionelincatftipra 
fupcificicm  perpendi culariret  rtaritfs.urcrq:  duorum  an 
gulorum  a b d,a  ce  reflos.  At  urrd  ex  fecunda  parte  pre  1 
mifsi correlarq  manifcftumeft.quddduopunffa  bKc  [ 
funteentra  circulorum  bc,  ideolp  dua-lmextbdN  ce  ' 
funrfemidiamerri  eorum,  quirirculicum  ponantur  a*- 
qualet,  lequirurex  diffinitione  t. pialium  circulorum 

has  fenudiamen  os  efieffquafej.  Et  quia  dur  line*  a d 8fa  e funt  fqualea.quia  funt  duifte  acen 

tro  fphrrtc  ad  cius  fupetficrem, erunt  ex  penultima  primi  dua-  pertridi  culares  abfilac  squalear 
quod  oportebat  demon  lirare.  Nunc  igitur  ad  propofitum  redeamus  ^ 

E KlilnOmp.  Propofitia  ,0. 

j Roporu’6  corporis  dodccedri  ad  corpus  icofcdr/,qux 
1 ambo  una  eadcmcpfphxra  includir.cft  ficutomnium  fu 
pcrhcieruni  cius  pariter  acceptarum  ad  omnes  fupcrfi- 
J cies  illius  pariter  acceptas. 

AMlfom!'Aomr^OCfftqUOdrU|T,',FOftd™0'^rari0nm,,'UI'"S.JU'0r''a[^‘'‘ft*'^ 
E^tmiem Z!r  f'rs,7!  dftnonftrarto  ex  Ijs  qusprfmilfa  funr,  euidenter  elicttur. 
Ex  J quidem  buiusman, fertum  eft.quod  circuli  quorum  alter  circufcnbit  pfraoonum  dodeve- 

oual«'ltanfel:i^r^^0llUafca,|0^r^r*’q,'F3,,c,|0  i0rP0ra  Fphfrauna  cocrcer.funr  adinuiccmp- 

b™iTo^?aum™rP' f"^'-1^ar,r0fpllITcadr',^rfic,«0,"n'n«rculotnmcircu..foi 

eem  sou^esS^  <<odccriM8rrngono.  illius  icofedri  in  eorum  ccVra  cadcmes.admui 

eem  squales, iKUt  ex  prfmilsis  mantfertu  eft.nam  omnes  Ili  eirculi.tefte  j huius  ficut  dictu  crt, 

SSm^inrt.l^nfl.n.7lV^^yr*m'J01  iSiWr  qUarUm  fun' baf"  P^SO"'  dodecedn,  St  coni 
earum  fimnitrrfcmtm  fphinr.acpyramidcs  miarum  bafes  funt  trigoni  icofedri  St  coni  eai  um 

S«^dr^ma^Sd7’fum!5IHJ'*Ur'  C“  , ™m  cll"dcm  pyramidum  altitudinem,  menfu 
tantuel  determinant  a sonis  ad  bafes  perpendiculares  cadentes.  Pyramides  autem  eque  altas, 
fuu  bafibus  proportionales  eife  oportet, quem  admodum  ut  s duodecimi  probarum  eft . Iram 
proportio  pyramidis  cuius  pctagonusdodcccdn.ad  pyramidem  cuius  bafis  trigonus  Icofedri 
«■riT.  nh!  F,f"rra2onl  ad  hu»c  'ngonu.ideoipper  14  quum, proportio  duodecnpli  ilhus  py 
Id^tS PC"( '^^«^^«clnadFynmidmuiusbcfi, trigonus, cofedri.ficutdu- 
odeciiFli  ilbus  pentagoni  ad  h.iiir  mgonu.hf  aut?  .1  pyramides  quaru  funt  bafes . t pentagoni 
dodecedn, funt tanquara  rorum  corpus  ipfiu,  dodecedn, at ■ > peragom  tlquam  oml.es  fupetfi 
nes  e,  us.itaq;  proportio  corpora  dodecedri  ad  pyramidem  cuius  bafis  ertirigomis  icofedn.eft 
ficut  proportio  ommu  luprtl.cicnim  dodecedn  ad  trigonum icofedri.Qparerurfu» exi*  qum 
n.proporno  corporis  dodccedri  ad  uigincuplii  illius  pyramidis  cuius  bafis  eft  trigonus  icofe- 
dn,  efl ^ficiltommufiiperficimim  dodecedri  ad  uigincuplii  trigoni  icofedri  Cum,  gituruigmcu 
pium  huius  pyramidis  fit  rjquam  totum  corpus  icofedii.ad  uigincuplum  irtius  rrfgon,  tanqua 
'^n.enrq.portio  coporis  dodeccdrfad  corpus  icofajfi,  que  ambo 
una  cademq,  fphfta cocludit.finitproporno  ommum  fuperficctum  corporis  dodecedri  pari- 
ter acceptatum  ad  omnes  fuperficies  corporis  icofedri  pariteracceptas.  Hoc  auri  eft  pntditflo- 
rum  plnlofophorum  depropotnone  horum  duorum  corporum  fenrfria,fixa  folidafo  demon- 
ftrationc  roborata.  Cui  quoq,  adi|ciendum  eft  lipc.nani  cu  proportio  latens  cubi  ad  hitns  man 
guh  corporis  icofedri  una  cum  iplo  cubo  ab  cade  fphrra  coclufi.fit  ficut  proponio  omnium  fu 
prrficin  um  corporis  dodecedn  panteracceptarii  ad  omnes  fuperficies  ipfrns 1 icofedri  in  eadem 
fphrra  conclufi.ficurex  1 Imius  dcmonftrarum  eft, erit  ex.,  quinti  proportio  torporis  dodece- 
‘C°Mn  'F!lITa  “na  circumuoliiit,  tanquam  proportio  latensciibi  ei- 

demcplpli.Tr»,"rcr,p,ibiIisadlatusjpriust|igon“cofedri.Ampl|u.a|itemquiadiuifaqualibct 

m !™  *'11”  proportionem  habetnn  medium  duoip  extrema  eft  proportio  linea;  poteris  fu 
F*"r  f ll|,S  111  a 10  rem  poni  one,  fictu  lateris  cubi  alicui  fp hau p infcripii  ad  larus  trigoni  cor 

porsnofcdiiabcadcm  fplurra  circundufti, ficut  ex  9 huius  dcmonftnuiiefl.erir  nij  ex8,,  quin, 
ti.utduiifaqualiberlinca  lecunjipm  proportione' habentem  medium  duolp  extuma  firpropor 
no  linei  potentis  luper  totam  St  cius  maiori  portionem  ad  lineam  portu  em  lupe-r  totam  St  e 

Zrdem7i0,I,0m’-U;,U|n  P?P°?°  COrFOr‘"  *>«•««»" ad  i co fc dn  qua:  a m bo  u n*a 

91  plixra  citcufcnbit.  tx  dictu  igitur  tnamfcftii  eftquodproportio  lateris  cubialicui 

Q.q  I fphirr* 
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Buc/ii.fxGojip.  Prcpofitio  1+. 

E T tctrachedron  & oftohedron  unacadccp  fphxra  circun 
' fcribat.cntuna  cxbafibus  tetrachedri  felquitertia  ad  u- 
nam  ex  bafibus  odtohedri.  Omnes  autem  bafes  oclohe. 

| dri  pariter  acceptas, ad  omnes  bafes  tetrachedri  pariter 

acceptas.fefquialteram  proportionem  habere  necefleeft. 

C A M P A N V 5.  Sir  aliqua  fphxra  cuius  diameter  a.circunfcribens  pyramidem  cuius  larus  b, 
SC  oltoliedron  cuius  larus  c.Dico  iracp  quod  triangulus  xquilatcrus  cuius  larus  b,  fefquircrtiua 
rft  ad  triangulum  xquilarerum  cuius  larus  c,SC  quod  fuperficies  quam  componunt  otf io  trian- 
guli f quilareri  cuiufcp, quorum  eft  larus  c.frfquialrera  eft  ad  fuperficiem  quam  componunt  qua- 
tuor  trianguli  xquilareri  cuiufqrquoru  eft  larus  b. Condat  enim  excorrelario  11  rredecimi.qudd 
quadratum  a ad  quadrarum  b,*ft  ficut 6 ad  4, igitur  econuerfo  quadrarum  b ad  quadrarum  a,fi« 
cur  4 ad  *.Ex  correlario  nero  u ciufdcm  maniteftuni  eft, quod  quadratum  a ud  quadrarum  c,  fi- 
ent 6 ad  i.Icaq?  per  xquarrt  proporrionalirarem  quadrarum  b ad  quadrarum  c,fi cut  4 ad  /.  Qua- 
drarum aurem  b ad  quadrarum  c,ert  ficur  trigonus  xquilarerus  cuius  larus  b,  ad  trigonum  jqtu 
laterum  cuiua  latus  c.urrobiqz  enim  eft,  ficut  b ad  c proportio  duplicata  ex  leciida  parte  iS  (exri, 
igitur  trigonus  f quilarerus  cuius  larus  b,ad  trigonum  xquilare- 

rum  cuius  larus  c.ficut  4 ad  ;.Qi)areconftar  prima  pars  propofi-  , * * 

ti.Ex  quo  euidenrer  elicitur  fecuda. Erir  enim  per  conurrfam  pro 
portionalirarem  trigonus  xquilatcrus  cuius  latus  c,  ad  rngonu 
srqutlarerum  cuius  lirus  b.ficut fria  ad  quatuor,  ideotaoltuplu  € 

trigoni  xquilareri  cuius  larus  c.ad  quadruplum  trigoni  xquilare  * 

ri  cuius  larus  b.eft  ficurolhiplum  rernarq  ad  quadruplum  quaternarii, hocaiit  ficur  i4«d  id.Ec 
quia  oltuplu  trigoni  xquilareri  eurus  larus  c.eft  oes  bafes  ortohedri  cuius  larus  c Si  quadrupla 
trigoni  xquilareri  cuius  b.eft  oes  bales  pyramidis  cuius  latus  b,  Si  quia  proportio  a 4 ad  ideit 
iefquialtera,  (equitur  ut  fuperficies  quam  componunr  omnes  bafes  oltohcdn  cuius  larus  c.  ad 
fuperficiem  quam  componut  omnes  bafes  pyramidis  cuius  latus  b.fcfquialtera  (ficut  diximus) 
in  proportione  refpiciar. 


E uclid.  ex  Cdtnp, 


Vropofitio  tf. 


j Yramide  quatuor  bafium  triangularium  atque  xqulla. 
tcrarum  intra  fphgram  quamlibet  collocata,  fi  4quoIi' 
bet  angulorum.cius  per  centrum  fpha-rx  reda  linea  ad 

bafin  ducatur,  in  centrum  circuli  bafin  circunfcribentis 

eam  cadere,  atque  eidem  bafin  perpendicularitcr  inliftcre  neccfla' 
rio  comprobatur. 

C A M P.  Sit  pyramis  a b c d,  quatuor  bafium  triangularium 
atque  xquilarerarum , intra  fphxram  aliquam  cuius  centrura 
fit  f,  collocata,  Si  cum  quilibet  quatuor  angulorum  iftius  py- 
ramidis pofsit  effe  conus  eius,#  quilibet  quatuor  triangulo- 
rum  erte  bafis, imaginemur  nunc  eius  folidurti  angulum  a effe 
conum, tnigulum  bed imaginemur  effe bafin,  arqj huieba 
fi  inrclligamus  circunfcriptu  efie  circulum  b c d.  delunc a pun 
o a, que  imaginari  fumus  conii  pyramidis,  ducamus  ad  ba- 
fin bed, lineam  reftam  rranfcunte  per  punitum  f.quieftcen 
trum  fphxrx  circunfcribctis  pyramidem  de  qua  difpuramus» 

& occurrat  hxc  linea  fuperficiet  b c d quam  imaginari  fumus 
bafin  pyramidis, fuper  punitum  e.  Dico  igirnr  *j.punlhim  e 
eft  centrum  circuli  b cd,&  quod  linea  a f e eft  perpendicularis 
ad  fuperficiem  b c d.  Producam  enim  lineas  f b.f  c,f  d.  Et  quia 
quatuor  punita  a b c d.funt  in  fuperficie  fplifrx  cuius  cenrru 
f*  propter  hoc  quod  illam  fphxram  pofirum  eft  rircunfcribere 
banc  pyram  idem, erunt  oer  quatuor  linex  f a,  f b,  f c f,  d,  ad* 
inuicem  xquales,  funr  cnuu  dulte  acenrro  fphfrx  ad  eius 
fuperficiem.  Ergo  quia  duo  latera  a f.  Si  f b,  trianguli  a f b, 

Q_q  4 fune 


I 
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pyramides,  S^uitamn  continet  r dodrantem  prfdi&um&  ~ 

cius  quinq^i^efimafTeprinias,  fit  p quadratu  diametri  a b. 

Dico  iraqj  quod  proportio  pyramidis  a e d ad  oftohedron 
«,cft  ficur  fuperficiei  1 m in  m n ad  quadratu  p.  Imaginemur 
enim  folidum  angulum  a efTe  conum  pyramidis, & bafin  py 
ramidis  cuius  unu  latus  eftd  c,  fecare  diametrum  fphxririn 
pun&of.erirryfqucmadmodu  ex  ratiocinatione  utredeci- 
mi  manitefiu  eftja  f dupla  ad  f b.Cuqr  etil  a b fit  dupla  ad  f4e  t • 
erit  ex  i*  quinri  b f dupla  ad  li  f,ideo<p  a f,  quadrupla  adUi.f  ^ } 

Imaginemur  igitur  fuperficie  fccanrem  pyramidem  a c d,  fu 
per  cearrii  fphxne  xquidiftanter  bafi  ipfius.fi  t<p  linea  g k c5 
munis  feftio  huius  fuperficiei#  trianguli  a cd,crit<p  ex  \7 
undecimi  proportio  c a ad  a g,  ficur  f a ad  a h,  igit ur  c a ad  a 
g, ficur  4ad  ),fic  enim  eft  ex euerfaproportionaiitatef aad  ah.  Coftar  c- 
tiam  ex  iecuda  parte  2 9 primi, # 1 6 undecimi, & 10  eiulde,  & prima  parte  a 
fexri  A diffinitione  fumi  tu  Aipcrficierum  fit  fimiliu  corporu,q>  pyramis  a 
gfc.efl  Smilis  pyramidi  a c d.ideoqj  ex  I duodecimi  proportio  pyramidis 
a cd  ad  pyramide  a g k,eft  ficur  c a ad  a g tripli  cata,  quare  ficuf  4 ad  j tripli 
<ara.Cortarautc  ex » oitaui,  quod  proportio  4 ad)  triplicata, eft  ficur  6 4 
ad  i7.Ira(p  proporno  pyramidis  a c d ad  pyramide  a g k,eft  ficut  <4  ad  27. 

Fiat  ergo  trrfgulus  xquilaterus  q rfex  linea  xquali  a g.quam  confiat  efTe 
dodrante  linep  a c,  fit  producarur  linea  q r perpendicularis  ad  r f,  erit  ex  »1 
huius  hiicaqrporenrialirerfubfcfquirrrria  ad  lineam  qr,  ideotp  f qualis  1 
mJldijriarur  quoq»  linea  r f linef  fx.ira  quod  (pportio  r x adr  f,fir  ficut  64 
ad  i7,diuidarurq?  r x per  f qualia  in  u,  ur  fit  r 11  «s  de  par  l 

tibus  illtf  de  quibus  r feft  27, aut  r x 6 4,  eririp  r u *qua 
lis  m n.Er  ducantur  line*  q u fit  q x.eritlp  ex  1 fe  xti,pro 
portio  trianguli  q r x ad  fnlgulum  q r f, ficut  6 4 ad  27. 

. Cumlp  per  eandem  trilgulus  q r x fit  duplus  ad  trian- 
gulum q r u,ar  ex  4 1 primi  quod  fit  ex  q r in  r u,duplum 
quoqj  fit  ad  triangulu  q r u.ent  quod  fir  ex  q t in  r u (fit 
ipfum  eft  cquale  lu  perfici  a 1 n)  fquale  triangulo  q r x, 
quare  proportio  fuperficiei  1 n ad  triangulum  q r f,  eft 
«fi  ficut 64  ad  27  ideoip  ficur  pyramidis  a c d ad  pyrami 
dem  a gk.  Mani fefium  ert aurem  exit  huius.quod linea  a fert  per- 
pendicularis ad  bafin  pyramidis  a c d,ideo<p  per  1?  undecimi  linea  a 
h ert  etiam  perpendicularis  ad  bafin  pyramidis  a g k.  Igitur  altitudo 
a gk  pyramidis, eft  femidiameter  fphxrc.  Diuidatur  itaque  oftohe» 
dron  c.qucadmodum  proponit  prfmifla, erit  iraq;  utraqj  duarii  py- 
ramidum in  quas  ipfum  e dmidirur.f  que'  alta  pyramidi  a gk,  nl  nn 
gularum  altitudo,  eft  femidiameter  fphxne.  Qyia  igitur  omnes  late 
rarr  pyramides  xquralnr.fim  bafibus  funt  proportionales, utin  6 
duodecimi  demonftraru  eft, erit  proportio  pyramidis  agkad  urran 
que  earum  in  quas  diuidirur  ociohedron  e, ficut  bafis  eius  ad  bafes 
carum  Quare  per  14  quinti  proportio  pyramidis  a g k ad  totum  o- 
dtohedron  e, eft  ficut  fu*  bafis  quam  conftar  efTe  fqualem  triangu- 
lo qrf, ad  bafes  ambarum  pyramidum,in  quas  diuidirureparitcrac 

ceptas.quas  confiat  e (Te  rquahrs  quadraro  diametri  fph*  “ 

rxper  premifiam,  uidelicer  p.  Quoniam  ergo  proportio 
pyramidis  a c d ad  pyramidem  a g k,eft  ficut  ipfius  tetra- 
goni I n ad  trigonii  q rf,uidelicet  64.  ad  xr,  # pyramidis 
agkad  oftohedron  e, ficur  trigoni  q r fad  quadratum  p, 

cru  per  f quam  proportionali  rarem  proporno  pyrami-  - / 

disa  c d ad  o&ohedron  e.ficut  tetragoni  1 n ad  quadratum  p.Et  hoccratdemonftrandum 
COARSLARIVM. 

Ex  praemifsis  igitur  manifeftum  eft,  qudd  perpendicularis  uenis 
ens  a centro  iphgrc  ad  pyramidem  qua  tuor  bafium  triangularium 
atqi  xquilaterarum  circunicribentis  ad  quamlibet  baiin  ipfius py* 
ramidis,  jquabs  eft  fextac  parti  diametri  fphgra. 

• Cum 


\ 
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Cum  enim  cun&i  trianguli  pyramidtm  ambientes  fintfi- 
miles  & «quales,  erunt  quoqj  circuli  ipfos  circunfcribentet 
«quales,  idcoq;  perpendiculares  a centro  fphsrxad  eofdem 
circulos  in  eorum  centra, erunt  etiam  «qua les, perpendicula- 
res Idtem  cadentes  ad  circulos  funr  perpendiculares  ad  bifes 
pyramidis.iraip  perpendiculares  ad  bafes.funr  adinuicem  x- 


j i dmiuk^fUd^  ■■ « — — 

quales. Linea  autem  Ii  f.eft  perpendicularis  ad  bafin  pyrami- 
dis a c d.quam  Ii  f.quia  conftat  ex  prxdnfhs  efle  fextam  parte 
diametri  a b,  relinquirur  ergo  efle*uerum  quod  percorrcla- 
rium  concluditur,  qridem  aliter  demonftrare  contingit , 1» 
prius  hoc  antecedens  fuerit  ftabili  ratione  firmatum. 

In  omni  triangulo  a-quilarero  linea  defeendens  ab  uno  anguloru 
eius  orthogonaliterfuprabafin.triplaeftad  perpendicularem  qug 
a centro  circuli  trigonum  ipfumcircunfcribentis  ad  quodlibct  la- 
tus eius  protrahitur. 

Sit  enim  triangulus  a b c,equilarerus,firfp  d centrum  circuli  ipfum  cireunfcribemis,  a quo  da 
cantur  hnef  ad  fingulos  angulos , quas  manifeft  um  eft  cfle  «quales,  cum  finr  4 cenrro  circuli  ad 
circunferentiam.Stnt  enim  tria  pun&a  a b c,in  circunfcrentia  arculi  ipfum  trigonum  circumfcri 
benris, pro  trahatur  autem  a d in  continuum  &'  di» ellum , quoufiy  obuict  lateri  b c fuper  punfti 
c.  Conftat  igitur  ex  6 primi, quod  angulus  a d b eft  «qualis  angulo 
a d c.ideotp  cx  13  primi  angulus  b d e, eft  «qualis  angulo  c d e.Qi>a 
re  per  4 pnmi.be  eft  «qualis  e c,&  anguli  qui  funr  ad  e refti  ltaqf 
d e perpendicularis  eft  ad  b c.ueniens  i centro  circuli  circunfcribe- 
tis  trigonum  a b c,  SC  a e perpendicularis  eft  etiam  ad  b c,  urniens 
ab  uno  angulorum  prxdifti  trigoni.  Dico  ergo  quod  a e tripla  eft 
ad  e d.  Confiat  enim  quod  tetragonus  qui  fit  ex  d c in  e b,  «qualia 
eft  mgono  b d c,  terragonus  quocp  qui  fit  ex  a c m e b,  «qualis  eft 
trigono  a b c.  At  quia  trigonus  a b c triplus  eft  ad  trigonum  d b c, 
critcp  terragonus  qui  fit  ex  a e 111  e b,  triplus  ad  eum  qui  fit  ex  d c in 
« b.Cum  igitur  ex  1 fexri  fit  proportio  tetragoni  a c in  e b ad  trigo- 
num d c in  e b/icut  a e ad  c d.cnt  a c tripla  ad  c A Quemadmodum  proponitur. 

Ncceflc  eft  ergo  uc  perpendicularis  cadens  ab  aliquo  angulo  ali' 
cuius  trigoni  a-quilateri  fuper  latus  oppofitum,  tranftat  per  ccntru 
circuli  trigonum  ipfum  circunfcribcntis. 

Nunc  iraqj  quod  p romifimus  abfoluamus.  Ad  hoc  autem  imaginemur  pyram  idem  quartior 
balium  triangularium  .ltqi  vquilatrrarum,  amis  una  ex  quatuor  bafibus  eius  fit  trigonus  a bc. 
ciriunfcriprain  efiea  fphzra  cuius  centrum  d 8 1 protrahatur  linea  d eperdcndicularis  ad  fiipcrfi 
cicm  trianguli  a b c,qua  confiat  cadere  in  cenrrum  circuli  di&ii  trigonum  circunfcribenru.Uico 
igitur  linei  d e.efic  fextam  partem  diametri  fpharrr  propofiram  pyramidrm  circtuifcribfiisrpn» 
ducam  enim  lineam  d c,H  lineam  c f perpcdicularcm  ad  Unram  a b.quam  c fex  proximo  corre- 
latio confiat  tranfirc  per  punflum  e,&  cx  pnrmilfo  antecedente  triplam  cflir  ad  ef.  Confiat  aut? 
ex  4 fecundi  9 fecundum  quadratum  diametn  fphprp  cuius  cenrrum  d.eft  ;6  & quadratum  femi 
diametri  d c ,,rx  correlatio  autem  11  tredccimi  eft  quadratum  b c 1«,  tt  per  itliuiua  quadrati!  c f, 
il.K  per  prpmifiam  antecedens,  quadratu  c e.S.  Qifia  igitur  ex  prnultima  primi  quadratu  d c eft 
squale  quadratis  duaru  linearum  deSfe  c.eft  autem  quadratum  d c;,&  quadratum  ce  l.prouc 
quadratum  diametri  fphtme  )d,  relinquitur  quadratum  de  unum,  prout  quadratum  diametri 
fphzrx  eft  ji.itaqi  linea  e d eft  unii.prout  diameter  fpharr*  eft  6,quod  opor 
tebat  probare.  Eodem  drmonftranonis genere  dcmonftrabitur nobis  9 Ce 
midiameter  fpher  j circunfaibrntii  corpus  S bafium  trungularium  atip  ar - 
quilatcrarum  tripla  eft  in  poteria  ad  prrpfdicularem  a centro  fphxrz  circu- 
feriberis ipfum,  ad  quilibet  funrii  bafium  defccndcnre.  Conflat  quid? que- 
admodii  didtu  eft  prius, 9 cu  omnes  bafes  huius  corporis  fintpqualet  St  fi- 
milcs.criit  circub  ipfat  circunfcribentcs  aquales, ideolp  pcrpcdicuiares  a ce 
trofphcrat  in  ipforum  circulorii  centra  cadentes,  erum  aduuuee  squales. 

Cua% 
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Cum%*rpmdicu!arrs  ad  circulos  bafium.finr  quoqj  perpendiculares  ai  bafrs/cqiurur  ur  per 
.i  centro  fphxrx  ad  fingulas  bafe<,adinuic*  (inr  xqualcs.St  ergo  quod  dicimus  dff 
perpendiculari  ad  unam  Tuarum  balium  probetur,  relinquetur  uerumcffequod  proponitur. 
Sit  iracp  ut  prius  triangulus  a b e, una  ex  bafibus  o&ohedri  circunfcnpn  d fphxra  cuius  cenrrunt 
d,&  extera  quoqj  fiant  ur  prius.  Ciim  igitur  ex  correlano  dccimxqumrx  tredecimi,  diameter 
fphxrx  fir  porenruli  rer  dupla  ad  larus  oaohcdn.fequt  tur  ur  larus  olioliedri  fir  potorialiter  du- 
plum ad  femidiametrum  fphxrx,  ideoip  ctim  quadratum  linexb  c eft  duodecim,  quadratum  Ii- 
nex  d c.quc  eft  femidiameier  fplixrx  lex  ex  undecima  aurem  huius, cum  quadrarum  b c ei)  duo* 
decim.  quadrarum  cfeft  nouem  Er  ex  prrmiflo  antecedente,  quadrarum  ce  eftquaruor.ltaquc 
cum  quadrarum  d c,  qur  eft  femidumerer  fphxrX  eft  fex,  quadrarum  c e eft  quaruor.  Er  quia  oC 
pcnulrima  primi,  quadrarum  dc  eft  rquale  quadratis  duarum  linearum  c c fk'  e d,  icquirur  uc 
quadrarum  e d fit  duo.prour  quadrarum  d e eft  fex.Conftar  ergo  quod  diximus. 

E 4chd.cx  Camp.  Prapojitto  *f. 

Qj|  Vplum  quadrati  quod  cx  diametro  fphxra:  cubum  cir*- 
cunfcnbcntis  dcfcribiiur, aequum  eft  omnibus  fupcrfir 
ciebusipfiuscubipariteracceptis.Perpcndicularis  quo 
que  que  i centro  fphxrx  ad  quamlibet  cx  fuperficicbusr 
• cubi  producitur , medietati  lateris  cubi  eiufdein  xqualis  cftt  cx  nc- 
cefsitatc  conuincitur. 

CAMPANVS.  Manifeftura  eft  enim  ex  correlano  decimxquartf  tredecimi,  quod  diameter 
fphxrx  cubum  includenris.tripla  eft  iqporemia  ad  larus  cubi.  Ciim  igirur  quadratum  diame- 
tri fphxrx  rriplum  fir  ad  quadrarum  larcris  cubi, duplum  quadrari  diametri  fphxrx  arquum  eric 
frxcuplo  quadrari  lateris  cubi.  Sunt  autem  omnes  fuperficies  cubi,  fex  quadrara  que  ex  iarerc  cu- 
bi in  fe  producuntur,  iraq;  duplum  quadrari  diametri  fphxrx , xqnum  eft  omnibus  fuprrficie- 
buscubi.Conftar  igirur  prima  pam.Secundam  autem  partem,  ex  dccimaoftaua/decimanonaflC 
quadragefimaundccimi  libri  probabis. 

CORRBJ.AR1VM. 

Ex  his  ergo  euenire  necrffe  eft,ur  ex  medietate  latens  cubi  in  b file  quadrati  produci, ex  dix 
merro  Iphxrar  ipftim  cubum  ambienns,cubi  folidiras  producatur. 

EVCLID  I S MEGARENSIS  GRAECI 

philosophi  g e o m e t r i c o r v m elementorvm  oe« 

, putalui  liber  De  rftruUrium  corporum  proportione,  troduore  Hypfule 
^AlexdndnnojcHAriholonuo  Zumberto  Oeneio  in- 
terprete , qui  in  ordme  e!i  Jecimufqudrtm.  . 

PRO  OEM  1 V M. 

asilides  Tyrius  Protarche.cum  Alexait 
driam  pctnfiet,patricp  noftro  ob  Mathemati 
cas  difciplinas  familiaris  fiibftitiflet,  cu  eo,  ip' 
fo  peftilcm  if  tepore  diu  uerfatus  eft.  Et  quan 
doqj  difcuiiendo.id  quod  ab  Apollonio  feri' 
ptu  eft  dc  dodecahcdri  &C  icofahedriincade 
(phxra  deferiptoru  coparationc,  qua  inter 
fe  figurf  huiufmodi  habeant  rationeiuideba' 
tur  rhmq?  Apollonius  hccredte  minime  confcripfifle,  ipli  ucrd  enu' 
cleantcs  (Quemadmodum  patermeus  dicebat)  perfcripfcrant.  Ego 
uerd  pofterius  alium  comperilibnim  ab  Apollonio  confcriptu.qui 
refti  complectebatur  eius  quod  obrjciebatur  dcmonftratione : ga. 
iiiii  fuiu, inquam, illi  ualde,  in  problematis  indagatione.  Ab  Apol* 
Ionio  nanque  editum  udetur  communiter  confiderare , nam  (Tc 

J vV-;  ^ dicumfotiuv 
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circumfertur.  Quod  uero  a nobis  rurfus  laboriofe  confcriptOny^ 
fum  eft,  ca  qug  ex  commentatione  deprehendi,tibi  t difcutiendael- 
fe  cenfui, propter  eam  que  in  omnibus  difciplini* , 6c  in  Geometria 
prxeipue  promotionem  adhibetur: ut  prompti  ea  quae  dicentur 
pofsisiudicare,tum  propte^beneuolentiam  erga  patrem,  tum  ob 
amorem  erga  nos.  Benigni  igitur  audies  eaquj  tibi  trademus.  Sed 
tempus  iamefto  prooemio  fuperiedere,&  conftnnSioneexordiri» 
Essclidax  Zamb.  Theorema  u tropofitiou  . 

Cmp.r,  Q^ix  ex  cetro  alicuius  circuli  in  pctagonilatus  in  eode  circulo  de'  t 

feripti  perpendicularis  a<fta,dimidia  eft  fimul  utriufqj  8c  eius  quf  ex 
centro,&  eius  que  decagoniin  eodem  circulo  deferipti. 

HYPSICLEScx Zainh. Sil circulus « ( ■),& in ipfo  -Cy circulo latus pentagoni aquiUtcrifit t r, 
affunuturq;  (per  i tertii  jcentrim  ipjiws  circuli,  fui^  /,©■  io  ipj 41»  f>( per  1 x primi)  perpendicuUrii  ex- 
citetur it,  ntntittwrq;  in  reflet  Uncte  ipfiue  a • reflt  Unet  «t » /.  Dico  quod ipfc  A 1 dimidia  ejl c rbexi  , 
gom  cr  decagoni  laterum  in  eodem  circulo  deferipterum.  Conne  flantur  enim  Ay,y/,  er  ponatur  ipfisl 
• aquatu  » i.erahipfo  «i»  yeonne  flatur  uy.Quomam  quincuplaefl  totius  circuliarcumfirmtuipfitH  0 

/ y ctrcumfnentixjcr  totius  quidem  circumferentia  circuli  dimidia  efl  circumferentia  u y /,  ip/ius  autem 
f } ! dimidia  efl  iy figitur  et  circumferentia  « > /tpfiut  fy  circumferentia 
quincupUefl.  Quadrupla  igitur  rftay ipfm ly.  Sicut  auti-y ad !y,fic  ^ 

qui  fub  * A y angulus  ad  eum  qui  fub/Uy  angulum : quadruplus  igitur  efl 

quifuba  Ay,em  qmfub/d y.Duplut autem  qutfubuAy,  ' l - ' 

y, duplus  igitur  eft  qufuh  fy.eius  quifub  ‘A>.  Efl  autem  q 
‘ ‘atquus  qui  juba  • y^luplus  eft  igitur  is  quifub  1 1 yaiitt  qui  [1 

lis  igitur  eft  A «,ippiySedeyipfi!yeflaquaUi:aquthsi^turefla  eip- 
fi /y.Efl  autem  nipfii  fcqualisiaquaJit  igitur  eft  ej  ipja  A iftmul  utri  ■ 
que  1 ly  Communis  autem  apponatur  tyipfaAt.  Vtraque  igitur  fimul  A / 
y,dupla  efl  ipfm  »1  ‘.Eft  autem  d /squalis  quidem  ipftus  hexagoni  late- 
ri. M /y  aqualis  ei  quod  decagoni.  Igitur  d 1 dimidia  eft  cr  eim  quod  he- 
xagoni cr  eius  quod  dceagomfin  eodem  circulo  defcriptorum.  Minififlu 
nempe  eftexqs  quxintertiodccimoUbro  theorematibus , quod  ex  centro 
circuli  I n latus  trianguli  equi  lateri  perpendicularis  a fla, dimidia  eft  eius  que  ex  centro  chrc ali. 

. Euclid.ex  Zamb.  Theorema  1.  Propoptiot. 

Idem  circulus  comprehendit  &dodecahedri  quinquangulum, , 
Sc  icofahedri  triangulum  in  eadem  (phg ra  defcriptorum. 

H YPS.cx Zamb.Hoc inquam,ab  Arifleodefcribltur ineo  U-  . , 

bro  cuius  index  efl  qu  inq:  figuror  ii  comparatio  utb  Apollonio  aute 
inftiea, editio  m fecunda  # traditione  comparationis  dodecahedriadjcofahcdru, 
ne.  quod  efl  ficut  dodecahedri  fuperficiesad  icofahedri  juper fidem, 
fic  c ipfum  dodecahedrum  ad  tpfumicofahedru.quoniam  ex  cen- 
tro ftihere  in  dodecahedri  pentagonum  Cri»  icofahedri  triangu- 
lum perpendicularis  afla  e adi  efl.  Defer  ikidum  quoq;  anebis 
eft, quod  1 de  circulus  coprebendit  et  dodecahedri  pentagona  et  ico 
oqtyqxporTte.  fabedri  trianguli  in  eade  ftthara  dcfcriptoru.Hocadefcripto.filn 
circulo  quinquangulum  tquilaleru  defcrtptum  fuerit, quod  ex  late- 
re pentagoni  e T quod  ah  ea  quafub  binis  pentagoni  lateribus  fub- 
tenfa  eft  refla  linea, quincuplum  erit  eius  quod  fit  ex  ea  qua  ex  cen 
ero  circuli.  Sit  circulus  ady,erinipfoa)y  circulo  fit  latus  penta- 
goni - y,affumaturqftper  1 tertij)ipfiu  circuli  centrum  er  fit  inipfam  a y (perii  'primi)perpendicu 

Uris  excitetur  Af:(j}cxtidaturin  <<,cr  cormc  flatur*  t. Dico  festa  ex  Ca,*y  quadrata,qutncupUf ait 
eius  quod  ex  di  quadrati,  Conncflatqr  *it  igitur  * < decagom  efl.  Ei  quoniam  d i,ipfiut*i  dupUeft- 
r--! ,vn  " :r'  “ JJ  ' ' quadruplum 
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quadruplus  igitur  efl  f ^ ^ , 

baJyfiusquifub/ f # 

tutem  qui  fub  i fyri  g \ 

1«  quifub*Ji,*qudt-  i * •/ 

uniis  icitur  eftJ  *ip-  I . f 
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quadrupli!  igitur  eft  quod  ex  fi t,  eim  quod  exdi.Eiauemt  qi 
(i.equafunt  quecx/*,*  i:  quadrupla  igitur  f aut  qua  ex  fi  a, eim 
quod  e X fi  r.qumcupta  igitur  funt  que  e x * fi,*  i,p  d eeiut  quod  ex 
d nqueautc cx 4 i,t  x, aqualia ei  quod  ex xyiquincupU igitur futtt 
que  cxfie,u  y,quod  (xdt,  Hocojlenfoiemoujlr.titdtmeflqubi 
ctrculuiidcmcpmprchidita-dodccehcdripcntaqpnum.cricofahe 
dri triangulum, in  eidem  faheradefcriptorii.Exponaturipfiut  Iphe 
re  diameter  xf&tn  eadem  faber  a defcribatnr  dodecabedrii  & ice 
fahedrup  Jit  qutdcmi  dodecahedripcntagonu,  ydi  fu,  icofabe- 
dpi  uerbtridgalii  esto  a ad.  Dico  qquaa  cimi  circulorB  qui  circii 
Ipfa.fmt  aquate/ Jioc  eft  quodiii  circidtH  cbprehenJtt  cr  quinque 
gulam  yde/u.c r fafum  uu(  triagulum.  Concitatur  d «.  Cubi  igi- 
tur latm  ei}  / * (per  ir  dcdmitcrti)  p- eiui  corrcUrium)Expotutur 
aut  c qtteda  refla  linea  />r,ut  quincupli  fit  quod  ex  e fi, emi  quod  ex 

erEft  autc  cr  ipfiut  fabera  diameter, potentia  quincupla  etntque 

ex  centro  circuli,  4 quo  icofabedrum  dcfcrtbiturteft  igitur  m r,  ea  que 
cx  citro  circuli, a quo  icofahcdru  defcnbuur.  Sccclur(per  ;•  fexti) 
tu  < extrema  cr  media  ratione  in  ‘Jitq;maun  feptentu  u {.  decaooni 
igitur  ipfiut  circuli  eft  ipfa  » f(per  \ decimUcrtq)Et  quomaquoiex 
*fi,etm  quod  ex  u * quincuplum  efLtriplu  aut  quod  cx  t ,,ciut  quod 
ex  d,  (per  corretariu  <1  dccimitcrtijyru  igitur  que  ex  de  equa  funt 
quinqi  qua  ex  a <■  Sicut  aut c tria  que  ex  de  ad  quinq,  qua  ex  a ,,fic 
tria  qua  cx  }e,adqnq;  que cx/al-tria  tgitur que  ex  y -quinq;  que  ex 
Mf  funt  aqualia.  Quinq;  auti  qua  ex  « \qmnq,  quaex^-cr  qninQ  que  ex  »f funt  equaba(per  10  deei 
tnitcrtif)  Quaq;  igitur  que  exu  k^qua/unt  tribui  que  ex  d.,cr  tribui  qua  ex  y e.  Sei  tna  quidem  que 
ex  de, et  tria  qua  exye,(ut  aqualia  dece  et  qnqjcit  que  ex  ea  qua  ex  citro  circuli  ipfiyd- /«pfttoaM 
tiramfcripti.patuu  nq;quod  ex  d «,  wi  cum  eo  qi'  cxyi,  quincuplum  eft  ciut  quod  exci  que  ex  cen- 
tro ctrcuifcnptt  ipfiyd  ‘ f-petagpno.  Quinq;  auti  que  ex  « r, aqualia  funt  dece  er  quinq;  cis  que  ex  ea 
que  ex  citro  circuli  ipfinlk  tria  gulo  arcSfcriptipatuU  equide  (per  1 > deemtertij)  qquodex  ua,tri 
pium  rfi  eius  quod  ex  ea  que  ex  centro  circuli  ipfi  « x Itriagulo  circmfcripti , Quindecim  igitur  que  ex 
ea  que  ex  citi  0, equa  funt  eia  te  qua  ex  ea  que  ex  cetro-.unu  igitur  qi-  ex  ea  que  ex  citro,  equit  eft  tuti  eo- 
ru  quod  exea  qua  rx  cci:tro,ditntti et  tgtturipfi  diametro  eil  equilis,  idem  igitur  circuimcbprebenditp 
ipfiut  dodecahedriquinquangulum.a-  ipfiut  icofabedrt  triangulum  in  eadem  fabera  deferiptorum. 

'EucBlex  Zamb.  Theorema  1.  tropofitio  1. 

iSi fuerit  petagonii cquilateru  8C fquiagul5,& circuipfum circulu», 
& cx  cerro  perpcdicularis  in  unum  lacuj  acia  fuerit, qd  trigefies  fub. 
unolater(i&.'  perpcdiculari.gquueft  ipGusdodecahcdrifuperficiei, 
HprVStCl-ES  exZib.EfiopentagpniLequiUterutr 
equtagiihm  *fiydi,cr  circii  quinquagm  fit  (per  14  quar 
tl  circulus  cr  capiatur  (per  t tctl:j)ccntrum,fitq; fer  ab  ipfo 
fin  y / perpcdicularis  agatur  (per  11  primi)  fu.  Diro  <j  quod 
fub  y\uj  trigefies,  equum  tftti  pentagoni!  qitexgydti  . -S 
Condiantur ) 1,1  J.  Qironii quod fubyd,af,  duplxeftipfi-  » 
uttrugtdt}  dftquod igitur  quinquiet fukydju,dcee trtigu 
Ia  funt  equalia.Deci  nero  triaguh  bina  funt  quinquaguU^f 
omnia  fexter.quod  igitur  tripjtcsfuby  d,,  /alecem  quinquan 
gulis  equum  eft,  Duodecim  aut  qumquangula  funt  ipfiut  do 
deeabedrtfuperficies.Qitod  igitur  trigefies  fub  yd,f a, aqids  . 
eft ipfimdeidciahedri fuperficiei. Sinulttcr quo% demonftra  rttr. 
timui  q,  C fi  fit  rnt  truguUm  equlaierum  jicutx  p y,crctr 
CimtpiumtvciibupciSrutncoxultd^pcTpendkuiariimrb  ■■ 

4 ‘quod  trtgr fiet  fub  fiyd , , equum  tftipfim  icofabedrt  fuperficiei . Qgoniam  enim  rurfut  quod  fub  4 
tSfJuplutt  eft  qtflu  fifi  }^|?4  igitur  trungpfa  eque  funt  ri  quoifub  di,fiy,cr  omnia  ter.  Sex  igun 
triangula  dCy,  aqua  funt  tribui  cis  me  fub  d 1 ,( y.Scx  autem  triangula  dfiy,  eque  funt  binis  ufy.fTri» 
Iffiur  que  fub  d 1,  fi},  equalia  [Unt  diwbut  b fi  y.  Et  omnia  decies.  Quod  igitur  trigefies  fub  d \J  y, 
‘ :‘j;  ‘ *'  Kr  equum 
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Sftitur.  cfi  uiginli triangulis  *f.  y.hoc  rd  ipfius  isofabtdrifupcrfi. 
tiriaQjusre  erit  ficu!  dodccahednfupcrfieiesad  icofahedri  (nperfi 
cicltlfic  quod  fub  y A,f,,ad  id  quod  fub  (yje. 

• CORREL.  Exhocnrmpemamfiftumed.quidficutipptt 
dedecabcdn  fupcrficics  ad  ipfius  icofahedri  fupcrficiific  quod fub  U 
tere pf  nf  Jgo  ni  c 7 fub  eu qua rx  centro  circo  quinquangulum  circuli, 
in  fpfam  perpendiculari  ada,ad  id  quod  fub  latere  icofahe dri,crfub 
ea  qua  ex  centro  circa  triangulum  circuli,  in  ipfom  perpendiculari 
oflOjihpadcm  fi  boro  deferiptorum  icofahcdn  cr  dodccobcdri. 
tucUlexZib.  Theorema  o.  rropofilio 

***?■*•  Hoc  demonflrato  oftendendum  efl,  q 
ut  dodccahcdri  fuperficies  ad  icofahedr 
pci  ficieni.fic  cubi  latus  ad  icofahedri  lai 
H Y PS.  exZamb.  Exponatur  (per  u theorema)  circubu 
prehendens  cr  dodecahedrt  quinquangulum  cr  icofahedri  trian 
pdum  in  eodem  ffihara  defcrtptorum.fitip  Afy.cyinipfoAf 
deferibotter  trianguliaqutUterilotua  y a,  quinquunpb  ueri  my, 
cr  tff  maturiper  stertq)  centrum  circuitio- fit ',cr  ab  tpft  < in 
tpfas  a y,y  t, perpendiculares  excitentur  </,i*,er  extendatur  in 
redas  luteos  ipfi . . refbt  linea  . t,  cr  connedatur  Cy,  ponatur* 
cubi  lotus  « t.  Dico  quod  cfificut  dodccahcdri  fuperficies  ad  ico- 
(obedet  fuper ficti  fic  edtadyA.  Qjonidcmm  utra*  finwd . # y 
extremo  er  media  ratione  dimfa,maiusfcgmenlued  - 1 C per  9 de 
cimitenij) cr  eil  quide  utriufq ; fimul i Cy  dimidia nipendeci- 
miquarti)ipfiii4  aute  d t dlmtdiaeili  fi  cripfa  igitur  t • extrema 

CT  media  ratum  daufa, maius  (epnentum  ed,  fi  Ed  autem  cr  ipfius  / extrema  rj  media  ratione  iiuifa 
maius  fegmetu ",  ficut  in  dodecohedro  nftefum  cdficut  igitur  d ad  y "Jic  e a adi  /aequa  igitur  ejlqdfub 
di/ uri  quod  fnby  Et  quonta  ejl  ficut ).  ady  A,  fic  quod  fub  ) r fi  ad  idquod  fub  y A [i,ei  aut  c quod 

fub  1 1 fiaqu um  cfl  quod  fub  y terficut  igitur  (per  u quinti ) / « ad  y A,  fic  quod  fuby  so.s,  crad  fd 

quodjub  yAfi.hoc  esi  ficut  dodecahedrt  fupcrficics  ad  icofahedri  fuperficiem  fic  l.adyd. 

Camp.s.  Aliter  ollendcrc.quodcft  ficut  dodccahcdri  fupcrficic*  ad  icofiu 
hedri  fupcrficiem,fic  cft  cubi  latus  ad  icofahedri  latus  Gc  deferipti. 


Ejio  circulus*  fi  y,er  in  ipfo  circulo. Syjrfcribatur  quinqui 
gith  equilateri  latera  *d,*y,er  comedatur  / yafjumtlurip  (per 
1'tertl) ) centris  ipfius  drc«li,crfit  Ajey  ab  ipfo  . in  A come  datur 
mia  linea  *Acr  extendatur  in  redas  lineas  ipfi  .Artda  linea  A 
e.ponaturq:  ipfius  a A.reda  linea  dimidia  A fic r . y, ipfius», e fio  * 

tripla  Dico  quod  fub  . /.  i !, equum  rtt  ipfi  quinquennio.  Ab  ipfo 
enim  (,in  /comtcdaiurfiAQiionia  dupla  sd  « A, ipfius  A fi  hemi 
cita  igitur  efl  *[  ipfius  * A.  Rurfui  quoma  tripla  edar  ipfius  y t, 
dupla  efl  a!  ipfiua  » yjtemioha  iguured.y,  ipfius  / ».  Sicut  igitur 
/a  ad*  A fic  , a ad.  ),aquu  igitur  eS  qdfub  * fide  et  quod  fub  A 
*,y  ..Ipfo  autem  , ,, ipfi  fi  .ed  equulis,  quod  igitur  fub  • AJi  ,*e. 
qui  ed  et  quqdfub  r//  Ogod  suti  fub.  AJt  ..bmaftmt  trian ■ • 

, gula  ficut  * /A-cr  quod  Igitur  fub*  fi.  I.btnafunt  * < A.quinep  igitur  qua  fub*  fi.  t, decem fisnt  trionem 
la.  Decem  beto  tdunguU,bisufil)rpeeumnatquinql  igitur  que  fub  * />  ), binis  pentagonis  funt  aqualia. 
Et  quoniam  duplaeds  i tpfiu  i r, quod  fub  . /.t, duplum  ed  ritu  quod  fub*  fit  y.Duo  igitur  qua  fub  * 
fit  i.aqus  funt  uni quoJfub  . fi)  s.  B(  omnia  qutnquiet,decem  igilurquafub  m //  y, aquatu  fum  quina, 
qsafub.fi.  ),  hoc  cfl  bmstpents^nis.quarequsnq.  qua  fub* r^quafunt  uni  qusnqusngulo.  Qgin- 
qmci  autem  qua  fub  .fi)  y^qua  luntri  quod  fub  as /J  f, quoniam  fssncupla  cdlf  ipfius  ) yay  (MimW 
IK  fiKigium  rd  . fiquod  fub  ./S.eAjgitur  equum  e fi  uni  pentagono. 

Camp.  «•  Hoc  demoitrato,  nuc  exponat  circulus  coprehedens  & dodecagO' 
ni  pentagonu  Sc  icofahedri  triangulum.in  eade  fphfra  deferiptoru. 

Dcfcribdtur  w ipfo  anulos, 'fi  ens  agni  aquiUtenlatera  (*,.y,  cr  cjnedatur  Cy.0  afiumetem 
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centrum  nmiixjpt  <,cr  .b  ip/o  « 61 1 comranm«i,v'xunit- 
tur  * < M /:  cr  fit « 1 ipfiiu  • * iupUitripU  lutem  nyipifiiuyt.Eub 
ipfo  u.ipfi  .fii  ingulot  na  os  exoteturiperu  primi)  ii,:  er  rxte 
ijiuri»  naMlmtU'4l  ipfi.n,triinguh  tr^xtjUlUttritH  Jt*. 

Coneflintur  ipje  *A,*  uixquiLtcritiguiir  t&  ipfum  1 A u Irungx- 

lum.  Ei  fiomimijuodfub  . t,/  .t,x^uumrllipJ:quin^uifiJo:ijuod  * / 

«larrm  /it « « A.rtjuum  efi  ipfi.A^  truugiloielligiiur  ficu  quod 
/it « J id  quodfub  A i n.ficijuiiujuiiigulum  id  triangulum. 

S c ut  autem  qucdjubf  dut.tdidquod  lubA,*,ftcfitai4*.  Et 
ficu  igitur  ( per  11  qumti)  duodecim  C /,  <1/  uiginn  A.  ficu  qum- 
quunouU l i 10  triinguU,bo<cSl  dodteuhedri fuperficicud  uofd- 
bedrtfuperfiaem.  Et  ■ t quidem  fi  /,/iw  10  fi  y ; n««  tp/i  fi  i,ipfiM 
» > qumcupU  e{l,  crfiy  tpfiue  y t [excuplt  eH . Sex  igitur  fi  t,  funt 
equulei  ifitcr  iupUti.i.  uepi  «t  »,../««  A uidupU  nenyel I A ujpfiue  A ,.  Sicut  igitur  icfytdx.A 
/4,fc.c  efl  ficut  ty  ad  A nfic  dodecebcdn  fuperfiicin  adicofiibcdrifiuperjicim.v  t y quide  n cubi  e II U- 
tui  Au  tpfiue  ieofiebedrtxf  ficui  igitur(per  ■>  quMl)dodecabedri  Juperfiael  ad tcoflcdri  fuperficKM, 
fic  fi  y ad  A tu,  hoc  r/t  tuti  Ltrut  a d icofahedri  Litue, 

Oitcndcndum  iam.quod  (refla  linea  fefla  extrema  & media  ra-  cmp.,7 
tionc)  qualem  rationem  habet  potens  quod  a tota  & quod  a maio- 
ri fegmeto.ad  potente  quod  a tota  Si  minori  legmcnto.talcmhabct 
rationem  cubi  latus  ad  icofahedri  latus. 

E/lo  circulue « * comprehendent  ej  dodecahedri  pentagonum  et 
icofibcdri  triangulum  tn  eade  Ifihera  defcnptortnn.ctpulurqdper 
itertij)  centri  ciradi,vfit  y.  c T extedetur  queda  ab  ipfo  y ut  ’cunq; 
re  (h  line  a fi  y.fieceturq,  (per  ,0  ferti)  extrema  ermedu  ratione  ra 
a,cr  metue  fiegnirntum  fit  y A.  Det  agoni  igitur  rfl  latui  ipfa  yA,ttl 
eodem  circulo  defcripti.  Exponatur  1 1 ofahedn  latui  a- fit  i.dodeca- 
hedr.  utro  fit  l.cuii  aiitnn  cr  jit  e.  Igitur  1 trianguli  latui  eRe- 
qutlatrri.c  ,’penta  gp»t  m eodem  circulo  defcripti [tpfiut  .,rx- 
trema  v media  ratione  diutfr,maiue  e fi  fegmetum.  Et  quoniam  t <e- 
qualteeh  ipfi  xquilateri  tnanguh  lateri,  trianguli  aute  eqmlaten  la 
htt  (prr  it  dectmitertijypotentii  ipfiue  t y triplum  efi:  triplum  igi— 
turrjl  quod  ex  e,eiiH  quod  ex  fi  y.Sunt  autem  CT  que  ex  fi  y,  fi  A,c-  . 
iue  quod  ex  y /tripla.  Sicut  igiturquodex  1,  ad  id  quod  ei  y f,  fic 


cubi  latui 
~ dodecahedri 
icofahedri 
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funt  qua  ex  y tf+^d  id  quod  cx  y J,cr  uicifiim  (per  1 6 quinti}  ficui  igitur  quod ex  • ad  e.i  qlu  ex  y*,0  ' 
dt,fic  quod  ex  y (,ad id  quod  exyA  Sicut  aurem  quod  ex  C yjd  hi  quod  cx  y J,fic  ei)  quod  cx  *,ad  id  quod 
ex  { : maiM  nanq;  figmentum  eft  /,  tpfiue  *.  H/  fient  igitur  (per  1 1 quinti ) quod  ex  \*d  ca  que  ex  y fitts:fic 
quod  ex»t*d  id  quod  ex  /,  er  uicifim  (per  1 6 quinti)  Ac  conuerfbn  ficut  igitur  quod  cx  *.  ad  id  qUod  ex 
•:  fic  quod  ex  fad  ea  que  cx  y 0Ji  -A.  Ei  aut  quod  ex  !,xqua  funt  qua  ex  6 y dl^quinqu  agult  nanq;  Utut  (per 
io  decimttertif)  poteft  c r hrra-mm  cr  dcca^mUtut.  Sicut igttur  quod  ex  *,ad id  quod  cx  i:  fic  qux  ex 
% y*y  Acd  eaque  ex  y Jfi.  Sicut  autem  qutexl  y ^ad  ea  qur  ex  y at  f. fic  (reda  linea  extrema  c T medtd 
ratione  diutfa  quacunque)  poterti  quod  ex  tota  cr  « maiori  figmento,  ad  potentem  quod  ex  tota  erne 
minori  fegment o:  crjkut  igitur  (per  1 1 qumti)  quod  ex  utad  id  quod  ex  ufic  (refta  linea  quacunq;  ctfrr- 
UM  cr  media  ratione  diutfa)  potens  id  quod  cx  t ora  }cr  ex  motori  figmento, ad  potentem  id  quod  ex  totd 
CT  minori  fegment  o.  E jl  autem  » latui  cubitcr 1 icofahedri.  Si  refta  igitur  linea  extrema  c T media  ratio • 
ttefeftafuerir terit  ficut  potent  totam  ernaiui  figmentum  ad  potentem  totam  cr  minus  figmentum,  fic 
cubi  latu i ad  icofahedri  latas  tn  eadcmfjhbara  dejcrtptorum. 

Oftendendum  iam  nunceft.quod  licut  cubi  latus  ad  icofahedri  Cump.t.: 
latus, lic  dodecahedri  folidum  ad  icofahedri  iblidum. 

Q/fonum  enim  aquales  circuli  comprchendupt  & dodecahedri  quinquangulun  cr  icofahedri  trian- 
gulum tn  eadem  fphxra  defcnptorum,inff)hxris  autem  dqmlrs  circuli  oqualitcr  diiiant  a centro  (4  c en- 
tro  nanq;  fpbxr*  ad  circulorum  plana  perpendiculares  duft  aequales  funt,  CT  in  centra  circulorum  ca- 
dunt ) quare  a centro  ffhara  in  centrum  circuli  comprehendenti s cr  icofahedri  triangulum  cr  dodcca  - ieevd  «r,  id  c(i 
hedri  pentagonum  aquales  funt,  perpendiculares  inquam:  a aquahter  igitur  fxjhgiasa  funt  pyramidrt , aqucaltai 

Rr  % habentes 
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hahnlci  bafet dodeahtdri  pentago na,  es  bafes  bibentci  icofabedri  irim gula.  Aequalis  talem fafligH 
pyramide!,  adinuieem  funi  f:cut  ba fei  (fert  duodecimi)  Sicut 'igitur  qiunquangulum  adtriangtdum, 
fic  pyramis, cuim  bajii  quidem  e[i  dodccahedri  peni  agonum  ,uert  ex  autem  centrum  fpbtrt,  ad  pyramida 
ba/in  quidem  habentem  Iriangtlunucrriccm  autem  centrum  fphtre.  Et  ficui  igitur  (per  i,  duodecimi) 
penltgnna  ad  »•  triangula,  jic  u pyramides  pentagona  bafes  habentes,  ad  >•  pyramides  triangula  ba- 
fes  habentes.  Et  u pentagotuJku  dodccahedri  fvper fidet,  cr  so  triangula,  icofahedrifunt  [upcrficiet. 
Esi  igitur  ficut  dodccahedri  [upcrficics  ad  icofahedrifuperficiem,fic  iipyramidrspentagonabalctba- 
bentrs,  ad  10  pyramides  triangula  bafeshabentes.  Suntqi  ti  quidem  pyramides  pentagona  bafes  haben- 
tes,fohJum  ipfiut  doJecal:cdri,io  autem  pyramides  trianrmlabafes  habentes , [olidum  funt  icofabedri. 
TU  ficui  igitur  ( per  nquintt)dodecahedrifuprrficiesad  icofahcdri  fuperficiem  ,ftcf olidum  dodccahe- 
dri, ad  [olidum  icofahcdri . Sicut  autem  fupcrficics  dodccahedri  ad  folidum  icofahcdn,  fic  patuiteffe  eu- 
hiatui  ad  icofabedri  latui.  E l ficui  igitur  (perii  quinti ) cubi  latui  ai  icofahcdri  latus,  fit  folidum  dodf 
cahcdri  ad  folidum  icofabedri,  c T que  frquunlur. 

Camp.  u.  Quod  fi  binae  refta:  lineae  extrema  8c  media  ratione  feftx  fue> 
rint,in  proportione  funtfubiedla,  fic  oftendemui. 

Steel  w enim  (per  so  fexti)  * t, re  Cia  extrema  cr  media  ratione  m y,  m aiut  autem  figmentum  ei ut  fit 
at  y,  [militer  quoque  cr  •* ‘ (per  jofrxtfiextrema  cr  media  ratione  fectlur  in  [es  matui  figmentum  r- 
itu  efio  Jl  [.  Dica  quod  cft  ficuttota  * (ad  maiui  figmentum  ipfiut"  ♦ > p 

y,fic  tota  ai  i ai  maius  figmentum  ipfiut  Jt  [.  Q goniam  etenim  quod  11  ■—  — ■ 

fub  *t  y aquum  r/l  ci  quod  cx"y.  quod  autem  fub  A i /,  equum  eft  , * * 

et  quod  ex  A fi  e fi  igiiur  ficut  quod  fub  "i,  fy,  ad  id  quod  ex  • y,fic 

quod  fub  At,i[,ad  id  quod  exAf.  Et  ficut  quod  quater  igiturfub  afy,ad  id  quod  ex»  y: fic  quod  quater 
fub  Ay  [ad  id  quodex  A [ Et  componendo  (perit  qwnti)ficut  quod  quater  fub»  jSy,unacumcoquod 
ex  a y, ad  id  quod  ex  • y.fic  quod  quater  fub  at  i [ama  cum  to  quod  ex  A [ad  id  quod  ex  A [.Quare  cr  fi- 
cut quod  cx  utraq  ipfiut  Jt  i [fimuladid  quod  ex  A [,  es  longitudine,  ficut  utraq;  fimul « (y  ad  a y,  pe 
Ktraque  fimul  Ai  [adA[.  Componendo  (per  i!  quinti)  ficut  utraque  • fi  y,uni  cum  aayada  fi  Jic  utracp 
A i [, una  cum  A [ad  ipfam  A [hoc  eAbin»  A i ad  A [,cr  antecedentium  dimidia,  hcc  cA  ficut  a fi  ad"  y, 
ficAt  adA[.  In  antiquifiimocodiccfic  .Quare  cr  ficut  quodex  utraq;fimul  a (y,adid  quod  ex  a y, 
fic  quod  ex  utraque  fimul  M [, ad  id  quod  cxA[,&  longitudine  ficut  utraq  fimul  a S y,  uni  cum  a y,  hoc 
eslifinaai/adjijcJicutraqfimiclAiJamacumAlJioccftbinaAi  adA[,eydmidu.ficul"Cad*y" 
ficAiadA[  Hocdcmon/haio,qubd(re3xlineaquacunqueextrcma  c media  ratione diuifa) qua- 
lem rationem  ha bet  potens  quodex  tota  cr  ex  maiore  [egmcntoAd  potente  quod  ex  tota  cr  rxjminon/fj 
•mento,  talem  habet  rationem  cubi  Utut  ad  icofabedri  latus : hoc  esum  dcmonflrato,  quod  ficut  cubi  la- 
tus ad  icofahcdri  Utut  Jic  dodccabcdnfuperficict  ad  icofabedrifuperficicm  in  eadem  fp  hara  defecipto- 
runijCr  hoc  quoque  pcrccpto,quo4  ficut  dodccahedri  fuperficict  ad  icofabedri  fuperficirm,  fic  ipfim 
dodccabcdrumudicofabcdrum.eoquaabcodem  circulo  comprehenduntur  er  ipfiut  dodreuhedrt  pen- 
tagpnum  es  ico[ahe  dri  triangulum,  mani) ifium  cA  quod  fi  in  eadem  fiber  a dodecabedrum  cr  icofahc- 
irum  fuerint  deferipta  rationem  habebunt  (reda linea  quacunq  extrema  es  mediaratione  diuifa  ) ficut 
poiem.quod  cx  Icta  es  quod  cxmatori  fcgmcnlo.ad potentem  quodex  tota  cr  mmonfcgmento.  His <m 
tubut  nobis  notis,  patet  quid  fi  in  eadem  fi, hara  dodecabedrum  er  icofabcdrum  deferipta  fuerint, ratio- 
nem habebunt,  ficut  (refta  linea  diuifa  extrema  cr  media  ratione) potens  totam  crmaiut  figmen- 
tum, ad  potentem  totam  cr  minus  fcgrtentum.  Quoniam  enim  efi  ficus  dodecabedrum  ad  icofabedrumjie 
dodccahedri  [upcrficics  ad  icofahcdri  fuper fiaem, hoc  cfi  cubi  Utusadicofahedri  la/lll,  ficui  autem  cubi 
latus  ad  icofahcdri  Litui, fic  (reAa  Unca  quacunq,  extremi  es  media  ratio  ne  diuifa)  potens  lotam  CS  ma- 
ius fegmentum,  ad  potentem  totam  c minui  fegmentumifieut  igitur  dodecabedrum  ad  icofabedrun  ut 
eadem  fp  hara  dcfcnptum.fic(re(la  Irnea  quacunq  extrema  cr  media  ratione  diuifa  ) [olent 
toiamcrnuiui  fegmentm  ad  potentem  totam  er  mumfegmentum. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  CLARIS- 

SIHI  PHILOSOPHI  H ATHI  MATICORVMQVs  PACli* 
frincijis,extr*diiione  Camptni,  geometricorum  clemen- 
ter am  Liber  dtcmujquinm. 

EarW.  ex  Cjmp.  Trcpcfitio  u 

Nrrapropofitum  cubum, corpus  habes  qua 
tuor  bafes  triangulas  aequalium  laterum  de- 
lignare. 

CAMPANVS;  Sir  cubu s cuius  bafis  eft  quadrarum  a b 
c d.fuprema  um> eiusfuperficiesquadratum  efgh.  Ipfum  au- 
rem hac  arte  fabricare  conucnicr.  Quadraro  bafis  freundum 
quamlibet  lineam  exquadragefimaquinra  primi  defcripro.f©- 
per  fingulos  angulos  eius  ex  duodecima  undecimi  catheti,  fe- 
cundum menfuram  latens  ipfius  quadrati  erigantur, quos  cx 
fexta  undecimi  conflat  efle  xquidiftantrs . Quinque  ergo  eo- 
rum bini  & bini,  corauflo  eis  impolito  xquidiftanter  lateri* 
bus  quadrari  continuentur. Conflat  igitur  «fle  compofirum  cubum, nam  quatuor  eius  laterale* 
fuperficies  funt  quadrat*,ex  trigelima  tertia  primi,  & ex  rrigefimaquarra  eiufdem  6C  diffinitio- 
ne quadrari:  defuprema  autem  fuperficie  mamfeftum  eft  quoque  quod  ipfa  eft  quadrata  ex  ui- 
geftmaquarta  undecimi,  &!  hac  communi  fcientia,  quar  arquahbus  funt  xqualu,fi  bi  quom  funt 
rquaha,  ex  diffinitione  quadrari.  Si  iraque  huic  cubo  libeat  corpus 
quatuor  bafium  triangularium  8C  xquilaterarum  inferibere,  in  bafi  6C  # 

«u  s fuperficie  fupremaprorrahanturduar  diametri,  quarum  una  con 
tinuet  duas  exrremirates  infimas  duorum  carlierorii,  &.  alia  continuet 
fupremas  aliorum  duorum, quas  animoimelliges  efle a cBC h f, dehinc 
a duobus  pun&ish&f  terminantibus  diametrum  fuperficieifupre-  < 
me.demircc  hypothenufaliter  binas  & binas  diametros,  qua:  quatuor 
laterales  fuperficies  diuidanr.quas  imaginaberis  efle ab  h quidem  a h 
h c,  at  uerd  abf,  fa  &f  c Has  auri-  diametros  in  hac  plana  figura  pro 
trahere  conrempft,  ne  multitudo  linearum  confunderet  inrcllc&uni. 

Si  igitur  figuram  hanc  ut  oportet, altu  uel  animo  compleueris,  uide-  f 
bis  ex  fex  diagonalibus  lineis  fex  fuperficies  ipfius  cubi  diuidenribus, 
pyram  idem  quatuor  bafium  triangularium  efle  perfeltam,  quam  cu- 
bo propofito  ex  diffinitione  conflat  efle  inferipram, huius  autem  pyra 
«nidis  bales  xquilatcrascfic  conflanto  quod  cx  quarta  primi,  omnes  i/he  fex  diagonales 
funt  adinuicem  xqualct. 

EuctiJ.  ex  Cmp.  Tropofitio  u 

N tra  datum  corpus  habens  quatuor  bales  triangulas  at 
que  gquilateras,corpusofto 
bafium  triangularium  aequa 
lium  laterum  diliinguere. 

• C A M P A N V*.  Si  intra  pyramidem  quatuor 
bafium  triangularium  &T  arquilarcrarum,  oltoedron  li- 
. beat  inferibere,  prius  conuenir  pyramidem  ipfam  fabri- 
care.quar  ratione  certa  lioc  modo  componitur. Statuatur 
fecundum  cuiuslibet  liner  quantitatem  trigonus arquila 
tcrus,  qui  fit  a bc,  euiarcunfaibarurrircuiusfupra  cen- 
trum d,&  exeat  d e perpendicularis  ad  fuperficiem  ipfius 
rrigoni,ex  duodeeima  undecimi. qu?  ponatur  dupla  efle 
in  potentia  ad  femidiametrum  circuli  circunfcribentis  trl 
gonum  a b c ,&  d pun.fto  cadant  tres  hypothenufie  fuper 
tria  punftaabc.  Efl  itaque  completa  pyramis  quatuor 
bafium  trilaterarum  SC equilateraninvprotralutnr  enim 
Rr  » da.db. 
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»,d  b,d  c.  Cum  igirur  anguli  quos  continet  linea  e d,  cum  fingulu  liaris  dard  b,d  c,  (Tnr  relU 
cx  diffinirionr  perpendicularis  ad  fu  prrficicm.cuniiy  quadrarum  line*  e d fit  rx  hyporhcfi  da  - 
pium  ad  quadrarum  fcraidiainetri  circuli  a bc,crit  rx  pen  ultima  primi  quadrarum  'uniufcautfm 
trium  hypotltcnufarum  linearum  ea,  r b,  r r,  triplum  ad  quadratum  femidiamctri  circuli  a bc. 
Sed  exo&auarrcdecimi,  quadratum  quotpcuiufqttnum  larrrum  trianguli  ab  c,  triplum  eft  ad 
quadrarum  frmidiamrtri  etufdcm  circuli,  igitur  omma  latera  flatur*  pyramidis  funr  admuiccm 
arqualia,  quare  ipfa  eft  arquilaterai  um  bafium.  Cum  iratp  (ibi  oltoedron  indudrrr  uoluenmus, 
diuidemus  unumquodquefex laterum  cius  in  duo  media  sequalia,  & continuabimus  medium 
punctum  cuiufque  larrrum  medqs  punitis  cunUorum  reliquorum  laterum, cum  quibus  ipfum 
continet  6C  angulum  lupei  ficialrm:  uerbi  giatia,diuidam  latera  bafis  in  punitis  f.g,  h,  & hypo- 
thenufjs  cadentes  ab  e,  in  punltisk,l,m,& continuabo  punllum  f,  cum  punllog&  cum  h& 
cum  kdt  cum  1,  punltumqr  ni, cum  eiidcm  h & 1.  Ecce itaque  perfeltum  cft  corpus  ollo  bafium 
triangularium  qs  duodecim  lineis  media  pumfla  laterum  fabricar*  pyramidis  lungrtibus  con 
tentum.  Has  autem  ollo  bales  ex  quarta  primi, quories  oportet  repetita  rquila teras  effe  mani 
fertum  eft,  ipfum  quoqurcotpus ftatutxpyramidi  cxdiffinirioneinfcripwm, quemadmodum 
iuf»i  eramus,  efficere, 

Uuclilex  Cdntp.  Propoptio  f. 

Ntra  cubum  afsignarum  figuram  o&o  bafium  triagula^  i 
rium  aequalium  laterum  conftituere. 

C a M P a N v S.  Cubo  tnrendimus  infenbere  olloedron.  Qyaliter  aurem 
cubum  componere  oporrear,in  prima  Huius  fufficienrerdilhim  eft.Igitur  fjbrf 
caro  cubo  pyramis  quaruor  bafium  triangularium &*qualium  laterum  in  eo 
gX £Ur?*  ,u,us  defignerur,ac  intra  ipfam  pyramidem  ex  prfmilTa  olloedron  dirtinguaturrqao 
fallo,  fi  mul  etiam  faltum  erit  quod  n oluimus.  Cortar  enim  ex  rariorin  irione  primx.larera  cuit 
aa  iplius  inlcriprr  pyramidis  elfe  diagonos  bafium  cubi,&  ex  ratiocinatione  pramttff*  liquet 
cunctos  angulos  oltoedri  in  hac  pyramide  diftinllicflein  lateribus  ipfius  pyramidis ; quare 
inanifeitum  eft  omnia  angularia  punita  huius  oltoedri  efTein  batibus  afsignati  cubi  Igitur  ex 
ditiinirioneliabcinus  propoiirum  tf  Ali  teri  dem- Centris  cunilarum  bafium  cubi.qucmadmo 
dum  in  nona  quam  iit, repertis,; i centro  fuprem r fuperficici  eius  id  centra  quaruor  lateralium 
fupernaerum  quaruor  hyporhcnufasdemitre.&ji  centro  mfintrx,  &.'adearundem  lareralium 
luperficierum  centra  quatitor  alias  liypothenuias  eleua,cenrra  quoqr  quaruor  lateralium  qua- 
tuor  rectis  lineis  connnuaura  uidclicer  quod  centra  earum  ranrumquxinuicem  fecant,  conri- 
nuea.  Verbi  graria.iunges  centrum  anteriorum  cum  centro  dextrae  6C  cum  centro  fintrtr*,  cen- 
trum quocp  ultimae  iunges  cum  eifdem.lioceft  cum  centro  dextrae  & cum  centro  fimftrx.Habe» 
itaque  corpus  olto  balium  triangularium,  fis  duodecim  lineis,  qua:  centra  fuperfirierum  cubi 
continuant,  complexum.  Si  igitur  has  bafes  arq  ui  Ia  teras  effe, probat  e uolueris,  i cetris  batTunt 
cubi  ad  eunlta  perpendiculares  protrahe.qnas  ncccflarmm  eft  omnia  latera  ipfius  cubi  per  ar- 
qualia duiidere, ex  fecunda  parte  rerti*  tertn.  Quod  planum  erir.fi  umcuitp  bafium  cubi  circu- 
lum circunfcripferis.arqueideobinasSl  binas  liiper  idem  punctum  in  lateribus  bafium  cubi 
conrtar,concurre:ea8(|{  ex  fecunda  parte  x i primi. ideoq;  etiam  fingulas  efterquales  dimidio  Ia 
• * ^*tUr  10  Un^<C*m'’  cft  binas  & binas  earum  fuper  idem  latus  cubi  ita 

medio  eius  punito  concurrentes  rdtum  angulum  continere, eo  quod  omnes  fupcrficics  cubi 
funr  quarfrarx.  Qiiia  igitur  illa:  duodecim  lineat  centra  luperficierum  cubi  conrinuanres,qux  6 C 
ortgulie  quos  hrclinex  fuper  media  punita  laterum  cubi  concurrentes  binsr&  binp  contineor, 
fubrendunrur,  ipf*  erunt  ex  quarta  primi.uel  etiam  ( fi  mauis  ) ex  penulrima  primi,  admuiccm 
aquales. Ergo  eft  in  prOpofiro  cubo  dcfignarum  corpus  ollo  bafium  triangularium  fitxquiia- 
cerarum:  quod  oportebat  facere. 

fluUd.  ex  Cjmpdno.  Propofitio  4. 

Ntra  datum  corpu*  o&o  bafium  triangularium  atep  .4 
: quilaterarum  cubum  figurare. 

Campa  NVS.  Non  dubifes,quin  corpus  ollo  bafium  triangularium 

| arquerquilatcrarunicertodogmatefabricabishocmodo.  Qyalibrt  rclta  li- 

, . nca  fuper  aliquod  planum  furium  orrhogonaliter  erella, eam  per  arqualia  ditii 

deA  a punito  eius  medio  duas  lineas  hincinde  perpendiculares  extrahe, quar  componant  line 
am unam.erunrip h*du*line*feiiiuicem fedtes.uideliccr prima, qu* fuper  pofirum  planum 
eft  orthogonaurer  erella,  & alia  qu*  ipfam  fuper  eius  medium  punllum  orrhogonaliter  iccat 
in  eadem  iuperfirie  fit*  fortt,  per  primam  p artem  x imdeciroi.  Ad  fuperfidem  igitur  in  qua  ipfc 
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fine  fune  fuprr  comunem  punitum  feltionis  earum(ut  u docet  undccimOptrpendkuIarem  eri» 
ge.qnam  facias  eandem  fupcrficicm  in  urranque  partem  penetrare, & pone  cunilas  fex  porrio- 
nti  harum  trium  linearum  n punito  in  quo  feinuicem  freant  xquales : fic  enim  qualibet  quam»  » 

liber  per  xqualia  SC  orthogonalircr  diuidct,ita  quod  ciim  fi  nr  rres  quxquc  dux  carum,  falutife* 
rr  crucis  uencrandum  figmim  ad  angulos  reltos  continebunt.  A‘  lupremo  igitur  erelbr  linex 
fu  per  pofitum  planum  punita  quaruor  hypoth  cnufas  ad  extremitates  duarum  linearum  ipfam 
lecirium  demitte. deinde  ab  infimo  ciufdeni  ercltx  punita,  quatuor  alias  hypothenuias  ad  eaf- 
dem  duarum  fecantium  linearum  extremitates  elcua:poftrcmd  quoq»  harum  hypotlirnuiaruna 
extremitates  qua  ruor  rcltis  lineis  quadratum  continentibus  continua.  Ernnr  enim  lix  duode- 
cim linex,  uidelicer  qua  tuor  hyporhcnufx  a fuprem  o punita  erellf  perpendicularis  drfcenden 
tes,quatuorq?  poftrcmr  ab  eius  infimo  punito  furfum  cleuatx,  SC  relique  quaxuor  liuex  harum 
hyporhenufarum  exrremirates  continuantes,  ex  pcnulnma  primi  fine  nugationis  peccaro  plu» 
nes  repetita adinuicem  xquales,  quare  coftar  corpus  ab  cifdcm  terminatum, octo  baiibus  trian 
gularibus  xquilarensfy  contineri.  Si  igitur  huic  corpori  cubum  inferibere  deleltaf,  centra  oli» 
triangulorum  ipfum  ambietium  inuenire  ex  quinta  quarti  labora , eaq,-  reperta  duodecim  lineis 
tclti»  hac  lege  continua, ut  centrum  cuiufque  horum  triangulorum  cum  centro  cuiufquc  trium 
ad  ipfiuslarera  rerm  iturorum, per  reltam  lineam  copulerur.  Non  cft  autem  huius  rei  idoneum 
figuram  in  plano  depingere.-ideoqj  reflat, ur  quod  didrur  mente  concipias, ipfumty  (fi  placct)a- 
Itu  SC  opere  compleas.  Videbis  enim  duodedin  lineas  horum  Triangulorum  centra,  pofira  lege 
continuantes  cubum  conrinerc.quem  refiar  ut  xquilateris  rcctimgulisq;  fuperficiebus  demon» 
ftres  effe  condufum.non  enim  erit  cubus.nifi  omnes  cius  fuperfides  fint  quadra  rx.Ducito  ergo 
a quolibet  angulo (ngonarum  luperficiemm  oltahcdri , perpendicularem  ad  larus  illi  angulo 
oppofirum.has  aurem  perpendiculares  ex  prima  quartidccimi,  confiat  adinuicem  pquales.&di 
uidcre  larera  quibui  perpendicularircr  infiftunt.per  xqualia, ideoty  binas  SC  binas  fuper  idc  puit 
Itu  lateris,  cui  luperfiant  couenirc.Eafdemcp  confiat  ex  his  qux  in  dedmareprima  quartidccimi 
demonfirara  funr,tranfire  per  centra  triangulorum,  ideoq;  per  extremitates  laterum  indufi  cor- 
poris tranfire,  ac  eorum  portiones  qup  intra  centra  trigonorum  SC  latera ipforum  intercipiun- 
tur, ex  i}c  etiam  quf  in  eadem  demonfirara  funr, confiat  efie  xquales,  angulos  quoque  ab  qs  per 
pendicularibus  binis  coeuntibus  contentos, ex  oltaua  primi  patet  erfc  xquales.  Et  quia  hx  per- 
pendiculares, luxip  portiones  inter  centra  SC  larera  intercepte  eofdem  angulos  ambiunt,  mine 
quoque  anguli. quos  hnex  a centris  trigonorum  ad  latera  perpendicularircr  cadentes  binp  SC  bi 
nae  continent  adinuicem  f quales. Cumqj  larera  illius  corpons.de  quo  difpuramus.hosanguloo  ' 
fubtcnduntMequitur  ex  quarta  primi  frequenter  fiimpra,  corpus  in^lufum  efie  xquilaterum : ac 
quocp  rellangulum.Prorrahf  rur  enim  diagoniin  fingulis  fuperfidebus.hos  diagonos  exquar* 
t*  primi,omnes  adinuicem  p quales  effe  conuince» . mediantibus  angulis  a duabus  perpendicu- 
laribus per  iplarum  diagonorum  exrremirates  tranfeunribus  contentis.fi  pnus  hos  angulos,oc  • ' 
oltaua  prnni.xqualcs  fibi  inuicem  elfeprobaueris.  Ciim  igitur  diameter  tetragonarum  bafium 
corporis  huius  fint  adinuicem  f quales : larera  quoque  earundem  bafium  xqualia,  necefie  cft  ex 
oltaua  primi  mulroties  reperira.ipfas  terragonas  bafes  efie  f qmangulas.  Ar  quia  ex  duodecima 
primi, omnes  anguli  cuiufque  earum  fuut  squales  quaruor  reltis.fequitur  ras  effe  rcctangulas: 
itaque  ex  diffinitione  quadrari, Ipfxfunt  quadrare  Igitur  inferiprum  corpus  manifefium  efie  cis 
bum.ficut  intendimus. 


EuctiJ.  ex  Cimp.  Propofitio  i. 

Yramidem  quatuorbafium  triangularium  atque  arquila' 
terarum , afsignato  corpori  odo  bafium  triangularium 
quocpatcpjquilaterarum  inferibere. 

CAMPANVS.  Afsignato  corpori  olta  bafium  inferibe,  fecundum  prxeepra 
prxmifix  cubum, cuboqj  inferipro  infcribe(ut  docet  priir  a huius)  pyramide  qualis  proponitur. 
Ciim  igitur  huius  pyramidis  anguli  fint  etiam  anguli  cubi, quemadmodum  ex  demonfirationd 
primi  manifefium  ert:  culti  autem  anguli  cubi  fint  ex  prxmiffa  in  fuperficiebus  afsignati  olta- 
hedri  .crur  quocp  cunlli  anguli  pyramidis  huius  in  fuperficiebus  corporis  olta  bafium,  cui  eatil 
jubemur  infcnbere:quarc  ex  diffinitione  manifefium  efi,nos  fccifle  quod  qupritur. 

| Euchd.exCamp.  Th  opcfitio  6.  _ % 

Ntra  datum  corpus  uiginti  bafium  8l  sequaliu  laterum* 
corpus  duodecim  bafium  pcntagonaliuxqualiumlato 
I rumatq;  aequalium  angulorum  figuraliter  componere. 

CAMPANVS.  Ccrpu.uiginti  bafium  non  docemus  hic  fabricare,  quoniam  ex  16 
decimi.quaconuenit  arte, Itoc  fieri, Eatueuideiu  cii.  Eo  igitur  ut  ibi  docetur  compofito.ut  nbl 
- Rt  4 corptio 
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corpus  duodecim  bafium  penragonarum  arquc  xquilarerarum  includere  ddcltar.hacuia  pro- 
cedendum elt.  Manifeftum  eft  enim  uiginri  triangulos,  fexaginra  fupcrficiales  angulos  habere, 

SC  quia  ad  conftitutionem  uniufcuiufque  folidi  anguli  corporis  icofedri  quinque  fupcrfitialcs 
conueniunr.ficutex  dcmonftratione  decimafexta  rredecimi  colligirur.conftar  illud  corpus  duo 
decim  folidis  angulis  com pleri. In uentis  igirur.ut  in  ante'  prxmifla, centris  cunltorum  triangu- 
lorum rorum  icofedron  rerminannum.ca  triginta  replis  lineis  continua,iraquodcuiufqueccn- 
rrum  centris  omnium  circumiacenrium,cum  quibus  communicari»  latere  per  reltas  lineas  iun 
gas.Cum  ergo  hoc  feceris, uidebis  ex  illis  triginta  in  eis  duodecim  penragonos  conditui  duode 
cim  angulis  folidis  dari  icofedri  oppofiros.-hos  iraque penragonos.qucmadmodum  in  ante  prae 
miifa  fevidi.de  bafibus  cubi.xquilateros  efte  probabis. Necelfr  eft  enim, ut  quorumlibet  triangu 
lorum  duorum  idem  latus  habentium, centra  eodem  fpario  diltenrreftar  ergo,  ut  cos  etiam  x- 
quiangulos  eft  e fyllogizes.  Manifeftum  cd  autem  ex  ratiocinatione  decimafcxta  rredecimi,  da- 
tum corpus  uigjnri  bafium  ab  eadem  fphxra,cuius  diameter  cd, ranquam  diameter  huiuscorpo 
ris.uidelicet  linea  quxduoseiu?  angulos  oppofiros  continuar,  efte  circunfcriptibile.  Si  igitur 
hxc  diamerer  per  medium  fecetur,  punitus  feltionis  erit  centrum  fphrrz  circunfcribentis.  Ab 
«o  itaque  ad  fuperficies  cunltorum  pentagonorum  perpendiculares, ex  undedma  undecimi 
duciro,&  .i  punlco  in  quo  Ungulis  peragonisobuiauerint, ad  fingulos  eorum  angulos  rc&aa li- 
neas dirigito,  deinde  centrum  fphxrx  cum  Ungulis  angulis  ipforum  pentagonorum  continua- 
to.Age  ergo,  eos  proba  efte  xquiangulos  hoc  modo.  Ciimenim  omnes  circuli  circumfcriben-  • 
t es  trigonos  icofedri  funt  xquales.erunr  omnes  perpendiculares  a‘  ectro  fphxnc  ad  ipfos  ueme» 
res  & in  eorum  centra  cadentes. xquales:  omnes  ergo  linep  i centro  fplixrar  ad  angulos  cuiusli- 
bet pentagoni  uenienres.funr  xquales:  nam  anguli  pentagonorum  funt  cefitra  circulorum  tri- 
gonos ipfos  icofedri  rircumfcribentium  exhypothefi.  Igitur  ex  penultima  primi,  eodem  argu- 
mentationis genere, quo  fuperius  in  dccimoquarro  fyllogizauimus.feltorem  prouenienrem  ixi 
fupcrficie  fphxrx,  ciim  aliqua  plana  fupcrficies  fphxram  lecar  non  fuper  cen  trum  eius,  ede  cir- 
cumferentiam continentem  circulum.necefteeftfuinque  lineas  uenienres  a concurfu  perpendi 
cularis  dultx  a cenrro  fphxrx  ad  fuperficies  omnium  penragonorum  ad  quinque  angulos  cu- 
iufcunque  pcnragoni,  efte  adinuicem  xquales, itaque  omnibus  duodecim  pentagonis  ed  circu- 
lus circunfcripribths.  Ciim  igitur  iplilint  squilateri.conuiucirur  cos  efte  etiam  xquiangulos» 
quod  oportebat  oftendere. 

E uclidxx  Cdtnp.  Tropofitio  r, 

Ntra  datum  corpus  duodecim  bafium  petagonarum  X’r 
quiUtcrarum  atque  xquiangularium  , corpus  uiginti 
bafium  triangularium  , atque  tcquilaterarum  fabri, 
carc. 

CAHPINVS.  Qyalirer  corpus  duodecim  bafium  penragonanim  xquilaterarum 
atque  f quiangularium  componere  oporteat,  exdecimafeprima  rredecimi  require.  Sed  qualiter 
corpus  uiginti  bafium  rriangularium  xquilarerarum  fibt  conueniat  inferibi,  hic addifee.  Suo- 
rum penragonorum  centrisfut  in  decimaquarra  quarti  fit)  repertis, ea  adinuicem  triginta  lineis 
hac  lege  continua.ur  uniufcuiufque  pentagoni  centro,cuiufquc  pentagoni  fecum  in  latere  com 
municanrisiungaturatauidelicetquod  uniufcuiufque  pentagoni  centrum,  centris  quinq?  pen- 
tagonorum terminantium  uelcircumiacenrium  continuetur.  Cum  igitur  hoc  feceris,  obuientrf 
bi  uiginti  trianguli  ab  ijs  triginta  lineis  centra  penragonorum  continuantibus  contenri,eruntip 
ij  uiginti  trianguli  uiginti  folidis  angulis  ipfius  dodeccdri  oppofiti.ampleifl entes  corpus  uigin- 
ti bafium  triangularium, quas  xquilateras  efte  demonftrabimus,&  erunt  duodecim  folidi  angu 
li  huius  corporis  uiginri  bafium  in  centris  duodecim  penragonorum  corpus  dari  dodeccdri  ter 
minantium  Hos  itaque  uiginri  triangulos  cquilareros  efte  fic  proba. A*  centris  penragonorum 
ducito  perpendiculares  ad  latera,  erunttp  omnes  perpendiculares  xquales.  Binas  ergo  & binas 
probabis  ex  oltaua  primi, xquos  angulos  continere.  Er  quia  linex  continuantes  centra  penta- 
gonorum his  angulis  a binis  8£  binis  perpendicularibus  contentis  fubrenduntur.cdm  omnes 
perpendiculares  finr  f quales, erunt  ex  quarta  pruni  omnes  linex  continuantes  centra  pentago- 
norum xquales: quod  cftpropofitum. 

Perpendiculares  autem  binas  & binas  xquales  angulos  conrinere,  6C  omnes  eas  adinuicem 
efte  xquales, fic  collige  .Ex  quinta  primi  & mrrfimiirprimn  eiufdem.conftat  lingulas  earum  di- 
nidere  latera  pentagonorum  fuper  quf  cadunt,  per  aqualia,  eas  IpeifTe  adinuicem  xquales  du- 
itis lineis  i centris  penragonorum  ad  fingulos  angulos  eorum.  Quare  binxdf  binx  fuper  idem 
litus  cadentes  in  eodem  ipfius  Uteris  punito  coibunt,  co  quod  utraque  diuidit  illud  larus 

duobui 
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oooba»  pmrajomt.a  quorum  centri,  ueniunt communeperrqualia  Has  /girur  perpendicula- 
res  binas  & binas  ufquc ad  angulo*,  quibu*  commune  latus  in  quo  coeunt,  oppofitum  pcrccn- 
tn  pentagonorum  producito,»  e. felem  angui.,  dua.  linea.  fub.rnd.ro,  qua.  ex  demonflratio- 
tlcdecimafepc.nia  rredecimi.manifelhim  ef»  cfTe  tanquam  latu,  cub.ab  eadem  Iphara  cum  pro 
polito  dodecedro  c.rcunlcnptib.li:  ideoip  patet  ea.  elfe  srqualrs.ro  quod  omn.alateracub,  fine 
aqualia, ealdemtp  liquet  ex  nona  undecimi, dfe  rquidiftantesiproprer  Itocqiidd  ambr  *qt„di- 
ftant  communi  lateri, m quo  bmsr  K binaperpendicularei  conueniunr.At  uero  ipfas  eafdr  coit 
ftat  ex  bis  perpendicularibus  per  aqualia  dimdi.Iraque  per  tngefimamtertiam  pnmi.cunftr  li- 
ne. continuantes ipunfla.m  quibus  binp»  bin. perpendiculares  fuper  has  lineas  quas  tan- 

quam  cubi  latera  fore  diximus,concurruni,funt  adinuicem. quales  :nam  omnes  funt,  tanquam 

latus  cubi.Igitur  ex  ofl.rua  pnmi, anguli  contenti  a binis  » binis  perpendieulanbus,  funt  equa. 
les-Quate  per  quartam  «ufdem, line*  quo,  continuantes  centra  pentagonorum  funt  fibhnui- 

uiglntl bafium triangularium  « 

■ EucU  ttCxmp.  PropcJUio  i. 

Olido  duodecim  bafium  pentagonarum  atque  *quilate 
! rarum  propofito, intra  ipfum  cubum  diftinouerc. 

C A M P A N V t.  Ciim  dodecedron  fuper  cubi  latera  fabricetur,  ut  condat  ex  de 
->  cima*cPtlma  rredecimi, nimirum  eo  fabricato  fibi  conuenit  cubum  intcribimam 
cum  duodecim  fintpciiragom.fiuniufcuiufquc eorum  uni  angulo  (prout  cubi  figuram  u.debi. 
™|ere), .hordam unam ^fub.endens.exqsduodccim chordi,  fex  f qu, latera,  r.fYanguIasq,  fu. 

perficies  cubi»  corpus  ampledl  entes  fuperficies.Aequilateras  quidem  eas  erte.conual  ex  quar 
W pnmirrectangulas  autem,  eodem  argumentationis  genere,  quo  infcxra  huius  bales  dodece- 

dn,  dato  icofedro  inf  npt.  demonftrauimu.  elfe  scquiangulas, conflat  quidem  ex  dec.mafeoti. 
™ Iredecimi.propofittim  dodecedron  fphtrf  effe  infcript.bile.Ergo  a ce-.ro  illms  fphcrc.ad  ou» 
nes  has  quadr.la.rras  luperfic.es,  perpendiculares,  ut  docet  undecima  undecim. , protrahe  » i 
punfio  concurlusad  fingulos  angulo,  illarum  quadnla.erarum  fuperfic.erum  refla,  hneas  di 
nge.ac eofdem  angulos  quadr.Iaterarum  fuperficierum  cum  centro  fplifr.  iunge:  erunth,  hcli 
nexcenrrum  fphxrx  cum  angulis  quadrilaterarum  fuperficierum  continuantes , Icmidumcrri 
fpljfracsdcqnaru  quadrat. s(quia  dempto  quadrato  perpendicularis, remanente*  pcmilrimapri 
mi  quadrata  linearum  coniintiantium  punflum  concurfua  perpendicularium  cum  angulis  qua 
dn latera rum  fiiperficierumlnecefiVeH  omnibus  his  quadriUteri.  fuperficiehu,  circulos  dfe 
circunfcripnbiles.ideoqr  necclfeell  eas  elfe  xquiangulas, quum  (int  fquilarerf.Etquiarxtrige- 
limafecunda  primi,  anguli  cumfque  earum  pariter  accepti  funt  arquales  quatuor  reffitanuuln 

fequirur eas  cflcrefhngulasimhilergodeeftinfcriptocorporiderationecubi.  * ’ 

Eat Ul  ex  Omp.  Propofaio 

*HR£?SS2gAto  dodee  cdro.Gbi  demum  odlohedron  includere 

3.  c A ^ A N v S.  Compofiro  dodecedro, ut  in  decimafeprima  tertij  decimi, fe* 
t latera  fuarum  fuperficierum, ea  uidehcet  quf  catheros  fuper  fex  lineas  oppofira  la 
J.em  fuperficierum  cubi per rqualia  fecan.e.  ereflos.ranquam  eorum  corauM 

lungunr, per  fqualiadiuidr.eaqi  bina»  bina  adinuicemcompofira.conrinua  per 

tres hneas.qurfrinuicem  fuper  medium  punflum  diametri  cubi,  ex  quadragrf.maoflau.  un« 
decimi,  per  rqualia  frcabumirritfp.ur  qurquedur  earum  frium  feinuicem  qJU  ad  angulos  re 
flos  d.uidant.Siigirur  harum  trium  linearum  extremitates  perduodecira  lineas  reflas  comi- 
ti ttauens, pronem  er  t.b, corpus  oflo  bafium  triangularium  » rquilaterarum,  ex  quarta  primi, 
aiel  (II  mauis)  ex  penulflma  pnmnquod  oportebat  oftenderr.  ’ V • 


tueliJ.exCmp. 


tropofilie  10. 


Ntraafsignatum dodecedron,  pyram  idem quatuor  ba- 
(Ium  triangularium  atque  yquilaterarum  adhuc  reftat 
diltinguere. 

CAMp.  Afsignarododecedroinfcribecubum,cxoflaua huius, cubolp pyra- 
fiArlnsrinn-  *****“  pnma.Cutn  igitur  anguli  pyramidis  fint  in  angulis  cubi, ut  p^tri  rxra 

Pocinatione  prime,»  angui,  cub.  in  angulis  dodecedri  cx  ratiocinatione oftaux,  erum  quo, 
anguli  pyramidi!  m angulis  dodccedrititaqi  conftat  quod  uolumus, 
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Euctilcx  Cxmp.  tropofitio  h. 

Ropofi  to  icofedro.in  eodem  cubum  figurare.  «« 

• C AMPANVS.  Icofedro inferibe dodecedron ex fexta, ac dodecedro cubum 
ex  oclaua.Confrar  aurem  ex  drmonftratione  fcxtx.quod  omnes  anguli  dodece- 
iri  cadunt  fuper  centrum  bafium  icofedri,  & anguli  cubi  funr  in  angulis  dodece- 
Jrimaq;  anguli  cubi  funr  in  centris  bafium  icofedri.  Habemus  ergo  propohtum. 
tuclid.  rxC dmp.  Propofitio  ix. 

Cofedron  datum  pyramidemquatuorbafium  triangu'i* 
larium  atq;  xquilaterarum  (ibi  poftulat  inferibi. 

CAMPANVS.  Si  in  dato  icofedro  ex  prxmifTa  cubum  infcripferis,  rabocp 
ex  prima  pyramidemincluleris.quin  poftulationi  icofedri  fatisfeceris, lutitan- 
dum non  erit.  Scire  aurem  oportet, quod  cum  fint  quinque  regularia  corpora, 
de  quorum  mutua  abinuicem  inferiptionein  hoc  if  libro  determinetur,  ft  unumquodqt  eorum 
cuilibet  exterorum  eflet  mlVriptibile.x  eorundem  inferipriones  acciderent.  Qjjippe  cuilibet  eo 
rum  quiiiqt.cfTeiir  extera  quatuor  mlVnptibilia.idcoip  quater  quintp  inferipriones,  quod  eft  i«» 
necefiario  prouenirenr.  At  uero  pyramidi  foliim  oftohedron  conuenietis  «ft  infcnbi.non  enim 
funt  in  pyramide  bafes  aut  anguli  aut  latera,  in  quibus  anguli  cubi  aut  icofedrraut  etiam  dodt - 
cedri  pofstnt  extrema  ipfius  pyramidis  eoringere.  Cubus  quoqj  folius  pyramidis  & oS toliedri, 
ti  oftohedron  folius  pyramidis  & cubi, receptioni  funt  apra : qualiter  enim  in  eorum  alterutro 
11  angulos  icofedri,  aut  10  angulos  dodecedn,  ira  ut  finguli  in  eoru  fmgulis  cadant  collocabis? 
Ieofedron  aurem  cum  extera  coiiuentcnri  ambiriotiepolsir  compleri,  lolfus  otfohcdri  nequit 
effe  receptaculum  -nam  oftohedri  fex  anguli  femidiametrali  fcinuicrm  bini  & bini  oppofitionc 
refpicituu.l m er q;  eos  continuantes  fefe  per  xqualia  orthogonaliter  diuidut,  ira  qudd  illud  glo 
riofumJTgmimadcuiusinruirum  confternantur  dpmones.  fubrcftis  angulis  triplicatum  red- 
danr.hos  iraqj  triangulos  nc<p  bafes.netp  anguli, neq;  latera  icofedri  pofTunt  fub  fuo  fitu  recipe- 
re nrqt  enim  in  eo  reperies  fex  bafes,aur  fex  angulos.aur  lex  latera, hacdiametrali  orrliogonali- 
quedppofirionefecontuentes.  Dodecedronaurem  nulli  exterorum  fur  ambitionis  denegauit 
hoipmum.immo  cuneorum  receptorium  exiflir.  Vnde  non  inconuenienrer  dodecedn  figuram 
anriqui  Platonis  difcipuli  afcripfere  ccrlo, quemadmodum  pyramidis  formam  tribuerunt  igni, 
eo  quod  furfum  fub  pyramidali  figura  euolet.  Ar  ortchrdri.aeri:  quippe  ficur  aer  ignem  morus 
paruitarefeqmrunfTcolrohedriforma.pyramidisformam  ad  morum  habilitate  comitatur.  VI- 
ginn  uero  bafium  .figuram  aqux  diflauerunrmam  cum  ipfa  bafium  pluralitate  plus  cpteris  circu 
letur  in  fphpram.flucntu  rei  motui  magis  quam  fcandenris  conuenire  uifa  eft.  Cubum  uero  figu 
ram  quidam  dedere  rerrp : quid  enim  in  figuris  maiori  ad  morum  uiolctia  indiget  alia^  tefTera? 
at  in  elementis  quid  fixuts  cf  ftnnmisq;  reperitur  terra?  Si  igitur  ex  20  infcripfiohibus.trrs  quas 
pyramis  non  fuftiner,binasip  ri  quibus  natura  cubi  & oftehedri  aliena  eft.ru  riur  ep  unam  cui  re- 
pugnat icofedri  figura.reieceris.crunt  reliqux  tantum  n infcriptiones  .pyramid»  quidem,  fola, 
cubi  ucrdoftohedriip  binx, icofedri  aurem  rres,dodecedri  autem  quatuor, de  quibus  omnibus 
(ut arbitror.)  fuificienrer  alias  difpurarum  eft. 

'Euclid.  cxtxmp.  Vropcfitio  1 , . 

Abricato  quouis  quin<£  regularium  corporu,  fibi ipbxi, 
ram  inlcriberc. 

CAMP.  Hx  « j libro itaq? manifefium eft, unumquodep quinqj horum corpo- 
rum  cfTe  fphrix  infcriptibile.Nunc  uacp  coftabit  uiceucifa  fpheram  unicuicp  ip- 
forum  effe  infcriptibilcm.  A*  cucunlcnbcnris  enim  fplutilr  centro  ad  bafes  uni- 
uerfas  cuiuslibet  eorum  perpendiculares  exeant, quas  intra  centra  circulorum  bafes  ipfas  circfi- 
fcribcnriumcaderc.neceflecft.Cuirip  omnes  circuli  eas  circunicnbeiires  fint  «quales,  eruntip 
hpc perpendiculares  xqtiales.Ifaq?  fi  fecundum  quantitatem  unius  earum  circulum  fuper  cen- 
trum circunkribentis  iphxrx  dcfcripferis,  eius  q»  fcmicirculum  quoufqj  ad  locum  unde  moueri 
caperir,  redeat,  circunduxerisiquiaipfum  per  extremitates  cunelarum  perp  endicularifi,  nccef- 
fc  eft  rranfire,couinces  ex  correlatio  >f  rei  rq.fphp  ram  iftius  femicirculi  motu  deferiptam  uniuer- 
fas  bafes  a fs ignari  corporis  in  concurfibus  perpcndieulariu  contingere.  Non  enim  plus  poteil 
fphpn  dc  bafibus  corporis  contingere, quam  circiiduiflu*  femicirculus(dum  moucbarur)cotin- 
fc*f*  Qyaieafsignato  corpori  conflat  nos  fphrratmqucmadmodum  propofitu  erat,infcripfiff<» 
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EVCLIDI  S MEGARENSIS  CLARIS- 

SIMI  PHILOSOPHI  M ATHE  MATICOR.VMQVE  PAC1LI 
principu,ex  Hypfclu  ^Alextndrini,  Qretciphilofepbi  truditionei^eo- 
mc meorum  elementorum  Liber  decimujjuintue. 

E ucltd.rx  Zumb.  Problentu  i.  tropofitio  t. 

N dato  cubo  pyramida  defcribere. 

HY-PSICLESc*  Zmb.Ejlodutut 
! cubui « < f J , /,  /, jptrtr,  pyrem.  ‘ 

i infcribereuenr.etluntur « >,•  /,»/,, 

, . V > ■ Mumfc/ium  tam, quod  ipfu  « , 

*//,>/  >,triungula  equilutrru  fum:  quadratorum  cmm  dia- 
metri junt  Utera.  Pjramis  igitur  eft  ipfu  u , »./,  a deferi 
tvrm  dato  cubotquod  facere  oportebat. 

, Euclid.exZmb.  Problema,.  tropofitio  ». 

» In  data  pyramide  odaedru  defcribere 
HrPS.cxZ;b.*lloJuUpyrtmii*/l>  dljeceturig  bit i- 
rl dm  tpfil  • / * t « a/i jraV,  cr  connebantur  ipfit  lu.lxu  fi/ 

«,er  reltque.ttquonia  m ( duplu  eb  utrrnfq;  ipferum  /«,*/, 

'«»“•  •*  '•  # /■  cr parallelus, fimiliter  c r t Ii pfi 
/«  cfteqiuUcetpuralleluf.equilateTim  igitur  eb  Iu  /uJ3ico  quod  et 
rebungulum  St  emm  ab  tpfa  «a  perpendicuUres  uganturai  plana, 
f**y' f*?,i  f* t,* */»  jfimilitcr  ofltndmm  qux  mipliut /«/#, 
tftj  xquiljterdiqaod  foccrc  oportcktr. 

Eucltd.exZansb.  Problema  i.  trope fttio  %. 

* In  dato  cubo  oftahedrum  defcribere. 

exZamb.Ebo  ddtui  cubus  « fiydt  fe.ey  cupiuntur  coit, 
trd  * infidentium  quadratorum  « a „ r.  d/co  q . a * , quadratu  eb. 

Excitentur  per  ipfa  « A paralleli  (per  % i primi#  «, * ».  Qbobm  igitur 

^cb.aipfiusa.^t.ipfitsseufidpropteTeuquodexi.tigitur 

a est  equum  quod  ex  A »,cr  per  hoc CT‘ * tp  fi,  A eb  equulis.  Quod 
igitur  ex  U*  duplum  ejl  em  quod  ex , A.  Ac  per  hoc  ej  quod  exu  A. 

“P1*  rft  fiwyioij  rxA  p.qucd  igitur  exu\e- 
quu  e il  ei  quod  e x m a ut  quilutcrii  igitur  efl « A * 
rfxsumjrbum  ebcyet  redi  angui  ii.  A fumantur  ip  * 
flfJhnbmu  qtuirutu.a-  centru  t r,ercome- 
bdiuur  fA,f  A»,f»,r «,»*,»»,»#•,  munifebum 
eb  quid  triangula  cfficicHliaodtahcdrum  equi- 
Idtcru  funt, eadem  nunq.  obrodemus  rutione. 

EucLexZib.  Problema  4 . Prop.q, 

4 In  dato  o&ahedro,  cubum 
defcribere. 

H T P S.  «t  Zii.  Cupiuntur  (per  prinum  ter 
tijyorum  qui  arcu  ‘f>,arA*d',*a,trian- 
gulu.  circulorum  centru  « / , « a , or  connebun- 
^ * A*  ID  ico  cfl  qitdidnuurru 

Excitemur(pcr  tiprimi)per  ipft  ilnxipjis  fi  y, 

fi\tye/!iA  i,p4rdHe!i  *,»-/*/*•  Qnonur»  ▼ r 


Cump.i 


CAjnp.v 


Ca*p.j.’ 

•rrrnemp', 

Ihntum. 


M ufti 


1 


I 


V&M^ipP  * 1 'Jl 

aqualis : equilis  igitur 
cr  rdipfi  p*>cr9pip 
pMt,&(*vi[>fi<otqui 
autem  fub  /&*&"** 
TtftiyCX  quo  mxrufcftu 
e(l}o, « 9 aqualis  cjlip 
fi  iu.  Ei  id  proptered 
iam  cr  relique.  Quo- 
niam igitur « t*\pa- 
raUclogrammil  efl,'tn 
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uno efl pUno.Et quonu dimidiu efl uterq- ipforu qui fub n*l,e* Kferii:reliquut  igitur quifubtiH  ft 
rius  eR.Similiier  ct  reliqui  Quadratu  iguur  eri  • I h a,  pofitbile  aut  eri  que  in  principio  afiupta 
cetra  &■  paralclos coficiltia  n ►,*/>/'»'  t^coneriere  ipfit  9 MM  *>k  *»el  diccreipf*  "1* * quadratu. 
St  nero  ajfmamus  et  reliquoru  tridguloru  cetra, conerismusty  cade  oriedemus rehqua  quadr atajjabi- 
bimwq;  tn  dat ooftabedrocubudefcriptuyquodagtndu fuerat.  Eucl.exZdb . Thcor.f-  Prop.f. 

In  dato  icofahedro  dodecahedrum  inferibere.  , 

HYPSlCLESoc  Zmb.  Exponitur  quinquZguhim  „ 

ipfuiS  icofihedri  *>yAr,ct  centri  circulor!»  qui  circi  • / 

»,.  /JIJ  / 1 ,Jy  A,  ili,  .triiguUJintq;  • » « xu,co  nediiKr^ 

*,»  ».Et  rurfiu  conexe  [i,{/,{mtextcditur 
'min  b:firu,  nip  cip[eiu,“f,C  },fcctbutur  in  iffii  / ” ^ 
figlUlEt  fidit  rUd  rejic  nl  id  In,  eqtullt  igitur  tH  ! r, 
ip/i  h 1.  Similiter  ii  ct  reliqiu  ipfitu  * ! « > /■  pentagoni  U 
tcrs,equilitdcmoS!ribulur.Dico  q,et  rxjuunguU.Qjfo  ■ 

. nii  emm  duerf,rtndbmit*f,ln,*quotcoprebendunt 

tit,p.lMUC,l.  ingulotfty reliqua  minifiUi funt.lntcttigitur tb  ipfo  fid 
ipfim  « CrAipcntigonipUnupcrpcdiculirili/liqiuci 
dit  mcctrichu  qui  circi  pitigonu  circuli.  Si  urrotb  ipfo 
‘ rinfignuinquoacocurritqueex/pcrpidicuUrisconeiti 
mMMpcripiri3ctuignnu»idei,minililluquodcScurrittiqiunfperpendiculiri,rtqUAibipfoi 
' pin£ci:u  rciicbprckctldit  uinuliumi  ci  a que  cr  fpcrpidicilin.Kxrfut  fuone4limu  ii  ipfit  {.  'm 
citru  tiu< qiunrtu  . (y  J ' petigonu  cirailiet  infignumquodcocurritqiuex  i,eiquicxrconcxirt 
di, quoti cidccbptcbliel.tx quo vunififlu tft  q, quinqutngulu «/«Afiuiimor# plano.  No» ueri 
ferre  oportet fi  quii  nol  interroget  quot  Uteri  bibet  icofihedri  Jic  dic  e mucMoii/r/lS  q,  icofebeirlM 
fub  10  triigulu  cpprebcduur  cr  q,  unumquodq;  tndgulum  tribus  rcftu  luteis  cojlat.  Oportet  igitur  nof 
tqultiplicare  10  triigula  in  ipfa  trianguli  latera,fiunt  to.quoru  m e diet m f untto.  Simili  ter  cp  ejm  dodeca 
hedro.Rurfus  quonu  ti  quinquangula  dodecahedru  cbficiaat,et  unuquodq;  quinquangulu  quina;  cotinet 
rerias  lineas,  effictemus  duodecies  quinq;,  cr  fiunt  6o.rurfut  eorum  medietas  funtjc.  Cur  aute  dimidium 
in  id  e fficiamuUQuia  quodhbet  htus  etia  fi  fuerit  triigulu fine  qmnqtugulu  fiue  quadratu  ut  m cubo,  * exfe- 

efl , repetitu f.  eundo  capitur  Midi  cade  difcplwa  in  cubo  cr  m pyramidr.ej  m oflabedro  eade  ejficth-Utera  copcriet. 

Si  ucro  uelis  rurfiu  uiuufcutufq ; figuratu  angulari  numerum  inurnire  trurfui  eade  effictis  diuideperpla 
r}  na  sopreh edentia  tutu  angulu [olidi.* Et  quonu  icofihedri  anguli  quinq ; triagula  coprehrniunt , diuide 

* per  quinq;, fiunt  1 1 itofabedri  anguli.  In  dodecahedro , tria  peugona  angtdu  copreb  edunt ,diuide  per  trid 

r • .0’.  cr  uiginti, habebis  dodccaljedri  angulos.  Similiter  aut  e & in  reliquis  angulos  inumies-Qjixfitum  efl  quo- 
modo ab utiaquaq;  quinq ; fetidarum  figuraru  uno  plano  coprehedentiu  quomodocuni £ dato.inuenituret 
indinattOyin  qua  ddtnuice  inclinatur  coprehefidentia  plana  undqudq;  figurari.lnuctto  aut(ficut  ifidorui 
no  fler  magnus  magifler  enarrabat  )b  unc  habet  modu.Quod  quidc  in  cubo  per  rcftu  angulu  diffefeut  ipfi 
wtetfiff.xi  coprehedentia  plana  admuice.manififium.  ln  pyramide  ucro  expofuo  imo  triagulo petris  terminis  unius 
ti.u  xtizuru»  lucris  fi  acia  ueroa  uertice  m bafin  perpendiculari  aftatambitionesde[cript£  inuiccfefccent,  cr  ab  ip[d 
eie  Jii»  dfidt9  fe  fltOne  ad  cetra  conexa  reft*  line*  coprebendent  inclinationi  pUnorupyramidem  comprehenderim, 
id  efl,ccmpre ■ ^ oftabcdro  ucro  a Luere  trianguli  defcriptocjuadrato,  cibis  terminis  dugonij , interuatto  autem  itidem 
hendeteu  quo  trianpli  perpcndiodm,def<ri}nnturchrtmfbrcnt&  fierfurfm  a communi  fedione  ad  centra  eonne - 
quafita  indi • jtaniU  linea  * comprehendent  dcfhtentem  m binas  redas  qua  fit  x inclinat  ionii . ln  icofahedro  porro  J 
natio  a duob.  tnangah  defcrtpto  pentagono  etmntdatio-  fub^ni fldt eribus  fiibtrnfa  reda  tinea,  cr  centris  trrmi 

tcdlis  deficit,  muufdcat , uueruaGo  autc  ipjms  triangidi  perpendiculari  deferiptis  circufinntijf,  qua  ex  communi  [c* 


riionc 
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Riortc  ad  centri  connexx,coprchendent  defincnte  fimiliter  in  binaa  redas  inclinationis  icofihcdriplano 
rum.  Ii dodecahcdro uerobxpofito uno quinquangulo, connexi  fimiliter  fub  binis  lateribus  fubtenfa  rr- 
da  linei, cetris  terminis  eiufdem,interuallo  aute  ada perpediculxri  abi  ferit  fedione  ipfius  in  parallelum 
ei  latus  pentagoni, deferibantur  c inun ferent  i*  cr  qux  a figno  in  quod  tnuice  concurrunt  ad  centri  con- 
nexx,fimiliter  coprehedunt  * defincnte  in  binas  redas  inclinationis planoru  dodecakedri.  Sic  quidc  cli  Utfupri 
n farnus  illeuir  de  prxdidts  difjeruiticlara  putans  in  quouis  dcmonftratione.  Sed  ut  manifefla  fiat  diorum  ' ™ 
demonfiratiOfUifum  ejl  uerba  ipjius  declarare ypr imum  q;  in  pyramide.  InteUigatur  pyramis  fub  quatuor 
xquibtms  triangulis comprebenfa  «CyA ybafixfi  >yfe)ligio  uero  A,c rfedo  ipfo  «•  A latere(per  to  pri- 
mi )lu  fertam  in  tyComedaturCiyi t y.  Ef  quoniam  * A fi, x A y, triangula  xquilatera  fwit,c  * * bt feriam  ft 
eatur.ipf, ir  igitur  « »,#  y,pcrpedieulxres  funt  m ipfam  * «f.D ico  quod  angu- 
lus qui  fub  f i y,ed  acutus.  Q uoma  enim  dupla  ed«  y ipfius  m »,  quadruplis  * • 

esi  quod  ex"y  eius  quod  ex  at.  Sed  quod  ex  « yyxquit  e fi  eis  qux  ex*fyt  y9 
(per  47  primi)quoru  quod  exxyad  id  quod  ex  y • ratione  habet  quam  4 
adf,cr  ed  xqualis  yiipfii  fi  : quod  igitur  exfiy,  minus  ed  eis  qux  ex  fi  V 
y '.acutus  igitur  ef}  qui  fubC»  y.  Q noma  igitur  binoru  planoru  .xfiA)mAyt 
communis  fediocd  x A,ej  c b muni  fed toni  ad  angulos  redos  funt  redx  U 
nex  in  utroq;  ipforu  planoru  adx  <* «,» y, cr  acutu  angulum  coprehendunt: 
angulus  igitur  qui  fub  fty  inclinatio  ed  planorum  ,ct  ed  datus, dat  a enim  fi 
y Luus  exidcnstrianmili,cr  utraq;  ipfarum  fi  **  y, perp  edic  tilaris, fub fid  is 
xquihtcri  trianguliycentris  nimirum  y,hoc  ed  terminis  unius  lateris , in- 
teruallo  uero  trianguli  perpendiculari  dcfcnpti  * mbittis,fefeinuicein  • figno  difpefcunt.  E t qux  ab  ip • vaf-ifieo..., 
(oinipfafiy  connexx  redx  Unex, coprehendunt  planoru  inclmationeiid  aute  erat  didum . Ef  quod  citris 
quidem  CyfinteruaQo  autem  trianguli  perpendiculari , deferiptt  circuli  admuicem  fcfeccnt,  per  ficuum 
ed, utraq;  enim  ipfarum  fi  »,r  y, maior  efl  dimidia  ipfius  fi  y, centris  autem  fi  yyinteruatlo  autem  dimidia  ip 
fius  fi  y deferipti  circub,fefe  inuicem  tangunt.  Si  uero  minor  fuerit  yneq;  fe  tangunt, neq;  diffefeut : fi  urro 
maior yOmmno  freant:  erficin  pyramide  hxc  confequens  aperte  apparet  ratio,  tntdhgatur  rurfus  in  qux 
drdto*  fi  y Aypyramis  uerticem  habens  *,CT  ipfam  coprehendcntia  *b: feriam  lafis  truntnilaxquilatera,  Al^x  rie  fid* 
erit  aute «fiyAi pyrsmidmdimiiiu  odobedri,fecetur ( per  10 primi) unii  * y r< vr , prxtcr 

latus  uni.is  trianguli  x » bt  feriam  in  /,cj  conneditur  fi  /,A  /,xqualcs  igitur  k— bafim. 

funt  fi  /,/jVcr  perpendiculares  i n*i.  Dzco  quod  angulus  qui  fub  fi  / A,  ob-  * 

tufuic/heonne datur  enim  fi  A. Et  quonu  quadratu  ejl  * yy  dimeties  autem 
fi  Afquod  ex  fi  A, duplum  efteius  quod  ex  A m.Quodaut  ex  Axyad  id  quod 
ex  A /rationem  habet  ( ficut  in  prxcedcnti  didum  ed ) qua  4 ad  j,  cr  quo  i 
ex  At  igitur  ad  id  quod  J/,  rationem  habet  quam  odo  ad  tria,  xqualis  au- 
tem cftA/jpfi/C.  Qjiod  igitur  ex  A fi,  eis  qux  cx  fi  /,/  fi, maius  ejl.  Ok:«- 
fus  igitur  cfl  qui  fub  fi /A.  E:  quoniam  binis  planis  fcinuicent  fecantibus  feoc 
ed  « fi  •,  * A ijom  munis  fed  10  cfl  a /, cr  ad  redos  angulos  ei  in  utroq ; ip - 
forupUnoru  ad  x funt,  ipfxautem  fi  /,  A /,obtufumc5prehendentes,qui  igitur  fub  C/Ayangulut*  definit  Eft  quode 
in  binas  redas  inclinationes  ipforu  *tty*Ai  planoru.Si  datus  fuerit  igitur  qui  jub  ( /A, datur  quoq;  didn,  d duobu  s n ii 
inclinatto.Quonia  igitur  datur  triangulis  odabedri  cr  unu  latus  odahedri  ed  • A,cr  ab  ipfa  qua  d ratum  inclinatio . 
deferibitur  * y, datat ^ fi  Adimet  1 ens  exidens  ipfius  quadrati. Sed  c T fi  1,1*,  ipfitts  trianguli  pCrpcdicuU- 
res.  Quare  cr  qui  fub  fi  /» angulus  datur.  Defcripto  igitur  quadrato  ex  latere  trianguli  ficut « y,cr  con 
nexa  diametro  ficut  fi  A, fi  centris  d A , interuaDo  autem  trianguli  perpendiculari  circulos  deferibamusfe - 
inuicem  in  fdifrefcent.  Etquxex /in  centraconnexxredxlinex}comprehcJunt inclinationem  eam  qux 
fub  fi /A>*  qux  definit  in  binas  redas  (ficut  didum  ed)  ipforu  planoru  inclinationis.  Et  bic  pcrfficuu  ejl  ut  fuprd, 

21 side  ficut  utraq;  ipfarum  fi  /y/ A fefi  dimidia  ipltis  fi  A maior,acper 
oc  in  organica  coferudione  circulos  fefe  inuice  difrefeere  neceffe  ed . 

Ef  exdcmojbatione  mamfeflum  fi: ficut  CAadA /potentia  rationem 
habet  quam  odo  ad  triay  dimidix uero  ipfius  fi  A potentia  quadrupla 
edyCT  proinde  maior  efl  utraq;  ipfarum  C /,/A^midia  ipfius  fi  A,cr 
hxc  quidem  de  odahedro.  In  uofahedro  autem  inteUigitur  pentagp 
num  xquilaterum  »fiyA  »,c r m eo  pyramis  uerttee  habens  /att  trian- 
gttk  ipfam  comprehendentia  xquilatcra  fint,ertt  tam  ipfa  x ( y A • py- 
ramis pars  icofahcdrx  figurx.  Sccetur  unum  latus  unius  trianguli  /y 

Ss  bi feriam 
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bifaij  in  «,er  cotine  flantur  £ »,•  A,eqiiala  exiftentclcr  perpendiculares  fa.1t  in  ipfum  / /.Dito  fuol 
qtifnb fu  A angului  obtufus  cft.cr  ibidem  numfiftumcH jam  tonnext refla linea fi  Ajbtufum  <jk4m 
explicat  eum  qui  fub  fifA  ipfius  pentagoni  anguim.boc  autem  maior  qui  fub « ■ «Vpf*  * 

. ipjis  f y,y  AJunt  mmorci:  /militer  iam  ut  in  pracedcnti.quod  qui  fub  (V  «'  angulus  * dejimt  ui  iiiMC  iil- 
rw*T«r«fu&.  (HlutjelK,  jp[„um  f /,^/A,  iruuiJuioriim.fcoci/cJo.iiil.»  em  & inclnatto  ipfius  icojabedn  plano- 
tendu.  riim  A [4terr  BJ0(3;  trunguli  uofahedndefcripto  quinquangulo  connexu  fub  timt  lateribus  jubtenft 

S ni  Jient  in  ipf a defcriptione  fi  A datajimthter  tutem  cr  ip/ti /•,»-<  perpendicularibus  triangulo- 
ur  cr  • «4.  Si  rnim  ccnfrif  liminbui  cM  qudcjub  binis  UtenbuifubtcnfapcnUgoni^icut  C 

A,intenuSo  tutem  ipfius  trunguli  perpeniicularicircub  dcfsribanturjecabunt  fc  multent  Juut  in  »,  er 
qutex  uadipfafi  A connexe  refla Unet, comprehendent dejinentem fub  bsnureflss  ipjurum  planorum. 
inclmjtiomi.cr  bic  quidem  ex  defcriptione  mtmjijium  etl,  quod  utraque  tpftrum  fi  «,«  nutor  efi  dani 
dii  ipjlitl  fi  A.  Injirumentiliquoqijibriciril  cjlenderc.  inielligUur 

feptrtfim  tquthlerum  quidem  triangulum  /u\,ab  ipfa  tutem  « * quin 
quangulum  defcribitier*M  > f a, creonne  flatur  m u.exateturq,  ( per  i» 
primi ) perpendiculari!  ipfiil/ut.  trunguli,/ >.  Dico  quod  ipfa/ima- 
iorcUdimidiiipfitUpufubtendentMmcUnttionemplinorum.AUttb 
ipfo  u m ipfim  u A,  perpedu  ultri  ipfa  u n quonam  qui  fub  « * * maior 
eH  tertio  refli.hoc  etl  eo  qui  fub  * / >,confitlualur  et  qui  fub  t / • e quia 
qui  fub  n » t.ipft  igitur  n s.pcrpendieularit  efi  tqutUcri  trianguli  cu- 
lusefllatuif  n,quarc  quod  cft  ex  p*,  ad  td  quod  ex  » <,  ntionem  bibet 
quim  t, maior  tutent  cft  m aftpfa  * p.  Qjqod  igitur  ex  » t,td  id  quod 

ex  | x, maiorem  rationem  habet  quim  4 td  a, habet  autem  et  ad  id  quod 
ex/e,quimt-idi.  Ipfa  igitur  » x,td  a * maiori  rationem  habet  quim 
td  / 1. maior  igitur  ejl/e  ipfa  A «.  In  ioiccabedro  pe  imeUigitur  unum 
quadratu  euhi  1 j»o  iodecahedru  defcribitur,o - Jh*fiyA,(ybinapU 
IU dodecahedri,hoe eft  a ifif*j  A/y/.  Dico  tam  cr  btc  datum  effc.bi 
norunt  quinquangulorum  inclinationem.  Se- 
eeturlper  10  primi ) /<  hifaiam  in  «,  c ab 
ipfo  uipfif*  (per  >1  primi)  td  angulos  re  Aoi 
excitentur  in  utroq,  planoru « a,«  u,  & con- 
nr datur  u ».  Aio  primum  quod  <gu  fubuH* 
angului  obtufia  eil . Oftenfum  aiite  cft  in  de- 
cmotertio  Elementorum  uolumbse.fiue  ftatu 
dodeeabedn.quodqua  ex  « perpendicularis 
tCla  m*fiy  A, quadratum  dimidia  cft  lattril 
pentagoni, quire  minor  eft  dimidia  ippue  m a 
t7  id  propterea  qulfubu“  angulus  obtufm  rft.  Shnulq  oftefum  edi  in  eodem  theoremate  quod  cr  qui 
quidem  ex  « aequum  eH  ei  quod  ex  dimidio  lateris  cubi  <7  ei  quod  ex  dimidio  lateris  pentagoui , quare 
quoniam  eadem  « a cr  « <•  fuit  aquales maiores  funt  dimidia  ippue  ta  udato  igitur  angulo  fubia  a «, 
depnensm  hnaf  reflas  inclinatio  erit  planorum, udeheet  data.  Qtqoniam  igitur  latus  * uyA,  quadrati 
(ubpftem  eft  bina  latera  prntagonijaturq;  cr  penlagonunt,  datur  ergo  er*  *•  Datur  autem  tj  utra- 
que tpftrum  u «,«  A,  perpendiculares  etenim  funt  a bifaia  fefllone  * fi  fub  binis  fubtrnfa  latenbu 
inpartUelum  eidem  latus  pentagoni  ut  fu.  Datur  igitur  qui  fub  a * a*  dcpnemipcut  dsflum  rft)m 
binas  reflas  qua  fit  e inclinationis.  Bina  igitur  in  inftrument  ab  pinea  dixit  quod  oportet  dato  pe  mago- 
no^onneflerelubtenfam  fub  binis  lateribus  qua  aqualis  pt  ippus  cubi  latcri.ar  centris  hmitibus  ippue, 
intenti  Ilo  ueroab  ipfa  bipria  ftflionc  a fla  perpendiculari  in  parallelum  eidem  pentagoni  latus , fiat  it 
defcriptione  « a,«  deferipta  circunprcntuc.crab  ipfo  eommif[uracireunprentiarum  fignoad  ccntrt 
come  flere  reflas  Uncas  comprehendentes  depnentem  m binas  re  Aoi  inclinationis  ip/orum  f U- 
norum,;uo>i  enim  ipfa  **, perpendicularis  maior  efi  dimidia  ipfiusuKdsflm 
, efi, ficui  tn  Elementis  fimul  etiam  cft  oftenfum. 
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JBARTH  OLO  MAE  VS 

ZAMBERTVS  VENETVS  CLA- 

kissimo  VIRO  PAVIO  PI' 
v Jimo,  pttrutt  Uerutt,  equiti  lurdto,grduifiimo- 

que  Senatori, felicitatem 
fer  penum. 

ICET  Mathematice  difciplinx,quc  primum 
certitudinisfaftigium  uno  omnium  philofo- 
phantium  iudicio  obtinent,  Paule  Pifaneuir 
grauifsimc.a  prifeis  illis  philofophatibus  fem 
per  exculta;  fuerint,  tamen  Aftrologiam  cf  te 
ris  longe  praedare  ccnfucrim,&hoc  fanebi- 
nis  adductus  rationibus : nam  longe  clariora 
& excellentiora  funt,qux  ab  altrologis  in  coe 
Icilium  globorum  c5uerfione,aftrorurnqs  re 
uo!utione,traduntur:hac  (iquidem  difciplina  codeftia,qux  his  infe- 
rioribus  longe funt  prxftantiora,  homines  intuentur,aflrafixa  er- 
rant iaqj  pari  ter, diflantias,folis'cjj  & Iunx  dcfccftus  conie<flant,qux 
Deus  opt.  max.  mira  fapientia  conftruxit.  Illud  quocp  accedit  quod 
hxc  difciplina  reliquas  tres  in  fele  continet:  nam  cum  in  Aftrologi- 
cis  theorematibus  fpetflantur  circuli, anguli,quadrata,qux  ex  cOcle 
Ilium  globorum  conucrlione  fiunt,  tunc  Geometria  cft  opus,  curti 
uerd  numeri  adhibentur, ut  fupputationes  accomodatius  fieri  pofc 
(int.tam  minutoru.quam  fecundorum  & reliquarum  particularum 
(ficuc  in  magna  conflructionc  Mathematica  Claudius  tradit  Ptole 
rnxus.quam  imperiti  Almageftum.nefcio  quo  belluolo  nomine  ap 
pellant)  tunc  auxiliatur  Arithmetica,  fi  autem  globorum  motus  ali- 
os ccleriores,at  alios  tardiores  inuenis,ubicos  fimul  coparaucris, 
proportionalibus  fefe mutuo correlp5dcre copcries, quas  Mufica 
difciplina  oftedir.  Pythagoreus  nanqjNicomachus  in  globorucoc 
leftiumrcuolutionibus  Harmonia  fonostp  gigni  in  Muficis  tradit. 
Cuius  difciplinx  primordia  qux  Phynomena  funt,hoc  eftapparen 
tia,cum  Euclides  Mcgarcfisclarifsimus  mathematicus  mira  indaga 
rionc  confcripfcrit.opufculum  illud  ris, qui  Aftrologix  difciplinam 
(ibi  uendicare  contendunc, utile  & fcitu  iiicundum,cum  fortafic  hi- 
fcc  diebus  ad  nofiras  manus  perucniflet,  ne  tanta  utilitate  fludetes 
carcrcnt.illud  Latinum  fccimus.Quod  opus  quoniam  Latinis  huc- 
ufquc  ignotum  extitiquoluimus  ut  fub  tuo  nomine  cGrxcia  in  Ita- 
liam migrareqfefe'q;  Latinis  prxbcret  legendum  (utlicet  ex  fefe  au 
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tfioritatem  uel  maximam  habeat.nam  non  re&c  fcntiunt,  qui  Eudi* 
'di  plurimum  non  tribuunt)  tua  aucftoritatc.maior  exifiimario& 
audtoritas  c i accederet . T um  ut  licet  te  pater  nteus,  nos'quc  omnes 
fempcr  excoluerimus,  tuacp  uetuftilsima  fuerimus  mancipia,  hanc 
obferuationem  noftram  nullam  cilc  cenferem,nili  ea  tibi  hoc  mune 
re  certior  fieret.  Quod  opu*  ubi  abs  te  comprobatum  fuifle  cogno 
fcam, communi  utilitati  confulens,conabor  ut  aliorum  prardanfsi* 
ma  mathematicorum  opera  in  lucem  ueniant.  Tu  uero  ualein  aeter 
num.noftristpuotis  da  facilem  curfum.  In  aedibus  patrijs  xij.  KaK 
Oflobris.in  xi.  iivi.&  XIX.  Elemento  i reconciliata diuinitate. 


E V C II  D IS  MEGARENSIS  CLARISSIMI 

philofophi  rPUttmcim4tktm4ttaciiprttfldnnj2imt73lhtnomc-  ■* 

n . na,extrtditioneTlttonii,‘B*riholm*oZ4m- 
hertt  Veneto  interprete. 

V O N I A M aflra  non  meatu  ex  eodem  oriri  loco, in  eutulcmq;  locum  occidere 
Ipeftdnturrfujety  Jimul  oriuntur jimul [em per  ortri,  C que Jimul occidunt,  fen u 
pcrflmul  occidere.  A b ortuq;  in  occafum  uerpntu  ei}dem  mutem  mtenullu  di» 
fiarc.ucluti  Orionis, ad  id  quod  obtigit  4 cirgilo  ad  pedes  dfq;  idem jemper  efi  m* 
teruaUum.  ld,inq:um,fit  ut  ijsjolts  que  in  £>ram  feruntur, quenum  uijus  omnino 
4 urcunfircniu  tque  dijlat^uerrudmodum  m Opticis  cftouUiur.  Receptum  fi - 
quidem  cfj e oportet  aflra  c Irculofc  ferri , tn  unofy  corpore  renutari,  tufumi^  kctt 
eunfrrentifsequedifiare:  fpefljrar  fiqutdau  ficUa  aliqua  mterfubltmes  loco , locum  ex  loco  non  permu- 
tans, fed  in  qua  efi  regione  m eadem  reuoluta . Quandoquidem  ita  ad  circulorum  circunfrraitiai  in  qui- 
bus reliqua  aflra  feruntur,  ubique  eque  difiare  uidetur.  Admittendum  efi  (ane  circulos  omnes  paraUeloi 
tffe,  cr  id  propterea  aflra  non  errantia  per  parallelos  ferri  polum  habentes  iam  diflam  ile  ustu . Horam 
autem  nonnulla  neque  orientia  neque  occidentia  fit  c flantur,  co  quia  in [ubltmio  abiti  circulis  feruntur, 
quosfemper  apparentes  appellant.  H ec  Jiquidemjunt  aflra  qua  polum  apparentem  fequunturufy  ad  cur 
culum  arfltcum,c?  qu*  polo  propinquiora  minimo  circulo  feruntur,  maximo  uero  qtu  longius  abfunt . 
Af  que  in  arflico  circulo  exiflunt,honzontem  radere  uidentur.  Qtue  uero  ad  meridiem  cmttta  <7  oriri 
CT  occidere  fre  flantur,  eo  quia  eorum  circuli  non  funt  toti  fuper  terram,  fed  eorum  pars  fu  pra,  at  reli- 
qua (ub  terra.  E orum  uero  fegmentorum  que  fupra  terram  unumquodq ■ quo  propius  adfemper  appa- 
rentium circulam  maximu  n accejjcnt onagis  apparet:  eorum  uero  que  fub  terra  quo  propius  ad  didunt 
circulum  accedit,  minus  ff>e flatur.  B 0 quia  aflra  tn  fegm ento  orbis,  quodfub  terra  extflunt  wuchuntur 
tempore  minimo:  qua  uero  in  eo  quodfupra  terram  maior  t feruntur . Qua  uero  ab  us  longius  abfunt /em 
per  fupra  terram  tempus  obtinent  minus:  que  uero  fub  terra  minus,  minimum  uero  tempus  habebunt 
quejuprd  terram  firunlur  ea  que  in  meridiem  uergunt:  que  uero  infra  terram  maius, que  uero  inter  bo t 
fnedij  funt  equale  tempus  habent  ei  que  fub  terra  efl  parti.  Quare  orbem  hmujmodi  equino  flulem  ap- 
pellamus. Q ni  uero  af»  equino  fluit  circulo  equalucr  difient,  aquali  tempore,  cr  fegmentis  uuifitme- 
qualibus  inuchunturjicut  que  fupra  terram  aut  m fcptentnonem  uergunt,  eis  que  fuper  terram  tn  meri- 
diem tendunt.  Qy*  uero  fupra  terram  in  meridiem  tendunt,  eis  que  infra  terram  a d feptaunonem  com- 
meant,utriuf jue  enim  circuli  (7  eius  qut fupra  terram, cr  qui  fub  terra  ut  continuum  tendit  idem  tempus 9 
apparet  pretcrealafleus  circulus  cr  zodiacus  in  parallelos  obliqui  exiflentes  circulos,  fefecfc  imucemm 
arcunueflione  dtfttcfcentes  femper  hemicyclia  fuper  terram  habere  uidentur.  latu  ex  his  omnibus  quae 
iifla  funt  mundus  ffbence  ftteaei  effe  fuppomtur.  Si  enim  cyhndroides  aut  concides  effet.  Q&o 
in  obliquis  arculis  equino  fltalcmc^bijiriam  fecantibus  fieUe  comprebenfein  ambitu,  ncutiquem  fem- 
per in  equahbiH  femicirculis  prouchi  apparerent,  fed  quandoq ; in  maion  femictreuh  fcgmento,cr  quan- 
doque in  minori.  Sienm  conus  aut  cylindrus  plano  fcceiur,  non  autem  adbafim,[eflio  Jit  axygomceni> 
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fautctypro finitis  efl.  M snifeflum  igitur  quod  kuiufmodi  figura  in  medium  fcfla  cr  in  longum  c rinU* 
tum  difaim  tlu  fegmtttta  efficiet,  sum fafhtm  autem  quod  cr  fi  oblique  per  medium  fcfla  fu<rit,tjficdif- 
fim.lia  efficiet  fagmenU.  Quod  in  mundo  nequaquam  fieri  deprehendit  urjiis  igitur  omnibtu  mundus  efl 
fabar,  c n, squali  ter  a circa  axem  uoluitur.  Cuius  unus  quidem  efl  polus  fupra  terram  ap  parens /tlter  ue- 
ro infra  terram  occultus.  Horizon  uc  6 uoceturper  planum  noflrum  procidens  in  mudo  ctrcuhtt  finiens^ 
fupra  terra  facflalum  hcmtfpbxnu.fi  fahsrd  naij;  plano  [e  fla  fuerit  feflio  circulus  efl.  Meridianus  porro 
circulus  appelletur, qui  perfahxrx  polos  c T re  fle  ad  horizonte  prouenit . Tropiei  utro  funt  quos  per  mt 
diu  zodiacus  orbis  tangit,  qui  eofde  cum  fahxrapolos  habent,  fcd  qui  per  medium  currit  zodiacus  circu- 
lus cr  xquinoflialis  maximi  funt , bifariam  enim  muicem [efc  difaefcunt  in  principio  arietis  (yhbrXyfunt 
non  p in  diametro,  & in  xquinofluliexiJlenteSiConiugtie  oriuntur  cr  occidunt,  inter  ipfos  habentes  t» 
fignorum  f :x  figna, xquinoflialis  uero  circuli  binos  femicireulos,  quadoquidem  utrun.p  principium  in  x- 
quino  Aiali  orbe  exi/lens  in  eodem  feratur  tempore,cr  qux  fupra  cr  qux  infra  terram  esi  pars . St  enim 
faber  a circi  fuum  equaliter  axem  cuoluta  fuerit, omnia  in  ipfius  fahsre  circun ferent  ia  conjijlcntia  ftgnd 
in  squali  tempore  fimiles  circunferemia*  circulorum  per  quos  feruntur  tranfibuntf miles  igitur  xquino- 
fltalis  circuli  circuferentiat  tranfibunt,eamfciUcet  qux  fupra  terram,  cr  eam  qux  infra : ctrctmferentts 
igitur  funt  xqudles,femicircul:is  ctentm  utrapeft.  Nam  ab  oriente  in  ortum  ,jiue  ab  occidente  in  occa - 
f um  totus  circulus  efl.  ld propterea  animalium  circulus  cr  xquinoflialis  inuicem  fefe  bi furiam  difaefcunt. 
Si  uero  m fabxra  bini  circuli  fefe  inuicem  bifariam  fecuennt,uterq;  fccantium  maximus  efl . Iguur  zodia- 
cus orbis,  cr  xquinoflialis  maximi  funt,cr  horizon  quoque  maximus  eflyzodiacum  etenim  er  equino - 
flialem  orbem  maximos  exiflentes  femper  bifariam  difaefeit.  Duodecim  uero  animalium  fexfemper  fu* 
pra  terram  ,cr  equino  flialis  circuli  femper  fuperne  femtcirculum  habent iquxq;  in  eo  funt  aflra  fimul  cr 
orientia  cr  occidentia  in  eodem  tempore  aducniunt  ^Iterum  f quidem  ab  ortu  tn  occafunt, alterum  uero  ab 
occa  fu  ut  ortum.  Ex  his  igitur  oflenfs  manifaflum  efl  quod  xquinoflialis  circuli  femtcnrculus  in  horizon- 
te efl.  Si  uero  in  fabxra  manens  circulus  bifariam  maximorum  aliquem  fecuer it  femper  delatum , fj  f e * 
cans  quoque  maximus  efljtorizon  igitur  maximus  efl. 

Theorema  t Apparent  t 

T Erra  in  medio  mundo  cft.cetricp  ordinem  obtinet  ad  mudurrt. 

Sit  in  mundo  horizon  a b,  terra  autem  fitutfus  tioflerquifh  ad  d,  fintep  orientales  partes  c, 
occidux  uero  fmt  a , fa  e fletur  q;  per  dioptram  tacent  em  ad  dfgnum  cancer  oriens  incfigno,fac+ 
itabitur  igitur  eadem  dioptra  Capricornus  oed- 

duus, faefletur pera fignumer quoniam fignaa  Cancer  9 Aquarud 

d c per  dioptram  fa  c flantur , refla  igitur  efl  li- 
tiea  qux  per  ade  ,eflo  ade , manifaflum  iam  efl 
quod  a d c dimetiens  efl  non  errantium  fahxrs 
fy  Zodiaci,  quadoquide  zodiaci  fuper  horizon- 
t em  fax  animalia  dijcindtr.  Rurfm  um  moto  zo- 
diaco cr  dioptra  faefleturleo  oriens  in  b pgno : 

ffae  flabit  igitur  eadem  dioptra  aquarius  occides,  ^ n.  ✓ ^ . 

fpe fletur  m e fgno,  cr  quoniam  e db  fgna  per  lw.  ^ ^ P c • 

dioptram  fac  flantur  jrc  fla  efl  linea  qtix  per  e db, fit  e d. Igitur  ipfaedb  diametros  efl,  CT  non  erranti» 
wnfahxrxcr  zodiaci  circuli,  patuit  autem  quod  cr  ade.  Igitur  d ftgnum  centrum  efl,  non  enantium 
fpbsrx,  eflq;  ad  terram,  frntiht  er  iam  eflendemus  quod  fi  illud  fignim,  in  tena  affumatur  centrum  efl 
mundi /cna  igitur  in  medio  mundo  efl,  centricfc  ordinem  ad  mundum  obtinet. 

Theorema  i.  Apparem  ». 

IN  uno  mudi  ambitu.qui  per  polos  fphacrj  circulus  bis  erit  redlu» 
ad  horizotem.zodiacus  uero  circulus  ad  meridianum  bis  erit  re* 
dhis.ad  horizontem  uero  minime  quando  polus  horizontis  fuerit 
inter  xftiuum  tropicum  circulum.fi  uero  in  aliquo  tropicorii  fuerit 
polus  horizontis,  zodiacus  circulus  omnino  ad  horizotemredtus 
erit:  quando  autem  polus  horizontis  inter  tropicos  circulos  fuerit, 

Sodiacus  circulus  ad  horizontem  bis  erit  redtus. 
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E/h  horizon  circu!iiihcc,a'  nuxhm»  femper  tppirentium  circulorum  e/louj,  nuxlmui ueri 
fempcr non sppxrcntium cflo  cf,*tlimuucrh  tropici» fitgh  k.bjibcrmu nutem tropiciitjjt Imo, zo- 
duas  porro  circulus  pofii  tonem  habeat  ficut  k l,  poli  tutent  fpharejint  x o,  figit* , dcfiribatur q;  per 
X mxm:»  circuli u an.  Dico  quii  m uno  fphtre  imbttu,  qui  per  poloi  jphtre  circuli»  bis  erit 
reflui  dl  horizoiUcm,  zoduci»  nucem  circuli»  ii  merihmum  blt  erit  rcfltu,  xl  honzontem  arro  ntt- 
nme  qunnlopoki  horizontis  uiter  £ h k,  ©•  u I,  fuerit, quod  quidem  qui  per  pobtfphxrund  b ecjio- 
rizontcm  bis  eB  reflui  ojlcditur.  Dico  iam  quod  hl,adao, 
meridianum  bts  er  it' redus.  Quoniam  eniminfihxrabini 
circuli,  *bc,gh  h.fefc  inuicem  difpcfcunt,  perq;  polos  eo* 
rum  defcribitur  circulus  maximus  a h o,  aqualis  igitur  eB 
tircunfercncu  k h,  tpfi  b k,  cr/p,  ipfi  p n,  aqualis  cir 

cunfir  entia  ghk,  ipfi  circun firenti*  l p n,  aqualis  igitur  cjl 
I p , circun ferenti*  ipfi  k h circunfirentie.  In  quo  igitur 
tempore  k fignum  ab  ipfo  exordiens  k.ipfxm  k h,  per  cur- 
rens  circunfircntiam  in  h , peruemttneocT  l fignum  Am- 
bitum Ip,  percurrens  mipfum /hbtt  ,<y  zodiacus  circuliH 
pofitioncmbakebit  ficut  hb,pc.  Nam  quonum  in  Jpharx 
bini  orbes  a gh  h,b  h p c,fefc inuicem  tangunt , ac  per  u- 
nius  polum  & contafhun  maximus  defcribitur  circulus  x 
hob.  Igitur  ipfe  xhoq,  orbis  ueniet  er  per  ipfias  hbp  c, 
crbit  polos,  ad  cum’ que  redus  erit,  quare  & hbp  c,orbit 
ai  ipfm  xbop , orbem  redus  eB.  Kurfiis  quonum  ad  cir - 
conferentium  ipfi  m n,  cir  cunfir  entia  fimths  eB,  in  quo  igi- 
tur tempore  a ad  d , perucmt  m eodem  cr  n ad  m,  er  zo - ^ 

ducas  circulus  pofitionem  habebit  ficut  abme.  nam  quoniam  in  fiber*  bini  orbet  d bmc,  dbfefe  inui- 
cem tangunt, perq;  unius  polum  cr  contadum  maximus  defcribitur  circulus  axo  h, redus  igitur  efid  x b 
o ad  a bmc,  orbem, quare  C7dxm  ctorbis  adadh  o, orbem  redus  efi.Rurfus  quoniam  a k etreunfirentu 
ipjil  m,circunfirentie  fimilti  cfljn  quo  igitur  tempore  a,peruenit  ad  k,in  eodem  crmadl  uenit.  zoduir 
a isq;  circulus  pofitionem  habebit  ficut  k l : mi  quo  igitur  tempore  k incipiens  dk,  ipfam $ k b,  percurrent 
circunfirei:tiamadh,peruentt,  quod  temporis  tntcrualluMeft  unius  fiber  e amb  itus,ipfc  k ^orbis  adb* 
c, orbem  .bis  erit  ad  angulos  red  os.  Eifdem  expofitii 
jit  polus  ip  fius  bec  IC  anser  figna  d x . Dico  quod  K 
I, circulus  zodiacus  adbec  K.horizotem  neutiquam 
erit  eredus.Si  enim  orbis  K l redus  eB  ad  orbem  b e 
c K,tpfum  per  polos  difiefeitytrafietq ; per  polum  e- 
xtfientem  inter  d x,fecabu  qaoqi  ipfumgh  Kjr Opi- 
cum quod  eB impofiibile,idq;  propterea  K l zodia- 
cus non  erit  redus  adbec  K.borizontem.Sit  autem 
horizontis  polus  in  l m n,in  m figno.  Dico  quod  on- 
nino  orbis  K l.ad  honzontem  redus  erit. Nam  quo- 
niam K m circun  ferentia , ipjil  n circunfirentie,  eB 
e qualis.  In  quo  igitur  tempore  K jj pfam  K m,percur 
rens  circunfircntiam  ad  m ,peruenit,w  eodem  l m n, 
erit  cr  zodiacus  circulus  pofitionem  habebit  ficut  b 
K c.Qyoma  igitur  b m,ipfum  n b c,horizotc  per po 
los [ccat,ipfuniq;  bifiriifccxt  c Tai  angulos  redos. 

Redus  igitur  e/l  zodiacus  circulus  ad  horizontem. 

Efio  autem  polus  horizontis  utter  tropicos  Jit  ^ o fi- 

gnu.Dico^Klctrculusadhonzote  bis  erit  redus,  ...  

defcribitur  per  polu  o maximi  orbes  sotfo  r,tan  H 

grmrs  ipfum  agm  K tanget  iam  cr  ipfm  tnt,cr 

quoniam  orbis  p o r,  ipfum  g e K^er  potos  fecatbifiriamer  ad  angulos  redos  ipfum  fecat,  redus  rrgp 
eB  circulus  por, ad  ge  K.  Uqi  propterea  ii  orbis  sot^dgK  e, redus  e fi.  Et  quonta  qui  ex  K fcmiafcu 
Imfiutt  ad  Kl  partes  cotadi  no  admittit  ipfi  sfcmicirculoficut  ad  t t,pma^miks  gr  K i,circunfiren- 
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tu  ipfil  t circGtnJrretiti*:in  quo  igitur  tempore  k in  s peruenitjn  fo&ttn  er  l in  t,<7  h l circulus  cohxret 
in ipfo  1 1 circulo,  ut  s t circms adgek  reflue e(l : er  kl  igitur adeh  reflue eft.  R urfue quantum  smp 
cirem ftrentu  ipfitnr  eft  /mulis:  inquo  igitur  tempore  s in  pjn  eodem  quoep  e Ttmr  uemt,  cr  circulus 
Zoducus  e onuerut  in  cin  ulopor.crpndgek  reflui  eft,  e 7 Kpdtucue  circulu t reflue  cftudgck  bori- 
Zontcm.bif  igitur  zoducus  cinulue  ad  bortzontefn  reflue  esi 


TbcoretnJ$. 


A pparenth 


AStrorum  non  errantium,  ortus  occafuscp  effidentium , unuiTt- 
quodqjiuxta  eadem  horizontis  figna  oritur  &ocddir* 

Sit  in  mundo  horizon  a b cjnsximm  autem  femper  apparen  * 

tium  erlo  circulus  a d ejion  apparentium  uero  maximus  efto  b 
g s , affum  1 nturq;  ftgnum  h crtue  cr occafue  fidentiS.  ftntck  0- 
r lentales  partes  ef  occidme  uero  Jint  k.  Dico  quod  h /ignit  [em- 
per  iuxu  eade  horizontis  figna  oritur  cr  occidit  cuoluta  fpbs 
ra.  Jit  orbis  per  quem /ignit  h conucrtitwrjify  khc,  igitur  ol- 
biekbc  ipfum  honzontem  fecatt  eftq-  reflue  ad ipfiue  fhhxrd 
uxem.  Ipfi  autem  axi  ad  angulos  re  flos  exiflentes  circuli , bo- 
rt'zontcm  di/pefcrntes, ortui  cr  occafue  per  eadem  horizontis 
Jt&u  ejficiunt. orbis  igitur  k b c.per  c /ignit  oritur ,&•  per  K oc- 
cidit, fertur  autem  b/ignft  m circumferentia  ipfiue  khc  circuli, 
cr  h igitur  Jignum  perfignum  c oritur ,cr  per  k occidit . 


Theorema  4. 


Apparens  4. 


AStroru  in  maximi  circuli  ambitu  exiftentium,  maximumcj;  fem 
per  apparentium  non  tangentis,nccpfecanti$,qua:  prius  oriun 
cur, prius  8c  occidunt:&  qui  prius  occidunt,prius  oriuntur. 

Sit  inmundoborizonab  c.maximta  autem  femper 
apparentium  fit  ad  e,iliiil  autem  maximtu  orbis  rfio  e f 
bpionfecar.i  circulum  a d e,ne<j;  ipfum  tangent.  Affonun 
lurq;  in  ipfiue  c fbcir  culi  circumferentia  hna  continge» 
tiafigna,fineq;fg.Dicoqubdipforumfgfignorum,quod  ' 
prim  oritur, pnue  & occidtttc  priui  occidem.prim  ori 
lur.  Sintautrn  orientales  paria  c,  occidue  uerofint  t, 
finii];  paralleli  circuli  per  quoifignaf  ginuchmturbk, 

Im.er  prrfmaximw defcnbatur circulu i»  nf  e, ipfum  i d 
c circulum  Ungens , ut  tamen  non  unget  fcmictrcultm 
tjui  exepcutad  p arta  cfn.ci  ijui  cx  a fcmicirculo  odae 
partes : fimtlit  igitur  eft  k f circumferentia,  ipfi  ntn  cir- 
cumferentia : reliqua  igjturf  h circum /nentia  cr  conti- 
nua ei  [ub  imam  ufque  ad  h .fignum  fimilu  cfi  ipft  n l 
circumferentia  c?  cicontihiufiib  terram  ufque  ad  mfi- 
gnum.lt  aquali  igitur  tempore  fnftgna,  ipfat  fh.nl,  g- 
m continuat  ufque  ad  k mfigna  arciar.fircnliaepertranfamtJpfa  igitur  fn  figna  fimu!  ementur, (Tg  <P 
fo  n pniH  ontur, cr  g igitur  ipfo  f.prnn  oritur.Dtco  quid  cr  prim  occidit,  deferihaturperffignim  ma- 
niam circuitu  xfddpfum  a d e, anulum  UngcnsM  ab  d,  femiarculm  ad  parta  Jfx,  ipfi  a,  fcmicirculo 
ad  parta  a b.non  cone  mratfiadn  igitur  eft  f batreumfimtia  ipjix  LU  aquati  igitur  tempore  ffignum 
ipfamfb  circumferentiam  Iranfit.gxfigmcm  ipfam  nlcireumfrrenliam.lgilurffigm  in  h duito.g  xM 
ytabtt.lpfaij/tiufxfignafimiJoccidumtcrg.ipfox.priMocadit.&gipfoigirurf.priiHcectditifimi- 
Itfer  iam  dcmonftrabimin,  quod  & prius  oeadentp  riui  cr  oritur. 
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Theorema  f.  Apparente, 

AStrorum  in  maximi  orbis  ambitu  qui  maximum  femperappa' 
rentium  fccat,  exiftentium,  quae  infeptentrione  fune  prius  o* 
riuntur,pofterius  ucro  occidunt. 

Efloi*  munio  horizon  a bc, maximus  cutem  femperdppxrentium  fit  ad  e, alus  autem  maximus  dr- 
suluieftocfb.ipfmad  r,  circulum  dlffrfcenl.uffumentu^inipfmscfb.orbis  ambuubuuconlutgnt- 
tie  ftgna.  fitepffigntm  ad  fcptcntriomm.  Dico  quod 
ffignum  ip;ogpnus  quidem  oritur, po  fteriu<  nutem 
occidit.  Sint  orientales  quidem  partesc.  occidue  ue- 
ro  fint  b.firtq;  circu'i  paralleli  per  quosfg.figna  itt- 
uebuntur bk.l m,  di feribaturep per  ffignum maxi- 
mtts  circulus  n f e,  ipfum  a de,  circulum  ungent,  ut 
non  tangat  eum  quuxa.femicirculum  a dpertesf  g, 
ei  qui  ex  a femictrculojicul  educ  kpertci.Simi.il  er 
go  tftfk  arcum  ferama  ipfi  nmanumfirentix.  Re 
lique  igitur  hf.ctrcumfirentia  er  continue  ei  [ut  ter- 
rem  ufque  ad  h fignum  fimilis  csrtt  ipfin  l.ciriumfi. 
renlix  er  ei  continue [uh  t errem  u[ queedrr.  ficuum. 

In  xqueh  igitur  tempore  ipfafnjigna  ipfeifh.nl, 
circumferentia  er  rw continuet ufque adkm, figne 
pcrcurrcnt.lgttur  tpfufn,  pgne  fimid  oriuntur.  Ip- 
fuitt  e ut  em  n ipfo  f priut  oritur ,&f  ipfo  g igitur 
prius  oritur.  Dico  quoder  pofterius  occidat , defer Aelur per  x fignum  maximus  circulus  f d ,’ipfumt 
d e, circulum  tangens  , ut  non  tangas  eum  quexd,femiarculum  ficui ed  pertetd  f.eiquiexefemicirctt 
lo. ficui  ed  e b partes  Similis  igiturcjlfh^imbinu  ipfi  x l,embllui.ln  xqueh  igitur  tepore  f, tpfum  f hem- 
huum.zrx  ipfum  x l.pcrficitlpfo  igitur  f in  hfigno  extUente , er  x tnHiabitapja  igitur  xf,  figne  fimid 
osadtcnt.tpjum  autem  g priut  ipfo  x occidit.  Igitur  (yo  ipfo  f priut  occidit,  quare  et  x ipfo  g pofteriut  OC 
tidit.petiut  eutem  quod  c r priut  oruur.lgitur  ipfumftpfo  gpriut  oritur, pofteriut  eul em  occidet. 

Theorema  *.  Apparent  f. 


IN  zodiaco  circulo  aftra  confidentia  in  diametro  coiugateoriun 
tur  Si  occidunt, (imilitcr  & qui  in  xquinoftiali, 

Sil  in  mundo  horizon  e t c, zodiacus  eutem  circulut  pofi- 
tionem  bebeet  edb,  xquincttialu  eutem  efto  efd,fintqi  ipfo 
rum  quidem  fegmente  fuper  terrem  e g b.egf.in  diametro  igi 
tur  eft  a.figmm  ipfibfigno.ey  e ipfif.  Dico  quodipfaab  cr 
ef.figna  coniuga te  oriuntur  er  occidunt.  Sint  or lentes  pariet 
e,  otudux  ucrob,  cy  fint  paralleli  circuli  per  quos  figne  e b 
inuchmturah.b  c.fitq;  figmentum  ah  fuper  tsnam.atbc 
infraperrxm.Qtponum  aipfib  cr  r,  ipfif  eft  in  diametro,  e- 
qualis  igitur  eft  circumfirenliax  b.ipfiefxircumfiretix.  S d 
e b,  ipfifc,  eft  xqualii , cr  e figitur  ipfif  c.rfl  xquelis.eilq, 
maximus  parallelorum  e f d,  xquut  igitur  eft  orbus  a b ipfibc 
orbi,  funtf  ip forum  figmenta  qux  utcijhm  a b,b  c,  xqualii 

igitur  eft  ah, circuirfri  entia  ipfibc  circum firentix,  m xquah  igitur  tempore  e fignumipfmd  b,  dntbt- 
tjim  tranftensinh  uer.iet  , crb  tpfam  bc,  circumferentiam  perficient  ueniet  in  c.  Seda  tpfam  a h pereur- 
rerninh  p nuentem  occidit,  at  b tpfam  bc, current  in  e,  quod  proucnirm  entur.  Ipfo  igitur  e occidam 
te , Ipfum  b critur  ,fimtliter  demonfirebimui  quod  ere  oriente  boecidit.  Rufus  quoniam  uterqutip- 
forum  cgf.f  de,  fenticinulus  rfi , xqualii  sii  ambtlus  fg  e,  ipfif  de,  ambita,  os  xqueh  tgb- 
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tur  tempore  f.pgntm  ipfamfg  e.ctrcimfercntiam  efficient  in  e,  ueniet &t  ipjtmt  efficient  ambitum  edf 

in/ uenict.  Sed  f quidem  per  f ge,ciraimjrretum  dufftit  'm  e,quod  protteniens  oeeiait.At  e.per  c dfiambi 

Aw  infanod proueniem emtier.  Ipfoigttiirf  occidente  e, oritur  fmtltlcr  iam  demonflrabmM 
quod  f ipfo  oriente  tpfm  e occidit. Smiltt er  autem  er  omnia  in  zodiaco  & taminodult  atlra  ccniiiUneU 
m diametro  comugate  oriuntur  croccidunt. 

Aliter  ex  impofiibili. 

Sit  horizon  circuli  tube  d,  efhw.it  autem  trepiemfitad, 
bybemiM  ucrebcxodiacueporrb  pofiiioncmhabeatpetudo 
if.fint%  in  dgbfm  diametro  figtufg.  Dico  quod  ipfo  ferit» 
teppfum  g occidit.  Si  autem  esi  pofitbde , non  occidat  ,fed  effo 
b.occidem  c r per  fb, paralleli  drfcribanlwr  circuli  n b:fk,qua- 
ref  jigno  ortite  fer  h, tpfm  I,  occidet  per  n, e?  Kodiacm  circu 
Impolitioncm  habebit  ficui  m nlk,  er  quoniam  tmufquife  ip. 

(otium  ab  c d,m  n,l  k .maxtmut  efl:  m diametro  igitur  effktpp 

«if^Cdkipfif,effidcm.crnipfibdgilnrf.ipfth,effindiame- 

tro.jedcrg,  quod  efl  tmpofllbtle.lgltitr  oriente  ipfof,  ipfm  g 
Theorema?.  Apparent  7. 


diacus  circulus  per  omnem  hofizonti*  loeu  inter  circulos 
tropicos  oritur  &'occidic,quando  maximus  lemperapparen 
Aium  maior  fueri  t circulo  tropico,  couerGonescp  contrarias  fecerit 
cralmutatus.quado  enim  ortus  ad  meridiem  cum  ipfo  ad  feptentrio 
nem  occafu  immutatus  fuerit,  tranfmutarus  apparet:  quando  uero 
ortus  .cptentrionalis  cum  ortu  meridiano  immutatus  fuerit , tranf' 

mutatus  apparet,&rquandocp  aliter  fupra  nos  ftabit. 
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'f  quod  ei  eft  in  dimetro  occidit  per  k figntm,  cr  ipfo  nfigno  oriente  per  l fignmipfm  m.quod  ei  eft 
in  dumetrofigmim.pergfignum  ccadtt.&mfuper  ipfob  figno  per  c oriente, tpjum  d , quod  et  eft  indu 
metro  per  a ocadu.QjjMdotgttur  zoduciu  circuitu  ortu  nteriduno  cum  occafufeptentnonali  immuta- 
tut  /ucruaranfmutatuc  apparet. Dico  quid  c quando  ortu  qui  ad  feptemricnem,  occctf»  eo  qui  ed  me ri- 
iiem  permutatus  fuerit, immutatus  appjrct.Onentefiquidemdebtemiemulo,zodtacmcir<iituipofino 
Item  h ibebtt  axe.  Simihtrrq;  ofiendemut  quod  in  dimetro  eft  ipfum  quidem  xfignum  tpfi  o figno  er  r 
tp/i  p.Et  quonum  figno  c oriente  per  c,  quod  in  diametro  ipfi  c, eft  a,  ftgnum  occidit  per  t.  Ipfo  autem  o, 
per  l lignum, oriente  ipfum  x,quodeftet  m diametro  per  gfignum  occidit.  Ipfo  autem  p figno  perb,  orte» 
te  ipfum  rquad ei eft  in  diametro  per  k occidit  Et  mfuper  ipfo  4 figno, per  tt oriente,  tpjttm  c,  quod  ei  eft 
in  diametro  per  b occidir.Qnando  igitur  zodiacus  circulus  ortu  /cplrnmoncii  eo  qui  ad  meridiem  in mu 
tdtus  fuerit,  permutans  apparet , patuit  dutem  quod  cr  quando  ortu  meridiano  occaju  feptentnonali 
immutatui  fuerit. permutatiuapparet^y  manifejlum  quod  cr  quandetp  aliter  fuprd  nos  ftabn.  Quando 
enim  zodiaci  circuli  eontaftui  fuerit  m bifaria  feftionc  (egmenn,  quodfupra  terram  tropici  ajiuuad 
nol erit reUuiXjiiando  uero  m bifiriafeftione  fegmenti,  quod ui/ra  terram aftiiutropicibumtlior  dinod 
emjemperq;  longius  fidus  a bijurufeiHonefcgmenti  ctrcult^uod  fu pra  terram  aftiui  tropici  uaUeejst 
proclinatus,  Jiinditcr  autem  eru  inclinatus  eque  dtftans  ab  utraq,  bifarufeftione. 


Tbeoresnat. 


Apparens  I, 


Qlgna  in  inxqualibus  horizontis  figmentis  oriuntur , & occidut, 
O & in  maximis  qux  ad  xquino&ialem,  in  minoribus  autem  qux 
hxcfcquuntur, in  minimis  uero  qux  ad  tropicos,  in  aequalibus  qug 
ab  xquinoiftiali  circulo  xqui  diftant. 

Sit  horizon  circulus  ab  ed,  tropici  autem  a e,td,  t 

maximus  uero  femper  apperittum  fit  q u.ctzodiacuc 
porro  crrciii.il  pofmoncm  habeas  c b , aqumoftulit 
anulus  fitef.  Secet urq;  utraq;  ipfarum  c g.g  b,  in  tria 
equalia  per  11  k,p  t.figna.  D ico  quod  ipfccn,n  k.k  g, 
gp.ptj  b,cireumferentiain  aqualibus  horizontis fc- 
gmentis  oriuntur  cr  occidunt.  In  maximis  1 pfakg.g 
p,i n minoribus  autem  kn,p  t,in  minimis  uero  c ni  c, 
inequalib  kg.ipfigp.cr  kg.ipfip  t.ejneupfitb. 

Sun  per  quos  usuebutur  1 pfank.pt, ligna  paralleli  cir 
culi  m *,» l,o  r,t y Qjtotui tpfe gk,k  n,r.  c.funt  odiis 
uicem  aquales  tipfa  igitur  fl,l  x,xe,adiiiuiccfunt  me 
torti,  incipientes  i maxima  fl  Idipproptereaipfequi 
dcineh.bm.ma, imucem funt  maiores , incipientes 4 
maxima  e b,  c T mfuper  ipfa  quidem  f vw  dab  ipft 
fr, maxima  incipientes  imucrm  funt  maiores,  cr  infu- 

per  ipfa  e 0,0  s,  s b, ab  ipfa  e 0, maxima  incipientes  muicrm  funt  maiores, cr  quoniam  ipfa  en,  ni  kg.g 
p,p  t,cb, oriuntur  cjuidrm  percx,x  1,1 f,fr,ryg)  d cirtumfirrnliai.ocriduni  autem  per  a m,  m b,b e,  e 0, 
0 I, f b, quare  in utaquallbul  horizonta (rgmrntts  oriuntur  ej  occidunt  £J  quoniam tnff  hara,  paralleli 
circulibl,or,maximtaluuiuscirculicirtimleTcntuuipfitucbJ>oceftpg,g  kaquas  auferunt  ad  maxi- 
munt  parallelorum  e f, aqualis  1 gitur  eft  circulus  h l.ipfi  0 r corculo.  Qjioniam  igitur  in  ffbara  aquales  et 
paralleli  circidtb  1, 0 r maximi  alicuius  circuli  circumferentia!  ipfua  a bcdjpfat  lf.fr,  auferunt  ad  n usi 
mum  parallelorum  ef,  aquabt  eft  circumferentia  If  tpfifr  tircimfirentia.Simillter  autem  oftendcmm, 
quid  circumferentia  f x ipfif  y^ircumferentua  c/l  aquali,.  Reliqua  igitur  x loreliquar  x,  per  tertiam  eom 
munem  fentemiam  eft  aqUalSs.Um  iiproptercaffcx.tpfiy  d.  Signa  igitur  in  inxqualibus  horizontis  fi- 
gmentis oriuntur  (tocetdunf.innuximis  quidem  qua  ad  aqumotiialcm.m  minori  qua  ea  fcquuntura» 
muumii  uero  qua  ad  tropicos, in  aqualibus  poni  qua  abaquinoftttUarcuh  aquaUtcr  diftant. 

- — - r ~ Theorema 
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Theorema  Apparent . * 

Olgnorum  circuli  femicirculi,qui  exordiu  in  eodem  parallelo  non 
A-A  habuerint  inaequali  tempore  oriuntur  toti,  & in  pluri  qui  cum 
cancro,  in  minori  autem  qui  fublequuntur,in  minimis  ucro  qui  eu 
capricorno:quicunqueautemexordiumin  eodem  habuerint  para! 
lelo,in  aequalibus  temporibus  oriuntur. , 

Sit  io  munio  horizon  a h c df&iuut  autem  tropicut  fit  h exodium  turi  circu lm  pefitioium  habe at, i 
°™’"‘ks P*ta  ‘I"1'*™  fd, occidua  uerbaberde  kfit  qu:  poti  canerutr.  femicimdm.at h f 
dfit,qinpon  apri  conium.  Dico  quid  ipfiut  zodiaci  circuli  [cmtchrcult  qui  exordium  m eodem  non  ba- 
tent  parallelo,  uiaquali  tempore  oriuntur  ,fr  in  plun  quidem  qui  cum  ipfo  cancro  d e b,ui  minore  qui 
u nc]ubfequuntur,tn  minimo  tutem  qui  cum  ctpricomo  kf  d,qutcunquc  urrd  exordium  m eodem  perd- 
icio pubuerint  equuli  tempore  orimtur, auferantur  equila  circumferrnue  d e,b  f. Deferibanturit  par  ah 
kk cmuUgehm,  kf  In,  per quoiinuehuntur ip fu, effigna.  Slntipcorique  fupre  terrum  fegnieiuag m 
b,U  I l.Smilitcr  um  oftendemm.ficut  m prece dennbuc  quod  in  dumetro  eUefignmr.ipfif  fimo , or  m i- 
pfi  n. Et  quoniam  ipfa  e i circumfirenliuepfu  m h circumfbetU  eh  muto  ruutei  fimilii.  I pju  auemgmb, 
iplu  kfl,cnnfuper  h fl,tpfa  b e.  In  maiori  igitur  tempore  dfignum,  incipient  u i,  tpfam  d a circumferens 
tum  ambit  :quam  e meipiem  abh,ipfamhmg  circumferentiam  ambit.  Et  e ab  ipfo  h meipiem  m maiori 
Tempore  ipfam  b m ambit, quam  n incipient  ab  I ipfum  Ifk,  ambit  circumferentiam,  crnabipfol  incipiit 
n maiori  tempore  ipfum  fk  ambit  quam  b j!>  ipfo  c incipient  ipfam  e b ambit  circumferemini.  Sed  m quo 
quidem  tempore  dfignum  ipfum  da.ambit  circumferentiam,  in  eo  cr  ei  exiHem  in  diametro  b figruim.  ip 

1‘tnbc  ambit  circutt.ierrmim, er  fcmictratluideboritur.lnquoautelcmporccmcipiaabtpfohtpjuin 

vmgambit  circumferentiam  m eof,ei  m diametro  exiflent  incipient  u k, ipfam  knl,  ambit  eiramftren- 
tiam,cr  fcmictrculut  e bfontur.ln  quo  neri  tempore  n incipient  ab  ipfo  l,  ipfam  l fk  ambit  circumferet» 
tum,  mcomty  m diametro  exiflent  incipient  ab  ipfo g, 
ipfam  g ch  ambit, ZT  femicirculm  nbm  ontur.  In  quo  ue 
trb  tepore  b incipiet  ab  ipfocppfam  c b ambit.m  eo  ipfum 

d ei  exiflent  in  diametro  incipient  ab  a, ipfam  a d ambitio1  “ 

fcmictrculut  b floritur. U maiori  igitur  tempore  femicir 
culut  qui  cum  cancro  oritur  Jtoc  ell  ipfe  deb,  minore  tie- 
r^e°  quod  inde  b ipfe  e bficr  infuper  ipfe  nbm, in  mino 
ri  ipfo  e b fulti  minimo  demum  qui  Capricorno.  Dico  infu- 
per quod  quacunque, exordium  m eodem  paraUelo  hume 
rtm rqutli  tempor e oriuntur,babeant enim ipfimdn,eb 
f,femiarculi  exordium  in  eodem  paraUelo,  dico  quod  t- 
qutli  tempore  ipfi  mdn,e  bf \ femicirculo  oriuntur : quo • 
num  tn  aquali  tempore  m fignum  incipiens  ab  h , ipfam 
hmg,  ambit  circumferentiam,  er  e incipiens  ab  h, ipfam 
h m g ambit  circumferentiam , fidus  quo  tempore  m fi-* 
gnun  incipiens  ab  b ipfam  hmgmbit,in  eodem  quod  ei 
e fi  m diametro  n incipiens  a k, ipfam  h n lambit  circumfe* 
reniiam,cr  fanicirculus  mdn  ontur.ln  quo  autem  tempo 
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Theorema 


Apparem  n 


C I sodiaci  circuli  bini  femicircuB  communem  quandam  habentes 
® T CU,er.entlam  ,n* q1*1»  tempore  orti focrint,  & ex  oppofito  cir 
cumferentiae  inaequali  tepore  oriuntur,&  eaedem  erum  differentiae 


tempore, 
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tempore,  in  quibus  femicirculi  circumferenti*  quae  ex  oppofito 
oriuntur,&  fi  zodiaci  circuli  bini  femicirculi  aquali  tempore  com' 
munem  quandam  habentes  circumferendam  orti  fuerint,&  quae  ex 
oppofito  circum ferentix  f qualibus  temporibu 

Sil  horizon  anuhu  tbc  d,troptcut  ucro  dftimfit  d c .bybernut 
dutem/itbd,zodiuu< porri  ftbe.  Affununtur q;*qudltscircumji- 
reti*  cc.b  f,ipli  igitur  femicirculi  ce  fc,e  bfmequdlt  tepore  oniitltr. 

Duo  quod  c T ipfc  ce,bf,  circumfrrcntid  m equuli  tempure  oriun- 
tur.Kim  quoniam  cc  bdpfo  e b f,nt  mdiori  oritur  tempore  communit 
auferatur  ipjiui  cf, circumferentia  ortut  tempuf.tpfeenm  d b.circu- 
fhrentld  eedemfed  m equuli  orilur.Kchqud  ipturce,ipfd  bfin  muio 
ri  tempore  oritur,  c r munifillumqubd  eodem  funt  diffirentie  tempo 
r cjn  quibus  ipfi  c e b,e  bf.fcmircuh  oriuntur,  ej  que  ex  oppofito  cir 
cmftrentU  ceb.b  f.mmjeShm  uutem  quod  fi  femicirculi  ebqui  e- 
qiuh  tempore  orti  fuerint, tj  que  ex  oppofito  circumferentia  equu- 
li tempore  orientur. 


Tbeoremd  tii 


Apparens  ul 


ZOdiaci  circuli  fquabum  & ex  oppofito  circumferentiarum, in 
quo  tempore  altera  oritur, & altera  occidit, & in  quo  altera  oc 
cidit.altera  oritur. 

Sit  horizon  circulus  db  c sUtropicm  dutem  eltium  fit  d eju- 
lemus tutem  b d-zodiucutfit  c b^jfumdturcp  m ipfo  equulei  cir 
cumfcrcntu  ex  oppofito  c e,bf.Dico  quod  m duo  tempore  Ceo- 
ritur.bfoccidu. Sint  per  quot  inucbunturcf.JigndpdruBelicircu 
culi  g h k I,  ©•  quoniam  uflrd  in  zoditeo  in  dimetro  exiden tu 
per  6 tbeoremd  coniugute  oriuntur  cr  occidunt.  Ipfo  igitur  eo-  * 
rientefoccidtt.ln  quo  igitur  tempore  e, incipient  t b ejpft  e b,tm 
biens  circum ferentidm  uenit  in  b,m  eodem  c rfdb  tpfof  incipient 
fk  ambiens  adk  uemt.  Sed  quando  e ipfdm  cbtmbieniddh  uenit, 

circufrrcntsaec.ontur.quandouerafipfdmfk  dmbiens  ad  k ue- 

mt.ocadit  b f circufcrentia.  In  quo  igitur  tempore  c e,circufcren 
tid  oritur  m eadem  fb,  circumferentia  occidit.  Dico  quid  0- 'ut 
quo  tempore  bf  oritur, occidit  ipfdce.  Immutetur  enim  inbd,cd 

quo  tempore  bf  oritur,  ipfd  c e occidit.  Qoonum  fipft  ejigno  in 
dimetro  ejdpfo  igitur  f oriente, ipfrn  c occidit. In 
quo  igitur  lemporef  ipfdm  fUmbitns  circumferat 
t iuffl  dd  I uenit. ln  e ode  cr  e ipftsm  cg, circumferen- 
tium percurrens  ddg,  uenit. Sed  qudndof ipfrn  f t, 
circumferentium  ambiens  per  uenit  odi,  ipfd  bforio 
tur.Quando  ucro  e ipfdm  e g dmbiens  dd  g uenit, ip 
fuce  occidit.  In  quo  igitur  tempore  bf  ambitui  0* . 
ntur.in  eodem  er  ce, ambitui  occidit. 


Tbeoremd  u. 


Appdrent  iri 


SEmicirculi  qui  cum  cancro  X' 
quales  circumfcrentix  inx' 
qualibus  temporibus  occidunt, 
& in  maiori  qux  funt  ad  tropi* 
eorum 


eorum  contactas, in  minori  autem  quae  has  fubfcquuntur,  in  mini- 
mis  ucro  quae  ad  xquino<ftialem,aequaIibus  porrd  qui  aequaliter  di 
fiant  ab  aequinodiali  circulo  & occidunt  & oriuntur. 


t/?o  horizoncircuhts  ab  cd,  maxtma  autem  femper  apparentium  fit  e f,  tropicuiucro  elliuus  fit 
di,  bybenusfit e d,  jit  porro  cum  cancro  fcmicirculus  qui  fuper  terram  b d,equmofltaUs  circuitu  fit 
bg.  Seuttn  utraque ipfarm bx.dx, m trU equaha per figna k I,  mn.tncoqubdtpfe  kk.kl.lx.x 
m,mn,nd,m  aqualibus  tcmporsbus  occidunt,  e r m maiori  quidem  tofo  b k,n  d,  in  minoribus  tpfekl, 
m n,sn  minimis  ucro  ipfelx,x  m,in  e- 
qualibus  porro  ipfa  quidem  I x,  ipfi  x 
m,  ip fa  h l,ipfi  mn,zybk  ipfin  d.Sint 
per  quos  inuehmturipfa  hl,m  n. figna 
paralleli  circuli  p e,  s r,yt,z  t . Dr- 
feribamur  perkl,  maximi  orbet  •Ja,* 
b ipfum  ungentes  circulum  ef.  Quo- 
ti uni  ipfebh.k  1,1  x,adinuiccm  funte- 
quales, tpfe  igitur  gaj  b,bx,fi ,nt  ai- 
tttuicem  maiores  incipientes  ab  I pfag  a 
maxima.  Qucniamigitur  g a tpja  ab 
tnaior  eft,jedga  ipfi  okeft  fimtlis,  ©■ 
et  b ipfi  u Ico  h,  igitur  ipfa  u l maior 
est  uel  ei  fimilis . Ipfa  aut  em  I r maior 
fuerit  uel  fimtlis  o k.  Sit  ipfi  ok  fimilis 
l c.  in  quo  igitur  tempore  iefignum  in- 
cipiens ab  tpfok,  ipfam  h o,  ambiens 
circunfirentumad  ipfum  ufquepcrue 
I sit  o.  In  eodem  ey  I, incipiens  abtpfo  t, 
ipfam  l c ambiens  peruenietad  c,c  zodiacus  circulus  pofiti enem  habebit  ficutcod.  Qttoniam  igitur  o k 
ctrcunfirentla ipfilc fimtlis efl.fcdok  ipfirueflfimtlis,crr  uigtturipfi  l ceti  fimtlis,  finlq:  etufdem 
circuli.  Aequalis  igitur  edr  utpfi  c l,  communii  auferatur  tu.  Reliqua  igiiurrc  ipfiuted  aqualis,  eyr 
okipfa  ulejl  maior  aut  ei  fimilis,  cr  o kigitur  ipfa  rc  maior  tR  aut  fimilis  ei, tnpluriergo  timpcre  k 
ipfamho  anunjcrenliam  ambiens  peruemt  ad  o quam  e, insipiens  ac  ipfam  cr  ambiens  etreunfirenti- 
amucmatadr . Sed mquoquidcm tempore hipfam ko ambiens circunfercntiam ,ucnit  ado,tpfabk  tir 
csmfirenttam  occidit:  m quo  autem  tempore  c ipfam  cr  ambiens  etreunfirentiam , perucnit  ad  r,  occta 
elitcircunfircntia  k L in  maiori  igitur  tempore  occidit  bk  quam  kl-Rurfus  quoniam  minor iR  ab  ip- 
fabx.fed  ab  ipfi  ul  efl  fimdis  ,CT  ‘pfaigitur  u I ipfab  x,tnaior  cR  udet  fistulis,  multo  igitur  maior  cilrl 
ipfa  bx,ucleifimilis.  Ipftaurem gx minor,  uclct fimtlis, fit  tpfirl  fmtksxe.  Inquotgtiur  tempore  x 
ipfam  x e,  etreunfirentiam  ambiens  ad  e,  uemt  in  eodem  cr  l ipfam  I r,circunfirentiam  ambttns  ad  r,  ue- 
mt  cr  zodiacus  circulus  pofitionem  habebit  ficuterg.  Qromam  igitur  mcunfirentta  r l ipfi  ex  fimi- 
lis efi,fedrl  ipfi  gb  eii  fimtlis,  ergb  igitur  ipfi  e x eii  fimilis,  ey  funt  etufdem  circuli  .aqualis  igitur 
esi  gb  ipfi  e x circunfircntiu, communis  auferatur  eb:  reliqua  igitur  g e, reliqua  bxcR  aqualis.  Ei  quo- 
niam u hpfa  bx,  maior  eii  aut  fimilis  ei,  aqualis  autem  cR  ipfa  quidem  ulipfl  rc,  ey  bxipfi  ge.eyr  c 
igitur  ipfa  g e,  maior  eii  aut  ei  fimilis.  In  maiori  igitur  tempore  c ipfam  c r.ciriunfiremiam  am- 
biens ad  ruemt  quam  e,  ipfam  e g percurrens  adg  ueniat.  Sed  m qtlo  tempore  c ipfam  c r,  circun- 
fesraitiam  ambiens  adr  uemt,  ipfa  c o eircunfircntta  occidi^hoceR  tpfah  l etreunfirentia  occidit.  In 
quo  igitur  tempore  e ipfam  e g,  etreunfirentiam  ambiens  adg  peruemt,  tpfae  r,hcc  edlx  circunfi- 
remiam  occidit,  In  pluri  ergo  lelhporckl  occidit  quam  Ix.Rurfmquoniamtmipfan  x,  maior  cR  aut 
ci  fimtlis  fit  ipfi  g x, fimilis  mx.  In  quo  igitur  tempore  x incipiens  ab  ipfox  ipfam  x g, ambiens  tircunfi- 
rentiam  jd  gprrurrai.  incodemer  m ipfam  m x, ambiens  circunfirentum  pcrucniet  adx.cr  zodlaim  eir 
culus  pofitionem  habebit  ficutxgb.  Et  quoniam  m fphera  paralleli  arcuit  ty.rhnasimi  cutufdem  arcu 
h ambitus  ipfius  b dypfos  Ixycm,  equos  auferunt  ad  maximum  parallelorum  orbem  gh,  equus  eslrspfi 
t y. Quoniam  igitur  m ffibera  equulis  o paralleli  arculirsj  t,maxmi  eutufdi  circuli  ambitus  ab  cdjj 

T t maximum 
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m«iiruw  pdrdlebrm g h aufirunt,aqua!kcfi  t g ipfigr,cd  ante m crxnipfigh  aqualis . Qjaiia» 
Ix  ipfixm  eH  aqualis: aqualis igitur rft equa abhinr ei qua  ab  twf.  Rdq, crbts  r l ipfi  ty  orbi  a- 
qnalh, aqualis  igitisr cflcircunfir  entia  hripfii  f circunfirrntia.Sedipft  quidem  b r ipfi  g e ambiiui 
tfifimilis.eipfa  ge  igitur  ipfitfeft JimiUs.  In  quo  igitur  tempore  c,  incipient  ab  ipfoe  ipfam  e g,  cir- 
cunfirentiam  ambiens  ad  g perueniLlneodcmef  ipfam  f t ambiens  ad  t perucnit.  Srd  mquo  quidem 
Irmpcreeadgpnurmt,  cecidit  g r ambitus,  hoccH  l x anunfhmtid.  In  quo  dutem  tempore  f di  t per - 
kcmf,  occidit  f g ambitus,  hoccsixm.  igitur  l x ambitus  ipfi  x m,  ctrtunfirrnua  in  aquali  tempore  cc- 
Cidit.  Similiter  ium  cflcnicmus  quod  crKxipfi  xn,m  equili  occidit  lrmpore,qudrum  l x ipfixm  'm 
aquali  tempore  occidit.  Re  bqud  igitur  Kl  ipfimn,  i/i  equuli  occidit  tempore.  Similiteridm  oftenie- 
mtif  qubtl  CT  b K ip fi  n d,  in  equuli  occidit  tempore.  E I quoniam  tn  pluri  tempore  b K occidit  qi uM 
Kl,eK  l quam  I x.  Sed  m quo  tempore  b K occulit,  nt  eodem  ©•  d » . In  quo  igitur  tempore  Kl  ut  eo- 
dem ejmn.  In  quo  autem  Ix  in  eodem  xm.ej  ipfd  quidem  d n,  igitur  ipfa  n m in  maiori  occidit  tempo- 
re, e^nm  ipfa  m x.  Dico  quod  CT  ‘Pfd  l xtpfaxm.m  equih  tempore  oritur,  & Khpfa  mn,(jbKip 
[d  n d,  mfpuidnturq;  ed  que  tn  fecunda  dcfinptione  iida  funt.fitqi  cum  cdncro  jcmiarculut  qui  fub  * 
c,imddtur!k  utraqueipfaruma  g,gc,tntna  aqualia  pcrhKlm,  figna paralleli  autem  circulifmt  * x, 
o p.t  r, r y,quoiiumfgipfa  K p, maior 
cll  tiel  ci  fimlhs . Sit  ipfi  K pfinuhsgq. 

In  quo  igitur  tempore  K,  incipiens  ab 
ipJcK  ipfam  K p,  ambiens  ad p,p erue- 
nit  m eodem  erg,  incipiens  abipfo  g, 
ambient  ipltmgqcircunfircntiam,  erit 
tnq.  Ei  circulut  pofttionem 

habebit,  ficutqpz-Rurfm  quoniam  l 
l ipfagf,  maior  e/1  aut  ei  fimiht.  Sit  ip- 
fi  g f fimilislu.  liquo  igitur  tempore 
g ipfatttg  f.ambicns  penenitad  f,  in 
eodem  c r l ipfam  lu  ambiens  perucnit 
adf.  In  eodem  e I ipfam  l u,  ambient 
perucnit  adu.cr  zodiacus  circulus  po- 
finonem  habebit, ficu!  u fu.  E/  quenia 
in /f  hara  paralleli  arcui  i c p,  r s, ma- 
ximi cuiujdam  orbis  circunfirenlias  ip 

fiue.ac  ipfdl  I n,  gK  equas  aufirunt  ad  _ , 

maximum  parallelorum  e f,  equa!  is  eftop  ipfi  r t.  Quoniam  igitur  in  ffhard  aquales  <y  paralleli  eir- 
eiiliop,  r I,  maximi cuiufdam  orbis  circunfirenlias  ipfius  a b ci,aufirunt  ipfaasf,fp,ad  maximam 
parallelorum  ef, aqualis  ed t fipfifp,eftaulemcrufipfifuaquaIis,aquaUsigilur  eH  equa  ex  p 
inu,  eiquaexuins.e/lq:  orbis  o p ipfi  r s orbi  aqualis , aqualis  igitur  eftipfapu  ipfi  lis  cireunfircis- 
tia  Q ucmaqp  autem [emicircuhu  z,nc n coinciditpcutad por- 
tet z P ipfi  * femicirculo,  fieut  ad  partes  uf,  fimilis  eflcircunfi 
rentiap  u ipfiqf  circuiifirenlia.  Sed  p u ipfi  u (,ffl  aqualis  tp- 
fit  circulis  aqualibus  exift  entibus.  Similis  efttyqf,  ipfi  igptur» 

I.m  quo  igitur  tempore  q ipfam  q f,  ambiens  circunfireHtiam 
adf, perucnit  in  eodem,  (7  n ipfam  u s percurrens , ad  sperue- 
met.Sed  quando  u adf  pcruenit,oriturpqcircimfirctUij, hoc 
cfiKgcircunfireniia.quando  ueronads  uenit,  oritur  uf  crroii» 
firentia,  hoc  efilgeKg,igitur  ipfi lg,tn  /quali  tempore  o ri- 
tur,vabipfi  m c,in  aquali  tempore  oritur,  cum  cdncro  igitur 
fcmuircuU  aquales  circunfirenlta  in  aquali  tempore  oecidunf. 

CJ  ia  pluri  quidem  qua  ai  tropicorum  contailus,  in  minori  au 
trm  qua  fubfequuntur.in  minimfiporro  qua  ad  aquinodiale  m, 
in  aqualibus  qua  a qualiter  ab  aquinofllah  circulo  iifitntcroc 
ciduni  CT  oriuntur. 

ALITER  ulcm.  Bidem  manente dtfirptionc. Dic. 

quod 
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qubdipfiaUpfiacjnequalioecidittempore.numquonumciipfab  c maior  e fi,  uel  ei fimlispo - 
"atur  ipfib  e.fimlliscf,  cr  zodijciis  artuliu  pofiuoncm  bubcutfeg.  E t quo niam  aqualis  eft  ab  ipfi 
bc.equaHuR  circulus  ah  ipfi  cd circulo,  equalu  igitur eHacipJicd,r(l  tutem  CTfeipfieg equa- 
bt.  Ef  quoniam  c b ipfib  aeH  equulis,  csl  tutem  eyqueexgina.eiqueexd  inf.  equulis  igitur  ffl  CT 
4 g, cireunfirentia  ipfi  dfciramfiremie.  Sei  i pfa  agipfieb  ehfinuUsxr  c b igitur  ipfi  dfch  fimtlic. 
I»  quo  igu  ur  tempore  b,ine  ipiens  abipfo  b,ipfam  beumbient  circunfirtnitam  peruenit  ti  e in  eodem 
cr /,  ineipum  tb f, ipfamqjd  tmbiens ciucimfirmtiamperuemt  udi  Sei  qutndo ipfum  buie per- 
imit, ocaditba:  qutndo  tutem  f peruenit  ti  i,  occidit  f e,  boceftcb.  Igitur  tpfttbipftcbm  equx  ■ 
li  occidit  tempore. 


Aliter  xij.  etdem  cr  mamfifitor. 

Semicirculi  qui  cum  etnero  equulei  cicunfirentie  in  equuli  tempore  occidunt,  er  in  pluri  qui- . 
ion  que ad  tropicorum  contadhil.in  minori  autem  que fubfequucurhai,sn  minimis  ucrbqueade- 
qumodialcm,  in  equilibus porro  queequaltter tb equinolhall circulo dtHant  cr  occidunt  ey  orum 
tur.  Sit  in  mundo  horizon  tbcdue/hmit 
utro  trepiem  fit  t d,hybernus  tutem  Iro 

pteui  fit  bc,zoditci  porri)  fcmicirculuc  , 

qui  cum  c tero  fit  fuprt  terram  t c.fintqf 
partti  trientales  de,  occidue  utro  t b, 
equino  thalli  circului  tutem  fit  e f.  Sere- 
tur q;  t c [cmicircului  in  ea  que  in  ipfo  fi 
gpt pergb  kl  m.figna, deferibanturefo 
paralleli  circuli  ngx,ohp,r  1 1,  crt  m 
y,per  quos  inuebuntur  ipft  gblm  fignt. 

Dico  quod  in  pluri  tempore  ipfe  tg,m 
e^ircunfirentie  occidunt,  in  minori  tu- 
tem ipfe  gh,lm, in  minimo  porro  ipfe  h 
kj  k,m  equuli  tutem  que  tb  equmoHit 
li  eque  dihant . Sit  mtximm  femper  ap • 
ptrentiii  t y q.  Defcribitur q;  perg  h,  me 
ximi  circuli  y l,qgu  ipfum  orbem  t yq 
tangentes,  ut  non  coi neidtnt  femuirculi 
quitbipfiiyq.ficut  td  pariti u cr td, 

ei  qui  ex  t tfemicirculo,ficut  td  pares  te.  Simitu  igitur  eHgn,cirevnfirentit  utria;  ipfarum  m o,u  e i 
er,b  ujpfi uz-ln equuli  igitur  tempore g ipftm  g n, ambit  cireunfirentia,  cr  u ipfum  » o . Sed  teput 
in  quo  gipfam  n g,circunfirentii  ambit, id  e fi  in  quo  circunfirentit  g t oaidit,er  tepui  igitur  in  quo 
u ipfum  u o ambit, id  rfl  tempori  in  quo  ipfa  ga,circufir  entia  occidit.Kurfus  quem  i tempus  Hi  quo  h 
ipfum  bo  ambit jd  e Hin  quo  ipft  ht  occidit.  A qutbiu  aufirtur  teput  m quo  C ipfum  «o  ambit,  idem 
exiftei  tepori  in  quo  ipft  h e occidit  circunferentia.  Reliqui  igitur  t emptu  in  quo  b ipfum  biu  ambit, 
i de  cil  tempori  in  quo  ipfagb  occidit  cinunfiretia.  Simitu  autem  cfi  ipft  quideou  ipfi  u e,C7  u h ipft 
ut,C T tempus  igitur  in  quo  u ipfum  u e ambit,  id  cA  in  quo  ipfegt  occidit  rircunfirmtiajcmput  au- 
tem in  quo  f ipfum  fu  ambit, td  esi  in  quo  ipfehg  cinunfiretia  occidit.  Atq;  id  proplereu  lumcrtem 
pui  in  quo  ipfum  k ipfam  k f trenfit, id  cA  in  quo  ipfa  k h circnnfircntia  occidit.  V quonia  in  ffiberd 
maximi  a orbii  u b capiendam  tangit  circulum  parallelum  tyq.cr  ipfum  ab  e maximi  orbei  feeant  t 
fu  equorum  e f nuximui  eH  parallelorum, & “ c obliquus  ad  paraUelcs,ey  tffumpte  funi  circii firen 
tieag.ghjl  k.in  obliqui  circuli cireunfirentia, aquales  confequenter  ad  cafdem  partes  maximi  paral- 
letorum.v  per  gbfigna  deferipti  funi  maximi  orbet  yt,qg  n, ipfum  orbem  t y q tangentes  .maior  esi 
ipfa  quidem  e u cireunfirentia, ipfa  u e cireunfirentia, cr  u f ipfa  fkin  pluri  igitur  tempore  u, ipfum 
H e tri fit, quum  f ipfum  f u,cr  u t ipfum  t u, pluri  tempore  ambit  quum  k ipfum  k t-Sedtepucm  quo  u 
ipfum  u e trdfitjd  e fi  in  quo  g ipfum  g n, cireunfirentia  perficit, hoc  e fi  in  quo  ipfa  u g occidit  ctr  confe- 
rentia,tempus  autem  m quo  ( tp fam  f u ambit,  td  e A in  quo  b ipfum  bu  perficit,  hoc  rAidm  quo  ip- 
fag  b cireunfirentia  cecidit,  tempus  autem  mcuo  kipfum  k utrar.  fit, tdefi  inquok  h eiriunfireniid 
occidit.  In  pluri  ergo  timpcrr  ipfa  a gctrcunfircntia  occidit, tpfi  g hcircunfircntid,c7ghipfabk. 
Dico  iam  quod  in  aqualibus  umpontus,qua  equi  di/lunt  ab  equi  noduli  occidunt,  txiflcnle  lun  k 
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figno  in  e,zoJucut  orlii  fofitionem  hebeat  * i txy-quomi  xqi ulis  eft « rxircunjrrmlu  ipfi  e f cif 
amfirtnttx, parallelorum  autem  maximut  e fi  cfixppnu  igitur  eft  h p,  ortis  ipfi  r I l.crbi:  aquali:  igi- 
tur eft  o ejartunfercntia  ipfi  e r,anunfuenua:  etl  autem  cr  . e ipfi  et,  aqualis  igitur  rfl  cr  qua  ex 
e,  in  o,  ei  qua  ex  r m l,fumq:  aqualei  anuli  ipfi.  hp,r  I i.fimilis  igitur  eft  v o^ircutifireniia  ipfir  f 
ttrcunfirentia.  Iu  aquali  i rgo  tempore  r Jignujpfam  frperficit-co  ipfum  o Sed  tempus  quidem 
m quo  f ipfam  f r perjicu.id  cA  w quo  ipfa  re  circunferetuta  occkJiI,  tempus  uero  in  quo  o ipjam  o ta 
perficit, et  e A aquum  tempori  m quo  eu  circunfirentia  oectdit.  1«  aquali  trrpt  tempore  *e,e  u,  etr- 
cunfirentia  occidunt,  aqualis  autem  eft  f e ipfilh.cy  c u tpfitkh.  Ipfalgitur' !kkh,m  aquali  rrmpo 
re  occidunt.  Similiter  autem  demonftrabimus  quod  cr  ipfa  mk,  k g,  in  aquali  tempore  occtduntuquX’ 
rum  ipfa  I k ,k  h,  in  aquali  tempore  occidunt.  Rtliqui  tgttur  m l,hkin  aquali  tempore  occidunt.  Simi- 
liter lamcftcndcmut  quod  CT  ipfa  me,  a g,  circunfirentia  tempori  aquati  occidunt.  Et  quoniam  m 
pluri  tempore  a g.ctrcimftrcntia  occidit  quemgh.cjgh  quam  h k,in  pluri  rrg>  Irmpcrr  occidue  ut, 
arctmfireniu  qucmml.crmlquunlk.  In  pluri  igil  ur  tempore  ipfaag.mc , circunfirentia  o eli- 
dunt in  minori  autem  ipfag  h,l  m M minimo  urrbhk.kl, inxqu.lt  autem  qua  aqualtierab  aquinoAu 
liiiftant  occidunt  er  oriuntur,  eadem  enim  manente  dcfcnptioneji  conucrtamus  zoducum.rjjieta- 
mitsac  femicirculwn  zodiaci  infia  terra, eadem  demonftratio  euemet,  danon/lrabuurip  aqui  rejicit 
tes  ab  aqumoliiall  aquali  tempore  oriri  & occidere. 

Theorema  it.'  Apparent  ij. 

OEmicirculiqui  cum  capricorno  aequales  circunferenrixtepo 
iribus  incqualibusoriuntur,in  maiori  quidem  qug  ad  tropico 
rum  contaftus.in  minori  autem  que  has  fubfequutur.in  minimis 
uero  quae  ad  xquino<fh'alcm,in  aequali  porro  qux  ab  acquinodia 
li  circulo  diftanc.oriunt  Si  occidunt. 

Sit  horizon circulus abe d,rjhutii  uero  tropicus  fit d, 
b,hybermu  tutem  tropiats  fit  c */,/ itep  cum  capricomo  fe- 
tnicircuhn  qui  fuh  terra  d g,*quinodialti  uero  circuitu  fit 
ehfg.  Diuulantur  utraq;  tpfarum  h g,g  d,  in  tria  ecqualia 
per  h l,m  n,figna.  Dico  quod  ipfebk.kU  g,g  m,m  n,n  d, 
temporibus  mr  qualibus  oriuntur, cr »«  pluri  quidem  ipfx 
bk  .n  d,in  minori  autem  ipfa  k Ijn  nyin  minimis  autc  ipfa 
l g,g  mym  squali  porro  ipfa  b k.ipfi  ndytTkUippmny 
V l g>'pfin  m oritur.  Sit  enim  cum  cancro  femicirculus  fu 
par  terram  b b djcceturty  utraqt  ipfarum  bh,hd,in  tria 
drqualia  in  p r s . Quoniam  in  pluri  tempore  bo  occidit, 
qu'\m  o pjcd  in  quo  tepore  b o occidit, ipfa  d g oritur . In 
quo  aut  e tempore  o p occidit  ,n  m oritur.  In  pluri  er  g>  tem 
porc  ipfa  n d oritur  quam  n m.  Rurfis  quoniam  opinma 
tori  tempore  occidit  quam  pk.Scd  in  quo  tempore  opoc  d € 

cidit,oritur  ipfa  n m.  In  quo  autem  tempore  p h occidit, oritur  n m.  In  pluri  igitur  tcwpcren  m oritur 
quam  mg.Umid prcptcrca  cr  ipfa  quidem  b k,ipfa  k lytn  maiori  tepore  oritur 43  k l ipfa  lgy <7  qo* 
ruam  in  quo  tempore  p h occidit  jn  codcfjh  r.  Sed  in  quo  p h occidit, ipfa  m g oritur.  It  quo  aut  e tem 
porc  hrocc  idit,ty  g l oritur, & m g igitur  ipfa  g lym  squali  tempore  oritur.  Umq;id  proptq-ca  & ip 
fa  quidem  k Upfi  m gyin  ecquali  tempore  oritur  cr  b k ipfidn.  Rurfus  quema  in  quo  tepore  p b or:~ 
tnrytn  eodem  h r.  Sed  in  quo  t empore  p h oritur  ,ocadu  m g:m  quo  autem  tempore  h r oritur,  ipfagl 
occidit.  Igitur  Ig  ipfig  mxquah  tempore  occidit,  lom  id proptcrca&r  ipfa  quidem  kUp/im  n,  m*- 
quali  tempore  occidit,  crbkipfigd.  Theorema  14.  Apparens  14* 

ZOdiaci  circuli  gquales  circufcrcntiannfqualib.  temporibus 
permutat  appares  hemifph aerium, fcd  in  pluri  tempore  que 
pro  pe  c5ta&um  xftiui  tropici  ea  quae  logius  diftat,quado  polus 
horizontis  inter  ar  elicum  circulum  & xltiuum  tropicum  fuerit» 
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Sit  horizon  araifttt  dbc  djuixhmH  tutem  femper  apparentium  Jit  ef<e]liuiu  ueri  tropian  fu  b 
djifq;  ipfiiu  a b cd,polm  inter  ef,bj}zoduau autem  cir 
cufaq*  B!  *o.j  pofhicnem  habeat  ficui  hg  k,quado  j ue 
fl'i“  I m n,alfumalurq:  n k m /Halor femicirculo.  Dr. 

friJjfurj;  prrk  lignum  arcula  mximusknf /agente 
Qncnum m pluri  maximus  orbis abc d, quidum  or 
btm  e f /ungit  alium  «ero  huic  parallelum  [eat  t b,  c3i 
iplius  a b c i, orbis  polus  inlefa  b ©•  ef,  defcnpliq;  funt 
maximi  orbes  h gkdm  napf m b a tangentes, maior  ejl  m 
X circunfrrcnlu.ipfa  o i circunferentia.  Rurfis  quoniam 
in  ff  hera  maximus  orbis  ab  c d,  circulum  quidam  e ftan 
gitthum  autem  huic  paraMuba  [ecat,  epif  iplius  ab  c 
Viculi  polus  inter  baef.  Kcfcribiturq.  maximus  orbis 
fnk/pfum  e f tangens, o-  iplius fn  k,  igitur  circuli  polus 
W)  interba  et  ef.  Alius  igitur  polus  ipfirn  efi  inter  equos 
C parallelos  ipjis  e [cr  b a,  maior  igitur  epipf.sk  o.ipft 
o m, quorum  xmotpfaod  maior  efi.  Reliqua  igitur  d k, 
ipfa  xn. maior  cH, ponatur  ipp  n x equahs  dp.Smt&per 
quot  inuehuntur  ipfanppgna  paralleli  circuli  nr/ps. 

Qgoniam  non  concidit  ei  qui  ex  e femicirculo,  peut  ai 
partes  e r,ei  qui  exffemipiredo,  pcutadpartesfn.  Simi 

wrr  u£mtn7b?'Ir  ‘ ' W"*  'W  c P maior  eH  xel/rmOs  ei.  in  pluri  ergo 

‘Prcvnctptcntnbndpfamnrperfiaensarcunfrrntu.prrucnttadrquimp,^ 

%zpr\‘Z?eZT?rml': 

ens, ad  uemt.ipfa  n x,  permutat  hnrnffhenum  apparent,  m quo  autem  tempore  p incipiet  i p.ip. 
I^pcambttctrcunftrcntiam,  Operucntt  adc.ipfap  dpermuttU  appar cmhnmfhharui  In  pluri 
apparent  hcmiffherium  quam  dp.  Dicoquod  & propior  efi  tpfa  x 
«,couaui  efltat  eroputq  p d^.fcnlalurperxparaUclu,  xy,  equihs  iguur  eS  xm,  anunfircLia 
ipjtd  k,  maior  igitur  eftdgip[ahxtcrxn  igitur  propior  cft  contabui  tro  pici  uBiui  quam  tpfa  p d. 
, ...  Tfjroro/M  Apparent, 

Similiter  autc  oi  in  altero  fcfnicirculo.xqualcs  circunferetie m 
incquabbus  temporibus  permutat  apparens  hemifphcriur,& 
in  pluri  quide  qux  propiores  funt  cotacftui  xftiui  tropici.ea  qug 
. longius  diftat,  inxquali  uero  qux  xqualitcrdiftant  ab  xftiuo 
tropicoiii  u troqj  femicirculo. 

Sec  horizon  circulus  ab  c d, maximus  sulcm  femper  ap 
parem, i cfejhuus  uero  tropicus Jitbga,  zodiacus  autc 

circulus  politione  habeat  cgd.Dicoq,tn  altero  femidreu 

loqutadgc  pariet, equalet  circunferetie  no  permutate- 
quali  tepore  appares  hemi ffhenum.fed  m pluet  que  pro 
plores  cotadui  e II tui  tropui  ea  que  logius  diflat/n  equa 
Uucri)  que  eque  ab  afluo  tropica  di flant  in  ulroafmi- , 
circulo.  Drfcrtbatur per  affumptioni pqraUclut  circulus 
d b* qualis  igitur  eHkgipfigd,  permuteturq;  zodiacus 
circulus, habcalq.  pofilioni  ficui  blr.  Quomikg,gd,i 
cotaQueUmt  tropici  eque  diSUt.in  quo  igitur  tepore  d 

gontur,in  coii  kg  occidit, hoc  efi  k l.Sfd  lipusquuliinquadgoritur.ideflin  quo  g incipiet  abip 

V’”r g “rmfT'>“t  «**  I qno  b occidit, ,J  -fl  in  quo  I nci 
f1™  abipfoUpfam  Ib  ambiens  crrctmfnentu  ai  ipfum  uenit  b.  I»  quo  igitur  tcpcC- o.ipfam  ao.ns 
biens,adg  pe rucmt,  m eode  erhpfamlb  ammfbremii ambient, ad  ipfum  uenit  b.  Cc  mune  appone 

Jtto g^tnctpiens ab tpfo  a/pfam ag ambient  circunfemtia^d ipfum guenit,cum tempere  in  quo  i 

‘ii’.  Tl  i incipient 
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incipiens  sb  ipfo  d, ipfsm  d h smticns  circunfercntisjd  ipfm  uenit  hjquslc  efl  tempori  m<Jwo  f.in- 

eipicnssbipfol.ipfsmlbsmbinicireunflrcntumuiibuenitcimtcmportinquoh.tncipimsb ipfo 

i ipfimdkb, smbiens  circunfrrcmism  ia  b uenit. Sed  tempus  <jt udi  in  quo  g incipient  sbs,  ipfsm  s $ 
ambiens circunflrentii  sd  g uenit, c»  tempore  ia  quo  d, incipiens  sb  ipfo  d.ipfsm  db, smbiens  c‘r‘“U 
(rrcntissdh  lunit.ldcm  di  inquogd.drcunfercntu  sppsris  bemi/f  bdrisim  pcrmutst.TempMuerW 
ia  qao  Uncipiem  st  ipfo  hpfsml  b.arcunferentii  smbiens  sd  ipfum  uenit  b,cumtcporesnquobm- 
cipient  sb  ipfo  d,ipfsm  d r h, smbiens  circunjcrctls  sd  b ucnitjd  cft  in  qua  ipfslh  sppsreshcmqpb* 

rmmpcrmutst,hocrilipfskb.lnquoiguurtemporckg,circsmJrrcnti4sppsrensbcmifpharuiper- 

mxtstjn  codi  ffgd.  Affumstur  ism  quoddifignum  m,utg  d ipfi  dmflisquslis.  Sisip  pe  r que  mut 
bstinr  m.flgnum psrslleliu circulus mxno.  Mquslts igitur efl d m ipflkp.  Et ipfs dm,kp,s conts- 
dtu  sthui  tropici  sque  diUsnt.lnquo  igitur  tempore  d m arcunflrcntu  oritur, tn  eodem  ipfs  p hoca 
ditjioc  di  ipfs  b»  occidit.  Sed  tepui  quidi  in  quo  d m oritur, idem  cil  msjuo  m incipiens  sb  ip/  omtp 
fsm  m x smbiens  circunflrentii  sd  x uemt.Tempus  s uti  tn  quo  ho  oceiduM  cB  m quo  oxncipmssb 
n.ipfsm  n o,  smbiens  ammfircnlii sd  o uenit.  Tempus  igitur  in  quo  m incipies  sb  ipfo  m, ipfsm  m x, 
smbiens  circunflrentii  sd  x uenit  jdem  eH  tepori  in  quo  ipfua  n, incipiens  sb  n ipfsm  n o smbiens  ar 
cunflrentii  sd  ipfum  paruenit  o.Comune  spponstur  tempus  in  quo  x incipiens  sb  xip/JM  x n.arcua 
ferentis  smbiis  sd  ipfum  n perucnit. Tempus  igitur  in  quo  m, incipiens  sb  ipfom  ipfsm  mn,arcun)e- 
rentii  smbiens  sd  ipfum  n uenit, squii  efl  tepori  in  quo  incipiens  sb  ipfo  z.iPismxo  smbiens  ttrtujt 
renui  sd  ipf  m perucnit  o.  Sed  tempus  quidem  in  quo  m, incipiens  sb  ipfo  m ipfsm  mn,  smbiens  cir- 
ci inferentis  sdn  uenit.id  ell  in  quo  ipfs  d M,circiinjerentis  permutst  sppsrcns  bemi/pbxriu.At  leput 
in' quo  ipfum  o incipient  sb  ipfo  xupfsmxo  'smbiis  circuflrentii  sdo  uemOd  ell  m quo. ipfs  o Jtoc 
efl  ipfs  kp, permutst  sppsris  hcmiffhsnu.ln  quo  igitur  tepore  d m, permutst  sppsris  hcmi^benu, 

in  ro  di  (J  k p,c rin  msiori  tiporcipfsgd.pcnwtst  sppsris  bemifjihxriuquiiiidnt.Sedinqioj 
tempore gd,pmmtst sppsrcns hemiff  burium, ineodi  cr gk^ermutst  sppsrens  h.-myfcrria.W 

quo  sutrmd  mfllt  codici i p.  In  pluri  erm  tempore  g k,  permutst  sppsrcns  hemi/fburiu  qusm  p, 
ALIT  ER  idem.  Eifdc  expoftis  sffuMsturefuso  n u 
for  exiflens  qusrts  psr  te, efioqt  per  qui  fertur  f figm,  ipfif 
k h orbis  ucquslis  igitur  cflef,ipfick.ponstur  ip/i  e k,equs 
liskl.touigilurfcktoticl  eflaquslis.  Dico  q, fl qusrts 
psrs  cB  ef,tpfucfk,e  h l,squsli  tepore  permulsi  sppsrcs 
hemi/flhsnu.  Sisuti  minor  cB  qusrts  psrtc  ipfs  ef.Inplu 
ri  tepore  fc  h. permutst  sppsrcs  btmiflhanu.quim  ipfs  e 
l.Eflo  prius  qusrts  psrs  e fer  e k,ipfs  qusrts  psrs  eButq- 
noBishs  igitur  efl  g fb,cr  quonism  ipfs  ek,k  i,squshtcr 
diBst  sb  squinodtsUsn  quo  igitur  tepore  ipfs  e k occidit, 
in  codi  et  kl.ln  quo  sui  tepore  ipfs  ek  occidit,  m codi  e f 
oritur  cr  in  quo  igitur  tepore  e f oritur, ipfs  k l occidit,  eo 
mune  spponstur  tipus  m quo  ipfs  e h,pemutst  sppsrcs  he 
mifphsnuitcpiis  igitur  in  quokl  occidit,  culipore  inquo 

ipfs  c k.pmutst  spp  sris  bcmiff>bsriu,squu  efl  tipori  tnqusef  «rixat & ipfs  e k permut  , , 

hcmifphenu^quu  efl  tipori  inquo  cf oritur  st  ipfs  e k permutst  sppsrcs  bcmijfhsniiScd  tipu 
di  in  quokl  occidit.C  ipfskc  pmutst  sppsrcns  hem/fhsnu  sessus  eS  in  auo  ipfs  e Lprrmues 
psris  hcmijfhsrtu.Tcput  uerb  inquo  e f orilur,cu  lipi 
in  quo  e k, permutst  sppsrcs  bcmifphsriuxcpiu  efl  tn  quof 
ek,pcrmutst  sppsris  hemi/fhsnu.  Igitur  ipfs  feetkl,m 
squsli  lepore  sppsrcs  bsmiffbsriu  pmutst. Sed  e flo  ef  cir 
cufcrilu  minor  ifrts  psrtc,cr  ipfs  c k igttur  qusrts  psrtc 
minor  eB.ponstur  qusrts  psrs  em,p  onsturq,  ipfimKs-  \l 
qnslts  K n.  Kcliqus  igitur  e n rebqus  m lefl  squslll,  ejen 
ipjius  sfliui  tropici  cotsilu  propior  qmhin  pluri  ergo  te- 
pore ipfs  e n occidit.q  m l.ldq- propines  et  n K,in  pluri  I i 
pore  occidit  qKmicr  ipfs  igitur  ck, ipfs  K I pluri  ipe  ocei 
da. In  quo  sui  tipore  e K occtditspfs  eforiturim  pluri  er- 
g)  tpe  ipfs  ef  oritur,  q K l occidit.Comune  spponstur  tps 
mquoe  K, permutst  sppsris  hcmifrhsnitpn pluri  rrgj  tepore  f e K pmutst  sppsris  bcmiftbsriif 

•Pf* 
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'f‘t e.  effumatur  cfjtan  wfgr 4 partrjfumdturq;  cotingent ffgnuM  a, /ito  per 

que  timebatur  n,fignu  parallelus  circulus  b k,n  tfivnaturct  ipfifn^qualis  k m,  aqualis  igitur  cft  et  k 
rnip/t  i ntf.  Dico  <3,  m pluri  tempore  ipfdken  circunfircHtia  permutat  apparem  kemifbbirm  qui 
W"e  f.Sttper  que  fima  figni  parallelus  circulus  gm  x,  aqualis  igitur  ejl  kmipfio  n,et  quoniao  n 
nntaama/hm  tropici  prapmquarejlquim  nf,  in  pluri  igitur  tempore  0 n occidit  quam  n/.  Ia  a-* 
aute  tepore  0 n occidit,  ipfamk  oritur.ln pluri  igitur  tepore 
i"g  oritur  qnfocadu.  Comumr  sppartdtur  tcpuun  auoipfd 
tn  permutat  apparem  hcmifiihartum.  Vt pluri  ergo  tempore 
Ipfakenpermutatapparcs  hemtjfkanum quhm  tpfa  m e f. 

Mdrm  expofitis  tffumanua  aquales, ej  ex  oppofito  cir- 
tunferentiaf  g,bk,fitq;fg propior  contailui  ipfius  adiui 
trvpia  quam  hL  Dico  quod  111  pluri  tepore  fg  permutat  ap 
parens  hev„fihar,um,quam  bh.Qjfonum  enim  fg, propior 
tfl  contailui  ipfius  adiui  tropia,quam  b k, maior  efibeip- 
fa  e f, ponatur  ip  fi  quidem  fe,  aqualis  e Ijpfi  aute  fg  aqualis 
l m.Quomam  igitur  tpfa  lm,fg  aque  didant  a ccntadu  afli 
“ tropici,  i«  quo  tepore  I m permutat  apparishemiffhanu, 
m eodem  crf  g:in  pluri  autem  tempore  tm permutat  appa- 
rens bemslphartu.qtum  bh,in  pluri  ergo  tempore  tyfgpcr 
Ptutatapparens  bcmsfirharsum.quam  b k.  Mtera  traditio  f uber  ,4  probofirionem 

f~Z?Odna  circuli  aequales  circuferentia:  tempor^in  cqual/  Der 
^mutant  apparens  hemiTphatfm,  in  pluri  qUf  propL  coL 

au.afftiu,troP,ci,ea  que  longius  diftat.quando  poJhoriz^ 
tis  uner  ardiieum  circulum  & gftiuum  tropicum  fuerit 

Sil  m mundo  Wiecn  a be,cr  maximus  femperap  t 

parentium  fit  ad  ejnaximm  autem  femper  non  appa- 
rentium fgb.tropicwi  autem  afliuu  fitkl.bybemue  , 

taero  tropicus  fit  bc.  Sitip  ipfius  ab  e circuli  polus  in- 
ter ade  cr  hl  circulos.  Simq;  portet  orientales  l,octi 
duo  ueri  b, zodiaci uerd  polmonei  fint  femicirculi 
qui  cum  cancro  n x,o  p.nfjumaturq,  0 p circtmfiren- 
tta  non  minor  extfieru  fcmcirculo,  de  f tributura,  per 
p maximus  circulus  tangens  tpfum  a d ejanget  igitur 
rj  ipfum  fg  b.  lam  aut  per  ojignumjmcfupra  ofi- 
gimm  cadit, de fcnbalur  fitcp  ebp.utno  co incidat  qui 
exbfcmictreulusficut  adpartcsexpjtqmex  a [emi. 
ctrculo,  ficui  ad  partes  ahr.  C mpleanturq;  ipfixn 
b,po  ruircuh.  Quoniam  iit  fi, hara  maximus  circulus 
edabc.cr  bim  maximi  circuli  fefe  muicem  difbcfeut 
ipfi  bm,rotp,er  spfims  ab  c ,circuh  potus  eft  inter  4 
desyk  Icircmfirtntut:  maior  tgiturtft  sny,  cirtun 

fircntiay  t ctrcunferemia,lpfa  igitur  t y.circunfircna 
tia  tpfa  ym  minore». Et  quoniam  m fiihara  bini  ma- 
tam circuli  ab  cj  bp, eundem  circulum  ad  e tangunt, 

CTipftad  e, ipfum  k I parallelum  cxidensem  fetant  st 
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TmpiHJUtcm  m quo  ujignum  i pfitm  u t eireunftrentum  perficit , idejlin  quo  ipfd  tu  permutat 
parens  bcmi/fbmum.ln  pluri  ergo  tempore  ipfjs  x,permutdt  apparens  bemifphtrium  quam  t u,  rj 
eR  ipfa  $ x, propior  ipftdRiuo  tropico  quam  t u. In  pluri  ergo  tempoirt  permutat  apparens  bemtjph € 
num  propinquior  djliuo  tropico**  qud  longius  diflat. 

Alia  traditio  inii.  Theorema. 

Similiter  aute  & in  eo  qui  <«u  Capricorno  femicirculo  a? quale* 
circunfercntia:  inaequalibus  temporibus  permutant  appares 
hemifphaerium  ,&  in  pluri  quae  tropico  xftiuo  propinquiores 
quae  longius  diflat, in  aequali  autem  que  aequi:  diflant  ab  utroqp 
contadu. 

Sit m mundohorizon abe d, tropicus utri  adiuus fit* i, 
to tluau  circulus  tutem pofilionem  habeat  b e c.  Sitq ; tpf* 
qutdcmbedrcunfrrentuin  fcmiarculo.qutcum  capruor- 
no, er  e cfit  m eo  qui  cum  cancro. Sintq;  ormtalet  partes  d, 
occiduo  ucro  b.  Affumantwri j aquales  ctreunfiretiaf g,g  b. 

Dico  quidfg  m pluri  tempore  permutat  apparet  bemiffha 
num  quam  g b.Defcnbatwr  paralleli  circuli  k l,m  n,x  o,pe r 
DBOI  muchantur  ipfafg  b figna, aquales  igitweftfg,circun- 
jeretia  ipfi  pr,circunfirentio,  cr  gh,  ipfi  ri.  Scdfg  ipfi  g b 
eUaqu alis  crp  r igitur  tpfirseft  aqualis.  Et  quonta  in  quo 
trmptre  p r occidit, ipfafg  oritur.Communc  apponatur  tem 
pus  'ut  quo  p fignm  ipftm  k l , ctrcunfirmtiam perficit,  a- 
quum  exilleni  tempori , m quo  ffignum  ipftm  * I circunfirentiam  trtnfit.  Tempus  igitur  in  quo  pfi- 
gnum  ipram  k lambit  aremfirentumar  p r occidit  aequum  cft  tempori  in  quo  fg  ctrcunfircntta  ori 
tur.crffignum  ipftm  k t,eircunfirenlum  perficit. Sed  tempus  qutdcmin  quo  p jignum  ipftm  k Ut r- 
cunfirenttm  ambit, ej  p r occtdit,id  rft  m quo  tpftp  r permutat  apparens  hemiffharium.  Tempus 
tutem  inqueifg  oritur, tyffignum  ipftm  k l.xmbu  circunfrmuamddejlmquofg.permutat  appa 
retubcmiff  harium. Ipfa  igitur  f g,pr,m  aquali  tempore  apparem  hemiffharium  permutant. Simili- 
ter iam  cjlendemut  quod  ipfag  h,r  t,m aquali  tempore  permutans  apparem  bemtfpbaruem,er  p rip 
fars, pluri  tempore permutat  apparens  hemt/fhartum.cr  odenfafunt  ipfafg,p  r,  aquali  tempora 
apparem  hentifibanum  permutare,  crfgjgnurmplurt  tempore  permutat  apparet  hemiff  hortum 
quam  g b zodiaci  ergo  circuli  aquales  cireunfircmta.maqiult  tempore  permutat  appares  hemtfpba 
trium  Sed  m pluri  qua  propinquior  afliuo  tropico  ea  qua  longius  diflat,  crfimdoflenfme&mui 
dquedifUntcsdqtub  tempore  permutdt. 

Aduerte.  Vntuerfaliterfdrc  oparttt^uodpracedentlbiufignis  fuper  horizonte  extllentibus  cie 
cunfirentu  net};  oruur, neq;  occtdir.fubfequenttbm  autem  figmsfuper  btmzonieexiHeribui.tota  ori 
twr  cr  tota  occidit . pracedauia  nanqifigtu  prius  oriuntur  cr  prius  occidunt  per  s theorema.  Ipfiius 
igitur  pr  aremfirenua  ftgmm  procedent  tft  pjpfius  autem  gf  procedam  eft g.  accipiens  igitur  ip- 
ftmp  r occidentem, tpfam  utri  gf  orientem  jirceflarti  permutationes  earum  quarem,  eaemfemper 
apparenti  hcmiffbaric  accepit.  Ipfius  autem  pr  occafmtutpfim  uerigfortm:  quando  enim  padtp- 
fum  luenti  ,ipft  p r nequaquam  ocaditfed  adhuc  fuper  terram  e#,quare  accepit  eiut  txcafms . ipfuts 
enim  p r,per  k m oncate  cxtftite.iot*  p r /ut  terra  eAjno  taq;  ffibara  tota  fuper firtur.  Quare  i n quo 
p ab  ipfo  k ad  literul  cie  occafu  ipfius  pt.ideft  tempus  inquo  p r permutat  apparent  bemi/fharium. 
Kurfus  ipfo  f per  k,m  oriente  cxitlmle.tpfdgflott  prius  orttur.Quare  accepit  eiut  orttm.Ta/lo  tu 
trm  fper  ftota  gf  occidit. Qtjarc  in  quof ab  ipfo  k m Uuemt  cum  ortu  ipfius  g f. tempus  cfl  m quo  gf 
permutat  apparem  bcmifpbarium.  St  autem  fiem  habetur  m alta  traditione  ipfius  quidem  pr  ortum 
'pfiut  goccsfim, nequaquam  acctpicm  ipfa pffignajcd  ipft  rg,cr  tempus  m quo  tpfim  r tpfam  r g, 

Theorema  ii.  Apparem, i. 

^ f Odiaci  circuli  {qualium  8c  ex  oppofito  circu n feren tiaru,in 

•^—^quo  tepore  permutat  altera  appares  hemilphaerium,  altera 

no  appares : & in  quo  tepore  altera  no  appares,  altera  apparens» 


i 


...  • ! , . , * maenomena.' 

Sif  m mundo  horizon  dbc a,*fhuiu  quidem  tropum  Jit 
• ditybcrm  uaritropHMfu  b i,*odiaciu  pono  circulus  po 
ftionem  habeat  d e bfjitq j d ebfcmiar  culus  qui  cum  cancro 
fub  terraAd bfdflt  qui  cum  Capricorno fnper  terram . Sinti 
orientales  partesfaeccidue  uno  fini  b^ffumMurip,  bina  a- 
qujln  CT  ex  ofpofito  eibcifirentia  d e,  b f.Dico  quod  in  quo 
tempore  d e permutat  apparem  bcmifrbari ium,  m eodem  fb 
non  apparenr.cr  in  quo  tempore  d e non  apparens , b [appa- 
rem Dcfcribarftur  paralleli  geh}k  [Uper  quos  inuebuntur  ip - 
f‘  'IF&a-  E t quoniam  ur  zodiaco  arcula  aflra  in  diametro 
exiHeniu  e oniugale  ommur  crcccidunl.  Ipfo  igitur  e p.gno 
occidite  per  gfignii,  iffufquod  et  e/l,n  diam  emoritur  per 
Ifignu  Sed  ipfum  quidi  e,  ipfam  ej,  perficient  occidit,  ipfum 
T ‘ 0r''“r•,'l  1U0  ,g""r  ,cmP' m 'M,n  efi&ambit  circunfirenliam.c-  fip. 

famfkl.Sed  tempus  quidem  m quonpfam  ehg  tranftt.td  efi  m quo  de  permutat  apparem  bemi/bfa 
num  A,  tempur  inquoc  ipfanfk  l iranfii,  ideAmquo  ipfa  fb  .pcrmuui  non  apparem  I lemilbL 
rtum.tn  aquali  igitur  tempore  de  permutat  apparem  hcmi/fbanum.crfb  non  apparem,  fimibla  o- 
ttendemuujuoicr  m quo  tempore  ipfa  d e permutat  non  apparem  bemifbharim  ipfa  fb  apparem. 

ALITER  idem.Stt  horizon  circulus  abe  d^fUuus  autem  tropicus  Jit  b at  hybernus  uero  Rtcd 
Zodiacus  circulus  pojitioncm  habeat  fient  a e,c[  Aj[umantur&  aquales  et  ex  oppojito  cncun ferenti* 
€g,f  . X)uo  quod  m quo  tempore  f h,  pcrmulat  apparent  hem/bbarium  iplaegmnatpanm  sini 

r quot  inuebuntur  ipfa  f h, eo  fana  cor atteli  cire  uli  i,  Mm  f 


aquata  jwu,  er  ex  oppojito  aquales  Junt  cr  tpjl  m 
nx.opr  einuli,  aqualium  autemer  para  Helorum 
circulorum  fediones,  qua  pn  uices  admuicem  fune 
aquales.  Ipjiusigitur  m n xf,  circuli fegmemum  m 
» x fupra  terr  am,aqiiucll  ei  quod  fub  terra  ipfim 
ce  p rfirculi  opr.  Karfus  quoniam  ipfa  f h,  e g, 
aqualei  funt  (f  exoppofuo  in  quo  tempore  fb  ori 
tur.in  eodem  e g occidit.  Sed  tcmpiii  in  quo  b f ori- 
tur bac  eli  ipfay  I, tempus  esi  in  quo  y fanum  inci 
piem  ab  ipfo  y ipfamy  x*mbie»t  circunfirentiam 
ad  ipf  m x.ucnit  tempus  autem  in  quo  e g occidit, 
hoccsl  ipfam.tcmpM  eli  in  quo  u incipies  ab  ipfo 
u ipfam  o .ambies  circunfirenlia  ad  o uenititempue 
autem  in  quoy  incipiens  ab  ipfo  y,  ipfam  y x,  am- 
bient  eireunfirenttam  ad  xucnit,  equum  efttempo 
ri in  quo  u incipiens  ab  ipfo  uapfam  u o ambiens  cir 
cunfirentiam  ad  o unit.  Commune  apponatur  tm 

Hrm  tempori, m ^umcipiensab  Vlou,,pfamuo, eircunfirrnnam  emb, en, adruet, 1.  Telpmm. 

,n  quo  u.uiapiens  ab  ipfo  u ipfam  u o p r.amb.enscircunfirrnlicm  ad  r ueml.  Sed  leripu,  au, di  «L 

^ mUrfrr'm™  ™ Uenit,  ,d ed L quoy  iperin, 

tat  apparens  hemiff  bonum, bcc  ri)  b f .Tempus  autem  i n quo  upneipie. nsab  ipfo  uMamuo.pr,  cir 

“ ’’  ‘tt*™  bZlffbanL  bot 

cftrfa^g.  bsquo  igliur  limporc  hf, permutat  apparem  bemf  kanum.meodJl  ipfa  eg  non 
Theorema  17.  Apparens  17. 


r — -w  r\  J-  • • T/  7‘  Apparens  17. 

^^VJdiaci  circuli.aequalcs  circuhfrrcntisrfc|Lali  tempore  nor 
permutant  non  appares  hemiiphfrium.fedinpJuri  tembe 
requf  propinquior  eft  tropico  ea  qua- longius  diftat,  in  *qua 
uero  quae  ab  utrotj  contatfl  u sequi  diftanr,  . 
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Jit  in  mundo  horizon e b c^JHutu  quidem  tropicut/it 
t b.bybernui  uero  fn  c utro  tirciiiiK  popttone 

hebeet  4 c tejjumenturc^  equelcicirciijrrentie  dr.ef.Dl 
to  quodipfe  d t,  t f, equuli  tempore  non  permolunt  noep 
percmhemilfbenum.  Sed  in  pluri  tempore  ipfe  d e quum 
e f.  AlTumentur  ipflt  d e,ef,arcunftrenlijs  equulei,  C T ex 
cppojho  circunjirtntieg  hj>,k.lpfeigilurghj>  k.arcun 
firentu  equuli  tempore  non  permutent  uppu reni  hcmi- 
If  berium  Sed  i n pluri  g b quum  bh.Sed  m quo  tempore  g 
h prrmuut  apparent  hemifrbtrtunt , permutat  tpfafeno 

,ppurcm  lp'e  igitur  de,et,ar‘unferentie, equuli  tempo- 
re non  f e emutent  non  epparc  rti  hcmtjpherium  Sed  in  pln 
n d eppfe  e f.  Dtco  quod  a in  equuli  tempore,  que  equi 
dident  ub  utroq,  ronftrtu  tropie  orum,fmt  n,  per  quot  in- 

urhunrur  iplu  i e f g h h figne  cireuh  pure Beti  d o,e x [r,l  g J)  m,n  k I p[e hU,l  m.tgnur  cnreujeremim 
in  eouuli  tempore  permutent  eppuren,  bemifrherium.  Sed  in  quo  tempore  b k epperem  hemijfhr- 
rmnt'  permutet, ipfu  d e non  eppurens  permutet. \n  quo  eulem  I m epperem, hemi/fberlim  permutet, 
ipfe  xo  non  eppurens  permuiut.lpfe  igitur  e dfi  xstrcimjerentie  equuli  tempore  non  permutent,  ni 
epperem  bemi/phenum.  Theoremu.S.  Apperemtt.  _ 

E Arum  qufinutraq?  parte  equinottialis  circuferentiarufqua 
lium.&r  ab  xquiiiotfialix  qualiter  diftantiu.in  quo  tepore  a! 
cera  permutat  appares  hemifphxriu.altera  no  appares,  & in  quo 
cepore  altera  permutat  n5  appares  hemifphxriu.altera  appares. 

Sii  in  milio  horizon  u h e,equweHiebs  nutem  circulus  Jit 
i i cxoduciu  uutem  circulat  pofitionem  bebeet  Jieut  e e b. 

C r ipfiut  b C duequinoHiuU»  ex  utruq;  perte  equulei  et  eq  ul 
didentel  circunfcrcnlie  fini  bk/  n.Dieoquodinquotepo- 
rebk  permutet  upperii  brmifphenum,ipfufnon  upperit. 
ponetur  enm  ipfi fn, equulis  ejex  oppo/iio  m I ccrcunjerc 
■ tu.  1 pfe  igniar  m l,b  k.eitcunfi  rentie  permutent  epperem 
bemtffber.um.Sed  in  quo  tempotrelm  epperem  hemiffbe- 
rium  perm uter,  tpjefn  non  epptrtnt  permutetiet  in  quo  igi 
tur  tempore  bk  circmjrrentie  permutet  epperet  hemiffbe 
riumepfe  n fctnuferenrie  stem  epperem  permutet. Idlp  pro 
pieree  um  er  m <juo  lepore  h k.circCfrrentle  permutet  no  , 
epperem  bemijfheriumppfefnnon  epperem  permutat.  TbrorfflMi*.  Apperemit. 

IN  femicirculo  allumpto  fub  xquino&iali  ad  xftiuum  tropicu 
xqualium  circunferentiarum  exiftentiu,  in  pluri  tempore  alte- 
ra earum  permutat  apparens  hetnifphxrium  quam  rcliquanon 
appares.&T  cotingens  contingente. 

E Jio  in  mundo  horizon  ebe,  ediuus  quidem  tro- 
picus edo  e x,  bybernue  uero  Jit  do,  equmo/lulis  m». 
tem  circului  Jitbr  c,zodiecus  porri  etreuiut  po/ittoni 
t.bent  ueo.crinip/on  o/emittreulo equelcs ctrcufl- 
frrentu Jintfgji  k.Si nutem  propinquior  eftiuo  tropi 
eo  f g.Dteo  quid  in  pluri  tempore  gf,  permutet  eppe- 
rem honi/fhenum quem  bk,  non  epperem  ty  con- 
tingens ipfo  contingente  ponetur  n tpfi  b k , eir- 
eunjrrenne  equulis  , <T  ex  oppefito  arcunferen- 
ISU  rn  n, propinquior  igitur  td  f g , ejlmo  tropico 
quum  mn.m  pluri  igitur  tempotr  f g.  permutat  ep- 
perem bemi/fberiuin  quem  m n .non  epperem  . Sed  in  quo  tempore  ir  R , rireunjrmnie  per- 
mutet epperem  bimitoberiM , tpfe  t k non  epperem . Similiter  iem  demondrebtmui , quod  er 
51 : 1 ' commeent 
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to ntingem  tantingnut.m  pluri  tempore  permutat  apparem  kcmifrhtrim  ejuitm  rrfccjiu  nm  appa- 
rem.Similiterautem  & earum  tji u in  altero  femicirculo  affumptOyfub  utjuinoduli  ai  hybemum  tro 
picumaqualtum  circumferentiarum  in  pluri  tempore  altera  permutat,  non  apparem hemi/fberium 
quam  reliqua  apparens, c contingau  contingente. 

PHAENOMENA  FIN1VNT. 

BARTH  OLO  MAE  VS 

ZAMBERTVS  VENETVS  LODO- 

VICO  M OCENICO  PATRIIlO  VH. 
neto,  crjHttnurato,  S erutori]  orJinia,  ac  Oratori ja  cun  - 
Jifimo, gaudere  &•  lene  rem  gerere. 

I RT  V S,ioSrina,morumqilingularium  tuorum  claritudo, toio 
uice  uir  integerrimeajuibut  m homine  frlrndidius  aut  rutilantius  m 
bilefiefapientifiimt  Gr  ac  orum  dicere  confueuerunt . ea  f rmper  m 
te  extitit  ut  omnes  de  te  ntl nifi  clarum  aliquid, ml  mfi perfricuum, 
ntl  nifi  omni  ex  parte  glortof m femper  conciperent, aut  frer  arent. 

I d<k  propterea  ego  quoque,  quem  tibi  delimatum  tute  fcis  femper 
habufie  mancipium,  prxclaras  animi  tui  dotes, probitatemq;  fingit 
larem  conie flans  antmoik  perpendens  .mldcte  inquam  aliud  mihi 
perfundere  folebam,  nifi  quod  tibi  turq;  fimiliaprrclarfitmx  im- 
mortalem gloriam  cr  laudem  afferre  pofJet.Quodjnquam , ut  affe 
quaris  lam  ubi  uertute , quafola  ex  omnibus  pofpfSiombm , lfocratica  fentcntia,  mortalitati  minant 
obnoxia  cil,  aditus  compar afliYaflum  rft  enim  ut  huiufce  inclyta  Retpub. Senatores  ingenij  tui  per- 
acuti utres ,ficundiamefc  fingularem  (habes  enim,  ut  ingrati  manctpij  fufaicionem  fugiam,  m oranda 
mefeio  quid  uitueuocis,  ac  latentis  energia  tibi  natura  benignitate  conccffa)uel  magni  afhmantet, 
te  oratorem  Maximiliano  Cafari,  Germania tk  principibus  deflmauerint.  Quam  legationem  ita  egi- 
fiifita  traflafli,  ut  Senatorem  optimum  parelii jacere  ,cr  adeo  ut  regi  gratus,  fcd  huic  grauifhmo  Se- 
natui gratifiimus  extiterisAUud,inquamjnunera  cqucftria  tibi  a rege  donaujroc  uero  Senatorius  err- 
do, quem  tibi  comitia  contulerunt, exaflifime  comprobant.  Neque  id  mirum : quippe  quoniam  omnia 
adfunt  bona, quem  penes  ejluirtiu  (ut  eo  utar  Plauti  familiaris  noflri)  hac  etenim  duflrice  tibi  nec  le- 
gationes,nec  pratura, nec  cateri  migiflratus  deerunt  jnodo  Dei  Qpt.max.  munere  ubi  suta  fuperflet. 
Verum  quid  illud  fuerit, quod  cam  fidem , eam  obferuantiam  quam  erga  te  (licet  exilis  feruus)  femper 
naximamhabui,idq;gaudij,quodex  dignitatibus  libi  ccllatis  concepi  bucuf que:  fi  fare  cupis , tibi 
non  apcrucnm}illud,  inquam  fidit  quod  hoc  a me  fieri  oportere  cenfcbam  aliquo  argumento , cr  eo  fa- 
ne  quo  ubi  hac  fieri  pofient  explicatiora.  Cumq-  u i propterea  fapientium  Gracorum  uo  lumina  reuol - 
uercm,ftfc  Catoptrica  Euclidis  Megarenfis  praftannfiimi  mathematici  obtulerunt , cpufcidum  certe 
arduum, rarfiimum  cr  Latinis  hucufq;,aut  ex  toto,  aut  magna  ex  parte  ignotum,  frtculan  nanfy  & 
indagare  uolutt  fapienttfimus  philofophus  qua  in  ff>eculis  imagines . quJt  mirabili  quacLim  difciphnd 
pate  fiat, dum  humanum  tdfim,CT  oculi  potentiam  accommodat.  Quod  opus  fic  reliqua  Euclidis  o- 
pufeula  excellit,  ficut  cateros  humanos  fenfus  uifus , qui  rationi  c r wtelli  flui  ui  eo  quodjub  fcnfu  cd- 
dit,obfcquitur,exuperdre  cogncf : it  ur. Taceo  de  Elementis  jum  ex  c per  e 1U0  quod  non  minoribus  w- 
gtlijt  quam  laboribus,  quos  per  multos  dies  ei  accommodauimus.una  cum  Theonis  deuti  fimi  mathema 
tici  traditione  Latinum  fiamus,  nec  minus  Euclidi  qui  ilia  compegit , quemadmodum  P? ocius  inquit 
Viadocbus,quam  eorum  inuentoribus  tribuo,  licet  uetus  fit  adagium,  Inuenus  addere  ficilimitmrfie • 
Sed  quibus  aut  w.uent  oribus  jut  rpfi  Euclidi  jiue  etiam  interpretibus  magis  tribuendum  J;t,bonam  ho 
mutum  partem  ignorare  crediderim.  Id  igitur  opufcuti  quod  Catcfinta  nuncupa! urfa  me  Lam 
tinum  fidendum  effe  cenfui , tuo 'que  nomini  dcjlinandum  , ut  exeo  Linquam  cx  planis,  conue- 
jrie , cauisq;  faeculis  bartboloma i Z ambertitui,  cr  quidem  uetemmimanciptj,  fidem  infricias, 

obferuantiam 
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cbfcruantiam  ffcflcs, amoris  erga  tefui  magnitudinem  uideas,  cr  demum  beneuolentiam  in  te  maxi- 
nam  intutam.  Atfirtajfc  diceres  quid  fic  iduii  mathematici! kuiufmodi  difctpfinis aperire iNeid 
proflata  mirait  uctimob  idfciai  Lodouicc  ur  grauifime,a  meid  confultofiaum  fiuffe.  Nam  «ii» 
mihi  fit  compertum  te difciplmas femper  amafie  er  coluiffe,earumq;  amatorem  extmfje.ficile proptt 
rea  mihi  perfuaferim  te  eas  in  primis  diligere,  cr  colere,  qua  primum  certitudini!  omnium  pinlofo- 
pbantiunt  decreto  gradum  obtineant.  Hac,  inquam,  fmt  mathematica  difciplma,  qua  uno  codcmq; 
modo  femper  fifi  habent,  quemadmodum  Ammonius  interpres  Ariflotelicui,philojophia  diffinitione 
Ari/lotclicam  interpretans  nos  decuit.  Hat  eatedifciplinat  naturales  fequuntur.ftcut  Auerrcis  Pe- 
ripateticus Aristotelem  nolit  aperiens  fenfifieuidetur.  Quas  qui  ignorant  (ftcut  Euclidis  interpres, 
Proc  Itu  Lycius  ,inquit)  ieiunas  ueluptates  capiunt.  Hoc  igitur  argumento  amorem  erga  ttmram  liM 
efie  expltcadum  fum  arbitratus. In  qua  interpretatione  licet  flaccus  ncRer  Horatius  dixerit,  Nec  uer 
bum  uerbo  curabit  reddere  fidus  intcrprestnihtl  tamen  ex  ncflra  officina  adiunximus , ac  etiam  nihil 
fubfecuimiiSjfed  jicul  Icflto  fe[e  habet  Graea, fic  ueritatem  colcnicsjiudapiira,[ynccTa,  er  fideli  fu- 
mus interpretatione  interprctati.Holuimui  enim  eoi  imitari, qui  ex  audloribus  aliqua  decerpunt,ali* 
qua  omittunt  cr  aliqua  permutant, eyfichincey  'mde fumptaconglutinant.utnecpesnec caputusi 
reddatur  firma, & perinde  cum  fic  nudiorum  illotum  uctcrumques  uetuftas  ueritatis  indagatrix  mi- 
ra quadam  religione  coluit, fima  cr  fidei  plurimum  detraxerint, filfam  cr  furto  comparatam  fibiglo 
nam  uendicare  fludeant.  Sed  hi  tandem  furit  quos  unufquifque  pofitt  deridere.  Nam  fi  firte  fu  as  repe 
titum  ucnerit  ohm  Grex  auium  plumas ynoueat  cornicula  nfum.Turtiuis  nudata  coloribus.  Stulti  funt 
qui  aliena  pluma  fefe  obtegere  quarunt. Accipias  igitur  uir  clanfiime  opufcsdum  huiufmodi  iam  in  nui  • 
Ia  fide  receptum  ait  tuo  nomine  m lucem  p rode  aliquod  obfecro  legere  u clst,ubs  quid  tibi  ocij  fvperfitc 
ntiuidebisetenim  quanto  fuerit  ingenio  praditus  is  philojophis,  cuius  fi  id  opufculilibiplacuiffeco- 
gnofcamfunt  in  manibus  illius  cr  alia  opera : Phanomcna  quidem,  Optiea  cr  Dafa,  qua  quandoque 
me  interprete  e Gracia  in  Italum  uenienl,  (7  fic  fi  Latinis  legenda  tradent,  cr  ii  audior  prifeam  au- 
di ornat  cm  pene  amljfim  .pklbfophantiu  fiholas  petes  fibi  comparabit. Verum  ne  pluribus  quarn  par 
efi,uerbss  tecum  agere  ludear,  fupercsl  iam  ut  ipfum  audias  Euclidem  Dc  ffeculonm  imaginibus,  fie 
per  nos  Latine  loquentcm.Vale  aternum  nofiri  memor, equeflris  ordinis  rari  fimum  omamenttm,cr 
bis  audacibus  annue  coeptis.  Vcnctijt  x i Calendas  Qelobrispn  i x 1 1. 1 1 1 v 1 1,  cr  x i x.  Elemento,  re- 
concihatadiuinitatis. 
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i s v m lineam  reflam  efie.qua  media  cunflaextre* 
mis  corrcfpondcnt.qujq;  uidetur  per  reflam  fpt- 
(ftari  lineam,  planu  ac  receptum  cfTc  oportet.  Spe' 
culo  in  plano  collocato,infpcflo'q»  aliquo  fublimi, 
quod  & ipii plano  ad  angulos  reflos  exiftat,  fiant 
proportionalia.ut  inter  fpeculu  8c  fpeflantem  refla  lineaad  eam 
quae  inter  ipcculum  & id  quod  ad  angulos  reflos  faftigium,fic  a' 
Ipefli  faftigrj  ad  id  quod  ad  angulos  reflos  in  plano  faltigiu  obie 
flumcft.In planis  nancpfpcculis  locoaiTumpto,inqucabin(pe> 
flo  perpendicularis  cadit, non  amplius  ipeflaturuifibile.  In  con- 
uexis  uero  fpeculis  aflumpto  loco  per  queab  infpeflo  in  cctrum 
fphaerx  ducitur, uifibile  non  amplius  fpeflatur.id  quoeji  in  cauis 
cucnit.  Si  in  uas  enim  quidpiam  proieflum  fit,  accepcritcji  in tcr> 
uallum  ut  minime  uideatur,  eodem  exi  flente  intcruallo  fi  aqua 
infundatur,inieflum  ipeflabitur. 


1 hi  'Platonici  mathemattct^prafianttjfimt  Specularia, 
fBartbolomao  Zamherto  Veneto  interprete. 


'Uxorem 


fit 


SPICTfARI/L 

Theorema  primum. 

A'  Planis,  eonuexis, cauis'qjfpeculis  uifus  in  jqualibus  anguli* 
refringuntur. 

Sit  oculus b,ffcculum  autem  planumpta  c,  uifus  unro  firatur  i K 
cr  refingitur  mi.  Dico  quii  angulus  c ipp  ungulo  f esi  equulis. 

Dxritcturperi,  primi  elementorum  perpendicuUrci  in  fftculum  bc 
iateihgilirrfrulbcadck.fc  cilia  adak.boc  inquam,  in  diffini- 
tionibiu  patuit.  Simile  igitur  eH  triangulumb  c K triangulo  i ak, 
per  diffinitionem  [rimam  6 demet  orum. Igitur  angulus  angulo  efeft 
equalutnam  que  (imita,  equiatlgula  funt. 

In  eonuexis. 

Sit  iam  conuexum  [feculumakc,  uiftu  uero  ptbk, refaUus  iit 
i.  Dico  quii  angulus  e b , aqualis  e H angulo  fl.  appofut  planum 
ffeeulum  n m,  aqualis  esi  angulus  e angulo  i per  preceientem. 

Sei  cr  b ‘pfi  l,  comte  flitur  nanque  m K,  totus  igitur  e h,  toti  l feti 
equulis. 

In  cattis. 

Sitrurfuseauum  fpeeuhan  dke, t 
fns  autem  bk  refrallus  in  i.  Dico  « 
quii  angulus  e,  equ  its  eH  angulo  f. 
coUato  enim  plano  (pectio  mn  ea 
qualis  eH  perprimam  annuitis  h e ^ 
tnoulofl.  Aequalis  autem  eH  h ip- 
filt  reliquus  igitur  erchquof  e/le- 
qualtt. 

Theorema  fecunium. 

TN  qualiacunq;  fpecula  inciderit  uifus  equos  efficiens  angulos, 
J-ipfe  per  fefe  refringetur. 

Sit  planum /peculum  a kc, oculus  autem  ft  b, uifus  uero  ptbk,cd~  e k t 

ialip aq  iot efficient angulctfb.  DieoquoibkrefaUusin  feipfum,- 
hoc  ctl  in  b reuertetur.  No  enim  f 'ei  ppof.tbtle  esi  agitur  in  ite  quo 
niam  per  primam  uifus  m aqualibus  angulis  refinguntur,  angulus  t 
equ.s  ctl  ipfl  angulo  b,ofcnfum  nuoq;  rtl  quii  e f angulus  ipftb  etl 
equalis,  cr  angulus  igitur  e f,  Ipji  e angulo  erit  equus  maior  minori, 
qucieftimpojSibile,  Iguur  b Kin feipfum  ref  ingetur,  eaiem  quoq; 
iei.uir.jhalio  m cenuexK.c?  in  cauit  feculis  conuemet.  ’ 

Theorema  tertium.  • 

TN  qualecunep  fpcculum  procides  utTus’AxquaIes  efficiens  angu 
-l-los.in  feipfum  non  refringetur.neq?  in  minori  etiam  angulo. 

Sit  planum  fpeuium  a K c, uifus  autem  b K prociiat  maiorem 
tffeient  angulum  f ipfo  b I.  Dico  quii  b X,refailus,  non  refin- 
getur  in(efe,neq:  inangulobt.p enim tieniet inbXangulusf.ipp 
fc  1 est  equalis, quod  cfi  impofibiletmaior  enim  fuppomtur.  Igitur 
l K « miiori  refingetur  angulo  f:a  maiori  nanep  minori  aquale 
abfeinii  eH  pofibile  per , primi  elementorum  , eaiem  fiemon- 
firati»  eft  cr  in  conutxis,e  in  catis. 

Theorema  quartum. 

Vlfusin  planis  fpeculis,&  eonuexis  refradi.neque  concurrat 
adinuicem.neque  funt  paralleli. 


\ 


T» 


Sit 


tot  tTCLIDI!  M B 8 Alt  ENSIS 

Sit  planum  feculum fit  b,uij i«  uni  rcfafli  fml  bc 
dide.  Dico  quid  c i,  cr  t e,  neque  paralleli  funi , neque  con- 
currunt ind  e.  Nam  quoniam  angulmf  aqualis  ed  angulo  h <f 
K ipfim.maiar  autem  e Ii  per  16  pi  imi  clemcn.f  ipfo  K,  quoniam 
eji  ncire  ipjum  triangulum  bKc.  mdiordutem  fient  b quem  m. 

I gitub  cdtpfid  e,  parallelus  noned,  neque  rned,  concurrunt. 

In  tonuerit. 

SitYurfus  eonutxum  feculumagfe,  oculus uni ft  b, afcflus aulem  ref alius fntbfdjbge. 
Dico  quod  tpfi  [ d.g  e,neq:  tned  concurrunt, neque  funt  paralleli,  & conneHatur  enim  gf,  reih  ti- 
nea, cxteniaturq;  i x utraque  parte,  quoniam  aqua  Iu  edKh,ipfil,ee  quid  in  equit  angulis  refingi- 
tur, maior  fuerit  qucq-  tmipjc  KctK  ipfo  nxcjl  maior,  [ed  n x ipfo  p 0 ntdior  ef.  Rurfus  x^qua- 
lit  efiipfi  o p.maior  iguur  ejl  1 m ipfo  o p,multo  igitur  maior  ef  Im  ipfo  onon  concurrunt  igitur  ig 
fef  d,g  e,  reda  linea,  neque  paralleli. 

Theorema  quintum. 

IN  cauis  fpeculis  fi  ad  centrum, fiue  ad  circunfcrentiam,  fiue  e» 
tra  circunfcrentiam  oculus  extiterir, 
hoc  eft  inter  centrum  & circunferenti^ 
am,uifus  refradi  concurrent, 

Sit  canum  /feculum  a c d, centrum  autem  ffiara  pt  b,po 
nititrq  oculut  m b cr  procidant  ex  b uiftn  in  cireunfren- 
ttam  b a h c,b  d,aqualctigilurfunt  qui  ad  pgna  a c d, funt  an 
gidiijcmicircuhrnim  [wu  per  17  terti)  elemcru.  utfus  igitur 
re  falli  pcrfcirfotrifingcntur  b a,b  c,b  djyoc  autem  patet 
quodtnbconcurrunt. 

Oc» lutin  circunfrentia. 

Sit  rurfuc  catum  foculum  a b c.oeulm  autem  eflo  b,  po- 
e natur  q;  in  eiut  etreufrentia, 

cr  ab  ipfo  b,  incidant  in fui  h 
c,b  a,  re f adi  in  d e fignit. 

Quoniam  maius  eftacbfeg- 
i mentum  ipfo  b c.fegmento, 
maior  ed  angulus  f,  angulo  h 
per  n terti)  elementorum  ,cr 
gpna  igitur  ipfo  K maior.  Ipfi  igitur  j K.ipfi  hK  funt  ma 
tores.  Reliquus  igitur l reliquo  m minor,multo magtt  igitur: 
qua  enm  concurrunt  igitur  ipfa  cdae.m  ff militer  oflcn- 
deiur.crfi  extra  c treunfiremtam  ceciderit  oculus  ficu  in  [c  ■ 
quenti  theoremate. 

Theorema  fextum. 

TN cauis  fpeculis,fiad  medium  centri  Sc dreun ferenti»  pofitu* 
J-fuem  oculus,  q uandocp  uifu.  refradi  concurrent,^  quando* 
non  concurrent.  ^ ~ 

frX, ZZab 

fereniia,utjtis  autem  b aji  c, te  fingantur  m gf  .extendamur  q uiju,  ufq;  ad  fbeculu  m ahtK  lofaa 
b.tam  i pfa  e K aut  matorc/l^ut  ei  aqualis, aut  ea  minor.  Siquidem  udus  a haoualn  e Hirrit  K^Lua 
I,,  ede,  a c h.cmeunfr,n,ia  ,pfi  c h K.ceuufrenua 

circunftnntiarutn  tnguli  wuiccm  ju/it  dtquales  tvrxy  tertii  cUmmtnr,  . \ 9 . a% 

v £ nator 


SPECVLARIA,  foy 

p maior  ed, quid  exterior  esi.  $t  angulus  pip fio  angulo  eti  aqualis . Igitur  angulus  r,  ipfo  angulo  9 
maior  tfltcomunis  apponatur  qui  jub  o rfi  igitur  ipfa  cf9 
ag,eona.rruntficut  adg  f.  Hem  quoq,  erit  c?  fi  maior  Jit 
wjusahdpfoc  K maiores  rnim  crmnpfilm anguli ip fis n 
*»C 7 angulus  p angulo  o maior, & ripjo  0 . St  uero  a b re- 
tia lutea  m nor  fuerit  ipfa  i k,id  proptere  amator  erit  angu 
lu<  o angulo  p t eti  autem  cr  angulus  r ipfo  p maior . Htbtl 
en  'm  probtbft  angulum  r ipfo , o cffc  aqualem  uel  ipfo  o nu  b j 
norem.cr  non  concurrere  a g ipfif.Manfiflum  ejl  autem 
quodetfi  niaiorfjterit  4 h,circunferentia  ipfa  c JLStf$  £- 
quabs  coincidentik  rcfraflionum,  neq;  in  Circuit  ctrcmji- 
tcntu,ncqi  extra  ut(cp  fietfid intus  tantum. 

Theorema  feptimum . 

CElGtudincs  8c  crafsitudincs  ipla^ 
nis  fpcculis  couucrfx  uidentur. 

Sil  fijhgum  quidem  a r,  ferculum  autem  planum  pul, 

•cultu  uero  Jit  b,wjiu  porro  fiat  bc.bd,  rcfijlh.m  c K Igi- 
tur oportet  dcdufHs  uifibus  m nilum  lineam  e quidem  fupra 
'ejjc.ip;°  h infra  cxiflrnrr  ,C7  K infra  cxiilem  ut  f, quod  fupra 
eti,ae  perinde  conuerfa  funi  in  pbantafia. 

In  erafiitudittibus. 

Silrurfuserafiitu- 
do  quidem  e a jfeeu- 
lum  aulem  planum  fit 
4 e,  oculus  uero  fit  d. 

tufiu  porri  fint  d e,d  b rcfnfli  inef,  fi  militer  eduilit  uifibus 
ad  h K, apparet  quidem  e infia  exili  ent  fuper  h fu  pe  nue  exi • 
/irntr.cr  fjupra  exiUe  m fuper  K infia  exiflenle. 

Theorema  oilauum. 

T^Aftigia  Sc  crafsi  t 

‘ *-  tudines  a conuc 
xis  fpcculis  conucr 
fa  indentur. 

Sit  eelfitudo  ae.ffreulum  autem  tbuntm  fit  ad  c,uifut  uero  fint 
ld,b  c,refiaili  meh  ; patet  quod  non  eincurrmt,  reliqua  uero  ficut 
er  tnplams,  ; 

In  er.-fiitudmiliu. 

Sit  rurfit  cr-fltudo  a e,  ffenlum  uero  coauexum  fit  ai  ejoaiuaautmfieb,  uiftss  autem  refiaiH 
i»  e kjint  bce  ,bd  b, reliqua  tmo fiet»  «r  u planis. 

9 \ Theorema  noawu.  t 

Bliquar  longitudines  J planis  fpcculis  ficut  d 

fc  habentjfic  $£  uidentur. 

Sit  oculus  bjopuudoautem  obliqua  fit  de.ffecklum  uero  fit  a e,  igitur 
rrfia/bs  mfibus  udentur  quidem  dm  a tyc,  fuper  e ficq,  (e  hapff  m phanta 
pa,fi(ut  uero  [e  habet, propius  propius,  cr  remotius  remotius. 

Theorema  decimum. 


7 


OBIi  qua:  longi  tudines  a conuexis  fpcculis 
svitf«ntw<f?,(5cllpe<flantur.  v 


•v* 


Sit 


r»t  tTCUBIS  MBSAlilNSI* 

Sitlnngituiori.oculn  auiembjpeculumuero  conunm  at.afje- 
Aui  porri  rcfra&i  in  c d,  fini  ba,bc,  reliqui  i uro  udem.  i 

Toc oratu  undecimum. 

CElfitudincs  cralsi  tudines  a caufs  (pecu- 
lisquxcutpfunt  intra  coincidentia  uifuu, 
conucrfauidcntunquemadmodum  in  planis 
& conuexisipcculis.quecuncp  aute  extra  coin 
cidentiam  ficut  funt.Cc  Sc  fpectantur. 

Sit  ituum  j 'peiulum  i c.ocu  , 

litttutfitb.uifut  uerorefra-  1/, 
dlifint  b t.bc.eoru comcldcn  • * 

Ut  porro  fitftelfiiudo  fit  i e, 

C k »,cr  kn  quidem  mirtfc  linciientiOM  fit  t J,d  c fit  ex 
trt  coincidentiam:  igitur  produflit  utfibiu ficta  in planis 
v conuexii  ffecuhl  tppiret  k t upe r m ,©•  n juper  Iquert 
conuerje  uidetur,rurfin/uper  exteriorem  coinculentum 
celfitudinit  tppiret  quidem  d fuper  g,cr  c juper  b,  flende 
btbet.fic  fpedlatur. 

In  enfitludinibul. 

Kurfiucrafiitudoqui  Lk 

dcmfttde, crkh,  ituu 
tutem  fpefulum  fit  te, 
ccubti  uero  fit  b , uifut 
autem  refitdi  fini  ej  I 
cvIKurreniei  mfb  t,b  J 
c,  igitur  produdhi  uifi-  . 
buifimilitei  k h,  comer  ' 

[e  apparent, k quidem 

per  t er  h per  a.  Sicut  efi  in  planit  C conuexu  jpcculu  adi  e,  fia- 
cutipjumquidemc,uifi-apertcrdluperc. 

Theorema  duodecim  am.  4 , 

OBliqux  longitudines  a cauis  fpeculis, 

quxcunqt  intra  coincidentiam  uifu-  * 
um  iacent.u  t fun  t,Cc  fpctftant  ur.quxcuncy  uero  extra.conucrlsc. 

Sint  inquamjongitudinet  obbquee  d,h  keauum  uero  fpe- 
culum  fit  a e.  oeului  autem  fit  b.uifui  rcfrtdli  er  concurrat*  S 

telingfinlbad  b c r,  rrtpfa  quidem  hh  obliqua  longitudo  * 
fu  miri  Ivturh  k mxta  naturam  apparet,  ficui  er  m planis 
er  conuexu  Ipeculu.  Sed  e d.canucrjx:  nam  ipfum  quidem  d, 
juper  t apparet,  gf  e fuper, c.  • . , , p1  , 


Theorema  dccimtmtertium . 


TDem  fpeiftare  pluribtl?  planis 
J lis.cltpofsibile. 


Ipecu^ 


Sit  quod  uidendum  efi  a.oeuhu  ueri  fit  b. faecula  autem  tria  fintci.de,  tf,  excitetur  per  ta  primi 
elementorum perpenduularu  ab ipjah m i d fartilium  bc, aquatu  autem  jitb  ‘dfific  f,  ej  ntrjut 


ffahtur  autem c rarfbx.  Qwoini igitur squalis rft  b 
c ipfi  cio’ qui  ude  unguli  re  {ii  fune.bms  igitur  bc,  cq, 
ipjis  binit  sc,c  q.funt  altera  niteri  squalet,  ty  angulus  q 
fubbe  q.reHut  extflcns, angulo  qmfubsc  qyedoextflc- 
(i  rfl  squalis  per  4 polhUtum.ey  reliqui  anguli  reliquit  k 
ungulis  erunt  squales  fub  quibus  squaha  latera  fubten- 
duntur  per  quanam  prmi  elementorum.  Angulus  quid  i 
qui  ad  b angulo  qui  ad  s,  c r angulus  x angubt.Sed  t ipfi 
n «J  squalu  per  tr  primi  clemitolrum  ad  uerticem  enim, 
p QS"c  er  angulus  n anoulo  x.lgituruifnsbxm  m rtjritt 
gnur.Riirfus  quoniam  squalis  eHhkjpfikUcrqmadk 
r ell  i funt, angulus  0 squalis  efl  ipfi  p . Refringitur  ergo 
idem  uifusbxmm  r,eyid  propterea  iamerin  a, quia  s- 
qualis  esi  qui  fub  fr  a, angulus  ei  qui  fub  e e m.fimiliter  er  in  reliquis  dcmonfiratiombut . Infaicc  igi. 
tur  ab  tpfo  b oculo  uifit  4, per  tna  ffecula plana  extflentia  c dj  e,ef. 

Theorema  decimumquartum. 

17  St  autem  8c  in  quibuslibet  fi  quis  conftituat  (peculii  idem  in- 
.■*-‘/fp‘cerc-°portct  autem  iuxta  fpeculorum  numerum  polygo* 
num  arquilaterum  5C  srquiangulum  conftituere  binis  lateribus 
excedens  Ipecula. 

Bflo  enim  quod  /fellari  debeat  a,  oculus  autem  pth  & 
tonne liatur  a b er  ab  ipfo  a b,defcribatur  polygonum  S' 
qu,la:erum,u  aquungulum  binis  lateribus  excedens  ipfa 
faecula,  & fit  ab  d potygmum,  er  fumatur  perprimam 
terti/  elementorum  centrum  circuli  ipfi  polygono  cirem- 
fcriptifty  fit  h,ty  ab  ipfo  conne(lantur,h  c,h  e, It  d,h  b,h  ' 
a, in  angulis,  cr  proponantur  faecula  plana  ad  angulos  re- 
Hos  iplts  connexis.  Quoniam  igitur  per  quartum  poffula 
tum  squalis  esi  fl,  angulus  ipfi  n k angulr.utcrq;  enim  re. 
ilut  cil, quorum  nipfil  cH  squalis, reliquus  igitur  f,  ipfih 
e/l  squalis.  Quare  refraflio  ipfiin  b uifut  erit  ind,pers- 
quos  enim  angulos  re fiatl  tones  fiunt  per  primum  theore- 
ma. Similiter  iam  offendetur  quod  qui  ad  d efigna  ad  omni*  faectda  lenient  ia  4. 


Theorema  det  imum  quintum. 

ILIud  idem  quoque  & in 
conuexis  & in  cauisfpe^ 
culis  uideri  poteft. 

Stnsnqtfacffarc oportet  a, oculus uerh 
fit  b,  eyfimilttcr  dcfcribatur  polygonum 
squlatcrum  cr  squiangulum  ab  cie,  er 
adfigna  ede,  fint  faecula  plana  i quibus 
fatdatur  gpjicut  ojlenfum  cR , adijeian- 
lurhis  faecula  aut  caua  aut  conuexaad  «i- 
fuum  ccntaftus.  Igitur  squalis  rftf  ipfih, 
et  k ipfiljotus  igitur  k f aqualis  efl  ipfi  Ib: 
rtfiingturcrgp  uifus  a faeculo  conuexoe 
Vn  1 tmd. 


fi,  fi  V C L 1 D I S 

f in  i, er  at  ip  f>  i in  e ,cr  at  ipfo  tina:  manijefium  igni 
tubus  1 7 mixtis, liui  tdm  uideri  poled. 

Tbcormadecitnm 

TN  planis  fpeculis  unu<§d(£  eoru  qux 
X fub  afpedu  cadut.per  illius  quod  fub 
afpedu  cadit  perpendiculare  uidetur. 

Sieffeculm  planum  c d.otulus  autem  fit  h,  res  uero  uift 
fit  a,  ptffc  perpendicularis  kje  utfa  in  ff  eajum  a eugitur  qua 
niam  [opponitur  in  Phanomcms  quod  affumpto  lococ,ipfim 
a neti  uidetur , ergo  a uidebitur  in  linea  reda  a i .Sed  e?  ii» 
redas  Ituras  ipfsbd,ui[us  per  e igitur:  pofitum  nanque  efl  no- 
bis re  dum,  cuius  medium  extremis  correfrendet.  Qgarc  4 
t cr  be  re  (h  lusca  erat. 

theorema  decimtmfeptimttm. 

IN  (peculis  couexis.unumquodq;  eorum 
qux  fub  afpedum  cadun  t,pcr  eam  qux  d 
re  uila  in  fphxrx  cetrum  deducitur,re<ftam 
lineam  (pectatur. 

Edo  comtexum  ffeeidum  c.d,  oculus  autem  fit  b,ui[us  uero  fit 
b d,  refradnt  in  a,  ajpiciaturq;  a,  centrum  autem  fphere  fit  f,  ©• 
comedatur  af,  extendatur^  bd  in  e:  igitur  quoniam  [apponitur 
in  pbanomrms , quod  affumpto  c ipfuma  non  uidetur , uidebitur 
igitur  in  redam  limam  1 c,  per  id  quod  e uenit  ex  i d ui[u,  & at  ip~ 

[0  a cittcfout&in  planis. 

Theorema  decimumodauum. 

IN  cauis  fpeculis  unumquodqj  eoru  qux 
fub  afpedum  cadunt,pcr  eam  qux  a reui 
'fa  in  centrum  fphxrx  deducitur, redam  li' 
neam  (pedatur. 

Sit  canum  fpeculum  c d, effetius  autem  refiaChss  fit  b c, in  alti 
fum.ccntrum  autem Ifbrrx fite,connedatur  rednlinea, es  extern 
datur  igitur,  quoniam  in  Phunomenis  deprehenditur  quid  af  am- 
plo loco  d,  ipfum  a non  uidetur.  quare  agetur  in  redam  lineam  4 
c,  afficietur  ergo  percongrejfum  tpfius  ad  reda  Uncte  c be  ui- 
fiHptrf. 

Theorcm  dccmumnvnum. 

TN  planis  fpeculis  qux  dextra  funt,fini>' 

-»-ftra  apparent:  Sc  quf  (iniftra,dextra,&  Q 
tmilacrum  xquum citrei uifx,&  diftantia 
d fpeculo  a qualis  eft. 

Sit  phnum  fpe culum  d c, oculus  uut em  b,  uifus  uero  fint  b i,b  C, 
rejraftimde;  quod  autem  frcftdtur  fit  de,crubip/isedfper  t» 
primi  elementorum  in  fpeculu  perpendiculares  excitetur  ef,d  h & 

ex  ceduntur. E xteduntur $ c r b c,b  u^ifm  q coemunt  purMKwklt&cone&dhirlk  Igitur  rup 
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pmtfnpcr  k cr  dfuper  h hoc  enim  prius 
oftlfumed,  crgofmislra  dextra  apparet, 

Cr  dextra  finitor  a:  et  quoniam  equulis  eft 
quifiib k cf,  angulus eiqiufubfce attgu- 
lo,crredi[untqui  ad  [equa  igitur  ritum 
fuerit  fk  ipfif  t.l  d<a  proplereacrdhup 
fi  bl,  equum  eft  igitur  interuattum  quod 
qf  abeft  ajfreculo  cdjpfia  abeft  fimuUeru  h 
Icr  eqium  rjl  uifumr  d frmuUcroh  l,  / 
quoniam  aqualis cH  ef  ipfif  k,crdb ipfi 
b luommunisautan  & ad redos  aniulot  k 
ipfubf.,"  'N 

Theorema  uigtfnnun. 

TN  conuexis  fpectilis  finiftra  dextra,& 

J- dextra  finiftra  fpe<fhntur,&inrerual' 
lum  d ipeculo  fimulacro  minus  abeft. 

Sit  freeitliim  contum  ae, centrum  tutem  fttberafit  b,ocu 
lut  porro  b,  uiftu  autem  fiat  bt.be,  refradi  ut  de,  quod  /pe- 
daturfu  de,  cr  ab  ipfobcetro  excitentur  m d e ipfx  bi,be, 

CT  extendantur  uifutad  f g,  epeonnedaturf  gftmulacrm. 

Igitur  ipfum  quidem  d apparet  [uper  g.crefuper  f,  dextra 
igitur  finitori, cr  finitor  a dextra  peditur. Dico  quod  maior 
eH  clipfs  If,  excitetur  per  a ipfam  Unget  circur.frrctutn  r a 
k, quoniam  igitur  b a,a  e ad  ipfam  circutifereniiam  aquol  efjc 
ciuntangulot,  propter  rejradione  tangit  ip[a  kar,  bifariam 
fuerit  [edus  qui  fub  e afanguliit  ,cr  obtufm  esi  angulus  k, 
maior  igitur  efl  e h,ipfa  kf.multii  maior  igitur  el  ipfalft  mi 
nui  igitur  abeft  ftmulacrumfgifteeulo:  magit  autem  quod 
{[edatur  e djicut  in  fequenti  patet,', 

Theorema  uigefirnumprimum. 

TN  conuexis  fpcculis  fimulacrum  fpetftatis  minus  eft. 

J.  Sit/peculum  eotuexuao  e.oculut  autem  fit  b.iafnt  utri  refradi fint  b a,b  c.ade,  igitur  a eat 

tipljtiofreutionoeftba  . 

• e.rwn  cmm  equot  ejjicit  an 
gulos  ad  planum  ffectium, 
netu  refringetur  intra  a c, 
refringatur  fi poftAie  eft, . 
et  edo  b f.utfup.xqualis  igi 
tur  eft  angulus  g angulo  b 
propter  rcfrad.otiem,v  b 
maior  esi  ipfo  netm  ipfo  g: 
quare  et n ip fati  maior  e/l, 
quod  eft  impofribtle.  Ipfc 
ndtfnipfo  mmaior  eft.  Ac 
qualis  enim  esi  totus  ei  q ad 
ctrcufrretuiextra  igitur  ip 
fu  nta  refringatur, refringa 
tureftolke.SiituluaraiU 
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crtc dextra cadit. Igitur c d in muion  angulo /pett  itura  fpecido plano comprchcnfo  fub kbUque 
i conucxo^quum  nutem  pituit  apparens  m plano:  mani  fidum  igitur  quod  i (onuexojpeculofimula 
erum  murat  ippirft  re  uifa. 


Theorema  uigefiaumfecundmt. 

IN  couexis  fpcculis, a minoribus  ipeculis  minora  (Imula cra  ipe' 
dantur. 


Sit  fpkeri  maior  i e, minor  uero  e l, circa idem  cmtrum b,ociditt  uerifitlc eome datur  b a b,e t 
ab  ipfa  fphera  refringitur  uifut  bcd,  dico  $ uifut  refra- 
dus  a minori  ff  hera  ra  d neq,  perc,  neq  extra  ipfum  ceu 
dit.  CidM  enim priu < fi pofiibile  edperccr  refringatur  i 
minori  Ipbera  in  d,  e r fit  b e d.crconnedatur  tb  hinc  cr 
refringitur  in  klgiturhc  h, bifariam  fecit  cum  qui  fubbe 
d^angulum:  quoniam  ipfot  b c d ungulos  equos  ud  circmfc 
renuam  propter  refradionrm  efficit,  idqprcptertaiam 
qua  ab  hin  e connexi  reda  Irnea  cr  extenfa  angulum  fub 
bed  bifarium  feat.Secet  fiiq  h e /.Quoniam  ungului  co- 
prebenfus  fub  b c d,  ungulo  comprekenfo  fubbedmuior 
efi,cr  dimidius  dimidio  maior  cd  qui  fub  btk,eo  qui  fub 
b c f:ed  autem  cr  minor, quod  efl  intpofibilr.uifus  ergo  i 
minori fpbrra  rcfradus  per  ipfum  c minime  uenict.  Sup 
ponuntur  rurfit  eadem,  cr  a minori /jihararrfradus  ut - 
fusbc  d, extra  ipfum  c cadit,  cr  b e fetet  maiorem  fp  bu- 
rim mf.Vifut  iam  ab  ipfofirefiadus  inbfk,  non  coma- 
detipfnc  djioc  inquam,  patet.lpfi  igitur  ed,  coincidat  in 
fe. Igitur  bfk, uifut  rejradus  a maiori  fpceulo  ipfum  uff  i 
cit  kcripfe  b c kirefruUut  a maiori  /feculo  ipfum  aff  uit 
k.boc  inquam  fupcriiis  impofibile  patuit.lntra  igitureu, 
cadit  uifut  refradut  i maiori  /petulo  in  d.  Similiter  quo. 
que  o{lendetur,cr  que  ab  altera  parte  idem  cfpulrm.Sub 
minori  igitur  angulo  /pedatur  eo  qui  id  b fido  a minori 
fpceulo  quam  d maiori,  mimi t igitur  apparet  fimulucrum 
u minori  ffeculo. 

Theoremi  uigefimumtntimt. 

IN  curuis  fpcculis  (Imulacra  conue 
xa  fpetflantur. 

Sit  curuum  /pe  culum  ac,  oculus  autem  fi t e,  uifut  ut- 
ro refradi  et, e c,in  i b,dtfe,fitt  in  feipfum  refradusjboe 
ed  me.  Igitur  uifut  iam  maiores  fwu  qui  longiores:  mini- 
mi uero  qui  circa  mediumjioc  e/lf e /pedatur  igitur  pro 
pius  a fpceulo  magis  e,  longius  uero  b,  cr  d,quarc  totum 
curuum  /pedatur. 


Theorema  uigefimumquartum. 

IN  cauis  fpcculis  (I  in  centro  ocu' 
lus  po(I tus  fuerit.ipfe  tantum  ocu- 
* lusfpetflatur. 

Bflo  cauum  fpcculumac  d,cetrm  autem  ipfiua fit  b, 
uifut  uero  fint  b a, b c,  b d.tgitur  angulus  e aqualis  e fi  ip fi 
fugitur  uifut  b e refradut  uenict  in  b : fiadtter  quoq  cr 
reliqui upfum  igitur  tantum  bjbedatur. 


a 


Theoremi 


jpecvlariA. 

Theorema  uigcfrntumqumtum. 

IN  cauis  fpeculis  (i  in  circunfcrentia 
aut  exira  circunfercntiain  oculus  po 
fitusfucrit.oculus  non  fpeifiarur. 

E jio  catum  IpccuLma  cb,(j  oculus  ponatur  m circunfi - 
rcnnaipfi  is .cr  jft  b,afpetius  aute procidit  b a>b  c fyrcfrm 
gatur:igtturangu'us  m b angulo  it  maiored,eteltpfof  Qgx 
re  non  refringuntur  b a tb  c uifus  m b oculum.  Si  tn  ocuum  re 
fringunturydiiouh  iqutad  ipfa  4 c,figna.O Sedetur  autem  cr 
quod  fi  extrj  ctrcunftrentum  fit  oc u’us,  idem  e ueniet:  falicct 
quod  non  (pedabitur  oculis , quippe  quoniam  in  ipfum  non 
jiunt  rejradioncs. 

T'  eorema  uigefiirumfextum. 

IN  cauis  fpeculis  fi  extendatur  dimetiens  fplitrnr, ex  rrntroqj 
ad  angulos  reiftos  ducatur  &in  altera  parte  politus  fuerit  ocu 
lus,nthil  eorum  quae  infunt  parte  in  aqua  oculus  lpectabitur:hoc 
clt  neq;  eorum  qup  ad  diametrum,  ntcp  eorum  quae  extra  dume 
trum.necp  eorum  qua:  in  diametro. 

Sit  ctuum  ffcculum  aed,  dimetiens  autem  e fio  ipfiui  fphma  i 
C ripftadad  angulos  excitetur  re  fi  os  ab  ipjofipfaf  c circulus,  aut 
c mtSo  b extra  ipfum  diametrum,  uijus  autem  fit  b e.  Igitur  uifus  b y ^ j 
e jrrfradus  non  ueniet  mbtneqtmf.\n  squalibus  nancj;  angulis  rcfrin  / * f 

gitto  .Vi  tuet  igitur  fu  ut  e b.  Similiter  quoq,  cr  fi  mtrorfum  cadat  o- 
culus  fu  ut  b,jiue  in  diametro,  ficut  m,  1 cjratii  autem  uifus  ficut  b ht 
IR  n-.ucment  enim  fu  ut  kl,n  x.lgitur  corii  qua  mea  funt  parte jn  qua 
oculus  fpedjtur  nihil,  neq;  eorum  quiun  diametro , ne$  eorum  quo 
extra  diametrum  ,neqt  torum  qui  uitrorfum. 

Theorema  iflge  fimum [eptimuuL  * 

IN  cauis  fpeculis  fi  in  dimetiente  ponantur  oculi  aequaliter  di* 
flantes  a centro^nullus  ipforum  oculorum  fpe<ftabitur. 

SU  caut m (pe  culum  a c d, dimetiens  uero  fit  a d,ientrum  autem  fit  f ad  reti  os  angulos  fit  f c, oculi 
porro  fintbea  centro  iqualitcr  diftatrt.uif is  autem  b cjgttur  re  fatim  ueniet  tn  r.in  iquahbus  entm 
angulis  refrmgitur,dhus  autem  nullus  tbu  ut  b bConnedanturh  e h /, igitur  angulus  quijubbhc  b.Ji 
nam  fecabitur  ab  tpfitfhfet  proportionale  erit  Juut  bbadhe  fitbf 
ad  fc^uodefiTmpofiiFile.  Sambb.tpfo  beYtutorefi,cT  bfipftfe 
eS  aqualis /udius  igitur  refi  atiits  ueniet  exbin  r.umts  igirur  uifus  re 
f lutetur  in  uiroq ] ocultrum.cr  ipfc  non  (pedabitur  N m b c,exten 
f/ipfi  b d, r.oncor, currit aj  partes  c ^apparebat  autem  unumquodq; 


propter  fprtjj*orum  fbngn  ffum,ne<fi  e c,  tpfiea  ad  partes  catcon~ 

Qrrjt  In  canis  neq;  fpXkli'is  unumquodq ; f pedatorum  per  ex  [peda  ■ 
to  tn  centrum  Jphiridudam  redam  lineam  /pedatur. 

* T'f eorema  uige fimum  otiduum. 

TNcauisfpeculisfieamquf  ex  centro  bifariam  fccans.&f  adan* 
■*  gulos  reiftos  educens  quis  ponat  oculos  aeque  diftantrs  in  ea 
qua:  ex  centro,  ponatur  autem  ucl  per  medium  diametri  ciu9 
qua-  ad  reiftos  angulos;  uel  iriipfa  qu£  ad  xccion  angulos,  ipforu 

oculorum nullus Ipc&abitiir»  *•*•.!  • •>  „•  ••■•••f  • -* 

W.i»  m*» 


A 


J PBCVIARJ  A.' 


irmfofam  a ipfn  b f,  pofru^fimiUln-  igitur  A ipfo  m in  f.  centrum  tomen  er  Mmr. 


Tbcortmtrigeftmio». 

i / 


C Pcculum  coftruerc  eft  patibile,  ut  in  ipfo 
lPeye"tur  plures  faces,  & maiore,. & mi, 
noj-cs,  aljqua?  propius  ,&  aliquae  logius,  &T 

alix  dexrerx,&'  alia;  finiftrae.  S 

kuUUcu, 

T-iV  Thr°'emi  tT'g'/'mum  primum. 

p ^ “u,s  *PCCU,1S  ad  folem  poiicis  ignis  ac- 

Edocuuim  fr«uLm  „ b e, foluutemfi e f, centrum nutem  Ibeeuli Iit 

d <onncXJ  m h r ^ W 

nodet duttmic sftuc refieflu m h refringetur nutem hbertutn 

mmorefieo  qlndcircun- 
ftrentiimfub bcd,crfitnb cimmfrnntu  nctunUsipiibc  rr  nb ,U , d 

tndr,rZm  mU't",u  J h ^ ter  nutem  o‘- 

A luar. 

,_E/°  T “ c‘‘uunfit‘uium  4 i c,  fol  dutem  /it  de  feri  /!mm. 

7 vnbdffintdhcfh  n.  IgiJJZTru 
tu  quidem  quo  i qtuexena*  concurrunt  mfe  ipfncper  p r,  attitules  t. 

Qsuucron  bd^hc.quemnmnxnnguiifuntuuunlei.auodnutemom. 

■'*  tentro  njntpSUmflmtesfem ' 
trculos  jxcium:  qm  «rj  hi  femiarcutu  nnguh  (unt  nlunles  per  mLlt 

7“!  'Umcnt0Tm  -pntquoemm  angulo,  *ffd~ 

flT’  m/'Pf0<lg““r  ^‘"Zuntur.omnet  igitur  co, ncidmt  qJcnb 
" n‘rUm  ^""""«nguntur.  lyttgitur 

^^Atj«rc4cr»rr,m^KC^»^X/fHp4^fV4 

Catoptrices.hoc  eft  de  imaginibus  quae  in  lpeculis 
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BARTHOLOMAEVS 

ZAMBERTVS  VENETVS  I O- 

ANNI  ZAMBERTO  VENETO,  FRATRI 
bumdnfiimo,ftlutem perpetuam. 

V V M mc  iam  pluribus  annis  hifce  mathematicis  d u 
iciplinismiruin  modudeleiflari  tibi  cxplorauTsimu 
cflet.Ioannes  frater  char  ifsime,  cutp  fgpius.me  quaG 
ad  pugna  prouocas, aliqua  abstc  mechanico  artificio 
ftrucfla  oftederes,  qua?  optices,  hoc  eft  perfpedliua: 
fpcculationibus  copada  plurib.  lineis  fefe  inuice  di' 
fpcfcctibus.multiplicibusq;  angulis, miranda  ingcnrj  tuifolertia  al' 
tamcp  indaginem  prx  fe  ferretiefficere  n5  poteram  quin  etia  theore 
mata  maximi  no  comprobare : quadoquidc  niteris  lineis  8i  angulis 
efHcerc.ut  ea  quxplana  funt.quadoq?  couexa:  at  quiidocp  fefe  in  inti 
ma  penetralia  extedcre,aliquudo  uerd  folida  Sc  trib.dimenfionibus 
conflare  uideatur.  Cuius  quide  difeiplin  c ratione  quandoq;  cum  a- 
pud  Socratici!  Euclide  in  uetufliisimis  & tineis  ac  carie  cotritis  Grc 
cis  codicib. legere,  quod.i  ilupore  perfufus,  hominis  ingcniuarduu 
& fublimc  inde  dijudicans,  opus  illud  mira  folertia,fed  maximo  flu 
dio  no  legi.fed  relegi  trafcripficpparitcr.ut  tata  dodlrinaquocp  inter 
noftros  codices  fummaucnerationeferuatareperiripoflct.  Quod 
quide  opufculucum  quadocptibidem5ftraflem,auidifsim£,utqul 
hiantibus  faucib.Gtibundi  fontis  frigidam  aqua  xiliuis  ardoribus 
ingurgitat,petijfti,ut  illud  tibi  Latinu  efficere.exiftimas  efle  aliquid 
ceteros  homines  quos  diucrfa  inutilia  oblecflameta  iuuat  difciplinis 
excellere.  Quod  lane  ut  tuis  uotis  frater  charifsime  fatisfatfluefTet, 
quafi  ocio  deditus  ex  Euclidca  interpretatione  illa  laboris  plcna,(e 
dulo  curaui,opusqt  ipfum  fub!imi,&  mirado  iudicio  ab  Euclide  ip- 
fo  exquifitu  Latinu  feci.uttibi  fatisfaciedo,  cpmuni  quocpftudetiu 
utilitati  confulere.Quod  (ane  opufculu  tibi  id  propterea  dcftino,ut 
tibi  nccefsituditiis  noilrxamoris'cp&  bcneuolctix  fit  cxploratifsi' 
mu  pignus, tuqiiia  hifce  frudfjs&(pcculationib.delr(flaris:id'cppro 
ptera  iurc  quodam  t ibi  id  opus  deftinari  debet,  quadoquide  ea  illis 
funt  dcdeda.qui  eoru  peritia  tenent.Sub  tuo  igitur  nomine  peripe' 
(fbuaEuclidisiu  luceueniet,ex  Grfcoru  illis  difciplinaruingcnioru 
& dodtrime mpdx  caftigatx  plenis  fcrinrjs eruta.  Cs teru  tu  fra- 
ter charifsim>bxc  leges, uidebisq;  quantum,  fuerit  Euclidis  iudiciu, 
quantu  ingeniu,quatado<ftrina,uth£cc  optica  theorcmatacoexami  ‘ 
ne  flruxcrir,ut  eoru  nullu  recte  fentictes  negare  pofsimus,in  quib.fi 
quid  fortafiecoperies  minus  obuitf  & tibi  notu,  tefratim  ad  elemen 
toru  Ipecularia  & apparentiu  Euclidis  ddtflrina  conferes,  inde  naqj 
omnia  tibi  plana  fiet,&  luce  meridiana  clariora. uerum  ne  me  Crifpi 
ni  ferinia  lippi  copilaifeputes.uerbu  no  amplius  addam.  Vale  Xi. 
l v, xix, elemento  cociliatg  diuinitatis.  Vcuctijs  vi.Caled.Qdobr, 


EVCLIDIS  MEGARENSIS  CLARISSI- 
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mathematici, incipiunt  Optica,  ex  traditione  Thtonu, 

"Banholomat  utamberto  Vene- 
to interprete. 

ST  E N D E NS  ea  queperuifum  eonfolationis  gratianon- 
nullot  induxerunt , remanat*  efl , quid  omne  lumen  in  * 
refles  linees  protenditur,  rrt'qttt  buiufnudi  er  gumen  - 
Ium  uelmexlmum  rffc  ex  corporibus  umbres  eduflet , de  que 
foraminibus  cr  affeflibus  lucem  deletam.  Horum  etenim  u- 
r.umqucdque  nruttquam  fie  rct, ficui  crnune  fidum  fit  flatur, 
tr.fi  4 [ole  deleti  redij  in  refles  linees  extenderentur . Itidem 
qucque  ex  ignibus  ncflns  cmiffam , inquit , lucem  ceufj.nl  eje 
fe,  que  corporum  ediscentium  eliqua  itluArentur,indecp  um- 
bro educuntur  eliquo  quidem  fubieflis  oqueles  corporibus.  A lio  uo 
ro  maiores,  alio  porro  fuppofitis  corporibus  minoret . Aequales 
quidem  emittunt  umbres  quocunque  lucentibus  iHuflrentlbusq;  ignibus  funt  aqualia,  extremi  nenqut 
redijinkiiinpareUehsccnuemunt.fi  que  utumbraneque  concurrentes  imminuant, neque  his  um- 
bra crrfcant,  fcd  ficui  [e  hebet  offinpo  corporssjelem  quoque  umbro  commenfureticncn  obtineat. 
Minores  utri  corporibus  umbro  funt,  quando  dlufirentes  ignes  maiores  fiierm:  extremi  nenqut 
redij  inipfis  concurrunt  ,td' que  propteree  umbresimnunuunt . Maiores  porro  corporibus  umbra 
funt , quando  iUimunantes  ignes  minores  fuerint : extreme!  rienque  radios  in  his  rotundi  c ontm- 
git,  inumbratam  que  maiorem  partem  perficere . Idminimc  fieret,  mfi  ab  igne  delati  redij  in  re- 
tat lineae  protenderentur. Clarens  quoque  boc&alijl  effifltbusdeprehendiconnngit.  Lucerna  et- 
enim utcunque  tacente  fieppofitafiiarit  portula  fubtilem  habens  rimulam  utfero,prourniatq;rima 
laex  oppojitolucerne.lpfiautcmportulo  tn  alteram  partem  propior  apponatur  portula, inquam, 
per  rimulam  lux  delate  procidat,  omnino  procidentem  lucemin  ipfam  portulam  redis  contentam 
lineis  inucniemus, come flentemej;  interuallum  medium  inter  rimulam  perlutamq  in  eandem  reflem 
ineam  exifiere.  Cum  igitur  mamfiflum  fit  quod  omne  lumen  in  reflem  ineam  protenditur, ce  omni- 
bus confiet  in  refli  efipeflum  eucnire  ab  ipf  o erumpite!  radios,  Clufdc  effe  rationis,  hoceii  per  reflas 
protendi  lineas  Jiosq;  in  intenutlis.idq 5 propterca  ea  que  /pe  flantur, firmi  tote  ajficinon  pofie.prs 
septiorem  attulit  huiufno.it.  Acu  fiqudem  fiue  aio  btuujmodi  corpufculo  fepius  tn  peuiment  i dele- 
pfoahquibu<q;aecuratiutinquirentibuiJoeumqf  ipfum  fepius  nuBocorpufciiluquefitum  prohibete 
tangrnubus4etndc  rurfus  ut  funt  proijcicntibus  ad  locum  in  quo  erat  corpufadum,  aci  pcrjfrxcrunt. 
Manififtua  nempe  quod  id  quod  inuenlum  efl,ncq;  etiam  locus  in  quo  erat  uniebatur, proinde  quefi- 
lo  fui  afieflum  cxpcftto,  loci  partes  omnes  non  /pedantur.  Si  enim  uticrclur,cr  quefitu  quatfcafil 
teretur, no  afficitur  autem,  \lldem  quoq;  eoi  qm  libris  accurati  afitfiunt  ntq,  omnes  liter  as  in  mergi 
ne  extjlentcs  intueri  po  fie  dixi.  Septus  nanque  eoaflos  oftcndcrcrxrb  def criptas  liter  as, minimi  ipfaa 
oftedere  pofie.ro  quia  ad  omnes  lucras  utfus  non  ejjiruntur,fcd  per  interuaUa  ipfos  exifiere,  ac  perm 
de  ordine  expoficarum  Uterorum  pluret  percipi  non  poffunt:  proinde  mantfiftem  t fi  quod  neeftotM 
marginis  locus  afficitur jtiicm  quoq:  in  aUjsfpcflacuUs  enemt, quare  queeunq.  ff  e flantur  fimul  tot* 
non  ff  e flantur,  uidentur  tamen  affici  ob  nimiam  uljuum  cc'critatcm,ruhilqi  relinquentium  Joc  c(l  Iit 
continuum  delatorum, mmimeq-  j aientium.  Sub  uifum  nanq;  cadit  ff  e flate  rei  n«4g>,  ut  1 nic  motus 
uifus  rcntfam  plipiat, caufaJq;  has  attulet. In  quefno  n dq:  corpore  emeo  qu/  accurati  libro  fi  udet, 
dubfjmjmiifur  ul dicatur.  fiimagimbiu  proci  Jciuibiu  pqfiio  utfiua  gigwtur.cr  fiat* omm corpore 
eotinue  magji.es pi  ofiuunt que  nofirosfcnfus  commcuent.qua  de  taufafit  ut  querensacum.itidcmcg 
librum  accurate  legens  omnes  liter ss  non  per  ff  icit. Eo  quia  quando $ intelleflu  clcuanturotihil  minus 
ratiocinationes  querunt.fed  omnino  non  mucniunt:  fepius  autem  eum  alijs  ratiocinaturi,  mttQcflucn 
attrahentes, eelcriiit  utucniunt.  Sed  non  omnes  imaginet  per  cjfeflii  iudicantur,o~  quinam  eaufaiudt 
cata  permanent, ducriint,mquaril, naturam  effe  iuxla  animalia.  Eorum  ucro  qua [enfm  habet  aliqua 
ad  rcceplaculirn/cfla  linea  j irnt  ctmfiruflaodiqua  uerono.  auditum  «enim  cr  gufium  cr  cififlum 
tonutxa  eonfiruxit  intrinfceus,uX  extrinfecuiprocidctUcorporaeifdemfenfts  huiufmadi mouerci, 

* • . Xx  auditui 
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auditui  fiquidcm  uox  procidit  locum  aptum  inucmrc  debet  uc  pemwscai,aent  ut  obtigerit  ine/tigH 
tranfihat,fedfenfum  immobifm  feruet.ac  delatam  uocem  confundat.  Similiter  quoq;  c olfidumM 
ic  mflu  aliquid  dicere  oportet,  ct  nuximr  quomodo  ipfifenfut  conuexi.er  mfoilunce  firniliiudinem 
fintconflrufluad hoc, ut  procidendi  corporaplurimo tempore  permaneant, cr in  uifu quoi^agitur fi 
extri  nfecut  eidem  ceciderint  i pfum  corporo  mouentu,auoon  ab  ipfo  in  eidem  aliquid  fit  emijfimjl 
liui  confirudionem  ctnuexam  beneij,  compofitam.ad  receptaculum  corporum  putedentium  effie  o- 
portuit-.nune  autem  foedatur  bocnouficfefe  habent  Jed  poti*  fohericut  ut  fui  appare  t,  fidemq;  bu- 
iufmodt  effici  ut  in  prefentia  radi j effufi.pajhonemq ; utfiuam  mouentcs  .At  de  buiufmodi  fatu  dtdtm 
uidetur.  Cur  autem  uifut  ir.  eodem  extflentt  plano  [uperficiet  iacetec  in  redam  lineam  appareant.bet 
afferucquippe  quoniam  tn  eodem  plano  extdent  uifut  rei  uif  t idem  ed.ntq;  fublimior.necf  humilior, 
eo  quia  i n eodem /itiw  etl  planofi igitur  neip  fubhmor,ne q,  humilior  ed  uifuc  in  eodem  exiftente  pia 
nocircunfirentia,  in  partes  ahquat  fuUmiores.ty  in  partes  altquM  humiliora  radios  minime  tranf- 
fundit.  Sed  omnibus  circunfertntie  partibus  equos  per  planum  delatos  radios  tranfaittit.  Quare  hae 
'de  caufa  fit  ut  planum  rcdai  per  phantafiam  lineas  relmquet,et  tn  plano  deferiptam  etrcunfirentiax 
planum  etenim  n redas  uifui  Irneas  iacens.muifibile  fiquidem  ed  eo  quia  in  iBu d nullus  ab  ui fu  emiffo- 
nat  radiorum  cadittat  dhut  finit  foedatur,  qua  linea  ed.  Inquit  enim  quod  eo  qua  inuifu  Imeama- 
net.quercliquisplanipartibiiiadiedainuifibile  planum  efficit.  Eadem  quoque  caufa  affentur  de 
plano  in  redM  luteai  pofito  ad  oculum. efficit  nancp  redae  lineat  relinquere  phar.tafiam.ctrcunfircn- 
narumq;  in  eodem  plano  ad  oculum  expofitarum  apparere,  ut  maior  pari  appareat  quando  plura  ui 
fiu  emittuntur,  aqualis  uero  quando  aquales, minor  autem  quando  mmons,  fiunt  uifibus  ficut  anguli 
quidem  ai  oculum. 

Suppofitio  prima. 

Supponatur  ab  oculo  uifut  emiffos  in  rcdai  Imeaa  fini,  inlcruaUumip  quoddam  inuicrm  efficien- 
tes, ar  fub  uifibut  figuram  comprebcnfam  ejfc  conum  ucracem  habentem  ad  oculum,  bafim  utri  ai 
fines  r erum  ui  far um. 

Suppo fiebo fecunda. 

Ea  sudentur  ad  que  uifut  perueniunt. 

Suppofitio  tertia.  • « 

Ad  que  uifut  non  perueniunt, ea  non  foedantur. 

Suppofitio  quarta. 

Sub  maiori  angalo  foedata,  maiora  apparmt. 

Suppofitio  quinta. 

Sub  minori  angulo.mmora  udemur. 

Suppofitio  fexta. 

Aequalia  uero  uidentur,  que  aqualibus  angulis  foedantur. 

Suppofitio  fcptlma. 

Qga  fub  fubhmioribiuradijs  foedantur,  fublmiora  apparent. 

Suppofitio  odnua. 

Que  uero  fub  humilior  ibus  redijs  udentur,  humiliora  apparent, 

Suppofitio  nona. 

Et  fimiliter  que  fub  dexterioribus  foedantur  raiijt,  dexteriora  apparent. 

Suppofitio  detima. 

Qyaiierbfub  psifierioribmradift  foedantur,  pnifieriora  uidentur. 

Suppofitio  undecima. 

Qga  fub  pluribus  angulis  foedantur, expeditius  uidentur. 

Theorema  primum. 

Tj1  Orum  qua:  fub  afpe&um  cadunt,  quic- 
-L-'  quam  fimul  totu  alpici  minimi  poteft. 

Sitndq j u i file  quoduis  a d.oculut  uero  fit  b,a  quo  procidat  uifut  b 
a, bcbk.bd.  Igitur  quonia  in  interuaUo  /rriitur  procidite!  uifut  no 
prociderent  continui  ad  a d.quare  fient  quoq ; eyadad.mteruaUa, 
ai  que  uifut  non  uemunt.ca  non  foedantur  peri  fuppofitionem:  to 
tum  igjtur  a djimul  minime  foedabitur pudetur  autem  fimul  foeda 
n uifibus  celerrime  delatu. 
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PERSPECTIVA.  n, 

Thcorem  fecundum.  t 

A Equalibus  magnitudinib.  interuallo  po^ 
-^"*-fitis,propius  politae cuidetius  ipciflatur. 

Sit  ocidus  b,quod  tutem  foedatur  fit  e d,ff  k Loportet,inqua,ipfa 
aqualia  er  parallela  efoe,propius  uero  jit  e d, procidant^  uifut  b c,b  d,b 
k.crbl, non  utuf  dixerimus  quod  a b ipfo b, oculo  id ipfam  klprocidcn 
tes  uifut  uauitpcr  e djigna,ficerint  nansp  trianmh,l  k l,cr  b e d,ipfum 
k Ipnaiua  q ip[umcd,aiqui  pefitu  ejl  quod  er  aquale,  igitur  fubplurib. 
uifibttt  foedatur  e d,qutm  k l,euidcnttut  igitur  apparebit  e d,quam  k I. 

Theorema  tertium. 

TJ’  Orum  qux  fpeclantur  unumquodep  Ion# 
-»->gitudinem  intcrualli  habet  aliquam,  qua  b 
aducntante.non  amplius  (pedlatur. 

Sit, inqua m.oculusn.focdaiumuerbc  d.fitip  in aliqua diflantia.non 
amplius  foedabitur, fiat  nanq;  e danteruifuu  intcruoUu  in  quo  k,  igitur 
adknullutab  ipfo  b uifut  procidet,  id  uero  td  quod  uifut  no  addunt  non 
foedatu  r.  Eorum  igitur  qua  foedantur,  unumquodiu  longitudinem  di- 
Jlanna  habet  altquam.qua  aduentante,nonamphut foedatur. 

Theorema  quartum. 

A Equalibus  inceruallis,in  eadem  re* 

<fla  linea  exiiletibus.qux  ex  pluri  di- 
itantia  (pectantur, minora  apparent. 

Sint, inquam, aqualia  bc,c  defioculus  uero  fit  k, ex  quo  pro* 
eidant  uifut  kb,kc,kd,iykf,crk  b,td  redotfubfidat  angulos 
ipfibj : quonunt  igitur  in  re, 'Ungulo  k bf, aquales  funt  bea  d,i 
f, maior  rfl  quidem  angulus  e angulo  g.CTg  angulut  ipfo  angulo 
b:  maius  igitur  apparet  b c ipfo  cd,eje  d,tp[o  df. 

Theorema  quintum. 

A Equales  magnitudines  ingqualitcr  expo- 
■*"*-  fitx.inxquales  apparet,  8c  maior  femper  fc 
ea  qux  propius  oculum  adiacet. 

Sitaqualltcdipfik  l, oculus  uero  fit  ba.quo  procidant  uifut  bc,bk, 
b l,cr  b d,  igitur  d c.fub  maiori  foedatur  angulo  quam  ipfa  kk  maior 
igitur  apparet  ep  ipfa  k I. 

Theorema  fexlunt. 

PArallcla  intcrualla  in  diflantia  (peclata  in- 
xqualis  latitudinis  apparent. 

Sit, inquam, b c ipfidf  parallelum  intcruaHumtfulut ueri 
fit  k.  Dico  quod  bc,tydf inaqualt  latitudine  apparetor  ma 
iut, inquam,  prcpiitt  mleruallum  remotiore,  procidant  nepe 
radi/kx,  kp,kb,kd:kn,cr  k l,c  connedantur  reda  linea 
xl,pn,iypJ.  Qjionia  igitur  angulut  quifub  xkl,  maior  ed 
eo  angulo  qui  fub  p k npnaiits  Igitur  apparet  ipfum  xhpfop 
n,atq;  id  propterea  n p,reda  linea  maior  apparet  ipfa  b d,  re 
da  linea  non  amplius  foedabuntur  parallela  inleruaUafed  mi 
ncra.cr  inaquatis  latitudnit.parallela  igitur  intcruaHoru  ex 
difoantia  fi  foedetur,  inaquatis  latitudinis  apparent. Sic  nepe 
in  e ode  plano  foedato  jherit  oculus  fic.efto  enim  k.ejcxeilc 
tur  per  undecimam  undecimi  elementorum,  ab  ipfo  k ad  fubic 
Xx  a dum 
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flum  planum  perpendicularis  k h:  ab  ipfo  autem  a infljpfa  a m,pe r duodecimam  primi dementor 
tr  extendatur  per  fecundum  pofiuiitum  in  o,proeidantq;  radi j tc  k,K  j,K  f,  Kl,Kn,erKl,cr  cois- 
ut  itantur  per  primum  poflulatum  K m,  K *,  cr  K o.  Q soniam  igitur  ab  ipfo  K fublmi  ui  ipfum  m 
anncditur  K n, perpendicularis  igitur  esi  m ipfam  m l,per  duodecimam  primi  elementorum  fmihter 
iam  c Kx,inipfa  gn,<y  ipfatiojn  ipfa  bd.  Igitur  triangula  Kml,Kxit.Kod,  redarguta  [untjy 
aqualis  efl  ipfa  quidem  x n ipfi  m I,  paraUelogrammum , in  ^ 
qiu,n,eR  ipfum  m tl.utraq;  ipfarum  x K.Kn, maior  eR  utra- 
que ip furum  mK  Kl, maior  igitur  eH  er  angulus  quifub  m K 
IjoquifubxK  n.  Qjiare  cr  tota  fl.lotagn  maior  apparet, 
idip  propterea  cr  I ‘,‘pfa  b d,inequahs  igitur  latitudinis  ipfa 
magnitudines  apparent. 

Theorema  feptim  m. 

IN  eadem  reda  linea  scquales  magnis 
tudincs  remotius  inuicem  poGtae.in^ 
aequales  apparent. 

Sint  aquemagnitu- 

t ~~~~2 ~f^f?dmes  b c,cr  d foculus  uc 

ro  fit  K,cr  nb  ipfo  K,  «- 
culo  procidat  uifm  K b, 

Ke,Kd,K  f, rodus  ueropt  angulus' qui fub  K fb,  igitur  angultn  t 
angulo  q maior  eR,  quare  cr  if  ipfa  e b,  maior  apparet.  Igitur 
ipfa  dferbe  magnitudines  inaquales  apparent. 

AEqualcs  magnitudines  inaequaliter 
expofitae  intcruallis , proportionali 
ter  minime  (pedantur. 

E/lo  enimbcipfi  d fequalic.& ei  piraticius  apponatur,  K oculus,  er  ah  ipfo  procidant  radijXf 
t,KI’b,Kf,crKed:quorum  K e.ipfib  c.cfto  ad  angulos  redos . Dico  iam  quod  tpfabc.cr  A [ma- 
gnitudines ipfis  r K.cr  K fdmerualUs  proportionaluer  mi- 
nime apparent.  Q nonum  enim  angului  quifub  df  K.redin 
eft, acutus  igitur  eR  angulus  qui  fub  / K h, quare  cr  ipfa  b K 
ipfa  KftnaiorcR, centro  igitur  K,tntcruallo  ucro  K b, per 
tertium  poftulatum  circulus  defcriptus  extra  ipfam  Kf  ea- 
dlt.dcfcnb.uur  cr  eftochgtcr  quoniam  hdK,  triangulum 
maiorem  habet  rationem  ad  bK  e,fcbhrem,qudmfb  Ktri 
angulum  adgh  K,  fedoremtuietfim  igitur  hdK,  triangu- 
lumadfb  K, triangulum  maiorem  habet  rationem,  quam  e 
h K/ccior.td  gh  Kfedore.  Cbponendoigiturperdecima- 
o dauam  quinti  demitor  u triaguluf  d K,triangulumfhK, 
maiorem  habet  rationem, quam  e gtt  [edor, adgh  Kfedo 
rem,  fed  peutf  d K triangulum,  ad  f b K triangulum , fic  d 
fadfK:  ficut autem ge K.fcdor adgh  K.fedorem.ficqui 
fubdKf  angului,  adeum  qui  fubh  Kf  angulum.  In  maiori 
<Tg>  ratione  eR  df  ad  f h,  quam  s r angulus  ad  r angulum. 

Sicut  autem  df  adfh,jk  e K .ad  Kf,cr  K c, igitur  ad  Kf,m 
maiori  cR  ratione  quamsr  angulus  ad  r angulum.at  ex  an 

gulo  s r,  pedatur  df-.exr  uerb  angulo  /pedantur  b e. Igitur  magnitudinet  inttruaMitproportionali- 
tnmmtmeJpedMtvr. 

TbttrtM 
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-•  ^ Theorema  nonam.  i 

T?  E<flangulc  magnitudines  exinteruallo  Ipe 
AVCtatae,circundu<fbcapparent. 

Sitredangula  magnitudobcexinteruallofi,edatadgitureorumqua 

Jpeftdntur  unmquodq ; longitudinem  hibet  dUqni  tntcrud!U,qu4  uduen- 

tante  no  mnpliut  fpedoturJicM  perttheoremt  apporet,igiiur  xnoulus  c 
n onjfiedatur.  Atfignadffoluapparent.  Smiliter  etiam  rjr  in  unoquoq. 
rcliquoru  angulorum  hoc  c unia,  quare  totum  ctrcunduChun  apparebit. 

S Theorema  decimum. 

Vb  oculo  poliroruplanorum.qusere. 
motiora.fublimiora  apparent. 

Sit, inquam  oculusbfupcripfockplano.a  quo  oculo  proci. 
<Lmtradt/,bc,b d, bf.crb  k : perpendicularis  autemefio per  n 
mdccmi  elementorum  b k ai  fubieilum  planum . D ico  quoded 
ipfo  i f I ublirnm  apparet . Igitur  ipfa  quidem  c d,ipfo  d (Subli- 
mus apparet,  crfd  ipfofk.  q,u  ucrbfub  fubhmumbui  radit,  1 

P cr  4 

Theorema,  undecimum . 

"pLanorum  fuper  oculo  politorum, quaere 
J-  motiora, humiliora  apparent. 

_ Su  oculus  b fub  ipfo  d f plano  pofittis , i quo  exeuntes  radit  proci- 
datutbc,b  dxtbfhumilima  omna  qua  ex  b ad  ipfum  d fprodeiit.pU 
num  esi  ipfa  bd,crbc  cuam  ipfo  bj humilior  efl . Sed  perbd,(rbc, 
radios  Ifcftatwr  ip[umdc,crpcrbccrbf,  foedatur  ipfumcf, ipfum 

igitur  d c humlhm  ipfo  cf /pedatur.  ‘ 

Theorema  duodecimum.  j 

C ^ Vc  obijeiuntur logitudinem  habetium 
V-4qux  funt  in  dextris.in  finiftra  procede.  t 
re  uidentunquac  ucro  in  finiftris.in  dextra. 

Sint  enim  foedata  be,df,oculusuero  fitkta  quo  procidant  ui fu, f 
k c,k  a,k  b,kf,kg,cy  k d.  Iglhtr  ipfum  dinjtniflram  magis  quamg.fi 
mituer  quoq;  b dcxtrorfvm  magis  quam  auidctur procedere . Quare 
qwe  objeimtur  longitudinem  habentium  quam  deam  finiftrorfum  c r 
qua  in  laujlrit  dextrorfum  uidentur  procedere. 

Theorema  dccimumtcrtiurn. 

/\  Equalium  magnitudinum  fub  oculum 
-TV  pofi  tarum,  quae  longe  pofitae  funt,  fubli. 
miores  apparent. 

'Sint  enim  aqua  magnitudines  bc,df,h  l,fub  oculum  n polita,  cr  ab 
spfo  n oculo  procident  radij  n b,n  d,  n kdgitur  fublimior  eft  n b,  reliquis 
radiis,  quare  cr  bfignum.igilur  bc  ipfa  df, fublimior  apparet, cr  dfip 
(a  kl : aqualium  igitur  magnitudinum  fub  oculum  po fit  arum,  qua  longi 
pojita  funt, fublimior  es  apparent. 

Theorema  dechnumquartum. 

A Aqualium  magnitudinum  fupra  oculum 
■^■pofitarum.qux  longe  politx  funt,  humi, 
lidrcs  apparent. 
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rpfo  b oculo  procidant  rjdaj  bnbfcrbd.  igitur  humUmaeAbd^uare  er  d/lgtuun.  Ac  per  boccd, 

humilior  apparet  ipfa  Ififflfipfa  k "• 

Theorem  decimum  quintum. 

TJ’  Orum  quae  fub  oculu  pofita  funt,  quj  fe* 

J-^fe  inuicem  excedunt  adhjrente  oculo  ma 
iorc  fupra  fpedtatum  maius  apparet,  receden 
te  uero  minore  minus. 

Stt  nmpe  maiutbc  ipfo  bf, ponatur  f ut  octduifit  k,femper  ipfa  b • 
t.cr  bf,procidatq;  raduu  per  bjitif  k 3, igitur  b c ipfohfmaiui  cp - 
furet  ipfo  b d. equum  enim  apparebat  b f ipfi  i e,  fumi  [iam  fub  eo- 
dem oculo  k cr  r a io  k i afficiebatur.  Kurfui  iam  permutetur  ocuhu 
k.jitf  oadm  mlcrp h,procidat raduu In,  igitur  rurfueb  r ipfohf 
maiiu  apparet  ipfo  b n minorejguur  ipjum  b cppfum  b pudetur  ex- 
cedere abeunte  oculof  adherente. 

Theorema  decinumfextum. 

QVx  fefe  inuicem  excedunt  inferius  < 
oculo  pofito.adherente  oculo  mino  ^ 
re  minus  fuper  fpe&atum  apparet,  rece- 
dente uero  maius  maiore. 

tfto,inquam,maiui  bf  ipfo  hk.tr  oculo  t infiriut  pofito  ca- 
det raduu  tc:  per  h agitur  bf  ipfo  h k maitu  apparet  ipfo  cb.  Im- 
mutetur iam  1 oculuifitf  ocuhu  njadatip  raduu  n d,per  b iguur 
rurfiu  bf  ipfo  b k maiut  ipfo  b d apparet.  Adherente  igitur  oeu-  f 
1«  minore  maiui,  cr  recedente  hui  ore  ipfum  bf.ipfumbk  lude- 
tur excedere. 

Theorema  deehmmfeptimum. 

/A  Vsccucp  fefe  inuice  exccdut,  ocu 
V~-ilo  pofito  in  refta  linea  minori 
magnitudine  exiftcte.adhgrete  et  recc 
dete  oculi  xquali  femper  fuperius  fpe- 
«ftatum  minus  uidebitur  excedere.  ■ 

Excedat  inquam, b d ipfum  bgipfob  c cr  connexa  e b 
perapoflulatum  extendatur, finp  ocuhu  infigitur  ab  ipfo 
f raduu  procident  perf  cauvte  fletur.  Kurfui  iam  permute- 
tur oculm  in  k, igitur  per  hoc  ab  ipfo  k oculo  raduu  proci- 
dens per  k c anne  fletur, eodem  igftw  excedet  bd,  ipfum  b 
gO’ adharente  tr  recedente  oculo. 

Theorema  dechmmoflaum, 

DAtam  altitudinem  cognofcere  quanta  Ut, 

Sit, inquam, quam  oportet  cognofcere,  quanta  fit  data 
altitudo  b c, cadat  f raduu  folii  ab  ipfo  b ut  b d,igitur  umbra  erit 
ut  c d.tjpc  magnitudinem  quampiam  notam,  fii  fkf  ameitaaqi 
per  mpfimamprhnamprmi  elementorum  fub  angulo  d, paralie 
lumbe.  Igitur  efl  ficui  dcadcb.ficd  f ad  fkey  nota  rft  ratio  ip 
fiudf.adtpfamfk,  nota  igitur  cfl  ipfm  d c ad  cb  ratio.  Sed  dc 
umbra  non  eft  ip[a,igitur  cb  altitudo  nota  eft.  * » 

' Theorema  dreinumuonum. 

C[  Ole  non  apparente  datam  altitudinem  quanta  fit  cognofc» 
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fit i,cr  ab ipfo prooi.1  radiuidh.reftmgaiurh ulhb.fi-  a •grpeeuumua.oeumuero 

nism,<?  ii  ipjo  d oculo  pcrpcdicularis  i flatur  per  duo. 
decimem  prmi  elementorum.  Igitur  gnpdi  qui  ad  bfunt *• 
qm.Utadowccmhoe  erum  oRenfum  cfl  perprmjt  theo. 
renafreciAarujcd  angulutad  e, eo  qui  aif,  eft  equalit  per 
4 pix  lutatum,  reftut  enim  eft  roru  utera- . Rckquut  nitar 
ungulut  qui  adb, reliquo  qui  ad  d eft aqualis. Cluere trian- 
gulum  b e bnpjid  h f,  triangulo  fimtlc  eft  per  primum  diffi- 

mnonem  tulemmorm.  tft  igitur ficutkcadc  b.fic  hf 
udfdjpfim  uutcmfhudfd  rut i,  nota  eft, cnpftm  i&turh 
cude  b,rutto  notu  ctiM  notu  efl  e b,notu  igitur  <ycb  altitudo. 

Theorema  uigefimum. 

| jAtaitt  profunditatem  quanta  fit  cognofcere. 

^ ^°''n<l*m.ptofunittu  quam  oportet  quanta  jtt  co 

gnolcerc  b h,  ponaturtp  oedut  d,  procidat j ruditu  dlhm  deie - ‘K 

dhmxxcttetirf  per  |i  prmi  elementorum  ubipfodud  ipfum  b h 
ipfa  dfauawam  paraUeltu  efl  b k ipft  df,  procidua ; d k,  angulos 
igtturper utgefmamnonam prmi  elementorum  bkl.artdf, mui 
cem  e fluit  utjuales  tfunt  autem  qui  udi  ad  ucrticem  tnuicem  uqut- 
<rs,per  decimumquintam  primi  elementorum, reliqm  igitur  angi i 
Im  reliquo  ungulo  eft  uqualii^quiangulum  igiiwr  eftbkl  triangu 

Ium  ip),ldtnungulo:ell  igitur  licutlfudfd,ficlbadbk.Dtta 

autem  «i  ratio  ipfm  Ifadfd.  D ala  iguur  eft  ratio  ej  ipfimlbad 
i Ubata  autem  eft  I b.Data  quoefi  eft  ipfabh. 

Theorema  uigepmumprimuM. 

f A Atam  longitudine  quata  fit  cognofcere, 

Zfio  enim  quum  quanta  fit  cognofcere  oportet  data  longitu- 
do  b c.ponatur  oculm  dj  quo  procidant  radq  db,d  cjCr  ab  ipfo  f, exciit 
furper  trigcfmumpnmum  primi  elementorum  ad  ipfum  b c,ipfa  fk:  loi 
tier  cftficutfk  adk  d,Jic  beade  d,nota  autem  eft  ratio  ipfiut  f k ad  k d: 
ma  iguur  CJ  ipfutt  beaded  ratio,  Crnotaeftcd.notaiguicreftetcb, 

tbeorma  uigeftmmfecundim. 

C I in  rodern  p!ano,in  quo  & oculus.circuli ambitui  pofitu*  fut 
nt, recta  linea  ipfius  circuli  ambitu*  apparebit. 

Bfto, inquam.ambiut  b c,oadut  uero  fit  d,  in  eode  exi-  — 

fimi  pUno  ipfi  b c,u  quo  pr  ocidunt  rudq  d b.d  fa-ic.\gi.  ~ 
turquonum  per  primum  theorema  eorufub  profbefttm 
Cadunt  nihilfimd  Ipeflaturoiequaquam  apparebit  fb,am- 
bitui,  tpfa  igitur  fb.figna  in  redam  cftc  lineam  utdebutur, 
fimducr  quofy  crjc,lota  igitur  b c arcunjir entia  reda  U 
neaudebuur.  — 

Theorema  uigcfmumtertium, 

CPhara  utmncp  infpe&a  ab  uno  oculo  itiinu* femper  berni, 
‘-'Iphxno  cernetur,  ipfum  uerdfpeftatumfub  fphxra:  circulo 

mlDrrhrn  nm 
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EVCtlDJi  MEGARENSIS 

Sit  enim  faber  i cuius  centrum  jit  k, oculus  natem  fit  b,ar 
comedatur  per  primum  pojl ulmum  b It  ej  per  primi  ele 
mentorum  ei  ad  angulos  excitetur  redoi  per  k ipfa  c fc  der 
extendatur  per  bh,  planum  c k d, efficiet,  inquam,  m fabar  a 
circulum  .efficiat  iam  ipfum  c d I nf,  circum  uero  k b drnette 
tnn  circulus  itfcribasur,cT  per  primum  pojlulatum  conne- 
danturk  f.fb.b  IJk.cr  igitur  quoma  per  jt  terti/  elemento 
rum, anguli qui  fubkfb.b Ik  redi  funt, fatoniam mfemicir- 
culis  funt,  CT  ex  centro  kfcrklmuno  ftgno  tangunt  b l.bf, 
ipfam  faheram.lgiturab  ipfo  boculo procidentes  radi/  m ip 
fatbf.bl.proadunt.Et  quoniam  uteri f;  qui  ad  b, funt  angulo 
rum  redus  ejl.eb  quia  c d.ipfifl, parallelus  eflufb.lpfi b I, 
ed  aqualis  per  tertium  tern/  elementorum  fi  iam  manent e ip 
fahb  ipfum  hfb,  triangulum  cireunducaturinidem,  rurftts 
reucluetur  unde  cccperat  cireunduci.Albf,  circumada  in  u- 
n o ftgno  fabere  ambitum  tangit  per  correlartkm  1 6 terti ) e- 
lentent  orum. hoc  esltpf.cr  ordini  erit  defcnptus  perf  l ftgna,  quare  fub  circulo  id  fabere  quod  fat 
flatur  contentum, uidciur  <y  minus  hemifahsersottpfmn  nanyf  us  l, minus  eft  bemifaherio.Qnerc  CT 
ab  oculo  faeflatu.n  minus  cS  bemifabano. 

Tocorcma  tugefmumquartum. 

OCuIo  ad  fphacram  propius  accedente,  (pedatum  minus  cft, 
putabitur  autem  maius  uideri. 

illo  enim  fabere  cuius  centrum  fu  k.c r ab  oculo  i in  centrum  conne  datur  dktrperk.pera 
prilni  elementorum  excitetur  k c, circum  uero  d k crrcuhude-  . 

fcnbatur.per  i poli  datum,  ej  per  fecundum  poftulatum  ton 
nedanturdn,n  k,d  1,1  k, igitur  redi  funt  qui  ad  In, anguli:  quo 
niam  l nfcmictnuluifunt,  per  n terti/  elementorum.  In  unum 
igitur  concadum  tangunt  ipfe  d l,dn, ipfam  faharam  per  cor» 
retari um  \6  terti/  clcmitorum.lppigiturab  ipfo  d,  oculo  pro 
cidentet  radi/  perdlcrdn  cudit.  Kurfut  remoneatur  oculus, 
ejfttmrrs  circum  tpfum  r.pcr  s poilulatii  circulus  deferiba 
tur,C  per  fccuniupoiiulatu  conncdanturr  ffa  k.r  sj  k:  igi 
fur  fafo  rf,ri,in  uno pg no  ipfam  tangunt  faharam  per  torre - 
(jriunt  1 6 terti/  elementorum , er  ab  ipfo  r oculo  procidentn 
radi)  utrf.rs  cadunt. Quare  fub  angulo  r ipfum  fs.cr  fub  an 
gulo  d ipfum  n ft  l,facdatur,fcdf  n s IJpfo  ft, manis  etiiappa 
rct  autem  minus  ■ angulus  enim  qui  ad  r maior  eft  co  qui  ad  d 
t/1  angulo  per  so  tertij  demetor  um:  que  uero  fub  motori  fae 
flantur  angulo  per  4 fuppofttionem  optico  maiora  uidentur. 
maius  ergo  apparet / s, ipfo  nft  W8 autem  minus. 

Theorema  uigepmumquintum. 

QPhaera  binis  fpeftata  oculis.fi  dimetiens  (phgrse  xquus  fuerit 
O retflg  linee  dilianti  ab  oculis, 
ipfius  hcmifphxriu  (pedabitur. 

Sit  faber  a cuius  dimetiispt  bc.ctib  ipfo  beper 
n primi  dement  oru  excitentur  ad  angulos.reflot  b 
f,c  let  uk  ipfo  f ai  ipfam  b c,per  ;i  primi  elemito- 
runuxetteturf  l, et  fanatur  oculus  unus  m f,  alter 
uero  in  l-.ab  ipfo  uero  cetra  ifacr  siprimi  demeto 
ru  ad  ipfi  b fpantteliH  d k.  igitur  jt  monite  dk  ip 
fu  m b k paraddogrammu.ctrciugutur  in  tdc  rur- 
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r ‘£‘1'  f<T  of  ***  c^^‘erflrcmfaVu  ‘k  ipfabd,pgura  circulus  erit,  qui  per  centrum  eritip. 
pMjjd^^drthemiUhertmn  tantum  ipPmlfberejfcaabilurfubjlocuUl.  P 

Thcoremct  uigefbnumfcxtum. 

pVmoculorum  diftantia  fpharrar  diametro  maior  fuerithe^ 
V^mifphxrio, maius  id  quod  ipiius  fpha:- 
ra:  /pcctabiturapparebit, 

Eilocmm/bbura  cuius  centrum  Jit  h,  oculorum  uero  inlauallum 
**“™  #“<  Ifhare  diametro,  er  per  k er  bc, extendatur  pia. 
num, e fjtcutij;  in  Ifhrra  circufi  ifn,  procidunt  $ radij  b d,c  f,in  uno 
ligno  tongentes,  igitur  grodutti intdcem  congrediuntur.  Qjjoniam  b 
e ippusjfhtrt  diametro  mutor  ei},  congrediuntur  ium  in  b, pgnum. 

Igitur quotum  ub  ipfopgno  h ipfe  hf,h  d,per  unum  pgnum  tangen- 
tec  cudunt, minor  ejt  tpfef  n d,umbitus  femicirculo  pe r uigepmumter- 
ttum  theorema, unguli  enim  bfk.bdkfunt  redii . tppus uero  libera 
reliquum  fcheru  hcm/fhsrtomatut  [JcauturJub  bdef. 

Theorema  uigepmumfeptimunt, 

Q 1 ocuIorum  intcruallu  minus  fucric  fphacrac  diametro, id  fphx 
U rac  quod  (pectatur,  hemifphxrio  minus  fpcftabitur. 

Ictounauam,1!  hera  cuim  centriipt  h 1 

oculorum  mteruullum  ptbc  minus  cxlftct 
tpput frhare diametro :cr perkej  be,ex 
tendatur  planum, efjictatq;  in  fcberu  circu 
lumfg  nxxcitentur  autem  per  decimum fe- 
pttmim  tertii  ciente  torum  ab  ipptb  cocu- 
lis w unopgno  tangentes  bf.creg.quain 
h inuiccm  congrediantur.  Qj  oniam  bc,cr 

ipptis  Ijabare  diameter funtinxijuules.Jgi  ~ 

tur  ab  ipfohppoprocidetes  m ipfum Uberum  minorem  hemMerio  ambitum  cupient,  per  uitefl. 

Theorema  uigrpmumoffuuim. 

^"''Ylindro  utcUnqjinfpe&o  abocU' 

^lo  uno  .minus  hemicylindro  fpe- 
(ftabitur. 

Edo  ttuntp  cylindri  circa  bupn  circuli  centrum  k,  ai  ipfo 

”i<iculoexcitcturadkipfunk.perprimupoPulutum,etper 
u:per  fecundumprtmi elementorum  rxcitrturbc, er  circum 
kn,defcributurcirculus,coneauntur^  nf  fh,nd,dk.\gitur 
•jaiad  f drcdhfunt.li  unoigiturpgnofn,nd,tangiit per  cor 
rdiriumdecimefexte  tertij  clcmcntorum.lpp  igitur  ab  ip- 
fo n oculo  cdudh  rudi)  pcrnfn  d procidunt,  quare  ipp  ambi 

tusfldMntumJfcaubtturfedfld.minoredipfoclbfemi- 

arculo.tgmcrfl  d,  femicirculo  minor  mdcbitur.hocefl  cylin 
drttt.  Similiter  enim  bup  per  omnem  fuperpeient  cylindri  de- 
monstrabimus, quare  totius  cylindri  dimidio  minus  Pprdhbitur. 

Theorenu  uigepmumnonum. 

O C -°  ProPlu*  ad  cyIindr5, pofito, minus  quidem  eritaiTum. 
Ptu  c>,llndri  fuh  >PC*  afpedhbus,  uidebitur  aut  maius  afpici. 
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E lio  enim  cylindri  circi  bijin  circuli  centrum  k,c r ab  ipfo  k oculo  in  k centrum  per  i poJluUhm 
conncSUlur  bk,erperk,peru  primi  elementorum  id  ungu- 
los excitetur  rcfloi  ci.ey  circum  k b circului  def  yibatur.pcr 
t poRulatum,  C7  corne  flantlsr  b n,  n k,b  i, I k:  um  per  ea  que 
prediflafuntl  [ n,mimu  eflfemicirculo , ey/imiliterbufi cy- 
lindri minui  cH,  cr  dimidium  focilabitur.  Sed  propius  excite- 
tur  oculus,  jitip  q cr  circum  fk, per  i po/lulatum  circulus  de- 
feritatur, cowdinturip  q r,r  k,  k s crs  q.  Igitur  qui  ab  ipfo 
q radij  proci  Jentes  per  qrtyqs  cadunt, qui  uero  ab  ipfo  bfei 
tent, cadunt  per  bl,bn, maior  igitur  ambitus  nfl, ambitu  rs.ui 
detur  aut  minor  r fs,  ipfo  nflinuior  enim  e 3 angulus  q,  angu 
lo  b.per  i o tertij  elementorum,  quire  cylindri  minor  parsjpc 
flabitur  audetur  atllem  maior  ajpici. 

Theorema  trigrjimum . 

IQno  circulum  bafin  habente  fuhu> 


G 


'no  oculo  pcrfpofto,  minus  hemico 
ilio  fpcftabicur. 

E/io  enim  combafis  circulus  cuius  centrum  pik.cr  at  ip 
fo  !>  oculo  excitetur  in  centrum  per  primum  po/lulatum  b k.ct 
perkperuprimi  elcmentorum^d  angulos  rectos  ipfi  k 6 ex- 
citetur n l:  circum  uero  k b,  per  ■ poflulatum  defcrtbatur  cir- 
culus.Conncftanturcpfcr  •-  posiul.ttii  b ffkjb  d,d  k Agitur  an 
guliquiadfd.reili  funtpcr  s>  terti/ elementorum. Igitur  ipfe 
bd,b  f in  uno  pgno  tangunt  per  correlarium  6 tertij  elemento 
rum.craJijqiiiexbprbJ.bf  procidunt,  igitur  ambitus  fr 
d>  per  fetius  minor  exili  rus  ipfo  n r L At  n r l femicircuhis  efl. 

Igitur  ambitus  frd  fcmictreulo  minor  cfl.  Qyare  cr  coni 
quod /pe flatur  mmuscflbcmiconio  iftmiliterenim  cr  i»  reli- 
quorum circulorum  ippus  eonifupcrpiie  ofoendemtu. 

Theorema  tngepmimprimum. 

O Culo  propius  polito  in  eodem  pia 
no  minor.inqua,  erit  uilibus  alTum' 
pta  pars,a  t maior  perfpicij  uidebitur. 

E/lo  coni  baps  ctrcidus  cuius  centrum pt  k.  ccul.es  ueropt 
a,cr  ab  ipfo  a per  primum  poflulatum  in  kconncflatura  k. 

Et  per  undecimam  primi  elementorum,  ad  angulos  re  flos  ex- 
citetur per  k ipfa  h b.  Defcnbaturq,  per  tertium  po/lulatum 
circum  a k circultis,cr  per  primum  postulatum  conneflantur 
affls  addk,  permulcture/,  oculus  n in  n,  cr  circum  K n,  ptr 
tertium  populatum  circulus  defcribatur,conntAantwqinr,r 
K,nt,  * K, Igitur  qui  ex  a oculo  ndijfcatcnt.pcr  adas  f,cadut. 

Quare  ambitui  fqd  apparet. Uq; propterea  cr  </« ab ipfon, 
oculo  radij  [citent  per  nr,ns  tadunt.ftcftahtur  igitur  ambi- 
tus rqs.  Sci  maior  fq  d ipforqs.  At  minor  apparet,  maior  c- 
nim  ejl  angulus  n eo  qui  ai  a en  angulo. 

Theorema  trigefnnum fecundum. 

COno  circulu  bafin  habete,  fi  i cota  (Tribus  t]  ab  oculo  in  coni 
balin  procidctib.  radqs  recic  lineg  deducatur  per  fuperfide 
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coni  ad  uerdccm  eius  percp  dedudas,&  eis  quf  ab  oculo  in  bafin 
coni  procidentibus  plana  edu<fta  fuerint,  in  communiqj  planoru 
iedionc  oculus  politus  fuerit,  id  quod /pedatur  coni,  omnifaria 
arquum  (pedabitur  uifu  in  plano  propoiito  exiflenti. 

Sit  comti  eidus  baf.i  quidem  fit  eircului  c d.uertex  tutem  fit 
ifignum , oculus  wrrifit  k k ejuo  procidunt  radij  k JJt  c.lan- 
gmtei  it!  e d,  c anne datur  q;  ab  ipfis  d c,  fige  it  in  uertictm  coni 
d b,  c c b,er  per  c b cr  c k ,quidem  planum  extendetur  quod 
ex  ip forum  db,dk.  Sirmutcrij;  alterum  protenditur  pUnum, 
igitur  ipfi  plani  ueniunt  in  congreffum.nam  ipfec  d b,  concur- 
runt,er  c k,dkconcurrunt,uenuntincongrelfimigitur  iplk 
planter  fit  eorum  commur.it  fedio  b k.  Dico  quod  ubi  in  b i, 
fofittn  fuerit oculus, quo  foe  datur  coni, equum  eft^onaturin 
b k ocul  i!  fitq ; fiexateturcp  per  n primi  elementorum  perfad 
tpfiim  quidem  k cfiipfa  fn,ad  ipfam  tutem  ck  ipfa  f t,  igitur  ip 
fejnj t c oni  f upcrfiaem  in  figitis  f t tangunt.  In  ipfa  enim  co- 
ni fuptr  aquidislantmm  circulorum  fegmenta  [unt  fimilu.  lgi-  ‘ 
mr  m ipfe  b d c,comfuperficici  intcrualla  foed uU  aqualia  ap- 
parent. titionum aquatu efiquan ipfafsj n comprehendunt, ungulus  ei quifub k c,c d, comprehen- 
ditur anptdo^quum  apparumeigiiur,t  n,t  titeruelium  ipfi  d c tnieruallo.  Quare  quando  oculut  ut  k 
bprefla  lutea  pofitui furit,  equum  femper  foedatum  apparet. 

Theorema  tugefimumlertlum. 

A Equaliter  autem  femper  oculo  a cono  diftante.fubbmis  qui 
oculo  polito  minus  apparet  coni fpe&atuxn.lumuliu» 
ticro  maius. 

Eflo  certi  uertex  quidem  ii  dfiyurm,  iafit  autem  erreu 
iMfxatituryper  ftprimi  elementorum  k bjpji  b d,po- 
natur q-,  oculus  tnh.  Dtco  Lrm  quod  id  quod  foedatur  coni 
oculo  pojito  in  b minui  foedabitur  quam  mt.Contedan- 
tiir, inquam, per  primum poduUium  ab ipfo d figno  mht 
figr.o  ipfa  h d4 1, et  per  fecundum  pullulatum  txt  edantur 
inn  i,  igitur  itineri,  fignopefitootulofocdaUccni  a- 
qualia  epparebut,  et  minus  quidem  apparebit  quod  ad  n, 
m.tUi!  autem  id  quod  ad  l.aquit  uero  id  quod  ad  n,  ei  quod 
ad  h.  Id  autem  quod  adleiqucdad  sjieut  in  pracediupt 
Imtccmo  icitur  m h,  figno  exidete  foedatum  coni  minut 
apparet  quam  in  figno. 

Theorema  trigefimumquanm. 

TN  circulo  fi  a centro  ad  angulos 
J-rcdos  quatdam  agaturreda  li- 
nea ipfius  circuli  plano , & in  /pia 
apponatur  oculus  circuli  dimetic 
tes  cquales  apparent. 

Bflo  enim  eircului  cuius  centrum  fith,  crabip- 
fo  k, per  ii undecimirle.  ad  anguloircdoiexcite- 
tnnpfi  plano  circuli  ipfa  k b,  oculus  uero  fitm  b: 
excitenturqf  diametri  c a,  er  d f.  Dico  iam  ipfum 
ac  ipfi  d f,  aqualem  apparere  tctmncdantur  enim 
ipfa  b a ,b  f , b c,b  d ,pcr  primum  pofiulatum. 

Igitur  bina  b k,  kf  binis  bk,k  e, fu u altera  aU 
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teri  aquales,  eft  tutem  or  angulus  r angulo  s aqualis,  aqualis  igitur  eft  per + primi  elementorum  it* 
pt  bfj>ap i e- Idq;  proptmt  iamerbdippbo  cft  aqualis,  binaiamd  b,bf, binis  c b,b  t,  funi  aquo- 
les.eft  tutem  tJ  a fippe  a aqualtsiangulus  igitur  qui  [tibi  bf.tr, gulo  quifubcb  aejl  aqu  dis.  Sei  et 
qi It  fub  aqualibus  jbeflantur  angulis, aqualia  tpptrent:  t quilis  igitur  per  fup po fitionemfcxttm  et, 
sppdf apparet. 

Theorema  uigelbnumquintmt. 

"C’  T fi  quae  ex  centro  excitatur  non  fuerit  ad  angulos  reftos  ipfl 
J-^plano.xqualis  autem  fuerit  ei  que  ex  centro.dimcticntes  ipfl 
aequales  apparent.  4> 

Sit  circulus  cuius  centrum  k,  er  ab  ipfo  k,  excitetur  non 
td  angulos  refles  ipp  pltno  ipfa  k b, aqualis  autem  efloei 
qu.e  ex  centro  circuli,  cr  per  primum  poftulatum  comeflan 
tur  tb  ipfo  b pgno  ea  qua  prius : quonitm  igitur  ippcd  k.k 
b.  k f,  initiem  [unt  aquales,  reflui  cft  angulus  contentus  fub 
fbd.liq;  propteret  ttmer quifubtb c.tngults reflus  cft, 
aquales  igitur  funt  ipp  tdinucem  per  quartum  postulatum. 

Sei  qua  fub  aqualibus  ff  e flantur  angulis  aqualia  apparent 
per  fuppopttonem  6,  aqualis  igitur  apparet  dfipp  ac.  Sci 
iam  a f, neque  pt  aqualis  ei  qua  ex  centro,  neque  fit  ad  angu- 
lare flos  ipp  circuli  planoaqnales  uero  efficiat  angulos  fub 
daffa  c.c T t af er  f ab.  Vico  quod  erpe  dimetientes  ipp 
aquales  apparent.Quoniam  enim  aqualis  efiia.ippa  c,per 
decimamquintam  diffinitionem  primi  elementorum : com- 
munis autem  a f.craquoscomprebendunt  angulos.  Btpt 
igitur  i f,  per  quartam  primi  elementorum  bap  c f,  eft 
aqualis , er  angulus  d f a angulo  a fc,ep  aqualis. Similiter  iam 
ostendemus  quod  er  angulus  e f a, angulo  afb  eP  aqualis,  to 
tua  angulus  igitur  qui  fub  df  b.toti  angulo  [ubefc.eft  aqua 
Us.quare  per  fuppopttonem  (perjpcfliuaipfe  diametri  a- 
quales  apparebunt. 

Theorema  trigepmumfextm. 

SI  uero  que  ab  oculo  ad  centrum  procidens  circuli,neqj  ad  an- 
gulos fuerit  reefios  ipfius  rirculo  plano,  necp  etia  ei  quf  ex  ce* 
tro  fuerit  xqualis,neq;  xquos  cu  his  quae  ex  centro  comprehen- 
det angulos.fed  aut  maior  aut  minor  ea  quae  ex  centro  fucrit,dia- 
metri  ipfx  inxquales  apparebunt. 

Sit  enim  circulus  cuius  centri! pt  t,  er  ab  ipfo  b oculo  in  cen- 
trum ciraih  excitetur  refla  linea  ba.pt  autem  ad  angulos 

re  flos  ippplano,neq;  ei  qua  cx  circuli  citro  aqualis  jseep  etiam 
cum  his  qua  cx  centro  aquas  comprchedat  angulos.  Vico  quid 
ipfa  diametri  circuli  inaqualcs  apparebunt.cxcitetur,  inquam, c 
f, dimetiens  ad  angulos  fubpflens  re  flos  ipp  a b.  Et  dk  inaqualcs 
efficiens  angulos  ipp  a b,& per  primum  poflulatum  comuflan- 
lurbc.bdif.a-b  k.  Sit,  inquam,  prius  baipfaa  k maior:  igi- 
tur maior  cft  angulus  comprehcnfus  fubc  bf.eo  qui  comprehen 
fus  eflfiikb d.pcut m theorematibus olienfum rft. Quaucrb 
fub  maiori  angulo  peflatUur, maiora  apparent,  Igitur  cf ipfa  d 
k maior  apparet.  J 

' Theorema  trigepmumfeptimum. 


m aa+v i ntaim  te  J ustooitijc. pstinwi*. 

I autem  b a»ipfa  a k, minor  ftieri t,maior  apparet  d k ipfa  c f. 
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PERSPECTIVA. 

Efto  circulus  enim  centri!  fit  a, oculm  nero  fit b, a quo  iit 
circulum  perpendicularis  a /Ia  non  cadat  ina.fed  exterius, 
fjfftl  bc,  conncdaturq;  per  pr  imum  poftulatunt  ex  e in  a,ip- 
fi  c a.infuper  ab  a in  b, ipfa  ab  per  idem  poftuLtum.  D ico  $ 

•mnium  per  a aforu  retiarum  Irnearum, ad  ipfamq:  b a an - 
gulo/  efficientium  minimi!  eft  qui  fubcab.  excitetur  enim  , 
refh  linee  da,crab  ipfo  c per  xL  xi.elemen.in  d e perpendi- 
cularis aguuripfi plano  cf,  conncdaturq;  b f,  per  primum 
poftulatungitur  ipfa  bf.fuper  d e perpendicularis  esi.  Qua, 
num  igitur  angelus  cf  a rcfhte  eft, qui  fub  a c figitur  minar 

cft  rttio:  manu  igitur  e/i  per  18  primi  elemen.  latui  a c , late-  

rr*f -Igitur  baad  ipfam  a f, maiorem  habet  rationem, quam  adacifed  angulus  acb.ej  quifub  bfa 
rem  funt,cc  a,<y  a f furit  in  aquales,  er  reliquus  igitur  quifub  f ab,  eo  qui  fubcab  maior  r/l./rmtU 
ter  autem  offendetur  quod  c r omnium  per  a. ad  arum  redarum  linearum  ad  ipfam  a b Setiam  lineam 
angulum  efficientium  mutmut  eft  qui  fubcab. 

Theorema  tngrfimumo -auum. 

CEd  quod  fb  ipfidead  angulos  redos exiftat,  ficoftendemus. 

Quoniam  b eapfi  circuli  plano  ad  angulos  eff  reths, 

CT  omnia  igitur  per  bc, plana  produtla  ipfuirculi  plano  per 
, diffinitionem  11  elemen  ad  angulos  reths  cxifhmt.  Vnum 
amem  eorum  qua  per  bc  ext  eduntur  planorum  cli  ipfum  b e 
f,triangulam.  Igitur  trianguli i b c fipfius  circuli  plano  ai  an- 
gulos reths  exiftit.  Quonam  igitur  bina  plana,  hoe  efl  cr  id 
quod  ippus  e d.circult.cr  id  quod  ipptts  fr  cf,  trianguli  aiin - 
uieemfefe  diff,efeut,cr  ippefqua  ipforum  communis  eftfe 
dio  ad  angulos  redos  efl  ipfa  f d,m  ippm  circuli  plano : per- 
pendicularis runa agilur efincd.eyfd  igitur  ipfmb  ef, 
trianguli  plano  ad  angulot  redos  efl. Quare  per  ■ diffinitione 

uclement.ad  omnes  ipfum  tangentes  redas  lineae,  er  inipfo  e f 4 j 

trianguli  efb,planocxulcntes  ad  anguloi  rtaosfubfiftit.  Igitur  dfipftb  f ad  angulos  redot  cd. 

Theorema  trigefimumnonum. 

T?  V rfu8  igitur  bfipflef d, dimetienti  ad  angufos  redos  eft. 

XV  E Ito  buu  triangula  b c J,cr  b f ajetiot  habentia  eos  qui  ai  c f, tinnulos, crb  4,  ad  f a nu~ 
im-emhaheal  rationem  quam  ad  ea.  Dico  quid  angulusfab,  eo  qui  fub  eabed.angjomawr 
tti.Qjf  cnum  enim  baad  a f, maiore  habet  rationem  quam  adcdi^x  rurfut  igitur  fu  ad  a 'b  mu  orent 
habet  rationem  qudmca,ad  a b,  quare  ea  ai  ab,  maiorem  l>a  1 

bet  rationem  quamfa.ad  a b.  fiat  igitur ficui  e a,  ai  a b.fie f 
a, ad  maiorem  ipfa  a bjioe  eft  ad  ipfam  a d,aqtiiangtda  igitur 
[unt  triangula  bc  a,  crdf a,  quare  angulus  c ab  angulo  f 
ad  eft  aqualis.  Igitur  angulus  f a b, angulo  e ab,  maior  eft. 

Efto  circulus  ab, e i,  excUcnSurck  bina  diametri  ab,  ccffefe 
inuicem  ad  angulot  rctloi  dijpefccntcs,  oculus  u ero  efto  e,  i 
quo  in  centrum  connexa  efiad  angulos  quidem  redos  efto  ip 
Jicd,  ad  ipfam  autem  ab  contingentem  angulum  comprchen- 
dat.eftoqefulraq;  ipforum  qua  ex  centro  maior.  Quoniam  igitur  c d,utriqi  ipfcrum  ab  esc  f,  ai 
omnit  ‘Zuur  planaperc  dproirda  ei  quod  per  e far  a i,  plano  ad  angulos  re- 
d“s  fubjiftul.  excitetur  perpendicularis  igitur  abipfoe.figno  ad  fuhedum  planum  per  ■■  undecimi 
etemeiuorumim  communem  igiturplahorum  fcdionem  a b cadit.  Cadat  igitur  crfitck.  extedaturi,- 
dapetiemgb.ponaiurq;  ipfi  dimetienti  circuli  aqualis  t m.fecetxrep  per  toprlmi  ekment.bifiriam 
inn,  a ab  ipjo  n,ipfilm,peri,ciufdcm  excitetur  ad  angulos  redos  infublims  reda  linea  n x.fitk  ip 
janXtipflef  aqualis.  Segmentum  igitur  circum  Im,  defcnptum.tanfiemq;  pcriofeimcirculo  maius 
erit.  Quoniam  n x, maior  efl  ulraq;  ipforum  I nn  mfit  ipfum  Ixm.  Connedanturh  ipfaxl,  cr  x m, 
angulus  igitur  qui  ad  x comprehenfui  jub  Ixm.nefl  aquus  quiade,fignum,coprebenfo  fub  coiitmeit 

Y>  tibut 
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hbiu  ip/ttm  eftyc  dfigna.  Infupcrponarur  ei  qui  fub  ef,  crfg,  eqms  qmfublnpi  o,  auferatiirq;  ip- 
feef^qualis  ipfin  oxonnctlanturq;  ipfe  l o,m  o,  defcnbaturip  circum  I » MAriMgdm  fegmenttm 
tinnii comprcbcfkm  fub  1 0,0  m,boc  eii  ipfum  I o m.  Erit  iam  qui  % 

ad o, lignum angulus comprebenfus  fubtom  equis  ei  qui  fubgc 
h.  Infupcr  ponatur  ii  qmfubtf  g.eqittht  qui  fub  Ip  n.auftratur- 

queef,eqiialuipfinp,conneadturq;ipfelp,pm,defcnbaturqi  4 , 

circum  ipfum  tr ungulum  fcgmentum  ctraiiynt  um  angulus  qui  ' 
ed  p,fignum  angulo  coprehcfofub  a e.crc b,equalis.  Quoniam 
igitur  sngu  lus  x.tngulo  o,mtior  efl.fed  angulus  x, ungulo  s.efie- 
quihs,cr  qui  ai  t, per  n primi  cltment.mtior  efi  eo  quiud  o,  ex- 
trt  enm  triangulum  edito, crqittad  x igitur  eo  qui  ud  o mtior 
ed  ,ey  qui  u d x,ei  e/l  equulis  qui  fub  ce  d^y  qui  adoeiquifubgc  , 
h, igitur  per  * fuppofitionem  pcr/pc(itu<ecd,ipftgb,mtior  uppu 
rebtt.Rurfus  angulus  t, ungulo ge  h,ed  equu!tt,cr  qui  ud  p,ei  qui 
fub  u e bimator  tutem  ed  ungulut  o, ungulo  p, maior  igitur  uppu- 
rebit  per  fuppofitionem  4 pcrfirediueg  h,ipfuub  reda  lineu. 

Theorcmu  quadragtfimum. 

NOn  fit  aute  maior  qug  ab  oculo  in  cctrum  annexa  eft  ea  quae 
ex  cetro.ied  minorari!  iam  circa  diametros  cotrariumtnam 
ipforum  dimetietium  maior,minor,&  minor.maior,  apparebit. 

E/lo  circulat  ubc  i,extidamurq;  bini  dimcttcntct  t b,c  d.fefe 
inutcrm  ad  rrdos  angulos  fetantes, altera  ucri  quapiam  rxtrn- 
dutur  b b,  ocul.u  uero  fit  e,-t  quo  m centrum  f,  connexu  edo  ef, 
minor  exi/lem  utruque  eurum  que  ex  cenlro  td  ungulot  uero  re- 
di os  efto  ef,  ipficd^onuturqi  ctretdt  dumetro  equulis l m,  qux 
per  10  primi  elemtnt.  [eeetur  bifi-lam  in  n, excitetur  f per  u 
eiufdem  td  ungulos  redosipfi  I m,  ipft  n x.  Defenbtturq;  circum 
l m x,  figmentum  circuli,  fu’ que  l x m.  Erit  ium  minus  femicir- 
cutoejuomam  n x, minor  e/l  et  que  excentro,efto,inqum,lxm, 
ecmteihnturq.  per  primum  poflu latum  ipfexlj t m, igitur  tn  gu 
tot  ud  x,  comprebenfus  fub  t x,x  m, equus  esi  ei  qui  ud  e,eont 

prehenfofubc  e.cred.  Infupcr  ponatur  et  qut  fui  ef,  f g,equtlis  qui  fub  Injo,  ungulus,  uujerutirefc 
efapfi n 0, equulis,  eonnednnturij;  I o,mo.  Defcnbaturf  circulo  m,triungulum  fegmentum  ctraii 
I o m.  Um  «Bgulm  qui  ud  o.fignum  comprebenfus  fub  1 0,0  n, redis  lineis  equulis  erit  ci  qui  ude, com 
prebenfofub  ben.  Infupcr  ponatur  ei  qu  fub  u fjf  e,  equili  qui  fub  I p,p  n,  tu  feratur  q;  n p,  ipfic  f,  e- 
quthi,  cotine dhnturqi  I p.p  mjefmbtluri^  circum  I p m,  triungulum  figmentum  cmtdi.fitq,  I p m , 
erilium  ungulus  qui  td  p,jignum  comprebenfus  fub  lp,pm,  equilis  ei  qui  ud  c,  ungulo  tomprcbcnfo 
fub  u e er  e b.  Quoniam  igitur  ungulus  qui  ud  x,  eo  qui  td  c, minor  el) , equulis  autem  eil  ungulus  qui 
edo.esquiude, ccmprcbenfo fub bc,cn,crquitdt,ctquiidc,ccmprthinfcfubccd,  minor iyt ur 
apparebit  ed.ipfun  h.  Kurfus  quoniam  ungulus  qui  ud  e, comprebenfus  fub  h e n, minor  ifl  eo  qui  com 
prcbenfutcdfuble  b^ninor  igitur  per  fuppofitionem  1 ffecuUne  tppurebic  cr  nbppfa  u b. 

Theorema  quadrtgefimulttprimunt. 

Vruu  rotf  quadoq;  circulares,&  quadoc^  cotraft?  apparet. 

V.  J E Ilo  enim  rota  cuius  dimetientes  fini  df,c?bc. Igitur  quandoq;  g 

tb  oculo  in  ccnlrum  agitur,  td  ungulos  fuerit  r telas,  ipft  pltno  uel  eque " 
fuerit  ci  que  ex  centro,  equulei  diametri  apparent,  ficui  in  procedenti 
theoremate  oficnfum  e d . Quare  rota  currus  bis  extflcntlbus  circulares 
apparetiprodudouerbcurrucfeoqui  tb  oculo  m centrum  udus  efi  ai  f I 
redos  anguloi  lion  fubfiflentc  radio  tpfius  rote  plano,  nrfy  equule  ei  que 
tx  ipfius  centro, dimctiemes  m equulei  tp parent, quod fimilitcrin  prece 
demi  oficnfum  e fi,  quare  rotq  eontraila  apprtbit. 

Tbeorem 
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_ . Theorema  qutdragtfimumfecundum. 

SI  magnitudo  quxpiamfublimis  ad  fubietfhim  planum  ad  an- 
gulos rc<ftos  extitcrit,  pofitusqj  fuerit  oculus  in  aliquo  figno 
ipfius  plani,  8c  permutatum  fuerit  uifile  in  circuli  circunferentia, 
uifile  femper  xqualitcr  Ipcdfabitur. 

Efloflnqu  d, foedata  aliqua  magnitudo  ab,  f ublimior  plano, ocu- 
lus aut  c eflo  c.conedaiurq-  b c,c r citro  cfoacio  nero  c b,pex , po 
ftulatum  circulus  dcfcnbaiur  b d.  Dico  quod  fi  in  corculi  cinunferen 
tiu  permuubitur  ipfa  a b,ab  ipfoc,  oculo  aqualiter  focdabitier. 

Quoniam  enim  a byeda  esi  et  ad ipfam  b cingulum  efficit  retium: 
omnes  igitur  que  ex  centro  c,ad  ipfam  d bjnagnitudincm  proci den- 
te! imacetn  equos  efficiunt  annutos,  per  fecundam  diffinitionem  u 
elemen.aquahtcr  igitur  uifile  foe  dabitur, fimiliter  quoq;  ey  fiacen 
Iro  cjubhmis  excitetur  refla  linea, ty  in  ipfa  pefitui  fuerit  cculut  in  parallelum  eriflens  foedat*  nt i 
gnitudim,commotacpfuerit  magnitudo,  foeddtum  aqualiter  femper  apparet. 

Theorema  quadragefimumtertium. 

C luero  uifile  ad  fubie<ftum  planuad  angulos  fuerit  reftos,  pet' 
O mutatus  autem  fuerit  oculus  in  circuli  circunferentia,  cctrum 
habete fignum  circum  quodeonuertitur  magnitudo ipfi  plano, 
uifile  femper  aequaliter  apparebit. 

Sitjnqsum, foedata  magnitudo  a bfublimis  cr  ad  angulosre- 
(ks exidens  ad [ubiedum  planum, oculus  uero  fit  c, cr  centro  qui- 
dem b.foacio  uero  b c,per  t pc  Rutatum  eirculus  deferibatur  c d.Di 
eo  quod  fi  c permutetur  m cireuh  circunferentia  ipfa  a b, magnitu- 
do aqualiter  femper  apparebit:  hoc,  inquam,  efi  manififium.  om- 
nes enim  ab  tpfo  c figno  ad  a b,c adites  radij  ad  aquos  angulos  pro- 
cidunt. Quoniam  angulus  qui  ad  b redus  ed.  Aequaliter  igitur  foe 
data  magnitudo  apparebit. 

Theorema  quadragefimumquartum. 

C I autem  fpc(flata,a  magnitudo  ad  fubie&um  planuneutiquam 
*^ad  angulos  rcftosfuerit.mutatumcp fuerit uifilcin  circuli  cita 
cunferentia.inxqualiter  femper  fpecflabitur. 

E/io  circulus  ah.ey  fufeiptaturin  ipfius  circunlircntid 
fignum,  fitej;  itlud  d,  cr  confluuntur  non  ad  redos  angu-  t 

los  ipfi  circulo  ipfa  df,  oculus  uero  fit  e.  Dico  quid  ipfa 
df,fi  in  ipfius  circuli  circunferentia  permutabitur  quan- 
doque maior  ,ey  quandoque  mmor  apparebit . lam  ipfa 
d f,  uel  ed  maior  eo  qua  excentro,uel  e i aqualis,  uel  mi- 
nor: fit  in  primis  maior.exeiteturque  perit  primi  elemen 
torum  per  e,  centrum  ipfi  d f , parallelus  e c,fitq;  aqualis  d 
f,ipfi  ce.  Exciteturq;  per  u undecimi element.  ab  ipfo  e, 
fignum  ad  fubtedum  planum  perpendicularis  c n,cr  ca- 
dat ipfi  plano,  in  n,  fignum,  ey  connexa  en,  pax  podula- 
tum extendatur, ey  procidat  in  circuli  circunferentia  m 
a, ey  per  a, per  ji  primi  element.ipfi c e, parallelus  ex- 
citetur ab,  ip  fi  df  aqualis:  dico  quod  ab  omnibus  m ar- 
cuii circunferentia  dantibus  redis  lineis  minor  apparebit. 

Connedantur  enim  per  primum  pofiulatum  cfefjic,  ey  c 
b : habuimus  autem  m praterito  tt  theoremate,  quod  om- 
mum  per  e,  fignum  dudarum  redarum  Ime  arum, efficientium^ad^c  angulum, minmus  cdquifH 
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c r d.Quonia  igitur  e c,ipfi  a b.paruBelus  ed,fed  CT  aqualis, crea  igitur  ipp  c b.equalis  eft  & porala 
lelus:paraHelogrdmum  igitur  eft  b e ,idq;  propterca  ium  crf  e,paraUelogrimu  rft. EI  qu  onii  oportet 
oftenJere  quod  minor  apparet  a b,ipfa  d f,  mamftftum  cH  quod  priut  oftendrre  oportet  quod  angului 
fti  fubb  e a, minar  ed  ungulo  qui  fubfcd.  QjoDttm  igitur  oftenfum  eft  quod  ommum  per  e,/ignum 
uii  urum  retiarum  Une  arum  ude  e,kngulotep  cfficietium  minimus  cdquifubcee.minor  igitur  eft  er 
ipfoc  eddsqui  fub  c e a.£xponatur  circuli  [cnuarada,  equum  fegmentum  hul,uecipiutur^illiut 
eentrum  er  fit  n.ponaturq;  ei  ungulo  qui  fub  c e UuequaUs 
angulus  qui  fuh  h 'I  m,ei  aut  e qui  fub  ced,  equaUs  qui  fub 
h n o,ponatui-rj;  ipfi  df,  utruq ; ipfurum  o n,  m n,  aqualis 
pira  primi  ilnnentorum,cr  per  m ipfi  h n,  equula  cr  pu 
ruSelut  excdeturm  p,per  ;i  primiclement.Coimeduiurq; 
per  primum  pollulutu  p h,  puruUelogrumum  igitur  efinp 
cr  equum  cr  fimile  ipfib  e.  Rurfm  pero  ipfi  i n,per  tri- 
gefimam  primam  primi  cie. exi  itetur  or.er  con edatur  r 
h.  Igitur  rn,  parailelogrumum  equue&cr  fimtle  ipfife. 

Concflanlurle  diaqpnij  rn,p  n. Quare  ungulus  qui  fub  h n 
pjeo  qui  fubkn  r, minor  rft.  Ei?  j qui  fub  knp,ci  equula  qui  fub  n e b,cqtd  fub  kn  r,  ei  eft  equula 
qui  fub  d e f, minor  igitur  esi  qui  fub  u e b .angulus  eo  qui  fub  d e fi  Quire  er  magnitudo  u b, magna  u- 
dmedfi  minor  apparebit.  Similiter  ium  oftendemut  quod  ba,ipfdfd, minor  cilipfdfd,minoreexifteH 
te  er  equule  ei  que  ex  citro,  Sed  ia  efto  d e, ei  que  ex  centro  equulis , ebftruilurij;  omnia  eadem  que 
fuper.ponutur  circuli  femicirculo  equulis  femicirculus  hdl,  accipielarf  lUius  centrum,  er  fit  n : er 
quoiud  d o, equulis  fupponituret  que  ex  centro,  equulis  igitur  eft  d 
oupfih  n-.ponuturunqudei  qui  fub  ce  a,ungido,equahs  angulus  qui 
fubhnK  .excitet  urip  ipfih  n,paralldagrammu  n x,er  ipfi  bn,uuft-  , i 

ratur  equalisKx,conedalurq;  x b,ei  autem  qufubced,equdispo  x 
natur  qui  fub  hnd^r  ipfi  bnparaUetiis  per  ii  primi  clement.  exci-  K , 
tetur  ii  o.ipficp  b n,  aqualis  auferatur  d o.concflalurq,  o hipurallelo-  \ 
grammum  igitur  cf)  Ulrunip  ip forum  hd,h  K,  erfunt  equilia  er  fi  1 
milia  iffis  efic  b, quare  er  <j«  jubmd,  angulus  ei  c/l  equulis  qui  fub 
c e dxr  qui  fubb  n K, eft  equulis  ei  qui  fub  ceu, minor  autem  eft  qui 
fub  ceu, eo  qui  fub  ecd,  minor  igitur  esi  cr  qui  fub  hnK.ro  qui  fub 


h n d,eonnedanlur<^  iiagpnijxn,on,mincr  iguur  eft  er  qui  fub  h 
H ar,n>  qui  fub  h n o, equulis  autem  rft  qui  fub  h n x,ei  qui  fub  u e b,if 


c beo  qiu  fub  d e f, minor  igitur  fpeflabitur  ub,magnitudo,ipfa 
ii  f,  magnitudine,  quod  ostendere  oportebat.  Sediamcftodf, 
munor  eu  que  ex  centro  circuli , conftruanlurq;  eadem  que  (u- 
pra,  ponatur j;  circulifemicirculo  equulis  femicirculus,  fitij^b 
m, accipiatur^  centrum  illius,  fitepn.uu/rraturq;  ab  ipfahn, 
ipfi  df  equulis  n x, ponatur  fi  n ‘ungulo  qui  fub  ceu,  equulis  an- 
gulus qui  fub  hn  K,ei  aulerr.  qui  fub  ced,  aqualis  qui  fub  b n I. 
Sit  autem  utruque  ipfurum  n Ktn  t,  aqualis  er  ipfi  d f,  excite - 
turi);  per  K.tpftn  x,  per  u primi  elemmtorum,aquaIn  paralie - 
lusKo,conncdanturq;  o x,  er  per  /,  ipfi  xn,  per  eandem  p <- 
raUebu  excitetur  l p,connedaturquepx,  paratlelogrummum 
igitur  rft  utrunqueipforimKx.xl.cr  rft  quidemipfum  Kx, 
ipfi  e b,  fimile  er  aquale  er  x l ipfi  e fi  Quare  er  angulus 
qut  fubb  n K,  equus  eft  ei  qui  fub  c eu, er  qui  fubb  nl, et  qui 
fub  ced,  maior  autem  rft  ungulus  qui  fub  c e rf.ro  qui  fub  c e 
d, maior  igitur  eft  ungulus  qui  fubb  n l,  eo  qut  fub  an  K,eon 
ludantur  no,np.  Angulus  igitur  qui  fub  x n o,  eo  qui  fub 
x n p,  minor  rft.  equulis  autem  rft  qui  fub  x n o,  ei  qui 
fub  ueb,erquifubxn'p,  ei  qui  fubdcf,  mutor  igitur  eft  qui 
fubac  b, angulus  coqui  fub  d e fi,  perfriatur  autfubaeb,ma 

gnuitdq 
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PERSPECTIVA, 

^«olopouJht  ffidci  ' f'M‘SmuJo  df'  m"°r  *“*rJ ►***»  magnitudo  * b. magnitudini e d 
Theorema  quadragcfimumquintum. 

P St  aliquis  locus  in  quo  oculo  manente  uifile.quae  permutato 
-^sequum  femper  uifile  apparet. 

Sit, inquam  fredata  magnitudo  b c.cculus  autem  fit  fi  i 
quo  procidant  tadij[k,fc,fufeiputurq;  triangulumfbc,  in 
anulo  d bf.  Ttico  quod b cynagnitudopermulata  in  deferi- 
pti  arcuit  ctnmfirelia  tqualutr  femper  apparebit,  perma 
tetur  enim  bcjnc  d.connedaturq-,  d f. igitur  ctrcunfrrentia 
b e ,equa  circunfirentia  c d, igitur  per  1 7 terti/  elcmetorum 
aqtulis  eft  angidtti  r, angulo  r.qua  u ero  fub  aqualibus  fre- 
nantur angu  li  pera  fuppofittonem  optica, aqualia  appa- 
rent,aqualtt  igitur  apparet  b c.ipficd. 

Theorema  quadragefimufexti  conuerfum  pncedctii.  ' — ■ — 

T7  St  aliquis  locus  in  quo  oculo  permutato,  uifile  uero  manete, 
aequaliter  femper  uifile  apparet. 

Eflo , inquam, quod  frenatur  b c.oeulue  autem  fit  fil  quo  pro- 
cidant radi/  fbfc.v  accipiatur  b ft, trianguli!  in  ipfiut  circuli  b 
fe>f egmento, permutetur qt oculut fifitq; in  d, procidant q;  radii 
dbAc.  Igitur  per  11  terti)  anguini  r,  angulo  s,ed  aqualis:  m eo- 
dem  enim  funt  circulifegmento:  qua  uero fre  flantur  fub  aquali-  f 

bua  angulis, aqualia  apparent  ,4 rqualirer  Igitur  femper  b c , appa- 
rct:per mutato  oculo  inbi  c^ircunftrcntid. 

Theorema  quxdragefimumfcptlmum- 

L St  aliquis  locus  in  quo  oculo  permutato  8C  uifile  permanete, 
J-^mxqualiteruifile  apparet. 

Sil , mqua  m,  uifile  kd,redaaute  linea  bejn  ipfam  . 
k d procidi ntuitcptaturq; per  iifexti element.  ipfiut  * 
dc,crc  k, media  proportionalu  cf,cr  comedatur  f 
k,  ct  f d.  Super  autem  k d.fegmrntuin  de/cribatur^cit 
tum  habens  angulum  q, tangat  autem  redam  lineam  b 
c.  Quoniam  esi  ficut  d c,ad  cfific  cf.adck, ponatur 
ig/tur  oculus  in  bfigno,  protendatur^  db,bk.  eonne 
datur  s d, igitur  angultu  quequahs  ed  per  21  terti)  ete-  * 
mentorum, angulo  s.in  eodem  nanep  eftfeffmmo  cr 

Theorema  quadragefimumodamm. 

TDem  continget  & fi  parallelus  fuerit  linea  ipfi  fpe&ata:  magni/ 
-Atudini.inquaoculuspermutatur.  ° 

Efio  enim  paraUetm  b c ipfifr  datodfifeceturic  per 
fd primi  element.  d fi  bifariam  in  k,  exetteturet  per  »1 
Clufdetu  ad  angulos  redo  1 h n, ponatur  igitur  oculus  in  n, 
eomeltaiurq,  n dat  fi  y circum  dfi  dcfaihaturfegmcn- 
tum  quodfufripiet  angulum  ql.  Quoniam  igitur  deme- 
ttcnscjlknyX y adrcchs  atguloi  ab  extremitate  excitatur 
k n.tp/ib  c.  Igitur  per  corre larium  16.  j.  element. b c ip. 

(umdnffegm  erum  tangit. per  mutetur  autem  oculus  in  c,  — 

extendatur  ipc  fic  d,conedaturq;  r fjgttur  angulus  qldp  f » < 

fiangnl»r,cd  aquaUs.ScdanguLs  regulo  c, maior esi-.igUurcrangulutql.angulo  1 maior  ed. 

ty  1 
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quefubmuioriffcefantur  angulo,  maiori  apparent . lgtur  mag/utudodftlmiorippaMtoad*  ia 
nntUcitequimmc: oculo  igitierinb  e pcrmutatoparallclo  exiUentiipfi  df.ffieSuttau  ineqmlu 
apparet. 

Theorema  quadrapfimumnonum. 

'C' Staliqufslocusinquoxquales  ma- 
J-^gnitudines  inxqualcs  apparent. 

Sii  nini);  eqtulis  b c ipfi  cd.cr  cirem  quidem  b c fe  r l:ir- 
eiiln  defcebaturb  f Cjdrcum  uero  d.deferihatur  fegmentum 
nwi»  [cmieirculo.  Cbnettaturfb,f c,f  d,  igitur  angulus  qmfub 
fetuicirculo  per  ji  tertij  dement . maior  efl  eo  qui  ejl  m mato- 
n fegmentotat  quefuh  maiori /pe  itantur  angulo  pe r 4 fuppo 
/i  uon  e optice  muor  i apparet, oculo  itero pofito  tnf, maior  1» 

gitur  apparet  b cjpfa  e d,  erat  aut  e cr  equMuceS  igitur  eo  munis  locus  m quo  equulee  auqmiei  uppo 
rem  magnitudines.  T heoreme  quinquagtfimttm  cemuerfm  prece  dentit. 

St  aliqs  locus  comunis  aq  inaequa-  . 

J— ^les  magnitudines  equales  apparent.  ^ ’Sv*-‘ 

Eflo, inquam. maior  r b cupiit  c d.crfuper  b c, maius  ftmicir  / 
culo  jegmetum  defenb  atur.cr  fuper  c djlmtlc  ci  quodfupcrl  L 

cjKceilfufcipiciiijngulumequdlemeiquimbfc,comic{tM  J * b 

turuutem  fbjcf  dtigitur  quonid  f>  «7  tertij  dement. m finuli- 

bmfegmemu  unpuk  conflistis tnmcem  funt equales, equales quoq; /imi crinhfcacfd, fegmentil  en 
gubfibi  mmcem  Q&e  uerb  Jub  equis  fpeihntur  angulis.eqiultaapparentper  efuppofiuonem  0 pti 
eetocJo igitur pofitomffigno.uqualis apparet, b c ipfi  e d,  efl autem  maior.  Esi  igiturlociu  quidum 
communii  cx  quo  mequalct  magnitudir.es  equulei  apparent. 

Theorema  qutnquagrfimmprimma  * 

A Liqui  funt  loci  in  quibus  binjr  magnitudines  fnxquales  in  i» 
/l  dem  compolitx.utr/q?  inxqualium  xquales  apparent. 

Eflo  nempe  maior  b e,ipfa  e d.crfuper  ipfiib  ected, 
femic:rcididefaibdtur,fuperq;  tota  b d.  I^ifKr  p<r  j>  tertij 
element.anguliH  qui  in  [rmitirculo  b u d,equaln  efl  ei  qui  M 
bb  c-.utcrq^enm  ip [oru  rcBiu  efl.  Igitur  b c ipfi  b d, equu- 
li! apparet, itidem  qi 10(1;  tybd  ipficd,ocultt  tnbad.bbc, 
cf  d.ftmicirculis  pofitts.  funt  igitur  aliqui  loci  in  quibat  bi 
nemequalei  magnitudines  in  idem  compofite  equales  »• 
tnque  inequaltum  apparent. 

Problema  primum.  Vropofitio 

LOcos  inuenire  a quibus  xqualis 
magnitudo  dimidiu  apparet,  (iue 
quarta  pars.&T  uniuerfaliterindatara 
tionc.inqua&angulusfecatur.  I 

Sn  enim  reda  hnea  lf,crjuperl  f.defenbaturfegmi  t 
tum  cottngens,cr  injmbaiur  m eo  angulus  k.  Ipfi  aute  /_ 
f^quJis  e fio  b c,ct[upcr  b c,defcribsiur  fegmetu  quod 
fufcipiitangilum  ipfim  h angui:  dimidiumagiturangu" 
lus  k, ipfim  d juguli  duphti  esi, dupla  igitur  apparet  If, 
ipfiut  b c, oculis  in  1 hf,  c?  bdc3ctrcunfirctijs  i aci  t ibus. 

Theorema  r*.  Propojfitio  it. 

AEquali  celeritate  delatorum, 
in  eademcp  recta  linea  exiften* 

du,  propinquu  oculo  poftrcmum  - - 

t e*  prxirc 
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praeire  putabitur, permutatis  autem  praecedens  lubfequi,&  fub' 
(equens  praectdere  putabitur. 

Veprtntter  uquiceleruer  b c,dfjt  l,er  tb  oculo  a, procidit  rciijm  t.rnfty  m !, igitur  fublimior 
©■  iextmcr  omnium  cb  m, oculo  r diorum  erumpentium  e(i  ipfum  m c.  Igitur  b c f recedere  puttbi- 
turpermutttis  tutem  b c,df,cr  k Pmnx.p r,t  t.que pofitit procident rtdij  mn.mp.cr  mi,  ommS 
igitur  tb  m, oculo  rudiorum  erumpentium  dextenor  ejiipfem  s.Smiflenor  uero  n n-.quere  tyttpre 
cedere  putebitur, fubfequi  ucrin  x.lgttur  b c prece  detu  mnx,  poptumfubfeqm  cr  I Kfubfequcm  m 
I t,poptum  precedere  putebitur, 

Theoremt  u.  Tropoptio  !4. 

O I aliquibus  delatis,  & pluribus  celeritate  in- 
O aequali.coferaturueroad  eadem  8c  oculus, 
oculo  quidem  aequiceleriter  delata  ftare:quf  ue 
ro  tardius.in  contrarium  ferri : quae  autem  cele' 
rius, praecedere  exiftimabuntur. 

Teruntur  inequtli  celcriutcbc  djtrdiue  ucrbprtturbfedc  equi  cele- 
riter oculo  k er  dtcleriue  ipfo  ctb  oculo  uero  Kproctdmt  rtdij  kb,kc,h 
d,igttur  oculo  ipfos  b e dtnfequenle.  Scmpercperc  deletum  flere  putebi- 
tur.MbdereU/lumtn  contrenum  prft,&  d celerius  ipfo  ouidebtturpro- 
cedercplus  nen$  tb  ipfo  e dtflet. 

j Theoremt  (4..  Tropoptio ». 

O 1 aliquibus  delatis  differat, quippia aliquid 
O non  delatum , non  delatum  in  contrarium 
ferri  putabitur. 

Tertntur  tutupb  d.mtneet  tutem  c,ty  tb  oculo  f,  procident  rtdij  fb,  f 
cfd.  Igitur  b qutde  deletum  proptue,  rru  j c.Ald  dtfcedcrc  longm,  pro- 
inde e m contrtriun  prrt  putebitur. 

Theoremt  It.  Tropoptio  s*. 

j.  Culo  prope  fpccftatu  acccdcn te/pedatum 
' augeri  putabitur.  * * . f 

Spedleturtnqui.b  c.oeido  mf  po  ■ \ f 

plofubfbfcrtdiii,  permutet  uri^  o- , *>  \ / 

culm ut proprn ptipftb  c.pthmd,  \ / 

fpeaeturip;  tdempbdb.crdc  rtdtft.  h \ / 

Igitur  tngulus  d, ungulo  f.meior  efl. 

Sed  que  jub  nuiortbm  tngula  /fo- 
dientur per  fuppoptionem  4 optice 
tutiore  tppemt.  Igitur  bc,  oculo  exidcnte  m d,  t ugeriputebi- 
tur  potita  quem  in  f.  „ . 

Theoremt  (d.  Propoptio  rf. 

A E quali  celeritate  delatoru,  quae  Ion- 
XXgius  diftant,  tardius  ferri  uidentur. 

Ferentur  mmequiceleriterbkjleutedptrtesfxrtb  oculo  e, 
rtdij  excitentur  e te  d.tf.lgilur  k minores  hebet  tb  ipfo  oculo  rt 
dioiprodudlouquim  b.mmutgicur  trenpktt  mteruelil,  rt  (tritu 
permutent  if.utjum  celerius  prrt  putebitur.  f liter. 

Terent.  'bintpgtutb.Hi  pertBelos redite  lineet td b ejtqut- 
liter  eque  cito  cr  equili  tempore  procedent:  pnl  igitur  equeles  4 
d,be,prcctdentj-  rtdij  tb  f, oculo  fe,fdfe.Quonum  tngulut  qui 
[ub  dfb, minor  efl  eo  qulfubbfe:  minus  igitur  t d,mtrrutUim,id 
debuur  quem  b e.C/utrc  t ttrdtui  jium  b prrt  putebitur. 

4 jbconqn 
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Theoremt  57.  Propofitio  ,3. 


Culo  translato  qux  longius  fpe<ftantur,de 
V_y  ftituiuidcntur. 

Sitdnquum.oeulus  b.xquo  excitentur  rudij  b c,t  d.bf.jpcdcntur  liero  k _k 
et  I. igitur  oculo  irensluto  ei  pene s c.cclcruu  trenfibuiu  ufutkquda  IfU-  ^ 

Sopitur  igiiur  k,dctli:ui,cr  Cin  contruruimfcmjioce/lud  pertesf. 

fbeorcnUfS.  Propofitio  t*. 

AVsftx  magnitudines  .propius  oculo  pro* 
duci  putantur. 

Sit  fpedetum  bc,fubk  b,kcrudijs,uuge4tmrqi  b cjpfu  b d.cr 
eb  ipfo  h,  oculo  procidet  radiut  k d.  Igitur  ungubuquifubdke,  I 
mei brefl  en  gulo  qui  fubbkciqui  uerof 'ib  meiori  /peduntur  un- 
gulo, per  4 fuppofitioncm  optice  muioru  epperent.  muior  igitur 
eppuret  c dupfo  eb.creu  que  oculo  putentur  muioru,  uugetrt  pu-  j 
tentur , CT  uudx  igitur  mugnitudines  ud oculum  proucbt  puten- 
tur. 

Theoremufp.  Propofitio*». 

Vxcuncp  in  eodem  rioniacent  inter 
V-*.uallo,  necj5  parallela  in  extremis  pofi' 
ta.necpinuiccm  pofita  mcdrjs,  nequein  rea 
«fias  exiftentia  lineas  totam  figuram  quan* 
doqj  manentem  conuexam.quandoqj  uerd 
curuam  efficiunt. 

■ {pedentur  nunq:  b c i.oculo  in  k poftto,  procidunt  cp  ruiij  Jt  E>,  k 
f,k  degitur  totejiguru  conuexu  effe  putebitur, permutetur  um  rur 
[ut  /peditum, ponetur.^  propuu  ud  oculum.  Igitur  d b c,curuum  e f- 
fc  putabitur. 

Theorema  60.  Propofitio  61. 

QVadrato  exiftente,  fi  a'  contaiffu  dime 
tientiu  ad  angulo^  retfios  quxdamex 
citata  fuerit  adipfius  quadrati  planu,  in  ip- 
facp  pofitus  fuerit  oculus,  latera  & dimetic' 
tes  ipfius  quadrati  xquales  apparent. 

T./lo,inqium,qiudretum  cf,  excitent  uri  dimetientet  ef,hd,  jj* 
ebb,  ud  ingulot  redot  .excitetur  perii  undecimi  elementorum  b b,  i 
oculat  uero  ponetur  in  b, procide  c$  rudij  bk.bd.b  c,  bf.  igitur  dux 
[b,h  b,duubut  cb,h  b,fun!  equules.creqiulcs funt unguUquifubip 
fn  cbprchcnduntur,  hoc  cft  unguli  qui  ud  b.  Acquultt  igitur  cjlper\ 
primi  e lementorumf  b,bufu  ipfi  b c,bup.  Ida  proptereu  cr  kb.ipfi 
b d,efl  equulis.  B 1 ne  iumfbjr  c.binit  kb.bd,  fiat  ulter uelteri  eque 
let.  Et  diumetrifunl  equitet,  quire  &■  unguli  qui  udb,  erunt  eque-  f 
let.Que  uero [ub  equelibuS  ungulis  /peduntur, equultu eppurent. 

Dumctn  igitur  0 tlleruqiudreti  eqiuhu  eppurent:  eu  uero  qux 

ub  oculis  in  dimetientium  contedum  ud  ungulos  redos  ipfi  pleno  exidente , necg  equuli  utria  eorum 
queeeentuduei  ungulos  quudruti  dudefurueteq;  ungulot  comprehendente  equos  cum  ip/ujtume- 
tri  meqmlet  eppurent  ifimtUtcr  enim  oflcndcmt  c ontuigcnt  lum^uemudmedum  c r marculis. 

I ,>  * ",  B AR.THO- 
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B ARTH  OLOM  AE  V S 

ZAMBERTVS  VENETVS  DOCTISSI- 

MO  PHYSIOLOGO  ANTONIO  ABIOSIO  R A V B N- 
ruti,  tutum  tc  Medicina  doflori  eximit  fecere  patru^hu- 
mantftme, felicitatem perpetuam. 

HiLOSOPHANTESilli  uetercs,  Antoni  u:'r  rlarifsf 
m e, eorum  opera, aut  magnis, aut  doAfsimis  uirn  dedi' 
nare  confueuenint.aut  quia  inde  eorum  operibus  maxi 
mam  inuehi  pofle  autoritarem  cenfebant,  aut  quoniam 
eis  eorum  obreruantiam  explicatiorem  fleri  pofle  arbi- 
trabantur, aut  quod  ab  illis  aliquid  aflequi pofle  expedi 
(ius  exiflimabant.  ldcp  propterca  nos  qui  cum  aliquid 
oc.|  mperelt,  illud  omncGrzcorum  operibus  fapietium  Audendis  accom 
modauimus,&l  maxime  his  mathematicis,  quae  tute  fcis  qualem' nam  gra- 
dum certitudinis  obtineant,  exhiscpftudijs  pinguibus  & multiplici  difci- 
plina  (carentibus , noflris  laboribus  (ut  fcis)  eduximus  illius  Megarenfn 
Euclidis  mathematici  praefiantifsimi  elementa,  optica,phatnomena,  cato- 
ptrica,2d  data.Qjiaeoperaeo  funt  iudicio  8i  arte  ab  infigni  illo  Socratico 
philofophofirutfia&compatfta  utftudetes  eis  miro  quodam  ftupore  de» 
tineant.  Scalam  enim  quandam  ucnerandus  ille  uir  compegit , qua  ad  om- 
nes mathematicas  difciplinas  percipiedas  afeendere  pofsimus,  qua  fine  ad 
eas  non  fit  acceflus : quae  opera  cum  a me  nonnullis  emancipata  tucrint,  ue 
tcrem  .finccram  ac  puram  illam  bencuolentfam  tuam,  qua  patrem  meum 
nofiramcp  familiam  iam  pluribus  annis  complexus  es,&  quam  poftea  inui 
cem  (anximus  concihauimuscp  cum  Luciam  filiam  tuam  mihi  dicaueris, 
fraudem  facillime  perpeti  pofle  ccfcrem,  nifi  aliquo  noftrorum  ftudiorum 
muncreamoris  nofirimutuiacbcneuolcntiaedefecat*  frutftum  reporta- 
ret Qjiam  cum  tibi  uellcm  fieri  explica tiorem.cumqi  nollem  Euclidis  ope 
ra  in  lucem  uenire.mfi  tuum  quoqs  nomen  aliquem  cius  partem  libi  uendi 
caret,  cucp  ad  manus  noftras  foitalie  ex  bibliotheca  fenatoria  Marini  phi- 
lofephi  ac  dialetfiici  przftantifsfmi  Protheoria  in  data  Euclidis  confini tfia 
perueniflet,eam  a meLatina  cfle  cenfui  facicdam,tibicp  dedendaminon  ut 
abs  te  aliquid  mihi  id  propterca  dari  uclim(na  tute  fcis  te  & nos  iam  unum 
rfle)fed  ut  eam  tua  autoritate  ftudetes  cumulatius  exiftiment,  Si  tu  obfer- 
uantiam  amoremcp  noftrfi  fingularem  perpendas, ac  utbcneuolentiz  tu* 
erga  nos  pari  lance  correfpondeam.  Futurum  etenim  fcias,  quod  fi  hos  la- 
bores noftros  tibi  placuifle, gratoscp  fuifle  perfpexerimus, conabimur  effi- 
cere. ut  noftris  uigilijs  aliqua  in  intimis  Graecorum  penetralibus  recondi- 
ta, fcituiucunda&  utilia  Latinam  ueficrn  induere  non  affirmentur : nam 
quid  poflum  agere  mebus,  cum  orium  fupereft,  quam  illud  omne  ad  lin- 
guam Latinam  illufirandam  conuertere, &inde  curare  ut  uiuipoft  mor- 
tem noftrae  pofsimus  interefle  pofteritaticSed  iam  ipfius  Marini  ProtheO- 
riam  dotftifsimc  infpicito.Philoiophe  arternumqt  ualcas,in  XMV.XIXi 
elemento  falutis,noms  Otfiobribus. 
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mathematici,  protheoria  ex  ut  ce  Marini  philejiphi , Bartht- 
lomxo  Zamhertt  Venete  interprete , 

Caput  primum. 

N primis  quid pt  Datum,ponere  oportet:poftmodum,qua'nam  h» 
ius  ex  trudit u utilttasjicendum  eff:  tertium  ueri,  id  quam  dtfci- 
plimm  dtducitStr.Dijjiruu.it  nempe  ditum  multipliciter, eliter  qui- 
dem intiquiores,  er  iluer  iimwres : idq;  propterei  obtigit,  ut  eim 
ueu  aflignatio  difficilis  fit.  Nonnulli  fiquide  m nullsm  ipfiut  diffim 
ticnem  tradunt  propriam  nanq;  diti  inuentionem  tentaucrunt.A- 
lij  uero  qux  ibiUis  umdtu  didi  funt  complicanto,  ipfum  diffinire 
iiifi  funi , nequehi  cum  illis  congrue.  Videntur  fiquidem  omnesex 
unu  eademq-.fententia  ic  perceptione  excititi.de  eo  aliquid  dicere: 

affianptum  enim  quid  ditum  efie  perceperunt , ac  per  hoc  fimplt - 

cum , ac  u iu  quadam  differentia  dolum  defmbere  proponentibus  iUis : hi  quidem  ordinatum , ut 
Apollonius  in  libro  Inclinationum , cr  'm  uniuerfah  traditu . Notum ficut  Diodorus , fic  etenim 
redii  lineas  cr  angulos  diri  inquit , cr  qutcquid , c T fi  rationale  minime  fuerit , in  cognitionem 
aliquam  uenit.  Nonnulli  uero  ipfum  rationale  efie  dixerunt,  quemadmodum  uidetur  Ptolemxus, 
data  dii  appellant , quorum  menfuri  nota  efl  ad  certitudinem  uel  prope.  In  fuppofitione  autem  i 
proponente  propofitum.datu  nonnulli  effe  contenderunt.  Inquiunt  autem, 0 alto  modo  m primis  cie. 
mentanjs  datu  0 datam  redam  Illicam  J>oc  efl  qualem  quis  diffiniat, detij;  redambncam.Omnta  ite- 
ro buiufmodt  perceptionem  quandam  fignificare  utdulamdc  maxime  iUa  diffinitiones  comprobantur, 
que  i nobis  affmiptum  manifeste  oftendunt.ln  prafentia  uero  ipfiut  dati  naturam  non  folum  tenuiat 
uno  aliquo  afiignantium,  qualem  uero  di  ffinitionem  efficientium,  differentias  exponemus  id  capitula- 
tim,cum  horum  modi  bene  enumerati  fint.  Ali)  nanq-,  ordinatum  cr  porimon  datum  effe  difpmul.  A!if 
uero  ordinatum  /imuf  cr  notum.Nonnuili  porro  ordinatum  fimut  cr  porimon.  Hi  fiquide  omnes  *p- 
prehenfioncm.fiue perceptionem  cr  inuentionem  ipfiusdati  reff  icere  utdcntur,ac perinde predido 
modo  diff.nirc.Vt  autem  eorum  buiufmodi  fententiam  oBendamut.mfuperq,  ut  ueriprepofiter  diffi- 
nitionis ex  multis  propofitis  comprehendamus.inquirendum  prius  efl  fimpheis  uniufciuufy.Cr  ei  op- 
po/itum  fignijicatu, inordinati  quidem  dico, ignoti,  crapori,cr  irrationalis.  Extenduntur  fiquidem 
hac  adprafcntancam  geometricam  materiam, necnon  cr  ad  res  natur  alet, ac  ad  ali  at  mathematicae  di 
fciplwas.  Defcnbunt  fiquidem  ordinatum, quod  idem  obferuat,per  quod  ordinari  dicitur  jut  per  ma- 
gmtudinem,ucl  ffcciem,fiue  aliud  quidpiam  buiufmodi.  Vel  aliter, quod  alita  fi  en  non  comprehendi 
tur.fed  tantummodo  in  diffinito  aliquo  cfiloco.ut  fi  dicatur, per  tina  figna  ext  flentia  deferipta  refla  Ii 
ne  a ordinari  dicitur, eo  quia  aliter  c T inordinate  minime  fit.  Inordinatus  efl  qui  pa  bina  angulus  jnid 
plicita  fiquidem  cr  inordinate  defcribitwr  maioris  ,fcilicet,  c T minoris  circuli  mfinities  deferiptorS 
pabinaJigna.Rurfus  ordinatus  efl  qui  pa  tria  figna  angulus.  Sunt  autem  0- hac  crdinata.ficutfupa 
data  reQa  linea  triangulum  equila!  erum  conflituerefed  ex  u!raq;  refla  linea  parte  tantummodoas" 
prata  coincidentid.Et  datam  reflam  lineam  m datam  rationem  diffefccre,  tantummodo  fiquide  boc 
fient,  in  utraq,  bifiriafcfiione.  Inordinata  funt  qua  his  contrario  fefe  habent,  ficut  fcalcnum  ccnfli- 
tuae, cr  reflam  lineam  mfinities  fccarcutdiaccl  autem  diffinitioni  id  ex  quo  ordinatur,quddoquidem 
unum  quid  cr  idem  exift ens  quandeq,  ordinatum,  alita  autem  inordinatum  effe  pete St, ficut  aqutlate 
rum  tnangulumfiqudem  aquilatau  esl.ordinaturtmagnitudine  uero  non  omnino  diffinitur.  Notum 
autem  eft  quod  cognitum  efl  ficut  nobis  manifiilum  cr  paccptumtignotum  uao.quod  wutiquam  no 
tummeq;  a nobis  paceptum  efl, ficut  quadrati  loglt udo  nota  effe  dicitur,  qua  percipitur  qiiomamfit 
Badiorum, 0 quod  trianguli  tres  anguli  binis  funt  reflis  aquales,  cr  quod  qua  ex  binis  nominibus  ir- 
rationalis cB,infupaq;  cr  talia  nota  dicuntur, u!  unamtatumefieab  extatus  dato  figno  cu  ruam  tau 
gmfrm  ad  utrafqfparter.fi enim  or  alia  fuaitbina  refla  linea  areolam  comprehcndcnttquod  abfur- 
dimcB.lgnota  uero  trrationala  nonfunt:  fedqua  non  funt  notajseq;*  nobis  percepta,  torimon  au- 
tem efl 
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fro»  r#  quod nccr-,  efficeretneq;  confiruerejiocefi  in  opinionem  ducere  non  pcffumw.sfiter  ueri  ruf 
fu$  porimon  diffiniunt,  uel  quod  per  demonflrationem  exhibetur,  uti  quando  quidpiamdbfa  demon - 
firatione  mamfifium fuerit, ficut  centro  c r interuaUo  circulum  defer ibcre,CT  triangulum  conflui ie- 
re non  folum  xquilaterum  Jfed  cr  fcalenum,  cr  eam  qua  ex  binis  nominibus  inuenire,  c 7 refixi  lineat 
rationales  potentia  tantum  commenfurabiles  indagare,^ alia  qua  infinities  fiunt  porimatafunt,fi * 
r ut  per  bina  figna  circulum  defertbere.  Apcron  uero  efl  quodporimo  ipfi  fefe  contrario  habet,  ficut 
circuli  tetragorufmus: nondum  erum  in  tua  efi,crfi illum  exhiberi  poffeputent.atfcirc  eum  pcfjumus, 
eius  fiquidem  cfl  difciplina, nondum  tamen  percepta.  In  prxfentu  uero  iam  dc  eo  quod  in  uix  esi  ratio • 
aflignatur. quare  cr  proprie  porimon  id  appellant,  quod  nondum  tn  difciplina  uix  e fi.quod  autem  per' 
ceptum  exhiberi potefKporiflon  proprie  appellant.  A poron  autem, ut  difiueii,  quod  tpfi  porimo  cort 
trarium  efijjocefi  cum  inquifitio  dijudicata  non  efl. Rationale  efl, de  quo  dicendum  efl,  magnitudo, 
uel ffieciesfiue  pofitio.fed  diffinitio  huiufmodt  quidem  communior  cfi,  proprie  uero  cr  ex feipfo  ra- 
tionale efl , quod  per  aliquam  dimenfionem  pofitione  cogno fomiti,  aut  palxfia  fiue  ci tbuojut  digito 
His  fic  diffinitis,  quod  reliquum  fuperefl  facile  rft,  eorum  qua  difiafunt  communicantiam,  cr  diffe- 
rentiam coniefiare.  In  primis q;  quomodo  ordinatum  ad  notum,  cr  his  oppofita  fefe  tnuieem  habent* 

Eorum  qua  conefiuntur  eadem  non  funt,neq;  eorum  in  quibus  alterum  altero  plus  efi.  Et  fi  eis  plurs 
communia  exi  fiant, fic  ut  per  bina  figna  re  fiam  Uncam  jcribere,ac  per  tres  circulos  triangulum  aqui  - 
laterum  conJhuerr.Sed  circulum  quadrare  ordinatum  quidem, ignotum  uero  cfi,  cr  quod  una  tantunt 
refia  linea  curuaturam  ab  uno  figno  tangit.Ordinatorum  cr  minime  perceptori \ aliter fe  habere  efih 
fiquidem  cr  filius  demon fir otio  er  confirufiiocognofcitur.  Rurfus  qua  in  infinitum  fitfefiio,  crfc* 
leni  confirufiio  cognofcttur  quidcm,fed  nondum  ordinatur.  Qjfare  mani  fi  sium  efl,quod  ipfius  ordi - 

naii, aliud  quidem  notum, aliud  uero  ignotum:  cr  rurfui  ipfius  noti  aliud  ordinatum, at  aliud  n ordina  * 

tum  efl,c r fic  fc  hac  habent  adinuicem  ficut  rationale,cr  quod  incedir.neep  huiuf modi  c aequant  f rfc, 
ucq;  alterum  alterum  excedit.  Similiter  ordinatum  CT  inordinati i fefe  habet , ac  porimon  cr  apcron • 

Communicant  fiquidem  hxc  plurimum,  diffrruntcj;  ut  difium  e fi.  C urnatur  a fiquidem  ordinatur,  fcd  * 

bis  qui  Archimedem  praceficrunt,in  uia  erat,cr  aha  qiue  infinities  fiunt , rj  inordinate , porima  qui- 
dem funt,fiqun  eorum  conflrufiioncm  ac  confhtutioncmiutclligat.non  tamen  etiam  ordinata, ut  fes 
li  num  triangulum  inteQigereJn  tpfiusch  confirufiionem  mteUtgnuiam  ducere  ab  xqu:latero,necdiffi 
ale  id  efi,fed  m promptu,cr  quicquid  inordinatum  cr  infinitum  Sic  autem  ai  rationale  c r irratioitd 
le, ordinatum  cr  inordinatum  fefe  habetxommunicant  fiquidem  luuiccm  admodum,  differuntq;  modo  \ 

prxdtdc : hxc  autem  inuicem  minime  funi  xquaha,  neque  alterum  Jtero  percipitur,  nam  qux  cx  binis 
nomimbuSfCT  fic  affumptx  irrationales, ordinat*  quidem  f mt  fcd  neutiquam  rationales, cr  qux  dime- 
tientis ad  cojhtm  quadrati  efl  ratio.  Rationalium  quidem  plura  inordinata  [unt,  ficut  qux  multiplici- 
ter, indeterminate  fiunr.ppffumus  cmm  cr  fcalenum  triangulum  menf ira  difjintta  rationali  propofi 
ta  mctiri,cr  fiquidem  inordinatum  fuerit  jioti  autem  ad  porimon  fhmlitudinem  omnino  inffiteere  fici 
le  efl, differentiam  uero  elicere  difficilr.  natura  nanq;  prope  funt  adinuicem , quare  fefe  tnuieem  cox- 
quarc  uidcnt.tr , tamen  hxc  certe  intuentibus  quxdam  ineffc  uidebitur  differentia.  Qjiod  quidem  und 
Jit  inflexionem  ab  uno  figno  tangens, mamfiflum  ac  notum  efl.  N on  tamen  id  propterea  iam  tdproble 
tna  porimon  efl,  nondum  enim  perceptum, quare  omne  notu  non  omnino  porimon  efl  .porimon  fiqui 
dem  omne  notum  efl.  Maius  igitur  efl  notum  tpfo  porimoRurfus  notum  ponmum  c r rationale  quan 
doq;  communicant, at  quandoq;  tnuieem  differunt  modo  iam  dtdo.Nam  qux  irrationales  dicuntur, no 
tx  Juni,  non  tamen  rationales:  numerus  cmm  omnis  rationalis  quidem  e fi , non  tamen  omnis  notus  efl. 

Et  rationale  ex  fuijpfius  morefimhter  rationale  efljicc  fic  rationalis  erit  longitudo, in  idem  fiquidem 
deducunt  dimenfionc  ,nota  fiquidem  efl  longitudo,  at  quandoq;  minime,  et  fi  tn  eadem  fuerint  confue 
tudme.FortafJc  autem  c r inuenire  difficile  efl.  Rationali  quidem, at  ignotum , uidetur fiquidem  cr  ra* 
tionah  noium  e fie  aliquid  plus.Quod  autem  porimon  c T aporon^a  rationali  cr  irrationali  differunt* 
ex  his  efi  mamjefim:ponma  enim  effepoffunt  cr  irrationalia  aliqua.  At  rationalium  irrationale  nui 
lum. affinitas  autem  horum  ficut  cr  altorum  omnino  manifijla.hxc  adinuicem  fic  fe  habent, quare  po 
rimon  rationali  plus  effc  uidetur. operx  etiam  precium  efl  cr  prxdittoru  diffirennxm  contettarc.  Rj 
tionale  quidem  cr  irrationale  per  dmenfioms  relationem , duuntur  ad  cognitione  nofiram  numme  ut 
tuentis. potefi  enim  quidpiam  rationale  exifiens  nobis  minime  notum  t ffe,  quatenus  rationale  cfl,nec p 
percipi  quod  rationale  fit. Ordinatum  uero  cr  inordmaium,non  per  lutm,  cr  tuxta  propriam  ffiecu* 
lati  naturam  r/her  fi*  nobis  minime  percipiatur:  plura  igitur  ordinata  natura  poflanus  Archimedes 
fX  Serwijcmmbus,que4  ordinamur  dsmonjtramt.Hotm  autem  cr  igneum,  quP ad  nofiram  reU 
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(iMrffl  dicitur, q, uarepradida  muicnn  diffir  iit. Siquidem  hoc  ad  nos  habet  relationem. illud  ucro  quo 
ad  naturam,  hoc  autem  ad  dimenfionem.  Cum  iam  prxpofitortm  focielaa  tj  differentia  diff.nita  Jit, 
rchqu  um  f 'upcrfiieritu]uid'nam  fit  datum  indagare.  Qutcun$  in  prxfentia  a proponente  qud  per  hy 
polii  fin  datum, id  datum  cfficputant.a  quefuo  aberrant. elementa  nantpdaiorum  omnia  fimul  ordi- 
nantur,enode  eo  quod  per  hypoihefin.ficuti  ex  his  qua  meorum  tratlatu  fiunt  licet  intueri.  Quare 
perceptionem  buiufmodi  nol  negligentet , aliter  diffinientium  rationci  ordinare  oportet,  «r  it  autem 
quod  pee  hypoibefin  datum, id  quod  pod  principia /feculatur,  diffiniunt  iam  nominatiuu  diffinitioni 
b:nutcntci,uno  aliquo  ditiorum  iUudcbaraftere  pingitet.Sicut  in  principio  didum  ed, omnes  autem 
firme  ut  communem  fentetiam  de  dato  retinere  Meatur.  perceptu  enim  quid  illud  efie  afifiumpfierut, 
quemadmodum  cr  ip fius  dati  nomen  offendit, er  m primis  lUi  qui  per  hypoibefin  datum  drfcnbunt. 
Nonnulli  uero  edeefiionem  reffiexerunt.  No<  autem  quoq;  utentes  predtda  tanquam  canone  & fbro, 
ipfius  dati  perfidiam  diffinitionem  innenire  poterimus.  Kanififfum  autem  quod  coaquatione  autcon 
uerfione  ipfum  indiget  ad  diffinitum,er  boc  [ ubfiftere  oportet  eis  qua  rede  data  fiunt  diffinitionibus, 
ederpropofitibacin  illis  diffinitiombus  qua  (implumi  dilla  fiunt,  qua  porimon  diffiniet, in  compti 
catit  autem  notum  fimuler  porimontreliqua  uero  omnes  imperfida fiunt,  nrij  enim  ordinatum  difji 
tuens  eueffigio  ad  dati  comprchefioncm  extcnd:tur,eo  quia  neqi  in  notum,nc<];folum  ordinatum  per 
cepium  efffied  inordinatorum  nonnuUa,ficul  oslenfium  ed.  Ncq;  illa  idonea  e It  qua  telum  ipfum  dtffi 
nu,nea  enim  hoc  totum  perceptum  ed,c  fi  tantum  ignotum  em  m nequaquam  jiieril  percepi  umjte • 
que  ipfum  rationale  diffiniens  diffimtio, perfida  e rit.nam  bocfiolumperceptum  non  ed, quoniam  CT 
irrationalium  aliqua, forfitan  autem  neque  omne  rationale  perceptum  eff/ficut  c T hoc  diffinitum  eff 
prius.Deficit  iamm  nominatius  afiignaiisportmon,quareuidetur  maxime  perceptionem  oli  m der  e. 
nam  omne  porimon  percipi  poteft  & folum.buiufmo  di  autem  diffinitione  ufins  eff  Eucltdet.ffecies  o- 
mnes  dati  dcficnbens.Compofitaru  diffinitionum  perfida  eff  qua  notum  fimuler  porimon  datumefje 
diffinit, genere  quidem  proportionale  habens  ipfum  notum,  differentia  uero  porimon.  Ordinatum  au 
tem  fimuler  porimon  dicent  imperfida  eff. nam  non  fiolum  buiufmodi  data  fiunt  er  qm  datum,er  rda 
tionalc  fimihterdcfidiue  datum  comprehendit.Quauero  notum  fimuler  ordinatum,  eo  qiu a propo 
fit um  excedit  ,necp  fana  eff.necp  enim  omne  buiufmodi  datum  ed.  Soli  iam  reliquum  dati  fententiaat 
tingere  uidcntur,qui  illum  notum  e fit  dixerunt  Jiam  tale  omne  percipi  potefl  & fiolum : bina  aute  hac 
fiubfilerc  oportet  m difciplinaribits  diffinitionibus  datis.His  autem  prope  fiunt  compofitaerfic.  D a- 
tian  ed  cui  exhibere  pc  fjumui  equum  per  ea  qua  a nobis  in  primis  priortbusq;  fuppofittoxibm  di  da 
funt.pradtdis  autem  Euclides  ubtq,  in  exhibendo  utens  notum  pratermiitit,  tanquam  porimon  iuxta 
fequens.Accufiaret  autem  qui/fiam  ipfum  rationabiliter , tanquam  prius  comuniter  datum  minimi dif. 
finientem  fcd  immediate  unamquanq;  ipfius  /pedem.  At  qui  m geometria  dementari  prius  fimpllccm 
luteam  quam  linea  ff  eciel,cr  aha  hmujmodt  diffimmffe  uidctur. 

Que  ‘nam  utilitas  ex  datorum  tradat  u.  Caput  fecundum. 

Cum  forfitan  quoad  prefentaneum  ufum  ipfum  datum  dijudicatum  fitjubfeqium  fuerit  ipfius  tra- 
datus  utilitatem  praherr.ed  fiquidem  hoc  ad  aliud  habentium  redudtonem:  ai  Io cum  emm  qui  refotu 
tus  dtciturjicccfiana  ed  admodum  huius  cognuio  Quantam  nanq j potentiam  habeant  in  mathemati- 
cis dtficiplinis,  ej  alijs  etufidem  generis,  ficui  petffcdtua  er  canonica  locus  refolutus  m alqt  diffinitum 
eff. er  quod  demondrationis  ed  inuentto  ip[arefolutio,etquod  ad  inucntionem  dentonff  rationis  fimi 
Itum  nobis  confert.  Et  quod  matus  eff  refiolutiuam  potentiam  oblinere,  quam  plures  particulares  de- 
mondrationes  habere. 

Ad  quam  iifi tiplinam  reducatur  datorum  tradatut.  Caput  tertium. 

Ad  omnes  fiquidem  huiufimodt  dif ciplinas.cum  datorum  fptetiatio  utilis  fit,  quandoquidem  ad  re- 
folutionem  plurimum  confert, opportunum  neuttquam  fut rtt  ipfiam  reduci  ad  aliquam  unam  dificipli - 
nam  diccre.Sed  ad  eam  qua  in  uniuerfah  mathematica  dicitur, ej  fiquidem  e d quafiefie  habet  circa  mu I 
titudinet.timpora.er  ‘ eleritateijiuiufi modia  ommadnquantum  um  etrea  rationei  proportiones,  & 
uK  <j,  medietate!  ncgcciatur.Huiufmedicrgo  datorum  difciphnari  perceptione  uti lima  exiffentedato 
rum  uolumen  Euclides  ehborauit,  quem  proprii  cr  dementarem  appdlaucrunt.  Totius  enim  firme 
mathematica  difieiplina  demeta,ty  tanquam  mtrodudoria  ordtnamt,  fieut  geometria  quidem  lotius 
in  tredteim  uolumiiuhus,v  aflronomixin  phanomenis,  ntuficciq.ey  prrffcdiue /militer elementa 
prabuit  At  dati  Iradatus  ut  propo /ito  libro  dementare  refiolutiuam  fiat.  Geometricus  enim  exifteta 
ipfie  uir  dtuifim  communes  ipfius  dati  rationes  proprii  conglutinanti  Sicut  in  uniuerfiahbiis  rationibus 
fecit, ut  in  magnitudinibus  eat  proprii  operatu  u quinto  de  plano  uolumtne. Comuniter  quidem  quii 

fit  datum 
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fit  datum  dulS  efl.c r td  quim  difeiplhu  reducatur, ac  quod  eiu<  /pcculatio  utilifiima  rft.his  tam  qiue 
ditia  funt, adi/ ciatur  quoq;  ipfius  defcriptio  difciplinaient  ea  fiqutdcm, ficati  ex pradiRis  eR  manifi - 
flum,  Daf  ora  perceptio  i uxta  amnem  locum, c eorum  queeUeucniunf.proprieuero  et  fic  ut  ex  pro 
pojito  uolunme  dicatur  e ffe  methodut  tot  itu  Datori  dijaphrre  elementa  coprchendent:  habebit  au  - 
tem  c r ipfa  confequenter  utilitatem  er  alta  i uxta  relationem  ad  ipfum  datum.Diuidatur  autem  ipfim 
uolumen  in  Dati  /jsccitsio’  ‘i  primis, primum  fegnentum  ea  qua  ratione  data  funt  comprckendir.fe- 
cundum  autem  ea  qua  pofitionejy  demum  ea  qua  ffecie.  Simplex  enim  erat  qua  de  magnitudine  da- 
tif.dijjenunamt  autem  cr  hae  particulatm  in  alijt,  er  maxime  in  hts  qua  /j>ecie  data  funt.  Orfut  au- 
tem eR  ab  his  qua  ratione  er  pofttione  data  funt:  quandoquidem  exhis  qua  flecie  dantur  confiant, 
/diter  faeh  etiam  ipfius  libri  diuifio.in  uniuerfales  magnitudines,  in  lineas  ce  plana,  cr  cyclica  theo- 
remata, fimili  nanq;  ordme  er  in  diffinitionibus  flue  uolwmms  fuppojitiombus  ufus  eR.  Secutus  autem 
eR  modum  doftrina  non  per  compojinoncmfed  per  refolutionem,juemadmodum  er  Pappus  fatis  iit 
libri  huius  commentationibus  dcmonflrauit. 

UNII. 


BARTH  OLO  MAE  VS 

ZAMBERTVS  VENETVS  CLARISSI- 

MO  VIRO  MARINO  GEORGIO,  FATRIT10 
Veneto,  artium  ac  Jacra  Theologia  do  flori  exi- 
mio, 'Brixicnpum ^ jtrafeflo  de- 
Jignato,  s,  d, 

L V R B S hominum  maxima  tenet  admiratio  Marine  Geor- 
gi  phtlofophe  doftiflimc , quod  in  humanis  ita  fit  comparatum 
homines  abfque  difUdijt , contumclijs , iurgijs , tumultibus , bel- 
lisque atrocibus  quafi  uiuere  nefciant.  Ac  fi  eorum  miferacon- 
ditio  firet,  fi  amore  pace'quemutua  fibi  inuicem  correffionde- 
rent.  I diu  magis  mirum  uidcn  folct,  eum  hi  qui  ab  humanitate 
nomen  fibiuendicarunt.nonnifi  inhumaniter  uitam  agere  curent. 
Quod  quidem  uir  ilartflmc  nobis  enucleatifSime  conflat : nam 
fi  urimus  ueterm  memorias  altius  recenfere , quan  alitem  bel- 
lorum uacuam  eomprriemus ! nuilam.  Sed  ne  a memoria  noflrd 
longe  diRantia  repetamus , quid  de  noRra alate, quam  mdimut , 
nec  apud  autorcs  legimus,  in  qua  ea  obtigerunt,  quafi  it  nobis  fic  pcutuifa  funt  legerentur,  pro- 
culdubio  fomnucr  phantaRica  machinamenta  e/fc putarentur.  Nam  decem  autem  aut  undecim  an- 
norum interuaUo  quot.quanta^  ac  qualia  euerja.immutata.fubuoluta.radicilusqconuidfanoflrit 
oculis  em&cxmiu ! T«  'optime  nojh  qm  0 b fingularem  dodrmam  tuam,  erga  patrum  q uel  ma- 
ximam fidem,  a fenatu  legatus  mi/Sai  hos  turbmes  uidtRt,  cr mgenij  tui  libramine  ponierasit  .Tcftis 
•bra  teflis  eR  Neapolitana  ciuitas.quaplures  flragcl  perpefia,  uno  anno, rem  nullis  feculis  auditam  re- 
gale fceptrum  quinquies  commutauit.Te/hs  heu  teflis  eR  illa  Koma.quacum  alias, fubaila  liahajero 
afiimat infrenesq;  nationes  domuerit.logeUteq; fines hnpcrij  propagaucritfopius  mprafentia  non 
in  Italia,  fed  apud  urbis  murosmon  api&  muros  urbisfcd  in  ipfa  urbe  non  homini i tumultus, fed  enfet 
euaginatosmon  cnfeseuaginatos,fed  multas  cadcs.cr  funera  paffaeR.TeRcsbcu  tcResfunt  Tluentino 
rum.Pclfinenfiumq;  agri  toties  a militibus  dlfilpanXeRU  demum  tota  Italia  tranfftdana  toties  bcllit 
atroctbus.cadibut  mferandis,  igntbui  maximis  conquaffata.  Sed  quid  de  illa  qu*  citra  PadiaeR  Italam 
regione  dicemus  ml  m fi  labonofumM  mfi  flebile, nd  mfi  idachrymablle,cr  quod  potius  filetio  tran- 
I eundam  fit, quam  ea  quo  obtigerunt  commerere.  Nam  fiTarrhenjet  agri  uocem  altoilcrc  poffcntfe 
hommum  emis  uct  maxima  cbtabuiffe.humaniq;  fangmnas  copia  affatim  effufi  mundiffe  quereretur. 

Zz  Sitot* 
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3 itota  Italia  loqui poffet,eam  ad fi  ne  fi  um  deplorabilemq;  flatum  perueniffc  inteUigCremus.  Sci  hac 
in  prafentia  mi  [fit  ficumut:quandoquidem  in  prafentia  hiRoriam  non  confcribmus,cr  qua  apud pa 
fler  os  non  paruam.fed  nudam  fidem  ob  rei  magnitudinem  fit  habitura . Qif*  omnia  licet  quodam  m- 
ftu  oculi  obtigerint  ,non  cft  tamen  quod  perinde  nos  mirari  oporteat.namfia  caufis  exordiri  atcp  ai 
hui uf modi  cffittus  nos  ipfos  deuoluere  ucltmus,  fiue  etiam  ab  his  cjfiflibus  mcipietes  caufis  altius  re- 
petere uoluermts,beUa  huiufmodiex  contrarifs  gigni  uoluntatibut  comperiemus,  qua  ab  appetitu  di 
uerfo  oriuntur, quem  diurrfa  hontinu  fortita  eR  qualitas, quam  i Ui  quatuorhm  nes  effici  St,  qui  cum 
ab  iBs f elementis  toties  celebratis  fcateant  juxta  temporum  qualitatem ,ficUarumq;  in  humana  buiuf- 
tno.ii  ures  fuaa  transfundentiummotum ej  influxus,  augentur,  attoOuntur,imminuunturac  deprimi 
f olent.  Fttq;  nimirum  ut  uniufcuiuftp  loci  cr  regionis  exigit  diffiofitio,quemadmodum  in  Aphorifmid 
medicorum  princeps  nos  docet  Hippocrates.  A Uj  nanfy  funt  influxus  mfeptentrionalem  pLtgtm  uer- 
gentibus  alij  bis  qui  auflralem  inhabitant  .itidem  q;  alif  orientalem  regionem  colentibus  .^At  altjs  4- 

luerfefe  habet, erfie  ficut  regio  fepofita  fuerit.  Qj^are  cum  ea  qua  tnmcem  non  conuemutjionfiat 
gequalujed  difiideant, ficut  in  elementis  praflantifiimus  ille  mathematicus  nos  docet  E nclidesiat  aduer 
fa  hominum  uoluntates  cum  inuicem  non  conueniant,fed  mira  quadam  difcrepantia  difiideant ,fuper- 
efl  igitur  ut  contraria  remaneant.  Quod  cum  itafcfc  habeat  fi  prifeis  ittis  temporibus  facroru  uatum 
monumenta  multa  bella, & funera  fida  fiiffie  commemorant:  fi  Afiyriorum,Perfarum,dc  aliarum  na 
fjorwm  horrendos  tumultus  D.onyfius  HaUcarnafJaus,Diodorus(h  Siculus, ac  luflinus  narraf.fi  Thu 
cydiies  Atbenicnfiumfi  TLiuius  Romanorum  illa  deniq ; miranda  facinora  cr  non  fine  magna  copia 
fangumiSjCrnon  ni  fi  totius  mundi  trementibus  qua  fi  cardinibus, explanant:  fi  Quintus  Curtius  Ale- 
xandri Macedonis  tn  Pcrfarum  Darium  dehcatifiimum  regem  expeditionem  terribilem, expugnatio- 
nem ];  ac  uidorumf ubaftis  Pcrfis  explicat:  fi  iQe  quoe^  dicat  quod  fraterno  primi  maduerunt  fangui 
ne  muri: fi  demum  quoq j nofbra  tempeflate  prifeis  illis  teporibus  exorta  betlajc  no  extindafed  ufek 
in  id  teporis  propagata  ut  prafentia  horredis  tumuit  ibus, magnis  cadibus,  ardentibus^  occulte odift 
ferueant.non  efl  id  propterea,clarifime phdofophe,quod  nurari debeamus. Dolendm potius  eft  inge 
mifcendumcji  plurimis , quandoquidem  bella  qua  inter  eos  qui  fub  Cbnfti  gloriofi  uexillo  uiuunt,  tam 
atrociter  fiunt  jion  extema,fed  ciuiha  funtjcfiin  pracordijsjn  intefhnis  ac  in  intimis  cordis  penetra 
libus gererentur. illud, inquam, uirdoftifiime pofiamus  dicere : Quit  fi ror  o c iues,qua  tanta  luentia 
ferri, Gentibus  inuifis  Latium  prabere  cruorem.Cumq;  fuperba  firet  Babylon fpolunda  trophais  Ah 
fonijs,umbraq;  errarit  Crajfus  tnulta,BcUa  geri  placuit  nuUos  habitura  triunphos.Heu  quantum  ter- 
ra potuit  pelagi  cj;  parari,  Hoc  quem  ciuites  auxerut  fanguine  dextra, Vndc  uenit  Titan,  et  nox  ubi  fi - 
dera  condit,  Quaq;  dies  medius  flagrantibus  afluat  horis, Et  qua  bruma  rigens  ac  nefeiauere  remit- 
ti, A firingit  Scythicum  glaciali  frigore  pontum. Sub  tu? a iam  Seres, tam  Barbarus  ifiet  Ar axes,  Er  gens 
fi  qua  manet  nafcenti  confcta  Nilo.  Tum  lUud  accedit, quod  bis  bellis  noni  emergunt  ritus,  noui  morer, 
nam  nunepratextatos  re  fit  ut  Artaxata  mores, cr  fi  quid  uffiiamcR  bonarum  liter  arum  iUud  interit . 
Nam  adfunt  adhuc  in  Italia  illa  fccdifiima  Vddalorum,Gothorumq j uefligia,  qua  poRea  quam  Italiam 
flamma  JrrrOjCede, rapinis, cr  alijs  huiufmodi  fauientium  beUuarum  peruerjis  moribus}  adurunt, md 
xi mas  bonis  literis  tenebras  obiccerunt,&  adeo  ut  ipfie  contremifcentes pluribus  annis  inuifayitu  fi- 
rmo uiuentibus  dehte fcerent.  Quibus  beluis  in  imiuerfum  feuient thus, multa prifcorum  illorum  nete - 
rum  pradara  opera  inter  ter  ut, multa  occacata  cr  f ubuerfajmdtafixdifima  barbarie  obfitd  in  lucem 
exierunt.  Pcrijt, inquam, tunc  perijt  iUa  prifea  mathematice  differendi  confiet  udo  cr  adeo  ut  que  pii 
fcis  illis  temporibus  adolefcentuUs  plana  cr  ficiUima  ac  in  promptu  erant, in  prefentia  uelut  alta  cali- 
gine demerfa, difficillima  nimis  q;  recondita  erudit  i fimis  utris  etiam  effc  videamur  mee^  id  mirum.  Eh 
elides  nanq;  Nieffarefis  mathematicus  preclanfiimus,qui  ommu  mathematicarum  difciplinarum  unas 
efl  qui  nobu  frres  refer at, in  primis  mmis  peruerfe  interpretatus  fludentiu  animos  pluribus  annis  am- 
biguos tcnuit.Nam  cum  iUud  quod  illius  effieafferitur  uolumcn  fludetes  legerent, meris  larvis, fomnijs, 
cr  pbatafmatibus  quibus  lUe  interpres  barbanfimus  illud  refrrfit,oficn/i,neq ; sutori  fide  adbibebat , 
neq ; illi  detrahere  audebant.  Quare  cum  nos  his  dtfcipltnis  operam  per  plures  annos  accommodam- 
rmuSfUolentcsq;  nofirts  laboribus  fludentiu  communi  utiluati cofulare , ipfius  Euclidis  elementorum 
ttoluminatrcdaimexThconis  traditione  non  minoribus  uigihfs  quam  laboribus, quibus  per  fepten- 
nium  infudauimus.ex  Grecia  in  Italiam  deduximus:  quibus  laboribus  tandem  uoto  fuperatis,  decreuc 
ramus, ut  qui  ex  fluRuanti  proceQofocp  mari  portum  quietum  cupit,  nos  alicui  arnano  fi  udi  o em  anci - 
pare, animum  (j;  his  fludijs  frfium  ad  humaniora  conucrtere.  Cupiebamus  etenim  lUam  fublmus  Home- 
ri pocfim  videre, um  Demofibew frfrictrefuamUtem  Ifocratu  mira  quadam  fanfUtudtne  mixtam 
~ * " “ pftare. 
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^ufiare,Vindaricos  fntes  Ul  ure . Tum  illa  rvfitcana  Theocriti  in  prxfcntia  m aliqua  grati  umbra  *- 
Ituanti  corpori  relegere.  Qu  < ‘idcquidem}ut  optime  no  A i, in  prafcntiafol  demum  e A leoninam  ingref - 
ftti,radijq ; ad  re  flos  angulos  procidunt, idq;  propterca  inferiora  hac  ueht  mentius  incendunt.  Tamen 
habitus  qui  aut  nunquam, aut  difficulter  afubteflo  ccnueUipoteA,  difpofitionembuiufmodi  difjlauit. 
fidium  nanque  eA  ut  cum  me  ac  angerem, ut  ipfius  Euclidis  opera  fcpcnerem,ecce  ut  cuemrefolrtjd 
manus  ipfius  Euclidis  Data  pevuenerunt,  opus  fane  prxttrtd  quod  tucundum,  Audentibus  etiam  ne - 
cejfarium,  quandoquidem  ex  eo  fxciUmc  datur  mteUigt,qucd  toties  Euclides  ipfe  in  elementis  Da- 
tum  appellat.  Quod  opus  quoniam  pulchrum,  utile  , ncccfjarium,fcitu  iueundum,  ty  quia  ex  his  la- 
queis mathematicis  me  eximere  nefeiojum  quoniam  hucufq ; Latinis  ignotum  extitit , Latinum  id  i 
me  propterca  jaciendum  tffe  ecnfmjuoq;  nomini humanifimc philofophe  defiinandum.  Eo / anear - 
gumento  ut  meam  rrga  te  cb fer uant lam, «morem cjifingul arem  inde  cognofcerct.  Tum  quoniam  cum 
htfcc  diebus  triumuiratum  Reipublic*  patrocinatcrium  ageres, magiflratum  f aneinciuitategrauif - 
Jimu,a  quo  fient  uirtutes  bcnigmfimefuentur,fic  uitiacrfcelera  feuerifiime  uindicatur,quem  cuw 
per  pauculos  dies  mira  intcgritaie,fcd  miranda  te  adeuntium  fatis ffltone  exercueris, cr  adeo  ut  B ri 
xicntiumprrfiflus  omnium  pene  comitiorum  fuffragijs  de/ignatus  extitensju  te  meo  patri  nefeio 
qua  liber  alitate  te  me  uel  libeter  cogr.ofcere  utLe  dixiAiXogncfces  igitur  me,  c r quid  tui  uetuffi fi- 
mum mancipium, quale  uero  quis  nc fett, ineruditum  jndcftum  3incultum,pbilo[cphtim  tamen,  &f- 
um  qui  diurni  Platonis  decreta  auidifiimefequi  cupiat, ita  tamen  ut  quando $ uelut  transfuga  f?  ex- 
plorator ca  Ara  philofophantium  petat.  Sed  quoniam  fi  uehs  binM  loge  inxauales  magnitudines  com 
ponere:  id, inquam, haud  ficilcfiflu  tibi  fuerit jiifi  medius  quidem  fit  propclitus  limes  quo  analogico 
medio  extrema  conueniant,coalefcant,feq;  mutuo  pulfent.  fiam fifcxdechn  ad  quaternarium  ccmpd 
rare  uolueris, quippe  quoniam  longe  dtftant, medio  indigent:  oflonario  fane,  ad  quem  ea  m [exdecim 
habent,  quam  ipfe  ad  qua  tuor  habitudinem, duplam  quidem.  Sed  quoniam  bini  dupli  quaternarii  cctt 
ficiuntjcx  ea  igitur  analogia  ipf orum  fcxdecim,ad  cflo,*?  c flo  ad  quatuor  ea  fecat  ratio'  quadrup  Id 
qua  *?  [exdecim, c quatuor  reuinciuntur.  Quod  cum  ita  fefe  habeat, cum  mea paruitm  tu*  magnitie 
itni  nulla  exparte  ccbxreat,  fuit  igitur  media  adhibe  dum  :quo  tibi  uir  clari  fime  fuiffet  fatis fflum, 
C r tdfanc  quod  tu*  tUirarifiimx  dcflrin*  corrtffcndcrct . Data  igitur  ipfius  Euclidis  ea  erunt  qui- 
bus me  cogr.ofei,quibus  ineam  erga  te  fidem,*?  obferuati * magnitudinem  intueberis.  Q#*  cum  in  pr* 
fentu  Graea  uefiercpofita,lattna  induta  fmt, te  petut,te  adeut,  te  uir  doflif  ime  uidcregefUut,tuoc^ 
fublim  tudicio  coprobata,  fub  tuo  nomine  in  manus  J ludentium  uenire  cupiunt. Tantum  igitur  hofpt- 
tem  philofophe  pr*fiantifhnc,hilari  fronte  ferenoq ; uultu  accipies,*?  eo  [ane  quo  uiros  do  flos  affi- 
cere,*? tibi  beneuolentia  deuincire  foles.  Verum  quontam  prif eorum  fuit  confuctudojit  maximos  ui- 
rosabfq;  munere  adire  nuUi  liceret,tJ  prepterea,tibi  nen  orientalium  gemmat,  non  Arabum  munera 
uulgo  prcctofa,nontd  quod plures hominum  prxclarifiimum  bonum  exi flimant turum  fcilicct,nen  id 
demum  quod  paruo  temporis  mteruallo  exiguo  nutu  firtun * euanefeit  affer  imus.  I d quoniam  tibi  trd 
dere  conamur  quod  ranf.imum  fit,tdq;  propterca  omni tbefaurofcclicisej;  Arabi* diti fimis  muneri- 
bus longe  prcctcjiusjogeq ; prxclariusjixc  igitur  noflra  nbt  er  ut  tradita  muncraiqu*  fi  talia  fuerint, 
qua  tua  excellens  do  Anna  amplcxetur,tuum  iUud  ferax  ingenium  benigne  fucat.  Curabimus  nofirii 
laboribus, prxclans  illorum  ueterum  operibus,  cr  huic  noffr * atati ignotis nomen  tuum  illufl rare , ut 
tu  multis  annis  etiam  pofi  mortem  uiuere  pofiis . Sed  hoc  iam  fatis  e fi, hoc  libello:  iam  peruettimus  uf- 
que  ad  umbilicum, longa q;  nimis  ac  inculta  erationr.qu*  ne,  quam  par  cA, prolixior  euadatp 
iam  te  adfublimem  Datorum  do flmam,phtlofcphe doflif  ime  tranfmittam.  Va- 
leas * ternum  philofophantium  exemplar  ranf.imum. 

Vcnclijs,  M.  D.  V.  VIII. 

M.  Sextilis. 
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ua^ preflennptmi tnuptt  liber  Duorum,  ex  tre- 
ditione  Puppi, ‘Bertliolomeo  Zember- 
lo  Veneto  interprete. 

Diffinilioprime. 

A T A magnitudine  dicumur  arce  Unce,  <j  anguli  quibut  ranae 
lupojfumm  exhibere. 

Diffinitio  fecunde. 

Ratio  dati  iiciliar,cui  eunde  m poff imi«  exhibere. 

Diffinitio  tertu. 

Rcdibnce  figuro  ffiecie  dari  dicumur, quarum  anguli  dati  fiat 
ad  unum, & Uterum  rationes  aiimucem  dite. 

Diffinitio  quarta. 

t optione  duri  dicuntur  figiu,lmee,cr  unguli,  que  eundem  fem 
per  locum  obtinent. 

Diffinitio  qutntu. 

Circului  m agmtudine  duri  dicitur,  cum  que  ex  centro  magnitudine  datur. 

Diffinitio  [exta. 

Vofitione  magnitudine^  circuitu  dari  dicitur,  cuiut  centrum  pofitione  datur, ea  quequeexciHe 
I re  magnitudine. 

D ffinitio  feptma. 

Segnenta  circuli  magnitudine  duri  dicuntur, in  qutbui  anguli  dati  funt,  er  figmentorum  bifei  m4 
gmiudme. 

Diffinitio  oillua. 

r optione  c r magnitudine  fegmentu  dari  dicuntur, in  quibut  er  dngull  datifunt  magnitudine,cr  be 
fet  jegmentorum  pofitione  cr  magnitudine. 

Diffinitio  nona. 

Magnitudo  magnitudine  dato  maior  cl  .quando  fublalo  dato, reliquum  eidem  equum  furit. 
Diffinitio  decme. 

M ignit  udo  magnitudine  dato  minor  eil  aptando  adieflo  dato, totum  eidem  equum  fuerit. 
Diffinitio  undecime. 

magnitudo  magnitudine  dato  maior  cii  quini  in  talione, quando  ablato  dato  reliquum  ad  idea  r4 
tionem  datam  habuerit. 

Diffinitio  duodecima. 

Magnitudo  magnitudine  dato  minor  cd  quam  m ratione pjuando  appofito  dato  rtliqum  ai  idem 
rationem  habuerit  datam. 

Diffinitio  decimatertia. 

Produda  eil  que  a datofigno  m pojinonc  redam  bncam  ada  reda  linea  in  datum  angulumtuei 
in  datum  jignum. 

Diffinitio  decmaquarta. 

Reducia  que  i dalo  figno  ad  popinonem  redam  lineam, reda  linea  in  angulo  dato  ada  td. 
Diffinitio  deimaquuua. 

hppofmonc  eil  que  perdatumiignum  pofitione  rede  linee  paraUclui  ada  ed. 

Interprrt. 

Qgoniam  in  eo  uolumine  ex  quo  Data  huufmodi  tranfcripfimm,in  Laiinumq;  conuertimSC' 
quod  j ane  uctubiffmum  cd,nonnuUat  adiedionei  comperimui, que  licet  breuei  cr  concife  fintaq uo* 
niam  ad  Datorum  mtelhgrntiam plurmum  cd firunt, ut  fefe  habent, ficealfumui  interpretati,  fiuden 
tnutrb  ludcubuni,  Apud  G recti  id  obferuatm,mqmmdmnimui,  ut  mn  orn ei  interpretatione» 


tutorum  fieribant  uul  conficiant, fed  hi  tantum  qui  inter  cularet  nominari  pofimt.ut  fuerunt  Homeri- 
ci cr  Pindarkiinlerpnttt,et  ali/ piures  utri  fianigraui fimi  in  dificiplirus  humanwnbui.  Itidem  quo- 
que in  Phy fiologicis.  ut  fiunt  interpretet  AriRotelici,Ammoniui,  Alexander,  loamses  granulum, The 
ntiRiut,cr  Platoniciific  ctia  in  mathematica, iuThcon,Hypfidet,Pjpput,Hcron  Alxandrinus.Pro- 
clm  Lycius  qui  in  Euclidem  ficripficrunt.fifiumq;  cR  id proptereu  ut  upud Grecos  nonuideatms  ifla 
immifiu  nugirimuolumina,quorum  nos  Lutini piem  fiumus.  Videmus  enim  unumqueq ; uutorem  tri- 
bulet quutuor  c ornent atiombus  efific  non  interpretatum, fied  laceratum, cf  adeo  ut  crebro /ludentes  ne 
ficUnt  ubi  nem /it  incipiendum, quippe  quoni d fiunt  adeo  nugiscrlaruis  neficio  quibus  ob/iti,  ut  cacu- 
tientes  in  tenebris  umbulent.iUudjnquam.HorutUnumfiunqiuim.nunc  nurum  in  modum  uerum  eR, 
namficribmus  mdofh  dochifr  poei nuto  pafiim. nolim  tome  detr ubere  fime  er  dutorituti  Serui/,  Aero 
ms,Parphyri/i>onJtiXsihntij  grauifiimoru  autorurnaquiluigui  Lutini  iUuRrurut.de  illis  uero  ali- 
is quid  dicendum  fiuperfitugnorumus.  Eccc  ium  plurima  uideas  opuficula  ingrimaticis  compo/itu,que 
in  eum  arcuerunt  numerum.ul /ludentes  fiuperaucrmt . Miramur  plurimum  quod  in  hac  noRra  elate 
tanta  jit audacia,  ut  quafi  PnfcUnus,Diontedes,Agretius,Phocat,  Donatus,  valij  aut  ores  grauifiimi 
non  fiatis  exquifite  ea  que  infrnmmaticis  erant  dicenda  cofcripfierint,  neficio  qui  infiurrexennt,con  m 
tes  ut  fiue  nuge  neglectis  autoribus  bonis  leguntur, cr  hia  afif ucficat  adoleficentcs,qui  his  nugis  cur  aprae 
ceptoruiudiuo  carentium /ludentes  fiebohs  ignorantifimi  exeit.fied  hos  iam  miffios  ficum:is,cum  cui- 
libet audendi  fianper  equa  fuerit  poteilas:  redeamusq;  adrem  noRram.  Vbtcimqfigiturindatorun. 
theorematibus  lefbr  humantfitme,uidcbis  aliqua  diRa  per  Schol tusa  omnia  ex  G rects  adicRionibut 
fitmpta  efific  cenficto.  Ea  enim  it  G recta  Scbolta  nuncupantur,  que  a nobis  Latine  PoRiHa  dicuntur, 
Siboltum. 

Daterumaltquapo/itione,a-abamagnitudine  datafiunt. Datum  fiquide  quadrupliciter  dicetur, 
a ut  enim  magnitudine, aut  ffmcuttit  rattone,autpofitionedaridicitur:quid  uero  horum  unuquod.fr 
fignificet,ipfe  Euclides  Jocct.Cbmumtcr  autem  dicitur  datum, cui  idem  murnire  cr  exhibere  ciipofia 
fibtle. Datorum  uero  traditionem  in  plano  unopofitam  acccphnus,ficut  in  fex  prioribus  libris  Elcmen 
torum.  Datafiunt  definita, hoc  cR  quorum  finis  datur  aut  mteOeSn  aut  fi rnfiujns  enim  equa  pofifiumut 
exhibere,  fmiliicr  autem  fiue inteihgemia,  fime  ficnfiu.poteR  autem  rationale  & irrationale  datu  effie, 
«t  inquit  Pappus  in  principio  eorum  que  in  Euclidem  ficripfit,  rationale  nanq ; datum  tRified  non  om- 
nino datum  rationale  eR.fied  bos  tres  dffinitiones  ultimas  de  magnitudinibus  aiunt  effie  ApsAonij. 

Theorema  i.  P ropofuio  i. 

DAtarum  magnitudinu  ratio  adinuice  datur.  . 

Sinr  date  magnitudines  a b,dico  quod  ipfius  a ad  b,r atio  data  cR. 

Quoniam  enm  datur  a.pefiibtle  rft  per  primam  diffinitionem  ei  equam  ex 
bibere, exhibeatur  ejcfloc.Rurfius  quoniam  data  e R b.pofiibilc  eR  per  e an 
dem  eidem  equam,  exhibere:exhibeatur  cr  eflo  d:  quoniam  igitur  a eR  equa 

tisipjic,&bipfid:cRigiturficutaadb,ficcadd.lpfiusigitur  aadb  ra-  t b c i 
tio  data  eR, eadem  nanq:  eidem  exhibetur  ipfius  c ad  ipfiam  d. 

Theorema  i.  Propofitio  u. 

SI  magnitudo  data  ad  aliam  aliquam  magnitudinem  rationem 
datam  habuerit,&  eadem  magnitudine  datur. 


Data, inquam,  magnitudo  a ad  quampiam  aliam  magnitudinem  h ratio-  e 

nem  habeat  datam.  Dico  quid  ipfia  b magnitudine  datur.  Qtjonia  enim  da  T 

fui-  apcfiibde  eR  eidem  per  primam  diffinitionem  eandem  exhibereoxhi-  7 

beatur  accRo  c.Etquomi  rano  ipfiui  aadb  datur, fic  enmfiuppomtur,cr  t i 

ri  aqualem  per  i diffinitionem  exhibere  eR  pofitbik:  exhibeatur.eRok  i p d 

pus  t ad  ipfiam  d ratio.cj  quomi  eR  ficui  a adb.ficefl  cadi:  uictfiimigi- 


fur  pcTia  qumti  E Innent. eRficu  a ad  ejieb  ad  d aequatu  aute  cRaipfic:  squalis  igitur  eR  ar  bjpf! 
d.  Datur  igitur  per  primam  diffinitionem  ipfia  b magmtudo^qualu  fiquidem  ei  exhibetur  d. 

Scholium. 

Hoc  procedentis  conuerfium  rR  quodammodofird  non  uniuerfia  liter  U effie  couerfium  dicendis  eR: 
effiet  enim  smiuerfialiter  id  procedentis  conuerfium  Ji  magnitudines  (nucem  rationem  haberent  data, 
dantur  magnitudine  jtotmulli  autem  aggrediuntur  ut  oflendant  effe  coniurfum  f rrccdcntis , tnqui- 
untfy  quodj:  magnitudines  aliqua  rationem  adtnuicem  datam  habuerint,  dantur  magnitudine. 
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Theorema  i.  Propofitio  s. 

OI  datae  magnitudines  quxcuncp  compofitse  fuerint,  & ex ipf!* 
**-Jcompo(itumdatum  erit. 

Componamurcnimquehbetdate  magnitudines  ab,b  0 b e 

e.  Dico  ouoi  er  ^oa  ex  t b.b  e hoc  esi  ipfum  a e conflatu  , -• — ■ 

datum  efl.  Qgomam enim  datur ab,pofiibilecfl per pri-  i e f 

mani  diffinitionem  aqu-t lem  eidem  exhibere : exhibeatur  • 1 * 

per  eandem, fitipde.  Rurfus  quoniam  datur  bc.pofltbileq;  efl  eidem  tonde  exhibere,' exbtbcahar  per 
edndem  crfitef.  Quoniam  igitur  equulis  quidem  efl  d bjpfi  d e er  b c,  ipfl  e f.  ToU  igitur  i c toti  i 

f, efl  eqtulk.per  i co  munem  [ententtam.  Datur  igitur  ipfd  d c.  eide fiquidem  in  eddem  exhibeatur  i f. 

Tbeoremd  4.'  Propofitio  4, 

OI  a data  magnitudine,data  magnitudo  auferat,  reliq  data  erit, 

bJ  A “ ddtd  fi  quidem  mignitudme  d b,data  auferatur  magiitudo  d e.  Dico  quod  rebqiu  c b data  efl. 

Quoniam  enim daturab .pofltbile  efl  eidem equalem exhibere: ex  r~? 1— — 1 

hibeatur  per  primam  diffinitionem  crflldf.  Rurfus  quonu  datur  u c b 

oe,pofitbileeflci  equam  rxhibemexhibeatur  per  cande  et  fit  de.  • 1 ■■■■■« 

Quoni*equa!ilrflabip/idf,cractpfidc,rcliqud  igitur  bc,reli  it  f 

queef,eft  aqualis  per  tertiam  communem  fententiam.  Datur  igitur 
b c .equulis  enim  eidem  exhibetur  ef.  Scholium. 

Et  id  theorema  precedentis  quod  minime  efl  conuerfum,proprie  fi  quidem  eflet  cernue rfum.fi  data 
magnitudo  in  qi tafcuq;  dlulfa  fuerit, & unaqueq ; earum  in  quae  diuidirur  data  efl, qua  eide  eadem  er 
tdimtice  funt  eedethoc.inqua, patet  in  u quinti  elemmtoru.  Theorema  r.  Propofitiof. 

SI  magnitudo  ad  fui  partem  aliquam  ratione  habuerit  datam, 
& ad  reliquam  rationem  habebit  datam. 

Magnitudo  fiqutdem  a bad  aliqu  a fui  parte  d c,  rationi  habeat  datam,  dico  9,  er  ai  reliqui  b c.rd 
tioni  habet  dat  a. ponatur  liquide  data  magnitudo  df.ct  quonu  per  primi  propofitione  ipfiut  baad 
ac, ratio  data  sfl.rade  eidem  per  1 diffinitione  exhibiratur.ut  ip  a e r 

fiutdeadd  ftpoflibile  enim  efl  tribus  datis  magnitudimb.  quar  . ■ 1 — - 1 

tam  proportionalem  inuemrc  per  ufexti  dement.  Ipfius  igitur  i e f 

f d,ratio  data  eft, dat  a igitur  efl  etf  d. Igitur  et  de  data  eftat  reti  ■ - ■ ■« 

qua  igitur  e f, data  efl.  EU  auti  cr  i f data.  Ratio  igitur  ipfius  dfadfe  data  efl.lt  quorua  eft  fient  4 
faddc.ficabadac.  Conuer  tendo  igitur  per  correi,  t.  quint.  elem en.  efl  ficui  df  ad  f e,ficabadbc. 
Ratio  aute  ipfius  d f ad  f e, data  efl  ut  patuit.  Ratio  igitur  cr  ipfius  d f ad  f e, data  efl  ut  patuit.  Ratio 
igitur  cr  ipfius  ab  ad  bc, data  efl.  Tbeorem  a 6.  Propofitio  o. 

C I binar  magnitudies  copofitac  fuerint  adinuicem  rationem  ha> 
bJ  betes  data,  & totaadipfaram  utrancp  ratione  habebit  datam. 

Componantur  enim  bine  magnitudines  a c,c  b adinuicem  data  rotioKo»  habentes.  Dico  quid  toto 
ai  ad  utranq;  tpfarum  a c, c i rationem  datam  habet.exponaturenm  data  magnitudo  de,  cr  quonil 
perprimam  propofitionem  ipfius  a e ad  c b data  efl, eadem  fiat  qua  ipfius  deadef ratio : data  efl  an 
tem  utraq;  ipfarum  d e, e f data.  Ratio  igitur  ipfius  de  ad  utranq;  ipfaride,ef,  data  efl.lt  quoniam 

efl  ficui  ac  adcb.ficcfl  de  ad  ef.  Componendo  igitur  per  c h 

it  quinticlementorum.ficulabadbejicdf,adfe,  <yeon  d e f 

uertendo  igitur  per  eorrelarium,  dccmaottjua  qumtt  ele 

mentoruficut  baadacfic  dfadde,  cr  quoniamficutdf.ad  utranq  ipfarudejfifica  b, ad  utranq 
ipfaru  a ca  b.  Ratio  igttur  cr  ipfius  a bad  utranq-,  ipfari  a c,e  b data  eft.  Scholium. 

Datari  fiqutdem  magnitudini  ratio  muce  datur,aqui  enim  ipfius  dfutdf  e, exhibemus  rationem. 
Theorema  7.  Propofitio  7. 

CI  data  magnitudo  i data  ronediuifa  fuerit,  utru<$  legmeruda- 

^tueft.  Djtt  rni«  magnitudo  ab,  in  data  ratione  ip  0 c b 

fima  cade  bjiuidatur. Dico  9 urunq ; [egmentu  craceyc  ■ ■ 1 i 

b datum  efl-.quoniam  enim  ratio  ipfius  ac  ad  cb  data  efl,  rom 

tuigf- 
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f/o  igitur  ipput  a badutra'q;  ip  forum  ac.cbdatacft.Datacftab.data  Igitur  utra*  ipfartm  dejb. 
Theorcnu ».  Propoptio  i. 

T7  Andem  ad  idem  rationem  datam  habctia,&  adinuicem  ratio 
J-^nem  dataraJiabebunt. 

Habeat  pquidcm  utraq;  ipf arum  acadb  rationem  datam.  Dico quodcTd ad c. rationem  habebt 
datam.Sudnquam,  itu  magnitudo  i,  er  quoniam  ratto  ipput  1 b dota  eft,  eadem  eidem  fiat  qua  ip- 
pusdade.Data,mqui,eftd,dataigitura-e.Kurfu<quo. 

num  ratio  ipfmb  ad  c data  eft,  eadem  eide  fiat  quaippua  ^ * 

e ad  f alata  eft  e, data  igitur  rft  cr  fJBft  autem  c daUta.Ka  r F 

lio  igitur ipfiuad ad fieftdata.Pj quoniam  eftpcutdade,  ' T 7 

fic  a ad  b.cr  peut  b id  c.pc  e fi  e ad  f:  fed  ratio  ipfiut  b ad 
ftdata  e fi  .ratio  igitur  er  ipfiiu  aade  data  eft. 

Scholiunt. 

Aequa  eft  ratio  pc  ut  in  17  diffinitione  er  * 1 propofitione , Blementormfatet. 

S Theorema  p.  Propoptiop. 

I binae  aut  plurcs  magnitudine*  inuicem  ratione  habuerint  da 
tam,  habuerint  autem  eaedem  magnitudines  inuicem  ad  alias 
quafdam  magnitudines  rationes  datas,  necpeafdem, &ipfx  ma- 
gnitudines inuicem  rationes  datam  habebunt. 

Bine, inquam, fine  plurei  magnitudines  aj>, c adinuicem  ratione  habeant 
dalamjiabc ant  autem  ipfaa,  b,c  magmiudutei  ad  aliat  quafdam  magnitudi 
""  d,e,f, datat  rationes, non  au  tc  eafdem.  Dico  quid  c npfa  d.ef  magni  tu 
dmet  adinuicem  rationem  datam  habebut.  Qjjoniam  ipput  aadb,  ratio  e fi 
data,  er  ipput  a ad  d,  ratio  eft  data , er  ipput  igitur  dadb  ratio  eft  data. 

Sed  tpfint  b ad  e ratio  eft  data,  cr  ipput  igitur  i ad  e, ratio  eft  data.  R urftat 
quoniam  ipput  b ad  c ratio  eft  datadpfw  autem  b ad  c,  ratio  eft  data,  cr  ip 
put  igtiur  e ad  cratio  data  eft.  ipput  aut  eme  ad  f ratio  eft  data.ej’  ipput  tgi 
Ure  ad  f ratio  eft  data,  ipfaigitur  d.efi,  adinuicem  rationem  data  habent. 

Scholam. 

Si  enim  de  fubftantiafe  habet  oftenpo  quandohoc  fiiit  eadem , ile!  ratio 
propojitarum  adaliquat  contingentes  magnitudines  eadem,  uel quod cou- 
tingentes  rationem  habebunt  datam, in  hoc  exercetur  problema. 

Theorema  to.  Propoptio  to. 

SI  magnitudo  magnitudine  dato  maior  fuerit  quam  in  ratione, 
& utraqt  eadem  dato  maior  erit  quam  in  ratione,  &T  Ii  utraq? 
eadem  dato  maior  fuerit  quim  in  ratione,  & reliqua  cade  uel  da- 
to maior  eft  quam  in  rationc.uel  reliqua  cu  confequenti  ad  quam 
altera  rationem  habet  datam, data  eft, 

Magnitudodnquam*  b, magnitudine  b c dato  maior  rfto  quam  m rationes  dico  quid  (T  Utra*  a c, 
eadem  cb, dato  maior  eft  quam  in  ratione.  Qnonil  enim  a b,  tpfa  b c,dato  maior  eft  quam  in  ratione, 
dujtrjtur  dstx  magnitudo  d d.  Kcliqur  igitur  db,gdbc,per+ 

prop ofuionem  ratio  eft  dataaj-  componendo ,per  ,S  quinti ele.  c b d 

cr  ( datorum  ippm  de  adb  c, ratio  data  eft,  er  eft  data  a d,  ip.  ’ ' ' 1 1 * 

tnripfadaipfaci,  dato  maior  eft  quamin  ratione.  Rurfut  tamac.ipfacb.iato  maior  efto  quam  'm 
rattone.Dtco  quid  cr  reliqua  a b, eadem  bc.aut  dato  maior  erit  quae  in  ratione, uel  ipfaa  b,  confequen 
tiad  eam  ad  quam  tpfa  b c,  rationem  datam  habet,  data  eft.  Qgoniam  enmac,tpfacb,  dato  maior 
eft  quam  m rattoncatuferatur  data  magnitudo.  Data  um  aut  ip-  c e b d ai 

[a ab  minor atut  maior  eft.  Sit  prius  minor, pt*  a d,relique  igi - , 

tifriic  adeb, ratio  per  ppropoptionc  data  eft.  Dcftnbuendo  igitur  quod  ipputdbadbe,  ratio  data 
Cttfcr  7 propoptionc.eftqt  data  ipfa  a d.  Igitur  a b tpfa  b edolo  maior  eft  jimib  in  ratione.  Sed  um  da 
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Ii  maiorefto  ipfaa b,ponatterq:!pn diffinitionem prinum  DiloVum  fidem  equalit  ie.  R ilio  (jpfw 
relique  ecadcbdata  efl.Qutrc  cr  ccontra  ip/iui  beti  e c aratio  data  eft,  cr  comertcndo  per  corrt 
loriraiS  quinti  elementorum  ip/iut  bcadb  ejratio  data  eft,cr  eftcb,cumipfab  i,  dju.  Toti  enim 
i e JiUeR.lt itu r b a,cum  eonfequenti ai  quam  b, rationem  ditim  bibet, diti  cjl. 

Scbolium. 

Hoc  eft  componendo  maior  esi  quini  in  r itione,  pe  ut  magmtudo  i o cr  iltcri  magnitudo  i»  diti . 
ititem pt  tc utrique  ir,cr  ipfi  io  in  ipfacd,eft  diti  quim  in  ratione.  Aufer int ut  fKut  i diti Cif . 
to  ad  ao  dati piutnunc  'ut  fecunda  ratione, cr  ficut  in  dijjinitionibue  ditium  eft,  ficut  magnitudo  a b . 
per  hypothefin  ij  magnitudine  b c.rxiftente  per  bypolbepn  io  dito  mnor efto  quam  in  ratione.  Sii— 
que  data  id  tt, p igitur  ab  ipfi  i b.abfcindis  datum  a d,  hoc  eft  i reliqui  d (»  id  b c i o rationem  bi- 
bet datam. patuit  autem  in  dtfpnitionibut.dato  emm  maior  eft  quam  in  ratione  bocpatet^ymanip- 
ftum  quod  cr  reliqua  eft,  cr  tota  a c, maior  eft  dato  quim  in  ratione.  Sienim  equabtextiteritdatad 
b reliqua  bcad  eandem  b c,rurfm  datam  habet  ratlonimtpoff  .m pqutdem  eandem  eidem  exhibere,  fi 
eut  in  diffhntionibut.  Datur  ftqiudemecper  4 theorema, cr  quomam  datur  utraque  ipfarum  ca,te, 
cripfarum  adtnuicem  ratio  datur,per  prunum  theorema  cr  ipfiut  a cade c.Scd  ipfiut  acadcb,pc 
ipfiut  b e. de  e.Q nonum  enim  eft  ficut  adadd  e.f.e  cdadd  b,rs  uicifum.prr ,(  quinti  Elcmctonm 
Jicutad  ad  d e,pc  e d ad  db.Et  componendo  igitur,  it  quinti  Elementorumjicut  a cadcdjkebaii 
b,cr  utctptm  per  16  quinti  Elemcntorum,fkut  acide  bjic  c d ad  db. datur  autem  ipfiiiu  adaidb.ri 
tto.Datur  igitur  eyipputacaieb, rallo.  Sed  potiv  concipm  dicendum  eftjicul  unii  antecedenitun 
ad  unum  fequentiu.hoc  eft  ficut  cdadd  bjic  omnia  antecedentia, ad  ommafequetiajioceft  acadeb. 

Theorema  «i.  tropofitio  11. 

C I magnitudo  magnitudine  dato  maior  fuerit  quam  in  ratione 
w eadcm,&r  utraq;  dato  maior  erit.quam  in  ratione:  & ii  eadem 
& utraq;  dato  maior  fuerit  quain  in  ratione  eadcm,&  reliqua  da* 
to  maior  igitur  erit  quam  in  ratione. 

Magnitudo  emm  ab  ipfa  b edito  maior  fit  quim  in  r aliene.  Dico  quod  cr  ipfa  a e, dato  maior  eft 
quam  in  niionr.Qjuni.im  enim  a b ipfa  b e, dato  m aior  eft  quam  in  ratione,  auferatur  data  magnit» 
do  a d.  Reliquo  i gtturdb  adde, ratio  eft  data,ej  econtra.cr  componendo  per  iS  quinti  E 'emanor  imi 
cr  4 datorum.  Eadem  eidem  fiat  ipfiut  ad  ad  de.  Ratio  igithr  ipfim  ad  ad  de  data  eft.  DataeJlaJ, 
data  1 gmr  cr  d e.  Quare  per  quartam  propofitienem  reli- 

qua  ea  data  eft.  Eft  autem  tonui  ac  ad  totam  ratio,  quare  c b d e 4 

tyipfiute  badae,ratioeftdaticrae,dataeft.tgtturba  ■ ■ ■ — 1 ' m 

ipfa  a e.dato  maior  eft  quam  in  ratione.  Dico  quod  eadem 

a b reliqua  b e.dato  mater  eft  igitur  quamin  rattonr.  Q ttoniam  enim  ab  ipfa  de  dato  maior  efl  quam 
ratior.catufiratur  data  magnitudo  a e. reliqua  igitur  e b ad  a c,ratto  data  r fi. Quare  cr  ipfiut  a e,  hoc 
eft  e contra  a d,  e b, ratio  eft  dala.Eadcm  eidem  fiat, ipfiut  ad  ad  e d,cr  ipfiut  d a igitur  ad  e d,  ratto  eft 
data.Et  conucrtcndo  per  correlarium  it  quinti  Elcmcnlorum  ,ipflut  d a ad  a e .rallo  eft  data, eyecon- 
tra  ipfiut  e a ad  a d, ratio  eft  data  cr  data  eft  a r,  data  igitur  cr  tota  ad. Et  quoniam  tota  ac  ad  totam 
e b, ratio  data  eft, quarum  ipfiut  adadd  e, ratio  data  eft,  erit  CT  per  19  quinti  Elementorum  relique  c 
d ad  reliquam  d b ratio  data.Et  dijlnbuendoper  7 propofitionem  ipfiut  c b ad  b d,ratioeft  data.Qua 
re  cr  ipfiut  db  adb  c,  ratto  eft  data.  Ipfa  emm  da  data  eft,  igitur  ab  ipfa  b e maior  eft  dato, quam 
minor. 

Scbolium. 

Quoniam  enim  e ft  ficut  ae  ad  cb,fic  ablata  ah  ad  ablatam  d c,et  reliqua  igitur  c i ad  ad  rckquam 
d b,eft  fiiutaead  cb.per  151  quinti  Elementorum:  data  autem  eft  ipfiut  a cade  byatio  data  igitur  & * 
ipfiut  cd  ad  db. 

Tbeoremau.  tropofitio  tt. 

SI  fuerint  tres  magnitudincs,&  prima  cumfecuda  data  fuerit, 
fuerit  autem&iecunda  cum  tertia  data,  prima  tertixaut  eft 
jcqualis.uel  altera  dato  maior  eft. 

Sini  Iret  magnitudines  ab,  bcrciftabcumbc,  datapt  utac.Atb  cumtd,lttafit  utdb.Dicoa, 

«»¥>/* 
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t J ipfis  cdjutcd  aqualis.uel  altera  Aera  dato  maior  efl.  QaonUm  enim  data  utraet  ip fartam  a efti 
d.Data  lam  aut  funi  aqualia  aut  inaqua  lia.  Sint  primum  aqualia,  aqualis  igitur  cilac  ipfib  d,commu 
tus  auferatur  t b, reliqua  igitur  a b reliqua  cded  aqualis. 

Non  /mt  autem  aqualu.fed  e fle  maior  a c,  ipfa  bdtyipfi  debe  4 

b daxhibeatur  aquatu  e e ,per  apruni  elemen.  Ipfa  b d,da  ■ 1 > . , , 

la  ali  .data  igitur  edere  e,  e ft  autem  cr  tota  a c data , c r 

reliqua  ac  data  e/l.  Et  quoniam  aquilis  e/lecipfi  b i,  communis  auferatur  b e:  reliqua  igitur  b e, re- 
liqua  cd  efl  aqualis.  Eli  autem  data  a e.lgttur  a b ipfa  cd, dato  maior  ejl. 

Scboliua. 

Si  autem  maior  fuerit  b d ipfa  ac  dato  ac,aquum  autem  quod  exbcr  eadem  efficientet  demondra 
bonus, quod c d ipfa  ab  dato  maior  efl.boccmm  patuit  in pnma.ucl altcrajltcra  dato  maior  ejl. 


Theorema  ij. 


Propofitto  tf. 


f 


Ol  fuerint  tres  magnitudines,&  prima  ad  fecundam  ratione  ha' 
wbuerit  datam,  fecunda  uero  tertia  dato  maior  fuerit  quam  in 
ratione,&:  prima  tertia  dato  maior  erit  quam  in  ratione. 

Sint  tres  magnitudines  a b.c  d.e.cr  ipfa  quidem  ab  ad  e b.rationcm  habeat  da- 
tam, at  cd  ipfa  e dato  maior  fit  quam  in  ratione.  Dico  quod  c rab  ipfa  e dato  ma- 
ior ell  quam  in  ratione.  R im  quoniam  cdipfae  dato  maior  et)  quam  ir.  ratione: 
aufiratur  data  magnitudo  cf.  Reliqua  igitur  df  ad  e ratio  data  ei. cr  quoniam  ip 
fiusabade  d, ratio  data  efl, eadem  eidem  fiat  qua ipfiiu  agaicf  data.  Data  ei) c 

f, data  igitur, cr  a ger  reliqua  gb  ad  reliquam  fd,  ratio  data  efi.cripfiusd  f ad  e, 

ratio  iata.cr  ipfiiii  gbade,  igitur  ratio  data  csi.Eti  autem  data  a g.  Igitur  ipfa  e 
dsito  nutor  ejl  qudmin  ratione, 

Scholium. 

Si  enim  fuerit  ficut  tofum  ad  totum, fic  ablatum  ad  ablatumay  reliquum  ad  reliquum  erit  ficut  Io- 
tum  ad  totum, ficut  patet  per  10  quinti  element.cr  tn  diffinitionibus, componitur  enim  dato  quid  md- 
ter  Ju  quum  in  ratione.  7 

Theorema  14.  Propofitio  14. 

C I binf  magnitudines  adinuice  ratione  datam  habucrint.appo 
bJ  fitaqj  fuerit  earuutriqj  data  magnitudo,  totx  adinuice  aut  ra- 
tionem data  habcbut.aut  altera  altera  maior  cil  quslm  in  ratione. 

•Rinafiquidem  magnitudines  a b.c  dMinuicem  rationem  habeant  datam,  cr  apponatur  earwm  n- 
tnq,  data  magnitudo, hoc  cftae  cref.  Dko  quid  tota  e bjd : admulcent  aut  rationem  habent  datam 

uri  altera  altera,  dato  maior  eit  quam  m ratione. Nam  quoniam  , . 

datari)  utraq.  ipfarumea.cf.  Ratio  igitur  ipfim  e a ad  c fida-  b 4 g e 

ta  efl.ejfiqutJcm  eadem  qua  ipfiusabadc  d,  igitur  er  totim  . * 

tbad  totam  fd,  ratio  ejl  data.  Noli  autem  fit  eadem  tialq;  ficut  d t f ' 

a b aJcdfic  gaad  cf.Ratioiguur  CT  ipfiiu  g aadcf  dala  ei).  Data  autem  efl  f e data  igitur  ergaef 

ipimifeadga.ral.odataefl.Elrehquaigiiureg.dataefi.EslipficulabadcdJicgaadfc.Ralioigi 

turipjiasgaadfcrd  data. Data  autem  crfe.  Data  igitur  ed  erga. Est  autem  et  e a data,er  reliqua 
igttureg  data  efl. Et  quoniam  ficut  a badcdficga  ad  fc, ratio  igitur  ipfiusgbadfddata  cft.il)  ait 
lem  data  cr  e g.lgitur  e b tpfafd,nworeddato  quam  in  ratione. 

Scholium. 

Siueroeljiciemut  fieutabadcdficae,adidquqdnc,ficuthtp  inuinicturf  dipfaeb,  dato  ma- 
ior quam  tn  ratione. 

Theorema  tf.  Propofitioif. 

SI  binx  magnitudines  adinuicem  ratione  datam  habuerint  ,& 
auferatur  abearuutraqj  data  magnitudo,  rcliqux  adinuicent 

I ...  _ • iuj 
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aut  rationem  datum  habebunt,  uel  altera  altera  dato  maior  erit 
quimin  ratione. 

Bine  iwmjj  magnitudinis  ab,cd,  adhulctmrationrm  t ( a 

habe ant  datam , auferatur  q-  ab  eurum  utraq;  data  magni.  « 1 

tudo:abipfa,inquam,abipfaae,abipfauerocd,ip[aef.  i f c 

Dico  quod  a relique  e bfd,  udinuicem  aut  rationem  hebe  ' * 

bunl  datum, uel altera, thera duto  maior  eft  quum  in  rutione.Etim  quonidm  ulrdq:d e,c  fduta eft,rd 
t io  igitur  ipl m e e ad  cf.duta  eft.per  primum  propofittonem.Et  jiquidem  eudem  eft  ci  qua  ipjiut  ab, 
dd c d frit  cr  relique  e b, ad reliquum fd ruito data.Uon  fu  autem  ejdem.ftatqjicutabadcd.ficag 
ud  c f.Retio uutem  ipjiut  ab^d cd  data  eft.  Ratio  ipjiue  igitur  ug.udc Jdutu ejl.  Data  igitur  r fl  c re 
o zftuutemo-urddtJ.  Etreliquaigituregdataeft.  Et quoniam eftftcut abadcdficeftag.adcf. 
Relique  igitur  gb,ad  reliquum  f' diutio  dutu  eft. Ejl  uutem  dutu  eg.  Igitur  e b,ipfufc,  duto  mutor  eft 
aiunt  in  r itione. 

Scbolium. 

Hoc  comterfum  eft  quodammodo  precedentis,oftendensfptodjiappoJite  fuerint  date  magnitudi- 
nes fts  dutum  bubent  rationem, nunc  utro  uujirutur  eudem  «t  eifdem  idem  oftendit. 


TheoremuiS. 


Tropo fttio  1«. 


SI  binp  magnitudines  inuicem  rationem  habuerint  data,&  fub 
una  earum  data  magnitudo  auferatur,  alteri  uerd  earum  data 
magnitudo  appofi ta  fuerit,  tota  dato  maior  eft  quam  in  ratione. 

B mu  jiquidem  mugnitudinet  ub,c  d,ruHcnem  hubednt  dutum,  cr  ub  ipfu  c d,iutu  uu- 
ftrulur  mugmtudojpli  uero  u b dutu  dpponutur  mujpitudofu.  Dico  quod  totufb  to  tu  e 
d.duto  mutor  ell  quum  tn  rutione.Kam  quonidm  ipjiut  u t uded, ratio  dutu  e H, eudem  ei 
dem  fiatjwc  eft  ipfmugudc  e.lgitur  ipjiue  u b ude  e ratio  dutu  eft. Data  autem  eft  e e. 
dutu  igitur  crdg.in  uutem  era  / dutu.  Tota  tgiturfg,dutu  ei)  per  i propojitionem.  Et 
quonitm  eft  ficui  ab  ude  d,[ic  eilagadc  e,ej  relique  g b,ud  rebquumed,  ratio  ejl  du- 
tu per  i)  quinti  elemcn.V.1  gfdutu  eft.  Igitur  j b ipfu  c d dat  o mater  eft  quum  in  ratione. 

Theorema  er.  Tropofilio  17. 

SI  fuerint  tres  magnitudines,  & prima  fecuda  dato  ma 
ior  fuerint  quim  in  ratione,  fuerit  autem  Sc  tertia  ea-  * d 
dem  dato  maior  quam  in  ratione,primaad  tertia  aut  da* 
ta  ratione  habebit,  uel  altera  altera  dato  maior  erit  dft  in  ratione; 

Suit  tres  magniiudmcseb.c  de,ey  utruq,  tpfarum  ab,d  e,ipfa  c duto 
maior  eilo  quum  in  ratione. Dico  quod  ipfu  ab,d  e, aut  udtnuicem  dutum 
habent  rationem,  uel ulteruultera  duto  maior  eii  quum  in  ratione.  Attji- 
ratur  datu  magnitudo  dg.  Relique  igitur  geude,  ratio  eft  duta.ld  pro- 
ptereuium  c 7 ipjiut  fb  ud  c, ratio  cil  dutu.cr  ipjiut  fbadge,  igitur  ratio 
eft  data,  er.  e it  apponuntur  date  magnitudines  af,d  g.Tote  igitur  a M 
e,  udtnuicem  uel  rationem  habent  dutum,  uel  altera  altera  duto  mutor  eft 
quum  tn  ratione.  .1 

Theorema  tu  Propojitio  it.  _ 

SI  fuerint  tres  magnitudines, una  autem  earu 
utraqs  rcliquaru  dato  maior  fuerit  quam  in 
ratione,binj  reliquae  adinuice  aut  rationem  da 
tam  habebunt,  uel  altera  altera  dato  maior  eritquam  in  ratione. 
Sint  tret  magnitudines  *b,cd,  ef,  eurum  tierom*  e d,utra^  reliquarum  ab,ef,  dato  maior  fit 
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tn rdhene. Dico quoi ipfd ibide f,aut r itionem  hi 
bet  diUMMcl ilten  diter 4 Ixt»  nutor  eft  quim  in  rdtione. 

N<m  quonum  c d ipf < 4 fr,<44f0  macior  eft,  quim  in  rdtione g 
4ufirxt*rdjtiMignitudocg.Reliqu*iguitrgdidib9ri- 
tio  eft  ddtdteddem  eidem  fidt  qu, t ipfhtt  cgudab.  Rdtio  igi 
ttr  ipftut  cgdddh  diu  eft.  Ddtd  gutem  eft  c g;Mti  igitur , 

CT  db  er  toiim  c i dd  totdm  h b.rutio  cjl dutj.Rurfut  quo • 
nUm  c d ipfd  ef>  dito  nuior  eft  quum  in  ratione,  auferatur 
dutd  magnitudo  c k. Reliqua  igitur  kdadef  rdtio  dati  eft , 

eadem  eidem  exhibeatur  qua  ipftut  ckadle. Ratio  igitur  c J ipftut  ck  adi  e iatd  eft.  Ddtd  autem  e k, 
data  igtntr  &lecr  totiut  cd  ad  totum  If, rdtio  eft  data.  Ipftut  autem  cdddbb,  ratio  eft  data.  Et  /p- 
fiut  b b, igitur  ad  If, ratio  eft  data.Et  ab  ipfo  data  auferuntur  magnitudines  bd,te.  I pf*  igitur  i b,eft 
4 ut  ddtnuieem  rationem  habebunt  datam  }aut  altera  alter  d dato  maior  erit  quam  in  ratione : 
Theorema  if.  Tropofttio  1 j. 

O I fuerint  tres  magnitudines,&  prima  fecunda  dato  maior  fue- 
rft quam  in  ratione.fuerit  aute  & fecunda  tertia  dato  maior  cj 
in  ratione, &T  prima  tertia  dato  maior  igitur  erit  quim  in  ratione. 

Sint  tres  magnitudmct  a be  de^et  4 b ipfa  e d,dato  nuior  edo  quim  in  rdtione, 

CT  c d,ipfa  edito  nuior  edo  quam  m ratione.Dico  quod  eidi  ipfa  e dato  maior 
ell  quirn  m nuonr.mm  quotum  c d, ipfdeddto  maior  cd  quim  in  ratione, aufi 
nturdata magnitudo  cf.Rehqueigiturf  dadejratioeftdata.  Rurfut  quoniam 
a b ipfa  cd,dato  maior  rft  qui  m in  ratione, auferatur  data  magnitudo  a g.  Reli- 
que igitur  g b ad  e d,  ratio  rft  data,  cadm  eidem  fiat  que  ipftut  ghedef.  Rdtio 
igitur  ipftut  gh  ad  c fdati  e it.  D it  a autem  eft  cf otiti  igitur  eii  cfgh.ed  au- 
tem tyo  b d ita,ey  tota  igitur  h a, data  eft.  Et  quoniam  eft  fio  ut  gbadcdjic  eft  g 
baiefer  relique  b b ed  reliquam  fd  ratio  data  eft.  Ipftut  autem  f d ait , ratio 
ed  data. er  ipftut  h b, igitur  ad  e, ratio  eft  dataef  data  rft  b a igitur  b 4 ipfd  e,  ii 
to  maior  ed  quam  in  ratione. 

Aliter. 

Sint  tres  magnitudines  a b,c,d,ey  a b ipficdato  maior  Jit  quim  in  retiene.er 

rinCe  A mW/w  fi»  nui»  ..1.'...  r\ -..I J , 1 .vr.  1 J . * . /1 


t,per  4 prepojitionem.. 

c ipfa  i, dato  maior  eft  quim  in  ratione, er  e bdgitur  ipfa  d.dato  motor  eft  quam 
in  ratione. Auferatur  igitur  data  magnitudo  e f.  Relique  igitur  fb  ad  d,  ratio  rft 
data  per  eandem.  At  af, data  eft, tjabigiturtpfad, dato  maior  ed  quim  m ra- 
tione. 

Theorema  10.  Propofttio  1*. 

SI  fuerint  binae  magnitudine*  datx,ab  eifdem’qj  ablatae  fuerint 
magnitudines  adinuicem  rationem  datam  habentes,  reliquas 
admuicem  aut  datam  rationem  habebunt,  uel  altera  altera  dato 
maior  erit  quam  in  ratione. 

Sin(  bine  magnitudines  dite  a b,c  d,cr  al  ipfitab.cd  aufe  *-r — 

rentur  magnitudines  a eef,  rationem  admuicem  hebetes  data,  * * * 4 

dico  quod  tpfe  e b,fd,  admuicem  rationem  datam  bibent,  uri  * ■ » » 

altera  altera  dato  maior  eft  quim  in  ratione. Hi  quoniautraq;  d f t 

ipfaiu  a be  d.data  ed. Ratio  igitur  ipftut  abaded  data  edet 

ftqmiem  eadem  rft  ei  que  ipftut  a r ad  c ferit  ty  reique  e t ad  reliqua  f d ratio  data.Non/it  iam  ea. 
dem  ftatepftcut  e a ad  cfjic  agade  d.  Ratio  autem  ipftut  te  adefeddata.  Ratio  igitur  ipftut  agad 
( d,  data  eft.  Data  autem  c d,  data  igitur  crag.  tjl  autem  ff*  bteda  linea  data,  e?  reliqua  igi- 
tur 
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turgb  data  cft,&  quoniam  eft  ficui  aead  cf.fic  eHagadcd,cr  relique  ge  ii  reliquum  f i retia  eft 

data.  Data  tutem  e fi  g b.igit  ure  b.ipfaf  d,dato  mtior  rft  quem  in  rtlione. 

Sebo  fiam. 

Quoniam  enim  eft  ficui  acadcf.ficcfta  gaded,  manifeilu  quod  & relique  e g td  reliquem,  f: d, 
ratio  dataper  17  quinti  elementorum,  cr  in  diji  etiifmodiper  febohum  maxime  decimi  theorematis. 
Theoremati.  Propofilio  1 ,. 

SI  fuerint  bina:  magnitudines  datae,  eifdcmip  appofitae  fuerint 
magnitudines  admuicem  rationem  datam  habentes,  totae  ad- 
inuicem  aut  rationem  datam  habcbunt.aut  altera  dato  maior  erit 
quim  in  ratione. 

Sint  bine  mtgmludmet  date  a ba  deponantur q,  eifdem  magnitudines  eae  f, rationem  habentes 
datam  adinuicem.Dico  quodcrtoteeb,fd,admuicem  rationem  habebunt  datam  :uel  altera  dato  me 
ior  eft  quam  m ratione.Quoniam  enim  data  e fi  utraq;  ipfarum  ab,  cd.  Kalio  igitur  ipfiut  abaded, 
per  primam  propofitionem  data  eft.eypqudcm  eadem  e fi  ei  quetpfimaeadcf erit  at  totius  e b ai 
totam  fd  ratio  diota  efi.Si  aule  non  fiat  ficuta  e ad  efjk  e * g b 

gaadcd.  Ratio  igitur  ipfius  gaadcddata  cft.D ata  au - • i 1 . 

tfin  eft  c d.iata  igitur  cficrga.Efi  autem  ejab  data, et  f e i 

reliqua  igitur  g b data  eft.Tt  quoniam  eft  ficut  e a ad  e f,  1 1 

fic  eft  agadcd.cr  totius  e gad  totam  fdjatio  e It  data,  crdatacftgbogiturc  bdpfaf d,  dato  maior 
eft  quam  ui  ratione. 

Theorema  n.  Vropofitio  ii. 

O I binx  magnitudines  ad  aliquam  magnitudinem  rationem  da 
Otam  habuerint , & utraqj  ad  eandem  ratione  habebit  datum. 

Binefiqutdem  magnitudines  ab.be,  ai  aliquam  magnitudinem  d rationem  habeant  datam.  Dic» 
quod  cr  utraq;  ac  ad  eandem  d rationem  habet  datam. 

Qtjcnum utraq- ipfarum ab.bcad d, rationem  habet  a b c 

dalamtratio  igitur  cr  ipfius  abadbc  data  eft.  Td  com  > | 

ponendo  per  17  quinu  elementorum  ipfius  a c ad  c b,  d 

ratio  eft  data:  ipfius  autem  b c ad  d ratio  eft  data.cr  ip  <—  • ■■  ■ 1 1 

fi  usa  cogitur  a d ratio  data  eft. 

Theorema  11.  Vropofitio  st. 

SI  totum  ad  totum  rationem  habuerit  datam , habuerint  autc 
partes  ad  partes  rationes  datas,  non  autem  cafdcm,  & omnia 
ad  omnia  rationes  datas  habebunt. 

Habeat  enim  totum  ab  ad  totum  c dolatam  rationem  habeant  aule  c rae.ebpartesadcf.f d.par- 
tes  datasrationes.non  autem  eafdc.Dico  quod  cr  omnia  ad  omnia  rationes  habebunt  datas. Quoniam 
enim  ipfius  aeadef,  ratio  data  eft,  eadem  eide  jiat  ipfius  ab  ad  bea 

cg.  Ratio  igitur  cr  ipfius  reda  linee  abadeg,  redam  lineam  1 — , 

data  eft. Urit  c T relique  eb,ad reliquam  fg, ratio  data.lpfiiu  au, 1 

temebadfd,ratiodataeft.Ttipfiiisfdadfg,ratiodataeftper  i g f c 

1 s quini  1 elementorum, cr  cbuertendo,per  correLrlum  eiufdem 

ipfius  fd  ad  dg, ratio  dat  a ed.lt  quoniam  ratio  ipfius  b aadutrunqipforum  dc.cgjata  eft, etipfiut 
d c, igitur  ad  c g, ratio  eft  data,  ej  conuertendo  per  idem  condalium  cr  ipfius  c d ad  d g, ratio  eft  da- 
ta. Sed  ipfiurd  c ad  df, ratio  eft  datae?  ipfius  c dogitur  ad  df, ratio  eft  datatquare  cr  ipfius  cfadfd, 
ratio  eft  dota-Sed  ipfius  quidem  c foda  e aratio  eft  dataftpfius  autem/ dad  b e ratio  eft  data.Qjtareom 
nium  ad  omnia  ratio  data  eft. 

ichcliitm. 

Receptum  fiquidem  eft.quodipfius  c f ad  fd, ratio  data  eft , ponitur  autem  cr  ipfius  tbat 


f Tr  cf'  l‘M'°  fft  d“d  t(r  ' Rurfiu quoniam  iP,ue 

r’om,urduUm  & Jj,4>cr  $«  igiturea. 

T*  Mr'  ^ Q*-"  Vf^tr  ‘M  ulranqueip 

*'  9"°"Um  ^>adc  d,ra„onem  habe,  dalamfabct  au, em  ^ c 

S Th  cor  mu  14.  trapefitio  .4. 

I tres  rctfte  linea-  proportionales  fuerint,  prima  uero  ad  tertia 

ra  tione  habuent  datam,&  ad  fecunda  ratione  habebit  datam. 

Sint  tretrcfU  t,Va  prcporllonatr,  a b c,filut  „ ad  btfa  j jj  f A„ 
e^atunemdauin  habeat  Dico  quod  cr  ad  bratiohm  habebit  datam, ex- 
tendatur enim  data  reOalmea  d,et 7«om<m  Mn  , ad cJaJd  a u 

dem  eide  fiat  tpfm  dadf.  ,g„ur  ipjlm  d ad f, rat io  da, a , fl . Da, a au, e e A 
dA,a  ■gHurril  crfjOcapulwper  „fexti  Hemen,orSipf„m  d f,  media 

fis- ;gc:;ss«t?sjHHia*. 

S o1  "*  9"°?  "Z  P"  ‘rfoert •elemet.ipff  , b cfunipopLioLu, 

^•uemquadrubd),tHuum(aldquodexr,percJ,dm.sL  ,g„„,d  I 

^ 1t°dn  <Podcx  d,*did<po4  ex  ext  ftcutiguuraad  I 

i,pe  d ad  r.R<(io  rnem  tpfiundad  e dat,  efl.  Ratio  igitur  ipfimaad  bdetaefi. 

„ . . „ Aliter  idem. 

Qnoman  ratio  ipput  aade  dita  r$, ficui  autem  a ad  e fie 
<juoi  ex .1  ad,d  quodfubar.  Rjtio igifar  , pfiusa  adid  quod  . , * 

Jubae  data  est. ei  autem  quod fub  ac  equum  e£l  id  quod  ex  b,  , 1 

^‘”'8tt<TeuUquodexa*d,dquodexbdaUeH.Quareet  , 

■ tpfmtaadbpratio  data  eiltHr^  fodem  tpfatm  1U4  T 

txJubuimm  In  proprio  cuilibet  quadrato.  f 

Schedium. 

btmm  ratione,  ad, nui  "6“'*'  CT 

‘ 1 c Angelum  equum  habens  d,ipfi,  a b,  habemm  fiqmdem  anma 
Urum  unumrij  daiumquomam  rcdli  funi, omni,  en/Jr^u,  <£ 
rcftt  non  diflrrt.ficut  tutet  ....  ~..*r 


fiulatumej  manijeftum  quod  ratione,  laterum  funi  date.  Ratio  fmi- 
pZtlttbdYCJr.  ^ ^dadf,ratto daturZ 

Theorema,,.  Propofitiou 


fecuerint.fTgnum 


p,..  _ ™orrm‘  »<•  Propoptmtt. 

CFbinfrefelinexpoationedatxfefeinuicefet 

>^m  quo  fefe.nuicem  d.rPcfcuntpofftionedatur. 

^ tma.puamjomapofit.onedataa  be  dfifi>i„Jeim(eeemin  e,dt,oqu6d 

datum  rS  eJignum.Si  autem  non  intercidet  c/ignum  intercidet  igitur  er  Ium 
tpfarum  ib.c  dfojiuo.non  memdu  autem.  Datum  igitur  rii  fanum  c 
p,  n Thr^na,6.  PrfprfaoJ. 

CIrc<ftxhnea;finesfiierintdati  pofitione,datur 

iplarccta linea  politione &T mapnitudine. 

ftquidemtmeaa  bpne,  a b datlfuntpofaemc.tkeo  quodipPabpo 

P^vm^^ebt».ticnimmi»Hr*Mttradmi^4ii^t!MadMpoffa,a*'ne- 

AA  guiudo. 
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fnituio  .intercidet  er  !>  pgnmjun  intercidit  tutem.  Datur  igitur  a k 

■ t.rcfta  lmc4  pepnone  er  magnitudine . ’ '■  1 1 • 

Theorema  »7.  fropoptio  »7. 

Cl  refl®  lineae  pofitione  & magnitudine  datae  unum  extremum 
Sedatum  fuerit,&  alterum  dabitur. 

Re  fle  [quidem  lineo  i b pofuione  er  magnitudine  dite, unum  extre 
im-n  4 i/jfam  /rt.  Dico  quod  crbdatu  efl. St  enim  timente  4 pgno  ititer 
eidn  pgnumb, incidit  igilurcf  ip/iiM  4 b reflo  linee  aut poptio  Out  ma- 
gniruJo.non  intercidit  autem.  Datum  igitur  eflb  pgnum.cr  centro  i ,m 
tcruado  utroab,  per  tertium  poflulatum  arcunprentia  deferibatur  e 
h d:  pofuione  igitur  cft  ipfa  cbd,  pofuione  tutem  cripfaab, refla  lutei. 

Datum  igitur  e/i  er  bpgnum. 

Schedium. 

Siquidem  enim  b pgnwn  aut  imrorfum  enet  e) aerini  intercidit, igitur 
refla  linea  magnitudine  data  non  efl:  p aule  intercidit  utut fupra  aut  'm- 
pa,ntc popttone data  efl  igitur. 

, Theorema  at.  Propoptio ... 

^ I per  datum  ugnum  ad  pofitioncm  datam  re&unlineaiii,linai 
adafucrit,datur  C|ux  ada  eft  pofitione. 

Ver f quidam  datum  fgnum  4 adpoptione  datam  reflam  Ii 
neam  bc, refla  linea  agatur  da  e.  Dico  quidipfada  r.pop- 
iione  datur : p autem  non  manente  pgno  a intercidit  ipputd 

0 e,po ptio  per  manente  b c parallelo.  Intercidat,  er  eflo  f 

1 g.paraUelm  igitur  eftcb,ippaf  g,fedbc  ipp  dae,eppa- 
raOclui.cr  da  c igitur  ippfag  paratlcliii  efl.  Sed  efl  comet- 
dii. quod  efl  abfurdum.  Ipfuc  igitur  dae,  poplio  non  interci 

iit. poptione  igitur  efl  ipfa  die.  

Theorema  15.  Rropoprio  ip.  * 

C I additione  data  reda  linea  fuerit,ad  fignumcp  in  ea  datum  re» 
da  linea  ada  fuerit,  datum  efficiens  angulum , ada  politione 
datur. 

Kddttione pquidem  refla  linea  ah,ggai  pgnum  id  em  datum 
c, refla  ruuntur  [mea  c d angulum  datum  efficient  eum  qui  fui  b 
c d.  Dico  quod  ipfa  cd,  cft  polione  data . St  autem  non  manente 
Pgno  c intercidit  ipfiui  c d poptio,  f eruant  ippm  bed,  anguli  ma- 
gnitudinem, intercidat  c Tptce:  equiti  igitur  efl  anguli « qui  fui 
dcb.ci  quifub  c c b, minor  maion,quodefl  abfurdum.Noninttr- 

tiditcrgp  tppmd  cpoptio.poptioncigiturtAipfacd. 

Theorema  10.  Propoptio  ,0. 

Cladato  figno  in  pofitione  datam  redam  lineam,  linea  ada  ffi» 
^ erit.datum  efficiens  angulum, ada  pofitione  datur. 

A ' dato  enim  pgno  a in  poptione  datam  reflam  lineam  b e, 
refla  agatur  Unca  4 d,  datum  efficient  angulum  fub  a de.  D in 

quod  poptione  e fi  ipfa  a d.  S,  autem  non,  manente  aPgno  in- 
tercidit tpfiut  a d poptio, [eruam  ipput  d de  anoult  magmt». 
dmcm.intcriidat  eycfioaf.  Acquui  igitur  efl  qu  fuh  a de  an 
gulw  ei  quifub  a fc.  mater  minori,  quod  eft  ahemm . Non  in- 
tercidit tgptur  tppue  ad  popuo,  popttone  igitur  e fltpfaad. 

Ixritt- 


* 

A 


X>  A T A. 

Aliter  idem. 

Excitetur per  ji  primi clement.  ah  a figno  ipfibd r.rebe linee pmaBelui ea  f.  QjomVm igitur 
perditum  fignum  i ad  pcfinone  datam  rebam  Unem  i i 

c ,reih  lutea  iba  r/i  caf,  igitur periS  propofitionem  ip-  * * f 

fac*  f, politione  datur, er  quoniam  paraflelui  eReaf.po  . / 

/itione  datur  f?  quoniam  parallelus  efl  e a ffipfibdc,et  m * ~f~ • 

eu  inetdtt  i atequahs  igitur  esi  peri»  primi  elementorum  angulus 
e ad  angulos  aic.  D at  ut  igitur  efl  cr  quifub  e ad.  Quoniam  igitur 
additione  dati  rebalineaeafey-ad  jtgnum  in  ea  datu  i re  th  ex- 
citatur linea  a d, ditum  efficietis  angulum, igitur  per  ut igefimamno- 
nam  propofitionem  pofitionc  eR  ipfa  ad.  Affumatur  in  ipfa  i e, ia 
tum  fignum e <y  per  e fignum  ip/i ad, per  ji  primi  elementorum 
parallelui  excitetur  e f, quoniam  parallelus  eR  fe,  ipfiadaym  eu 

incidit  bed.  Aequus  igitur  eft  per  19  primi  elementorum  qui  fsA  f, 

e d, angulus  ei  quifub  idc.  Datus  igitur  eR  & quifubfcc.  Quo-  ' i « k 

num  igitur  additione  data  reOts  linea  beer  ad  datum  in  ea  fignum 
e linea  excitata  eft  e fidat  um  efficient  angulum  f ce,  igitur  per  ip 

propofitionem  pojittonc  data  efl  ipfa  e f.  Quoniam  per  datum  fignum  a ad  pofitiasc  datam  rebam  f 
tuam  d c linea  excitatur  a A igitur  per  1 1 propofitionem  pofitionc  eR  ipfa  ad. 

- Aliter. 

Affumatur  inbc,  contingent  fignum  c,  conne  btUur!ped,quo- 
niim  a fignum  datum  efl:  igitur  per  >«  propofitionem  ipfa  ac  po- 
fitionc data  cR,pofitionc  autem  cr  l c.Qtoniam  enim  utroque  ip- 
firum  ae,b  c, tebarum  linearum  pofitionc  datur. Datur  qutfub  a 
e d^ngilm  magnitudine,  ficut  in  diffinitionibus, poffiimut  enim  ei- 
dem equum  exhibere. Ditus  ig/tur  eR  quifub  ac  d angulus,  eft  au-~ 
temer  quifub  ad  c angulus  datus.cT  reliquus  igitur  qui  ea  d,da- 
tuteb.  Quomd  igitur  additione  data  re  balinea  e a cf  ad  fignum 

ineaa,re(h  excitatur  Imea  ad  datam  efficiens  angulum  eum  quifub  dei,  pofitionc  igitur  eR  pertg 

S , Theorema  ji.  Tropofitioti. 

I a dato  figno  in  pofitionc  datam  recfla  lineam.reda  linea  pro. 
ieda  fuerit  data  magnitudiue.datur  etiam  pofitionc. 

A dato  enim  figno  a in  pofitionc  datam  rebam  lineam  i c reba 
exciteturlinea  d a, data  magnitudine. Dico  quod  et  ia  pofitionc  da- 
tur.Centro  fiquidem  a inter uillo  ueroa  d.per , po flui  itum  circu- 
lus defir ibatur  e dfi pofitionc  igitur  e R.pert  diffinitione  ipfeeir. 
culus  df.  Datur  fiquidnn  a centrum  pofitionc, c que  ex  citro  a d 
migMtiidme,pofitioneiiitcmcrbc,rtbiltnea.Siucrobin*line* 
pofitionc  date  fefe  inuicem  fetuerint,  datur  per  is  propofitionem 
fignum, in  quo  fc  difficf eunt  pofitionc.  Eft  autem  cj  a datum,  igi- 
tur per  ia  propofitionem  pofitionedituripfaad. 

Theorema  ji.  Vrcpofiuo  ,i. 

I in  parallelas  pofitionc  datas  recftas  Ii.  , # 

Oncas  retfla  linea  a da  fuerit,  datos  efficiens  angulos,  a<fta  ma. 
gmtudine  datur. 

In  pinStlas  enm  pofitionc  data  re  bos  Uncat  abed,  reba  «. 

agitur  lineae  f, datos  efficiens angulot  fubbeficref  d. Dico  * - * * 

quod  ipfa  cf, magnitudine  datur.  Affimilurenmincd,ditum~ 
fignum g typer gipfi ef,per  ,,  primi  elcment.  piraUclus  ex- 
citetur gh.Qjtoini  igitur  parallelus  eR  gh  ipfif r,cr  in  eat  re- 
ba cecidit  linei  c d^cquul  eR  igitur  per  1»  primi  elementorum— 

AA  ■ angulus  P 


\ 
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e fi,tngalo hgd.  Datus  tutem efi  qui  fub e fd, datus  igitur  efi  cr  quifub & i iQuonitmigi 
turtddmone  dita  redii  line  i e d,  er  ti  in  et  duum  jignum  g redii  linei  excitatur  ghdttum  efficient 
ungulum  bgf.  Igitur  pe  r x»  propofitionemipft  gh  pofitione  datur,  pofitione  iutetn  (ftb.  Dxtum 
igitur  efi  h jignum, efi  tutem  er  g-  tuu  igitur  e/l  g b, magnitudine  per  » « propofititnexf  ipfitfcfb 
aqualis.  Diti  Igitur  efi  e f magnitudine. 

The  erem  l ||.  Tropofilio  IJ. 

SI  in  parallelos  pofitionc  datas  redas  lineas  redalineaada  fues 
rir.magnitudinedata.angulos  efficiet  datos. 

Si  :n  per  ulle  lo  t enim  pofitione  dtt.it  rediit  linea  ib,cd, redltli 
neicxciteturcfmtgnimimiitt.  D ice  quodangutos  dttoseffi- 
cietfuk  bef,efd,a/fumaturentmin  ipfttb  ditum  jignum  g er 
per  gipfirf,  p " »*  prini  elementorum  parallelus  exeiteturg  h, 
lequtbs  igitur eli  e f ipjigb.  Data  tutem  ejl  e f magnitudine.  Diti 
inaures!  crgkefiq;gd  ditum.  Centro  igitur g,interuiRo  uerog 
b, circulus deferiptut erit  pofitione.  Definiatur,  fitq.k  bl.pofi- 
tione  igitur  eji  circula  khl,  pofitione  tutem  c red,  ditum  igitur 
er b lignum, efi tutem  (fgdatu pofitione, igitur cftipfag h,per  11 
preipofittemem, pofitionc  tutem  ejed.  Durui  igitur  efi  qui  fub  g b 
d inguine  CT  ei  efi  tquus  quifub  ef  d.  Datus  igitur  efi  cr  qui  fubef 
d.crreliquut  igitur  quifub  feb,  dtttu  efi. 

Aliter. 

Afferuntur  in cddetii  fignum g.pcnaturq;  per  > prhni  dement, 
ipfi  efsqutksg  d,cr  centro  quidem  g.ffiacio  uero  gd,per,  pofiu- 
Ctum  circuitu  dcfcnbatur  d b, pofitionc  igitur  efi  ipfe  b d circulus, 

IMurfiquidcm  cius  tentrumfofilione  u quae  ex  centro  mtgnitu 
dtne,pojuione  tutem  (fu  b.  D itum  igitur  efi  b fignum,  efi  nutem 
crgditum-.pofitione  igitur  efi  ipfi  b g.peri  * propofilionem  po- 
fisioueauicm  cr  e J.Djiim  igitur  efi  qui  fubbgd  angulusEtfi  qui 
dem  panUelus  efi  ef.ipfi  g b erit,  et  quifub  efg,tngulus  dtmtqut 
re  { f reliquus  quifub  fe  ii  angulus  dttusefi.  S i tutem  non  concur- 
runt ipft  ef,b g tn  h.  Quoniam  t quilis  efi  cf  ipfi d g,boc  e/l  ipfig 
b,cr  parallelus  efi  e b ipfi  f g,  tqutlis  igitur  eflfbipfihg.  Quare 
O" angulus  quifub  bg  fici  qui  fubb  fgefi  tquabs . Datus  dutem 
quifub  bgf.  Ditiis  igitur  cr  quifubgfb,qutre  er  confequens  qui 
j gfc, danis  efi  £f  reliquas  qui  fub  feli, datus  efi. 

Theorema  14*  Propofitio  14. 

SI  in  parallelos  pofitione  datas  redas  lineas  i dato  Ggno reda 
linea  ada  fuerit.in  datam  rationem  fecabitur . 
tn  parallelos  enim  pofit  ione  dita  re  dia  linea  tb.ed ,i 
dato  figno  e.redia  excitetur  lincte  fg.  Dico  quod  rufio  ip 
fius  eftdfg.data  efi,  excitetur  enim  perii  primi  dement, 
tbipfoc figno incd  perpendteultrisehh.  Quoniam  adi- 
to figno  c is  pofitione  datam  redltm  lineam  c d, redii  linei 
excitati  efi  chMumefficies  angulum  fubebg.lgtturpa  ^ 
topropofmonemipfteh  pefinone dalur, pofitione  tutem - 
cr  utrtq;  tpfarum  tb.ed.  Datum  igitur  efi  ulrunque  ipfo- 
rumkb.Eti tutemtf  edatum.  Dttiigiturefi utrtq; tpft- 
rumek,kb.  tUlio  igitur  ipfiusck  ai  kh,  per  primam  pro-  ' , 
pofitionem  dttaefi.  hfiq;  ficui  e kadkbJicefadjg.IS.allo 
Igitur  ipfius  e ftdfg  dati  efi. 

Inptrtic- 


I 
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DATA. 

Aliter. 

In  parallcloifiquidem  pofitionc  Jjt.it  jb,ed,  i djto  figno  t.rtBa  lintaapturfcg.Tiico  quod  ip- 
fiui  gc  ad  e f ratio  data  cih  excitetur /iquidem  ab  e figno  per  duodecimam  primi  cUmcntoru  ut  tpfam 
ai, pcrpcndiculjriich,cr  extendatur  mk.Qaoniamadato 
figno  c.in  pofittene  datam  reflamhnramcd, rtfluknra  exci  * 
tatur  e b, datum  efficient  ungulum  qutfubcbg, pofitiem  igi  ~~~~ 
turetlipfehe  a.poflltone  autem  cr  ulraq;  ipfarum  a b,cd. 

D alum  igitur  efi  utrunq ; ipforum  h h /ignorum,  efl  autem 
CT  r datum.  Data  igitur  eli  ittraq;  ipfarum  h e.e  k.  Ratio  igi  — ■ 
tur  ipfm  b e ad  ck  data:  ficui  autem  h e uid  e k.ficg  e,adef.  * 

Ratio  iguur  cr ipfim  geadef  data  eft. 

Theorema  i r.  Propofitio  1 1. 

SI  i da  to  ligno  in  politione  data  re<flamlinea,re(fla  linea  a&a  fu 
erit,&:  fecla  fuerit  in  datam  ratione,& per  fe<flione  ad  politio» 
nem  data  redlam  linea  recla  linea  a (fla  fuerit.da  tur  a (fla  politione. 

A'  dito  liqui  dem  figno  a ut  pofiuone  datam  redam  lineam  c bj  edi  linea  agitur  a d,fecctur$  per 
prrcedcnrcm  in  datam  rationem  ipfim  i e e a.Excitet urip  per  tri- 
gfimxmpr  imam  primi  dement. per  c fignum  ipfi  b c par  Mus  f e 
g.Duo  quod  pofitionc  eii  ‘pfafeg.  Excitetur  enim  per  duodeci- 
ma primi  dement. ab  ipfo  a tn  ipfam  b c perpendiculari*  a b,quo-  g 
mant  i dato  figno  a in  pofiuone  datam  re dnm  lineam  b c,rcda  ex 
citatur  linea  a h,datum  efficiens  angulum  qui  fub  a bd, pofiuone 
igitur  eft  per  trigefiman  primam  propolitionem  ipfa  a hpo filio • 
ne  autem  c rbc.  Datum  igitur  h figmim.  E3  autem  cr  a datum.  § 

Data  igitur  eft  per  uigejimamfextam  propolitionem  crah.Et 

quonu  ratio  ipfiut  de  ad  a e, dat  a eft.ficut  autdeadeafichkadka.  Kstio  igitur  & ipfiui  bkadk 
a , data  eft.  Componendo  igitur  per  dccimamodauam  quinti  elementorum,  ratio  ipfim  ha  ad  a k, da- 
ta eft:  data  autem  ipfa  h a,Jata  igitur  cr  a k Sed  c r pofiuone  fftq;  a datum, datum  igitur  cr  k.Qjto- 
tuam  igitur  per  datum  fignum  k.ad  pofiuone  datam  redam  lineam  b c,rcda  linea  excitatur  fgtpofi- 
tione  igitur  cfterfg. 

Theorema  j 6.  Propofit  iota. 

SI  a dato  ligno  in  politione  datam  recflamlincamrciftalineaa^ 
(fla  fuerit,  proictftacp  fuerit  eidem  aliqua  rctfla  linea  rationem 
habens  ad  eandem  datam,ac  per  proie(flac  finem  ad  politione  da* 
. tam  reiflam  lineam  linea  a<fla  fucri  t,dat  ur  a eia  politione. 

A'  dato  ctthn  figno  a in  pofitionc  datam  retiam  lineam  b c.rctid  agatur  linea  a d,et  apponatur  ipfi 
d dyipfa  a e, ratione  habent  ad  ad  datam^tc  per  eper  jt  primi  element. 
ipfibc  parallelus  excitetur  f k Dico  quod  pofiuone  efl  ipfa  fk,excite - 
tur  per  duodecimam  primi  i lementorum  ab  ipfo  a in  b c, perpendiculi 
ni  a bgextendaturqi  ing.  Quoniam  d dato  figno  a in  pofiuone  datam 
redam  lineam  b c,rcda  excitata  eft  linea  a h, datum  efficiens  angulum 
a h c, pofiuone  igitur  datur  per  1 1 propofitionem  h a g,pofitione  autem 
C rbc.  Datum  igitur  eft  h fignum,  eft  autem  cr  a datum.  Data  igitur 
eft  ipfa  ah  peri  6 propofuicnan.Et  quonu  ratio  ipfim  da  ad  a edat  a 
f ft,ficut  autem  d a efic  ha,  ad  a g.Ratio  igitur  cr  ipfius  h a ad  g , data 
eft,datd  autem  h a.  Data  iguur  cr  a g.fed  cr  pofiuone, eft ij;  a datu, da  j f 

tum  igitur  cr  g.Quonid  igitur  per  datum  fignum  g ad  pofitione  datam 
reftam  Uncam  b c,reda  excitatur  lutea  fg  k,  pofiuone  igitur  eft  per  »8  propofitionem  ipfitfg  L 

AA  j Tbcorem 
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T beorenu  17.  Propofitio 17. 

SI  in  parallelos  politione  datas  reflas  lineas  refla  linea  aflafue 
riqfeflacp  fuerit  in  ratione  data,ac  per  leflionem  ad  politione 
datas  reflas  lineas  refla  linea  afla  fuerit.datur  afla  politione. 

Ii  par  illclos  «uti  pofinonr  datas  rcCh s lineae  ab.cd.reila  excitetur  linea  cfefccetut  per  j+ 
propcfitmeindatamralioncipfiucfgadge.Exciteturper  ^ ( 

gi  primi  clcment. per  g utricp  ipfaru  ab,cd  parallelus  bk.Di — 

ci>a,po/hu>nee!iipfihk.  A/f«matur  enim  in  ipfi  ab, datu  g / \ b 

fignum  1 cr  per  1 1 primi  clemenab  ipfo  I excitetur  inedper-  — 
pandicularis  In.  Qgomi a tUto  jigno  I in pofiuanc  datam  re  d 
dii  Une  i c d,reda  Unca  excitatur  I n, datum  efficiet  anemini  ' 

ti  d,pofitt  me  igitur  per  18  propofitione  c/l  ipfa  l n, pofitione  * f 

ante  ‘ d. Datum  igitur  n lignum  ES  autem  cr  I datum.Dl 
tatgitureU tpfaln, perii  propofittonem.  Er quonia ratio 

ipfins  fgadge  data  edficul  autem  fgadge„ficnm  ad  mt  Rctio  igitur  ip/tiuumad  mldataeH. 
Quare  <y  tpfv.it  ntiiml  componendo  per  i • quinti  ele. ratio  data  e 3.  Data  autem  n l.data  igitur  eT 
I m.fed  CT  pofitione  ad  q;  l datum:  datum  igitur  cr  m.  Quoniam  igitur  per  datum  flgnum  m ad  p ofi- 
tione  datam  redam  lineam  c d,redalmraadla  ed  hk, pofitione  igitur  eft  b k, perit  propofittonem. 
Theorema  it.  Propofitio  gl. 

SI  in  parallelos  politione  datas  reflas  lineas  refla  linea  afla  fue- 
rit,proicflacp  fuerit  aliqua  eidem  refla  linea  rationem  habes 
ad  eandem  datam,  ac  per  extremum  ad  politione  datas  paralie* 
lus  refla  linea  afla  fuerit,afla  politione  datur. 

In  parallelos  pofitione  daui.inquamjineaiab,cd  reda  ex  ^ ^ 

citetur  linea  e f, apponat  urq;  eidem  aliqua  reda  linea  egtatio  * , 

nem  habens  ad  e fjatam  ac  per  g per  ft  primi  element.utriq;  ^ / 1 4 

ipfarum  ab,c  d, redarum  linearum  reda  agatur  linea  h k.  Di  —■■■/—  I ■■  ■ -■ 

eo  quod  pefuicne  cslh  k^ffumalur  crumina  bcUtu  fignun,  j I n \ c 

exciicturcj;  pe m primi  e lemen.ab  ipfo  njn  c d pcrpcdtcuU-  - / - » , 

risnm  extcdaturq;  in  l.  Quoniam  a dato  figno  n in  pofitione  m \ 

datam  redam  linea  c d,reda  linea  c d,reda  ada  efl  n m>datu 
efficiens  angulum  n m d.  Igitur  per  jo  propofitione  pofitione 

data  cR  ipfa  l mypofitionc  autem  c Tcd.  Datum  igitur  eR  m fipumjcR  autem  cr  n datum.  Igitur  per 
a a propojit tonem  pofitione  datur  nm.Et  quoniam  ratio  ipfim  feade  g,daca  eR.  Sicut  autem  feade 
gffic  mnadnl.  Ratio  igitur  cr ipfiut  mnadnl data  eR.Data  autem  cr  n mjata  igitur  crnljcd  c T 
pofitione  datum  eR  n, datum  igitur  efi&l.  Quoniam  igitur  per  datum  fignum  l ad  pofitione  datam 
■ redam  lineam  ab  reda  linea  ada  eRhk  pofitione  eR  ipfa  h k. 

Theorema  jp.  Propofitio  i?. 

SI  triaguli  unumquodq?  latus  datum  magni 
Tudine  fuerit, datur  triangulum  fpecie.  ‘ 

Trianguli  m»  ubc,  unumquodque  litus  edo  magnitudine  da- 
Cum.  Dico  quod  cr  trungtlum  ibe,  ftirae  datur,  exponatur  re. 
dia  linea  pofitione  data  d m,  terminata  quidem  ind.infintutu- 
roin  reliquum,  ponaturq;  per  fecundam  primi  elementorum,  ipfi 
quidrna  b aqualis  d e.  Data  aut  em  ab, data  igitur  ed  ey  d e.  Sed 
cr  pofitione.edqi  datum  ipfum  d,  datum  igitur  cr  e.  Ipfi  autem 
b c aqualis  ef  data  e!f  b c,data  igitur  cr  rf.fed  ar  pofitione  Aatum 
c/l  e, datu  igitur  ejl  er/ ipfi  autem  a c aqualis  fg.  Data  efi  ac. Da- 
ta igitur  exfg.fcd  cr  pofitione.  Efl  autem  datii  f,  datu  igitur  cr  g 
(j centro  quide  ejnleruallo  autem  i d,per  i po/tulalu  circuitu  de- 
prtbttur  d k b pofitione  igitur  ejl  tpfedK  h, circulus  p t diffinitio- 


\ 


ipfidb  c.Dstur  igitur  4 b c tr  ungulum  ftetie.  * ^ >C rtquumacfmuleeft 

Scbohum. 

j^^^SSSSt!!SSS£^ 


Theorema  40. 


Propofitio  4*. 


x ■ 

tnm^tZZ^T  ^ i V^*"*  "'“‘'.pcrmgcfnn.m  terttam  A 

frmi element.ei quifub cba. angulo equut  rclUlmem anguhu L fi* , j r • / \ 

ZZVrtJZ’  ^ i 'f-  *'¥"  '2""r  ^ / rtlij.  ri  / \ 

£ uTu^iTlr^f'*  •^•ddtt, datare 

fnJZm  Vi  T fg"Um  W * " ' S<  <</.  *'«»■  r*0«. 

Bijuium  d.  (gtfiir  prr , ? propofmcncm  d f pofnwne  efi.ldq;propterea  lamrr  e 

fpofittone ejl  Datum  igitur  -fl  f /7™,™  .3  ..,. '■  »r 

D jf  j igitur  ed  uiu  quaque  q 
tur  dfe  triangulum  ffecie 
triangula m f pecte . 

Scbotium. 

tn QoZ”, lZiii,UT  **?-  T"*  ‘pfarum  d er  <Un|  r< 

™"rrT  i««r,  cr  infuper 

^rzitn  f”“r'  I',/TTrCr  i e [ungulorum  datui  ed 

magniiudine.Datunguur  i e f triangulum  ipeae,ficut  ,n  diffmmombut. 


propofittenem  if  poftttonc  ed,idq;proptma  tum  cr  f,  X 

'urcftf fatuandi  tutem  cr  utrum];  ipform  de  datum.  /\ 

Ut  i pfarum  d[4  e.ef  po  (itione  <?  nuglitudint,  datu  igi  / \ 

ir.CT  Jimileeftip/ruictrumgulo.  Daturigiturcrabc  / \ 


Tbcoremu  41. 


Propofitio  4,. 


QI  triangulum  unum  angulum  datum  habuerit, 

circum  uerddaium  angulum  latera  adinuice  rationem  habue- 
rint daram.datur  triangulum  Ipccic. 

^ Habeat  erum  triungulum  abe,  unum  tngulum  dttum  am  qui 
fub  b a c, circum  utro  b j ejatera  b a,ac,  ad, mucent  rationem  bu 
betnt  datam.  Diro  quod  a b c, triangulum  /feciet  datur. Expona. 
tur  enim  in  po/ittonr  data  reda  Irnea  d /,  coftitua, urit- per  u, zeli 

mamt^tutm primi  element..dip[amdf,reaamlmei,adfgnu!b 

tn  cape,  qutjub  b a e angulo  equalit  dngullttquifub  d fe.  DatZ 
autem  quifub  b ac,  datu < igitur  cr  quijub  dfe.  Quoniam  iguur 
additione  data  redalmcad  [,&■  adfignum  datum  m e.fjrt&a  li- 
neaafta  ed f e .datum  efficient  angulum  ife.tgitur  peri , propo 
ptwncm  tpfa  fe.pofuone  ejl.  E(  quo  mi  ratio  ipfiutb  a ad  a eda 

*'<?P&»ne,  a, f datum  eft,  datum  igZcr  i,  efimden. 
cr  utrunque , pfarum  d f,  datum.  Data  ,g„ur  ed  unaquaque , pfarum  dffe.de,  pofmone  <jr 

AA  4 magpttudinc 
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migniuidincMtur  igilurdfetrigulum  ffecit.Et  quoniim  bini  triingulii  bc.de  [unum  lUguluUI 
unungulo  equuv.  bibent.eum  fcilicet  qu ifub  b i c,tiquifubdf  eteiueri  que  circum  eoi  qui  fubbi 
c,df  cingulos  Uteri  proportioniliifimile  igitur  eff  c T equule  per  prinum  diffinitionem  c * pro- 
pe jitionem  fexti  elementorum  triingulum  ib  c ipfi  d ef  trungdo.Dulur  eu tem  dfe  ffecie/Lturiff- 
turcrebe  triingulum  ffectc. 


T beor  emi  4-u 


Prope fitio  et. 


QI  trianguli  latera  adinuiccm  rationem  habuerint  datam , datur 
O triangulum  fpecie. 

' Trimgull  enim  i b ejitm  idinuicem  rtlitnem  bilcint  ditim.  Dic» 
quod  ipfumob  c, triingulum  ditur  ffecir.exponitur  emm  diti  nugnitu 
dinc redi  linei  d,  c T quoniim  ntto  ipfuis  ebiibe  diti  efi.  Eidi  eidem 
frit  ipfiut  d id  e.Diti  lutem  d.Vitl  igitur  & e.Kurfus  quoniim  Titio  ip 
I itu  b c id  tb,  diti  efl,  eidem  eidem  fiet  ipfiut  e id  f.  D ite  ititem  e dite 
igitur  effey  ex  tribui  retiis  Imas  que  equeksfmttribm  detis  d efiqui 
rumbim  reliqui  quomodocunque  iffumpti  fimtmiiores.per  tt  primi  e 
elementorum  triingulum  eonUitumurg  h k.  Quoniim  equitis  efi  d ipfi  g 
h,cr  C ipfi  b k etf ipfi  g k.  Diti  lutem  uniquique  ipflrum  d ef.  Diu  igi 
tura ■ uniquique  ipfirum  gh,bk,kg  mignitudine. Detur  igitur  inmgu 
lumgbk  fpecie,  er  quoniim  efl  fient  ebedb  e,fic efi d ide.Acquilis  lu- 
tem esi  d ipfig b.creipfihktefi igitur  ficut  ibidbc.ficghiih k.  R*r 
fui  quoniim  esi  ficut  bc  idci.ficctdf.  Aequilueute  ede  ipfi hk,er  f k 
ipfig  k.  E/I  igitur  /icut  b c id  c sjic  h k id  kg. OJienfum  entem  e/l  ficut  1 
b id  b e,fic  ghidhk,  exiquali  igitur  perii  quinti  elementorum,  ficut  b _ 
eide  ejiegb.id  gk.  Simile  igitur  efi  perprimi  diffinitionem  6 elemen- 
torum i bc  triingulum  ipfi  gbk  triingulo.Ditur  lutem  gbk  triengu- 
lum  fpecie. Ditur  igitur  ejibc  triingulum  fpecie. 


Tt  rorem/ 41. 


P ropofitio  4i. 


C I trianguli  re (ftanguli, circa  unum  acutorum  angulorum  late^ 
Wra  adinuiccm  rationem  habuerint  datam  .datur  triangulum 
fpecie. 

Trimguli  enim  rcflmguli  ibc.redum  bibentis  eum  quifub  i 
bc  angulum  circi  unum  acutorum  eiufdem  ungulorum  quifub  i b 
cliteric  b,b  i idinuicem  ritionemhibeintditim.Dtco  quod  ip- 
fumib  c triingulum ditur fpecie.  Exponitur  enim  pofitioneeT 
mignitudine  diti  redi  linei  d eJiefcnbetnra  fuperde  femcirai 
lut  d g e.pofitione  igitured  dge  femicircubn.cr  quoniim  ntio  ip 
fine  c b .tdbi/.eti  cft.e  idem  eidem  fiit  ipfini  de  id  f.  Ratio  igitur 
ipfius  i e ii  f diti  eft.Diti  mtem  d e.diti  igitur  er f,cr  quoniim 
miior  eficb  ipfi  b i.miior  igitur  effere  d, ipfi  [.Congruit  ipfi  f, 
per  primum  quarti  elementorum  dg.conncifhturq-g  e a' centro 
quidem  d,  interuiHo  lutem  d g.pcr  tertium  poffulitum  circulus  de 
fcnbitur  b g k,pofitione  igitur  efi  circulus  bgk.  Ditur  enim  ipfiut 

ccntrumpofitione,crquicxcentromignitudine,pofitioneiutcm  ‘ * 

crdgefemiarcubts  ditum  igitur , efl  c-fignum , efl  uutem  utneuf  ipforum  d e, ditum.  Diti  igitur 

efi.peruigcfimimfextimpropofitionemuniquiqucipfirugd,de,eg,pofitionecrniignitudme.Dd 

lur  igitur  tnmgulumgd  effecte.  Qscniim  igiturbim  trunguU  funtibe.deg  unum  ungulum  uni 
ungulo  equum  bibentia, eum falieet quifub  b t c.eiquifub  dg  e.  Circum  ueri  altos  mgulcs  qui 
fubcbi,edg.  luteri  proportionilu.  Reliquorum  uutem  quifub  bci.de  g,  utrimque  fimul  mi~ 
nerem  redo.  Samie  igitur  efiperfepumm  fexti  elementorum  triingulum  abcipfideg.  trimgu- 


sSi 


lo.Dxlnr  tutem  d e g, triangulum  ftecic,  datur  igitur cr  di c,  tritugulm  fbrcie 
Scbolium.  ‘ 

I 

S TWfflu44.  P ropofitioqa. 

I triangulum  unum  habuerit  angulum  datum,  arcum  autem 

Si  t trituguUn  tbc,  unum  habens  angulum  Jutum  eum  quifub  hic, 

TIZTT  r^^ab.bdrationai 

bxbetnt  adinuuem  datam-Duo  quid  tr, ungulum  t b c, ftecic  Jutur.Ho 
fituutem  quifub  b t c,  angulus  reftus.  Sed  fit  prius  acJm.  B xeitcturq. 
per, spem,  Lernen, oram  ab  ipfobfig,omipfm4  c perpendicularis  k 
d.  Quoniam  angahub  da,datm  eft,  eft  autem  cr  qui  fdbbad  da, ut , cr 
rchqu«<  iguurqai  fub  a b d datus  rfi.  Datur  ipluAriangulum  a b dfbe- 

‘Z  &Tu 'ffm  'ft ■ ftd vf" cbadbc, ratio  dati 

eit.CT  ipfius  b d igitur  i J b c, ratio  data  eft.  Re  aut  tuli  etl  qui  fub  bJc. 

DMr  Igitur  triangulum  bdcftecie.Datut  igitur  eft  qui  fub  bc  J angu 
trn.  Eft  autem  cr  qui  fub  b ac  datus, esr  reliquus  ,g,tur  qui  fub  tb  ext- 
ern eft.  Datur  igitur  crabe.  ,r  ungulum  ftecic.  Sed  „m  efto  qui  fubba 
cangulut  obtufiuextendatur^  caiue.ExciMwiper  t,  pTbiictemi 
lorum  abspfo  b figno  in  ipfam  t e perpendicularis  b t. Quoniam  angu- 
lus b ac  dam,  ett.erconfeqms  igitur  qm  fub  b a e.datmeft.  Daturi ioi* 

turlru’’gulumeba,ftecie.Rjuoigiiuripfiusebadbadalaeft,spfiut  c i 

autem  a b ad  bc, ratio  data  eft,  cr  ipfius  iguurebadbc,  ratio  edi  data. 

Btquifubbecscaiis  eft  angulus.  Datur  igilurtnangulim  e b c ft.ee, e.  Datui  igitur  eft  qui  fub  bcf 
turZan^^mabc^ear.^^1  C rckftuiu ‘P1**  $*<  fub  a bc, angulus  datus  cftDalurig^ 

Theorema  q., . Propofitio  ar. 

C triangulum  unum  habuerit  angulum  datum,  circum  Uero 
atum  angulum  latera  utracp.ficut  unum  ad  reliquum  ratior 
nem  habuerint  datam.datur  triangulum  fpecie, 

ZHo  triangulum  a b c .unum  habens  angulum  datum  qui  fub  bi  « 

M H^c, reum  angulum  latera  uira^hoeeftba  c unquam 

unum  ode  b/anonem  habeant  datam.  DUoqubdab e,  trianSm 
If  ecte  datur. Secetur  per , primi  elementorum  angulusbac,  b,) i- 
nam  arcftahnca  ad.Datasigitur  eftqu,  fubba  dangulut.cr  quo 
num  eft  ficut  b a ad  a c.ficbdadd  c.utcifiim  ellam  per  >6  quinti 
elementorum  ficut  abadbd,ficacadcd.Ra„o  utmfa,  bacadb 
c data  eft. Ratio  ,g„ur  ipfius  baadb  i,data  eft.  E fli  datus  qui  fub 
b ad  artguhis. Datur  igitur  ab  d triangulum  ft ede.  Datus  igitur  eft 
qui  fub  a bd  angulus  eft  autem  er  qui  fub  bae  anguhis  datus.et 
reliquus  ,g„ur  quifub  a c b Jalus  eft.  Datur  igitur  triangulum  a 
hcfti.ee, e.  Schohum. 

Sicut  enim  unum  antecedentium  ad  unumfequmtium.ftc  om 
lua  antecedentia  ad  omruafequentia,  perii  quinti  element. 

ALITER.  Extendatur  b a in  reti  at  Ime  as  i*  d.ey  ipfi  t 
e, ponatur  aqualis  a d er  connetlatur  d c.  Etenim  ipfius  bd  ad 
bc, ratio  data  t&.  Et  quifub  a d c.datus  eft,  dmudu,,  fi, quidem 
**  qui  fub  b q c.  Datur  igitur  trungulumb  cdfteck.Da- 
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lui  igitur  e/lquifubd  h c.tr.gulm  t{l  autem  qujkhb.c  d.tui,cgreliquu,qmfiAdctiUm  r/fjM- 
lur  igitur  a h c,tr ungulum  jjccic. 

Sci  otium. 

Qaoitijm  enim  tmguluf  qui  tl  d irim  rd.crquitdi  cis  qui  di  i c,  ungulis  exterior  Unis  i nterio- 
tihuseU  dqudlti, & oppofitio  per  1 1 proni  elemcnt.a'  unguli  i h, qudrc ej  anguli*  cpUtifmt. 

The  erem  4«.  Vr  ope fttc  46. 

Q I triangulum  unum  habuerit  angulum  datum.circum  uerd  a» 
Olium  angulum  latera  utracpOcut  unum  ad  reliquum  rationem 
datam  habucrint,datur  triangulum  ipecie. 

E fio  triangulum  a b c,unum  habens  angulum  datum  qui  fub  d bc , 
circulum  uero  altum  angulum  hac,  latera  utrai £ bcc  eflbacadb  c,  4 

rationem  habeant  datam.  Dico  quod  tpfum  ab  c,  triangulum  fpecie 
datur.  Sccctur  enim  per  $ primi  element. angulus  bac,b;firiamart- 
fla  It  ne  a ad.  E fi  igitur  utrunq,  b ac  ad  c bjtcut  abadbd.  Ratio  au- 
tem utriufcji  bacadc  b>data  efi.  Ratio  igitur  cr  ipfim  abadbd,  da- 
ta e(l.  E/i$  datui  qui  fub  a b d, angulus. Datur  igitur  triangulum  fpe- 
cic.  D4f  im  igitur  e fi  qui  fubabd  angulus, efi  aut  e duplus  eius  qui  fub 
b a c. Datus  igitur  efl  cr  tjui  fub  b a c.Eflautem  cr  qui  fub  ab  c datus , 
cr  reliquus  igitur  qui  fub  a c b datus  e fi.  Datur  igUur  ab  c triangu- 
lum jpede. 

Aliter. 

'Ponatur  ipfi c a, aequalis  d a,cr  conne  flatur  d c.  Quoniam  rd 
tio  utriufq;  ba  cadcb  data  efl.  Aequalis  autem  cfiea  ipfi  a d. 

Ratio  igitur  cr  ipfius  dbadbc  data  ejl.  Et  qui  fub  dbc  angu- 
lus datus  e fi . Datur  igitur  triangulum  dbc  fpecte.  Datus  igi- 
tur ejl  qui  fub  bde  angulus.  Et  eius  efi  duplus  qui  fub  b a c.  Qiji 
fub  b a c,  angulus  igitur  datus  ej}. Datur  igitur  ab  c triangu- 
lum frecie. 

Theorema  47.  Propofitio  47. 

DAta  reftilinea  fpccie,in  data  triangula  fpccic  diuiduntur. 

E flo  datum  refiilmeum  ffeaeabcde.  Duo  quod 1 pfum  abe 
d e .rcfldineum  in  data  triangula  fpecte  diuiditur.  Conne flamur  enim  a e9 
c c. Quoniam  refhlincum  a b c d e, jpeae  datur. Igitur  angulus  qui  fub  b a 
e, datus  efl, c?  ratio  data  efi.Quonta  igitur  angulus  b a etdatusejl,CT  ra- 
tio data  efl.  Quoniam  igitur  angulus  hae  datus  ejl,  cr  r<tio  ipfius  baad 
edydataefl.Daturigiturinanguumbaefpecie.  Datus  igitur  ejl  qui  fub 
a b e, angulus. Efl  autem  cr  totus  qui  fub  abe,  angulus  datus,  cr  reliquus 
igitur  qui  fub  e bc  datus  cfi.  E ficp  ratio  ipfius  abadbe  data, ipfius  autem 
ab  adb  c, ratio  data  efli  cr  ipfius  igitur  e b ad  b e, ratio  data  e/l , cr  datus 
efi  qui  fubebe  angulus.  Datur  igitur  bce  triangulum  fpecie.  Ac  per  hoc 
Um&cd  e, triangulum  fpecie  datur. Data  igitur  rcfhhnea  /pecte  m data  triangula  fpede  diuiduntur. 

Theorema  48.  Propofitio  4*. 

Ql  ab  eadem  reda  linea  deferipra  fuerint  triangula,  fpecie  data, 
Oadinuicem  rationem  habebunt  datam. 

Ab  eadem  enim  refla  linea  a b bina  triangula  fpede  data  deferi 
bantur  abc,crabd.  Dico  9 ratio  ipfius  ab  c ad  a b d,  data  efi.  t 
Excitetur  per  undecimam  primi  elementorum  ab  tpfis  a b /ignis,  *" 

ipfi  a b,refl*  linea  ad  angulos  re  flos  a ej>  g.Extendanturq ; tnfh,  g 
ac  per  cd  fignaper  tsprtmiclemcntorum  ipfi  a b paralleli  exci- 
tentur c c,d  h.Qgoma  datur  abc)  trUgulm  fpecte.  Ratio  ipfius 

ac  ad 
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f ifftm  angulus  qui [ub  e ab,  datus  edjed  «M , erquifubeab  iatns.R eliquas 

ifftur qui  jubet e, datus cfiMtur igitur  triangulum tec fpecie.  Rutio igitur ipfiui eatdac^lttaefi, 
ipjm  jurem  ci  ai  a b, ratio  cd  itM.or  ipfiut  t tui  ut  igitur  rttio  ittt  efi.  liik  propterca  er  ipfiut  f 
t ai  ab  rttio  efl  data,edqi  ficu  ae  ad  a f,  fit  hgiib  h. Quire  er  ipfiut  bgaibb  rutio  ed  data.Eft- 
que  tpftM  quidem  ag,  dimidium  tr ungulum  t b c,per  41  primi  sternent.  ipfiut  tutem  t b jxr  eundem 
iimium  efi  triangulum abd,ey  ipfiut  igitur  ubcudu  db, rttio  eddata. 

S-  Th"rrm‘4*  Propofitio  49. 

I ab  eaderedra  linea,  binaredhlinea  utcuncjtdata  (peciedefcri 
pta  fuerint.adinuicemrationem  datam  habebunt. 

Abeidem  emm  redia  linea  t b,bmu  redhlineautcuna  jfeae  dttt  defcnbtntur  tecfbcrtdb.Dl 
co quod  rutto  ipfiut  ttcfb  adadb,ed  dutt.Conneduntur  tf,fe. 

nitUrigfturummquoJipipferuecfeftftb.trttngulorim/pe- 

ae.  Et  quotum  tb  eidem  redia  linet  e f,  bmt  triangult  jpecic  dttt 
ft  defcnbuntur.  Ratio  igitur  ipfiut  tfetdftt,  ittt  e fi 
per  prr  cedentem*  cr  componendo  igitur  per  18  quinti  elementori 
ratio  ipfiut  c e 4 f data  eji.  ipfiui  autem  fe  a adfa  b , ratio  efl  data. 

Quoniam  ab  eadem  refla  linea  a f,  dcfcribitur.Et  ipfiui  fccja  ft 
igitur  cr  a fb*r at  10  efl  data*z7  componendo  igitur  per  it  quinti  r- 
Umet,  ipfiui  ce  a bfad  bfaj  otio  eH  data.  Ipfim  autem fbaada  4 
b,  ratio  rfl  dat  a ipfiui  igitur  cea  bfada  db  satio  efl  data. 

S t beoremt,»  Propofitio,* 

i bina:  redia:  linea:  adinuicem  rationem  habuerint  datam,  & 
ab  ipfis  redilmea  limilia.fimilircrcp  deferipta  adinuicem  ratio 
nem  datam  habebunt. 

Bintfiquidc m redit  lutet  ab,cd,  adinuicem  rationem  habeant 
datam, deferibanturq;  ab  ipfii  t k,c  dfmikafimiHtcrq-  pofitaredti 
linea  e f. Dico  quid  earum  ratio  data  ed.Afiiimatur  enim  ipfit  a b,  c 
d,per  1 1 /orti  element.  ter  tu  proportionalis  g.Efi  igitur  ficut  abdi 
c dfic  c d ad  g.  Ratio  autem  ipfiut  abaded  datajatio  igitur  CT  ip- 
fiui  c d aigdata.Qnareejtpfimabadg,rtlio  thidUSicUtuti 
abtdgjk  e ad  f. Ratio  igitur  ipfiui  e ai  f data  efi. 

_ i Sebolttm. 

Quoniam  enim  ipfiui  ab  ode  d, ratio  efi  iata.ed  tuli  efipfim 

c d ad  gyatiodataananifilhm  efl  quod  creompofitd  exbimtdatu  ~ 
ratiombut  ratio  data  eft.uel  cr  per  oditum  theorema,  quod  et 

MtllUlcd. 

* Theorema  Propofitio  eu 

O I bina;  reflar  linea;  adinuicem  rationem 
CJ  habuerint  datam  ,&  ab  ipfi*  redhlinea 
utcuncp  deferipta, fpecie  data  rationem  ad- 
inuicem datam  habebunt.  t 

Rmt  Cium  redit  linet  ab, e d, adinuicem  rationi  habeant 
defcnbanturq-  abipfisab,b  c, re  Minet  utcurnt  ffiteie  data  ef.Di- 
co  q,,ct  ipfiui  e ad  f, ratio  c d d ata.  Defer  tbatur  emm  permgefimam 
quinta  /orti  ele.ab  ipfa  t b ipfifjlmilefimilitera  pofitfi  redime» 
dgb. Datur  autemfjf  eae, datur  igitur  cr  dgbfrtcie.Sci  tj  e$c 
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cir  ddtltr  o ’ «i  eadem  defcnbitur  retia  linea  4 b.  Ratio  igitur  ipfius  eadag  b, data  efl.  Et  quoniam 
ratio  ipfius  db  dic  i, data  efl.Drfcrtbunturq;  dbip/iidb.c  d.fimiha  fimilitcrq ■ pofita  dbfgjrdlio  igi 
tur  ipfius  a gb  dif  data  efl. ipfmiautemagbaie,ratioefldata.Ztipfiut:giiureaif,ratioesldata. 
Theorema  n.  Propo/irioji. 

SI  adatarccfta  linea  magnitudine  datafpecie  Ipecies  deferipta 
fucrit.datur  qux  deferipta  cft  magnitudine. 

A'  idtd enim retia  lincj  magnitudine dbidtd fpecie foedet iefcribdtur ac  deb,  dico tpioJ dc,i t 
b, datur  mjgnitudme.Defcribatur enim  ab ipfaab, per  a6primielement.quadratumaf.Datur igitur 

d f. fpecie  cr  magnitudine,^  quonid db  eadem  retia  lined  d b,  bmd 
rclUltnea  defcnbuntur fpecie  dataaedeb,er  afjgiiur  per  43  pro 
pofinonem  ipfiusaedeb, adaf,ratiodataefl.Datur  igitur  crip- 
/um  dedeb,  mdgnitudine. 

Schedium. 

Omne  enim  quadratum  idiurn  efl [peek  quandoquidem  ipfm  dn 
guli  datur, omnes  enim  funt  redii, & rationes  quoq;  Uterum, omnit 
enim  funt  equalu  : cr  enim  non  folum  in  squalium  e Ii  rdtio.fed  cr 
squalium.Et  quoniam  exponitur  quadraium:defcribitur  enim  pof- 
fumer  eidem  exhibere  idem, ac  per  hoc  datur  cr  magnitudine  idem 
quadratum  cr  eius  unumquodq1  latus. 

Theorema  st,  Propofitio  st. 

OI  binae  fpecies  fpecie  datx  fuerint,&  unum  latus  unius  ad  unu 
O Utus  alterius  rationem  datam  habuerit,  8c  reliqua  latera  ad  re 
liqua  latera  rationem  datam  habebunt. 

Sint  bine  fpecies  /pede  date  di, e hiatio  autem  ipfius  bdad  fb, 
eHo  data.  Dico  quod  &■  reliquorum  laterum  ad  reliqua  Utera  ra- 
■ t io  e fi  data.  Nam  quoniam  ipfius  db  ai  fb, ratio  eli  data,  ipfius  au  ■ 
tem  dbaib  aratio  efl  dita.et  ipfius  igitur  d b ad  fh, ratio  data  efl, 
ipfius  autem  fb  ai)  e, ratio  e 3 data.ej  ipfius  a b,  igitur  adef,  ra- 
tio efl  data.  :dq:  propierea  iam  cr  reliquorum  laterum  ad  reliqua 
latera  ratio  efl  data. 

Scbobum. 

Qficnfum  efl  in  [ebolio  10  propofitionis  quid  fi  d ad  b,  ratione 
habet  datamifueril  autem  cr  c datum, (7  fiat  ficut  a ad  b.ficcad 4- 
hud  quid,  ut  puta  d,nou  tam  e ej  uicifitm  ratione  habebunt  datam, 
quoniam  cr  hic  non  per  uices  efl  eorum  rationem  datam  muentre, 
fed  aliter  ficut  nunc.  ■ * 

Theorema  <4.  Propofmo  ,4. 

O I binae  fpecies  fpecie  datx  adinuicem  rationem  datam  habue' 
bD  rinr,&  eorum  latera  adinuicerationcm 
habebunt  datam.  - 
binsjnqua, fpecies  fpecie  date  a b,  adinuicem  rationem  habeat 
datam.Dito  quod  cr  eorum  latere  adinuicem  ratione  habent  data, 
ipfum  enim  a tpfi  b aut  eflfmile,amtton,fit prius fimile.  Accipia- 
turq;  per  1 . quinti  ekmentJpformcd.ef, tertia  proportionalis  g: 
ell  igitur  ficut  cdadg.ficeila  adbjpfius  aute  aadb  ratio  data  csl. 

Ratio  quoq;  igiturc  d adgdata  efl, et  funt  c d,ef,gproportionales  ' 

CT  ipfius  c d igitur  ddefratioefl  data.  Simileth  eUatpfib,  creti, 
qua  igiturdatera  ad  reliqua  latera  per  procedentem  ratione  datam 

habebunt. Non  fit  autem  fimile  a ipfiberdeferibatureb,ef, per  a f 

[exti  eUmcnUpft  a.fimilefimduajppofttgeb,  datur  igitur  et  e h, 

'w-'  S*™-! 
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’ recedentem  rationem  habcbut 


data. 

fretie.Dtlur  autem  eri.  Ratio  igitur  ipfim  6 ad  e h,data  eH.ipfiut  autem  b «t  rft  data  cr  ip- 

Jnu  a ad  e h.  Igitur  ra/io  ejl  data,c~  fimile  efl  a ipfi  e h.Ratio  igitur  ipfiut  e d ad  e f, dat  a cft.ldcL  pro- 
P‘m*  itmcr  reliquorum  Utcrm  di  reliqua  Uier/,perpreeedenitm  rilio  eli  data. 

Aliter. 

t xpoiutur  nat  linea  g h iam  d ipfi  b,aui  cft  fimile, aut  non. Sit 
pnm  fimile, fiat  q,  ficut cd.tde  f.jic ghadk i Defcribanturcp per 
xsftxti dement, ab tpfisg h,k l ipfisab.fimitei  jimilitcrq;  pofita 
m nfipeeiet . E»  quem  ani  efl  jient  c d ti  effic  e d g h di  h l.  D eferi- 
banturab  ipjis  cd.cfig  b,  k I,  /inulta  fimiliterip  pofita  redi  linea 
abmn.efl  igitur  jitut  a adb,  fiemadn. Ratio  autem  ipfiuta  tdb 
dtu ell.Ratto igpiur  ipfiut m adndtta.Daiu  tutem mperi, pro- 
pojhicunn.a dttj fiqmic  magnitudine  refhlinet  defenbitur  fre- 
Of».D«iim  igitur  ejl  er  n Defcnbalmr  itm  per  t*  primi  eliment, 
ex  ipja  k l quadratu  x.  Dxur  igitur  ipfum  x freti e.  Ratio  igitur  ip 
afiw  ntdx  daia,djium  tutem  ipfum  n,dtlu  igitur  cr  x.Daia  igitur 
elt  il,  efl  tutem  cr  gb  data.  Ratio  igitur  ipfim  g b ad  k I data  ejl, 
efHpfteutghad  k IJie  edadef.  Rallo  igitur  ipfim  e i aief,  data 
ffl.Siimlt  riicj  jip/it  c Utera  quo  <jj  reliqua  ai  reliqua  latera  per  praecinte 
datam ,noit  jit  autem  ftmtle^onfequenieriam  priori  ojlenditur  demmftrattone. 

Theorema  tt.  Tropofitio  tf. 

CI  areola  fpecie  & magnitudine  data  fuerit.&f  eiu*  latera  magni 
^tudine  data  erunt. 

Sit  areola  freciea- magnitudine  data a.Dico  quod  crippm  Ia-  . 

tcramagnitudme  data  refer,  funt, exponatur  ftqutdtm  poftttone  cr  * 
magnitudine  datareffoltnca  be.dejeribaturq:  per  at  fexll  elernet. 
ex  ipfa  b c ipfi  a fimile  fimihtercp  pofilu  d.  Datur  iam  ipfum  d fre- 
tte.daturigtiurcrd  magnitudine.  Daiur  autem  cr  a,  ratio  igitur 
ipfim  a ad  d,data.  Simileq;  efl  a ipft  d,ralioiguuripfimef  ad  b c 
datd  DatdtutemcbcMtaigiturcrcf.EtipJiut  fe  ad  e g data 
esi  ratio, data  igitur  e g.  ldq:  propterea  ia  cr  unumquodque  i pfo- 
rum  magnitudine  datur. 

E/?  0 areola  klmn  xfrecie  data  er  magnitudine,  dico  quod  cr  latera  e- 
imdalafmtfrecie.  De/cribatur  per  4 5 primi  elementorum,  ex  m tt,  qua- 
dratum mo.  Datur  igitur  frecie.  Seder  In.  Ratio  igitur  ipfim  l n ai  mo  da 
taeli.  Data  aut  em  I n magnitudine.  Data  igitur  er  mo,  magniludme.eflm 
qujijfalumexmn.DatumigitureHquodcx  m n.  Data  igitur  eftmn  ma- 
gnitudine. idij-  propterea  lam  cr  unumquodque  ip/criim  mt,lk,kx,xn, 
data  ejl  magnitudine. 

Theorema  tt.  Propofitio  /«.  1 

SI  bina  arquiangula  parallelograma.ad^ 

inuicem  rationem  habuerint  data,  erit  * 

ficut  primi  latus  ad  fecudi  latus.fic  rcliquu ; 
fecundi  latus  ad  quod  alterum  primi  ratio 
nem  habet  datam, quam  parallelogram> 
muni  ad  parallclogrammum. 

Bina  enim  xquianemb  paradelogramma  a badinuiei  rationem 
habeat  datam  Dico  quid  r/i  ficut  cdadefificeAegadid  quod  ip 
fa  ch  ratione  habet  data,  qua  parallelogrammiia  ad parallrlogra 
mi!  b, excedatur  m re  liat  lineat  ipjieh.ipfa  c kfiatq- ficut  edade 
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f.pc  egiidik.  Comple aturin  clparallclogrammum.  Qjtomam  tguureil  ficui  cdadcf,fic eg Me 
k,equ  :'fs  lutem  eficdipfikl.  E<I  igitur  ficui  k I adcf.fic  eg  td  t k,  circum  oqualcs  angulos  qui ftuit 
fubckl  gefjatcrafunt  rcciproca,equum  igitur  ejlper  fati  elementorum  kdtpfig).  Ei  quonta m 
ratio ipji.it a ad  b efi data, efi autem equile b ipp cl.  Ratio igitur  ipfius bdadclJaticfi.  At  ficui b 
d ad  c l,fic  h c ad  c k.  Et  ipfi.it  igitur  bcid  ck  ritto  et)  dati:  ty  quoniam  e fi  ficui  e dide  fi  fice  gii 
ck.attpfachadck  rationem  bibet  dilam,  quam  areaiid  ipfim  b:  e fi  igitur  fient  cd  ad  ef-.fiti  cil  t 
gad  quod  bc,  rationem  bibet  quam  areola  a ad  areolam  b. 

Theorema  s7.  Tropofitio  t7. 

SI  datum  ad  datam  comparatum  fuerit  in  angulo  dato,daturIz 
titudo  cxccflus. 

Ditum  enim  a gad  datam  b a.proicflum  fit  in  angulo  dato  qui 
[ubca  6.  Dico  quod  ipfa  c a data  eft.Drfcribaturpcr  4 <s  primi  e- 
lemcnt.  ex  ab  quadratum  e b.  Datum  igitur  e fi  e b,cxcitmturea, 
fb,  c g ad  tpfa  d h,cr  quoniam  utruntf  ipforum  e b,  1 g datum  e fi. 

Ritto  i$jr  ipfiiu  ebadag  dqfa  efi, equum  autem  eficb  ipfit  b. 

Ratio  tglm  CT  ipfim  ebada  h,dita  efi.  Quare  c r ipfim  ea  ad  a 
dratio  efi  data,  equilis  autem  e!l  e a ipfia  b.  Rx  io  igj,ur  tgfus 
baada  d.data  efi,  c r quonia  quifub  cab  datus  cil,  cr  qiufub  da 
b datu  efi.  Reliquus  igitur  qutfub  ac  d datus  efi.  Datur  igitur  tri 
angulum  a c d ficte.  Ritio  igitur  ipfiiu  c a ad  ad  data  efi,  ipfim 
autem  da  ad  ab  ratio  efi  dat  a,  er  ipfius  ea  ad  ab,  igitur  ratio  efi 
data, efi  ],  data  tpfa  b a.  Data  igitur  er  a c.u  latitudo  ipfim  comparationis. 

• Sebalium. 

cpiomam  binefiecies  e a, a dfircie  datefunt, adi, micem  rationem  habent  datam  cr  ipforum  late- 
U admuicem  rationem  dutum  habebunt. 

Scholium . 

lpftMtinqum,*  g b Ut  it  udo  parjUrhtf  ab  ad  re  fiam  mflem  ipfi  ab,  ipfit*  autem  sc  gb 

comparationis, ut  ut  quatuor  refiis  lineis  a b,b  g,g  c,c  a.longitudme  exifiente ipfa  a hiat, ludo  erit  tp. 
fa  a c:  m quatuor  fiquidem  propofitts  rcfiis  Uncti  latitudinem  quent,  non  autem  uerx  arce  latitudo 
alu  r/f  prxtcr  quatuor,  fic  ut  4 e. 

S_  Theorema  s>.  tropofitio  j». 

I datum  ad  datam  proietfhim  fuerit  fpccic  deficiens  a dato  fpe 
cie.dantur  latitudines defcAus. 

Datum  enim  a c ai  datant  a ipro, citum  fi,  ffcac  deficiens adato  d c.  D icoquod  utrair  ipforum 
bcjid  data  efi.  Secetur  enim  per  decimam  primi  element.ipfa 

a d biforum  m e fignotdata  tgitur  efi  e d.  Defcribaturab  pfae  , * . 

d per  1 j fexti  element.  ipfi  c d fimilc.fimilitcrb  pofiumre  fh-  * ® / 

lineum  e f.  Deferibaturq;  ef.  Diturtgitwreffiecte.  Et  quo- 
niam d data  rcfhs  linea  e d data  fiecie  fiectes  defcrtbuur  efi. 
datur  igitur  ipfum  e k magnitudine,  et  equum  efi  ipfit  a ck  h. 

Dantur  igitur,  ipfa  atkh  magnitudine,  efi  autem  a c datum 
magmtudinr.fupponitur  enim.  Reliquum  igitur  kh,  datum  efi 
magnitudine, e fi  autem  cr  /fiecie  datum  fimtlcjiqmicm  efi  tp 
ficd^  Ipfius  hk, ergo  Utera  datafunt,  datum  igitur  kctercfi 

xqtm  ipfi  e b.  Ipfa  igitur  r b data  efi.  Efi  autem  cr  r d.data, er  1 

reliqua  igitur  b d data  efi, erratio  ipfius  b d ad  bc  data  efi.  Data  igitur  efierbe. 

Theorema, 9.  Tropofitio 

C 1 datum  ad  datam  proie<ftum  fuerit  excedens  fpeciedato  fpe* 
^ cie, dantur  latitudines  excefliis. 


\ 

a 

\ 

Ditum 


m 

X 

— ■ i 

r 

171 

f 


d a r *. 

Ditum  fiquidea  ab  ad  datam  d c froitHum  fit  excedens  fre- 
ti' tUtd c b,dico quod  utraq,  ipfarum  h c,c  e dat,  eti.  Sccetur 
entm  per  io  primi  clement.ipfi  d e bifaria  in  f figno.  D efcri- 
baturep  fer  isfextl  elemcnt.exe  fipficb  fimile  fimiliterif, 
pofitumfg.  Circa  igitur  r undem  dimetientem  etifg  ipfi  c b, 
excitentur  ptr  ,6fextielement.eoru  dimetiem  hem.  deferi- 
baturfyfirmrj.  E:  quoniam  cb  ipfi fg  eti  fimile.  Djtur  au- 
tem c b fr  ecie.  Datur  igitur  crfg  frecie,  cr  defcribititr  a da 
ta  retia  linea  f e.  Data  igiturfunt  ab.fgcr  ipfi  k a,funt  aqua 
lia.  Datum  igitur  eti  bc. Ipfiui  er^k  a latera  funt  data,  data 
Igitur  eji  k h-v  kedata  efi.cr  ipji  e f aqualis,  reliqua  igitur 
( b data  cti,(T  adh  b rationem  habet  datam.  Data  igitur  efieybb. 

Theorema  to.  tropofilio  ia'. 

CIparallelogrammum  fpecie  & magnitudine  datum  dato  gno< 
^ mone  autftuaut  imminutu  fucrit.daturlatitudinesgromonis. 

ParaBelogrammum  enim  abdatum  frecie  et  magnitudine  augeatur  prim  dato  gnomoneecbdfg. 
Dico  quod  data  [unt  utraep  ipfarii  ce.df.Nam  quoniam  a b datum  efi, efi  autem  dfggnomon  datui, 
CT  ‘otum  igitur  agdatum  eti.  Sed  cr  frecie  fimde  enim  efiip 
fi  a b. Igitur  ipfiui  a g Utera  data  funt . Data  igitur  eti  utraq; 
ipfarum  a e,af.  e fi  autem  utraque  ipfarum  c a,  ad  data, reli- 
qua igitur  utraq : ipfarum  c e, df  data  e ti  Rurfus  iam  paralie 

logrammum  agdatum  frecie  cnnagnttudinc  minuatur  dato 

gnomone  ecbdfg.Duo  quod  utraque  ipfarum  c e,df,  data 
e fi  Quoniam  igitur  datum  efiag  cuiut  gnomone  cbdfg, da 
ttlfeft.  Reliquum  Igitur  ab  datum  efi  Seder  frecie.  Ipfiui 
Igitur  a blatera  data  funt.  Data  igitur  e fi  utraq;  ipfarum  c a, 
a dati  autem  cr  utraq ; ipfarum  e a, a f, data.  Et  reliqua  utra- 
que igitur  ipfarum  e c,d  f data  tti. 

Theorema  6u  Tropo  filio  eu 

C Idata  fpcir  fpecie,  ad  unu latus  paralie Iograma  area  proiefta 
^luerit  in  dato  angulo.habeat  autem  fpecies  ad  parallelogram- 
mum  rationem  daiam.daturparailelogrammum  fpecie. 

Data  enim  frecie  fr-cie  afe  b,ad  unum  latui  c b paraBelograma  areola  proietia  fitedin  dato  ana 
gulo  I e b.  Ratio  autem  fit  ipfiui  a cfrecieiadcdparaUelogramum 
d ata.Dtco  quod  datur  c d frecie, excitetur  enim  fiquide  per,,  pri- 
mi elctnent.ipfi  f e paralie  lui  bg.cr  per  f ipfi  b c,  parallelus} g,  ex- 
tendaiurq;  fcg  h,in  h kfigna.  Quoniam  datui  eti  quifubf  c b an- 
guini E t ipfiui  f c ad  cb  ratio  data  e fi.  Datum  eti  igitur  ipfum  fp 
paraBclogrammum  frecie.  Datur  autem  frecie  afe  b freciet , er 
defenbitur  eadem  retia  linea  e b.  Ipfiui  tgiturabfreciei  aifb.pa- 
rallelogrammum per  ep  propofitionem  ratio  data  e fi.  ipfiui  au- 
tem fb  ad  c d, ratio  efi  data, quoniam  iam  ipfiui  ab, a d fupponitur. 
equum  autem  efi  e d ipfi  kb.per  „ primi  clement. ratio  igitur  ipfiui 
k b ad  c g,efi  data.  Q*ii-r  cr  ipfiiufead  c K,  ratio  eti  data,  ipfiut 
autem  fgad  e b, ratio  efi  data.tpfiiH  igitur  b c ratio  data  efi.  Et  quo 
niam  angultH  qwftibbcKdatuietia-  qui  fubbcl  datui  efi, er  re- 
liquiti igitur  quifub  I c K datui  efi.  E fi  autem  er  qui  fu  b I K e.datut 
equui  ei  quii  ubKcb.  Reliquui  igitur  quifub  c I K datui 
efi.  Datur  igitur  I c K triangulum  frecie. Ratio  ipfiui  igitur  Ic  ad  c 
K data  eti.  Ipfiui  autem  cKadbc  ratio  efi  data.  Er  ipfiui  igitur  Icadcb  ratio  efi  data.ee  quifub  Ici 
annutus  datui  efi.  Datur  igitur  c d, paraBclogrammum  frecie. 

Sehohum. 

Datur  f b,paraHelogrammum  manififte,  quoniam  angulmfc  b datur . Datur  igitur  ere  fg 

• B » angulus^ 
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ttguliu,  in  paratdos  enimfg,c  b re (h  cecidit  lines  e f, efficient  interiores  cr  ad  rsfJcm  furtet  btnh 

redit  squalct.QjicrumqiiiJubftbJjtur:crrctiquiitquifubcfgddtur.Quar  c?  reliqui  dati  fenee 

cr  quoniam  datur  ratio  e fode  b,  equalu  sulca  ipfs  gbippcfcrcb  ipfifg,  quareey  laterum  rs- 
ao  dicatur . 

Schedium. 

Qgommi  rtlJi  ipfitttf  b paraUelogrammiad  sfe  b,lfeeiem  ratio  efl  iatajppus  autem  af  e b,fbt 
tia  si  c iyatw  eil  dataey  ex  equili  per »»  quintieiement.  ippM  bftic  iyatio  efl  iste. 

Theorema  61.  Propofnio  tu. 

C I binc  re%  linee  adinuice  ratione  habuerint  dara,defcripta'qj 
fuerit  ab  una  quidem  data  fpecie fpecies.altera  uero  area  para! 
lelogramma  in  angulo  dato,  habuerit  autem  fpedes  ad  parallelo- 
gram  muni  rationem  datam, datur  parallclogrammum  fpccic. 

B.ne  enim  refla  Unce  a b,c  d.admuieem  ratione  habeant 
datam,  c r iefenbatur  ab  ipfa  quidem  a b,iata  ffecte  feeeiet  a 
e bcyabipfaedparallelogrammumfdin  dato  angulo  f ei, 

Ratio  autem  jit  ipputaeb  ffecici  ad  f i paraltelogrdmim 
data.D.coqubd  datur  df. parallclogrammum  ffecie.Defcriba 

turentm  ab  ipja  a b ipji df.per  isfexti  element.pmile  fimdl- 
terq-  poplum  a g.  Quoniam  ratio  tpfiui  ab  ad  ei  data  eft  De 
[amantur  q ; ab  ipfii  abed  pmiha  pmilitaq ; popta  rcRihnea 
ag.fd.Ratto  igitur  tpftuagadfd,  data  f/!.  1 ppus^tutem  [i 
ad  e bralio  efl  daia.ey  ippui  e b igitur  ad  a g,  ratio  data  efl, 
crangtduiquifubbah.djtuiei),  aquales  enim  eiqui  [ubfc  * t b 

i.  Quoniam  tgiir  iatd  ffccic:  ffcac  c b ai  imum  latus  a i proieflum  efl  in  a g dato  angulo  h ab. 
erratio  ipfiui  eb/praei  ad  ag, parallclogrammum  data  c/l.  Datur  igitur  a tfbecic, eflq-Timilie  tpp 
fddatur  igitur fdfeccie.  v 


DATA. 


Aeliquus  igitur  qui  fui  dt  b, datui  tli.  Da  tur  igitur  dii  triangulum  fpeeie,  Attio  igitur  ipfiusad  id 
d bjlta e fi, efiq; ficui ididdb,ficquod  fulid,lc,adid quod dl.lc, quire cr  ipfius  dt.be, id 
id  quod  fub  d b,  b e,  ritio  dola  ed.  Et  eius  quod  bis  fub  db,b  e, igitur  id  id  quod  fubld.be,  ruto  di- 
ti ed.  Sol  ciut  quod  fui  d i,bc,idicb  triangulum  ritio  tfi  diti , er  tiut  igitur  quod  bis  fubdb,b  e 
idibc,  trimulum  ritio  eil  data,eficp  quod  bkfubdb£c,quo  matus  cft  quod  te, eis  qmcxab,b 
e,  igitur  area  alabc,  triangulum  rt  ttoncm  dium  htbet. 

Scbolium. 

Excitetur  id  angulos  redhttb  ipfo  b figno  ipfi  t d per  n 
prhm  elcment.  tqui  er  parallelus  b f,ey  abipjo  a figno  ip- 
fi de,  per  etndcm  tqua  er  parallelus  excitetur  de, er  eo» « 
dbuur  e e,  er  quonitm  per  ji  primi  elcment.  pinllelogrm 
mumb  eipfiiiibdc  tr  unguli  duplum  e fi:  fuper  mnq;  eidem 
bifi,  er  i n cifdcm  eil  par  obelis,  eomprehenditurq ; pirtBclo - 
grimimm  fub  fer  e,  equilis  lutem  edecipfudcrfeip. 
fi  b c.Qu onum  parallelogrammum  td  triingulum  rttionem 
bibet,quire  er  parallelogrammum  id  triangulum  ritio  eil 
etiam  dupli.  Quod  uero  bis  [ubid,e  b, ritio  nem  bibet  dit em, id  triingulum  quidruplim : ed  enim 
fubdcrb  peut  in  > elementorum . 


T bearam  fs- 


Propofitio  tf. 


Cl  triangulum  acutum  habuerit  angulum  dat%n,  qua  minus 
iJpoteft  angulum  acutum  fubtendens  latus  comprehendente 
bus  lateribus  acutum  angulum,  illa  areola  ad  triangulum  ratio» 
nem  habebit  datarm 

Efio  triangulum  acutum  habent  angulum  a b c.  txciteturepil 
ipfo  t per  ii  primi  elementorum  perpendicularis  id.  D ico  quod 
qui  minus  ed  quod  ex  d c,  eis  que  txib,bc,  hoc  eil  quod  bis  fub 
c b,b  d ad  tbc  triingulum  rationem  htbet  datam. Sam  quo- 
niam angulus  abd  datus  eil,  er  qui  fub  i d bditus  eil.  Aeliquus 
igitur  qui  fub  b a d datus  cd.  Datur  igitur  ab  d,  triangulum  ffe- 
eie.  Attio  igituripfius  bd  addad.ua  ed.  Quare  cretus  qui  fub 
c b d,  ad  id  quod  fubcb,  ratio  dati  ed:  u eius  quod  bis  fub  c b, 
bdtgitur.  Sed  eius  quod  fub  e b,bd  ad  ei  que  ex  ibi  c:  quo  igi- 
tur minus  ed  quod  esc  ac  eis  queexib,be,  et  aret  tdib  ejtritn- 
gulum  rationem  bibet  datam.  • n 

Theorema  tf.  Propofitio  t*. 

SI  triangulum  datum  babuerit  angulum,  reftangulumfubda^ 
tum  angulum  comprehendentibus  reftfs  Iineisad  triagulutn 
rationem  habebit  datam. 

Efio  triingulum  i b c, datum  habens  angulum  eum  qui  id  a.  D ico 
quod  quod  fub  b te  ad  ab  c,triangulum  rationem  habet  datam.exei- 
tetur  enim  per  i»  primi  elem  et.  ab  ipfo  b in  ipfam  a c perpendicularis 
bd.  Quonum  igitur  angulus  b a c, datus  tfi.  td  autem  ey  qui  fub  id 
.b,  angulus  datus.  Et  reliquus  igitur  qui  filbabd  angulus  datur  Datur 
iguwabd,  triangulum  ffeiie.Aatioigturipfiusibad  bd  dati  ed. 

Sicut  autem  abadbdjicquodfubbacadidquodfubbiic.  Osore 
Ceiusqmfubbie.adidquodfubbdacratioeddati.  Eius  autem  „ 
quodftbte.bd,  idibc  triangulum  ratio  eft  dati,  Eteiut  qui  fub  b ^ 
ne  igitur  ad  ab  Vriangufi  ratio  eft  diti. 
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Tbrcrrmd  67.  , • P rcpofhio  «7. 

C I triangulum  datum  habuerit  angulum, qua  maius  pofamt  da* 
^ tum  angulum  ccprehcndentia  latera  ut  unum,  ea  qua:  ex  reli* 
quo, arca  ad  triangulum  rationem  habebit  datam. 

E flo  truiffilun  a b c, datum  bibent  ungulum  b i c Dico  quod  quo  tuitu  eH  quod  ex  Utratp  bue, 
eo  quod  b cjea  treu  udub  cariangulum  ruuonem  habet  datum,  Extendatur  enim  redit  lineat  ipfnu  o 
b ipfa  ad, potaturi];  ipfa acequahtipfiadperi  primi  dement  orum, & connexu  redi 4 linei  de  ex- 
tendatur in  e,exc  itetur  ip  per  1 1 primi  t Innent  orum  ab  ipfobipfi  a e puruSelm  b e£t  quoniam  aqua- 
tu eH  ad  ip  fi  u c.equJn  igitur  eft  0-db  tpjA  e,  extenditur  q;  quadam  b c.  Quod  igitur  fub  de  e, uni 
cum  eoquod  exbc,equumefteiquodexbd,equalnautemeftdaipJ!ae.  Q£od  igitur  ex  utroque  t 
a cutquum  efl  n quod  jub  dee,  uni  em  eo  quod  ex  b c.  Qga 
re  quod  ex  utroq;  b a e, eo  quod  exbc  mutui  eft  eo  quod  fub  d 
e e.  Dito  ium  quod  eiui  quod  fub  ice  ad  ab  c trianguli  ratio 
efl  data.  Quoniam  enim  eiui  angiltti  b ac.datuteil  ,cr  confe 
quem  igitur  qui  fub  d a c,dattu  eft, efl  autem  cr  uterqgipfo- 
rum  abc.de  a datut.Dimidta  nar.q,  funteiui  qui  fub  bae.Dd 
turenim  qui  fub  b a c, datur  igitur  nriagulu  d a t foccie. Ratio 
igitur  fp/iiM  d. t adde, data  tH.  Qo.irr  cr  eiui  quod  exadad 
id  quod  ex  de  ratio  data  eft.  EI  quonti  eH  ficui  b a ad  a d,  pe 
efl  e c ad  c dfed  ficui  q ic  b a ad  a d pe  quod  fub  b a ad  id  quod 
ex  a d.  Sicut  autem  e uad  t i /ic  quod) ab  e c,c  d ad  id  quod  ex 
ed.crfitut igitur permdrctma qutuitclcmenloru,quod  fub 

baaitdquodexd  a.fic  quoJfubec  d.ai  id  quodcxcd.it  uiciflim  igitur  per  decimmufextam  quinti 
obtuitor  um  quod  fub  b a d a did  quodfub  e c d,  /ic  q uod  ex  a d id  quod  exic.  Ratio  autem  eim  quod 
ex  a d ad  id  quod  ex  de  data  efl.  Rotio  igitur  c T eiui  quod  fub  b ad  ad  id  quod  fubecd  data  efl  Aequo 
tuentem  eH  d a ipfi  a c.  Ratio  igitur  eim  quod  fub  b ac. ad  id  quodfub  c c i, data  eH,  eim  autem  quod 
fub  b ac, trianguli  ratio  eH  data, eo  quia  angulut  qui  fub  b ac  daimeft.  Et  ctut  qui  fub  dee, igitur  edo' 
b e ratio  efl  dato.Bftik  quod  fub  de  e, eo  miim  quod  c/lcxutra.j;  b a c,to  quod  exbc.  Quo  ueromo 
meji  quod  cx  utroq;  bac.coquodcxhcca  arca  ad  triangulum  rationem  datam  habebit. 

Aliter. 

Conftruanlut  enim  eadem  que  priuc,  excitetur^  per  duodecimam  prini  elementorum  ab  ipfoa  m 
e e perpendiculari!  af,  conneHaturipad.ey  quoniam  dalmeSangtdmbaecf  eim  dimidium  eH  a» 
gului  a cf,eft  autem  c T anguluiaf  c4atm.  Datur  igitur  triangulum  a f c foede.  Ratio  igitur  ipfiiuo 
fadfc,  data  eftjpJiiH  autemfeadee,  ratto  data  efl.  D*-  • 

pla  fiquident  eiui  eil  ,cr  ipfiui  igitur  e c.ada  f ratio  dato 
eH.Quare  ey  eim  qui  fub  e c d ad  eum  qui  fuba  fei  ra- 
tio data  eft.  Duplum  fiqutdem  illitu  eH  cr  eim  qui 
fub  e c d, igitur  adeuuqtufubac  d, ratio  data  eH, equum 
autem  eft  ac  d,  tt  ungulum  tpfiabc  triangulo  pertrige- 
fimarnleptimam  primi  elementorum,  in  eadem  fiquidem 
baft ac.eyin etjdem /imi paraHelu  a c, Id, cr  eim  qui 
fubecd,  Igitur  ad  ab  c,  triangulum  ratio  eil  data,  eHfjf 
que  fub  e e d,  qua  m atui  eft  quod  ex  utroque  bac.caque 
daum.^"4  m,‘M  ^ ,UOli  01  'MC*M  5“  t*f'*‘r*doi  triangulum  rationem  babet 

Aliter. 

Rngultu  a aut  efl  rrflue^ul  acutui.aut  obtufut.fit  primredur.quod  igitur  ab  utrolk  bacidquol 
ux  b e excedit, eo  quodbUfubabc.eyeimquodbUfubbacodabc  triangulum  ratio  data . E/io  au- 
tem  acutm  qui  fub  b a e,  excitetur^  per  duodecimam  primi  elementorum  .i  ipfo  c w ipfam  ab  per- 
pcndicuLrii  c d, quoniam  trungulum  ab  f,  oyjigp  nium  eft,  ej  excitatur  perpendiadark  c d.  Qji* 
igitur  ex  b a c,  equa  fuit  cr  el  quod  ex  b c,  cr  eit  quod  btl  fub  bad.  Commune  adtunplur  quod  bn 
fubbae.  Qjjeigiturexbacjuucum  eo  quod  bu fub  hcquodtH  exutrot^bac.equafunteiquod 
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txbca-eiquodbitfubbed.cinfupereiquodbiifubbecjioetlleiqiiadbiilubidrefecdeteb. 
Qjiere  quodex  utro<p,bec  meiuteHeoquodexbe,eoquodbit  fub  utro  f eedereb.  Qu-trr  quot 
ebutroquebec  meiut  efl  eo  quod  ex  b e, eo  quod  bit  fub  utroque  d e c er  b e,  er  quoniam  angulus  b 4 
c detut  eA  aequi  fub  ede  quoq,  detut  eft.Etreliquut  igitur  qui  fub  dee  detut  ejt.  Detur  igitur  trieut 
gutumjd  cfiecie.  Retio  igitur  ipfm  * deduc  det e efl, quare  & 

Utriufque  decede  cjretio  efl  dute.Ec  eiut  igitur  quod  fub  utroet 
duce?*  b.adid  quod  fubbe  cretio  efl  dete.lt  elue  quod  bit  fub 
utroque  deceyubud  id  quod  fub  bec  retio  etl  det*.  Io  qui e qui 
fub  b e c,engulu<  delue  ejt, er  etue  quod  bufub  utroque  dee  er  e 
b igitur  edeb  c.trtengulu  retio  det e efb.Sed  iem  e jio  engulut  qui 
fub  bec  obtufuc.er  prcdufla  b eia  e em  per  duodecime  primi  ele 
mentorum  perpendiculum  egetur  c e,  er  pondkr  per  fecundem 
primi  elementorum  ipfi  e c aqualis  e f Quoniam  igitur  engulm  b 
ec,eH  obtufm  excit  eturqi  perpediculeris  c e,  que  igitur  cube,  4 
c,unecumcoquod  bit  fub  b e c , hoc  e/l  bu  fubbe  f,  eque  funt  ei 
quod  ex  b c.  Commune  proicdum  fit  quod  bit  fub  bec.  Que  igi- 
tur ex  6 e,e  c une  cum  eo  quod  bit  fub  b e c.hoc  e A,  ex  utroq;  b e 
comi  cum  eo  quod  bit  fub  b e feque  fumei  quod  ex  b c,  une  cum 
eo  quod  bit  fub  bec.  Commune  auferetur  quod  bu  fubbe  f,  quod 
igitur  ab  utroq-,  b e c,aqau  r,1  ei  quod  ex  b c.cr  et  quod  bic  fubbe 
e f.  Quare  quaexutrot^bec,id  quod  ex  b c,  excedit  eo  quod  bic 
fubbaefer  quonie  engulut  bec,detut  t/?,c T qui  fub  e e c, igitur 
delui  efl.  Sed  et  qui  fub  c e e detut  ed : er  reltquut  igitur  qui  fub  e 
e e detut  eil.Deturigiturae  c,triengulu /fecir.  Retio  igitur  ipflut 
ce  ede  e dele  efl.boc  eftedef.Qjiereer  ipfiut  ecedcf,  retio  ed 
dale-lp/iui  auti  a cede  e retio  efl  data,  er  ipfiut  ecedc  fugitur  re 
lio  e A dela.Quere  er  ciut  quod  fub  e c*  b,ed  id  quod  fub  cfe 
b retio  efl  dete.lpfiut  autem  quod  rx  ab, c e ad  ab  c.triangulu 
ratio  e/l  deta.quere  er  em  quod  fub  c f,  ba,ed  b c, triangulum 
ratio  efl  date,  eil^quoibitfuifebe,  quo  metui  efl  quod  ex 
b ctco  igitur  metui  efl  quod  ex  utroq;  b * c,  eo  quod  ex  b c,c* 
eree  ed  triangulum  retiontm  bebet  datem. 

Aliter. 

Excitetur  b e etipft  e ecqualis  ponatur  d e.eoncflaturcfd  c.Qtto 
tuam  igitur  engulut  e b c detut  r A , er  etui  uterq-,  qui  fub  e i c ut  cd, 
dimidium  efl.  Datur  ergo  uterq ; eorum  qut  fub  e dc,acd.er  reli- 
quet igitur  qiu  fub  de  c,deiut  ciiXialur  ergoeriengulmec  d fpe- 
eie.  Ratio  igttur  ipfm  ecedcd,  dele  e/l.  Et  quoniam  qui  fub  e de, 
deuti  cfi, excitetur  eidem  equus  uterq;  eorum  qai  fub  dec,afc,pcr 
uipeftmmfecundam  primi  rlemhorum.  Et  quoniam  engulut  b de, 
ipfidc  c equus  efl.  Commu»»  autem  qui  fub  eb  e ipfitit  dbe  irien- 
guli  caifUm.cr  ipfiui  d b cRchquut  igitur  engulut  d b e.rchquo  en 
gulo  b c i>t S aqualit,aqutjr.  gulum  igitur  edbde,  triangulum  ipfi 
d bcniengulo.lfl  igitur  ficui  e b ad  bdjicefldbedcb.  Quod  Igl 
cur  fub  eb.b  cjwc  ejl  quod  fub  e e b,une  cum  eo  quod  excb  et  equi 

efl  quod  ex  bd,  hoc  efl  ei  quod  ex  utroq;  bec,  equeht  enim  efl  de  1 

ipfi*  c.Qgod  igiiur/ub  e c b ume  eum  eo  quod  ex  c b , equum  efl  ei  quod  ex  utroq;  bd  c.  QS»* 
ex  utroq;  bectf  quod  exbc  excedtl,eo  tpfub  b c e.  Dico  igitur  9 retio  Ipfiut  qui  fub  b ce  edeb  cjril 
gu  Ium  dete  efl.  Quoniam  equeht  e/l  engulut  bde,  angulo  b c d,quoru  qui  fub  e d tfi  qui  fub  e e de 
efl  equula . Reliquus  'ergo  qui  fub  c d r, reliquo  qufubac  bedaquahf.tfl  uute  er  qui  fub  dee,  ei  qui 
fubafc,*<]iuUi:reli<]UM  ergo  fubca  LrcUquo  qwfub  d c etejl  d^udhf,  tquungidu  igitur  efl  /ri- 

ingulmdcf,  triangulo  dcc.Efi  igitur  jient  cddidfcfkitpodcficr  mufivi  igitur  per^jfunti 
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elementorum pcuteaaddc,pcd ftd ee.Kotioautem ippus acodcd dtla rlt.  Ratio igitur ippm df 
tice  dota.Rxcitetnrper  Juodecmom  primi  cUmrmarurr^b  ip foain  i>  c.  perpendicularis  a gcrqno 
,um  ango lu<*fe  datus  ellxll  autem  er  qu  i fubagfdamcr  reliquus  ergo  qui  fub  g a f datui  tfi.  04 
«ur  frso  « g [triangulum  fpecit Antio  igitur  ippus  f a ad  a g data  efl  dppus  autem  fa^exe  ratioli- 
taefl  Quarecrquodfubagbcadidquodfubbex  e, rauo  data  efl.  Cius  tutem  quod  fui  ag.be, ad 
Uquodfubac  b,  triangulum  ratioeU  data, creius  quod  fub  bc,c  e ad  a bcratioefl  data.  E ft  aut  em 
quod fub b c.c  e.quamaiuieftquodex  utros*  bae.eoquodexb  c.  Qua  igitur  mania  rfl  qkod  tx  utro- 
que bac.eoquodexde, ea  arca  ad  triangulum  rationem  habet  datam. 

Schohum  fuper prima  demonUratione  is  propoptionit. 

Si  in  triangfdo  ifofctk  a(la  fuerit  aliqua  refla  linea  utcunque  m ia fm,  quodtxafliuniamr» 
modfubbapsfegmeniis.aquum  efl  ei  quod  ex  uno  fttmim  aqualw  gignitur.Sttnempeifofcelei  tria» 
culum  ab  c, equum  babens  latus  ab  lateri  ac,  er  ab  ipfo  a in  b c agatur  quadam  reflalineautcunqnt 
a d.Dicoqubd  ex  a d uni  cum  eo  quod  fub  b dc. equum  ejl  el  quod  ex  a c,ipfaadmbc,  aut  perpen- 
dicularis ejl.aul  non.Sit  prius  prrpcnlitulans.c'  quoniam  refla  Irnea  aliqua  bcfccatxr  biprianmd. 
Quod  igitur  [ub  c i b, equum  rlt  ei  quod  ex  b d,  commune  apponatur  quod  ex  a d:  quod  igitur  fubcd 
b,und  c umeo  quod  cx  a d^tquum  ei  rft  quodexad,d  b.AI  eis  qua  ex  ad, 
d buequum  efl  quod  ex  a b.QUod  ucrofubdb  una  cum  eo  quod  ex  a d,a-  a 

quum  efl  ei  quod  ex  a b.Scd  lain  non  fis  perpendicularis  a d,  excitetur $ 
ab  ipfo  a inb  c, perpendicularis  a e.Et  quoniam  refla  quadam  linea  feca- 
tur  m aqualia  in  e,ey  in  maquaka  m d.  Igitur  per  noiu  m fecundi  elemen 
torum  quod  fub  cdb,  uni  cum  eo  quod  ex  d r,«  cft  equum  quod  ex  b e, 
commune  apponatur  quod  ex  a e,  igitur  quod  fub  cdb,  una  cum  eo  quod 
[ub  a e et  d^quum  efl  ei  quod  ex  a c.c  b equiam  eflaatm  eis  qua  ex  a e, 
e djd  quod  ex  ad.  Qnod  igitur  fub  cdb, unit  cum  eo  quod  ex  a d,eu  efl  a- 
quum  quod  ex  a db,ty  eis  qua  ex  a db, id  qued  cx  a b,est  aquu.quod  au- 
tem  fubcd  buaa  cum  eo  quod  ex  a djes  quo<i  cx  a b. 

Scholium  in  fecundam  dcmonflrationem. 

Quoniam  autem  quod  fub  afe  d, trianguli  duplum  pt, pe  demots 
fir abimus,  excitetur  per  a ipp  e d,  parallelus  per  tngepmam  primi 
elrmntorum.ipfa  a g.cr  per  eandem  ippaf,perg,parallelmrxettt 
turg  h.Bina  igitur  funt  paraBelograma  ipfaa  ha  d.  fuppcmlurau 
tem  acipfldg.parallelus  fuper  eadembapag  cxi/lemet  cr  io  eifde 
parallelis  a g,c  h,paraldograrrimu  igitur ah,per tTtgcJmxmqutn- 
lam  primis  lentent  ora», ipp  a d paraUclogrammo  aqui  efl,  cr  quo 
niant  quodfubaf.a  g,rjl  ipfum  ah  aqualis  autem  cflagippcd,  er 
quedigiturfubaf.cfds/!  quod  ab.  Duplum  autem  efl  a hippusa 
c d trianguli  per  4 1 primi  elementorumiquoniamerad.  Quod 
igitur  fub  af,c  d, duplum  efl  ippus  aed  trianguli.  b 

/ ’ \ 1 Uemfihotium. 

Si  enim  efficiemut  mreflasluieasdaippa  epeut  dac,&per 
d ipp  de, per  undecimam  primi  elementorum  ad  angulos  re  flol 
excitemus  d b.  Kanipfltm  quod  manente  quidem  aquali  daip 
pd  cdpfa  autem  d c,  ipp  a c.tpfa  uero  batppd  a,  nuiu/rfliimf- 
ritqucd  diflum  e fl.  Qijonum  enim  pcutfe habent bafet,fK 0- 
farattelogratxma  fub  eodem  pfligio  extftet sda. 

Super  tertia  demonflralionefcholtum.  1 

EsJo  refla  linea  d e.cripP  qmdemdr.pomlnrd 
ajpfi  autem  a c,ipfa  a e.ct  ab  ipfo  aippdc.per  opti- 
mi elcmct.ad  angulos  excitetur  rtflos  4 Ko T ipp  ab  a- 

qualU  g 


qualis  edo  de.Qstmiamigiturippuiddc  adea,ratio  data  ep.pcut  autemdaeadea  Jic  quod  fub  d 
« M b,ad id quod  fub e aaab,eyeiut quod fub  d ac, ab, ad  id quod  fub  c a,a bjgitur  ratio cjt data : f>1 
autem  ey  cius  quod  [ubc  a,ab  ad  ab  c,  triangulum  ratio  data  per  66  theorema,  er  quod  [abduc,  6 
b : igitur  ad  id  quod  ex  a b c triangulum  ratio  ed  data  per  I theorema . 

Super  eadem  uU  agitur  de  angulo  obtufo. 

Si  enim  ptrcippeb,per  nprimi  elementorum  agamm  paraUelos.ey  per  eandem  per  ab  ipfl  e e 3 
Ogamut  paraUeloi,mamjiflum  erum  q,  quo  d [ub  e e,a  b ejl  ipfim  abtyag  tppus  a b c, trianguli  duplo 
efi.ac  per  boe  ey  a bc,  triangulum  rationem  datam  habet: fi  enim  per  cippeb,typerab  ipp  ec,per 
eandem  peraUelot  agamus, nunift  sium  igitur  aqua  enim  exatpfle  c,eA  aqualupcul  m [upenoripbo 
Iu  habetur. 

Super  quarta  demonfiratione  6j. 

Quoniam  autem  ipfam  d eejpp  a d c, aqualem  confitere  popimur.fcorfum  a b Apollonio  pe  de- 
mou/trabimuiajooniam  enim angulus  ac  d equus 
eflanguloadc,maioreftquifubbcd,eo  qui  Juba 
deponatur, inquam, ipflb  c d, equus  angulusqui 
fubbde,ty  extendatur  h c,  ejl  autem  angulus  qui 
a d b, communit  c r ippus  d b c,  ey  ipftui  d b ejn- 
angdt.Reliquua  ergo  qui  fub  bde,  reliquo  qui  [ub 
d e c eft  equalis.  Quoniam  cutem  umuerfaktcr  fit 
pofhbile  a dato pgno  peut  a , m datam  redam  li- 
ne amb  c, deducere  redam  lineam  equum  efficien- 
tem angulum  dato  angulo  def,pe  oitendemas.  M 
gulus  enim  d e f, aut  esi  redus,auta  utus,aut  obtu 
[tu  S tquide  igitur  redus  e/l,  mm:jilhm,ago  erum 
abiploaperpendicu larem  a g, equus  igitur  efi  an- 
gulut  e ipp  g.  Sed  tam  efto  angulus  d e f, acutus  sx 
citeturip  per  duodecimam  primi  elementorum  ab 
Ipfodin  ef, perpendicularis  dh.ab  ipfo  amem  a M 
bc.ipfaag,  conflitiuturijf  ad  ipfam  a g redam  li- 
neam,ad  fignumq:  in  ea  a ipp  e d h,per  »l  prim  i elementorum  yqurn  angulus  gab . Reliquus  igitoA 
qui  fub  d ef,ei  ett  equus  qut  fub  a kg.  Sed  tam  edo  obtu  jus  angulus  qui/ubde  fextenfa  igitur  d e, in  t 
acutut  igitur  quijubfel  perpendicularis  excitetur, per  duodec.mam  primi  elementorum  d l,ey  ippl 
de,  equulis  ponatur  gak  Sic  igitur  qut  fub  d e l,tl  ed  equus  qu /ub  a kg.  Quare  erat  confequnti 
qui  fub  def.et  qmjub  ak  b, e Aequalis. 

Theorema  **.  tropopno  63. 

Q I bina  arquiangula  parallelogramma  adinuiccm  rationem  da* 
O tam  habuerint,  unum  latus  ad  unum  latus  rationem  habuerit 
datam,&  reliquum  latus  ad  reliquum  latus  rationem  habebit  da* 
tam. 

tina pquidem  parallelogramma  ab.cd,  admuieem  rationem babeent  datam, habeat  autem cp 
imutii  latus  ad  unum  lattu  rationem  datam,  pt  autem  ip fius  beadfd  ratio  data.  Dico  quod  ey  ipput 
ae  ad  fc,  ratio  t fi  data:  comparetur  tnimad  ipfam  e t,  pariUetcgramnim  aqium  tppe  d,ptcfr 
per  uigepmamquintam  fextt  elementorum  e g^pcnalury  uactpfie  b pt  in  reflat  luteae, m reda « 
igitur  lineat  eft  k hupfi  b g.Quomam  igitur  ipfius  abaded,rattotjl  data,  equu  ejl  autem  e d ippcg. 
Kalio  igitur  tpfm  abadeg,,»  data.quare  ey  ipfim  acti  t b,ratio  ed  datu,  Et  quonii  equi  efteg, 
a~  . '*'  ' M 
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fpfic  d,efi  aut  em  cr  equiangulum.lgitur  per  tafexli  clemen- 
torum  latera  que  circum  equos  angulos  fuut  reciproca,efi  igi- 
tur ficuteb  adf  d,fic  efi  cfad  e li.IUtio  autem  ipfmt  ebadfd 
idtd,et  ipfiut  igitur  c f ad eh, ratio  esi  data, ipfiut autem  eh  ad 
a e, ratio  efi  data,cr  ipfiut  igitur  a e ad  effatio  e fi  data. 

Aliter. 

Exponatur  data  retta  linea  k,  cr  quoniam  ratio  ipfiut  a ad 
l data  efi,  eadem  eidem  jiat  que  ipfiut  k ad  l. Ratio  autem  ip- 
fiut  a ad  b data,  cr  ipfiut  igitur  k ad  l ratio  esi  data.  Data  au- 
temefi  ka lata  igitur &l  per  conuerfione  prime  diffinitioni!. 

Rurftu  quonia  ipjiiti  c d ad  e f, ratio  eil  data,  cadi  eidem  fiat 
giu  ipfiut  k ad  m.  Igitur  ratio  ipfm  k ad  m data  efi.  Data  aut 
t?  k.data  igitur  cr  m,  eH  autem  c r l data.  Ratio  igitur  cr  ip- 
fi.il  I ad  m data  efi , cr  quoniam  equiangulum  efi  a ipfi  b,  igitur 
aadb  rationem  habet  ex  lateribus  compofitam.per  i;  fexti  e - 
tcmrnl.boe  efi  ex  ea  ratione  quam  habet  c d ad  e fiet  h c ad  e g. 

Sed  crkadl  rationem  habet  compofitam  ex  ea  quam  habet  k 
ad  m, et  m ad  LRatio  igitur  compofita  ex  ea  quam  habet  edad 
ef.crbcadge  eadem  efi  compofita  rationi  ex  e a quam  habet 
kadm,crmadl.  Quantum  ipfiut  c ad  e f,  ratio  eadem  eliei 
qua  efi  ipfiiu  kadm  rationi, reliqua  ergo  qua  ipfiut  h c ad  g e , 
ratio  eadem  efi  ei  qux  efi  ipfiut  madi,  ipfiut  autem  madi  ra* 
tioefi  data.  Igitur  cr  ipfiut  h c ad  e g,  ratio  efi  data. 

Ssbohum. 

Si  fuerint  bina  re  ii  a linee,affumatter<^  quadam  una  reda  linea,una  priorum  ad  alteram  rationem 
habet  compofitam  ex  ea  quam  habet  prima  ad  extrinf  icut  utcunque  fumptam,  er  quam  affumpta  ad 
alteram. 

Theorema  tf.  Propofitio  6.. 

Qlbinaparallelogramma  datos  angulos  habuerint,  habuerint 
Oautem  Si  adinuicem  rationem  datam.unumcp  latus  unilateri 
rationem  habuerit  datam  t&rcliquum  latus  ad  reliquu  latus  ra' 
tionem  datam  habebit. 

. Binafiqiudem  paradelogrammaab,ge,datothabentiaan 
gfdos,coi  qui  ad  dfuidinuicem  rationem  datam  habeant. Ipfiut 
tutem  db  adf g,  ratio  fit  data.  D ico  quod  cr  ipfiut  ad  ad  ef, 
ratio  dattefi. Siquidem  igitur  equiangulum  efi  ab , parallelo-  h 
g rammum  ipfi  d g parallebgrammo.manififium  efi. Si  a 
non.  Confiituatur  per  ij  primi rlematt.ad ipfam db, 
gnumtfr  i»  ea  d ei  quifub  cfg,equaln  anguliu  b d k.Complea- 
luriji dlparatlelogrammum.  Quoniam  utcrq;ipforumdac, 

a kd  Angulorum  datui  efi,cr  rchqum  igitur  qui  fub  adk.da-  — , 

tat  efi.  Datur  igitur  triangulum  adk  ffreie.  Igitur  ipfiut  a it  I 

adi  k, ratio  data  efi.  E t quoniam  ipfiut  deadfb,  ratio  efida- 

tafupponitxr  enim  cr  efi  equum  d c ipfi  d l,per , , primi  eiementorurf.  Ratio  igitur  ipfiut  dladfb 
data  efi. St  equiangulum  efi  dl  ipfi  fh,cr  ratio  ipfiut  d I ad  fh,  data  efi.  E ftq;  ipfiut  d I ad  egjttio  dd 
M,er  infuprr  ipfiut  dbadf g ,id  enim  eftrecepium.Ratioigitmr  cr  ipfiut  dKad  e f data  efi,C  iffi* 
dKadda  ratio  efi  data,ej  ipfiut  iguur  ad  ad  effatio  efi  data. 

Schofiura. 

In  uniuerfum  enim  fi  partUclogrammi  unus  anguhn  datut  fuerit,  cr  reliqui  dati  erunt, uno  CMS  dd 
to  neeeffario  rt  co nfequentcs  dabuntur  quare  cr  econucrfo. 

S Theorema  7«.  Prtpofitiopu. 

I binorum  parallclogrammaru  qua;  circum  xquales  angulos 

Mei 


i 


* 


DATA.  f?» 

uel  inaequales  datos, tamen  latera  adinuicem  rationem  datam  ha- 
buerint^ ipfa  parallelogramma  adinuicem  rationem  datam  ha- 
bebunt. 

Bmomm  fiqmdem  paraUclogrammorum  a l.e  g, que  circum  anguloi  qui  adfcasut  equos  aut  ine- 
quales, datos  tamen  Iule ra  adinuicem  rationem  habeat  sialam,  hoc  eiifit  rallo  ipfiuc  quidem  acadef, 
data  itidemq;  ipfiut  bcadfg.  Dico  quod  er  ipfiut  e d adfb,rat io  efi  datu:  cfio  emm  equunguhm  e 
dipfif  h.Compareturcu  per  uige fimum  quintum  fexti  elemeru.ad  e badium  Itneam  ipfifh:paraHclom 
gramrno  equum  parMclogrmmi  e m,  ponaturq;  ut  a 
e ipj i e n,fit  in  re  fiam  linea.  Igitur  erdbipfibm,  erit 
t»  re  Ciam  lineam. Et  equum  esi  b n ipfifb.eft  autem  er 
equiangulnm.  Igitur  per  decimamquartam  fextielemeit 
torum  ip forum  bn,h  f, latera  que  circum  equos  angu- 
los funt  rcciproca.Eli  igitur  c b adfg.ficfead  c n.  Ra- 
tio autem  ipfiut  e h ad  fg,data  efi.RAtio  igitur  er  ipfiut 
efadcn  data  cft,ip(iut  autem  efad  a c ratio  c/i  dataset 
ipfiut  igituracad  c n ratio  efi  data.Quarecripfiua  c i 
ad  c m, ratio  e(l  datascfi  autem  c m ipfifh,  equale.  Ri- 
tio  igitur  er  ipfiut  c d ad  e g,data.  JNon  fit  um  equi  an- 

gulum ab.ipfifh.Conilruaturq;per  nprimielemento  g ^1  f 

rum  ad  ipfam  b c, redam  It neu,  adfignum  in  eu  e ei  qui 
fub  e fgangisl o aqualis  angidiu  bck,  compleaturq;  paraHelograminum  c t Et  quoniam  angulus  acb 
datui  efi,  er  reliquus  igitur  qui  fubahc  datttt  efi,  efi  autem  er  qui  fub  ca  k datus,  er  rehquut  igitur 
qui  fubahc  datui  efi. Datur  ago  triangulum  aci i jfrcie.  Kalio  igitur  ipfiut  u cade  k efi  data,  ip- 
fiut autem  a cade  f, ratio  efi  data, ipfiut  autcmacadef,ratioefi  data, er  ipfiut  c k igitur  ad  e f, ratio 
efi  data,  cft  autem  er  ipfiut  c b ad  fg, ratio  data,  equum  autem  ed  chpfic  d.  Kalio  tp  fi  cd.Ratio  igi 
tur  ipfiut  edadf  b,da‘,a  efi. 

Scholium. 

tdam  quoniam  equi  angulum  efi  ab  ipfi  e g,equalis  efi  qui  fub  i c b,ei  qui  ad  g er  qui  ad  f exterior 
interiori, er  aluit  igitur  adg  eiqui  ad  f, efi  equulis, fimiliter  quotf  et  alij  acb,sn  rcClum  igilur  efi  d b, 
ipfib  m.Qtioniamcnun paraOclutefi a g.ipfi dm  angidiquifubdbcjicndnuiccfuntequales.  Kur- 
fut  quoniam  parallelut  edmbipfiac,  qui  fub  m b cet  cb,  funt  muicem  equalcs.quifub  acb,bcn,  eic 
qui  fub  dbc,cbl  funt  equalct.Kc  dtcmm  duoqui  fubucb,bcn,erquifubdbc,cbm.Stautemudre- 
dim  Uncam  er  adfignum  er  quefequuntur.ut  m at  primi  elementorum. 

Theorema  7t.  Propofitio  71. 

SI  binorum  triangulorum  qux  circum  xquos  angulos, uel  hu 
aequales, datos  tamen.latera  rationem  habuerint  datam, & ea' 
dem  triangula  adinuicem  rationem  datam  habebunt. 

Duorum, inquam,  trianguloru  a beer  de  b,que 
circum  equos  angulos, aut  ineqiules  datos  tamen, U t j 

ter  a adinuicem  rationem  habeant  datam.  Sstq;  ipfiut 
b a ad  de  ratio  data, er  ipfiut  acaddb.  Dico  quod 
er  ipfiut  ab  c trianguli  addeh  triangulum  ratio  efi 
data.Clpleanturcmmag,df,paraIlelograma:quo- 
niam igitur  binorum paralletogrammorum ag.df, 
que  circum  aspici  angulos , uel  inequales  datos  ta- 
men, eos  qui  ad  ad  latera  adinuicem  rationem  habet 
datam, er  parallelogramma  per  prece  dentem  ratio 
nem  datam  habebit:  Rasio  igitur  ipfiiuag  ad  df,da 
ta  eft,ipfiu<  autemag  dimtdiuefi per conuerfionc 
quadragefimamprtmam  primi  elementorum,  trtangulumabc,  ipfiut  autem  d f, per  eandem  ipfumdt 
b -Ratio  igitur  abe  trianguli  addeh  triangulum  data  efi, 

Tbeortmq 
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Theorema  7».  P ropofitto  72. 

SI  duorum  trianguloru  bafcs  in  data  ratione  fuerint , &f  qux  in 
ipfas  du<ffcse  ab  angulis  aut  xquos  aut  ina'qualcs  angulos  effr 
cientes,  datos  tamen,  eos  qui  ad  bafin,  adinuicem  ratione  habue' 
rint  datam,&  eadem  triangula  adinuicem  rationem  habebunt. 

Sint  bina  trianguli  abc,de  f, excitentur  $ a g,d  h.aut  squot  angulos  efficientes  agej  hf,uel  in*, 
qualrs.datos  tamen.  Edoq;  ratio  ipfius  quidem  bc  ad  ef,data  ipfius  autem  agadd  h, itidem  data.  Di- 
co quod  er  ipfius  a b e, trianguli  ad  d ef,trungu'um  ra- 
tio data  edXopleamur  enim  ipfa  kc,lf,paraUelogram 

mi,cr  quoniam  anguli  a g e dhf, aut  squales,  aut  ins- 
quales  funt.dati  tame:  squalis  autem  en  angulus  a g c, 
angulo  k b c,cr  qui  d hf,ei  qui  fub  l e f. Et  qui  ad  b e ,igi 
tur  anguli  aut  squales  aut  tn  squales  funt  tamen  dati. 

Et  quonta  ratio  ipfius  a g ad  dh  data  e fl  aqualis  autem 
ed  a g.tpfi  kbcrd  bytp/il  e.  Ratio  igitur  ipfius  kbad 
l e, dat  a efl:  efl  autem  cr  ipfius  bc  ad  ef,  ratio  data , ef 
qui  ad  b e figna  anguli  aut  squales, aut  insquales  funt, dati  tamen.  Et  ipfius  igitur  c h,  paraUelogram- 
mi  ad  IfparaUelogrammum  ratio  efl  data.  Qyarc  cr  lpfius  a b c,  trianguli  addef,  triangulum  ratio 
ed data. 

Theorema  71.  P ropofitio  71. 

SIbinoru  parallelogrammoru  quae  circu  f quos  aut  inxquales 
angulos , datos  tamen,latera  (ic  fc  habuerint  ficut  latus  ad  ali' 
quid  aliud, habuerit  aut  & reliquu  primi  latus  ad  idem  ratione  da 
tam,&  ipfa  parallelogramma  adinuicc  ratione  datam  habebunt. 

B inorum,  inquam  par  aUclogrammorum  a b.eg.qus  circum  squales  aut  insquales  angulos,  datos 
tamen,eos  qui  adcf,U:cra  fic  adinuicem  fe  habeant, ut  fit  ficut  cb  ad  f gjic  efad  c k.lpftus  autem  a c 
' gdc  kratio  edo  data.  Dico  quod  & ipfius  cd,parallclogrammi  ad  e gparallclcgrammu  ratio  ed  d* 
ta.  Sir  enim  prius  a b ipfi  e g,squiangulu,  copareturcp 
per  11  fextt  elementorum  ad  ipfam  c b,  redam  lineam 
ipfi  e gtpjraHelograimno  squum  c hponaturq ; ut  ac, 
ipfi  ckfitin  redam  lincam.lnredjm  igitur  efl  lineam 
CT  d b,ipft  b b:et  quoniam  c h,ipfieg,cd  squale, ed  au 
tem  cr  squiangulum  c h ipfi  e g.lpforum  igitur  ch  eg, 
latera  qus  circii  squales  angulos  per  14  fexti  r/cmcn- 
toru  funt  reciprocatefl  igitur  ficut  b c adfg,  fic  edfe 
ad  c k .Sicut  autem  c b adfg.fic  ef,  ad  quam  a c satio- 
nem habet  datam.  At  a c uerbi  gratia  ad  d aut  quapiam 
aliam  rationem  habet  datam.  Ratio  igitur  ipfius  ac  ad 
ckcd  dataXXnare  et  ipfius  ab  ad  c h,hoc  efl  e gjatto 
data  efl.  No»  fit  autem  squiangulum.  Conflituaturcp 
per  i;  primi  elementorum  ad  ipfam  c b redam  lineam, ad  fignaq-,  ad  ipfam  c ei  qui  fub  e f g, angulo,*- 
quus  angulus  qui  fubbe  l,compleaturq ; c m parallclogrammum.  Quoniam  uterque  qui  fub  acbjcb , 
angulorum  datus  eft,et  rei  quus  igitur  qui  fub  aci  efl  datus. Datur  autem  c rquifubca  />cr  reliquus  er 
go  qui  fubcla  datur. Quare  triangulum  aci  ffecie  datur.  Ratio  igitur  ipfius  acadcl  data  efl. Et  quo 
niam  ed  ficut  b c adf  g,fic  efl  ef,ad  quam  ipfa  a c sationem  habet  datam.lpfius  autem  acadcl,  ratio 
ed  dataxfl  igitur  ficut  c b adfg,ficfcad  c L Eflcp  squalis  angulus  I c m, angulo  efg.  Ratio  igitur  ip- 
fius  c m paraUclogrammi  ad  e g, parallclogrammum  data  ed.  Aequum  autem  edem  ipfi  c d.  Ratio  tp 
tur  ipfius  c d ad  hg  data  ed. 

Theorema  74.  Eropofitio  74. 

0 1 bina  parallelogramma  rationem  adinuicc  datam  habuerint, 
aut  in  angulis  f qualibus,  aut  ingqualibus  datis  tame, erit  (Tcut 
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primi  latus  ad  fecundi  latus,fic  alterum  fecundi  latus  ad  quod  re. 
liquum  primi  rationem  habet  datam. 

lina  fiqu, dem paraBelagrdmaab,t  gptdmulcem ratione  habeat 
iota, aut  m aqualibus. aut  m inaquahbus  angulis  datis  tami.eis qui 
adcf.Dicoqefi  ficut  ebad  fg.ficcft  efadquoda  e,  ralteni halet 

data,  lpfum  tnqunm.ab.lpfieg.autcfiaqmangul^aunon.Sitprmt 

aquungalum, comparetur  q;  ai  redam  Irneam  cbtpji  e g,  parallelo 
gramma  per  it  facti  danent. equum  paraUclogrammum  c h.pcna- 
Tr%ULL  ‘ '^C  rfa4n  bfram.m  redam  igitur  tfl  lineam  i * 

bipli  b ha-  quoniam  ipfius  a b ad  e g, ratio  efi  dau,  equum  autem 
tft  e gtpfi  c h, ratio  igitur  ipfius  a b ad  e h,  data  efi,  quare  cr  i pftu,  a 
eadckratco  e fi  data. Et  quoniam  equum  efi  c h,ip)i eo.ejlauteeT  t 
equangulum.  ipforum  igitur  e h.egper  ,q.fextt  elementorum. late 
tra  que  circum  equos  angulos  funt  reciproca.  E/?  igitur  ficu  t cb  ai  f 
g.fic  efuti  quod  a c, rationem  datam  habet.  Non  fit  autem  equianou 
lumuonfi, tuatur, % per  i(  pruni  element.ad  ipfamcb  redam  h neam 
adfignumq;  meacei  quifub efg,angulo  equahs angulus  leb  Cora- 
pleatur  fi  c m paraHelogrammS.Qjiomam  igitur  ipfitis  cmaiegra 
J , rli mn>  tdipficm.Ratio igitur ipfiw c made 

tj‘er  c“tem  tn^m  f c bumgulo  e f g.equalu  esi  igitur  ficut 
beaifgficefedquodcl  rationem  habet  datam, ipfius  autem  caadcI^atioeH  daU,eH  igitur  ficut  e 
badj  g.fic  efad  quod  a c, rationem  habet  datam. 

! Throremags.  Propofitio  jt. 

t I bina  triangula  adinuice  rationem  habuerint  datam, aut  in  a*. 

quihbus  angulis  aut  in  inaequalibus, datis  tamen, erit  ficut  pri 
milatusad  fccunJi  latus,  (ic  alterum  fecundi  latus  ad  quod  reli- 
quum primi  rationem  habet  datam. 

Smt  bina  triangula  abe,d  efatdwuicem  rationem 
datam  habentia, fintq;  anguli  qui  ad  a d.aut  equalet 
aut  inequalet.dat i tamen.  Dico  quod  efi  ficut  ab  ad 
. dc,  ficeti  df, ad  quod  ac  rationi  habet  datam.  Com 
pleantur  enim  agi  h.parallilogramma,  cr  quoniam 
trianguli  ab  e ad  de  f,  triangulum  ratio  cft  data.  R a-  « 
tio  igitur  cr  ipfiusa  g,  parallelogrammi  addhpa.  > 
raltclogrammum  data  esi.Quomam  igitur  bina  paral 
lelogramtuagih,  adinuicem  rationem  habent  da. 
tam  aut  in  eqiuhbm.aut  in  inequalibus  angulis,  datis 
tamen.  Eli  igitur  per  procedentem  ficut  a badie, 
ficdfad  quod  a c rationem  habet  datam. 

S Theorema  gS.  Propofitio  gt. 

auertice  triangulifpeciedatiin  bafin  perpendicularis  adla  fu 
erit.a&a  ad  bafin  rationem  habet  datam. 

Sit  fpecie  datum  trianguli!  a b c, excitetur q ab  tpfo  a m b e.perpi-  e 

duulartl  ad.  Dico  quod  ratio  ipfiusa  i ad  bc  data  e)}.  Qytmid  enim 
triangulum  ab  e datum  efi  fieaejatus  igitur  esi  cr  quifub  a b i,an- 
gulut  esi  autem  cr  qui  fub  b d a,  datui:  cr  reliquus  igiiur  quifubb  a 
d.daliu  esi:  datur  ergo  triangulum  abd  fptcic  Ratio  igitur  ipfius  t 
b adb  cdataeji.ty  ipfius  igitur  a d ad  cb  ratio  efi  data. 

S Theorema  rg.  Propofitio  gg. 

Ibinxfpecies  Ipccic  datx  adinuicem  ra. 
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tioncm  datam  habuerint, Stf  unumquoduis  unius  latus  Ipecieiad 
quoduis  alterius  ratione  data  habebit.  4 
tinajnquam/peeietab  c.deffpeuedaia  adinuicem  ra- 
tionem habi  ante latdm.  Dico  quod  cr  unumquodmt  latus  ip- 
fias  d b c,ad  unumquoduis  litus  ipfius  d e f, rasionem  bibet  da- 
tum Deferibantpr  per  4«  primi  elementorum  ex  b e,ef,  qua- 
drata b n, e h.  Quoniam  ab  eadem  reda  linet  b c,  bina  /pectet 
defsnbuniur,que  utcunque /pecie  funt  data,  ftihcet  abc,cr 
b it  I ptur per 4.1  pro po/ittonem ratio tpfii is  abeadb n alata 
efi  t lq;  propterea  iam  rurftts  CT  ipfius  d ef,  ude  g,  ratio  esi 
da:a..Quoniamiguur  tpfins  abead  de  f, ratio  e)idata,fed 
ipftat  quidcmabcadbn,ratiocfidata:quare  cr  ipfius  be 
ad  e f,  ratio  fil  data. 


i 


Theorema  ri.  Propofiiio  7». 

OI  data  fpecies  ad  rctflangulutn  aliquod  rationem  habuerit  da- 
*'-}fam,&  unum  latus  adunumlatUs  rationem  habuerit  datam, 
datur  retftangulum  fpecie. 

Data  enim  /peciet  afbad  redi  angulum  c d,  rationem  habeat  datam. fiti^  ipfius  fb  ad  e d, ratio  da- 
ta. Dico  quod  e d /pecte  datur.  Defcrtbatur  prr+a  prmi clemeni.exfb, quadratum  f g Coparrtteri^ 

per  it  ]extt  element. ad  .pfam  e d.ipji  f g, equum  par  alidogrammum  c kponaturq;  ut  c e ip/i  e h, /it  in 

redam  lineam,  in  redam  igitur  ineam  efi  crmd, 
ipftdit.  Bt  qutnuam  ab  eadem  reda  Imeap  bbma 
rcdihnea  qua  utcunq;  fpecie  data  funt  defsribun- 
tur  ap>,fg  Kalio  igitur  ipfius  afb.adfgpcr  4* 
propofitionem  data  efi.  Ipfius  autem  tfbadcdra 
tio  e ii  data,  & ipfius  crqpfgad  c d, ratio  e fi  data. 

Scdfhipfiekejlaquilc,cTipfiu<cdcrg>  ad  e k 
ratio  efi  data.  Qtjjrr  er  ipfitu  c e ad  e h ratio 
data.  Et  quoniam  jgtpfie k,aquum  cr  aquiangu 
Ium  efi,  efi  autem  cr  rsdingdum  . Igitur  per  14 
f exii  element.  ipfcrum  latera  reciproca  funt,  cfiip 
ficutfbaded.ficehadfl.  Ri :io  autem  ipfius  fb 
ad  e dfuppomtur  data.  Rjito  igitur  cr  ipfius  e h adfl  data  efi.  Ipfius  autem  ehader,  ratio  efi  data, 
fX  ipfius  rrg)  c e ad  f I rjfto  tfl  data  aqualis  amem  e d fl  ipfif  b quadrati  enim . Ipfius  erqpfl  aded, 
ratio  efi  dalatcomponatur  rtiim.cr  ipfius  igitur  ce  ad  e d, ratio  efi  data,  rt  angulis  qui  ad  t redus  efi. 
Datur  ergo  cd/p.cie. 

Theorema  ro-  Propofitio  74. 

SI  bina  triagula  unum  angulum  uni  angulo  aequale  habuerint^ 
& ab  aequalibus  angulis  in  bafes  per- 
pendiculares retfhc  lineae  atftae  fuerint, 
fuerit  aute  (icut  primi  trianguli  balis  ad 
perpendicularem,  fic  alterius  trianguli 
bafis  ad  perpendicularem , xquiangula 
erunt  rpfa  triangula. 

Sintbma  trungulaab  c,hfg,aquet  habentia  angulot  qui 
ad/b, ero  ici  urq;  per  11  pnmt  element.  abipfisfb  perpendi- 
culares b d,J  k, Iit  aut  em  fient  acadb  d.fic  g h ad)ls  D icoq, 
aqutangulum  c;i  b c triangulum  ipfi  h fg  tria  gulo . Drjcriba- 
lar  per  s quartielement.  circum  triangulum  fgh  circulus , eu- 
tus  figmentum fit  hfg.Con/Ucuaturq;  perit  primi  element. ad 

ipfam 
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ipftm  b g re  fftm  lineanti  pgnmj;  in  et  b ei  qui  fub  b t c angulo  equus  angulus  qui  fub  ghiConne- 
ilanturq;  ipfafligrxciteturq;  peris  primi  eiement  perpendicularis  Im,  E t quotum  angulus  bd 
i angulo  IbgeR  aqual»,ej  qu a fub  hl  gei  qui  fub  tbc.c r reliquus  igitur  qui  fubb  c a reliquo  qui  fub 
bgl, eft  aqualis.  Smile  igitur  eft  triangulum  bcaipftblgtrijnpio  cr  perpendiculares  iuli te  fune 
bi,lm,ell  igitur  ficut  a ctib  djic  bgdil m,per  7 s prcpofttioncm.  Erat  tutem  ficut  ac  ad  b i,fic  b 
g ii  fk,fuppomturcnim.Elftcut  igitur  per  1 1 quinti  element.  hgaiml-.pcbgaifk,  aqualis  igitur 
eRf  k tpfi  l m,  eft  tutem  cr  paraUdus  eyfl  ipltbg,eftaquala  c T paraUclut.  Aequalis  igitur  e!i  an- 
gulutflhipplbgangulo.  Sed  qui fublbg ipfi btcejl aqualis, qui tero Jubflh  tpjifghcii aqualis. 
E t q tu  fub  bd  c igitur  ei  q ut  fub  f g b efl  aqualis /R  tutem  cr  qui  fub  i b c ei  quifubf h g, aqualis.  Re- 
liquut  igitur  qu  fub  bc  t, reliquo  quifubf  h g,eft  aqualtSuequungulum  igitur  eft  ab  c triangulum  ip- 
fifbgtritngulo. 

Vico  rem  t».  tropofitio  >0. 

C I triangulum  unum  habuerit  angulum  datum, & quod  fub  da 
^ tum  angulum  comprehendentibus  rcftis  lineis, ad  id  quod  ex 
reliquo  latere  quadratum  rationem  habuerit  datam, datur  trian^ 
gulum  fpecie. 

ifto  triangulum  tbt  datum  habes tngulum qui ai  a, er quoi  fubbdctiii quoi cxbc rttionem 
htbett  itttm.  Dico  quoiipfumtbc  triangulum  fpecie  datur, excitetur  enim  per  1 1 primi  clemcnto- 
rum*b  ipfts  t b in  1 pfn  b c,c  d,pe rpeniicultrii  b i,t  e.Quoniam  igitur  angulus  b a d.iatut  eft, eft  au 
lem  c rqutfubdib  datus. Datur  ergo  tnigulu  tib  fpate.ratio  igitur  ipfius  tbtib  i, data  cfl.qua- 
re  cr  eiu<  quoi  fub  teb  i,rttioefl  ittd.Bi  tutem  quoi  fub  t c,bi,aquu  eR  ii  quoi  fubbet  cjitruqt 
emm  eorum  tpjius  t b c trianguli  iuplum  e R.  Ratio  igitur  er  eim  quoi  fub  b d c,ti  ii  quoi  fubbete 
ittt  rfl.Eim  autem  quoifubbacdi  ii  quoi  exbc  ratio  eft  iota,  c r 
erui  quoifubbc,a  e, igitur  ai  ii  quoi  ex  b cratio  eR  iota,  er  ipftut 
bcala  e.jatio  eft  iala,  exponatur  poptione.  cr  magnitudine  iatt 
Tech  linea  f g.  Defcrtbttur^fuperipftfg  fegmentum  fhgper  11 
terti/  elementorum,iatum  habent  angulum  equum  ipfibdc.  Dati» 
tutem  efl  quifubbac  anguli «,  iatm  igitur  cr  qui  infb  g.fegmento 
dngulus, poptione  igilurcflfegmentuinfbg,  excitetur  per  11  primi 
element.  ab  ipfo  gipfifgaiangulot  rethi  g k : poptione  igitur  epg 
k.patinpcuibc  adae.pcfgaigk  Ktl  io  autem  ipput  bc  ai  d c 
iota  efl.  Ratio  igitur  er  ipput  fgaigk  ittt  eft.  Data  autem  eftfg, 
iatt  igitur  cr  g A,  fei  Cr  poptione,  ejlq,  datum  ipfum  g.iatum  igi- 
tur cr  k,  excitetur  perii  primi  element.  per  ipfum  Kipji  fg, paral- 
lelus K h poptione  igitur  eR  K h,  poptione  tutem  ipfum  fhg  Da- 
tum igitur  esi pgnum  h.  CoimeUaturfh.h  g,  exciteturq;  per  1,  pri- 
mi element.  perpendicularis  h I.  Data  igitur  eft  hl, efl  autem  cr  bp- 
gnum  datum.  Et  utruq;  ipforumfg , Datur  igitur  unaquaq,  ipftnun  A ffg.g  h poptione  cr  magni- 
tuiine.iatur  ergo  fhg, triangulum  fpecie. Et  quoniam  eR  ficut  betit  ejicfg,ti  g K.  aqualis  autem 
efl  g K,ipph  Iatt  igitur  peui  bctdte.pcfgtib  l.efti  aqualis  angulus  btc  angulofb  g,  aqutangu 
Ium  igitur  cP  per  praccdcntcmtbc  triangulum  ipftbfgtritngulo.  Daturtutnn  b f g triangulum 
fpecie, datur  igitur  ejtbc  triangulum  fpecie. 

Aliter. 

Sit  tridgulum  1 1 c, illum  habes  angulum  qui  ai  t,pt  tutem 
cius  quod  fubb  a,t  c,ai  ii  quoi  ex  cb  ratio  eft  iota.  Dico  quoi 
triangulum  abe  fpecieiatur.tiam  quoniam  angulus  b ac, datus 
efl, qua  igitur  maius  efl  quoi  ex  utroq;  ipput  btc,  eo  quoi  ex  b 
c,ca  aret  aibac  tritngiium  rationem  habet  datam:  qua  aut  efl 
maius  quoi  ex  utroq;  ipfm  b t creo  quoi  exbc  ptarea  i.  Ratio 
igitur  ipput  i area  ai  ab  c, triangulum  data  eft.lppus  autem  t b 
c ii  ii  quoi  fub  btc  rttto  efl  iatt, eo  quit  angulus  qui  fubb  tc  ittt»  e ft.  EI  ipput  igitur  i.  area  ii  ii 
quoi  fub  b t c ai  ii  quoi  ex  b c, ratio  eft  iata,ej  ipput  igitur  dtiiiquoicxbe  reno  eft  data, er  eom 
ponendo  igitur  per  st  quinti  elcmenupfm  i area  mi  emet  quoi  exbc.titi  quoi  ex  b c,  rttio  eft 
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data.SeJareiiun'icumeaqueexbeeflidqiioiexutraq;bae.  Ratio  enhn  eim  quod  ex  utraque b 

acaitdquodcxbc  data eft,  quare crutnufque bacadbc  ratio data  eft, cftq,  angulm  qmfubbdt, 
dtttu : datur  igitur  triangulum  ab  c ffecie. 

Theorema  Iu  Propoptio  tt. 

CI  tres  rc&f  linee  proportionales.exiftentes  tribus  reflis  lineis 
proportionalibus  exiftentibus,  extremas  in  ratione  data  ha^ 
bucrint,  medias  in  data  ratione  habebunt,  8c  fi  extrema  ad  extre* 
ma  rationem  datam  habuerit, & media  ad  mediam, reliqua  ad  re* 
liquam  extremam  rationem  datam  habebit. 

T m .inquam,  redde  linee  proportionale!  rxifleturt  a b c,  tribui  rediit  U 
nai  proporthnalibut  exiftentibut  i cfextremat  in  data  ratione  habeant, 
f’%  ipput  quide  4 ti  d ritio  data, ipput  autem  c ad  f,  ratio  quoq;  data . Di 
eo  quod  ipjm  b ad  e, ratio  rft  data, nam  quo nia  ipput  a ad  i ratio  quidem 
data  eld, ipput  autem  c ai  f, ratio  quoq;  rft  data.  Ratio  igitur  eim  quod  fub 
ac  ai  id  quod  fub  i fdata  eft.  Sed  ei  quidem  quod  fub  a c,equu  eft  ii  quod 
ex  b,per  nfexti  element.ei  aute  quod  fub  if  per  t atric:  aequum  ejiii  quod 
ex  e, ratio  igitur  eim  quod  ex  b ad  id  quod  ex  e data  ed, quare  et  ipput  b ad 
e,ratio  data  efl . E/io  um  rurfm  ipfiut  quidem  a adi  ratio  data,  ipputen  6 
ti  e, ratio  eli  data.  Dico  quod  cr  ipput  c ad  f ratio  e fi  data.Nam  quoniam 
ratio  ippmaad  i eft  dataapftut  aut  i b ad  e, ratio  efi  data:  ratio  quoth  eim 
quod  ex  b ai  idquod  ex  e data.  Sed  ci  quidem  quod  ex  b equii  eft  ii  quod  ex 

ac  per  17  fexti  elem.Thi  autem  quod  ex  e,pcr  eandem  equii  cfd  id  quod  ex  I \ 
dpratio  igitur  eiut  quod  fub  ac  ad  idquod  fub  dfcft  data,cr  uniut  lateris  ’ 

4 ad  unum  Utut  d rallo  ci!  data, cr  reliqui  igitur  c ai  rehquu  f ratio  e Id  data. 

S Theorema  t«.  Propoptio  I». 

1 qua  tuor  retftac  lineae  proportionales  luerint,  erit  ficut  prima 
ad  quam  fecunda  rationem  habet  datam,  fic  tertia  ad  quam 
quarta  rationem  habet  datam. 

Sint  quatuor  redde  linee  proportionalei  ab,c  d,pcut  a , 

adb.pccai  d.  Dico  quod  ei!  jicut  a ad  quii  b ratione  ha  , 1 1 

bet datam, pc  cad  quamiratione  habet  data-.efto  enim  f 

ad  qua  b rationem  habet  data  c.patq-.pcutbad  e.pcdad  J. , 

f.Katio  aut  ipputb  oie  data, rati,  igitur  ippmd  ad  f da  , 

f 4.E  t quo  mi  eflpcut  a ai  bjtc  c ad  d.lft  autem  cr  ficut  , , , 

b ad e.pcd  ad  f.exequah  igitur  p ul  geftmd fecundi  qum  b 

Ii  element.  pcuaade.pceadf.  Pftif  eadquabratione  - , 

habet  datam, et  f ad  qua  dtcft  igitur  peut  4 ai  quam  bra  a 

lionem  habet  datam, pc  c ad  quam  i ratione  habet  data.  1 1 ■ 1 1 

TktCfema  Ij.  Propoptio  8 y. 

x * quatuor  rectae fine*  fic  fe  adinuice  habuerint,  ficut  tribus  at 
fumptis  ex  iplis  quomodocuncp,  & quarta  eiufdc  proportio 
nali  afiurnpta,ad  quam  reliqua  carum  qug  « 

in  principio  quatuor  linearum  rccflarum  ' 1 

rationem  habet  datam,  proportionales  gi  * 

gni  ipfas  quatuor  reefias  lineas,  erit  ficut  « 

quarta  ad  tertiam,  fic  fecunda  ad  quam  pri  * * ^ ’ 

mam  rationem  habet  datam.  — „ 

Smi  quatuor  redde  linee  a b,  e d,  jic  fe  babentet  adinuicem,  * 

uttnbut  ex  ippt  quomadocHtq  affimptit,  cr  quarta  cifdcjtoc  efd  

*ddqmiratmibabetiatamproportimUiperiipfaiabet^ribtilipeM, Dico  3 eft/htdade. 
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DATA. 

fic  h di ijujm  4 TStioncn  hahet idld m.N im  (pianiim  cftficuUaHJicedie.  QjoJ  ifitiirfub  4 c,«' 
efi  aguum  ijuoifuhh  e,per  n [ex  Ii  clcmcnt.  Et  quonum  ratio  ipfim  e ai  i,  data  tfl.  Halio  igitur  ip- 
ftut  quod  [ub  a d ai  id  quod  [ub  de  data  efi.  Qjtod  tutem  fuba  e,ei  efi  equum  quod  fub  b e.  Ratio  igi 
tur  euu  quodfub  a i ad  id  quod  fubbe  datt  eii, igitur  pcutdtdcficbadquat  rationem  habet  datam. 
Theorema  »4.  Propofitio  >4. 

SI  binxre&x  linea* datam  areolam  comprehenderint  in  dato 
angu!o,&  altera  altera  data  maior  fuerit,  & ipfarum  utraque 
data  erit. 

Bwr,  inquam, rede  linee  ab.be  areolam  comprehendant  de  in  angulo  fubabc.AtcbipfabaJd 
to  maior  fit.  D ico  quid  utraq-,  ipfarum  tb,b  c,datt  efi.Nim  quoniam  c b ipfa  b a dato  miorefi.  Sit 
data  d c.  Reliqua  igitur  d b ipfia  b.rll  equabs : compleatur  d c.  Et  quo- 
niam tqualn  eftab  ipfi  b d.  Ratio  igi  tur  ipfim  abadbiialded.Oati» 
autem  c fi  anguhu  ab  d.  Datur  igitur  t d ifecie.  Qooniiltl  ac  datae  fi, 
ad  datam  d c adiungitur  excedent [pecic  dato  a d.  Datur  igitur  excejjfi» 
per  i^dalorum. Data  igitur  eilb  d Sed  <y  d e.  Igitur  totabe  datae, d, 
efi  autem  cr*  bdata.utraque  igitur  ab,  b c data  efi.  w " w 

Theoremaif.  Propofitio  8t. 

SI  binx  rc&xlmcx  datam  areola  comprehenderint  in  dato  an 
gulo.fueritaut&utraqj  (imuldata,  &ipfaruutraq;dataerit. 

B ne, in  quam, re  fle  line * a b,  b c.datam  areolam  comprehendant  a c in  dato  angulo  ahc  dita.  Di 
co  quod  cr  utraq;  ipfarum  a bybc,dataent.  Extendatur  e b in  dfonaturq;  per  i primi  element.  tpfi 
a b iquahsbdjCr  per  jt  primi  element.  per  dipfib  a parallelus  excitetur  de.  Compleo:  urefr  ad,  cr 
quoniam  squalis  ejldb  ipji  b a.  Et  angulus  abe  datui  e ft  .quoniam 

cquiex  utraq;  parte  datm  efi.  Dstur  igitur  e bfrecie.  Et  quontd  * 

abe  /intui  data  e\\, squalis  autem  eflcrabipfid  b.  Data  igitur  ifl 
d c.  Quoniam  igitur  a c data  eft}  ad  datam  d c comparatur  dejici- 
ent ffecie  dato  e b , igiturperjs  Datorum  dantur  latitudines  deft- 

flui.  Datt  igitur  funt  ipfs  a b,b  d.  Sed  cr  utraque  fimul  a b c.data  b * 

e Jl.  Dati  igitur  ejl  utraq;  ipfarum  a b,b  c. 

Theorema  86.  Propofitio  8*. 

SI  binx  retflxlincx  datam  areolam  comprehenderint  in  dato 
angulo,  potuerit  autem  utraq;  dato  maius  quam  in  ratione, 
& ipfarum  utraq; data  erit. 

Buue>inquam,rcfl*  Unet  a bj>c  datam  aream  comprehendant  a cjn  dato  angulo  ahc , quod  au- 
tem ex  bc  eo  quod  ex  ab  dato  maius  fit  quam  in  ratione.  D ico  quod  cr  utraque  ipfarum  a b,bct  da- 
ta efi.  Njwj  quoniam  quod  ex  c beo  quod  exba  dato  maim  efi  quam  in  ratione . Auferatur  datum , 
Jitq;  quod  fub  cb.bd.  Reliqui  igitur  quod  fubcd.cb  ad  idquod  ex  ab  ratio  data  efi.  Et  quoniam 
quod  Jub  a b,bc,datumeft^jl  autem  quod  fub  c b,bd  datum.  Ripo  igitur  ciui  quod  fub  ab,  bc  ad 
id  quodfub  c b,b  d,dara  efi. Sicut  autem  quod  fub  a b , b c,ad  id  quod  fub 
xbjbd:  fic  abadbd.  Quare  cr  ipfim  abadbd  ratio  efi  data.  Qyx- 
re  cr  eiut  quod  ex  ab  ad  id  quod  exbd  ratio  efi  data.  E iui  aut  quod  ex 
a b ad  id  quodfub  bc.cd  ratio  efi  dxta,(jeim  quod  fub  bc,c  dtigitur 
ad  id  quod  ex  db  ratio  efi  data.  Q ture  ej  eiuf  quod  quater  fub  bc.cd 
ad  id  quod  exbd  ratio  cfl  data.  Et  ciui  igitur  quod  quater  fub  bc,cd 
una  cum  eo  quod  exbd  ad  id  quod  exbd  ratio  efi  data.  Sed  id  quod  m m 
quiter  fubbc.c  d una  cum  eo  quod  cx  b d,td  efi  quod  ex  utroque  fimul 

efi  ip/iui  b ctc  d.  Ratio  igitur  ucnufq ; fimul  quod  exbc,edadid  quod  exbd  data  efi.  Quare  CT  «- 
iriufque  b c,  e d.  ad  b d, ratio  data  efi.  Ef  componendo  igitur  perit  quinti  element.  binarum  b e ad  b 
d, ratio  efi  data.  Quare  unius  c byad  b d,ratio  ejl  data.  Stcwf  autem  cb  ad  bd,  fic  quod  fub  cb,bd  ad 
id  quod  exbd.  Et  cuti  quod  fub  c b,b  d igitur  ad  id  quod  exbd  ratio  efi  data . Datum  autem  quod  f \ib 
€ b djatum  igitur  cr  quod  cx  b d.  Data  igitur  efi  b d,quarc  c rbc  data  cftfipfim  enim  cbadbd  ratio 
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efi  data.cr  daturbl  Dj/mt igitur  <y  b c,efl autem  cra c,datum,cr angdus ab  c datus.  D iU  igitur 

cfl  a b,utraq;  igitur  ipftrum  a b,b  c,data  efi.  T acorem  87.  P ropofitio  8 7. 

SIbinxrcflx  lineae  areolam  comprehenderint  datam  in  dato 
angulo, quod  a maiori  uero  minore  dato  maius  fucrit,&  ipfa' 
rum  utraque  data  erit. 

Binfjnqudmtrcflr  Unae  a b,b  e datam  areant  comprehendant  d e in  dato  angi do  d b cjquod  autem 
ex  ab  dato  manu  e flo, eo  quod  ex  b e , dico  quod  utraqi  ipfarum  abjbc  data  rft.N  am  quomd  quod  ex 
d b,co  quod  ex  b,dato  maius  efi.  Auferatur  ddtumjitq;  quod [ub  a b,b  d.  Reliquum  igitur  quod  fubb 
a,d  d,  equum  e;}  et  quod  ex  b e.  Et  quoniam  quod  fub  a b,b  cyatum  eft,eft  autem  er  quod  fub  ab,b 
d datum . Ratio  igitur  eiut  quod  fub  a b,b  dtad  id  quod  fub  abjbc  data  esi.  Eftq;ficut  quod  fub  a btb 
d ad  id  quod  fub  ab  J)  c,fic  dbadbc.  Ratio  igitur  ipfius  db  ad  b ctdata  e fi.  R itio  igt  tur  er  eius  quod 
exdb,adid  quod  exbc  data  efi.  Ei  autem  quod  ex  b ct  equum  ejl  id  quod  fub  ba,ada  d.  Ratio  igitur 
eiui  quod  fub  b a, a d,ad  id  quod  ex  d b,data  efi.  Et  eius  igitur  quod  quater  fub  b a, a d una  cum  eo  quod 
exdbad  id  quod  exdb  ratio  efi  data.  Sed  quod  quater  fub  b a,a  d,una  cum  eo  quod  ex  b d,td  ejl  quod 
ex  utraque  fumi  ipftrum  b a,  a d.  Ratio  igitur  cr  eius  quod  ex  utraque 
fimul  b ayi  J,ad  td  quod  exdb  data  efi.  Ratio  igitur  & utriufq;  fumi 
b a ad  bd  data  efi.  Et  componendo  igitur  per  18  quinti  elenentorum, 
utriufq;  fimul  b tt>a  d.una  cum  ipfa  db  hoc  efi  binarum  abadbd,  ratio 
ejl  data>cr  unius  igitur  abadd blatio  efi  data. Ipfius  aut  dbadbc, ra 
tio  efi  data.  Et  ipjius  igitur  abadb  c,ratio  ejl  data.  Et  quoma  tpfius  a 
badbd  ratio  cjl  data  eftq;  ficut  abadb  d,ftc  quod  ex  ab  ad  id  quod  fub  * „ * ° 

a b,b  d.  Ratio  igitur  <j  eius  quod  ex  ab  ad  id  quod  fub  a b,b  d data  efi.  D4tam  aut  ejl  quod  fub  ab,b 
d,fic  enim  datum  aufertur.  Datu  igitur  efi  & quod  ex  a b.Data  igitur  efi  a b,efHp  ratio  ipfius  ab  ad 
b d data:  data  igitur  efi  cbc.  Theorema  st.  • Propofitio  88. 

SI  in  circulo  magnitudine  da  to,re<fia  linea  afta  fuerit  aflumens 
legmcntu  capiens  angulum  datum,datura<fta  magnitudine. 

j n circulo  enim  abe  magnitudine  dato, excitetur  a c aff umens 
fegmentum  a e C, accipiens  angulum  datum.  Dico  quod  a c datur 
magnitudine.  Affumatur  enim  per » tertii  clcmcnt.ccntrum  circu 
liyfitq ; illud  djCT  connexa  a djet  extendatur  ut  c er  conne  flatur 
c e.  Datus  igitur  efi  qui  fub  a ce.  Rcflus  enim  efi,  efi  autem  c 7 
qui  fub  a e c, datus, & reliquus  igitur  qui  fub  c ac.  datus  efi , da- 
tur igitur  triangulum  aec  fpeae.  Ratio  igitur  efi  ipfius  a e ad  a 
a c data, data  autem  ejl  ea  magnitudine , quoniam  & circulus  da 
tur  magnitudine.  Data  igitur  efi  ac  magnitudine. 

Theorema  t?.  Propofitio  89. 

SI  in  circulo  magnitudine  dato,  retfla  linea  acTta  fuerit  data  ma- 
gnitudine.relinquetur  fegmentum  capiens  angulum  datum. 

In  circulo  enim  magnitudine  dat » dbc,  refla  linea  excitetur 
d c data  magnitudine.Dico  quod  relinquetur  fegmentum  capiens 
angulum  datum.  Accipiatur  enim  per  1 tertij  element.  centri I cir 
culi,  fit  «j-  illud  d c 7 connexa  a d extendatur  in  e>c r quonia  ntr *- 
que  tpfarum  ea, a c efi  data.  Ratio  igitur  ipfius  ea  ad*  c,data  efi. 

Et  angulus  qui  fub  a c e,reflus  efi.  Datur  igitur  ace  triagulum 
fjrcac.  Datus  igitur  efi  angulus  aec. 

Theorema  fo.  Propofitio  9o. 

SI  in  circuli  politione  dati  circunfcretia 
_ _afliimptu  fuerit  fignum  datu,  ab  hoc 
autem  ad  circuli  circunfercntia  infringatur  aliqua  re<fta  linea  da- 
tum angulum  efficiens,  datur  alter  finis  refradfar. 

Circuli  mim  pcfiucne  dati  ab  c in  circmfrrcntia  accipiatur  datum  fignum  b,  ab  ipfa  autem 
b refringatur  rc dalinea  b 4 c,  (fatum  efficient  angulum  b a c.Dico  qued  c frgrwm  datur,  Afiunu- 
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turper . terti) elementorum  ipfiut  circuli  centrum  d*r  emi - 
ttMwr  b i A e.  Et  fumum  utrunet  ipforum  b d, ditum  eRpofi- 
ime  igtlure/i  ,pfebd.Et  potum  mguhn  b,  editu,  efl.  Dat* 
igitur  ejt  mgulm  b de.  Quotum  igitur  id  pofitionc  ream  U - 
ncimbdidfignmcpd  reai  linei  excimur  dc  ditum  efficient 
ingulum  b cd.  mti  igitur  ipfidc  pofitionc,  ditu,  esi  lutet i»  cr 
cireulu,  1 c b.  Ditim  igitur  ett  c fignum. 

S , fheorcmiq,.  Propofitio  91, 

I a dato  ligno,  politione  datum  circU' 

Ium  tangens refla linea aflafuerit.da 
turafla  politione  & magnitudine. 

A dito  enim  ftgna  cpofmone  ditii  cireulu  tb  tingent  re- 
ai  linei  excitetur  ei.Dicoq.eireailmeiditur  po (itione  cr 
mignttudme.  Acaptiiur  enim  per . tertij  dement,  tpfiii,  circuli 
centrum  d.cr  concanur  di,cr  f nonum  diti  eft  u trimo,  ipfo  , 
rumd  editi  efl  igitur  d c,cflf;  mgulm  d 1 c,ditm  igiturfuper 
cd,  dcjenptii,  fenttcircului  uniet  peri,ueniit  fitq,  dic,  poli- 
tionc  Igitur  est  d 1 c, pofitionc  luiem  efl  1 b cireulu,.  Igitur  1 ii 

tumeil.Scdc reditume^migiturehicpofuionccrtnignitudine.  Tfcror.,,.  t rop.gu' 

SrXT' a c,r"ullIPo0tlonf  datu  allumptum  fuerit  aliquod  datu 
lignum,  ab  ipfo  autem  ligno  in  circulum  afla  fuerit  aliqua  re- 
cra  linea,  quod  fub  acTta  &C  ea  quae  inter  ipfum  b 

lignum  & curuam  circunferetiam  comprehen 
fum  reflangtilum  datum. 

nutricium  circulum  pofitionc  ditumibe  iffumitur  fignum  iliquod 
d,ib  1 pfo  lutem  dfigno  extenditur  redi  Unci  dbfecm  circulum  Di- 
ro  quod  quod  fub  bd,dc  ditum  esi,  excitetur  enim  ab  ipfo  d fitnt  ipfum 
1 b c, cireulu  tingent,  redi  linei  di,pcr  17  tertij  elcment.  Tuti  igitur  efl 
di  pofitionc  crmigmtudinc.  Q nonum  igitur  diu  efl  id.ditum  igitur 

A ffmitur  per  t tertij  elcment.  ipfm  circuli  centrum  c,  cr  comedi- 
tur dc, extenditur  m icr quotum  ditum  ejlutrunque ipforme d.Di 
,1  igilur.Hc  d pofitionc.  Diturimcm  cr  ibfcircjui,  ditum  igitur  efl 
mrunq  uc  ipforum  ifxjl  iutcm  ipfum  d ditum.  Diti  igitur  efl  uirmip. 

(irum  if.fd.Ditum  iguur  efl  quod  [ubid.Jf.a  c,  efl  equum  quod  fub 
b i,d  c,ei  quod  I ub  1 d,d  (Ditum  igitur  efl  quod  fub  b d,d  c. 

ST  hcoremi  01.  Propofitio  s>,. 

Iin  circulo  politione  dato,  aflumptu  fuerit 
aliquod  datu.acpcr  (ignu  illud  afla  fuerita- 
liqua  refla  linea  in  iplocirculo,  quod  liib 
acta;  Tectionibus  comprchenfum  reflan- 
gulum  datum  eft.  • > 

In  circulo  cum  dito  poftiont  b c Iccipiitur  fignuaiiquoddi 
tum  i,icper  1 excitetur  quidim  redi  linei  b cDicoq  quod  fub 
bi,ic  datum  efl.  A [fumatur  enim  perprtmim  tertij  elcmen.  ip- 
fu"  arcuit  centrmfitq;  d cr  connexi  1 d extenditur  id  fe.Qno 
num  igitur  utrnq ■ ipforum  di.diium  eff,pafiticne  igitur  eft  dl, 
pofitionc  lutent  c b[ cireulu,.  Ditum  igitur  efl  Utrimque  ipfo 
rurni  exft  luti  cr  iduum.  Diu  igitur  c&mrmt  ipfirufi,!  e.  t 

fUtum  igitur  quod  fub  f 1,1  etj  ei  tfl  iqum  quodfub  b 1,1  c, ditum  igitur  efl  quod  [ub  bi.be. 
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SI  in  circulo  magnitudine  dato  retfla  linea  a (fla  fuerit,  a (Tumens 
Tegmentum  capiens  angulum  datum,  &f  qui  in  fegmento  an* 
gulus  bifariam  fciflus  fuerit, utraque  fimul  angulum  datum  conv 
prehendens  ad  fccantcm  angulum  bifariam  rationem  habebit  da 
tam , & quod  fub  utraq;  fimul  angulum  datum  comprehendente 
retfta  linca,& infra  adumpta  ab  ea  qua:  angulum  bifariam  ad  cir* 
cunferentiam  difpefcit.datum  erit. 

In  circulorum  magtuludme  datoabereila  excitetur  linea  bcaff ument  fegmentm  cupient  ungu- 
lum datum  qui  fub  b ac,  feceturcu  ipfeb  a c,  per  9 primi  elementorum  bifariam  refla  linea  ad.  Dico 
quod  ratio  ulriu[q;fimul  b ac  ei  a d,du  ta  efi:  cr  etum  quod  dutum  rit  id  fub  utraq;  fimul  b a c,  er  e d. 
Connc  flatur  b der  quonu  m circulo  magnitudine  dato  d * c, excitatur  b c aff ument  figmentum  bae, 
capient  angulum  datu  b ac,  Data  igitur  eiibe  magmtudme.ldq;  propterea  lamefb  d,data  e fi  magni 
tudme.  Ratio  igitur  ipfiut  bcadbd  data  cft.Bt  quoniam  angulut  b a c, bifariam  fecatur  d linea  reda  4 
d efi  igitur  ficui  baadacficbeade  c,iucifim  igitur  per  16  quinti  elcmcnt.ficiU  ab  ad  b ejic  a cade 
e,a-ficututraq;fimulbacadbcficacadce.  Et quonia angulut  t 

b a e ungulo  e a c.rft  aqualis,  eh  aut  em  cr  qui  fub  a ce,  ei  quif ub 
bde  aquatu.  Reliquat  igitur  qui  fub  a e c, reliquo  qui  fub  a b d,cfi 
aequalis,  aquiangutum  igitur  efi  a e c.  triangulum  ipfinbd  trian - 
gulo.  E/i  igitur  ficut  a c ad  c e.  Sic  a d ad  b d.Scd  ficut  ac  ad  cejic 
utr  ait  fimul  b ac  ad  bc,cr  ficut  igitur  per  u quinti  element.utra 
que  fimul  b acadb  c.fic  adadd  k.wci/i/m  igitur  per  •«  quinti  ele 
mentorum, ficut  utraq;  fimul  bdeada  d.ficbcad  b d.Ratioaute 
ipfiut  bcadbddataefi.  Ratio  igitur  c r utriufq;  fimul  b ac  ad  ad 
data  e fi. Dico  quod  et  quod  fub  utraq;  fimulbac,crde,datucfi: 
nam  quoniam  cquiangulim  efi  eriangulumaec  ipfi  deb,  triangulo,  efi  igitur  ficut  bdadde,  pedi 
adce.Sicutautemacadce.ficefiutraipfimulbacadbc.crficut  igitur  per  ■ 1 quinti  dement,  utraeu 
fimulbacddbcficcft  bdadbe.lgiturquod  fub  utraque  fimul  b a c cr  d e , equum  eft  ei  quod  [ub  c 
bc rb  d.Datum  efi  quod  fub  c b,cr  b d datum  igitur  cr  quod  fub  utraq;  fimul  b a c,cred. 

Aliter  idem. 

Extendatur  a c in  e.pon  iturfi  ipfi  cb.cquahice  conedanturij;  cb,bd.Et  quoniam  qui  fub  icb, 
duplus  efi  utriufq;  ip forum  a c d.c  e b, aqualis  igitur  cil  qui  fub  c 
b eutngulut  ei  qui  jiib  a c d, hoc  efi  ei  qui  fub  a b d. Communit  po- 
natur qui  fub  a bc. Totus  igitur  qui fubdb  c,toti  qui  fub  fb  r,  e SI 
aquali  i,  eil  autem  cr  qui  fub  c a b,ei  qui  fub  cdb,  aqualis.  Reli- 
quus igitur  angulut  qui  fub  ceb,rehquoanguloqui(ubd  cb.ed 
aqualtstaquiangulum  igitur  eft  ea  b, triangulum  ipfi  cdb  trian- 
gulo.Efi  igitur  ficut  eaadab.Stccdaddb.  I pfa  autem  utraq;  d t 
eft  ipfa  acb.cr  ficut  igitur  utraque  ip  furum  fimul  a c b ad  a b.fic 
c d ad  b d.  Et  uu  ijiim  igiturper  ,6  quinti  de.ficut  utraq;  fimul  a c 
bade  d.Sic  .1  b ad  b ii.  Ratio  autem  eft  ipfiut  ab  addb  datat  utra 
que  enim  ipfarum  data  eil.  Ratio  igitur  CTUtnufque fimtdacb 
aded  data  e fi. Et  quoniam  aqutangultm  eft  trianguli  c 4 b, trian 
gulofb  dtefi  igitur  ficuteaadabjiebd  ad  df. Ipfa  autem  ea,  u- 
trac^efta  cb,crlicutigiturucraq;acbaiab,  fiebdadd  figitur  quod  fub  utraq  fimulacberfi, 
aquam  eiciquod  fub  ab, b d.Datum  eA  autem  quod  fub  ab,b  d.  Data  igitur  ipfarum  utroque.  Datu 
igitur  eil  o- quod  fub  utraque  fimul  ac  b Crfd. 

Aliter  idem. 

Extendatur  a c,mf, ponatur  q;  ipfi  b a equulis  cf.  Conneflanlurq;  b d,d  e,  df,cr  quoniam  equalic 
rftba  ipfi  c fer  d bppfi  d c.  Bina  tama  b,bd  blmtfc,c  d,funl  equalct  altera  alteri, cr  angulut  qui 
fub  ab  cfiingulo  qui  fub  d c ficti  equula, quandoquidem  abe  d, quadratu  rAtbafit  igitur  ni  per  quar- 
um primi  elcmentormbafi  df  ,efl  equakt.ej  triangulum abd.lnangubcdfiefi equule ,crrc- 
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liqui  unguli  reliquis  angulis  squalet  erunt,  quot  sqiu. 
ha  latera  fubtendunt.  Igitur  angulus  bad , angulo  df  C, 
efl  squalis:  datus  autem  angulus  b a d, datus  igitur  efl  et 
qui  [ubfdc  angJusiefl  autem  cr  qui  fub  d a f,  angulus 
datus.Ditur  igitur  tridgulum  a d ffrecie. Ratio  igitur 
ipjiusfa  ad  a dMta  efl.  A taf,ntrafy  efl  fimul  b a c,co 
quia  squalts  e/lcfrpfi  b a.Ratio  igitur  utriufq;  fimul  b 
Ac  ad  a d,data  efl,<y  {imiter  ficui  prius  dcmonflrab  i- 
mus, quod  id  fubutraq;  b a c,cr  e d datum  efl . 

Theorema  P ropofitio  9*. 

SI  in  circuli  politione  dati  diametro  datum  lignum  afliimptum 
fuerit , ab  ipfo  autem  ligno  ad  ipfum  circulum  proicdla  fuerit 
aliquaredta  linea.&ifediionc  ad  redtos  angulos  adta  fuerit  ipfi 
cxcitate.a  ligno  autem  in  quod  concurrit  quae  ad  redlos  angulos 
ipfi  circuli  circunferctia  parallelus  a dia  fuerit  excitatp.  Datum  cft 
lignum  quod  concurrit  parallelus  diamctro,&  quod  fub  paralie 
• lis  comprehcnfum  rcdlangulum  datum  erit. 

1»  circuli  emmabe  pofuionc  diti  diametro  b c affemptum  fit 
Alium  figniim  dic  per  ipfum  d id  circulum  producatur  quadam 
utcuttip  reda  irnea  d a, ab  ipfo  autem  a ipfi  da  angulus  excitetur 
rcilm  a etac  per  c ipfi  a d per  it  primi  eiemcnt.parailclui  excite  - 
turcf.Dtco quod  f datum cfi.tjquodea qua  fub ad, cf, area da-  c 
ta  cft, extendatur  c f in  hay  conneftatur  a h.  Qflouiam  angulus  h 
e a,reiliti  esi , C7  b a dtmei  ient  esi  arcuit  ab  e,  esi  Site  erbe  di - 
mertent.  Igitur  citrum  g esi  circuli  ab  e.  lictum  igitur  cfi  fignu  tu 
g.eft  autem  cr  d datum.  Data  igitur  efldg.magmtudmctcrquo- 
mamadipfi  c h,  par  adesus  csl.  Etaqualu  cftbgipfiga.per  i, 
diffinitione  primi  cieo- dgipfigf,crudfg.  Data  igitur  dg  Dataigitureftcrfg.  Sed  & pofitione. 
Virati;  igitur  tpfartm  gf.gddata  eft,eygdatumcft. Datum  igitur  er  f,  cr  quoniam  in  circulo  a b c 
pofuionc  dato,a(fumiiur  fignum  fdatum,&  extenditur  ef  h. Datum  igitur  ettperyt  datorum,  quoi 
fubefifh.aquaiu  autcefl  hfipfida.Datu igitur cflcjuodfub  adaf»  Finis  Datorum. 
EVCL1DIS  DE  LEVI  ET  PONDEROSO  FRAGMENTVM. 
1 uEqua  magnitudine  corpora  funt,  qua:  loca  replent  aequa, 
a Diurrfa  magnitudine  corpora  funt,  quae  loca  replet  no  f qua. 
3 Grandiora  magnitudine  dicunt  corpora,  qua:  loco  funt  anv 
pliorc.  4 atqua  potentia  corpora  funqquoru  & tepore  8c  aere 
aqua  uc  media  aequalibus  & per  aequalia  intcrualla  aequales  funt 
motus.  5 Diuerlapotetiacorporafunr.quorumtcmporediuer 
fo  motus  funt  aequales.  6 Diuerloru  potentia  cor poru,  maius 
id  potentia  dlcitur,quod  moucdo  temporis  infumpfit  minusemi 
nus  autem  potentia,  quod  temporis  amplius.  7 Generis  eiufde 
corpora  funt.quae  cum  aequa  magnitudine  fint.ctiam  funt  poten 
lia.  8 Diuerla  genere  corpora  lunt,  qua:  cu  aequa  magnitudine 
fint,  potentia  no  funt.per  idem  licet  medium  moucantur.  9 Di 
uerforum  genere  corporu,potctius  id  dicitur,  quod  cft  (olidius. 

Theorema  primum. 

Dlucrforum  potentia  corporum,  quod  fpaciuip amplius  mo 
uctur,habt  t amplius  potentia:. 

Sint 
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Sint  a er  i corpori  duojint  gd&  effparia  r 

duo,gdmaiuipn^uoda  c f mmufpmjuod  b t % ■■■  ■ 1 - — — ' « 

tmouctur,  refttUo  aff  tciogd,gr  fpdau,[ic  ut 

fu  cf /patio  jpatlum  gr  «jualt.  Cetcrafpontt  i c,  ■ ■ f 

potent. 

Theorema  fecundum. 

EOrundem  genere  corporum  fiipfa  inter  fe  erunt  multiplicia, 
erunt  aeque  ipforum  potentiae  multiplices. 

Sit  corpua  4 g,eodan  genere  corpori  d duplujico  etiam  po-  ^ 

tentiaduplum  effe.  Sit  enim  a g,  quidem  corporis  potenti*  e b,  - 

d uerd  c rag iuxtd multiplicis  exceff minaberbg diuidatwr,  r T ^ 

ficu:  utnuf  j;  potenti* , ipfhu  d corporii  potenti t que  erat  c e-  i 

qualis, fiat  rurf is  utag  corpus  in  psrtei  ab,b  georpori  d equas  c 

diuifimustfic  eb, potentium  inp*rtes  Cr<yrb,equ4f  epotetis  — 

diuidmus.Liquidum  ej}eh,potentum  duplum  potenti*  c audere. 

Thcorem a tertium. 

EOrundem  genere  corporum , proportio  Sc  magnitudine  & 
potentia  cit  eadem.  * 

Sil  d corpus  corporis  eodem  pe-  d 't 

Corpus  pote» 


Corpus  poten 
ti*  corporis  b 


ti*  corporis  d 


nere  b duplum, dico  ut*  corpus  *db  g 
corpus  ejlnfic  corporis  * potenti*  g~  b 
*d  corporis  b pot  etiam  d effe.  Pjtet  ~J 
fi  ut  corpor*  fic  potentia  eque  u-  — 
trinfy  multipliciter  diuidamus. 

Theorema  quartum. 

Vaecorpora,aequa  potentia  eiufdem  generis,corpori  funt, 
V^i.ciufdem  funt  inter  fc  generis.ablatis  enim  aequalibus  illi  ter 
tio,  erunt  ipforum  uirtutes  aequales,  quia  potentiae  tertrj  aequa- 
les. 

Quorum  corporum  cr  magnitudo  crpoIrntUproportio  una  rfl,  ipfa generis  eiufdem  erunt.  Sit 
ut  * corpus  *d  corpus  b,fic  corporis  * potenti*  *d  corporis  b potentum  d,  dico  * b , corpor a generis 
eiufdem  effe.  St*tu*mus  enim  * corpus, equalc  corpori  cuius  potenti*  fit  r.  Erunt  igitur  utbod  djkr 
odpotentum  ipfiut*  que  cjlg.RcUqua  potent. 

Ad  finem  quarti  libri  hacc  a Campano  adie&a  funt» 

T^\  Atum  triangulum  in  tria  aequalia  diuidere. 

J / Sit  dngul  us  d*tus  c,uolo  ipf m diuidere 

m tres  equ*U  s angulos , quod  fic  ficio.  Pono  primo  ? 

c,ccntrum  circuli  definbendo  circulum  ufq;  quofe 
cent  circunfiretiam  in  punAis  * cr  bytum  * punAo 
c,quod  e fi  cctrum  circuli , duco  lineam  c d perpendi 
euhriter  *d  lineam  eber  in  line * c d afiignabo  pun 
Aum  e,  a quo  duco  lineam  *d  equuli  tat  em  c b ufquc 
quo  fecet  circunferctiom  circuli  m punAo  f , cr  pro 
duco  ufq;  ad  .t, deinde  protraho  lineam  g h}equtdi- 
fiamemfa.quefcilicctg  b3tr*nfeat  per  centrum, et 
duco  lineam  fg  equidifiante  linee  c c,  cr  protraho 
lineam  cbm  continui  cr  dire  Aum  ufq;  adi  que  fc 
c at  lincafg  orthogonaliter  in  puAo  o ct  per  equu- 
li* » dico  ergo  q,  arcus  l g e A equalis  arcui  b b3pro - 
pter  boc  quod  angulus  l c et  cA  equalis  angulo  b 

*b 
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T Ntra  datum  circulum  no  n an' 

X gulum  arquilaterum  at  qj  equi, 
angulum  defignare. 

QSodficfimpaftH,  ,„xu  Jofiruum  fccuneU 
bmm.mfcribo  circulo  cjligtuto  trtagulm  eqmU 
tcrum  it<j;rqmdngkli  fubelCr  unumqueno- 
tngu  umau,  dtutdem  per  trityulu,  crprofrj. 
b*mltneMJmie«aenSulo,  ufouj  arefnfercn- 
um : cr  tunc  qmt  noucm  angui,  loci  m ureulo 
(«m  equile,, de  nece  fune  arcui  fuppofttnpfi, 
gulnfuntequala . protritum  enim  coria,  lubtra. 
itttJmgulH  arcuiu,,cr  tukebo  intentui*.  ' 


*«cisrv«. 


lu&f- 


*‘\c*e  ftbiklmnoparttKxyg? 
AlBiCcIWE ' ffGgM  u Wu  JL  £ < 

OoPpe^Kr  a Tt  V.X,  v,Zr  AA  » 1 

“■OMKsfw  ternione, fracr-tfu  cfiduemo. 


ba*ileab,  per  ioanhem  hirti- 

***  CTBenurdom  .rW,taoJl  o. 
f ^ . 1-VJII.Boi/eAartw. 


